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S& GD & BT TP. HO CHi MINH DE KIEM TRA DINH KY
TRUGNG TH — THCS — THPT Mén: TOAN, Lép 12
LE THANH TONG Thoi gian lam bai: 90 phiit, khong ké thoi gian phdt dé
(Dé 6 5 trang)

Hovaténthisinh: ..........................oooa.. S6baodanh: ............ Ma dé: 803

PHAN 1. Cau tric nghiém nhidu phuong én Iwa chon. Thi sinh tra 1i tir cau 1 dén cau 12. Mi
cau hoi thi sinh chi chon mot phuong an.

Cau 1. Cho hai bién ¢ xung khic A va B c6 xéac suat théa man P(A) = 0,3 va P(B) = 0,7. Gid tri clia

P(A U B) bang
(A)0,21. ®04. ©o. ®1.
Cau 2. Cho cap sb cong (u,,) c6 u; = —2vau, = 1. Gid tri cong sai d bang
®3. -3. ©-2 ®1
Cau 3. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ (xem hinh D’ C’
bén). Duong thing A’'D song song véi mit phing |
|
(A) (AA'D'D). A B’
(A'B'CD). i
(©) (BB'C'C). !
/ / !
®uaco. /| ic
D \\\
\\ B

Cau 4. Cho ham sd bac ba y = f(x) ¢6 bang bién thién trén doan [—1;2] nhu sau:

X —il 0 1 2
1 (x) + 0 - 0 +
1 5
fx) / \ /
—4 0

Ham sb dong bién trén khoang
3
® (-1;0) U (1;2). ® (0;5). © 1. @(1,5).

Cau 5. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho tam gidac ABC c¢6 A(1;0;1), B(0;—3;1) va
C(4;—1;4).S6 do goc BAC bang

(A)30°. 120°. ©60°. (D) 90°.

Trang 1 » Mai Thanh Luan



Dé kiém tra dinh ky - Toan 12 - Ma dé 803 Mai Thanh Luan | 0854070701

Cau 6. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C" (xem hinh bén). Phat Al
biéu nao sau day la ding? :
@®)BA + BB = 4. B c
®BA - B¢ = AC |
©FA + AT = BT, ;
@ﬁ + B—A’) = B—C') :
i
/LA‘\
B C
- ) ax +b i . I .
Cau 7.Chohamsdy = a1 d (c #0, ad —cb # 0) c6 do thi (C). C6 bang bién thién nhu hinh vé
dudi day:
X —o0 1 +o0
frx) - -
+oo -2
f(x) / /
) —oc0

Tam doéi xing ctia d6 thi ham sb 1a I(a; b). Gié tri 2a + b bang
®o. 1. ©-2. ®-1.

Cau 8. Gia st chi phi C(x) (nghin ddng) dé san xuét x don vi ctia mot loai hang héa nao dé6 dugce

. 1 5 . <
cho bdi ham s6 C(x) = §x3 — Exz + 300x + 30000. Chi phi dé san xuat thém don vi hang héa thir 301

xap xi bang (két qua lam tron dén hang phan chuc cta triéu dong).
(A)3302,7. 3270,0. (©)325. D)32,7.

Cau 9. Mua giai 2026 — 2027, giai vo dich qudc gia Tay Ban Nha (La Liga) ¢6 20 doi béng tham gia.
Céc doi bong dau vong tron hai luot di va ve. Toan bd mua giai c6 bao nhiéu trdn dau?

00. 190. 380. 200.
4

Cau 10. Trén hé truc toa d6 Oxy, cho hypebol (H)
c6 dang nhu hinh vé bén va d6 dai truc thuc bang Y
16. Biém N (—10;yy) € (H), gié tri F{N —F,N bang

(®) -10.
—16.
©)16. Fy F,

(D) 10. 0 x
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Cau 11. Khao sét thoi gian (don vi: phut) hoc truc tuyén trong mot ngay ctia 42 hoc sinh, ngudi ta
thu dugc mau sb liéu ghép nhém nhu sau:

Thoi gian hoc truc tuyén [10;20) | [20;30) | [30;40) | [40;50) | [50;60) | [60;70)
S6 hoc sinh 4 8 14 7 4 5

Ta phan vi that ba ctia mau s6 liéu trén thudc nhém nao sau day?

(A)[30; 40). [40; 50). (©)[50; 60). (D) [60;70).

Cau 12. Cho d6 thi ham s y = 2 sin x nhu hinh y
vé bén. Tinh dién tich tam gidc ABC?

@27‘[.
37T.
@47t.
@571.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 1oi tit cAdu 1 dén ciu 4. Trong mdiy a), b), ), d)
6 moi cau, thi sinh chon dung hodc sai.

Cau 1. Mot hop dung 30 thé dugc danh s6 tir 1 dén 30. Hai tdm thé khéc nhau danh hai s6 khéc
nhau. Rat ngdu nhién mot tdm thé tir hop, goi A 1a bién cd: “Ruat duge thé déanh sb chia hét cho 2” va
B 1a bién cé: “Rut duoc thé danh s6 chia hét cho 3”.

a) P(A) = 0,5.

. AR nfi . . 1
b) Xac suat dé tam thé dugc rat ra chia het cho 6 bang 6.
2
o R R . .1
d) Xac suat dé tam thé dugc rat ra khong chia hét cho 2 va cho 3 bang 3

Cau 2. Trong khong gian v6i hé truc toa d6 Oxyz, cho hai diém A(3; —1;4), B(—2;2;3) va hai diém
M, N thay déi sao cho M ludn thudc mat phéng (Oxy) va MN = (=2;-2;1).

a) Hinh chiéu vudng goc ctia A xudng mat phang (Oxy) c6 toa do (0;1;4).

b) Diém D(a;b; c) 1a diém théa man BD = NM, khidéa+b+c = 1.

c) Diém C thudc mit phing (Oxy) théa man A, B, C thing hang, khi d6 3CA = 4CB.

d) Gia tri nho nhat cia AM + MN + NB bang 12.
x2 +x—

-1

a) Tap gia tri cia ham s6 1a (—o0; 1) U (1; +00).
b) Tam d6i xting ctia d6 thi ham s6 da cho 1a I(1; 3).
c) D4 thi ham s6 da cho 6 hai diém cyc tri 1a A, B. Diém M(3;7) thudc dudng thing (AB).

. 1 .
Cau 3. Chohamsdoy =f(x) = ,¢6 do thi (C).
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d) Khoéng céch tir diém O(0;0) dén dudng tiém can xién ctia dd thi ham sb bing v/2.

Cau 4. Mot mo hinh thuay tinh dugce cau tao bdi mot khdi
ch6p S.ABCD c6 tat ca cac canh bang 4, O la giao diém
cta AC, BD va mot khoéi cau (S) noi tiép khdi chop. Biét

1 N
Vg = gR(S)Stp trong d6 (Rs): ban kinh mat cau ndi
tiép khoi chép, S, 1a dién tich toan phan ctia hinh chép,
Vs thé tich khéi cau (S)).
a) Khoang céch tir dinh S dén mit ddy (ABCD) bang
V2.

: ) . 322
b) Thé tich khéi chép S.ABCD bing T\/_ (dvtt).

c¢) Goi a la mot géc phang ctia goc nhi dién [O, SD, C],
gia tri tana = 2.

d) Dé st dung phan khong gian bén trong ctia khoi
cau (S) dé nuoi c4, ngudi ta cdt mo6 hinh nay bang
mot mat phang (B) song song véi mat ddy (ABCD).
Dé t6i uu héa phan khong gian nay thi tong chu vi
gitta giao tuyén ctia mit phang () va mo hinh nay
phai nho nhat, gia tri nhé nhat nay bang 18,89 (két
qua lam tron dén hang phan tram).

PHAN IIl. Cau tric nghiém tra 16i ngdn. Thi sinh tra 16i tir cau 1 dén cau 6.

Cau 1. Tinh téng gid tri I6n nhat va gid tri nhé nhat ciia ham s6 y = (x? +x + 1)e™ trén doan [—1;0]
(két qua lam tron dén hang phan chuc).

KQ:

Cau 2. Mot cd nhan gay thiét hai cho tai sdn nha nude véi tong sb tién 1a 450 (triéu dong). Dé dugce
giam nhe trach nhiém hinh sy, nguoi nay dugc yéu cau phai hoan thanh viéc boi thuong it nhat 60%
tong s6 tién gdc trong vong 6 thang dau tién. Phuong thic bdi thuong duge thoa thuan nhu sau:
Théng tht nhat nguoi d6 ndp m (triéu dong); ké tir thang th hai, mdi thang s6 tién nop bang 90%
s0 tién da nop & thang lién trude d6. SO tién m nhd nhat ma ngudi nay phai ndp trong thang dau tién
12 bao nhiéu dé duoc gidm nhe trach nhiém hinh sy? (két qua lam tron dén hang don vi).

KQ:

Cau 3. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’ biét A(-3;2;1),
C(4;2;0), B'(=2;1;1) va D’ (3;5;4). Goi toa do diém A’ (a; b; ¢). Tinh gi4 tri biéu thitc 2a + b + ¢?

KQ:

Cau 4. Cho mot tam bia hinh elip tdm O ¢6 d6 dai truc 16n va truc bé lan luot bang 8 va 6. Mot hinh
chit nhat ¢6 cac canh song song hodc vuong goc vdi hai truc cua elip nhu hinh vé, ngudi ta tién hanh
cdt ra cic tam gidc can tit tdm bia c6 modt canh chung véi hinh chit nhat sao cho c6 thé gap vin thanh
mot hinh chép ti gidc 6 tat ca cdc canh bén bang nhau. Thé tich 16n nhat cta khdi chép tao thanh
bang bao nhiéu? (két qua lam tron dén hang phan tram).
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KQ:

Cau 5. Trong mit phdng Oxy, mot con éch dang ding tai diém O va bt dau nhay. O méi budc, con
éch nhay ngau nhién theo mot trong hai cach sau:

e Budc lén: Sang phai mét don vi theo truc Ox va lén trén mot don vi theo truc Oy.

e Budc xubng: Sang phai mot don vi theo truc Ox va xudng dudi mot don vi theo truc Oy.
Xdac suét dé con éch dén dugc diém A(15;3) sau 15 1an nhay va khong nhay xudng diém c6 tung do
am bang bao nhiéu? (két qua lam tron dén hang phan tram).

Y A
ey B I Ity it it M [ ity Sty it Mt e M
(@) 15 %
KQ:
Cau 6. Trong mit phang Oxy, cho parabol (P) : y = y

—x2—2va duong tron (C) : (x+4)2 +y2 = 4. Mot chat
diém xuét phat tir mot diém bat ki thuoc (P) di chuyén
dén duong tron (d) : y = x, tiép tuc di chuyén trén

duong tron (d) mot doan bing 1 sau d6 di chuyén dén @

mdt diém thuoc duong tron (C). Tinh quang duong
ngdn nhat ma chat diém hoan thanh ching duong
trén? (két qua lam tron dén hang phan chuc).

KQ:

— HET —
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LO1 GIAI CHI TIET

Mai Thanh Luan (Semiconductor Engineer)

TIKTOK Bao Dau Bach Khoa (IC Design)

PHAN I. Cau tric nghiém nhidu phwong 4n Iva chon

Thi sinh trd 1oi tir cdu 1 dén cdu 12. Moi cdu héi thi sinh chi chon mgt phuong dn.

Cau 1. Cho hai bién ¢6 xung khdc A va B c6 xac suat théa man P(A) = 0,3 vaP(B) = 0,7.
Gia tri cia P(A U B) bang

A.0,21. B.0A4. C.0. D. 1.

L&i giai

Vi A va B la hai bién ¢ xung khdc nén theo quy tdc cOng xéc suat
P(AUB)=PA)+PB)=03+0,7=1.

Chon dap an D.

Cau 2. Cho cap sb cong (u,,) c6 uy = —2 va u, = 1. Gia tri cong sai d bang
A.3. B. -3. C. -2 D.1.
Lo giai

Cong sai ctia cdp sd cong lad = uy —uy =1 - (=2) = 3.

Chon dap an A.

4 )
Cau 3. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ (xem D’ C’
hinh bén). Buong thing A’'D song song véi mit
phing A
A. (AA'D'D).
B. (A'B'CD).
C. (BB'C'C).
D. uaA'cep. K1 E

BI
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Lai giai
Hai doan A’B’ va DC cuing song song va bang AB, nén D’ C’
ta gidc A’B'CD la hinh binh hanh. Tix d6 A'D || B'C, ma !
B'C C (BB'C'C) con A'D khong nam trong mét phang A : B’
ay, dod6 A'D || (BB'C'C). | /
Ba mit phdng con lai déu bi loai: A’D ndm hén trong i /
(AA'D'D) va trong (A'B'CD), con véi (AA'C'C) thi A'D : ,/
cit mit phdng nay taiad’. €] <
it phing nay ta 5 £
\\ B
A
A'D||B'Cnén A'D || (BB'C'C)
Chon dap an C.
e D
Cau 4. Cho ham sb bacba y = f(x) c¢6 bang bién thién trén doan [—1;2] nhu sau:
X -1 0 1 2
f'(x) 4 0 - 0 +
1 5
Fx) / \ /
—4 0
Ham s dong bién trén khoang
3
A. (-1;0) U (1;2). B. (0;5). C.(-1;1). D. (1;5)
\ J

L&i giai

e Doc bang bién thién. Trén doan [—1;2] ta cof'(x) >0v6ix € (-1;0) vax € (1;2),conf'(x) <0
voi x € (0;1). Vay ham s6 dong bién trén mdi khoang (—1;0), (1;2) va nghich bién trén khoang
0; 1).

) 3\ . R , 3
e Chon khoang. Khoang (1; E) nam trong khodng (1;2), nén ham s6 dong bién trén (1; E)

e Loai cac phuong an khac. Tap (—1;0) U (1;2) khong phai la mot khoang, va ham s6 cting khong
dong bién trén tap nay: khi x ting tir mot gid tri gan 0 (bén trdi 0) sang mot gia tri gan 1 (bén phai
1) thi gié tri cia ham s6 giam tir gan 1 xudng gan 0. Cac khoang (0;5) va (—1;1) déu chtra khoang
(0;1), noi ham s6 nghich bién.

Chon dap an D.
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Cau 5. Trong khong gian v6i hé truc toa d6 Oxyz, cho tam giac ABC ¢c6 A(1;0;1), B(0; —3;1)
va C(4;—-1;4). S6 do gbc BAC bang
A. 30°. B. 120°. C. 60°. D. 90°.

Loi giai

Tac6 AB = (—1;-3;0) va AC = (3;—1;3).
VIiAB-AC = (=1)-3+(=3)-(=1) +0-3 =0nén AB L AC, tttc 1a BAC = 90°.
Chon dap an D.

4 )
Cau 6. Cho hinh ling tru ABC.A’B’C" (xem hinh bén). A’

Phét biéu nao sau day la ding?

A.BA + BB = 4AB. b
B.BA - BC = AC.

C.BA+AC=BC.

D.BA + BA = BC'.

o /

L&i giai

Theo quy tic hinh binh hanh trong hinh binh hanh ABB'A’, ta ¢ BA + BB = BA’ =2 E, nén A sai.
Theo quy tic hiéu hai vectd, BA — BC = CA, 1a vecto déi ciia AC, nén B sai.

Ta c6 BA + BA’ = BA + BA + AA’ = 2BA + AA’ va BC' = BC + CC’ = BC + AA’. Néu hai vecto nay
béing nhau thi BC = 2BA, trai véi gi thiét A, B, C khong thing hang. Vay D sai.

Con theo quy tic ba diém thi BA + AC = BC.

Chon dap an C.
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e 2
A . ax +b 5 L. . > .
Cau 7. Chohamsdy = T d (c #0, ad — cb # 0) c6 do thi (C). C6 bang bién thién nhu
hinh vé dudi day:
X —o0 1 +o0
') - -
+o0 -2
f) / /
) — &5

Tam déi xting ctia d6 thi ham s6 1a I(a; b). Gia tri 2a + b bang
A. 0. B. 1. C. 2. D. —1.
\_ J

L&i giai

e Doc hai duwdng tiém can tir bang bién thién. Khi x — 1~ thi f(x) » +oco va khix - 17 thi
f(x) > —oo, nén duong thang x = 11a tiém can dung. Khi x - +oo thif(x) - —2, nén dudng thang
y = —2]a tiém can ngang.

ax +b
cx+d
xung, do d6 I(1; —2). Theo cach ki hiéu ctiadé,a =1, b= -2va2a+b=2-2=0.
Chon dap an A.

e Tam ddi xi*ng. Db thi ham s6 y =

nhan giao diém ctia hai duong tiém can lam tam doi

4 h

Cau 8. Gia st chi phi C(x) (nghin ddng) dé san xut x don vi cia mot loai hang héa nao

< 1 5 . <
do duoc cho bédi ham s6 C(x) = §x3 — =x2 + 300x + 30000. Chi phi dé san xuat thém don

2
vi hang héa thit 301 xap xi bang (két qua lam tron dén hang phan chuc cua triéu dong).
A.3302,7. B. 3270,0. C.325. D.327.
. Y
Loi gidi

Chi phi dé san xuat thém don vi hang héa tha 301 1a C(301) — C(300).
Ta co

C(300) = % -300% — g -300% + 300 - 300 + 30000
= 3375000 — 225000 + 90000 + 30000 = 3270000,
C(301) = % -3013 — g -3012 + 300 - 301 + 30000
= 3408 862,625 — 226 502,5 + 90 300 + 30 000 = 3302 660,125.

Do d6 C(301) — C(300) = 32660,125 (nghin dong) ~ 32,7 (triéu dong).
Chon dap an D.
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4 h
Cau 9. Mua giai 2026 — 2027, giai vo dich qudc gia Tay Ban Nha (La Liga) c6 20 doi bong
tham gia. Cdc d6i bong dau vong tron hai lugt di va vé. Toan bo muia giai c¢6 bao nhiéu tran
dau?

A. 400. B. 190. C. 380. D. 200.
" J
Loi giai

Ma&i tran déu luot di tng v6i mot tap hop gdm hai doi, nén s tran luot dila C3, = 190. Luot vé ciing
c6 190 tran. Vay toan bd muia giai ¢6 2 - 190 = 380 tran.

Chon dap an C.

4 )

Cau 10. Trén hé truc toa d6 Oxy, cho hypebol
(H) c6 dang nhu hinh vé bén va d¢ dai truc y
thuc bing 16. DPiém N(-10;yy) € (H), gié tri
FiN — F,N bang
A. —10.
B. —16. Fy F,
C. 16. O x
D. 10.
\ Y,
Loi giai
. x2 2 .
Hypebol c¢6 phuong trinh chinh tac 22 = 1vé6i2a = 16, tttc a = §; hai tiéu diém F;(—c;0),
a

F>(c;0) v6ic > 0.
e So sanh F{N va F,N. V6i N(—10;yy) ta c6

FIN? —F,N? = [(-10+ )2 + y%,] — [(-=10 — )2 + y3,;] = —40c < O,

nén F1N < F,N.
Theo dinh nghia hypebol thi [F{N—F,N| = 2a = 16; kéthgp v6i F1N < F,N ta dugc F{N—F,N = —16.

Chon dap an B.
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e N
Cau 11. Khao sét thoi gian (don vi: phtt) hoc truc tuyén trong mot ngay ctia 42 hoc sinh,
ngudi ta thu duge mau s6 liéu ghép nhém nhu sau:

Thoi gian hoc truc tuyén | [10;20) | [20;30) | [30;40) | [40;50) @ [50;60) | [60;70)
S6 hoc sinh 4 8 14 7 4 5

Ta phan vi tha ba ciia mau s6 liéu trén thudc nhém nao sau day?
A. [30;40). B. [40;50). C. [50;60). D. [60;70).
- Y,
Loi giai

C& mau n = 42. Tan sb tich liiy ctia cdc nhém 1an lugt 1a 4; 12; 26; 33; 37; 42.

3n
Tt phan vi thit ba Q3 tng vdi vi tri il 31,5. Vi26 < 31,5 < 33 nén Q3 thudc nhéom [40;50). Cu

thé,
31,5-26
Q3 =40+ — 10 = 47,86 € [40;50).
Chon dap an B.
4 A
Cau 12. Cho d6 thi ham s6 y = 2sinx nhu Y
hinh vé bén. Tinh dién tich tam gidc ABC? B c
A2x. \
B. 3.
C.4rm.
D. 5.
- Y,
Loi giai

e Toa do ba dinh. Ham sd y = 2 sin x dat gia tri l6n nhat bang 2 tai x = g + k27t (k € Z). Theo hinh

vé, B va C la hai diém cuc dai lién tiép, A thudc truc tung  miic y = —2, nén

A0;=2), B (%2) C (57”;2) .

s ; S
e Dién tich. Canh BC nam trén duong thang y = 2, c6 d6 dai BC = TN - g = 2mr. Khoang cach ttr

A dén dudng thang BC bang 2 — (-2) = 4. Vay

1 1
SABCZEBC4:§27T4:47T

Chon dap an C.
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PHAN II. Cau tric nghiém ding sai

Thi sinh trd 1oi tir cdu 1 dén cdu 4. Trong méi § a), b), ¢), d) & mdi cdu, thi sinh chon ding hodc sai.

e )
Cau 1. Mot hop dung 30 thé dugc danh s6 tir 1 dén 30. Hai tdm thé khac nhau danh hai

s0 khac nhau. Rat ngau nhién mot tam thé tir hop, goi A 1a bién ¢6: “Rut dugc thé danh s
chia hét cho 2” va B la bién c6: “Rut dugc thé danh s6 chia hét cho 3”.

a) P(A) = 0,5.

i a2z ) .1
b) Xac suat dé tam thé dugc rat ra chia het cho 6 bang g
2
c) PAUB) = 3

R ) s 1
d) Xac suat de tam thé duoc rit ra khong chia hét cho 2 va cho 3 bang 3

\_ J
L&i giai

Khong gian mau c6 n(Q) = 30 két qua dong kha nang.

h . h 15
e a) Tir 1 dén 30 c6 15 s6 chia hét cho 2, nén P(A) = 30 = 0,5. Vay a) dung.

3 j X , N N 5 1
e b) Cac s0 chia hét cho 6 14 6,12, 18,24, 30, gom 5 s0. Xac suat can tim bang 06 Vay b) dung.
P 10 1 . . P
e ¢) C6 10 so chia hét cho 3nén P(B) = 30° 3 Bien ¢6 AB la “rat dugc thé danh s6 chia hét cho 6”,

1 .
P(AB) = & Theo cong thitc cdng xéc suat

P(AUB) = P(A) + P(B) — P(AB) = = +

N =
W[ =
N =
OJ_I N

Vay c) ding.

e d) Bién cd “thé dugc rat ra khong chia hét cho 2 va khong chia hét cho 3” 1a bién ¢6 d6i ctia A U B,
. < 4 . 2 1

nén x4c suat ctia bién co nay bang 1 — P(AUB) =1 — 353 Vay d) dang.

Déap sb.a) Dang b) Pung c¢) Dang d) Dang.

e D
Cau 2. Trong khong gian v6i hé truc toa d6 Oxyz, cho hai diém A(3;—1;4), B(—2;2;3) va
hai diém M, N thay déi sao cho M luén thudc mit phing (Oxy) va MN = (—2; -2;1).

a) Hinh chiéu vudng géc ctia A xudng mat phang (Oxy) c6 toa do (0;1;4).

b) Diém D(a;b;c) 1a diém thoa man BD = NM, khid6a +b+c = 1.

c) Diém C thudc mit phéng (Oxy) thoa man A, B, C thdng hang, khi d6 3CA = 4CE.

d) Gié tri nho nhét cia AM + MN + NB bang 12.
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L&i giai

e a) Hinh chiéu vudng géc ctia A(3; —1;4) trén mit phing (Oxy) 1a diém H(3; —1;0), khéac (0;1;4).
Vay a) sai.

eb)Tac6 NM = —MN = (2;2;—1). Tu BD = NM suy ra D(—2 + 2; 2 + 2; 3 — 1) = D(0;4;2), do d6
a+b+c=6.Vayb) sai.

e ¢) Goi C(x;y;0). Tac6 AB = (=5;3; —1) va AC = (x — 3;y + 1, —4). Ba diém A, B, C thing hang khi
va chi khi AC = kAB, tuc la

x—3=-5k y+1=3k  —4=-k = k=4, x=-17, y =1L
Vay C(—17;11;0), CA = (20; —12;4), CB = (15; —9;3) va 3CA = (60; —36;12) = 4CB. Vay c) dting.

o d) Do dai MN = |[MN| = y4+4+1 = 3 khong déi. Lay diém D(0;4;2) nhu & ¥ b), khi d6
m:ﬁ,suyram:mVéNB = MD. Do d6

AM + MN + NB = AM + MD + 3.

Hai diém A va D ndm ctung phia ddi v6i mit phdng (Oxy) (vizy = 4 > 0,zp = 2 > 0). Goi
A'(3;—1;—4) 1a diém d6i xting v6i A qua (Oxy), thi AM = A’M v6i moi M € (Oxy) va

AM +MD = AM+MD > A'D =+ (0—=3)2+ 4+ 1)2+ 2 +4)2 = {70.

DAau bang xay ra khi M 1a giao diém ctia doan A’D véi (Oxy) (giao diém nay ton tai vi A’ va D ndm
khéc phia d6i v6i (Oxy)). Vay gia tri nhé nhét cia AM + MN + NB 1a {70 + 3 ~ 11,37, khéc 12. Vay
d) sai.

Dap s6.a) Sai  b)Sai ¢) Pang d) Sai.

" )

24 x—1
Cau 3. Chohamsby = f(x) = a +_x1

a) Tap gia tri ctia ham s61a (—o0; 1) U (1; +0).
b) Tam d6i xting cta do thi ham s6 da cho 1a I(1;3).
c¢) Do thi ham s6 da cho c6 hai diém cuc trila A, B. Diém M(3;7) thudc duong thing (AB).

,c6 dod thi (C).

d) Khoang cach tir diém O(0;0) dén dudng tiém can xién cta d6 thi ham sb bang V2.

\_ Wy
Loi giai
. , p 1
e Khao sat. Tap xac dinh D = R \ {1}. Viétlaif(x) = x+2 + T ta c6
1 -2
fly=1- e Y WP e

x-1)2 (x-12

Ham sd dong bién trén cac khoang (—o;0), (2; +o0) va nghich bién trén cac khoang (0;1), (1;2);

dat cuc dai tai x = 0 v6i f(0) = 1, dat cuc tidu tai x = 2 v6i f(2) = 5. Ngoai ra xl_i)r_noof(x) = —oo,
SRS = moo I 00 = Hoo, I f0) = oo
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e a) Tir su bién thién trén, tap gid tri cia ham s6 1a (—o0; 1] U [5; +0). Vay a) sai.

2 1
e b) Duong thang x = 1 1a tiém can ding; vif(x) — (x + 2) = -1 0 khi x —» 400 nén duong
thdng y = x + 2 1a tiém can xién. Tam ddi xtiing ctia do thi 1a giao diém ctia hai tiém can, I(1;3). Vay
b) dung.
. . . — 1l
e ¢) Hai diém cuc tri la A(0;1) va B(2;5). Duong thang AB ¢6 hé s6 goc 0" 2 nén c6 phuong
trinhy =2x+ 1. V6ix =3 thiy =7, tac M(3;7) € AB. Vay ¢) dung.
< 0-0+2
e d) Tiém can xién A : x —y + 2 = 0. Khoang cach tir O dén A 1a W="052 = 2. Vay d) dang.
1+1
Dap s6.a) Sai b) Ping c¢) Pang d) Dung.
é )

Cau 4. Mot mo hinh thay tinh dugce cau tao boi
mot khoi chép S.ABCD c6 tat ca céc canh bang 4,
O 1a giao diém ctia AC, BD va mot khdi cau (S) noi

< B B 1
tiep khoi chop. Biet V g = gR(S)Stp trong do6 (Rs:
bén kinh mat cau ndi tiép khoi chép, S, la dién
tich toan phan ctia hinh chép, Vs, thé tich khoi
cau (S)).

a) Khoang cach tir dinh S dén mat day (ABCD)
bing V2.

: ) . 3242
b) Thé tich khéi chép S.ABCD bing T\/_ (dvtt).

c) Goi « la mot goc phing cta goéc nhi dién
[O,SD,C], gia tri tana = 2.

d) Dé stt dung phan khong gian bén trong cta
khéi cu (S) dé nudi c4, ngudi ta cit mo hinh
nay bang mot mit phdng (B) song song véi
mit ddy (ABCD). Dé t6i wu héa phan khong
gian nay thi tong chu vi gitta giao tuyén cuia
mit phang (B) va mo hinh nay phai nho nhat,
gid tri nho nhat nay bang 18,89 (két qua lam
tron dén hang phan tram).
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L&i giai

e Cac yéu t6 cia hinh chép. Vi S.ABCD c6 tat ca cac
canh bang nhau nén ddy ABCD la hinh vu6ng canh 4
va SO 1 (ABCD) véi O la tdm hinh vuéng. Ta c6 AC =
4y2,0A = OC = OD = 2/2.

e a) Trong tam giac vudng SOA: SO = VSA? — OA? =
V16 — 8 = 2/2. Khoang cach tir S dén (ABCD) bing
2\/5, khac \/E Vay a) sai.

e b) Vs apcp = %'SO'SABCD = % 2y2-16 = %E
Vay b) dung.

e ¢) Goi K la hinh chiéu vuéng géc cua O trén SD.
ViOC 1 BDvaOC L SOnén OC L (SBD), suy ra OC L (SBD) nén tam gidc OKC vudng tai O
OC 1 SD.Cung vé6i OK L SD ta duge SD L (OKC), do

d6 SD L CK. Vay OKC la géc phdng cta géc nhi dién

[O,SD, C], tac « = OKC.

Tam gidc OKC vudng tai O (vi OC L (SBD) D OK). Trong tam giac vuéng SOD, duong cao OK =

SO-0OD 242242
SO~ 4

= 2.Suy ra

tanae = — = — =
Vay c) sai.
. . . 1 . .
e d) Tru6c hét tim ban kinh mat cau noi tiep. Hé thac V = §R( 5)Stp (v6i V 1a the tich khoi chop) cho

V3

Stp:42+4z

3V 322 242 = B i i

Sy 160+43) 1+43

42=16+16V3, R, =

Dit r = 16 — V2. Tam I ctia mijt cAu thuoc SO va OI = 7.

Goi h la khoang céch tir (B) dén mat day. Mt phang S
(B) cat khoi cau khi va chi khi 0 < i < 2r. Xét thiét dién
ctia mo hinh bdi mit phang (SMN), v6i M, N lan luot
la trung diém ctia BC, AD; thiét dién nay chita duong
tron 16n ctia mat cau va bi (B) cit theo dudng thang EF

(hinh bén). o N
Giao tuyén cua (B) véi khoi chép 1a hinh vuodng; theo E ; F B
dinh 1i Thalés, canh ctia hinh vudng nay bang x = 4 - ./ 6\5/;2 \.
SO —h s M (@) N

sO = \/Eh’ A il 55T 16 = 4‘/511' Thiét dién phing qua S, O va trung diém M, N
Giao tuyén cta (B) v6i khdi cau la dudng tron ban kinh ctia BC, AD

p = HG, = IG5 —IH? = V1?2 — (r —h)? = V2rh — 1%,
chu vi bang 27tV2rh — h?.

Téng chu vi hai giao tuyén la

P(h) =16 —4\2h + 2nV2rh — 2, 0 <h < 2r.
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Ta c6
Pl(h) _4\/— 27'((7’—]’[)

V2rh — h2

Véir <h<2rthiP’(h) <0.V6i0 < h < r, P'(h) = 0khiva chi khi w(r — h) = 2y2V2rh — h2, ttc
n2(r — h)2 = 8[r% — (r — h)2], hay

8r2 8
2 _ 1 ~
(r=1?= —— =h_h0_r(1— N2+8)~0,343.
r—h o o . .
Vi ——— giam trén (0;r) va tién t6i +oco khih — 0% nén P’ (h) > 0 trén (0; hy) va P'(h) < 0 trén

V2rh — h?

(hg; 2r). Do d6 P(h) dat gia tri 16n nhat tai h = h:
P(hy) = 24 — 83 +2 (JE - JE) V2 + 8 ~ 18,90,

conkhih — 0% thi P(h) - 16 vakhih — 2r~ thi P(h) — 32 — 16\/5 ~ 4,29. Nhu vay téng chu vi
khong c6 gid tri nho nhat trén (0; 2r); gia tri 18,89 néu trong dé xap xi gid tri 16n nhat cha khong phai
gid tri nho nhat ctia tong chu vi. Vay d) sai.
Dap s6.a) Sai b) Ping c)Sai  d) Sai.

PHAN IIl. Cau tric nghiém tra 1&i ngin

Thi sinh trd 10i tir cAu 1 dén cdu 6.

Cau 1. Tinh tng gi4 tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cia ham s6 y = (x2 + x + 1)e™ trén
doan [—1;0] (két qua 1am tron dén hang phan chuc).

KQ:

L&i giai

Ham s6 lién tuc trén doan [—1;0] va
=2x+De =2 +x+1De ™= (—x2+x)e™™* =x(1 —x)e ™.
Véix € [-1;0]tac6x<0,1—x>0,e* >0nény" <0; ham sbé nghich bién trén [—1;0]. Do d6

mla(>)<]y y(=1) =e, mlo]y y@0) =1

Tong can tim bang e + 1 ~ 3,72 ~ 3,7.
Dap sb. 3,7.
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4 N
Cau 2. Mot cd nhan gay thiét hai cho tai sdn nha nudc véi tong s6 tién 1a 450 (triéu dong).

bé dugc gidm nhe trach nhiém hinh sy, ngudi nay duge yéu cau phai hoan thanh viéc bdi
thuong it nhat 60% tong s tién gbc trong vong 6 thang dau tién. Phuong thirc bdi thuong
dugc thod thuan nhu sau: Thang thi nhat nguoi d6 ndp m (triéu dong); ké tir thang tha
hai, mdi thang s6 tién nop bang 90% sb tién da ndp & thang lién trude d6. S6 tién m nhd nhat

ma ngudi ndy phai nop trong thang dau tién la bao nhiéu dé dugc gidm nhe trach nhiém
hinh su? (két qua lam tron dén hang don vi).

KQ:

\ Y,
L&i giai

S6 tién nop & cac thang 1ap thanh cap s6 nhan véi s6 hang dau 1y = m va cong bdi g = 0,9. Téng s6
tién nop trong 6 thang dau la

1-0,9°

A —096) ~
0o = 10m (1-0,9°) = 46856 m.

86:7’1’1

Yéu cau Sg > 60% - 450 = 270, tic 1a

> 270 57,62
m>————— ~57,62.

= 10(1-0,99)

Vay s6 tién m nho nhat, lam tron dén hang don vi, 1a 58 (triéu dong).

Déap s0. 58.

e A
Cau 3. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ biét
A(=3;2;1),C(4;2;0), B'(=2;1;1) va D'(3;5;4). Goi toa dd diém A’ (a; b; c). Tinh gia tri biéu
thtcc2a + b + c?

KQ:

\_ J
L&i giai

Trong hinh hop ABCD.A'B'C'D'’ ta c6 AA’ = BB = DD’ va ABCD la hinh binh hanh nén OA + OC =
OB + OD.
Tir OA’ — OA = OB’ — OB va OA’ — OA = OD' — OD, cOng vé theo vé ta duoc

zo—A”zzo_A’+W+O—lD”—(W3)+O_D’) — OA + OB + 0D’ - OC.

Do dé
.1 1
OA’ = E[(—3;2;1) + (=2;1;1) + (3;5;4) — (4;2,-0)] = E(—6;6;6) = (=3;3;3).

Vay A’'(-3;3;3)va2a+b+c=-6+3+3=0.
Dép s6. 0.
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4 N
Cau 4. Cho mot tdm bia hinh elip tdm O c6 d0 dai truc 16n va truc bé lan lugt bang 8 va 6.
Mot hinh chit nhat ¢ cac canh song song hodc vuong géc véi hai truc ctia elip nhu hinh vé,
ngudi ta tién hanh cdt ra cac tam gidc can tir tdm bia ¢c6 mot canh chung vdi hinh chit nhat

sao cho c6 thé gap vin thanh mot hinh chép tir gidc c6 tat ca cac canh bén bing nhau. Thé
tich 16n nhat cta khoi chép tao thanh bang bao nhiéu? (két qua lam tron dén hang phan
tram).

.

L&i giai

e Dit an. Chon hé truc Oxy ¢6 gbc tai tdm elip, truc Ox
theo truc 16n. Elip c6 @ = 4, b = 3; bdn dinh cua elip
la J(0;3), E(—4;0), G(0;=3), H(4;0) va day la dinh ctaa
bdn tam giac can (theo hinh vé). Goi A(—p;q), B(—p; —q),
Cp;—q), D(p;9) v6i0 < p < 4,0 < g < 31a bdn dinh cta
hinh chit nhat.

e Diéu kién cac canh bén bang nhau. Khi gp, c4c canh
bén ctia hinh chép 1a cac canh bén ctia bon tam giac can.
Do tinh ddi xttng, chi cdn JA = EA, taclap? + (3 — q)? =
6q +7

i ) 8 Céc canh bén bang nhau nén SO L (ABCD)
e Thé tich khoi choép. Hinh chép S.ABCD c6 déy 1a hinh v6i O la tam day

chit nhat ABCD véi AB = 2q, AD = 2p va cac canh bén

bang ¢ = JA; do d6 hinh chiéu ctia S trén mit ddy la tam

O ctia hinh chir nhat va chiéu cao h = V{2 — OA2.

Vi? =JA2 =p? + 3—¢)? va OA? = p? + ¢* nén

3
— [r_ 2 _ 2= _ z
h=4yGB—-9q) q V9 —6g, O<q<2.

(4-p)?+4g% hay8p—6g=7,suyrap =

Thé tich khdi chép la

6g +7 1 3
== -q,/9—6:6(6q2+7q),/9—6q, q€<0;§>'

W =

1
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e Tim gia trj I6n nhat. Xét g(9) = (692 + 79) /9 — 64 trén (0; g) Ta c6

3(64°+7q) (129+7)(9—6q) —3 (69 +7q)
(129 +7)/9 — 6g — —
! V9 —6q V9 —6g
9042 + 459+ 63 _ —9 (1042 — 59— 7)

VI —6g V9 —6g

5+ V305
20

g (@)

(@) =0 = 104°-57-7=0 = g=gq = ~ 1,123 (nghiém duong). Vi ¢'(g) > 0
8§ q°—q q9=49 g g)- Vig'(q

6‘70"‘7

3 <
trén (0;99) va g'(g) < 0 trén (qo; E) nén g dat gid tri I6n nhat tai gqo. Khi d6 py = ~ 1,717,
hg = {9 — 6q¢9 =~ 1,504 va
4 4
Vinax = §p0q0h0 % o 1,717 - 1,123 - 1,504 ~ 3,87.
Dap s6. 3,87.
4 A

Cau 5. Trong mit phing Oxy, mot con éch dang ding tai diém O va bt ddu nhay. O méi
budc, con éch nhay ngau nhién theo mot trong hai cach sau:

e Budc lén: Sang phai mot don vi theo truc Ox va lén trén mét don vi theo truc Oy.

e Budc xudng: Sang phai mot don vi theo truc Ox va xudng dudi mot don vi theo truc Oy.
Xac suat dé con éch dén dugc diém A(15;3) sau 15 1an nhay va khong nhay xubéng diém c6
tung d6 am bang bao nhiéu? (két qua lam tron dén hang phan tram).

J A
3 |p=======s==smsrmressassssessssresses s *
(@) 15
KQ:
\ J

L&i giai

Cach 1 (dém sé dudng di tdi tirng diém).

Mai 1an nhay con éch ¢6 hai cich chon va céc lan nhay doc 14p véi nhau, nén day 15 lan nhay ¢6
n(Q) = 215 = 32768 két qua dong kha ning. Viéc con lai 1a dém nhitng day nhay dua con éch t6i
A(15;3) ma khong diém nao trén duodng di c6 tung d6 am.

e Cong thirc truy héi. Sau budc thi 1 con éch § mot diém c6 hoanh do6 n. Goi a(n;y) 1a s6 duong di
thod man yéu cau, xuat phat tir O va két thtic tai diém (17;y). Mubn téi (1;y), & budc lién trude con
éch phéi & (n — 1,y — 1) rdi bude 1én, hodc & (n — 1;y + 1) roi budc xudng. Hai kha ning d6 khong
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thé xdy ra dong thdi, nén theo quy tic cong
amy) =am—-Ly—-1) +an -1y +1), a(0;0) = 1.
Yéu cau khong nhay xudng diém c6 tung d6 am dugc thé hién ngay trong cdch dém: cdc diém ndm
dudi truc hoanh bi loai, ta quy uéc a(n;y) = 0 khiy < 0.
e Dién s6 vao Iwdi. Chi nhitng diém con di tiép dugc t6i A(15;3) mdéi can tinh, tic cac diém (1;y)

voiy > 0va |3 —yl < 15 — n. Xuat phéat tir a(0;0) = 1, mbi s6 la tong cta hai s6 & hai diém ké bén
trai, ta lan lugt dugc céc gia tri sau.

y
1
1 9
1 8 44
1 7 35 154
1 6 27 110 429
1 5 20 75 275 1001 A
1 4 14 48 165 572 2002
1 3 9 28 90 297 1001
1 2 5 14 42 132 429
—1 1 2 5 14 42 132
o) X

S6 ghi tai mdi diém la s6 duong di hop 1é tir O téi diém dé6

Chéang han tai (4;2) tac6a(4;2) = a(3;1) +a(3;3) =2+ 1 = 3; tai cac diém sét truc hoanh nhu (4;0)
thi chi con mot s6 hang, a(4;0) = a(3;1) = 2.
S6 duong di thuan lgi 1a a(15;3) = 1001 + 1001 = 2002, vay

2002
~ 32768

~ 0,061 ~ 0,06.

Cach 2 (dém phan bu bang phép lay doi xing).

e B6 tam diéu kién vé tung dd. Trong 15 budc, goi k 1a s6 budc 1én thi sé bude xudng 1a 15 — k va
tung do diém cubi bang k — (15 — k) = 2k — 15. Dé t6i A(15;3) phai c¢6 k = 9. Mot duong di hoan
toan dugc xac dinh khi biét 9 budc nao 1a budc 1én, nén sd duong di tir O t6i A (chua xét diéu kién
tung do) la C35 = 5005.

e Dém nhirng duwdng di bj loai. Mot duong di bi loai khi né c¢6 diém tung do 4m, ma mdi budc
chi thay déi tung do mot don vi nén diéu d6 xay ra khi va chi khi duong di c6 di qua mot diém &
mutic y = —1. Xét mot duong nhu vay va goi T 1a diém ¢ mitc y = —1 ma n6 gdp dau tién. Lay doi
xting phan duong di tir O dén T qua duong thang y = —1, gitt nguyén phan tir T trd di, ta dugce
mot duong di méi: diém O(0;0) bién thanh O’ (0; —2), con T gitt nguyén, nén do6 la mot duong di tu
0'(0;-2) t6i A(15;3).
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Duong di bi loai (nét lién dam tir O) va duong di tir O’ nhan duge sau khi ldy d6i xtiing doan OT qua dudng thing
y = —1; hai dudng tring nhau ké tir T

Ngugce lai, mdi duong di tir O t6i A déu phai gdp muc y = —1, vi tung do xuat phat bing —2, tung

do két thiic bang 3 va mdi budc chi d6i mot don vi. Lay d6i xting phan dau ctia né qua y = —1 ta lai

duge mot dudng di bi loai tir O t6i A. Hai phép 1dy doi xing nay ngugc nhau, nén s6 dudng di bi

loai dting bang s6 dudng di tir O’ t6i A.

Pudng di tir O’ (0; —2) t6i A(15;3) ¢6 tung d6 tang 5 don vi, nén s6 bude 1én k' thoa man 2k’ —15 = 5,

tic k' = 10; c6 C}2 = 3003 dudng nhu véy. Do d6 s6 dudng di thuéan lgi 1a 5005 — 3003 = 2002, dan
2002

t6i cing két qua P =

Dép s6. 0,06.

4 )
Cau 6. Trong mat phang Oxy, cho parabol (P) : y

y = —x?>—2vaduodng tron (C) : (x+4)2+y? = 4.

Mot chat diém xuét phat tir mot diém bat ki thuoc
(P) di chuyén dén duong tron (d) : y = x, tiép tuc
di chuyén trén dudng tron (d) mot doan bang 1 U

sau d6 di chuyén dén mot diém thudc duong tron
(C). Tinh quang dudng ngén nhat ma chat diém
hoan thanh ching duong trén? (két qua lam tron
dén hang phan chuc).

KQ:

L&i giai
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Cach 1 (dung vecto va dao ham).

e Ki hiéu cac diém. Theo phuong trinh va hinh vé, Y
(d) : y = x1a mot duong thing. Goi M € (P) la

diém xuat phat, N € (d) 1a diém chat diém t6i (d), I
N' € (d) v6i NN’ = 1vaK € (C) la diém két thuc. I~
Quéang duong la AN

L=MN+NN +N'K=MN+1+N'K.

e Thu gon N'K. Puong tron (C) c6 tam I(—4;0),
ban kinh R = 2. Khoang cach tir I dén (d) bang
|—4 -0l

V2 ,
ngoai (C); do d6 N'K > N'I — 2, dau bang khi K 1a
giao diém cua doan N'I véi (C). Suy ra

= 2y/2 > 2 nén moi diém cta (d) ndm

L>MN+N'I -1.
Duong dingdnnhdtM - N - N' - K; M, N, I;

1 thdng hang

i 9 —) 1a vecto don vi
V2 2

ctia (d); ta c6 NN = e¢d v6ie = 1 hodc e = —1. Goi
I, 1a diém thoa man I.] = €9, khi d6 NN'II, 1a hinh
binh hanh nén N'I = NI,. Cu thé

e Thugon N'I. D4t 9 = (

1 1
I —4+—;—> khie = -1,
1( V2 V2

1 1
L (—4 _ —;——) khie = 1.

V2 2
e Hai phia ctia (d). Véi moi diém (x;y) € (P)tacéy—x = —x?—x—2 < 0 (tam thircc6 A = 1-8 < 0),
nén (P) ndm tron vé phia y < x ctia (d). V6il; val, déucéy —x = 4 > 0, nén ching ndm & phia con
lai. Do d6 v6i moi N € (d),

MN + NI, > MIL,

dau bang khi N 1a giao diém ctia doan MI, v6i (d). Vay L > MI, —1 > d(I,, (P)) — 1.
e Khoang céach tir I, dén (P). V6i I, (xo; o) va M(t; —t> — 2) € (P), dit p(t) = MI? = (t — x)? +

(P +2+ yo)z. Ta c6
@' (1) = 2(t—xg) +4t (2 + 2+ y) = 2[283 + (5 + 2yp)t — xp] -

Vi5 + 2y, > 0 trong ca hai truong hgp nén ham s6 2t3 + (5 + 2y,)t — xo dong bién trén R, do d6
@’ (t) d6i dau tir am sang duong diing mot 1an va ¢ dat gid tri nho nhat tai nghiém duy nhat t, caa
phuong trinh ¢’ (t) = 0.
1 < ~
o Véil: 25 + (5 sl \E)t +4 - T = 0, gidi bang mdy tinh cam tay dugc t; ~ —0,479; khi d6
2
M, (=0,479; —2,230) va My, ~ 4,067.

1
o V6ily: 263+ (5—2)t+4+— = 0chot, ~ —0,903; khi d6 M, (—0,903; —2,815) va M,I, ~ 4,349.
2 \/E 2
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Vay quang dudng ngan nhat 1a
Loy =ML — 1~ 4,067 —1 = 3,067 ~ 3,1,

dat dugc khi chat diém xudt phat tir My, t6i (d) tai N = M;I; N (d), di trén (d) vé phia tdm I mot
doan bang 1 t6i N, rdi di thdng t6i giao diém K ctia doan N'I v6i (C).

Cach 2 (dung phép tinh tién va bang gia tri).

Van ki hiéu M, N, N’, K nhu trén va dung lai hinh & Céch 1.

e Rut gon chang cudi. Véiba diém N’, K, I ta luén c6 N'K > N'I — KI = N'I — 2, d4u bing khi K

ndm trén doan N'I, ttc K 1a giao diém ctia doan &y véi (C). Khoang céch tir I(—4;0) dén (d) bing
|—4 -0

V2

tai. Do d6

242 > 2 = R, nén moi diém ctia (d) déu nim ngoai (C) va giao diém néi trén ludn ton

L=MN+1+NK > MN+N'I - 1.

e D& tam dwdng tron dé bo doan truot. Tinh tién diém I theo vecto N'N ta dugc diém J. Khi d6
Nj = N'I nén NJ = N'I, va bat déng thuc trén trd thanh L > MN + NJ — 1. Vecto N'N ndm trén (d)
va ¢6 do dai 1, nén | chi nhan mot trong hai vi tri ¢6 dinh

1(4+1 1) ho 1(4 L 1)
= odc  L|{-4-—i-—],
V2. 2 V2. 2
tuy theo chat diém trugt trén (d) vé phia nao.
e Dubi thang duwdng di. Moi diém (x; y) ctia (P) déucéy—x = —x%—x—2 < 0 vi tam thitc —x%> —x—2
c6A=1-8<0vahésdba=-1<0;trongkhil; val, déucéy —x =4 > 0. Vay M va | nam khéc
phia ddi véi (d), nén doan MJ cdt (d) va véi moi N € (d),
MN +NJ > MJ,
dau béng khi N chinh la giao diém d6. Suy ra L > MJ — 1, nghia la quang dudng ngén nhat tng véi
vi tri M trén (P) lam MJ nho nhét.
e Tim MJ nhé nhat bang bang gia tri. Dat M (t; -2 — 2) va ] (xq; o), khi d6

fty=MJ = \/(t—x0)2+ (t2+2+y0)2.

Vif(t) - +oo khi |f| - +oco nén f ¢6 gia tri nho nhat. Lap bang gié tri cua f bang may tinh cam tay
v6i budce 0,5 trén doan [—3;1]:

t -3 25| 2 | -15| -1 | -0,5 0 0,5 1
fyveiJj=1, | 11,71 | 8,99 | 6,83 | 5,27 | 4,36 | 4,07 | 4,26 | 4,81 | 5,67
fyvéij=1, | 1043 | 7,86 | 595 | 4,78 | 4,36 | 4,48 | 4,88 | 543 | 6,15

Vé6i ] = I, gia tri nho nhat roi vao lan can t = —0,5; thu hep budc vé 0,1 réi 0,01 quanh d6 duge
minf =~ 4,067. Lam tuong tu véi ] = I, gid tri nho nhat roi vao 1an can + = —0,9 va bang khoang

4,349. Vi tri ] = [; cho két qua nhé hon, vay

Lo ~ 4,067 —1 = 3,067 ~ 3,1.
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Trén hinh, & dudng di ngdn nhat hai doan MN va N'K song song v6i nhau, vi ciing phuong véi N'I;
dudng di tdi vu vi thé c6 dang mot bac thang.

Dép s6. 3,1.

— HET —
BANG PAP AN

Phani-Cau |1 23 4[5]6 7]8]o]10 11]12
Pap &n plajc|p|p|c|a|p|c|B|B|C|

Phanll | a) b) c) d)
Cau 1 Pung | Bung | bung | Bung
Cau 2 Sai Sai | bung | Sai
Cau3 Sai | bung | bung | Bung
Cau4 Sai | bung | Sai Sai

Phan Il - Cau | 1 2 |3 4 5 6
Dap sé 37 |58 |0|387|006 |31
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