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PHEP DOI HINH VA PHEP Ble el e
TRONG (ARGINE

I KiEN THUC CAN NHO e,

1. Dinh nghia

Trong mit phang cho vectd V. Phép bién hinh bién mdi di€ém M thanh diém M’ sao cho MM’ = V" dugc

goi 12 phép tinh tién theo vecto V.
- ~N

@ Phép tinh tién theo vecto V ki hiéu 1a: T, trong d6 vV dudc

goi 1a vectd tinh tién.
@ TacoTy(M) =M MM =7.

—
/v‘\
N
N
N
N
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N ‘/4
N
N
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® Phép tinh tién theo vectd-khong chinh 1a phép dong nht.
. y

2. Tinh chat

(¢ Tinh chét 1: Xét phép tinh tién theo ¥ bién hai diém M, N thanh hai diém M’, N’ thi

N S v ~.
@ M'N' = MN, tir d6 suy ra M'N' = MN. / >
g v/,V/

@ phép tinh tién bao toan khoang cach gitta hai di€ém bat ki. ~

(£ Tinh chit 2: Phép tinh tién
s N

® bién dudng thang thanh dudng thang song song hoic triing véi né.

@ bién doan thang thanh doan thang bing no.

@ bién mot tam gidc thanh mot tam gidc bang no.




Trang@ 1. pHEP TINH TIEN S

( @ bién dudng tron thanh dudng tron c6 cung béan kinh. ]

Chii y: Phép tinh tién bién ba di€ém thang hang thanh ba diém thang hang va khong lam thay ddi thit

tu ba di€ém do.
3. Biéu thirc toa do6

Trong mit phiang toa dd Oxy cho vectd V = (a;b) va diém M(x;y). Khi d6

L x':x+a
Ty (M) =M (x')) <
Y =y+b

I CcAc DANG TOAN CO BAN o,

B Dang 1.1. Xac dinh toa dd anh cia mot diém qua phép tinh tién

Cho vecto V = (a;b) va di€m M(x;y). Khi do

x':x~|—a

y =y+b

@ Trong mit phang toa do Oxy, cho diém A (3;—3). Tim toa d6 diém A’ 12 4nh clia A qua phép
tinh tién theo vécto vV = (—1;3).
B Loi gidi.
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Trang@ 1. PHEP TINH TIEN

@© Trong mit phing toa dd Oxy, cho diém M’ (—4;2), biét M’ 1a 4nh ctia M qua phép tinh tién
theo véctd vV = (1;—5). Tim toa do di€ém M.
8 L5i gidi.

~

@© Trong mit phang toa dd Oxy, cho diém M (—5;2) va diém M’ (—3;2) 1a anh cau M qua phép
tinh tién theo véctd V. Tim toa do véctd V.
8 Loi gidi.

@© Trong mit phang toa do Oxy, cho AABC biét A(2;4),B(5;1),C (—1;—2). Phép tinh tién theo
véctd BC bién AABC thanh AA'B'C’ tuong ting cac diém. Toa do trong tam G’ cia AA'B'C’ 1a
& Loi gidi.
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Trang@ 1. pHEP TINH TIEN S

| vidus l
@© Trong mit phang toa do Oxy, cho hai diém M(0;2),N (—2;1) va vécto Vv = (1;2). O. Phép
tinh tién theo véctd V bién M, N thanh hai diém M’ N’ tuong ting. Tinh d6 dai M'N’.

& Loi gidi.

@© Cho tam gidc ABC c6 A(1;—1),B(2;3),C(5;—2) va A’,B’,C’ 1an lugt 12 4nh cia céc diém
(1

t\)uQ

<l

A, B, C qua phép tinh tién theo véc-to ). Tinh dién tich S cta tam gidac A’B'C’.

& Loi gidi.

B Dang 1.2. Xac dinh phudng trinh anh ctia dudng thang d qua phép tinh tién

Cho V = (a;b) vad: Ax+ By+C = 0. Tim phuong trinh d’ 1a 4nh cta d qua T5.

Gv Ths: Pham Hung Hai

(@ Cach 1. Tim hai diém trén dudng thang anh va viét phucng trinh qua hai diém do.

e LAy hai diém M, N thudc d.

M N d
o Tinh T3(M) = M’, tim toa d6 M'. \;4\

N d

Tinh 75 (N) = N’, tim toa do N'.

e Duong thing d’ can tim la dudng thang qua hai diém M’ va
N'.
e Ciach 2. St dung tinh chit d’ song song hoic tring véi d.

e d qua di€ém M va c6 vec to phap tuyén ng = (A;B;C) .

e Tinh T (M) = M’, tim toa dd M’ (xo; o).
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Trang@ 1. pHEP TINH TIEN S

e Dudng thang d’ can tim 12 duong thang qua diém M’ va nhan 7, 1am vec to phap tuyén.

Suyrad': A(x—xp)+B(y—yo) =0.
e Cach 3. St dung quy tich diém M’:

e Goi M(x;y) €d va M'(x';y') 1a anh cta diém M qua T5.

e Taco
¥ =x+a x=x—a
Ty (M) =M (x;)) & & (1)
Y=y+b |(y=)-b
e Thay (1) vao phuong trinh d, ta dugc A(x' —a) + B(y —b) +C = 0.
Thu gon két qua, ta dugc Ax' + By +C' = 0.
Vay, phuong trinh anh cta d 1a Ax + By +C' = 0.

vidu1 )

@© Trong mit phang toa dd Owxy, tim phuong trinh dudng thang A’ 1 4nh clia dudng thang A :

x+2y— 1 =0 qua phép tinh tién theo vécto v = (1;—1).
& Loi gidi.
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1. PHEP TINH TIEN -

@© Trong mit phang toa dd Oxy cho dudng thang d : x+ 3y — 1 = 0. Tim 4nh ctia d qua phép tinh
tién theo vV = (2;—1).

& Loi gidi.

@ Trong mit phang toa do Oxy, cho dudng thang A c6 phuong trinh 2x +y+ 5 = 0. Tim a biét

phép tinh tién theo véc-td V = (1;a) bién A thanh chinh n.
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& Loi gidi.

Bi Dang 1.3. Xac dinh phuaong trinh anh cia dudng tron qua phép tinh tién

Cho V = (a;b) va (C): (x—m)?+ (y —n)? = R%. Tim phuong trinh (C’) 12 4nh ctia (C) qua T+.

(£ Cach 1. Dudng tron (C) ¢6 tam I(m;n) va ban kinh R.
¥ =x+a=m+a
o TH(I)=TI'(x3y)= :
y=y+b=n+b
Di€m I'(m+ a;n+b) = (x0;y0) chinh 1a tim cta dudng tron (C').

e Do phép tinh tién béo toan khoang cach nén R’ = R.
Vay, phuong trinh (C'): (x —x0)% + (y —y0)> = R%.
(¢' Cach 2. Stt dung quy tich di€ém M’:

e Goi M(x;y) € (C) va M'(x';y') 1a anh cla diém M qua T+ .

e Taco
¥=x+a x=x—a

Ty (M) =M (x;)) & & (1)

Y=y+b |y=Y-b

e Thay (1) vao phuong trinh (C), ta dudc (x' —a—m)?>+ () —b—n)> = R>.
Vay, phuong trinh nh cta (C) 1a (C"): (x—a—m)?>+ (y—b—n)* = R%.

Vs

Chu y: Puong tron (C): x*> +y? — 2ax —2by+c =0¢6
e tam /(a;D);

e ban kinh R = Va2 +b? —c.
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vidu1_ )

@ Trong mit phang toa dd Oxy cho dudng tron (C) : (x4 5)% + (y —3)? = 25. Tim 4nh ciia dudng

tron (C) qua phép tinh tién theo véc-to vV = (5;—4).
8 Loi gidi.

@© Trong mit phing toa dd Oxy, tim phuong trinh dudng tron (C') 1a anh ctia dudng tron (C) :
x> +y?—2x+4y—1=0quaTy véi v = (1;2).
& Loi gidi.
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Bi Dang 1.4. M6t s6 bai toan hinh so cap

©
Cho hinh vuéng ABCD tam I. Goi M, N lan lugt 12 trung diém AD, DC. D N C
Phép tinh tién theo vecto nao sau dy bién tam gidc AMI thanh INC.
M
1
A B

& Loi gidi.

@ Cho duong tron (0O) va hai diém A, B. Mot diém M thay doi trén dudng tron (O). Tim quy tich
diém M’ sao cho MM’ + MA = MB.
B Loi gidi.
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©
Cho hai diém B, C cb dinh trén dudng trondO, R) va A thay d&i

1. PHEP TINH TIEN -

~N

Pham Hun¢

[
trén dudng tron do, BD la dudng kinh. Tl-g quy tich truc tam
H ciia AABC. O P

& Loi gidi.

JKD BAITAP TV LUYEN o,

Bai 1. Trong mit phang toa dd Oxy cho A(3;1),B(2;2).

a) Tim toa do anh cla diém A qua phép tinh tién theo véc-to Vv = (1;-2).
b) Tim toa dd diém C sao cho B la &nh ctia C qua phép tinh tién theo véc-to Vv = (3;1).

¢) Tim mot phép tinh tién bién A thanh B.

\
Bdi 2. Trong mit phang toa dd Oxy cho dudng thang d : 2x — 3y + 1 = 0. Tim 4nh ctia d qua phép

tinh tién theo véc-to v = (3; —1).
\

Bdi 3. Trong mit phang Oxy, cho diém A(—2;3); dudng thang d: 2x —y +5 = 0; dudng tron
(C): (x+3)2+(y—2)?=4vau = (1;2).

a) Tim toa do anh clia A qua phép tinh tién theo véc to u;

b) Tim phuong trinh anh ctia d qua phép tinh tién theo u;

I @ Th.s Pham Hing Hai - Lop Toan Thay Hai - DT: 0905.958.921




Trang@ 1. pHEP TINH TIEN S

¢) Tim phuong trinh 4nh ctia (C) qua phép tinh tién theo .

\
Bdi 4. Trong mit phang Oxy, cho diém A (2;3),B(—1;2), dudng thang d: 2x —3y+2 =0, dudng
tron (C) : (x+ 1)+ (y—3)* = 4.

a) Tim phuong trinh anh ctia dudng thang d qua phép tinh tién theo véc to AB.
b) Tim phuong trinh anh ctia (C) qua phép tinh tién theo véc to AB.
\
\
Bai 5. Trong mit phang Oxy, cho diém M (2;3), dudng thang d: 2x — 3y + 2 = 0, dudng tron
(C): (x+1)>+(y=3)> =4vavécto & = (3;—2)
a) Tinh tién theo véc td u bién A thanh M. Xac dinh toa do diém A.
b) Tim phuong trinh 4nh clia d qua phép tinh tién theo %/
¢) Tim phuong trinh anh cta (C) qua phép tinh tién theo .

\

\
Bdi 6. Trong mit phang toa dd Oxy cho dudng thang d : x — y+ 1 = 0. Tim phuong trinh dudng
thang d’ sao cho d 1a 4nh ctia d’ qua phép tinh tién theo véc-to Vv = (3;—1).

\

\
Bdi 7. Trong mit phing toa do Oxy cho dudng tron (C) : x> +y* — 8x — 2y — 3 = 0. Tim anh ctia
dudng tron (C) qua phép tinh tién theo véc-to Vv = (1;—2).

\

N
Bdi 8. Trong mit phang toa do Oxy cho dudng tron (C) : (x +3)% + (y —2)? = 16. Tim anh ciia
dudng tron(C) qua phép tinh tién theo vects vV = (1;—4).
Bai 9. Cho hinh binh hanh ABCD. Phép tinh tién Ty ;5 bién di€m A thanh di€m nao?

\
Bai 10.
Cho luc gidc déu ABCDEF tdm O. Tim 4nh cia AAOF qua phép tinh F E
tién theo vecto AB.

A D
B C
\
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Trang@ 1. pHEP TINH TIEN S

Bai 11. Cho hinh vuong ABCD tam I. Goi M, Nlan lugt 12 trung diém ctia AD, DC. Tim phép tinh )

L tién bién AAMI thanh AMDN?

Bdi 12. Cho hinh binh hanh ABCD. Trinh bay céc phép tinh tién bién dudng thang AB thanh
dudng thang CD va bién dudng thang AD thanh dudng thiang BC?

- \
Bdi 13. Tim vectd V = (a;b) sao cho khi tinh tién do thi y = f(x) = x* + 3x+ 1 theo vects V ta
nhén dugc dd thi ham s6 y = g(x) = x> — 3x% +6x — 1.

\

Bdi 14. Trong mit phang Oxy, cho hai diém A (—5;2),C(—1;0). Biét B = T:7(A),C = T (B).
Tim toa do6 clia vectd @ + v dé€ c6 thé thuc hién phép tinh tién T3 7 bién diém A thanh diém C.

- \
Bai 15. Trong mit phang Oxy, cho hai dudng thang d : 2x—3y+3 =0vad : 2x—3y—5=0.
Tim toa d0 V c6 phucng vudng goéc véi d va Ty bién dudng thiang d thanh d'.

J® BAI TAP TRAC NGHIEM )

Cau 1. Anh ctia di€ém M(0;1) qua phép tinh tién theo véc-to @ = (1;2) la diém nao?

A. M'(2;3). B. M'(1;3). C. M'(1;1). D. M'(—1;-1).
CAu 2. Trong mit phang toa dd Oxy, 4nh clia diém M (0; 1) qua phép tinh tién theo véc-to @ = (1;2) 1a
di€m nao?

A. M'(2;3). B. M'(1;3). C. M'(1;1). D. M'(—1;-1).
CaAu 3. Phép tinh tién theo V bién di€ém A(1;3) thanh diém A’(1;7). Tim toa d cla véc-to tinh tién
V?

A. V=(0;-4). B. V= (4,0). C. V=1(0;4). D. vV =(0;5).

Cdu 4. Cho hinh vuéng ABCD ¢6 tam I. Ta ¢6
A. TgI)=B. B. Tg(I)=D. C. Tg()=C. D. Ty

A B

Cdu 5. Cho hinh binh hanh ABCD. Phép tinh tién Tg; bién:

D C
A. BthanhC. B. CthanhD. C. CthanhB. D. A thanh D. / /
A B
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Cdu 6. Cho hinh luc gidc déu ABCDEF tam O, dit vV = OA. Qua phép tinh F E
tién T+ thi:
A. B—C. B. C—D. C. D—E. D. E—F. A D
B C

Cau 7. Trong mit phang toa do Oxy, néu phép tinh tién bién diém A(3;2) thanh diém A’(2;3) thi n6
bién diém B(2;5) thanh

A. Diém B'(5;5). B. Diém B'(5;2). C. Diém B'(1;1). D. biém B'(1;6).
Cdu 8. Trong mit phing Oxy, cho dudng thing A: x —2y+ 2 = 0. Anh ctia dudng thing A qua phép
tinh tién theo @ = (2;3) c6 phuong trinh la

A x-2y+6=0. B. x+2y+2=0. C. 2x—y+2=0. D. 2x+y+2=0.
CAu 9. Trong mit phang Oxy, phép tinh tién theo véc-to V' (2; —3) bién dudng thang d: 2x+3y—1=0
thanh dudng thang d’ c6 phuong trinh:

A d:3x+2y—1=0. B. d':2x+3y+4=0.

C. d:3x+2y+1=0. D. d':2x+3y+1=0.
Cau 10. Phép tinh tién theo V bién diém A(1;3) thanh di€ém A’(1;7). Tim toa do clia véc-to tinh tién
V?

A. V=(0;-4). B. V= (4;0). C. V=1(0;4). D. vV =(0;5).

Cau 11. Trong mit phang toa do Oxy, phép tinh tién bién dudng thing d: x+y+ 1 = 0 thanh dudng
thang d’: x4y — 1 = 0 theo véc-td cling phuong vdi véc-to 7 Hay tim vec-to tinh tién
A. V=(2;0). B. vV =(0;2). C. V=(0;,-2). D. vV =(-2;0).

Cau 12. Cho luéi toa dd 6 vudng nhu hinh vé. 4
Tim toa dd véc-to v biét rang qua T+ thi AA’B'C’ A :
la anh cua AABC. :
A V=(8;,-4). B. vV =(-84). = \ L
C. V=(8-3). D. ¥=(83). gl s ol | D S S G G N
0 Al X
TN
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Cdu 13. Trén mit phang toa do, phép tinh ti€n theo véc-td V(3;1) bién dudng thang d thanh dudng
thang d’, biét d’: x—2y =0. Khi d6 d c6 phl&lg trinh la
A x—2y—1=0. B. x—2y+1:-bcs C. x+2y—1=0. D. x+2y—1=0.

A 2 = - PSRN g
Cadu 14. Trong mat phang toa do Oxy, phépgnh tién theo véc-td Vv = (a;b) bién dudng thang d;: x +
y=0thanhd|: x+y—4=0vady: x—y+3thanh d}: x—y—8 =0. Tinh m = a+b

A. m=4. B. m=—4. C. m=5. D. m=-5.
Cdu 15. Trong mit phang, cho tam gidc ABC. Goi M, N, P 1an ludt 1a trung A
. . 5 1=
diém cac canh BC, CA, AB. Phép tinh tién theo véc-to v = EBC bien
A. diém P thanh diém N. B. diém N thanh diém P. y
C. diém M thanh di€m B. D. di€ém M thanh diém N. 3 jY; P

Cdu 16. Qua phép tinh tién véc-td 0, dudng thang d c6 4nh 1a dudng thang d’. Ménh dé nao diing.
A. d' trung véi d khi va chi khi d song song véi gia u.
B. d’ tring vdi d khi d vudng géc véi gid u.
C. d' trung véi d khi d cit dudng thang chiia 7.

D. d' trung véi d khi d song song hoic d trang véi gid u.

Cau 17. C6 12 thm hinh tron nhu nhau dudc xép theo hinh bén. Sau mot phép tinh
tién, hinh 1 bién thanh hinh 8. Hdi anh ctia hinh 5 1a hinh nao?

A. 10. B. 11. C. 12 D. 9.

CdAu 18. Trong mit phing toa dd Oxy, cho 1uéi toa do & vuong e s
nhu hinh vé. Tim toa do ciia A’, B’ 1a &nh cia A, B qua phép tinh fﬁifiﬂi"i"7"3"3"3"73"37'
dén theo e 7. B N R
A. A'(=41), B'(2,0). B. A'(~4:2), B'(2;0). Tt
C. A'(~1;2), B(0;2). D. A'(2;2), B(0;2). BN
el
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Cau 19. Trong mit phang toa do Oxy, cho luéi toa dd 6 vudng nhuhinh - - Yoo ov v v
vé. Tim cong thiic phép doi hinh £ bién M(x;y) thanh M’(x';y’) sao cho II IIA: :IIIII
qua f tam gidc ABC bién thanh tam gidc A'B'C’. .
N L [r=rs S
Y =y—4 Y =y+4 jB/
C x/:_x+7 D x/:x+5 e e e R R B S /—\—
. - . . , :
y=y—4 y=—y—4

Cau 20. Trong mit phang toa dd Oxy, anh ctia dudng tron (C): x> +y? —2x+4y —4 = 0 qua phép tinh
tién theo véc-to @ = (1;1) la dudng tron c6 phuong trinh

A, (x=2)2+(y+1)2=16. B. (x+2)2+(y—1)?>=0.

C. (x=2)2+(@+1)2=0. D. (x+2)>+(y+1)*=09.

Cau 21. Trong mit phing toa dd Oxy, 4nh clia duong tron (C): (x —1)? 4 (y —2)? = 9 qua phép tinh
tién theo véc-to v = (—2;2) la

A X*+y*—2x—4y—4=0. B. x*+y>+2x—8y+8=0.

C. (x—1)2+(y+4)2=0. D. (x+1)2+(+4)?=09,

CAu 22. Trong mit phang toa dd Oxy, cho véc-té vV = (3;3) vaA(2;2), B(0;—6). Anh ctia dutng tron
duong kinh AB qua T+ la

A (x—42+(—-1)*=17. B. (x—4)>+(y—1)>=68.

C. (x+4)?+@y+1)?2=17. D. x> +y>+8x+2y—4=0.

Cau 23. Trong mit phang toa do Oxy, cho dudng tron (C): (x —1)2+(y—2)2 =9 va (C'): x> +y* +
2x —8y+7 = 0. Tim véc-td v d€ qua phép tinh tién theo véc-td V thi (C) bién thanh (C’).

Vv =(-2;2). B. Khong ton tai véc-to V.

v

A.
C. (2;-2). D. Vv =(-12).

CAau 24. Trong mit phang toa dd Oxy, cho A(1;—2), dudng thing d: 4x + 3y — 8 = 0. Phép tinh tién
theo vV = (1;—3) bién dudng tron tam A va tiép xtic véi d thanh dudng tron c¢6 phuong trinh

A, (x=2)*+(y+5)%=4. B. (x—2)*+(y+5)?=100.

C. (x=22+(@y-1)2=6. D. (x—2)2+(—-1)?=4.

Cau 25. Cho dudng tron (0), duong thang d va hai diém A, B. C6 thé dung dugc t6i da bao nhiéu hinh
binh hanh ABCD ma C thudc dudng thang d con D thudc duvng tron (O).
A. 2. B. 3. C. 1. D. 4.

— HET—
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2. PHEP QUAY -

I KIEN THOC CAN NHO o
1. Dinh nghia
(¢ Pinh nghia:
Cho diém O va géc luogng gidc a. Phép bién hinh bién diém O thanh chinh M

né, bién mdi diém M khac O thanh diém M’ sao cho OM’' = OM va géc
lugng gidc (OM,0M’) bing o dugc goi 1a phép quay tim O géc .

( )

e Diém O dudgc goi 1a thm quay, con o dudc goi 1a géc quay clia o
phép quay do. o H M
e Phép quay tdm O goc « thuong dude ki hiéu 1a Qg ¢)-
/ OM = oM’
Quo,0) (M) =M <
(oM, 0M') = a.
. J
(¢ Chuy:

s 2

e V6ikeZ,taco

— Phép quay Q¢ 2kx) la phép dong nhét.

— Phép quay Q(o,(2k+1)x) 12 phép dbi xiing tam O.

e Chiéu duong ctia phép quay la chiéu duong ctia dudng tron lugng gidc nghia l1a chiéu ngugc

v6i chiéu quay ctia kim dong ho.

— Néu quay theo chiéu ngudc kim dong ho thi o > 0.

— Néu quay theo cling chiéu kim dong ho thi o < 0.

2. Tinh chit
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Trang@ 2. PHEP QUAY -

(£ Tinh chét 1. Xét phép quay tm O géc quay o bién hai diém M, N thanh 2 diém

N/
M’ va N’ nhu hinh vé thi \ S
| 7
® M'N' = MN; M
Lo
@ phép quay bao toan khoang cach giita hai diém bat ki. o \\J‘/“]‘V
M

(£ Tinh chit 2. Phép quay

e )

® bién dudng thang thanh dudng thang.

@ bién doan thang thanh doan thang bang no,

@ bién tam gidc thanh tam gidc bang no,

Y
J\

@ bién duong tron thanh dudng tron cuing ban kinh.

JE» CcAc DANG TOAN CO BAN 5o,

B Dang 2.5. Xac dinh anh cia mét diém qua phép quay

e Xadc dinh tam quay, goc quay va huéng quay.

e Néu xét tén mat phang toa do, Gng vdi cac goc quay dic biét nhu +90°, £180°,... ta c6 thé

dung hinh vé dé x4c dinh truc tiép toa do diém do.

e 2

Cong thitc bo sung: Trong mit phing Oxy, cho hai diém M(x;y) va M’ (x';y’). Xét
Q(o,0)(M) = M', khi d6 ta c6

x =xcosa —ysina

y' = xsina + ycos .
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v Thst Pha

Cho hinh thoi ABCD c6 goc ABC = 60° (cac din@ghi theo A
chiéu ngudc chiéu kim dong hd). Xac dinh anh ctia canh CD
qua phép quay Q4 _¢0e)- B < D
C
& Loi gidi.
(S e oo s aae s s e aa s e AR oA oot
| vidu2 )
©
Cho hinh vuéng ABCD c6 tam la O, (cac dinh ghi theo chiéu ngugc D N C
chiéu kim dong hd). Goi M, N, P, Q theo thi tu 12 trung diém cac canh
AD,DC,CB,BA. Tim anh cua tam giac ODN qua phép quay tam O
M P
goc quay —90°. 0
A 0 B
& Loi gidi.
T e ok o R a e o e c e ce peaeaas
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Trang@ 2. PHEP QUAY

@© Trong mit phing toa dd Oxy cho diém A(0;4). Hiy tim toa do di€ém A’ 12 anh ctia A qua phép
quay tam O géc 90°.
& Loi gidi.

~

@ Trong mit phing toa do Oxy cho di€ém A(3;4). Hay tim toa do diém A’ 1a anh ctia A qua phép
quay tam O goc 90°.
8 Loi gidi.

@© Trong mit phing toa do Oxy cho diém A(—1;5). Tim toa do di€ém B la anh cta di€ém A qua
phép quay tam O(0;0) géc quay —90°.
B Loi gidi.
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B Dang 2.6. Xac dinh phuang trinh anh cia dudng thing d qua phép quay

Cho d: Ax+ By + C = 0. Tim phuong trinh d’ 1a anh ctia d qua Q(0,90%)-
(¢ Cach 1.
o Ly hai diém M,N € d. Vé M, N 1én hé truc Oxy, xac dinh toa do anh 12 M’ va N'.
e Phuong trinh @’ 1a phuong trinh dudng thang qua hai diém M’ va N'.
(£ Cach 2.
® Quoor)(d) =d' thid L d.Suyrad cédang Bx—Ay+m=0 (1).
e Ly di€m M € d. Q(¢90)(M) = M'(x0:y0).

e Thay toa dd (xo;yo) vao (1), tim m.

( Céc goc quay —90°, +180° , ta lam tuong tu. ]

vidu1 K

@© Trong mit phang Oxy, cho dudng thang d: 5x — 3y + 15 = 0. Viét phuong trinh dudng thang

d’ 12 anh clia dudng thang d qua phép quay tdim O, géc quay 90°.
& Loi gidi.

Gv Ths: Pham Hung Hal
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@© Trong mit phang Oxy, cho dudng thang d: 2x — 5y+ 3 = 0. Viét phuong trinh dudng thang d’
1a anh ctia dudng thang d qua phép quay taim O, géc quay 180°.
& Loi gidi.
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@ Trong mit phang toa dd Oxy cho diém A: x —3 = 0. Goi d 14 anh ctia A qua phép quay tdim O
g6c 90°. Tinh dién tich hinh phang gidi han béi A, d, truc Ox va truc Oy.
& Loi gidi.

Bi Dang 2.7. Xac dinh phuong trinh anh cia dudng tron qua phép quay

Cho (C): (x —m)?+ (y—n)? = R?. Tim phuong trinh (C) 1a &nh ctia (C) qua Q(0,90°)
e Duong tron (C) ¢6 tim I(m;n) va ban kinh R.

— Q(0,90°)(I) = I'. Gia st tim dudgc toa d I'(xo; yo);

— Do phép quay bao toan khoang cach nén R’ = R.

e Vay, phuong trinh (C"): (x —x0)? + (y —y0)?> = R>.

B @ Th.s Pham Hing Hai - Lop Toan Thay Hai - DT: 0905.958.921




Trang@ 2. PHEP QUAY -

e 2

Chu y:

® Pudng tron (C): x* +y* —2ax —2by+c=0c6

- tam I(a;b);

— ban kinh R = Va2 + b? —c.

@ Cac goc quay dac biét khac nhu —90°, +180,...ta lam tuong tu.

Va1 K
@ Trong mit phang toa do Oxy cho dudng tron (C) : (x —3)? 4 (y+ 1)? = 4. Tim anh ctia dudng
tron (C) qua phép quay tdm O géc 90°.

& Loi gidi.

@© Trong mit phang toa do Oxy cho dudng tron (C) : (x —4)? 4 (y — 1)? = 5. Tim anh ctia dudng
tron (C) qua phép quay tim O géc —90°.
& Loi gidi.
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Bi Dang 2.8. Mot s6 bai toan hinh so cap

| vidu1 )
O
Cho luc gidc déu ABCDEF tam O. A F

a) Tim anh cua tam giac AIF qua phép quay tam O goc 120°,
v6i I 1a trung di€ém clia AB. B E

b) Tim anh cta tam giac AOF qua phép quay tam E géc 60°.

& Loi gidi.
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viduz_ )
©

Cho hai hinh vuéng ABCD va BEFG, trong d6 D C
A, B, E thing hang va G nam trén canh BC. Goi M, N

1an luot 1a trung diém ctia AG,CE. Chiing minh tam G F

giac BMN vudng can. - XN

& Loi gidi.

Cho ba diém thang hang A, B,C, trong d6 diém B nam F
gitfta hai diém A va C. Dung vé mot phia ctia dudng
thang AC céc tam giac déu ABE va BCF. Goi M, N lan

E M
lugt 1a trung di€ém ctia AF, EC. Ching minh tam gidc
BMN déu.
A B C
& Loi gidi.
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JKD BAITAP TV LUYEN o,

Bai 1. Trong mit phiang Oxy, cho dudng tron (C) : x> +y* —2x—4y—4=0vavécto ¥ = (3; —2)
a) Tim phuong trinh 4nh ctia (C) qua phép tinh tién theo .

b) Tim phuong trinh anh cia (C)qua phép quay tim O, goc quay g

N

Bdi 2. Trong mit phang Oxy, cho diém A (2;3),B(—1;2), dudng thang d: 2x — 3y +2 = 0, dudng
tron (C) : (x+ 1)+ (y—3)* = 4.

. /4
a) Tim phuong trinh anh cua dudng thang AB qua phép quay tam O géc quay —5;

T
b) Tim phuong trinh anh cta d va (C) qua phép quay tim O goc quay 5

Bai 3. Cho hinh vuéng ABCD tam O. Goi M, N lan lugt Ia trung diém ctia AB va BC.
a) Dung anh cua hinh vudng ABCD qua Q4 _gq¢);

b) Dung anh ctia dudng thang DM qua 0(0,90°)- Chiing minh DM vudng AN.

Bdi 4. Cho tam gidc ABC. Dung vé phia ngoai tam gidc d6 cic tam gidc BAE vd CAF vudng cin
tai A. Goi I, M, J theo tht tu 1a trung diém cta EB, BC, CF. Chiing minh tam giac IMJ vudng

can.

Huéng dan: Xét phép quay tam A, géc quay 90°.

N
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J® BAI TAP TRAC NGHIEM )

Cau 1. Trong mit phang toa do Oxy cho diém A (3;0). Tim toa d6 di€ém A’ 12 anh ctia diém A qua phép
T
quay tam O (0;0) goc quay 5
A. A'(0;3). B. A'(-3;0). C. A'(2v32v3).  D. A'(0;-3).

Cdu 2. Cho tam giac déu tim O. V4i gia tri nao dudi day ctia ¢ thi phép quay Q0.9 bién tam gidc déu
thanh chinh n6?

T _371: b4 _27r

A. (p:§. B. q)—7. C. 90:5. D. o 3

Cau 3. Cho hinh vuong tim O. Xét phép quay Q c6 tim quay O va géc quay ¢. VGi gia tri nao sau day
ctia @, phép quay Q bién hinh vudng thanh chinh n6?
T T T T

Cdu 4. Cho tam gidc déu ABC c6 tam O va cic duong cao AA’, BB',CC’ (cic dinh ctia tam gidc ghi
theo chiéu kim ddng hd). Anh ctia dudng cao AA’ qua phép quay tim O géc quay 240° 1a
A. AA. B. BB'. C. cC'. D. BC.

Cdu 5. C6 bao nhiéu diém bién thanh chinh n6 qua phép quay tim O géc o v6i a # k27 (k 1a mot s6
nguyén)?
A. 2. B. 0. C. Vo sd. D. 1.

Cau 6. Trong mit phang toa do Oxy cho diém A (3;0). Tim toa do di€ém A’ 1a anh ctia diém A qua phép
T
quay tam O goc qua —5
A. A'(0;-3). B. A'(-2V3:2V3). C. A'(3:0). D. A'(-3;0).
Céu 7. Cho tam gidc ABC vudng cin tai A va c6 do dai canh BC = 2+/2 cm Phép quay tim A géc quay

90" bién tam gidc ABC thanh tam gidc c6 dién tich S bang bao nhiéu?
A. §=2V2cm% B. S=2cm’. C. S=8cm? D. S=4cm’.
Cau 8. Trong mit phiang Oxy, cho dudng tron (C) : x> 4+ y? = 9 Phuong trinh 4nh cta (C) qua phép
quay tam O gbc quay g la
A 2+y*=9. B. (x—1)>+(—1?%=9.
C. (x—1)?+y2=0. D. X2+ (y—17%=9.
Cau 9. Cho phép quay Qg ¢) bién di€m A thanh di€m A’ va bién di€m M thanh di€m M’. Ménh dé nao

sau day la sai?

A. AM =A'M'. B. (AMAM)=¢vsi0<p<m.
C. (0A,04") = (OM,0M") = ¢. D. AM =AM

Cdu 10. Cho tam giac déu ABC. Hay xdc dinh géc quay ctia phép quay tam A bién B thanh C.
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A. ¢ =60° hoac ¢ = —60°. B. ¢ =30°.

C. ¢=90°. D. ¢ =—120°.
Cdu 11. Cho hai dudng thang bt ky d va d’. C6 bao nhiéu phép quay bién duvng thang d thanh dudng
thang d'?

A. 1. B. 0. C. 2 D. Vo sb.
Cdu 12. Cho tam gidc déu tim O. Héi c6 bao nhiéu phép quay tim O géc o v6i 0 < « < 27, bién tam

giac trén thanh chinh n6?

A. 3. B. 1. C. 2

CAu 13. Cho hinh thoi ABCD ¢6 géc ABC = 60° (cdc dinh clia

D. 4
C
hinh thoi ghi theo chiéu kim ddng hd). Anh ciia canh CD qua /’\
P \V ’
A

phép quay Q(a 607 12
A. AB. B. DA.

C. BC. D. CD.
Cau 14. Cho luc gidgc déu ABCDEF nhu hinh vé. Tim anh ctia tam giac COD qua phép quay tim E,

goc quay —60°.
A. Tam gidc AFO. B. Tam giac FBA. C B
C. Tam giac ABO. D. Tam giac AOF.

E F
Cdu 15. Trong mit phéng toa do Oxy, cho dudng thing d : x—y = 0. Anh ctia dudng thang d qua phép
quay tam O (0;0) gdc quay 45° c6 phuong trinh la
A x—2y+3=0. B. y=0. C. x+y=0. D. x=0.

Cau 16. Cho hinh vudng tam O. Hdi c6 bao nhiéu phép quay tim O géc « véi 0 < o < 27, bién hinh
vuong trén thanh chinh n6?

A 2. B. 4. C. 1L D. 3.
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Cau 17. Cho tam giic ABC vuodng tai B va goc tai A bing 60° (cac dinh clia tam D
giac ghi theo ngudc chiéu kim dong hd). Vé phia ngoai tam gidc vé tam gidc déu
ACD. Anh ctia canh BC qua phép quay tdim A géc quay 60° 1a A
A. Al véi I 1a trung diém cta CD. B. CJ véiJ la trung di€m cta AD.
C. DK v6i K 1a trung diém cia AC. D. AD.

B C
Cau 18. Cho hinh chit nhat tim O. Hdi c¢6 bao nhiéu phép quay tAm O géc a véi 0 < a < 27, bién
hinh chit nhat trén thanh chinh n6?
A. 4. B. 2. C. 0. D. 3.

Cau 19. Trong mit phang toa do Oxy cho hai diém M (2;0) va N (0;2) . Phép quay tim O bién diém M
thanh diém N, khi d6 géc quay cta no 1a:

A. @ =30° hoiic ¢ = 45°. B. ¢ =90°.

C. ¢ =90° hoic ¢ = 270°. D. ¢ =30°.

Cau 20. Trong mit phing toa dd Oxy cho phép quay tdim O bién diém A (1;0) thanh diém A’ (0;1) . Khi
d6 né bién di€ém M (1;—1) thanh diém
A. M'(1;0). B. M'(—1;-1). C. M'(1;1). D. M'(—1;1).

Cau 21. Trong hé toa dd Oxy, cho dudng tron (C) cé phuong trinh (x — 1)? + (y+2)? = 25. Anh ciia
duong tron (C) qua phép quay tam O, géc quay 90° la

A (x—2)24(y—1)2=25. B. (x+2)*+(y+1)>=5.

C. (x+1)2+(y-2)2=5. D. (x—1)*+(y+2)>=25.

CdAu 22. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy cho hai dudng thang d va d’ c6 phuong trinh 1an luot 1a
2x+y+5=0vax—2y—3=0. Néu c6 phép quay bién dudng thang nay thanh duong thang kia thi sd
do cua goc quay ¢ (0 < ¢ < 180°) la

A. 60°. B. 45°. C. 120°. D. 90°.

CaAu 23. Trong mit phang toa dd Oxy cho diém M (1;1). Hoi céc diém sau diém nao 12 anh ctia M qua
phép quay tdm O gbéc quay ¢ = 45°?
A My (-1;1). B. Ms(V2:0). C. My (1;0). D. M (0:V2).

CdAu 24. Trong mit phang toa do Oxy, cho dudng thing d : 3x —y+ 2 = 0. Viét phuong trinh dudng
thang d’ 1a anh ctia d qua phép quay tim O géc quay —90°.
A d:x—3y-2=0. B. d:x+3y—2=0. C. d:x+3y+2=0. D. d:3x—y—6=0.
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Cdu 25. Trong mit phang toa dd Oxy cho hai dudng thang a va b c¢6 phuong trinh 1an lugt 1a 4x + 3y +

5=0vax+7y—4=0.Néu cé phép quay bién duvng thang nay thanh dudng thang kia thi s6 do ctia
goc quay ¢ (0 < ¢ < 180°) la
A. 90°. B. 45°. C. 60°. D. 120°.

— HET—
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I KiEN THUC CAN NHO e,

1. Dinh nghia ) )
(¢ Dinh nghia: Cho di€ém O va s6 k # 0. Phép bién

hinh bién mdi diém M thanh diém M’ sao cho

OM' = k- OM dudgc goi 1a phép vi tu tim O ti sb

k.
r N
® Phép vi tu tAm O ti s6 k thudng dugc ki
hiéu 12 V(o 5 Vi du: Trong hinh vé€ bén, minh hoa phép vi
) V(O,k)(M) —M = OM =k- 5‘1\2 tu tam O ti s6 k = 2 bién ba diém M, N, P 1an
\ J lugt thanh ba diém M’, N, P'.
(¢ Luuy:
4 2\
@ Phép vi tu bién tdm vi tu thanh chinh no.
@ Khi k = 1, phép vi tu 1a ddong nht.
® Khi k = —1, phép vi tu 1a phép dbi xiing tam.
@® M = V(O,k) (M) S M= V(07%) (M’)
. J

2. Tinh chit

(£ Néu phép vi tu ti sb k bién hai diém M, N tuy y theo thif tu thanh M’, N’ (xem hinh vé phia trén) thi

o M'N'=kMN o M'N'=|k|-MN.

(& Phép vi tu ti s k
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( )

® Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va bao toan thi tu giita cac diém ay;

® Bién duong thang thanh dudng thang song song hoic tring véi né, bién tia thanh tia, bién

doan thang thanh doan thang;

@ Bién tam gidc thanh tam gidc ddng dang véi n6, bién géc thanh géc bang no;

@ Bién dudng tron ban kinh R thanh dudng tron ban kinh |k| - R.

J» CAC DANG TOAN CO BAN o,

Bi Dang 3.9. Tim anh, tao anh cia mét diém qua mét phép vi tu

Trong mit phang Oxy, cho hai di€ém M (x;y) va M'(x'y').

N N ¥ =k-x
(@) V(O,k)(M) :M,<:>0M/:k0M<:>

Y =k-y

. — N X —xp=k-(x—xp)
@ Tong quat: V(M) =M' < IM' =k-IM <

Y —=yi=k-(y—yr)

vidu1_ g )

@© Trong mit phang toa do Oxy, cho diém A(3;—2). Xac dinh toa d6 di€ém B la anh cia diém A

qua phép vi tu tam O ti s6 k = 2.
8 L5i gidi.

@© Trong mit phing toa dd Oxy, hdy tim 4nh A’ cta diém A(3;4) qua phép vi tu tam 1(2;5),
k=72.
& Loi gidi.
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@© Trong mit phang toa dd Oxy, cho ba diém I(—2;1), M(1;1) va M’(—1;1). Xét phép vi tam [
ti s0 k bién di€m M thanh M’. Tim k.
& Loi gidi.

B Dang 3.10. Xac dinh phuong trinh anh ctia dudng thang qua phép vi tu

@© Trong mit phang Oxy, cho dudng thang d: 2x — 3y + 1 = 0. Xac dinh phuong trinh dnh ciia d

qua phép vi tu tam O, ti sb k = —2.

vidu2 )

N ) x=1+2t
@ Trong mat phang Oxy, cho dudng thang d: . Xéac dinh phuong trinh anh cta d
y=3—t¢

qua phép vi tu tam O, ti sd k = 3.

-

Bl Dang 3.11. Xac dinh phuong trinh anh ciia dudng tron qua phép vi tu

| vicul o )
@© Trong mit phang Oxy, cho dudng thang (C): (x —2)? + (y+ 1)?> = 9. X4c dinh phuong trinh
anh ctia (C) qua phép vi tu tdm O, ti s6 k = —2.

-

@ Trong mit phang Oxy, cho dudng thang (C): x> +y* — 2x+4y — 3. Xac dinh phuong trinh anh

ctia (C) qua phép vi ty tam O, ti s6 k = 3.
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~

@© Trong mit phang Oxy, cho dudng thang (C): (x+3)?+ (y — 1)? = 4. Xdc dinh phuong trinh
anh clia (C) qua phép vi tu tim A(2;3), ti s6 k = —2.

Bi Dang 3.12. Mét s6 bai toan hinh so cap

vidu1 )

@ Cho hinh vuéng ABCD tam O.
a) Tim anh ctia O qua phép vi tu tam A ti s6 k = 2.

b) Tim &nh ctia B qua phép vi tu tam O ti s6 k = —1.

\§
vidu2_ )

@ Cho tam gidc ABC c6 hai dinh B, C cb dinh, con dinh A chay trén mot dudng tron (O;R). Tim

quy tich trong tdim G cua tam giac ABC.
& Loi gidi.
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JKD BAITAP TV LUYEN o,

Bai 1. Trong mit phang toa do Oxy, cho I(1;2) va M(—2;3).

a) Tim toa do di€m A biét V(; _3)(M) = A.

b) Tim toa d diém B biét V(; 5)(B) = M.
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\
Bdi 2. Cho hai diém M(—3;5), M'(4;6). Tim tam I phép vi bién di€ém M thanh M’ c6 hé s6 k = 2.
Bdi 3. Trong mit phang Oxy cho dudng thing d c6 phuong trinh 3x+4-2y — 6 = 0. Hay viét phuong
trinh ctia dudng thang d’ 1a 4nh clia d qua phép vi tu tim O ti s6 k = —2.
Bdi 4. Trong mit phang toa do Oxy, cho dudng tron (C): (x — 1)+ (y — 1)?> = 4. Tim anh (C')
ctia (C) qua phép vi tu tam I(—1;2) ti s6 k = 3.
\
Bdi 5. Trong mit phing Oxy, cho dudng tron (C): x* +y? — 6x + 4y — 12 = 0. Tim phuong trinh
2 1
dudng tron (C') 1a anh cta (C) qua phép vi tu tdim /(2;1) ti s6 k = ~3
\
N
Bdi 6. Cho hinh binh hanh ABCD c6 tim O. Goi M, N lan ludt 1 trung diém ctia AB,AD. Tim
phép vi tu bién tam gidc MNO thanh tam gisc BDC.
\

JE® BAI TAP TRAC NGHIEM IR,

Cau 1. Trong mit phing toa do Oxy cho phép vi tu tim 1 (2;3) ti s6 k = —2 bién diém M (—7;2) thanh
diém M’ cé toa dd 1a

A. (18;2). B. (20;5). C. (—10;5). D. (—10;2).

CdAu 2. Phép vi tu tam O ti s6 —3 1an lugt bién hai diém A, B thanh hai diém C, D. Ménh d& nao sau
day dang?

—> —> 1 —>

A. 3AB=DC. B. AB = —3CD. C. AB= §513. D. AC = —3BD.

Cau 3. Phép vi tutdm O ti sb k (k # 0) bién mbi di€ém M thanh diém M’. Ménh dé nao sau day ding?
e — —> —> — —_ 5 1 >
A. OM = —-0OM'. B. OM = —kOM'. C. OM =koM'. D. OM = %OMI.

CdAu 4. Cho dudng tron (O;R). C6 bao nhiéu phép vi tu v6i tim O bién (O;R) thanh chinh n6?
A. 2. B. Vo sd. C. 0. D. 1.

CaAu 5. Cho hai dudng thing cit nhau d va d’. Cé bao nhiéu phép vi tu bién d thanh dudng thing d’?
A 1 B. 2. C. 0. D. Vo s0.

Cau 6. Cho dudng tron (0;3) va diém I nam ngoai (O) sao cho O = 9. Goi (O;R') 1a 4nh cta (0;3)

qua phép vi ty V(; 5). Tinh R'.

A R = g B. R =15. C. RR=09. D. R =27.

Cdu 7. Cho tam gidc ABC véi trong tAm G, D 1a trung diém BC. Goi V 13 phép vi tu tam G ti s6 k bién
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3 1 3 1
A. k__i' B. k__i' C. k_i' D. k_i'

Cau 8. Xét phép vi tu V; 3) bién tam gidc ABC thanh tam gidc A’B'C’. Hoi chu vi tam gidc A’B'C’ gap

mAy 1an chu vi tam gidc ABC.

A. 6. B. 2. C. 1. D. 3.
Cau 9. Cho hinh vé& bén. Xét phép vi tu tim O ti s k bién P R O S N SO
Y Y .0, A B, l
diém A thanh diém B. Tim k.
1
A. 3. B. 2. C. 1. D. R
Cau 10. Cho hinh vé bén. Xét phép vi tu tam A ti s6 k bién P R N S N SO
. . 0, A . B, 1
diém O thanh diém B. Tim k.
1
A. 3. B. 2. C. —1. D. 7
Cau 11. Cho tam gidc ABC véi trong tim G. Goi A’, B',C’ 1an ludt 1a trung A
diém ctia cac canh BC,AC, AB cia tam gidac ABC. Khi d6, phép vi tu nao bién
tam gidc A’B'C’ thanh tam gidac ABC? o B
A. Phép vi tu tdm G, ti s6 k = 3. B. Phép vi ty tAm G, ti s6 k = 2.
C. Phép vitutim G, ti sd k= —2. D. Phép vi tu tam G, ti s6 k = —3.
B A’ C
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Cau 12. Trong mit phang Oxy, cho tam gidc ABC va A’B'C’ nhu hinh

vé& bén. Xét phép vi tu tim O ti s k bién tam gidc ABC thanh tam gidc
A'B'C’. Tim k.
A k=2 B. k=
C. k=-2 D. k=-3.
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Cau 13. Trong mit phang toa dd Oxy cho ba diém A (1;2), B(—3:4) vaI(1;1). Phép vi tu tam [ ti s6
| R o 5
k= —3 bién di€ém A thanh A’, bién di€ém B thanh B’. Ménh dé nao sau day la ding?
— — 4 2
A. A'B' = (—4;2). B. A'B' =2./5. C. AB' = (5; —§>. D. A'B' = AB.

Cadu 14. Mot hinh vudng c6 dién tich bang 4. Qua phép vi tu V(1,—2) thi anh cta hinh vudng trén c6

dién tich ting gAp may lan dién tich ban dau.

A. % B. 2. C. & D. 4.

Cau 15. Trong mit phang toa do Oxy cho phép vi tu V ti s6 k = 2 bién di€ém A (1;—2) thanh diém
A’ (—5;1). Hoi phép vi tu V bién di€ém B (0; 1) thanh diém c6 toa do nao sau dy?
A. (12;-5). B. (0;2). C. (11;6). D. (-7;7).

Cau 16. Trong mit phing toa do Oxy cho dudng tron C: (x — 1)* 4 (y —5)* = 4 va diém I (2;—3). Goi
(C') 1a &nh ctia C qua phép vi tu tam I ti s6 k = —2. Khi d6 (C’) c6 phuong trinh 1a

A (x—6)°+(y+9)* =16. B. (x—4)*+(y+19)*=16.

C. (x+4)°+(y—19)* =16. D. (x+6)%+(y+9)*=16.

. . e . A - 1
Cau 17. Trong mit phang toa dd Oxy cho hai di€m M (4;6)va M’ (—3;5). Phép vi tu tam I, ti 0 k = 5
bién diém M thanh M’. Tim toa d6 tam vi tu I.

A. I(1;11). B. 1(—4;10). C. 1(—10:4). D. I(11;1).

Cau 18. Trong mit phang toa do Oxy cho dudng thang A : x+2y — 1 = 0 va diém I (1;0). Phép vi tu
tam I ti s6 k bién dudng thang A thanh A’ c6 phuong trinh 1a
A. x+2y+3=0. B. x+2y—1=0. C. 2x—y+1=0. D. x—2y+3=0.

CAu 19. Trong mit phang toa dd Oxy cho ba diém I (—2;—1),M (1;5) va M’ (—1;1). Phép vi tu tim [
ti s6 k bién diém M thanh M’. Tim k.
1 1

A k=~ B. k=-—. . k=3. D. k=4
k 3 k 7 C. k=3 k

Cdu 20. Trong mit phang toa do Oxy cho dudng thing d : 2x+y—3 = 0. Phép vi tu tim O, ti sb k =2
bién d thanh dudng thing nao trong cac dudng thing cé phuong trinh sau?
A 2x+y—6=0. B. 2x+y+3=0. C. 4x—2y—-3=0. D. 4x+2y—-5=0.

— HET—
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PHEP DOI HINH VA PHEP DONG DANG
TRONG MAT PHANG

I KiEN THOC CAN NHO e,

1. Phép ddi hinh

(¢ Pinh nghia: Phép doi hinh Ia phép bién hinh bao toan khoang cach gitta hai di€ém bat ki.
4 )

e Cic phép dong nhit, tinh tién, va phép quay déu la nhitng phép doi hinh.
Céc phép dong nh h phép quay déu la nhiing phép doi hinh

e Phép bién hinh c6 dudc bang cach thuc hién lién tiép hai phép ddi hinh 13 mot phép doi
hinh.

(¢ Khai niém hai hinh bang nhau: Hai hinh dugc goi 12 bing nhau néu c¢6 mot phép ddi hinh bién
hinh nay thanh hinh kia.

2. Phép dong dang

(¢ Dinh nghia: Phép bién hinh F dudc goi 1a phép dong dang ti s6 k (k > 0) néu véi hai diém M, N bt
ki va dnh M’, N’ tuong ting cua chung ta luén ¢c6 M’N’' = kMN.

e Phép doi hinh 12 phép dong dang ti s6 1.

e Phép vi tu ti s6 k 1a phép dong dang ti s6 |k|.

(¢ Khai niém hai hinh dong dang: Hai hinh dudc goi 1a ddng dang véi nhau néu c¢6 mot phép dong

dang bién hinh nay thanh hinh kia

J® CAc DANG TOAN CO BAN o,

Bi Dang 4.13. Xac dinh anh qua phép doi

 vidu1 )
@ Cho hinh vuéng ABCD. Tim anh clia hinh vudng qua phép ddi hinh c6 dugc bing céach thuc

hién lién tiép phép tinh tién theo vec-to AB va phép quay tdm B gbc quay 90°.
& Loi gidi.
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@ Trong mit phang Oxy, cho di€ém A(2;—1) va @ = (3;2). Tim toa d6 anh ctia diém A qua phép
doi c6 dugc bang cach thuc hién lién tiép phép tinh tién theo @ va phép quay tim O géc quay 90°.

@© Trong mit phang Oxy, cho di€ém A(4; —2). Tim toa dd anh ctia di€m A qua phép doi c6 dudc
béng céch thuc hién lién tiép phép quay tim O géc quay —90° va phép tinh tién theo @ = (—2;3).

@ Cho duong tron (%) : x* +y> — 4x+2y+4 = 0. Tim anh cta (%) khi thuc hién lién tiép phép
tinh tién theo véc-td ¥ = (—2;1) va phép tinh tién theo véc-td V = (1;3).

& Loi gidi.

Bi Dang 4.14. Xac dinh anh qua phép dong dang
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~N

@© Trong mit phang Oxy, cho diém A(—3;1) va & = (1;2). Tim toa do 4nh clia diém A qua phép
ddng dang c6 dudc bang cach thuc hién lién tiép phép tinh tién theo @ va phép vi tu tam O ti sb
k=2.

@ Trong mit phing Oxy, cho diém A(3;—2). Tim toa do anh cla diém A qua phép dong dang
¢6 dudc bang cach thuc hién lién tiép phép quay tim O géc quay —90° va phép vi tu tim O ti s6
k=-2.

vidus )

@© Trong mit phang Oxy cho dudng thang d : x +y — 2 = 0. Viét phuong trinh @’ 13 4nh cta d

N S . p 1
qua phép dong dang c6 dugc bang cach thuc hién lién tiép phép vi tu tam I(—1; —1) ti s0 k = 5 va
phép quay tdm O gbéc —45°.

& Loi gidi.

N
Bdi 1. Cho dudng tron (%) : x> +y? —4x +2y+4 = 0. Tim &nh ctia (%) khi thyc hién lién tiép

phép tinh tién theo véc-to & = (—2;1) va phép tinh tién theo véc-to V = (1;3).
\

Bdi 2. Tim 4nh ctia diém A(—3; —2) qua phép doi hinh c6 dudc khi thuc hién lién tiép phép tinh

tién theo véc-to v = (2;—1) va phép quay tam I(2; —2) géc —90°.
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N

Bai 3. Tim anh ctia tam gidc ABC déu véi trong tim G qua phép doi hinh cé dudc bang cach thuc

hién lién tiép phép quay tim G géc —60° va phép tinh tién theo vec-to AB.

\
BQi 4. Tim 4nh cta hinh thoi ABCD tiam O c6 AC = 2BD qua phép ddi hinh c6 dudc bing cich

thyc hién lién tiép phép quay tim A géc —90° va phép ddi xiing tim O.

N\
Bdi 5. Cho hinh vudéng ABCD, O 1 giao diém ctia AC va BD. Goi P,N, K 1a trung diém céc canh

AB,0OD,AD, M 1a trung di€ém cta OP, E 1a di€ém thudc canh BC, H, F 1a cac diém thudc canh CD

EC FC HD 1 N N
sao cho — = —— = —— = —. Chiing minh rang hai hinh AMNK va HOEF bang nhau.
BC CD CD 4
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PE TRAC NGHIEM ON TAP CUOI
CHUONG

D i1 e,

Cau 1. Phép bién hinh bién diém M thanh diém M’ thi v6i mdi diém M c6

A. Vo sb diém M’ tuong ting. B. It nhit mot diém M’ tuong ving.
C. Khong qua mot diém M’ tuong dng. D. Duy nhit mot diém M’ tuong ting.

Cau 2. Cho hinh binh hanh ABCD. Anh ctia diém D qua phép tinh tién theo vécto AB la
A. Diém D. B. Di€m A. C. Diém B. D. Diém C.

Cdu 3. Trong cic ménh d& sau, ménh dé nao sai?
A. C6 phép vi tu khong phai la phép doi hinh. B. Phép dong dang 1a mot phép doi hinh.
C. Phép ddi hinh 1a mot phép dong dang. D. Phép vi tu 12 mot phép dong dang.

Cdu 4. Phép doi hinh c6 tinh chit nao sau day?
A. Bién duong thang thanh dudng thang song song hoic tring véi no.
B. Bién duong thang thanh dudng thing song song véi né.
C. Béo toan khoang cach giita 2 di€ém bét k.

D. Bién tam gidc thanh tam gidc dong dang vdi né..

Cdus.
Cho hinh vudng ABCD tdm O nhu hinh bén. Goi M, N, P, Q lan ludt 12 trung p M =
diém ctia cic canh AB, BC,CD, DA. Anh ctia tam gidc OAM qua phép quay
tam O goc 90° la
. . Q N
A. Tam giac OBN. B. Tam giac OCN. ()
C. Tam giac OAQ. D. Tam giac ODQ.
D ? C

CAu 6. Goi M’, N’ 1a anh ctia M, N qua mdt phép doi hinh, khang dinh nao sau day 1a ding?
Hai dudng thang MN va M’N’ cit nhau.

>

Hai duong thang MN va M’N’ song song hoic tring nhau.
Hai dudng thang MN va M’N’ song song véi nhau.
Do dai hai doan thang MN va M’'N’ bang nhau.

S aFr

CdAu?7.
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Cho tam giac ABC c6 trong tAm G. Goi M, N, P 1an ludt 1a trung A
di€m clia cac canh BC, AC, AB. Phép vi tu nao trong cic phép vi
tu sau day bién tam gidc ABC thanh tam gidac MNP?

A. Phép vi tu tam G, ti sb —%.

.1
B. Phép vi tu tam G, ti sO X

C. Phép vi tu tim G, ti s6 —2.
D. Phép vi tu tim G, ti s6 2.
Cau 8. Trong mit phing toa dd Oxy, cho diém A(3;0) va véc-td ¥V = (1;2). Phép tinh tién T5 bién A

thanh A’. Toa do di€ém A’ 1a
A. A(2;-2). B. A'(—2;2). C. A'(4;2). D. A'(2;—1).

CAau 9. Trong mit phing Oxy cho diém M(1; —4). Anh ctia diém M qua phép ddng dang c6 dugc bang
cach thuc hién lién tiép phép quay tam O géc quay 180° va phép vi tu tim O ti s k =2 1a
A. (-8;2). B. (8;,-2). C. (—2:8). D. (2;-8).

Cau 10. Trong mit phang toa do Oxy, cho dudng tron (C): (x —3)% + (y +1)? = 9. Xéc dinh tam [’
clia dudng tron(C’) 12 anh cda (C) qua phép vi tu tam I(1;2) ti s6 k = 2.

A. I'(-5;-4). B. I'(5;—4). C. I'(5:4). D. I'(-5;4).
Cau 11. Trong mit phiang Oxy, cho diém B(—3;6). Tim toa d6 diém E sao cho B 1a anh ctia diém E
qua phép quay tam O géc quay (—90°).

A. E(6;3). B. E(—6;-3). C. E(-3;-6). D. E(3;6).
CAu 12. Trong mit phiang Oxy cho véc-to vV = (1;3) va diém M(4;1). Tim toa do nh ctia diém M qua

x 3 £ .1 ;

phép dong dang c6 dugc bang cach thuc hién lién tiép phép vi tu tam 7(2;—3), ti sO > va phép tinh tién

theo véc-td V.

A. (4;2). B. (—2;—4). C. (—4;-2). D. (2;4).
Cau 13. Phép vi tu tam O ti s6 2 bién di€ém A(—2;1) thanh diém A’. Tim toa do diém A’.
1 1
A. A(4;-2). B. A’(2;—§). C. A(—4;2). D. A’(—2;§).

Cdu 14. Cho tam gidac ABC c6 dién tich 1a 12 cm?. Phép vi tu ti s6 k = —2 bién tam gidc ABC thanh
tam gidc A’B'C’. Tim dién tich S ctia tam giac A’/B'C’.

A. S=12cm? B. S=6cm? C. S=24cm?. D. S=48cm’.
Cdu 15. Trong mit phang v6i hé toa d6 Oxy cho dudng thang A : x+2y — 11 = 0. Viét phucng trinh
dudng thang A’ 1 anh ctia dudng thang A qua phép quay tim O géc 90°

A. 2x—y+11=0. B. 2x+y—11=0. C. 2x—y—11=0.  D. 2x+y+11=0.
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Cdu 16. Anh ctia dudng tron ban kinh R qua phép bién hinh c6 dudc bing cach thuc hién lién tiép phép
4 . 1 N
doi xung tam va phép vi tu ti s0 k = ) la dudng tron c6 dién tich bang
n-R? n-R? T T-R
- B. §= : . == D. §S=-".
1 S > C. S 1 S )
Cau 17. Trong mit phang (Oxy), cho dudng tron (C) ¢6 phuong trinh (x — 1)? + (y —2)? = 4. Phép vi

A S=

tu tm O ti s6 k = —2 bién (C) thanh dudng tron nao dudi day?
A (x+2)2+(+4)?2 =4, B. (x+2)2+(y+4)2=16.
C. (x—2)2+(y—4)*=16. D. (x—4)>+(y—2)2=16.

Cau 18. Cho hinh binh hanh ABCD c6 canh AB cb dinh. Piém C di dong trén dudng thang d cho trudc.
Quy tich diém D la

>

anh ctia dudng thang d qua phép tinh tién T s
B. anh cia dudng thing d qua phép tinh tién T e
C. 4nh cla dudng thang d qua phép tinh tién T2
D. 4nh cia dudng thang d qua phép tinh tién Tg;

Cau 19. Cho dudng tron (O;R) va hai di€m A, B phan biét. Mot diém M thay d6i trén dudng tron (0).
Khi dé6 tap hgp cc di€m N sao cho MN+MA=MBa tap nao sau day?

A. Duong tron tam / ban kinh R véi Ol = AB. B. Duong tron tam A ban kinh R.

C. Tap @. D. Duong tron tdm B ban kinh R.

Cau 20. Cho dudng tron (O;R) va mot diém 7 nidm ngoai dudng tron sao cho OI = 3R, A 1a mot diém
thay déi trén dudng tron (O;R). Phan gidc trong géc TOA ct IA tai diém M. Tap hop diém M khi A di
dong trén (O;R) la

A. Tap hop diém M la (O'; 7°R) anh cta (O;R) qua Viz)-

R) 4nh cia (O;R) qua V(I.A)-

v\

%

C. Tép hop di€ém M 1a (O';R) anh cta (O;R) qua Vi

-Nm

(
B. Tap hop di€m M 1a (0';
(
D. Tap hop di€m M 1a (0';

mu -Nw wm
4>|m

)
R) 4nh cia (O;R) qua V(I ):

TS

— HET—
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TRAC NGHIEM ON TAP cuOI CHUONG -

G,

D ois62

Cau 1. Phép bién hinh F bién diém M thanh diém M’. Khang dinh nao sau day la ding?
A. C6 duy nhit diém M'. B. C62di€ém M.
C. C6 khong qua mot diém M’ D. C6 vo s diém M’ tuong ting.

Gv Thst'Pha

Cau 2. Cho hinh binh hanh ABCD. Anh ctia diém A qua phép tinh tién theo vécto DC la
A. Diém A. B. Diém B. C. Diém C. D. Dbiém D.

Cdu 3. Ménh dé nao sau day 12 ding?
A. Pheép quay Q(p,90°) bién M thanh chinh né.
B. Phép ddi xiing tam O 1a phép quay tim O géc quay —180°.
C. NeuQp,o)(M)=M" (M # O) thi OM" = OM.
D. Phép dbi xiing tam O 1a phép quay tim O géc quay 90°.

Cdu 4. Phép bién hinh nao sau day khong bao toan khoang cach giita hai diém bat ki?
A. Phép doi hinh. B. Phép tinh tién. C. Phép dbi xiing truc. D. Phép vi tu.

Cdu 5. Trong mit phang Oxy cho dudng thang d c6 phuong trinh 2x +y —3 = 0. Phép vi tu tim O ti sb
k = 2 bién d thanh dudng thang nao trong cic dudng thang c6 phuong trinh sau?

A. 2x+y+3=0. B. 2x+y—-6=0. C. 4x—2y—3=0. D. 4x+2y—-5=0.
Cdu 6. Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao ding?

A. Phép dong dang 1a mdt phép doi hinh. B. Co6 phép vi tu 1a phép doi hinh.

C. Phép quay 12 mot phép dong dang. D. Phép vi tu la phép doi hinh.
Cau 7. Trong mit phang toa do Oxy, cho diém M(1;2) va véc-to i = (0; —2). Phép tinh tién T3 bién
M thanh M’. Toa do diém M’ 1a

A M (2;-2). B. M'(2;-1). C. M'(-2;2). D. M'(1;0).
Cau 8.
Cho hinh vudng ABCD tim O nhu hinh bén. Anh ctia AOAM qua phép quay A B
tam O goc 90° la
A. NOAD. B. AOCD. C. AOAB. D. AOBC. )
D C

Cau 9. Trong mit phang Oxy, cho diém M(3;—3). Tim toa do di€ém N sao cho M la nh ctia diém N
qua phép quay tam O géc quay (—90°).
A. N(0;3). B. N(3;-3). C. N(=3;-3). D. N(3:3).

Cdu 10. Goi A’, B’ 1a anh clia A, B qua mot phép ddi hinh, khang dinh nao sau day 1 ding?
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Trang@ 5. DE TRAC NGHIEM ON TAP cUOI CHUGNG -

Do dai hai doan thang AB va A’B’ khong bang nhau.

Hai duong thiang AB va A'B’ cit nhau.

Q= »

Hai duong thang AB va A’B’ bang nhau.
D. Hai dudng thang AB va A’B’ vudng géc nhau.

Cau 11. Phép vi tu tam O ti s6 —2 bién diém A(—2;1) thanh diém A’. Tim toa do di€ém A’.

1 1
A. (—4;2). B. A/(_Z;E)' C. A'(4;,-2). D. A’(2;—§).

Cau 12. Trong mit phang toa dd Oxy, cho dudng tron (C): (x — 1)% + (y +2)? = 4. X4c dinh tam I’
clia dudng tron(C’) 1a anh cda (C) qua phép vi tu tam A(1;2) ti s6 k = 3.
A. I'(~1;10). B. I'(1;—10). C. I'(1;10). D. I'(—10;1).

Cdu 13. Trong mit phang toa d6 Oxy cho hai tam gidc ABC va DEF nhu hinh vé. Tim toa do véc-tc vV

sao cho tam gidc ABC 1 anh ctia tam gidc DEF qua phép tinh tién theo véc-to V.

o ¢
F ) A
SN
—3\—2 1 01 2/ 3 X
i B
F
A. V(=2;1). B. V(4;1). C. V(—4;-1). D. V(2;1).

Cau 14. Trong mit phang Oxy cho véc-to @ = (1;3) va diém M(4;1). Tim toa dd 4nh clia diém M qua
phép ddng dang c6 dugc bing cich thuc hién lién tiép phép vi tu tim 1(2; —3), ti s6 —2 va phép tinh tién
theo véc-to u.

A. (—1;-2). B. (—=2;—1). C. (—1;11). D. (—1;-8).

Cau 15. Trong mit phing Oxy cho diém M(1;—4). Anh ciia diém M qua phép ddng dang c6 dudgc bang
cach thuc hién lién tiép phép quay tim O géc quay 180° va phép vi tu tam O ti s6 k = 3 1a
A. (—2;8). B. (8;-2). C. (-3;12). D. (2;-8).

Cdu 16. Cho hinh binh hanh ABCD, M, N lan ludt 1a trung diém canh AB,CD va AB cb6 dinh. Diém C
di dong trén dudng thang A cho trude. Quy tich diém N la

A. &nh cia dudng thang A qua phép tinh tién Tz

B. anh ctia dudng thang A qua phép tinh tién T Be-

C. 4nh clia dudng thang A qua phép tinh tién T3

D. anh ciia dudng thang A qua phép tinh tién T B

Cau 17. Trong mit phang v6i hé toa d6 Oxy cho dudng thang A : 2x —y + 3 = 0. Viét phuong trinh
dudng thang A’ 12 anh ctia dudng thang A qua phép quay tim O géc 90°
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Trang@vy 5. DE TRAC NGHIEM ON TAP cUOI CHUGNG -

A x—2y+3=0. B. x—2y—-3=0. C. x+2y—3=0. D. x+2y+3=0.

CAu 18. Trong mit phang (Oxy), cho dudng tron (C) c¢6 phuong trinh (x —2)2 + (y+3)? = 9. Phép vi
tu tam O ti s6 k = 2 bién (C) thanh dudng tron nao dudi day?

A. (x—4)2+(y+6)? = 36. B. (x—4)2+(y—4)?=36.

C. (x—4)2+(y—2)>=36. D. (x+4)?+ (y+4)>=36.
Cau 19. Anh ciia dudng tron ban kinh R qua phép bién hinh c6 dudc bing cach thuc hién lién tiép phép
ddi xing tim va phép vi tu ti s6 k = —3 la dudng tron c6 dién tich bang

A. S=37R%. B. S=97R%. C. S=4nR%. D. S=nmR%.
Cau 20. Cho dudng thing d va hai diém A, B phan biét khong thudc d. Mot diém M thay ddi trén
duong thiang d. Khi d6 tap hop cac diém N sao cho MN+MA =MB a tap nao sau day?

A. Tap @. B. Puong thang A song song v6i d.
C. Pudng thang A vudng goc véi d. D. Puong thang A trung véi d.
—HET—
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6. DAP AN TRAC NGHIEM CAC CHU DE -

DAP AN TRAC NGHIEM BAI 1
1. B[22 B|3. Cc |4 c||5. B|le. DJ|[7. D]|8. A |[9. B | 10.
[11. A |[12. A |[13. B |[14. A |[15. A |[16. D |[17. C |[18. B |[19. A |[20.
121. B [|22. A |[23. A |[24. A |[25. A |

al|a

DAP AN TRAC NGHIEM BAI 2

1. AJl2. DJ[3. A4 BJ5. D|[6. AJ7. D]8. A9 AJll10. A |
[11. D |[12. A |[13. C |[14. A |[15. D |[16. B |[17. C |[18. B |[19. B |[20. C |
121. A |[22. D |[23. D |[24. B ||25. B |

DAP AN TRAC NGHIEM BAI 3

1. B[22 A|[3. D4 All5. c|le. B|[7. B8 D9 B ]|[10. C |
[11. C |[12. C |[13. C |[14. D |[15. D |[16. B |[17. C |[18. B |[19. A [[20. A |

DAP AN TRAC NGHIEM BE SO 1

1. DJ[2z D|[3. B[4 cCc[5. D|l[6. DJ||7. A8 cC 9. C|[10. B |
[11. B |[12. A |[13. C |[14. D ||15. A |[16. A |[17. B |[18. D |[19. A |[20. C |

DAP AN TRAC NGHIEM DE 56 2

1. AJl2. B|[3. c|l[4& DJ[5. B|l[6. B|7. D]8. A 9. D][10. C |
[11. C |[12. B |[13. B |[14. D ||15. C |[16. D |[17. D |[18. A |[19. B |[20. B |
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