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1.Cha dé 1: ham sb va cac cau héi lién quan

Cau 1.1: Khoang nghich bién caa hamsé y = %x3 —x?=3x la:

A.(-o0; 1) B.(-1;3) C.(3; +») D.(~o0; —1)U(3; +)

Cau 1.2: Khoang dong bién ctia ham sé y = %x“ —3x* -3 I

A.(=0;—3) va (0;43)  B. [m—%}{?;ﬂn} C. (V3i+e) D.(~V3;0) Va(/3; +=0)

Cau 1.3. Trong cac ham sé sau, ham s6 nao nghich bién trén R?

Ay=-x2+Xx+2 B.y = logosx C.y=3x*-6x? Dy=-x+6
Cau 1.4. Cho ham sé y = f(x) ¢6 dd thi nhu hinh v& bén dudi
.1.I
————— 4

-3 -2 o 1«x
Ham sb da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?

A.(-2;0). B. (—o0-2). C. (-21). D. (0;4).
Cau 1.5: Ham sb y = f(x) c6 BBT cho & hinh bén. Hoi ham sé da cho dong bién trén khoang nao dudi ddy ?
X |-o0 -2 0 2 +o0
+o0 5 +ao
Y \ 47 Y A
A (-2 B (0; +o0) C.(0;2) D. (- 2;0)
Cau 1.6. Cho ham so y = f(x) xac dinh trén R va c6 dao ham °(x) = (x + 2)(x - 1)? . Khing dinh nao sau day
la khang dinh dung? ) )
A. Ham so y = f(x) dong bien trén(- 2; +o0) B. Ham so y = f(x) dat cuc dai taix = - 2
C. Ham so y = f(x) dat cyuc dai tieu taix =1 D. Ham so y = f(x) nghich bién trén (- 2; 1)
Cau 1.7. Biém cuc dai ciia d6 thi hamséy = x® —x? + 2 la:
A. (2;0) B.[2;2 C. (0;2) p.[2:3].
3 27 27 2
Cau 1.8: Ham s y = 2x* —9x® +12x+5 ¢6 may diém cuyc tri?
Al B.2 C. 3 D. 4

A N A 1 s A R PP
Cau 1.9: Hamso y = —§x3—x + 7 ¢6 so diem cuc tri la:

A0 ‘ B.1 . C.2 D.3
Cau 1.10: Do thi ham so y = 2x* + 5x% + 7 ¢0 s6 diém cuyc trj la:
A.3 B.2 C1 D.0



Cau 1.11: Ham s6 nao dudi day khong co cyc tri?

Ay=x3+3x-1 B.y=x2 C.y=xt-2x+1 D.yzx—_;
X_
Cau 1.12. Cho ham sb y = f (x) c6 bang bién thién sau
X —o0 -1 2 4on
b + 0 B 0 +
4 6

-

Ménh dé nao dudi day sai ?

A. Ham s6 ¢6 c6 gia tri cuc dai bang 4 B. Ham sd dat cuc tiéu tai x =2.

C. B thi ham s6 ¢6 2 duong tiém can ngang.  D. Ham s6 ¢6 gié tri Ién nhat bang 6.
Cau 1.13: Cho ham sb y = f(x) c6 bang xét dau dao ham f’(x) nhu sau :

-5

x| —oc —1 0 1 2 400
fo] - 0 4+ 0 — 0 4+ 0 +
S6 diém cuc dai caa ham s6 da cho 1a ?
A. 4 B.2 C.3 D.1
Cau 1.14: Cho hamsb y = 3 _21 . Goi M, m lan Iuot Ia gia tri Ién nhat, gia tri nho nhat cua ham sb trén
X+
doan [0;2]. Khi d6 4M — 2m bing
A.10. B. 6. C.5. D. 4.

Cau 1.15: Cho ham s6 y = f (x) lién tuc trén doan [-3;3] va c6 d6 thi nhu
hinh vé& bén. Goi M va m lan luot Ia gia tri 16n nhat va gi tri nhé nhat caa ham
s da cho trén doan [-3;3]. Gia tri cua biéu thic P =2M —m bing

A. P=6 B. P=11 C. P=9
D. P=8

Cau 1.16: Cho ham s6 f(x) c6 dao ham 1a f '(x) =3x*+e* .Gi4 trj 16n nhat cua f(x) trén doan [0;2] la:
A f(2). B. £ (0). C. f(1). D.12+¢2.
Cau 1.17.Cho ham sé y = f(x) c6 bang bién thién sau. Ménh dé nao dudi day sai?

X — a0 -1 2 + a0
y' + 0 - 0 +
y 2 o
. / \‘ » /'
A.Diém cuc dai ctiia do thi ham s6 1a M(- 1; 2). B.Ham s c6 GTLN =2, GTNN = - 1.
C.Ham sé dat cuc tiéu tai diém x = 2. D.Gi4 trj cuc dai ctiahamsd la y=2.
5x-1

Cau 1.18: Cho ham s y = . Chon khing dinh dung:

2X+6
A.D6 thi ham s6 ¢ tiém can ngang la y = 5 va tiém can dung 1a x = 3
B. D4 thi ham sb c6 tiém can ngang 1a'y = 5 va tiém can dang la x = - 3.
C. P06 thi ham sé ¢ tiém can ngang la y = 5/2 va tiém can dung la x = - 3.
D. B4 thi ham sb ¢o tiém can ngang 1a y = -1/6 va tiém can dung la x = 6.
Cau 1.19. Cho ham sb y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

a — o0 -2 2 + o0
fiix) _ - _
0 * + oo
frx) \ \ \
-_— o -_— o i

Tong sb tiém can dung va tiém can ngang cua do thi ham sb da cho 1a
A. 4. B. 2. C. 3. D. 1.



Cau 1.20: Cho hamsé y = x* + 3x2 + 2. S6 giao diém cua do thi ham sé vai truc Ox bang:
Al B.2 C.0 D.4

Cau 1.21. Bb thi sau 1a caa ham sé nao?

A y=x>+3x B. y=x%-3x C.y=—x"+2x D. y=-x*-2x
Cau 1.22. Bb thi sau 1a caa ham sé nao?

i

A y=-x+1 B. y=-2x"+x C.y=3x*+1 D. y=—4x*+1
Cau 1.23: Bang bién thién sau day 1a ca ham sé nao?
_ 2x+3 x-1 X | -0 2 +00
— . y:
x-1 2x+1 y' - I -
y = X+1 _x-4 1 +00
- X—2 . . X-2 . ’ \ \
Cau 1.24: Do thi hinh bén la do thi cua ham so nao? . 1
X+1 X—1
A y=—-. B.y=——-. ? I Ay
X x+1 /
2X—2 x—1 —
C.y= . D.y=—-. 1 ,
X X —

ax> +bx+c

voi a,b,c,d,e 1a cac sb thue.
dx+e

Cau 1.25. Puong cong & hinh v& bén 1a db thi cia ham s y =

7

/

A

Ay’ <0,¥xeR B.y 20, Vx#-1 C.y’ 20, ¥xeR. D.y’<0, Vx#-1
Cau 1.26 : Buong cong trong hinh 1a do thi cua ham s6 nao dudi day?

\|_~

Ménh & nao duéi day dung?

A
%H—}TTU ——t -
//‘\; 1
P
A =x2—2x—3_ =x2—2x c =x2+3x o =x2+2x+2

X—2 ' X+1 X—2 ' X+1



Cau 1.27: Mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh s(t)=—t*+18t° +t+3, trong d6 t tinh bang gidy
Va s tinh bang mét. Chat diém c6 van tdc tirc thoi v(t) = s'(t) bao nhiéu s tai thoi diém t = 1 gidy?

A. 34. B. 21. C. 35. D. 33.

Cau 1.28: Cho ham s y = X1
-Xx+1

a) Ham s6 ¢6 tap xac dinh la x 1.

b) Ham so dong bien trén tap R\{1}.

¢) Ham so6 khong c6 cuc tri. , 7 ‘

d) Hai duong tiém can cuaa do thi ham so6 tao véi hai truc toa @6 mot hinh phang cé dién tich bang 4.
Cau 1.29. Cho hamsé y = f(X) c6 bang bién thién nhu sau

x — —1 0 1 +ee

. Chon dung hodc sai cho mdi vy a), b), ¢), d).

¥ - 0 + 0 - 0 +
(8] (4]
Chon duing hoic sai cho mdi y a), b), ¢), d).
a) Ham s6 co ba diém cuec tri.
b) f(x) >0 vai moi X € R.
¢) Ham s6 ¢6 gié tri 16n nhat bang 3.
d) Tam giac tao boi 3 diém cuc tri caa dd thi ham sb c6 dién tich bang 6.
Cau 1.30. Cho ham s6 y = f(x) co6 bang bién thién dudi day. Chon dung hoic sai cho mdi ¥ a), b), ¢), d).

X —a0 -1 1 3 +00
@ -0 o
T +o0 -2
Jx) \ / / \
1 —00 -0

a) Do thi ham s y = f(x) c6 tiém can dung.

b) Haim s y = f(x) dong bién trén khoang (—1; 3).

¢) Ham s6 ¢6 hai gia tri cuc trila —1 va 3 .

d) Gia tri 16n nhat ctia ham sb trén nira doan (1; 2] bang —2 .

Cau 1.31. Cho ham s f(x) = Chon ding hoic sai cho mdi y a), b), ¢), d).

’ q x* +1
a)Ham s6 c6 hai diém cuyc tri.
b)Ham sb nghich bién trén khoang (5 ; + )

c¢)Ham s6 khong c6 GTLN, GTNN trén tap xac dinh

d)Dd thi ham sb khong c6 dudng tiém can nao

Cau 1.32. Biét rang ham s6 f(x) = 2x3 + ax? — 6x + b (a va b la hang s6 thyuc) dat cyc tri bang 4 tai x =
1. Chon ding hodc sai cho mdi ya), b), ¢), d).

a) Giatriciaa + b bang 8 .

b) Ham sé dat cuc dai tai x = 1.

¢) x = —1 la mot diém cuc tri ciia ham sb f(x).

d) Gia tri cuc tiéu cua ham sé f(x) bang 12 .

Cau 1.33. Nong do thudce € (t) tinh theo mg/cm?3 trong mau caa bénh nhan dugc tinh boi C(t) = tfftsfl

trong d6 t 1a thoi gian tinh theo gio ké tir khi tiém cho bénh nhan. Chon ding hodc sai cho moi ya), b), ¢),
d).
1-t2

a) Ham s6 C(t) c6 dao ham C'(t) = weran 20

b) Sau khi tiém, ndng d6 thudc trong méu ciia bénh nhan giam dan theo thoi gian,
¢) Nong d6 thude trong mau 16n nhét & thoi diém 1 gio sau khi tiém.

d) C6 thoi diém ndng d6 trong mau ctia bénh nhan dat 0,02mg/cm?3,



Cau 1.34: Ngudi ta mudn xdy mot cai bé hinh hop dimg c6 thé tich V =18(m*), biét day bé I hinh chir
nhat co chiéu dai gip 3 lan chiéu rong va bé khong c6 ndp. Bé c6 chidu cao h (m), chiéu rong day bé 1a
X(m). Chon dung hoic sai cho mdi y a), b), ¢), d).

a) Chiéu dai day bé la 3x(m)

s A J ‘A A o~ A \ A A 5 A 1r 18
b) Bicu thirc lién hé gitra chi€u cao va chiéu rong cia bé la h = W
X
*A 7 A A 5 e 1A P 2 48
¢) Dién tich can xdy cua cdi bé do 1a S(x)=3x" ——.
X

d) D¢ nguyén vat liéu xdy dung 1a it nhat thi chiéu cao bé can xay 1a khi chiéu cao h=2(m) (biét nguyén
vat li¢u xay dung cac mat la nhu phau). ’
Céu 1.35: Chi phi tién xang C (dong) phu thudc toc do trung binh v (km/h) theo cong thirc:

C(v)= 16000+ gv (0< v£ 120).
v

Van hanh xe voi tbe do trung binh v (km/h) bang bao nhiéu dé tiét kiém tién xing nhat?

Cau 1.36 : Mot cong ty san xudt mot san pham. B phan tai chinh cia cong ty dua ra ham gia ban 1a
p(x)=1000-25x, trong d6 p(x) (triéu dong) 1a gia ban cia mdi san phdm ma tai gid ban nay c6 x san

pham duoc ban ra. Khi doanh thu dat gia tri 16n nhat bang 10000 triéu déng thi c6 bao nhiéu san pham
duoc ban ra?.

Cau 1.37: Mot may bay loai nho bat dau ha canh, dudng bay‘cﬁa nod gén voi hé tryc toa do Oxy dugc mo

phdéng & hinh bén dudi. Puong bay cia nd co6 dang la mot phan ctia @6 thi ham s6 bac ba
y=ax’+bx*+cx+d(a=0) véi xe[—4;0], vi tri bét dau ha canh c6 toa do (—41)1a diém cuc dai cua dd

s 1N A \ , <A A P r A A 12 s A <R 5 A C 1N A s 1
thi ham s0 va may bay tiép dat tai vi tri goc toa d6 1a diém cuc tiéu cua d6 thi ham s6. Tinh —+c+d .
a

t i +
-4 -3 -2 -1 O «x

Cau 1.38: Sau khi phat hién mot dich bénh, cac chuyén gia y té udc tinh sé nguoi nhiém bénh ké tir ngay
phat hign bénh nhan dau tién dén ngay thir t la f (t)=—t°+45t>+600t, te, t<30. Néucoi f(t) laham
s xc dinh trén doan [0;30] thi f'(t) duoc xem la téc d truyén bénh (ngudi/ngay) tai thai diém t. Trong
30 ngay dau tién, cd bao nhiéu ngay ma téc do truyén bénh lon hon 1200?

2.Chai dé 2:véc to va hé truc toa dé trong khong gian

Cau 2.1. Cho hinh hgp ABCD.A'B'C'D’ . Trong cac khing dinh duéi day, dau la khang dinh dtiing?
A. AB+AC+AD=AC". B. AB+AA +AD=AC'.
C. AB+AA +AD=AC. D. AB+AA +AD=0.

Cau 2.2. Cho tir dién ABCD. Ménh dé nao dudi ddy 1a ménh dé ding?



B D
[
A. BC-BA=DA-DC. B. AC-AD=BD-BC.
C. AB—AC=DB-DC. D. AB-AD=CD-CB.

Cau 2.3. Cho ttr dién S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, SB vudng goc v6i day va SB = J3a. Géc
gitra hai vecto (EA—S) la

A. 60°. B. 30°. C. 45°. D. 90°.
CAu 2.4. Cho tu dién déu ABCD c6 canh bing 2 . Khi d6 AB. CA bing
A 2. B. —2+/3. C. 2V3. D.—-2.
Cau 2.5. Trong khéng gian Oxyz, cho vecto @ = (3; —1; 2). P dai cua vecto d bang
A. 6. B.V14. C.2. D.4.

Cau 2.6. Trong khong gian v&i hé truc toa dd Oxyz cho hai vector 5(1;1; —2),5 =(-2;1,4) . Tim toa d¢ cia
vector U =a—20.
A. (5-1,-10). B. (0;3;0). C. (-336). D. (5;-110).
Cau 2.7. Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vuéng goc ctia diem A(1;2;5) trén mit Oxz c6 toa do 1a

A. (0;2;5). B. (0;2;0). C. (1;0;5). D. (0;0;5).
Cau 2.8. Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz cho hinh binh hanh ABCD va cac dinh c6 toa do 1an luot 1a
A(3,1;2),B(1;0;1),C(2;3;0). Toa do dinh D 2

A. D(LL0). B. D(0;2;-1). C. D(447). D. D(1,3,-1).

Cau 2.9. Trong khong gian OXYZ , cho hai diém A(32;0), B(-13;5). Goi I(a; b; c) la diém thoa man

1A+3IB =0. Khi do, gié tri ctia biéu thirc a + 2b + 2¢ bing:
A2 B. -2, C. 50. p. 27
2 2 2
Cau 2.10. Cho hinh lép phuong ABCD.A’B’C’D’c6 canh bang 2. Vo1 hé toa z
do O)gyz dugc thiét 1ap nhu hinh bén (goc toa d6 O trung véi diém A), toa ]A’ D
do diem C’ la !
B’ C
AR R D,
A. C'(2;2;0) B. C'(2;2;2) A 7
C. C'(2;0;0) D. C'(2;0;2) 4 0

x

Cau 2.11. Hinh bén mo ta mot san cau 1ong véi kich thude theo tiéu chuan
quoc té. Vi hé toa d0 Oxyz dugce thiét lap nhu hinh bén (don vi trén moi truc la mét), gia st AB la mot tru
cau 16ng dé cang ludi, hiy xac dinh toa do cia B.



A. (6,1;6,7;1,55) B. (6,7;6,1;,1,55) C. (6,1,0155)
Cau 2.12. Cho tir dién ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua AB, CD
va I 1a trung diém cua MN. Goi G la trong tam cua tam giac BCD (Hinh 10).
Chon dung hoac sai cho moi y a), b), c), d).

a) MA + MB = 0.

b) AC + BD = 2MN

C)JA+IB+IC+ID=0

d) 341 — 246G = 0.

Cau 2.13. Trong khong gian, cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Chon dung hoic sai cho
mbi ¥ a), b), ¢), d).

L Al D'
a) BA+BC +BB’'=BD. . . !
b) BE-DE=BD. g ¢
c) ‘ﬁ+B—C+@‘:a\/§. Ao 1,

B C

d) \ﬁ—ﬁm—'A\:a
Cau 2.14. Cho hinh chép déu S. ABCD. Goi O 1a giao diém cta AC va BD (hinh 11).

Chon dung hoic sai cho mdi y a), b), ¢), d).

a) AB+CD=0.
b) 04+ 0C = 0.

c) SA+SB+SC+SD=2.50.
d) (SA—SC)- (SB+SD)=0

Cau 2.15. Trong khong gian OXYz , cho hai vécto a = (—2;1;-3),b = (-1,-3;2) va diém A(4;6;—3). Chon
dung hoic sai cho mdi y a), b), c), d).

a) Toa do vecto a—2b = (0;1;-1).

b) Toa do diém B(2;7;-6) thi &= AB.

¢) Hai vecto & va b cung phuong hudng.

d) Géc giita vecto & va b bing 120°.

Cau 2.16. Cho hinh 1ap phuong ABCD- AB'C'D’ c¢6 canh béng 2. Vi hé toa do Oxyz duoc thiét lap nhu
hinh bén (gdc toa d O tring véi tim hinh vuéng ABCD ), Chon dung hodc sai cho mdi ¥ a), b), c), d).

a) Toa do A(—l; O;O) .

A D'
b) AC' =(242;0;2). >
B' : :
¢) Toa do D'(O;\/E;Z). L 5
A oy
d) BD'=(0;0;2). O



3.Chii dé 3: c4c s6 dic trung do mirc dd phan tan cia miu sé lieu ghép
nhom |
Céu 3.1. Mot vuon thu ghi lai tudi tho (don vi: ndm) cua 20 con ho va thu dugc két qua nhu sau:

Tudi tho [14; 15) [15; 16) [16; 17) [17; 18) [18; 19)
S con hd 1 3 8 6 2

Khoang bién thién cia mau s6 liéu ghép nhom nay 1a
A. 4. B. 5. C.6. D. 7.

Cau 3.2.Cho miu sb liéu ghép nhom vé théng ké thoi gian hoan thanh (phat) mot bai kiém tra truc tuyén
cua 100 hoc sinh, ta ¢6 bang s6 li¢u sau:

Thoi gian [33:35) | [35:37) | [37:39) | [39:41) |[4L:43) | [43:45)
$6 hoc sinh 4 13 38 27 14 4

Thoi gian trung binh dé 100 hoc sinh hoan thanh bai kiém tra la:
A. 38,92 philt. B. 38,29 phiit. C. 39,28 philt. D. 39,82 pht.

Cau 3.3. Két qua diéu tra tong thu nhap trong nim 2024 ctia mot s hd gia dinh ¢ thanh phd Nha Trang

duoc ghi lai ¢ bang sau:

Tong thu nhap : : : : :
( tricy d éng) [200; 250) | [250; 300) [300; 350) [350; 400) [400; 450)
S6 hd gia dinh 24 62 34 21 9
Tt phan vi thir nhat 1a
16175 16175 16157 16751
A. =—— B.O == C. —— D. Y=
Q 2 Q 3 Q 62 Q &2
Cau 3.4. Két qua do chiéu cao cta 100 cay keo 3 nam tudi tai mot nong truong dugc cho ¢ bang sau:
Chiéu cao (m) [8,4; 8,6) [8,6; 8,8) [8,8; 9,0) [9,0; 9,2) [9,2;9,4)
S6 cay 5 12 25 44 14
Khoang tir phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhom trén.
A. A, =0,286 B. A, =0,2 C. A,=0,6 D. A, =0,8

Cau 3.5. Doanh thu ban hang trong 20 ngay duoc lya chon ngau nhién cua mot cia hang dugc ghi
lai & bang sau (don vi: triéu dong):

Doanh thu [5:7) [7:9) [9:11) [11:13) [13; 15)
S0 ngay 2 7 7 3 1

D6 léch chuan cua mau sd lidu trén thudc khoang nao trong cac khoang dudi day?
A [1; 2). B. [2; 3). C. [1],' 13). D. [13; 15).
Cau 3.6. Mot bac tai xé thong ké lai do dai quang duong (don vi: km) bac da lai xe mdi ngay trong mot

thang & bang sau:

Boidai ‘%‘;ﬁl)g iy [50; 100) | [100;150) | [150;200) | [200;250) | [250;300)

S6 ngay 5 10 9 4 2
Chon dung hoac sai cho moi ya), b), ¢), d).

a) Khoang bién thién ctia mau sd liéu ghép nhom 1a 250 (km).

b) Tt phan vi thir nhit ctia mau s6 liéu ghép nhom 1a Q, =3,1.



¢) Tt phan vi thir ba ctia mau s6 liéu ghép nhom 1a Q, = 575.
d) Khoang tt phan vi ciia mau s liéu ghép nhoém gan bang 79,17 .

Cau 3.7. S6 tién dau tu cia mot cira hang ddi voi hai linh vuc A, B 1a nhu nhau va sd tién thu duoc mdi
thang trong 24 thang tur hai linh vuc trén duoc ghi lai & bang sau (don vi: triéu dong):

S0 tien [5:10) [10:15) [15:20) | [20:25) [25: 30)
S6 thang thu duoc - 4 12 n .

tir linh vuc A B B -

S6 thang thu duoc g R 4 5 .

tir linh vuc B B -

Chon dtng hoic sai cho mdi y a), b), c), d).

a) Gia tri trung binh khi dau tu vao 2 linh vuc A va B 1a nhu nhau.

b) Phuong sai cta sd tién thu duoc tir linh vuc A qua cac thang 1a 5.

¢) Do 1éch chuan cua sb tién thu duoc tir linh vuc B qua céac thang ~ 8,42

d) Pau tu vao linh vuc B rai ro hon.

Cau 3.8. Mot cong ty cung cip nude sach thong ké lugng nude sach mdi hd gia dinh & mot khu vue sir dung
trong thang 01/2023 & bang sau (don vi: m3).

[57) | [7;9) | [9;11) | [11;13) | [13;15)
S6 ho gia dinh 23 50 35 25 7
Tinh ti s6 gifta s6 trung binh va d6 1éch chuan ctia mau s6 liéu ghép nhém trén. Lam tron két qua dén hang
phan nghin.

Luong nuée (m3)

4.Cha dé 4: Nguyén ham — tich phan

Cau 4.1: Véi f(x), g(x) 122 ham sé lién tuc trén K va k=0 thi ménh dé nao sau day 1a sai?
A. [F00).900Tdx = [F(x)dx. [ g(x)dx. B. [[f(x) =909 Jx = [ ()dx + [ g(x)dlx.
C. jf’(x)dx:f(x)+c. D. [k f (x)dx=k [ f (x)dx

Cau 4.2: ménh dé nao sau day la sai?

A. j g(x)dx :jg(t)dt

B.jl f (x)dx=F(x) > =F(b) - F(a) (v&i F(x) la nguyén ham cua f(x) )

d c b
C. j f (X)dx=— j f (x)dx D. j f (x)dx khong xac dinh duoc gia tri
c d b

Cau 4.3.Tim ho nguyén ham cua ham s6 f (x) =cos3x.
sin 3x

A.jcos3xdx:3sin3x+c B. jcosSxdx: +C.
C. jcosSxdx=—5m3X+C. D. Icos3xdx:sin3x+C.
3 J—
Cau 4.4: Cac nguyén ham cta ham sd y = w la:

AXx3—5x+Inx+C B. x3—5x + Inx C. x3—5x + Inx| D.x3—5x+1In|x +C
Cau 4.5: Ham s6 F(x)=2sinx—3cosx la mot nguyén ham cua ham s nao sau day?
A. f(x)=-2cosx—3sinx.
C. f(x)=2cosx—3sinx.

B. f(x)=—2cosx+3sinx.
D. f(x)=2cosx+3sinx.

3 N
la:

Cau 4.6. Nguyén ham cta ham sb f(x) = 2sin x +

sin“ x



A.—2cosx — 3cotx + C. B.2cosx — 3tanx + C. C.—2cosx + 3cotx + C. D.2cosx — 3cotx + C.
Cau 4.7: Cho _[ f (x)dx =3x* —4x+C . Khi d6:

3

Af(x) = X?—Zx2 B.f(x) =2x - 4 C. f(x) =x3 - 2x2 D. f(x) =6x -4

Céu 4.8: Cho j f (x)dx =3.Khi do j [4f (x)-3]dx bang:

A.2 B.6 C. 4 D.8
Cau 4.9. Cho biét i f (x)dx =3; jg(t)dt =9.Gidtricua A = i[ f(x)+g(x)jdx la:
A.Chua xac dinh dlZIQ’C B. 62 C.12 D.2 3
Cau 4.10. Cho biét J%[4f (X)—5g(x)]dx=6va j' f(X)dx=-1. Tinh j.g(x)dx
A.-1 b B.1 b C.2 b D.-2
Cau 4.11. Cho biét .gf[Bx2 —5f(x)]dx =4. Tinh j f (x) dx
A.3 2 B.-3 2C 2 D.-2
Cau 4.12. Cho biét T f(x)dx=2; j. f(x)dx=3vdia<b<cthi JC' f (x)dx bang:
A.-1 a B. 1 b C.-5 a D.5
Cau 4.13: Néu _[f x)dx =5; J'f =2 véi a<d<b thi J'f x)dx bang

A7 B. -2 C.0 D.3
x> —5x+3 a ca . . . 3
Cau 4.14: Biét J dX=— (a;b €Z; phan sé6 —toi gian). Khi d6 a + b bang :
Ix b b
A.236 B.235 C. 137 D. 138

10
Cau 4.15: Tinh 1 = [ (x** - x+1)dx
0

2022 2022 2023 2022
10 0 B.|:1O +40 C.|_10 0 D.|_10

Al = - = - = -
2022 2022 2023 2022

2
Cau 4.16: Tinh | = I(Za—b)dx (véi a; b 1a cac hang s6 )
A.2a-b B.6a—-3b C.3b-6a D.4a-2b
2
Cau 4.17: Cho ham s f(x) c6 dao ham trén doan [1; 2], f(1) = 2 va f(2) = 5. Tinh | =J- f'(x)dx
1

Al=7 B.1=10 C.1=3 D-'=§

Cau 4.18: Tim gi4 tri thuc ciia m dé F(x) = mx® + x? — 3x + 2022 1a mot nguyén ham cua ham sb
f(x) =—x>+2x-3
Am=-1 B.m:1 C.m=1 D.m:-1
3 3
3
Cau 4.19: Biét ham s6 f(x) = (x — 1)? ¢6 nguyén ham 1a F(x) = XZ +bx? + cx + CVéia, b, ¢ €Z. Tinh gia

tribiéuthac T=a+b+c
A T=1 B. T=3 C.T=5 D.T= 10



Cau 4.20. Biét F(x) la mot nguyén ham cua ciia ham sé f(x) = sin x va db thi ham sé y = F(x) di qua
diém M(0; 1). Tinh F (3).

AF (g) =2. B.F (g) =—1. C.F (g) = 0. D.F (g) =1.

Cau 4.21. Cho hamsé y = f(x) co6 dao ham Ia f'(x) = e* + 2x + 1,Vx € R va f(0) = 1. Biét F(x) la
nguyén ham cua f (x) théa mén F (1) = e. Tinh F(0).

A g B.—<. C.= D.— g

3

Cau 4.22. Dién tich hinh phang phan gach chéo trong hinh vé bén dugc v
tinh theo cong thirc nao sau day?

AS = f_gl(x3 + 2x2 — 5x — 6)dx.
B.S = f_31(x3 + 2x?% —x — 10)dx.
C.S= f_31(x3 —2x% —x + 10)dx.
D.S = f_31(—x3 —2x% + 5x + 6)dx.

y=x®> —3x + 2

i '_1;:—2;1:2+2:c+8

A. 'Tf(x)dx+_(ff(x)dx B. j'f(x)dx+j£f(x)dx C. ff(x)dx+if(x)dx D. j'f(x)dx

Cau 4.24: Goi S la dién tich hinh phang (H) gi¢i han béi cac duong y = f (), truc hoanh (Phan gach
-1 1 2
chéo hinh vé& dudi). bat a= J' f(x)dx, b =.|. f(x)dx, c =j f (x)dx . Ménh dé nao dudi day la ding?

-2 -1 1

/I

VAR

A. S=a-b-c B. S=a+b+c C.S=b-a-c D. S=c—-a-b
Cau 4.25: Dién tich hinh phang giéi han bai cac duongy = —x? +5x+6,y=0,x=0,x =2 c6 két qua Ia:
A28 B.2® c.> p.>2

3 N 3 3
Cau 4.26: Dién tich hinh phing gisi han boi hai duongy = x%, y=x+2 la:

2 9 4 9
A.—. B. —. C. —. D. —.

9 2 9 4
Céau 4.27. Tinh dién tich hinh phang giéi han bai do thi ham sé y = x* — x va d6 thi ham s6 y = x — X2
A.SZE B.S=g C.SZE D.S5=13

12 4 4

Cau 4.28. Thé tich khdi tron xoay khi quay hinh phang (H) gigi han boi cac duong y = %xe’ —x%y=0;

x = 0; x = 3 quanh truc Ox la:
NS B~ c. D2~
35 q -3 35 35
Cau 4.29: Thé tich khoi tron xoay khi quay hinh phiang (D) : y = x2 — 4x + 4,y = 0, x = 0 quanh truc Ox la



V= %n (Vo % la phan s t6i gian). Khi d6 M + N =
A. 38 B. 37 C.28 D. 128

Cau 4.30 . Tinh thé tich V cua phan vat thé gisi han bai hai mat phing x = 0 va x = 3, biét rang khi cit vat
thé boi mat phing tay y vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (0 < x < 3) thi duoc thiét dién 1a
mot hinh vudng c6 d6 dai canh bang 2v9 — x2

A. 90 B.72m C.78m D.72
Cau 4.31: Cho ham s6 f(x) = - x* + 3x* + 2 ¢6 d0 thi (C) nhu hinh v&. Tinh ok
dién tich S cua hinh phang (phan gach soc)
(=) 1
A.S=10 B.S:ﬁ AT A
4

C.S=ﬂ D.S=13 [ — i =

4 o g *

Cau 4.32. Mot dat nudc tiéu thu dau theo toc do xac dinh bai r(t) = 20.e%? ti thung mdi nim, trong d6 t 1a
thot gian tinh theo ndm, 0 <t<10. Trong khoang 10 nam k¢ trén, nudc do6 da tiéu thu lugng dau la

A.r(10) B. r(10) — r(0) C. T F(t)dt D. T F(t)dt

Cau 4.33. Cho hamsé f (x)=2x—e”. Chon ding hoc sai cho mdi ¥ a), b), c), d).
a) Mot nguyén ham cia hamsé f (x) 1a F(x)=x* —e* +2025.

b) f(x) la mdt nguyén ham cia hams6 g(x)=2-e€",

¢) Nguyénham F(x) caahamsé f(x) thoamin F(0)=0 la F(x)=x*—e".

2
d) Tich phénj f(x)dx=a+b.e + c.e? (a, b, c 1a cac sd nguyén) thia+ b +c =3
1

Cau 4.34: Cho ham s f(x) = X — sin2x . Chon dting hoic sai cho mbi y a), b), ¢), d).

a)f(zjzz_ﬁ

4 4 2

b) Pao ham cua ham sé da cho 1a £(x) = 1 — cos2X
2
, 1
¢) M6t nguyén ham ctia ham sé da cho 1 F(x) = X? - cos2x

572'\/_

d) Biét r[r01a>]( f(x)= ?+7b (a; b 1a cac s6 nguyén duong). Khido a+b=38.
Cau 4.35. Cho hams6 f (x)=tan’x va F(x) =j f (x)dx . Chon ding hodc sai cho mdi Y a), b), c), d).
a) F'(x)=tan’x.

b) tan X 1a mot nguyén ham cia f (X) .

c) F(x):J'(COi2 » —1jdx.

d) Biét F(0)=0=F(z)=0.
Cau 4.36. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va ¢ d6 thi 1a duong cong trong hinh dudi day.

/y‘{\ ‘V 2“’7




Goi (H) la hinh phang giéi han boi do thi ham s6 y = f(x), truc hoanh va cac dudng thing x = —1,x = 4.
Chon dung hoic sai cho mdi y a), b), c), d).

a) Dién tich S cua hinh phang (H) 1a S = f_41 |f (x)|dx.

b) Dién tich S caa hinh phang (H) 12 S = [ f()dx + [ f(x)dx.

¢) Thé tich vat thé duoc tao thanh khi quay (H) quanh truc hoanh 1AV = [ * [f(x)]? dx
d) Néu F(x) la mot nguyén ham ctua ham s f(x) thi F(1) > F(=1) > F(4).

Cau 4.37. Biét ham sb F(x) = 2-3%+6

s6 thuc). Khi d6 gia tri a + b — ¢ bang bao nhiéu

R ~ A N , N J4 +bx+
la mot nguyén ham caa ham sé f(x) = M

(voia,b,c lacac
Cau 4.38. Biét ham s F (x) 1a mot nguyén ham caa ham sé f(x) = 2* + 3x2vaF(1) = ﬁ Gié tri caa
F(2) (1am tron dén hang phan mudi) bang bao nhiéu

43 me® +ne+ p

1
Cau 4.39. Biét rang j 2¢ ——dx = Vi m,n,p € Z). Tinh gia tri biéu thac T=m + 2n — p
, € e

Cau 4.40. Dién tich hinh phang giéi han boi do thi ham s y = sin x, tryc hoanh va hai duong thang

J’ b

X = % == bang 1a S =" (dvdt) (vSia, b, ¢ 1a cac s6 nguyén duong). Tinh 2a —b + ¢

Cau 4.41. Goi S, la dién tich hinh phang gidi han boi dd thi ham sb y = e*, truc hoanh, truc tung va duong
thang x = a (a > 0). Goi S, 1a dién tich hinh phang giéi han bai d6 thi ham s6 y = e*, truc hoanh, truc
tung va duong thang x = b(b > 0). Biét S, = 55, + 4, khi d6 b — a bang bao nhiéu?

Cau 4.42: Khi nghién ctru mot quan thé vi khuan, nguoi ta nhan thay quan thé vi khuan do & ngay thi t co
. T L s x 8000 . .
so lugng N(t) con. Biét rang toc do phat trien caa quan thé d6 1a N’(t) = - va sau ngay tha nhat (t =1)

c6 250 000 con. Sau 6 ngay (t = 6), sé lugng cta quan thé vi khuan 1a bao nhiéu con.

Cau 4.43: Gia st lgi nhuan bién (tinh bang triéu dong) ciia mot san pham duge md hinh hoa bang cong thire
P'(x) =—0,0005x + 12,2. O day P(x) 1a loi nhuén (tinh bang triéu déng) khi ban dugc x don vi san pham.

a) Tim su thay d6i cua loi nhudn khi doanh so tang tir 100 1én 101 san pham

b) Tim su thay d6i ctia loi nhuan khi doanh s tang tir 100 1én 110 san pham.

Cau 4.44. Gia tri trung binh cua ham s6 lién tuc f (x) trén doan [a;b] duoc dinh nghia Ia —j

Gia sir lwgng mua trung binh (tinh bang mm) tai thoi diém t ngay trong khoang thoi gian tir ngay 01/10 dén
ngay 31/10 ¢ Thira Thién Hué vao thang 10/2023 duoc md hinh hoa bai ham sé:

M (x)=80+10(t -8);1<t <31.
Luong mua trung binh thang 10/2023 cua Thira Thién Hué 1a bao nhiéu mm?
Cau 4.45. Mot chiéc cong ¢ hinh dang la mot parabol c6 khoang cach giira hai ;
chan cong 1a 8 m. Ngudi ta treo mot tam phong hinh chit nhat ¢ hai dinh M, N nam /
trén Parabol va hai dinh P, Q nam trén mat dat nhu hinh v& bén. O phan phia ngoai
phéng ngudi ta mua hoa dé trang tri voi chi phi 200 000 dong/m?, biét MN = 4 m,
MQ =6 m.

Hoi sb tién d&& mua hoa trang tri 1a bao nhiéu? 4 o -




5.Chii dé 5: phwong phép toa d6 trong khdng gian

Cau 5.1. Trong khdng gian voi hé toa do Oxyz, cho diém M (—1;3;—4). Hinh chiéu vudng géc cia M trén
truc Oz 1a diém M’ . Khi d6 toa do diém M’ Ia

A. M'(-1,0;0). B. M’(0;3;0). C.M'(0;0;—4). D. M'(-13,0).
Cau 5.2. Trong kg Oxyz, cho M (-1;2;3). Khi d6 diém M’ Ia hinh chiéu cia M trén mat phang (Oxy) c6
toadola  AM(0;2;3) BM(-1;0;3)  C.M’(-1;2;0) D.M’(1; - 2; 0)
Cau 5.3: Trong kg Oxyz cho tam giac ABC biét A(3-25),B(-21-3),C(511) Tim toa do trong tam G
cua tam gidc ABC
A.G(20:1) B. G(21-1) C. G(-20;) D. G(2,0,-1)
Cau 5.4: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém A(1; 2; 3) va diém B thoa man hé thac
OB = k —3i. Piém M 1a trung diém cua doan thang AB. Tim toa do diém M.

A M(-L112).  B.M(4-2-2). C.M (1;_%;2) D. M (-2 1),
Cau 5.5 : Xét 3 diém A(2; 4; - 3), B(- 1; 3; - 2), C(4; - 2; 3). Tim toa do dinh D cua hinh binh hanh ABCD?
AD(7;-1;2) B.D(7;1;-2) C.D(-7;1;2) D.D(-7;-1;-2)
Cau 5.6: Tim do dai cua véc to AB bibt A(L; - 2; 7); B(0; 3; 2).
A.51 B../83 C.\/54 D.\13
Cau 5.7: Cho 3 vecto a = 1;-2;3), b = (- 2; 3; 4), c= (- 3; 2; 1). Toa d6 cia vecto N= 2330 +4C la
A.n=(-4;-5;-2) B.n =(-4;5; 2) C.n=(4;-5;2) D.n =(4;-5;-2)
Cau5.8: Cho 2 vécto d =(3:0;1), b = —j -2k +1.
a)TinhT=‘5+6‘? AT=32 B.T=411 C.T=+14 D.T=(4-1-1)
b)Tinh a.b ? A -2 B. 1 C.(3:0;-2) D. (- 3;0; 1)
Cau 5.9: Cho 3 diém A(3; 2; 1), B(- 1; 3; 2), C(2; 4; - 3). Tinh AB.AC?
A.-4 B.-6 C. 4 D.2
Cau 5.10: Cho 2 vecto a=(Lm;~1),b=(2;13). a L b khi;
A m=-1 B. m=1 C. m=2 D. m=-2
Cau 5.11: Cho véc to a = (3; - 1, 2). Trong cac véc to sau, véc to nao cung phuong vai a.
A.(6; 2; 4) B. (1;2;5) C.(-9;3;-6) D.(0; - 2; 4)
Cau 5.12: Trong h¢ truc toa o Oxyz cho U =(4;3;4), v=(2,-12), w=(%2;1). Khi d6 [ﬁ,\?].w bang:
A.2 B.3 7 C.0 D. 1 7
Cau 5.13:Trong khéng gian Oxyz,cho ba diem M(2;3; -1), N(- 1; 1; 1), P(0; m; 0).Tim m d¢ tam gidc MNP
vudng tai M.
A.ng. B.m=7. C.mz%. D. m=—7.
Cau 5.14: Cho mp(P): 5x — 3y — 4z + 1 = 0. Véc to ¢6 toa dd ndo sau day 1a véc to phap tuyén cua (P)?
A.(5; 3; 4) B.(5;-3;-4) C.(5;-3;4) D.(5;3; -4)
Cau 5.15: Cho mp(P): 6x —4z + 5= 0. Véc to c0 toa do nao sau day la véc to phap tuyen cua (P)?
A.(6;-4;5) B.(6; 4; 5) C.(6;0; 4) D.(3;0; -2)
Cau 5.16: Véc to c0 toa do nao sau day la véc to phap tuyen cua mp(Oxz)?
A.(0;0; 1) B.(0; 1; 0) C.(0;0;-1) D.(1;0;0)

Cau 5.17: Phuong trinh cua mp (P) di qua diém M(2 ; 3 ; 5) va vudng goc véi vecto n=(4;3;2) la:
Adx+3y+22+27=0 B4x-3y+22-27=0 CAl4x+3y+22-27=0 D.4x+3y—-2z+27=0

Céau 5.18. Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém A(- 1; 1; 1), B(2; 1; 0), C(1; - 1; 2). Mit phang di qua A va
vudng goc véi duong thang BC c6 phuong trinh 1a

A. x+2y-2z+1=0. B. x+2y—-2z-1=0. C. 3x+2z-1=0. D. 3x+2z+1=0

Cau 5.19: Phuong trinh cua mat phang (P) di qua diém M(2 ; 3 ; -1) va song song véi mit phang (Q):



5x -3y +2z-10=0la:

Ab5Sx-3y+2z+1=0 B.5x+5y-2z+1=0 C.5x-3y+2z-1=0 D.5x+3y-22-1=0
Cau 5.20: Cho 2 diém A(3; 5; - 2), B(1; 3; 6). Tim mp trung truc (P) cia doan thing AB
A.—2x-2y+8z2-4=0.B.2x-2y+8z—-4=0. C.2x-2y+8z+4=0. D.2x-2y+8z+4=0.
Cau 5.21 : Phuong trinh téng quat cua mat phing (ABC) véi A(2; 0; 3), B(4; - 3; 2), C(0; 2; 5) Ia:
A2x+y+z+7=0 B.2x+y+z-7=0 C.2x-y+z-7=0 D.2x-y+z+7=0

Cau 5.22 : Phuong trinh nao dudi day 1a phuong trinh ctia mat phang di qua 3 diém khong thang hang
A(- 3; 0; 0), B(0; 4; 0), C(0; 0; - 2)?

A.i+l+i:l B.i—1+i:l C.§+l+£:1 D.L+l+£:1
-3 4 =2 -3 4 2 3 4 2 -3 4 2

Cau 5.23: Khoang cach tir diém M(- 2; - 4; 3) d&én mat phang (P): 2x —y + 2z — 3 = 0 bang:

A.ll B.1 C.2 D.3

Cau 5.24: Khoang cach giita hai mat phang (P): x +y —z + 5 =0; (Q): 2x + 2y — 2z + 3 = 0 bang:
7 7 2

A. > B. 2\/§ C. \/§ D.2

Cau 5.25: Cho 2 mit phang (P) : 2x—3y +z—1=0va (Q): x+y+z+7 = 0. Tim ket luan ding?
A.mp(P) // mp(Q) B. mp(P) = mp(Q) C. mp(P) L mp(Q) D. Ca 3 két luan trén deu sai
Cau 5.26: Cho mat phang (P) : 2x +2y -2z -3 =0 va (Q): mx+y—z+1=0.Vdigiatri nao caa m thi hai
mat phang do song song vdi nhau?
A m=-1 B.m=-2 C.m=2 D.m=1
Cau 5.27: Timgiatrictamdé 2 mp (P): 2m—1)x—3my +2z+3=0va (Q): mx+ (m-1)y+4z-5=0
vuodng géc vaéi nhau?
A.m=4;m=-27 B.m=4m=2 i C.m=-4,m=-2 D.m=-4;m:2
Cau 5.28 :Mat phang nao dudi day di qua diem M(3 ; -1 ; -5) va vubng goc véi 2 mat phang (P): 3x — 2y +
22+7=0;(Q):5x—-4y+3z2+1=0?
A2x+y+2z+15=0 B.2x+y-22-15=0 C.2x-y+22-15=0 D.2x-y-2z-15=0
X=2
Cau 5.29. Trong khdng gian véi hé toa dd Oxyz, cho duong thang d: {y=3+2t (t €R). Véc to nao dudi
z2=4-Tt
day 1a mot vecto chi phuong cia dudng thing d?
AU, =(2;34). B.u,=(0;2-7). C.u,=(22-7). D.y,=(2-2-7).
Cau 5.30: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho hai diém A(2; - 1; 1) va B(1; 1; 3). Puong thing AB
nhan vecto nao dudi day lam vecto chi phuong?
Au =(L-2-2). B.u,=(304). C.u, =(-10;2). D.u, =(-1-2;2).

X =3+t

Cau 5.31: Trong khong gian Oxyz cho hai duong thang d, :x;12:y7—1 :% va d,qy=-t  lan lugt c6
2=2+3t

cac vécto chi phuong Jl , uj Ménh dé nao sau day dung?

—

A. U +u,=0. B.u Lu,. C.u=2u,. D. 2u, =u, .
X=-1+t

Cau 5.32. Cho duong thang d: {y=t . Piém nao sau day thuoc duong thang d.
z=-5

AA(2;1;1) B. B(9; 10; - 5) C. C(-2; -1; -1) D. D(1; 1; 5)

Céu 5.33. Cho duong thing d: *— 3_Y ]J_r 1_z 13
AA(2;1;1) B.B(3;1;-3) q C.C(-2;-1;-1) D.D(1;1;5)
Cau 5.34. Viét phuong trinh tham s6 duong thang d di qua 2 diem A(2; 1; 0), B(0; 1; 2)

. Diém nao sau day thudc duong thang d.



X =—t X=2-t X=2+t X=t

A. (d):y=0 B.(d): jy=1 C.(d):qy=1 D. (d): <y=0
z=t z=t z=-t z=2-t1
A e . . 2 . .2 ... X+2 y-5 z-2
Céu 5.35. Viet phuong trinh duong thangd di qua diem A(4; —2; 2), song song voi A: 2 = > = 3
A.x+4:y—2:z+2 B.x+4:y+2:z—2 C.x—4:y+2:z+2 I:).x—4:y+2:z—2
4 2 3 4 2 3 4 2 3 4 2 3

Cau 5.36 : Phuong trinh chinh tic cua duong thang d di qua diém M(1; - 2; 5) va vudng goc véi mat phang

(P):
4x—-3y+2z+5=01Ia:

A.x—1:y+2:z—5 B.x—1:y+2:z—5 C.x—1:y+2:z—5 D x—1:y+2:z—5

4 -3 2 —4 -3 2 4 3 2 —4 -3 -2
" Al . X—2 _y- 1 z-2 . e 12 N s s,
Cau 5.37. Cho A(2;-1;1) va d : 3 . Phuong trinh méat phang qua A vudng goc vai d la:

A x-3y+2z-7=0 B. x-3y+2z-5=0 C.x-3y+2z-6=0 D.x-3y+2z-8=0.

Cau 5.38. Trong khong gian Oxyz, xét vi tri twong d6i cua hai duong thang
x—1 y+1 z x—=3 y—-3 z+2

VT T T2 T3t T T4 T
A.A; song song vai A,. B.A; chéo vai A,. C.A; cat A,. D. A, tring véi A,.
i . ) s x =444t

Céau 5.39 . Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang Al:% = % = ;l__l vaA,:{y=3—t .Giatricua

i z=2+72t
m dé A; va A, vudng goc la
Am=1. B.m=-1. C.m=3. D.m=-3.
Cau 5.40. Trong khdng gian Oxyz, gdc giita hai mat phang (P):x +y —z—11 = 0 va (Q): 2x + 2y —
2z + 7 = 0 bang
A.0°. B.45°. C.180°. D.90°

Cau 5.41. Trong khdng gian Oxyz, cho A(0; 1; 0), gdc giita dudng thang 0A va mat phang (0xz) bing
A.60°, B.45°, C.90°. D.0°.

Cau 5.42: Trong kg Oxyz, cho mat cAu(S):(x—5)" +(y+4)"+22=9. Tim toa d6 tam | va ban kinh R
ciia mt cau (S).

A 1(5-40)va R=9.  B.1(5-40)va R=3. C. I(-54,0) vaR=9. D. I(-54,0)va R=3.
Cau 5.43: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mat cau (S): x* +y* +z° —2x—4z—4=0. Tim toa do
tam | va ban kinh cua mt cau (S).

A. 1(30;2),R=3. B.I(-2-2-4),R=3. C. 1(-10;-2),R=3.D. 1(1;,2;0),R=9.

Cau 5.44: Phuong trinh nao sau ddy 1a phuong trinh cia mot mat cau?

AXE+ Yy +72 - 6X+ 2y +42+14=0 B.(x -2 +y"+(z2+1)°+9=0
C.X°+y?+72-2x+8y-22+20=0 D.x*+y*+72-10=0

Cau 5.45: Trong kg Oxyz, cho phuong trinh X2+ Y2+ 7%+ 2X — 4y + 8z + m =0 (1) m la tham s6 thyc. Tim
tat ca cac gia tri m dé cho phuong trinh (1) 1a phwong trinh mat cau.

A.m>21 B.m<-13 C.m<21 D.m<84

Cau 5.46: Trong kgOxyz , cho mat cau (S) c6 tam 1(5;4;—3)va ban kinh R=5. Viét PT cua mit cau (S).
A. (x—5)2+(y—4)2+(z+3)2 =25. B. (x+5)2+(y+4)2+(z—3)2 =25.

C. (x=5) +(y—-4) +(z-3)" =25. D. (x=5) +(y—-4) +(z+3)" =5.

Cau 5.47: Trong kg Oxyz, cho diém M (1-1;2),N(3;L,4). Viét PT mat cau (S) c6 duong kinh MN..



A (x=2) +y?+(2-3)" =3. B. (x—2)"+y*+(2-3)" =3.

C. (x=1)"+(y-1)° +(z-1)° =3. D. (x=2)"+y*+(z-3)" =12

Cau 5.48: Cho mat cau (S) cotam 1(1;2;3) va di qua gbc toa do. Viét PT mat cau (S).
A (x=1)° +(y-2)" +(z-3) =14 B. (x+1)" +(y+2)° +(z+3)" =14

C. (x+1)2 +(y+2)2 +(z+3)2 =14 D. ()(_1)2+(y_2)2 +(z—3)2 ~14

Cau 5.49. Trong khdéng gian Oxyz (don vi ctia cac truc toa d6 la kilomet), mét tram thu phat séng dién thoai
di dong c6 dau thu phat duoc dat tai diém I(—6; —1;4). Cho biét ban kinh pha séng cua tram 1a 2 km.
Nguoi st dung dién thoai dung ¢ diém nao sau day thi khong sir dung duoc dich vu cua tram néi trén?
A.A(-5;0;3) B.B(—5;—2;5). C.C(—6;2;2) D.D(-7;-2;3)

Cau 5.50. Trong khdng gian Oxyz, cho diém A(2; 1; 1) va ba mat phang (a):x + 2y — 3z + 2 = 0,
(B):x+2z—5=0,(y):4x — 3y — 2z + 1 = 0. Chon dung hoic sai cho méi y a), b), c), d).

a) biém A thuoc mat phang (a).

b) Mat phang () song song véi mat phang (B).

¢) Mat phang (8) vuéng goc véi mat phang (y).

d) Mit phang (P) di qua diém A va vudng goc voi hai mit phang (a), (¥) ¢6 phuong trinh téng quat 1a

13x + 10y + 11z — 47 = 0.

Cau 5.51. Trong khdng gian Oxyz, cho diém M (1; 3; —2) va hai mat phang (P):2x —y + 3z + 4 = 0, (Q):
4x — 2y + 6z — 1 = 0. Chon dung hoic sai cho moi y a), b), c), d).

a) Khoang cach tir diém M dén mit phang (P) bang %

b) Mat phang (P) vudng goc véi mat phing (Q).

¢) Khoang cach giira hai mat phang (P) va (Q) bang %

d) Mat phang qua diém M va song song véi mp (P) c6 phuong trinh téng quat 1a 2x —y 4+ 3z — 10 = 0.

Cau 5.52. Trong khdng gian Oxyz, cho mit phang (a) c¢6 phuong trinh x 4+ 2y — z — 2 = 0. Chon dung
hodc sai cho mdi y a), b), ¢), d).

a) 71 = (—2; —4;2) la mot vécto phap tuyén cua (a).

b) Piém B(3; —3; —5) khong thudc mit phang ().

¢) Khoang céch tir diém A(—7; —1; —4) dén mit phang (a) bang %.

d) Goc giita mit phang () va mit phang (R):3x — 3y — 5z + 2 = 0 bang 82, 8°.

Cau 5.53. Trong khdng gian Oxyz, mat phing di qua diém M (1; 0; 0) va song song vai mat phing
(@):2x —y—1=0cbédang —x + by +cz+d =0.Tinhb + c — 3d.

Cau 5.54. Trong khong gian Oxyz, (Q) song song véi (P):2x —y — 2z + 19 = 0 va cach (P) mét khoang
bing 5co dang ax +y +cz+d =0.Tinha + ¢ + d.

Cau 5.55: Trong khéng gian Oxyz, cho A(1; 0; 0), B(0; b; 0), C(0; 0; ¢), biét b, c > 0, phuong trinh mat
phing (P):y —z+ 1 = 0. Tinh M = c + b biét (ABC) L (P),d[0; (ABC)] = .

Cau 5.56.Trong khdng gian véi h¢ truc toa @6 Oxyz ,cho 3 diém A(1;0;0),B(0;2;0),C(0;0;-3). Goi H 1a
truc tdm cua tam giac ABC . Tinh d6 dai doan OH .

Céau 5.57: Trong khdng gian Oxyz, cho mit phang (a): ax + by + cz + 10 = 0. Biét mat phang

i x=—-1+t x=-1+2t .
(@) chira hai duong thang d:yy = 2+ 2t vad':{y =4+ 2t .Khido a + b + ¢ bang bao nhiéu
z=—t z=—-1—t



Cau 5.58. Trong khong gian vdi mot hé truc toa do cho trudce (don vi do léy theo kilomét), mot chiéc may
bay dang di chuyén véi hudéng bay khong dbi tir diém A(- 50; 30; 10) dén vi tri ha canh 1a B(2; 3; 0). Hoi
dudng bay ciia may bay hop véi mit dit mot goc bao nhiéu d6? (Lam tron két qua dén hang phin tram.)

Hinh 16
Cau 5.59: Mot nha kho dugc md hinh hod trong khdng gian véi hé truc toa do Oxyz va hai mai
EFIK,HGIK c6 kich thuéc bang nhau nhu hinh vé.

X
Biét rang chiéu cao cua nha kho 12 9 m va céc birc tuong caa nha kho tao thanh hinh hép chir nhat
ABCD.EFGH véi AB=10 m, AD =24m, AE =7 m. M3t phing (EFIK) c6 phuong trinh

ax+y+bz+c=0. Timgiatricaa a—bc.

Cau 5.60: Trong mot khu du lich, ngudi ta cho du khach trai nghiém thién nhién bang cach du theo dudng
truot zipline tur vi tri A cao 15 m cua thap 1 nay sang vi tri B cao 10m cua thap 2 trong khung canh tuyét

dep xung quanh. Véi hé truc toa do Oxyz cho truée (don vi: mét), toa do cua A va B lan luot 1a (3;2,5;15)
va (21,27,5;10). Biét toa do du khach khi & do cao 12 mét Ia (a;b;c). Tinh P=5a+b-+c.

6.Chu deé 6: Xac suat cé di€u ki€n
Cau 6.1. Cho hai bién cb ngiu nhién A va B c6 P(A | B) = 4P(B | A). Tisb 22 Ia

P(B)
A= B.4. C.-. D. .
Cau 6.2. Cho P(A) = 0,2; P(B) = 0,5; P(BJA) = 0,8. Khi d6 P(A|B) bing
A.0,32 B.0,3 C.0,35 D. 0,31
Cau 6.3. Cho P(A) = %; P(BIA) = %; P(B|A) = % Khi d6
a)P(AB) bing A =, B.~. C.= D.—.
b)P(BA)bing  A.-. B.—, c.= D. =,
7 19 21 20

Cau 6.4. Mot cong ty xay dung dau thau hai du an doc lap. Kha nang thing thau cta cac dyu an 1 14 0,6 va
du an 2 1a 0,7. Tinh x4c suat dé cong ty thang thau dung 1 du an.
A. 0,28 B.0,7 C. 0,46 D.0,18.



Cau 6.5. Chon ngiu nhién mot gia dinh c6 2 con. Biét ring gia dinh d6 c6 con gai. Xac suat dé gia dinh do
c6 mdt con trai va mQt con gai la:
AZ B.2. c.2, D.2
5 5 4 3
Cau 6.6. Gieo hai con xtic xdc can doi. Biét réng c6 it nhat mot con xtc xic xuét hién mat 5 chAm. Xac suét
dé téng s6 cham xuét hién trén 2 con xuc xic bﬁng 7 1a
A B.Z. C.—. D.>.
11 11 13 13
Cau 6.7. Gieo hai con xuc xic can d6i. Biét rﬁng téng s6 chdm xuét hién trén 2 con xuc xic br;“lng 8. Xac
sudt dé it nhit co mot con xuc xdc xuat hién mat 3 chim 1a
Al B.2. c.2 D.2
5 5 7 7
Cau 6.8. Mot 16p 12 c6 40 HS. Trong d6 c6 22 em ding ki thi Pai hoc Qudc gia (PHQG), 25 em ding ki
thi Pai hoc Bach khoa (PHBK), 3 em khong dang ki thi ca 2 dai hoc nay. Chon ng'flu nhién modt hoc sinh.
Biét rang em d6 dang ki thi PHQG. Xac suat em d6 dang ki thi PHBK 1a
A= B. L. c.2. D.2>,
11 12 13 11
Cau 6.9 : Ban An c6 mot tii gdm mot sd chiée keo cung loai, chi khac mau, trong d6 ¢ 6 chiéc keo s6 ¢ la
den, con lai 4 chiéc keo so ¢b la trang. An ldy ngiu nhién 1 chiéc keo trong tai dé cho Binh, rdi lai 14y ngau
nhién tiép 1 chiéc keo nira trong tai va ciing dua cho Binh.
a)Xac suat dé Binh nhan duoc 2 chiée keo s6 ¢ la den la

A2 B.2. c.2 D.2
3 , ) 4 , 5 , 7
b)Xac suat dé Binh nhan dugc 2 chiéc keo s6 ¢o la trang la
A2 B.Z. c.2. D. =,
5 . s 15 . 16 X , 17 , X
¢)Xac suat dé Binh nhan dugc chiéc keo s6 c6 la den ¢ 1an thir nhat, chiéc keo s6 ¢o la trang & 1an tha hai la
4 1 3 4
A —. B.-. C.—. D.—.
15 4 16 17

Cé}J 6.10. M6t hop chira 4 vién bi xanh, 3 vién bi d6 va 1 vién bi vang. Cac vién bi c6 cung kich thude va
khoi lugng. Ban Ha lay ra ngau nhién 1 vién bi tir hop. Xac suat vién bi lay ra khong c6 mau vang, biét rang
n6d khong c6 mau do la

1 5 7 4
A. . ’ B. 5 ’ C. p D. - )
Céau 6.11. Cho hai bién c6 A va B bat ki, vdi P(B)>0. Chon diing hodc sai cho moi y a), b), c), d).

_ P(AB) _
a)P(A|B) = @) b) P(A[B). P(B) = P(AB)
_ P(AB) _ P(A|B)
) P(B) = P(A|B) ) P(E) = P(AB)

Céau 6.12. Lop 11A c6 45 hoc sinh, trong d6 c¢6 25 hoc sinh tham gia céu [ac bo Tiéng Anh, 16 hoc
sinh tham gia cau lac bo dan dén toc, 12 hoc sinh vira tham gia cég lac bo tieng Anh vira tham giq caq
lac b6 dan dan toc, mot s6 em khdng tham gia CLB nép . Chon ngau nhién 1 hoc sinh. Xét cac bien co
sau:  A: “Hoc sinh dugc chon tham gia cdu lac b Tiéng Anh”;
B: “Hoc sinh dugc chon tham gia cau lac by dan dan toc .

Chon dung hoac sai cho moi y a), b), c), d).
2) P(A):%. b) P(B):%. ¢) P(A|B)=0,75. d) P(B|A)=0,48.
Cau 6.13.’Gieo hai con Xuc Xac can §I6i va déng chat. Goi A 1?} biéq cd: “Tich sb ch,ém xuét hién trén hai
con Xuc Xxac 1a s6 chan”, B 1a bién co: “Co ding mdt con xuc xac xuat hién mat 3 cham”. Chon dung hodc
sai cho moi y a), b), c¢), d).

1 11 5 — 4
a) P(AB)== b) P(B)=== c) P(A|B)=2 d) P(A|B)=—

) P(AB)=2 ) P(B)=1¢ ) P(AIB)=¢ )P(AIB)=3r
Céu 6.14: Mot 16p hoc c6 40 hoc sinh, trong do ¢ 15 hoc sinh nam va 25 hoc sinh nfr; Khi tong két cudi
nam, 16p c6 20 hoc sinh gidi, trong d6 cs') 8 hoc sinh nam va 12 hoc sinh nit. Chon ngau nhién 1 hoc sinh
trong 16p.  Chon dung hodc sai cho moi y a), b), c), d).

a) XA&c suit hoc sinh dugc chon 1a hoc sinh gioi bang 0,5.
b) X&c suat hoc sinh duoc chon 1a hoc sinh nit bang 0,6.



¢) X4c sut hoc sinh dugc chon vira 13 hoc sinh giéi va 1a hoc sinh nit bang 0,625.
d) Biét ring hoc sinh dugc chon 1 nit, x4c sut hoc sinh d6 14 hoc sinh gi6i bang 0,48.

Cau 6.15. Mot nhom hoc sinh gém 12 nam va 13 nit di tham quan Cong vién nudc Ha Long, t6i lic tham
gia trod ghoi moi ll(_)C sinh chon mdt trong hai trd Ehoi la Song than hodc PBao héli~ tac. Xac suat chon tro choi
Soéng than cia moi hoc sinh nam 14 0,6 va cua moi hoc sinh nir 1a 0,3. Chon ngau nhién mt ban cia nhoém.
Chon d‘dng hogic sai cho méi ¥ a), b), ¢), d).

a) Xac suat d¢ ban dugc chon lanamla 0,48.

b) Xac sudt dé ban dugc chon la nit 14 0,5.

) Xéc suat dé ban dugc chon 13 nam va tham gia tro choi Pao hai tic 1a 0,195.

d) Xéc suit dé ban dugc chon 1a nit va tham gia trd choi Song than 1a 0,156 .

Cau 6.16: Trong mot vung dén cu ti 1¢ nhiém Covid 1a 2%. Néu 1 nguoi bi nhiém Covid thi khi xét nghiém,
xac suat cho két qua duong tinh 14 0,95. Néu 1 nguoi khong bi nhiém Covid thi khi xét nghiém, xac suat
cho két qua dwong tinh 1a 0,03. Gia sir mot ngudi khi xét nghiém cho két qua duong tinh. Tinh xac suat dé
ngudi dé bi nhiém Covid.

Cau 6.17: Théng ké két qua ciia mot doi bong X trong 37 tran tai giai vo dich qubc gia ta co két qua sau:

Thing Hoa Thua
San nha 11 5 3
San khach 6 8 4

Chon ngau nhién mot tran. Tinh x4c suat dé:
a) Do 1a tran da thang néu biét rang tran d6 da trén nha.
b) D6 1a tran d4 n€u biét rang tran do6 thang.

Cau 6. 18: Trong ki thi hoc sinh gioi quéc gia, tinh X ¢6 hai doi tuyén moén Toan va moén Ngir van tham dy.
Doi tuyén Toan 6 10 em, doi tuyén Ngit van co 8 em. Xac sut co giai cia mdi em trong doi tuyén Toan 1a
0,8; trong ddi tuyén Ngir van 14 0,7. Sau giai iy ngiu nhién mot em cua tinh X trong s6 cac em thi hoc sinh
gi6i mon Toan va mdn Ngit vin. Tinh xac suat dé em d6 1a mot em duoc giai.

Cau 6.19: Trong mot nha may c6 hai phan xuong. Phan xuong I san xudt 40% san pham. Phan xudng II san
Xuat 60% san pham. Xéc suat 1am ra phé pham cia hai phan xuong I va II twong tng 1a 0,05 va 0,02. Chon
ngau nhién mot san phim ctia nha may thi d6 1a phé phim. Tinh xac sudt dé san phim d6 1a do phén xudng I
san xuat.

Cau 6.20: C6 hai chudng thd. Chudng I c¢6 12 con tho tring va 13 con thé ndu. Chudng II ¢6 14 con thd
tréng va 11 con thé ndu. Tung mot con xtc xac can doi. Néu xuit hién 6 chdm thi ta chon chué)ng [, néu trai
lai ta chon chuéng II. T chué)ng chon dugc bat ngﬁu nhién mot con tho.

a) Gia sir bat dugc con tho trang. Tinh xac suit dé d6 1a con tho cta chudng II.

b) Gia sir bit duge con tho nau. Tinh xéac suat dé d6 1a con thé clia chudng 1.

Cau 6.21: Gia sach ctia ban D ¢6 hai ngan. Ngin trén c¢6 3 cudn tiéu thuyét ciia cac nha van Viét Nam va 2
cudn tiéu thuyét cua cac nha van nude ngoai. Ngan dudi chira 4 cudn tiéu thuyét ctia cac nha van Viét Nam
va 1 cudn tiéu thuyét ciia cac nha van nuéc ngoai.

Ban D chon mot cudn sach dé mang di khi du lich theo céch sau: Tung mdt con xuc xédc can d6i. Néu sd
cham xuét hién 1a 1 hodc 2 thi chon ngan trén, néu trai lai thi chon ngan dudi. Sau do tir ngan da chon léy
ngau nhién mot cudn sach. Biét rang cudn sach D chon duoc 14 cudn tiéu thuyét ciia nha vin nurdc ngoai.
Tinh x4c suit dé cudn sach thudc ngan trén.

Cau 6.22: Trong mot tuan, 6ng A chon ngau nhién ba ngay chay bo budi sang. Néu chay bd thi xac suét ong
A an thém mot qua tring vao bira sang hom do 1a 0,7. Néu khong chay bo thi xac suat ong A in thém mot
qua trimg vao bira sang hom do 1a 0,25. Chon ngiu nhién mot ngay trong tuan ciia 6ng A. Tinh x4c suat dé
hom d6 ong A chay bo néu biét rang bira saing hom d6 6ng A c6 an thém mdt qua trimg.
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