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L I M U 
Trong ch ng trình toán h c THPT  các bài toán liên quan n dãy s  là m t ph n

quan tr ng c a i s  và gi i tích l p 11 , h c sinh th ng g p nhi u khó kh n khi gi i 

các bài toán liên qua n dãy s  và c bi t là bài toán xác nh công th c s  h ng t ng

quát c a dãy s  . H n n a  m t s  l p bài toán khi ã xác nh c công th c t ng

quát c a dãy s  thì n i dung c a bài toán g n nh c gi i quy t. Do ó xác nh công 

th c t ng quát c a dãy s  chi m m t v  trí nh t nh trong các bài toán dãy s . 

       Chuyên  “M t s  ph ng pháp xác nh công th c t ng quát c a dãy s ” 

nh m chia s  v i các b n ng nghi p m t s  kinh nghi m gi i bài toán xác nh CTTQ 

c a dãy s  mà b n thân úc rút c trong quá trình h c t p và gi ng d y. 

    N i dung c a chuyên c chia làm ba m c : 

  I: S  d ng CSC – CSN  xây d ng ph ng pháp tìm CTTQ c a m t s  d ng dãy s

có d ng công th c truy h i c bi t.

  II: S  d ng ph ng pháp th  l ng giác  xác nh CTTQ c a dãy s

  III: ng d ng c a bài toán xác nh CTTQ c a dãy s  vào gi i m t s  bài toán v

dãy s  - t  h p . 

        M t s  k t qu  trong chuyên  này ã có  m t s  sách tham kh o v  dãy s , tuy  

nhiên trong chuyên  các k t qu ó c xây d ng m t cách t  nhiên h n và c s p 

x p t n gi n n ph c t p giúp các em h c sinh n m b t ki n th c d  dàng h n và 

phát tri n t  duy cho các em h c sinh. 

       Trong quá trình vi t chuyên , chúng tôi nh n c s ng viên, giúp  nhi t 

thành c a BGH và quý th y cô t  Toán Tr ng THPT BC Lê H ng Phong. Chúng tôi 

xin c bày t  lòng bi t n sâu s c. 

 Vì n ng l c và th i gian có nhi u h n ch  nên  chuyên  s  có nh ng thi u sót. R t 

mong quý Th y – Cô và các b n ng nghi p thông c m và góp ý  chuyên c t t 

h n. 
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M T S  PH NG PHÁP XÁC NH  
CÔNG TH C T NG QUÁT C A DÃY S

I. S  D NG CSC – CSN  XÂY D NG CÁCH TÌM CTTQ C A M T S
D NG DÃY S  CÓ CÔNG TH C TRUY H I C BI T.

Trong m c này chúng tôi xây d ng ph ng pháp xác nh CTTQ c a m t s  d ng dãy  

s  có công th c truy h i d ng c bi t. Ph ng pháp này c xây d ng d a trên  

các k t qu ã bi t v  CSN – CSC , k t h p v i ph ng pháp ch n thích h p. Tr c h t  

chúng ta nh c l i m t s  k t qu ã bi t v  CSN – CSC . 

1. S  h ng t ng quát c a c p s  c ng và c p s  nhân

  1.1: S  h ng t ng quát c a c p s  c ng 

nh ngh a: Dãy s  có tính ch t  −= + ∀ ≥ , là s  th c không i
g i là c p s  c ng . 

: g i là công sai c a CSC; : g i s  h ng u,  g i là s  h ng t ng quát c a c p s

nh lí 1: Cho CSC . Ta có : = + −    (1).
nh lí 2: G i  là t ng n s  h ng u c a CSC có công sai d. Ta có:  

= + −     (2).

1. 2: S  h ng t ng quát c a c p s  nhân
nh ngh a: Dãy s  có tính ch t + = ∀ ∈  g i là c p s  nhân công

b i  . 

nh lí 3: Cho CSN  có công b i . Ta có: −=    (3). 

nh lí 4: G i  là t ng n s  h ng u c a CSN có công b i  . Ta có: 

=     (4). 
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2. Áp d ng CSC – CSN  xác nh CTTQ c a m t s  d ng dãy s c bi t

Ví d  1.1: Xác nh s  h ng t ng quát c a dãy s c xác nh b i: 

−= = − ∀ ≥ .

Gi i:
Ta th y dãy  là m t CSC có công sai = − . Áp d ng k t qu  (1) ta có: 

= − − = − + . 

Ví d  1.2: Xác nh s  h ng t ng quát c a dãy s c xác nh b i: 

−= = ∀ ≥ . 

Gi i:
Ta th y dãy  là m t CSN có công b i = . Ta có: −= .

Ví d  1.3: Xác nh s  h ng t ng quát c a dãy c xác nh b i:  

−= − = − ∀ ≥ .

Gi i:
Trong bài toán này chúng ta g p khó kh n vì dãy  không ph i là CSC hay CSN! Ta 
th y dãy  không ph i là CSN vì xu t hi n h ng s −  VT. Ta tìm cách làm m t 
− i và chuy n dãy s  v  CSN.

Ta có: − = − +  nên ta vi t công th c truy h i c a dãy nh  sau:

− −− = − = −   (1). 

t = − = −  và −= ∀ ≥ . Dãy  là CSN công b i =

− −= = − . V y = + = − +    ∀ = . 

Nh n xét: M u ch t  cách làm trên là ta phân tích − = − +  chuy n công th c

truy h i c a dãy v  (1), t ó ta t dãy ph  chuy n v  dãy  là m t CSN. Tuy 
nhiên vi c làm trên có v  không t  nhiên l m! Làm th  nào ta bi t phân tích 

− = − + ? Ta có th  làm nh  sau:
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Ta phân tích − = − = .

V i cách làm này ta xác nh c CTTQ c a dãy 
−

=
= + ∀ ≥

. 

Th t v y: 
* N u =  thì dãy  là CSC có công sai =  nên = + − . 

* N u ≠ , ta vi t = −
− −

. Khi ó công th c truy h i c a dãy c vi t nh

sau: −+ = +
− −

, t ây ta có c: −+ = +
− −

Hay 
−

− −= +
−

.

V y ta có k t qu  sau: 

D ng 1: Dãy s −= = + ∀ ≥ ( ≠ là các h ng s ) có
CTTQ là:  

−
−

+ − =
= −+ ≠

−

.  

Ví d  1.4: Xác nh CTTQ c a dãy c xác nh : −= = + − .

Gi i:  tìm CTTQ c a dãy s  ta tìm cách làm m t −  chuy n v  dãy s  là m t 
CSN. Mu n làm v y ta vi t :  

− = − − + − +     (2).
Khi ó công th c truy h i c a dãy c vi t nh  sau:  

+ + = + − + .

t = + + , ta có: =  và − −
−= ∀ ≥ = =

V y CTTQ c a dãy = − − = − − ∀ = . 

Chú ý : 1)  phân tích c ng th c (2), ta làm nh  sau: 
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− = + − − + . Cho = =  ta có: 
− = = −

⇔
− = = −

. 

2) Trong tr ng h p t ng quát dãy ( )
−= + ∀ ≥

, trong ó

là m t a th c b c  theo , ta xác nh CTTQ nh  sau: 
Phân tích = − −  (3) v i  c ng là m t a th c theo . Khi ó ta 

có: −
−− = − − = = −

V y ta có: −= − + .
V n  còn l i là ta xác nh  nh  th  nào ? 
Ta th y :  
*N u =  thì − −  là m t a th c có b c nh  h n b c c a  m t b c và
không ph  thu c vào h  s  t  do c a , mà  là a th c b c  nên  có (3) ta
ch n  là a th c b c + , có h  s  t  do b ng không và khi ó  xác nh
thì trong ng th c (3) ta cho +  giá tr  c a  b t kì ta c h +  ph ng trình,
gi i h  này ta tìm c các h  s  c a .
* N u ≠  thì − −  là m t a th c cùng b c v i nên ta ch n  là
a th c b c  và trong ng th c (3) ta cho +  giá tr  c a  thì ta s  xác nh c

.
V y ta có k t qu  sau:

D ng 2:  xác nh CTTQ c a dãy c xác nh b i: 
−

=
= +

, trong 

ó  là m t a th c b c  theo ;  là h ng s . Ta làm nh  sau:  
 Ta phân tích: = − −  v i  là m t a th c theo . Khi ó, ta t 

= −  ta có c: −= − + .
 L u ý n u = , ta ch n  là a th c b c +  có h  s  t  do b ng không, còn n u 

≠  ta ch n  là a th c b c .

Ví d  1.5: Cho dãy s
−

=
= + +

. Tìm CTTQ c a dãy . 

Gi i: Ta phân tích + = − − = − − + − −
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( trong ó = + ). 

Cho = =  ta có h : 
− + = =

⇔ = +
+ = =

. 

= + − . 

Ví d  1.6: Cho dãy s
−

=

= + =
.Tìm CTTQ c a dãy . 

Gi i: Ta v n b t ch c cách làm trong các ví d  trên, ta phân tích: 
−= − . Cho = , ta có: −= − = − +

Nên ta có: − −
−+ = + = = +

V y − += −  . 

Chú ý : Trong tr ng h p t ng quát dãy α−= + , ta phân tích

α α α −= −   v i α≠ .

Khi ó: ( ) ( )α α − −
−− = − = = −

Suy ra α−= − + .

Tr ng h p α = , ta phân tích α α α α −= − −

( )α α α α α− −
−− = − − = = −

α α −= − + . V y ta có k t qu  sau.

D ng 3:  xác nh CTTQ c a dãy 
α−= + ∀ ≥

, ta làm nh

sau:  
• N u α α α −= = − + . 

• N u α≠ , ta phân tích α α α −= − . Khi ó: α−= − +

Ta tìm c: α
α

=
−

. 
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Ví d  1.7: Tìm CTTQ c a dãy 
−

= −

= + − + =
. 

Gi i:  Ta có: 
−

−

= −

= −
 cho = , ta c: 

= −

=

H n n a = − +  nên công th c truy h i c a dãy c vi t l i nh  sau: 

( )− − −
−+ + + = + + + = = + + +

V y − + += − − − .

Ví d  1.8: Tìm CTTQ c a dãy 
−

=

= + − ∀ ≥
. 

Gi i: Ta phân tích: 
−= −

= − − + − +
 nên ta vi t công th c truy h i c a dãy

nh  sau: − −
−− − − = − − − − = = −

V y − += − + + + .

D ng 4:  xác nh CTTQ c a dãy 
α−

=

= + + ∀ ≥
, trong 

ó  là a th c theo  b c , ta phân tích α  và  nh  cách phân tích  d ng 2 
và d ng 3.  

Ví d  1.9: Xác nh CTTQ c a dãy − −= − = = − ∀ ≥

Gi i:  xác nh CTTQ c a dãy s  trên, ta thay th  dãy  b ng m t dãy s  khác là 
m t CSN. Ta vi t l i công th c truy h i c a dãy nh  sau: 
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− − −− = − , do ó ta ph i ch n
+ =

=
 hay  là 

nghi m ph ng trình : − + = ⇔ = = . Ta ch n = = . Khi ó: 
− −

− − −− = − = = − =   
−

−= + . S d ng k t qu  d ng 3, ta tìm c: = − .

Chú ý : T ng t  v i cách làm trên ta xác nh CTTQ c a dãy c xác nh b i: 

− −− + ∀ ≥
, trong ó  là các s  th c cho tr c và − ≥

nh  sau: 
G i  là hai nghi m c a ph ng trình : − + =  ( ph ng trình này 

c g i là ph ng trình c tr ng c a dãy). 
Khi ó: −

− − −− = − = = − . 
S d ng k t qu  c a d ng 3, ta có các tr ng h p sau: 

•  N u ≠  thì 
− −

= +
− −

. Hay = + , trong ó 

 là nghi m c a h : 
+ =

+ =
. 

• N u α= =  thì α −= + − , hay α −= + , trong 

ó  là nghi m c a h : 
α=

+ =
. 

V y ta có k t qu  sau: 

D ng 5:  xác nh CTTQ c a dãy : 
− −− + = ∀ ≥

 , trong 

ó  là các s  th c khác không; − ≥  ta làm nh  sau: 
G i  là nghi m c a ph ng trình c tr ng: − + = . 



M t s  ph ng pháp xác nh công th c t ng quát c a dãy s

- 11 -

•  N u ≠  thì = + , trong ó  là nghi m c a h  : 
+ =

+ =
. 

•  N u α= =  thì α −= + , trong ó  là nghi m c a h : 
α=

+ =
. 

Ví d  1.10: Cho dãy s ( ) c xác nh b i : 
+ −

= =
= + ∀ ≥

. 

Hãy xác nh CTTQ c a dãy . 

Gi i:
Ph ng trình − − =  có hai nghi m = + = − . 

= + . Vì = =  nên ta có h : 
+ =

+ + − =

⇔ = = .       V y = + + − .

Ví d  1.11: Xác nh CTTQ c a dãy: 
− −

= =
− + = ∀ =

. 

Gi i:
Ph ng trình c tr ng − + =  có nghi m kép =  nên −= +

Vì = =  nên ta có h : 
=

⇔ = =
+ =

. 

V y −= + . 

Ví d  1.12: Cho dãy 
− −

= − =

− + = + + ∀ ≥
. Xác nh

CTTQ c a dãy . 

Gi i:
V i cách làm t ng t  nh Ví d  1.4, ta phân tích: + + =
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= + + − − + − + + − + − +    (5)

 (5) cho = = =  ta có h : 
− + = =

− + = ⇔ =
− − + = =

. 

t = − − − = − = −  và − −− + =

α β= + . Ta có h : 
α β α
α β β

+ = − =
⇔

+ = − = −

= − = − + + + .

Chú ý :  xác nh CTTQ c a dãy s : 
+ −+ + = ∀ ≥

, 

( trong ó  là a th c b c  theo  và − ≥ ) ta làm nh  sau: 
•  Ta phân tích = + − + −   (6) r i ta t = −

Ta có c dãy s
− −

= − = −
+ + = ∀ ≥

. ây là dãy s  mà ta ã xét 

trong d ng 5. Do ó ta s  xác nh c CTTQ c a . 
• V n  còn l i là ta xác nh  nh  th  nào  có (6) ?
Vì  là a th c b c  nên ta ph i ch n  sao cho + − + −  là
m t a th c b c  theo . Khi ó ta ch  c n thay +  giá tr  b t kì c a  vào (6) ta s
xác nh c .

Gi  s −
−= + + + + ≠ ) là a th c b c . Khi ó h

s  c a  và  −  trong VP là: + +  và −− + + + + .
Do ó : 

 N u PT: + + =  (1) có nghi m hai nghi m phân bi t khác  thì 
+ + ≠  nên VP(6) là m t a th c b c .  
 N u PT (1) có hai nghi m phân bi t trong ó có m t nghi m = + + =

và −− + + + + = − + ≠  nên VP(6) là m t a th c b c
−  . 
 N u PT (1) có nghi m kép = = − = nên  VP(6) là m t a th c b c 

− .  
V y  ch n  ta c n chú ý nh  sau: 
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N u (1) có hai nghi m phân bi t, thì  là m t a th c cùng b c v i 
N u (1) có hai nghi m phân bi t, trong ó m t nghi m b ng  thì ta ch n 
=  trong ó  là a th c cùng b c v i  . 

N u (1) có nghi m kép =  thì ta ch n =  trong ó  là a th c 
cùng b c v i . 

D ng 6:  tìm CTTQ c a dãy 
− −+ + = ∀ ≥

, 

( trong ó  là a th c theo b c  và − ≥ ) ta làm nh  sau: 

Xét  là m t a th c b c : = + + + . 

• N u ph ng trình : + + =  có hai nghi m phân bi t, ta phân tích
= + − + −  r i t = − .  

• N u (1) có hai nghi m phân bi t trong ó m t nghi m = , ta phân tích
= + − − + − −  r i t = − . 

•  N u (1) có nghi m kép = , ta phân tích
= + − − + − −  r i t = − . 

Ví d  1.13: Xác nh CTTQ c a dãy 
− −

= =
− + = + ∀ ≥

. 

Gi i:
Vì ph ng trình − + =  có hai nghi m = =  nên ta phân tích 

+ = + − − − + + − − + , cho = =  ta

có h : 
− =

⇔ = − = −
− =

. 

t = + + = =  và − −− + =

α β= +  v i 
α β

α β α β
α β

+ =
⇔ = = −

+ =

+= − = − − − ∀ = .
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Ví d  1.14: Tìm CTTQ c a dãy s
− −

= − =

− + = ∀ ≥
. 

Gi i: Ta phân tích − −= − + .  
Cho =  ta có: = − + ⇔ = −

t = + = =  và − −− + =

Vì ph ng trình − + =  có hai nghi m = =  nên α β= +

V i
α β

α β α β
α β

+ =
⇔ = = = +

+ =
. 

V y + += − + ∀ = . 

Chú ý : V i ý t ng cách gi i trên, ta tìm CTTQ c a dãy s c xác nh b i: 

α− −+ + = ∀ ≥
 (v i − ≥ ) nh  sau: 

Ta phân tích α α α α− −= + +    (7). 
Cho =  thì (7) tr  thành: α α α+ + =

T ây, ta tìm c α
α α

=
+ +

 khi α  không là nghi m c a ph ng trình :  

+ + =  (8). 

Khi ó, ta t α= − , ta có dãy 
α

− −

= − = −
+ + = ∀ ≥

= +  là hai nghi m c a (8)). 

α= + + . 

V y n u α=  là m t nghi m c a (8), t c là: α α+ + =  thì ta s  x  lí th  nào ?  
Nhìn l i cách gi i  d ng 3, ta phân tích : 
α α α α− −= + − + −      (9). 

Cho =  ta có: αα α α α α α
α

+ = ⇔ + = ⇔ = ≠ −
+

. 

có nghi m α⇔  là nghi m n c a ph ng trình (8). 

Khi ó: α= + + . 
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Cu i cùng ta xét tr ng h p α= = −  là nghi m kép c a (8). V i t  t ng nh  trên, 

ta s  phân tích: α α α α− −= + − + −   (10). 

Cho =  ta có: αα α α
α

⇔ = + = =
+

. 

Khi ó: α= + + . 

V y ta có k t qu  sau: 

D ng 7: Cho dãy s  xác nh b i: 
α− −+ + = ∀ ≥

.  

 xác nh CTTQ c a dãy  ta làm nh  sau: 

Xét ph ng trình : + + =
• N u ph ng trình (11) có hai nghi m phân bi t khác α  thì

α= + +  v i α
α α

=
+ +

. 

• N u ph ng trình (11) có nghi m n α=  thì

α= + +  v i α
α

=
+

.

• N u α=  là nghi m kép c a (11) thì : α= + + . 

Ví d  1.15: Xác nh CTTQ c a dãy 
− −

= − =

− + = ∀ ≥
. 

Gi i:
Ph ng trình − + =  có hai nghi m = = , do ó 

= + + . 
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V i 

α
α

= = = −
+ −

+ = − ⇔ = − = − =
+ + =

. 

V y += − + − = − +   ∀ = .

Ví d  1.16: Tìm CTTQ c a dãy 
− −

= =

− + =
. 

Gi i:

Ph ng trình − + =  có nghi m kép =  nên = + +

D a vào  ta có h : 
=

⇔ = = −
+ =

. 

V y −= − + ∀ = .

V i cách xây d ng t ng t  ta c ng có c các k t qu  sau: 

D ng 8: Cho dãy ( ) :nu
− − −+ + + = ∀ ≥

.  xác nh CTTQ 

c a dãy ta xét ph ng trình: + + + =  (12) . 
• N u (12) có ba nghi m phân bi t α β γ= + + . D a vào 

 ta tìm c α β γ . 
• N u (12) có m t nghi m n, 1 nghi m kép:

α β γ= ≠ = + +
D a vào  ta tìm c α β γ . 

• N u (12) có nghi m b i 3 α β γ= = = + + .  
D a vào  ta tìm c α β γ . 

Ví d  1.17: Tìm CTTQ c a dãy 
− − −

= = =
= − + ∀ ≥
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Gi i :  Xét ph ng trình c tr ng : − + − =

Ph ng trình có 3 nghi m th c: = = =

V y α β γ= + +

Cho = = =  và gi i h  ph ng trình t o thành, ta c  

α β γ= − = =

V y ( ) 11 3 11 .5
16 4 16

−= − + − + n
na n . 

Ví d  1.18: Tìm CTTQ c a dãy s − −

− −

= = +
∀ ≥

= = +
. 

Gi i:
Ta có: − − − − − − −= + + = + + −

− −= − và =

T ây, ta có: 
+ +

+
+ − += = − = . 

T ng t  ta có k t qu  sau: 

D ng 9: Cho dãy − −

− −

= +
= +

.  xác nh CTTQ c a hai dãy 

 ta làm nh  sau: 
Ta bi n i c: − −− + + − =  t ây ta xác nh c , 
thay vào h ã cho ta có c . 
Chú ý : Ta có th  tìm CTTQ c a dãy s  trên theo cách sau: 

Ta a vào các tham s  ph λ , 'λ

λλ λ
λ

λλ λ
λ

− −

− −

−− = − −
−
++ = + +
+
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Ta ch n λ , 'λ  sao cho 

λλ λ λ λλ
λ λ λ λλ

λ

− −

− −

−= − = − −−
+ + = + +=

+

λ λ λ
λ λ λ

−

−

− = − −

+ = + +
gi i h  này ta tìm c ( ) ( ),  n nx y .

Ví d  1.19: Tìm CTTQ c a dãy −

−

=

= ∀ ≥
+

. 

Gi i: Ta có −

− −

+
= = + . t = , ta có:

−

=

= +

−

−
−= =

−
. 

Ví d  1.20: Tìm CTTQ c a dãy s −

−

=
− −

= ∀ ≥
+

. 

Gi i: Bài toán này không còn n gi i nh  bài toán trên vì  trên t  s  còn h  s  t  do, 
do ó ta tìm cách làm m t h  s  t  do  trên t  s . Mu n v y ta a vào dãy ph  b ng 
cách t = + . Thay vào công th c truy h i, ta có:

− −

− −

− − − − − − − −
+ = =

+ + + +

Ta ch n + + = = − =   
−

−
−

− −

−= = + = =
+ −

−

−
− += − =

−
. 
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D ng 10: Cho dãy ( ): α −

−

+
= = ∀ ≥

+
.  tìm CTTQ c a dãy (xn) 

ta làm nh  sau: 
t = + , thay vào công th c truy h i c a dãy ta có: 

− −

− −

+ + − − + − +
= − =

+ + + +
 (13). 

Ta ch n + − − = . Khi ó ta chuy n (13) v  d ng: 
−

= +

T ây ta tìm c , suy ra . 

Ví d  1.21: Xác nh CTTQ c a hai dãy s
=
=

 và 

− −

− −

= +
∀ ≥

=
. 

Gi i:

Ta có: − − − −

− − − −

= + + = +

= − = −

− −

− −

+ = + = +

− = − = −

− −

− −

= + + −

= + − −
. 
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Nh n xét: T

−

−− −− −

− − − − −

−

+
+= +

= =
=

Do v y n u ta t = ta c dãy s
−

−

=

+
=

. Ta có bài toán sau: 

Ví d  1.22: Xác nh CTTQ c a dãy s
−

−

=

+
= ∀ ≥

. 

Gi i:

Xét hai dãy 
=
=

 và − −

− −

= +
∀ ≥

=
. 

Ta ch ng minh = (14).

• = = = =  (14) úng. 

• Gi  s − − − −
−

− − − −

+ +
= = = = c ch ng 

minh 

Theo k t qu  bài toán trên, ta có: 
− −

− −

+ + −=
+ − −

. 

D ng 11: 
T  hai ví d  trên ta có c cách tìm CTTQ c a hai dãy s c xác nh 

b i: 
α
β

− −

− −

= + =
= =

 (trong ó  là s  th c d ng) nh  sau: 
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Ta có: − − − − −

− − − − −

= + + = +

= − = −

α β α β

α β α β

− −

− −

= + + −

= + − −
. 

Áp d ng k t qu  trên ta tìm c CTTQ c a dãy 
α

−

−

=

+
=

. 

Xét hai dãy 
α− −

− −

= + =
= =

Khi ó: α α

α α

− −

− −

+ + −= =
+ + −

. 

Ví d  1.23: Cho dãy 
− −

=

= + − ∀ ≥
. Tìm  ? 

Gi i:
Ta có: = = = . Gi s : − −= +

+ = =
⇔

+ = = −
.  Ta ch ng minh: − −= − ∀ ≥

T  công th c truy h i c a dãy ta có: − −− = −

− −⇔ − + + =     thay  b i − , ta c: 

− − − −− + − =    . 

T − là hai nghi m c a ph ng trình : − −− + − =

Áp d ng nh lí Viet, ta có: − −+ = . 

V y ( ) ( )− −− += − + + . 
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D ng 12:  

Dãy 
− −

=

= + − ∀ ≥
là dãy nguyên ⇔ = .  

Th t v y: = + − = +  ( = − ∈ ) = + + + −

∈ ⇔ = + + − = ∈ . 

Mà + + < < + +  k t h p v i  là s  ch n ta suy ra 

= + +  v i { }∈ . Th tr c ti p ta th y = = .

V i dãy s
α

− −

=

= + + ∀ ≥
, v i − =  ta xác nh 

CTTQ nh  sau:  
T  dãy truy h i − − − −− = + ⇔ − + − =

Thay  b i − , ta có: − − − −− + − = − −+ = .

V i dãy 

α

−

−

=

= ∀ ≥
+ +

 ,trong óα > > ; − =  ta 

xác nh CTTQ nh  sau:  

Ta vi t l i công th c truy h i d i d ng: 
− −

= + + . t =

Ta có − −= + + ây là dãy mà ta ã xét  trên. 

Ví d  1.24: Cho dãy 
−

−

= =

+
= ∀ ≥

. Tìm  ? 

Gi i: 
Ta có: = = = . Ta gi  s − −= + + .T = =   
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= ta có h  ph ng trình: − −

+ + = =
+ + = ⇔ = − = −
+ + = =

Ta ch ng minh 
− −

= =
= − ∀ ≥

. 

• V i = = − = = úng 
• Gi  s − −= −  . Ta có:  

( )− − − − − −
+

− − −

− ++ − + +
= = =

    − − − − −
− − −

−

− +
= = − +

− − − − −= − − − = −

Theo nguyên lí quy n p ta có pcm ( ) ( )− −+ −= − + + . 
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II. S  D NG PHÉP TH  L NG GIÁC  XÁC NH CTTQ C A DÃY S

Nhi u dãy s  có công th c truy h i ph c t p tr  thành n gi n nh  phép th  l ng giác. 
Khi trong bài toán xu t hi n nh ng y u t  g i cho ta nh n nh ng công th c l ng 
giác thì ta có th  th  v i ph ng pháp th  l ng giác. Ta xét các ví d  sau 

Ví d  2.1: Cho dãy 
−

=

= − ∀ ≥
. Xác nh CTTQ c a dãy . 

Gi i: 
T  công th c truy h i c a dãy, ta liên t ng n công th c nhân ôi c a hàm s  côsin 

Ta có: π π π= = = − =

π π π= − = = .... 

Ta ch ng minh π−
= . Th t v y

• V i π π−
= = =  ( úng) 

• Gi  s π π π− − −

− −= = − = − =

V y π−
= ∀ ≥ .

D ng 13:  xác nh CTTQ c a dãy s
−= − ∀ ≥

 ta làm nh

sau:  
• N u ≤ , ta t α= . Khi ó ta có: α−= .

• N u >  ta t = +  ( trong ó ≠  và cùng d u v i ). 

Khi ó = + + − = + = + ....
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Ta ch ng minh c 
−

−
= + ∀ ≥ . Trong ó  là nghi m (cùng d u 

v i ) c a ph ng trình : − + = . Vì ph ng trình này có hai nghi m có
tích b ng  nên ta có th  vi t CTTQ c a dãy nh  sau  

− −

= − − + + − . 

Ví d  2.2: Xác nh CTTQ c a dãy s

− −

=

= − ∀ ≥
. 

Gi i:

Ta có: π π π π π= = = − = = ..... 

B ng quy n p ta ch ng minh c: π−
= .

D ng 14:

 tìm CTTQ c a dãy 
− −

=

= − ∀ ≥
, ta làm nh sau 

• N u α π α≤ ∃ ∈ = . 

Khi ó b ng quy n p ta ch ng minh c : α−= .

• N u > , ta t = +  (  cùng d u v i )

B ng quy n p ta ch ng minh c 
−

−
= + . 

Hay 
− −

= − − + + − . 

T  tr ng h p th  hai c a bài toán trên, ta có cách tìm CTTQ c a dãy s   
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− −

=

= + ∀ ≥
 b ng cách t = − . Khi ó b ng quy n p

ta ch ng minh c : 
− −

−

−
= − = + + + − + . 

Chú ý : Trong m t s  tr ng h p ta xác nh c CTTQ c a dãy  cho b i: 

− − −= + + + ∀ ≥
. 

B ng cách a vào dãy ph  chuy n dãy ã cho v  m t trong hai d ng  trên. 

Ví d  2.3: Xác nh CTTQ c a dãy =  và 

− − −= − + − ∀ ≥ . 

Gi i:
t = + . Thay vào công th c truy h i c a dãy, bi n i và rút g n ta c 

− − −+ = + − + − + +

+ − + − .

Ta ch n
− =

⇔ =
− + − =

. 

Khi ó: − − − −= + ⇔ = + . Ta ch n =

− −= + và = .
− −

= + + − .

V y 
− −

= + + − + ∀ = . 
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Ví d  2.4: Xác nh CTTQ c a dãy 
−

=

= − ∀ ≥
. 

Gi i: t πα α π− = ∈ , khi ó : 

α α α= − = − = − .  

B ng quy n p ta ch ng minh c  α−= − .

Ví d  2.5: Tìm CTTQ c a dãy s
−

=

− −
= ∀ ≥

 . 

Gi i: T  công th c truy h i c a dãy, g i ta nh n công th c l ng giác 
α α α α+ = ⇔ − = . 

Ta có: 

π π
π π

− − −
= = = = =

B ng quy n p ta ch ng minh c: π
−

= .

Ví d  2.6: Cho  là hai s  th c d ng không i th a mãn <  và hai dãy 

c xác nh: 
− −

−

+= =

+
= = ∀ ≥

. Tìm  và . 

Gi i:

Ta có: < <  nên ta t α=  v i πα ∈

Khi ó: αα α++= = =  và   α α= =
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α α
α α++

= = =  và  α α= .

B ng quy n p ta ch ng minh c: 
α α α=  và  α α α= . 

Ví d  2.7: Cho dãy 
−

−

=

+ −
= ∀ ≥

+ −

. Tính  (Trích  thi 

Olympic 30 – 4 – 2003 Kh i 11). 

Gi i: Ta có 

π
π

π
−

−

+
= − =

−

Mà 

π π
π π π

π π

+
= = = = +

−

B ng quy n p ta ch ng minh c π π= + − . 

V y π π π π= + = + = − + . 

Chú ý :  tìm CTTQ c a dãy −

−

=
+

= ∀ ≥
−

.  

Ta t α β= = , khi ó ta ch ng minh c: α β= + −

Ví d  2.8: Tìm  CTTQ c a dãy s −

−

=

= ∀ ≥
+ +

. 
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Gi i: Ta có: 
− −

= + + . t = khi ó ta c dãy c xác  

nh nh  sau: − −= = + +  . 

Vì 

π
π π π π

π

+
= = = + + = =

B ng quy n p ta ch ng minh c: π π
− −

= = ∀ =
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III. NG D NG BÀI TOÁN TÌM CTTQ C A DÃY S  VÀO GI I M T S
BÀI TOÁN V  DÃY S  - T   H P 

Trong m c này chúng tôi a ra m t s  ví d  các bài toán v  dãy s  và t  h p mà quá 
trình gi i các bài toán ó chúng ta v n d ng m t s  k t qu  trên. 

Ví d  3.1: Cho dãy s 0 1 1 1( ) : 0, 1, 2 1   1n n n na a a a a a n+ −= = = − + ∀ ≥ . Ch ng minh 
r ng += +  là s  chính ph ng. 

Gi i: 
T  công th c truy h i c a dãy ta thay 1n +  b i  n  ta c: 

+ −
+ − −

− −

= − +
− + − =

= − +
. 

Xét ph ng trình c tr ng λ λ λ λ− + − = ⇔ =

α β γ= + + , do α β γ= = = = = = . 

= + = + + + = + + pcm. 

Ví d  3.2: Cho dãy s + −= = = + − ∀ ≥ .
Ch ng minh r ng 1996 1997x     (HSG Qu c Gia – 1997 ) 
Gi i:
Vì − = do ó ta ch  c n ch ng minh dãy 

+ −= + + . 
t + + − −= + = + + + = + + + + −

−= + + − .
Ta ch n a, b sao cho: − = , ta ch n  = = . 

+ + + −= + = = = +

T ây ta có c: − + += = .  

Vì + ≡ − + = ∈

Theo nh lí Fecma ≡ ≡

+ ≡ ≡ .
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Nh n xét: T  bài toán trên ta có k t qu  t ng quát h n là: −  v i  là s  nguyên t
l . 

Ví d  3.3: Cho dãy s
+ −

= =
= + + ∀ ≥

.Tìm s  nguyên d ng 

 bé nh t sao cho: + − ∀ ∈  (HSG Qu c Gia B ng A – 1998 ).

Gi i:

t = + , ta có dãy 
+ −

= =
= + ∀ ≥

= − + = + − − . 

Vì + + + +− = − − ⇔ − =

Mà +
−− = − − + −

• N u  ch n +

−

− = − ⇔ −

−

  (17) 

G i  là s  nguyên d ng nh  nh t th a mãn − . Vì −
{ }∈  th tr c ti p ta th y ch  có =  th a mãn

−

Ch ng minh t ng t , ta c ng có: ϕ− =
T  (18) và (19) ta suy ra ⇔ = ≥ .

• N u  l : Vì + ≡

Nên ta có: 
+

≡ ≡
≡ ≡ − +≡ − − ≡

−

Vì  l −  ch n = − và −
− = −

−≡ ≡  mâu thu n v i ≡ . 
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V i =  ta d  dàng ch ng minh c + ≡ ∀ ≥ .
V y =  là giá tr  c n tìm. 

Ví d  3.4: Cho dãy +
+

= =
+

 Tính 

  Tìm ph n nguyên c a 
=

=   (Olympic  30 – 4 – 2000 kh i 11  ).

Gi i: Ta có: +
+

−
− = = +

+ − −
. t = =

−
 và 

+

+ +
−= + = = +

−
. 

a) Ta có: +=
−

b) Ta có: 
+

= =
= + < < + <

−
V y = . 

Ví d  3.5: Cho dãy 
α α

α α+
+ +

= =
− + −

.  

t 
=

= ∀ ≥
+

. Tìm α  dãy s  có gi i h n h u h n và tìm gi i 

h n ó. ( HSG Qu c Gia B ng A – 2004 ). 
Gi i:

Ta có α α
−

+
= + = + −

+ + +

α α
−

= = =
= = + − = − + − −

+

Vì = nên dãy  có gi i h n h u h n α α π⇔ = ⇔ =
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Khi ó = . 

Ví d  3.6: Cho hai dãy 
= −
=

và +

+

= − − +

= + −
∀ ≥ .

Tìm t t c  các s  nguyên t  sao cho +  không chia h t cho . (TH&TT – 327 )

Gi i:

Ta có: 
−

− −+ = + = = + =   (20)
Gi  s  có m t s  t  nhiên += = . Khi ó, ta có:

+ +

+

= −
=

 vô lí. V y + = − + ≠ ∀ . 

Suy ra : +

+

− + − +
= − =

− + −
. 

t +
+ +

+

− +
= = − =

−
−

+
+

+ + −+ = = − =
− + + +

−

−

− −= =
+ −

  (21)

T  (20) và (21) 
− − −− − + − − −= = + = . 

* N u = + = =  không th a yêu c u bài toán.
* N u = + = −  không chia h t cho =  th a yêu c u bài toán.
* N u =  ta th y c ng th a yêu c u bài toán.

* N u −> − ≡ + ≡
V y = =  là hai giá tr  c n tìm. 
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Ví d  3.7: Cho dãy 
−

−

=

= ∀ ≥
− +

. Tính t ng c a  s

h ng u tiên c a dãy   (HSG Qu c Gia – 2001 ). 

Gi i: 

Ta có: 
−

= + −  (22).

Ta phân tích − = − − + − − . Cho = = , ta có h

− + = −
⇔ = =

+ =
. 

Suy ra 
−

⇔ − = − − = = − = −

− +−= =

= = −
− + − +

= =
= − = − =

− +
. 

Ví d  3.8: Cho hai dãy s  xác nh :
=

=
 và 

− −

−

−

= + +

=
+ +

∀ ≥ . Ch ng minh r ng < < ∀ ≥  . (Belarus 1999).

Gi i: 

Ta có: 

π
π π π π

π

+
= = = + + = =
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B ng quy n p ta ch ng minh c: π
−

= .

Theo k t qu  c a ví d  2.8, ta có: π
−

=

t πα α α α α= = = =

t α α α= = =
− −

. 

Vì π πα≥ < < < < = ≤ − <

< < < ≤ ∀ ≥
−

pcm. 

Ví d  3.9: Cho dãy s
+

<

− + −
= ∀ ≥

. 

 C n có thêm i u ki n gì i v i  dãy g m toàn s  d ng ? 
 Dãy s  này có tu n hoàn không ? T i sao ?     (HSG Qu c Gia 1990). 

Gi i:

Vì <  nên t n t i π πα α∈ − = . Khi ó: 

πα α α= − + = −

π πα α= − − + − . 

• N u π πα α− ≤ < =

• N u π π πα α− < < − = − . 

B ng quy n p ta ch ng minh c:  

N u π πα− ≤ <  thì:  
α
π α

= +
=

− =
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N u π πα− < < −  thì: 

πα

π α

− = +
= ∀ ≥

− =
. 

Dãy g m toàn s  d ng

πα α παπ π πα α

> < <
⇔ ⇔ ⇔ < <

− > − ≤ <
. 

V y < <  là i u ki n c n ph i tìm. 

D a vào k t qu  trên ta có: 

• N u π πα α α= − ⇔ = ⇔ = . Khi ó t  (1) ta có c 

= = = =  là dãy tu n hoàn. 

• N u
− ≤ <

≠
thì dãy s  có d ng

• N u − < < − thì dãy s  có d ng 

Ví d  3.10: Tính t ng = + + + + − , v i  là s  t  nhiên ≥ .

Gi i:
Ta có: =  và −= + − .

Mà: −− = − − − = − − = = − =

V y = .

Ví d  3.11: Tính t ng = + + + +  v i  là s  t  nhiên ≥ .

Gi i: Ta có =  và −= +  (23).

Ta phân tích: = − − + − − + − −
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Cho = = = , ta có h : 
− + =
+ + = ⇔ = = =

+ + =

−⇔ − + + = − − + − + −

+ ++ +− + + = − = = = . 

Ví d  3.12: Tính t ng = + + + + +   ∀ ≥ .

Gi i: Ta có: =  và −− = + +   ∀ ≥ .

Do + + = + − + + − −

− + − − + − .

t = + + + − + − +

−− = − − = = − =

+ + += = .

Ví d  3.13: Trong mp cho ng th ng, trong ó không có ba ng nào ng quy và 
ôi m t không c t nhau. H i ng th ng trên chia m t ph ng thành bao nhiêu mi n ? 

Gi i: G i  là s  mi n do ng th ng trên t o thành. Ta có: = . 
Ta xét ng th ng th +  (ta g i là ), khi ó  c t ng th ng ã cho t i 

i m  và b ng th ng chia thành + ph n, ng th i m i ph n thu c m t mi n 
c a . M t khác v i m i o n n m trong mi n c a  s  chia mi n ó thành 2 mi n, 
nên s  mi n có thêm là + . Do v y, ta có: + = + +

T ây ta có: += + . 
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Chú ý :  
V i gi  thi t  trong ví d  trên n u thay yêu c u tính s  miên b ng tính s a giác t o 

thành thì ta tìm c: − −= . 

Ví d  3.14: Trong không gian cho  m t ph ng, trong ó ba m t ph ng nào  c ng c t 
nhau và không có b n m t ph ng nào cùng i qua qua m t i m. H i  m t ph ng trên 
chia không gian thành bao nhiêu mi n ? 
Gi i:
G i là s  mi n do  m t ph ng trên t o thành 
Xét m t ph ng th +  (ta g i là ). Khi ó  chia  m t ph ng ban u theo 

giao tuy n và  giao tuy n này s  chia  thành ++  mi n, m i mi n này n m

trong m t mi n c a  và chia mi n ó làm hai ph n.V y +
+ += + .

T ó, ta có: + − += .

Ví d  3.15: Trong m t cu c thi u th  thao có  huy ch ng, c phát trong  ngày 

thi u. Ngày th  nh t, ng i ta ph t m t huy ch ng và  s  huy ch ng còn l i. 

Ngày th  hai, ng i ta phát hai huy ch ng và  s  huy ch ng còn l i. Nh ng ngày 

còn l i c ti p t c và t ng t  nh  v y. Ngày sau cùng còn l i  huy ch ng  phát 
. H i có t t c  bao nhiêu huy ch ng và ã phát trong bao nhiêu ngày? (IMO 1967). 

Gi i:  G i  là s  huy ch ng còn l i tr c ngày th = , khi ó ta có: 
−

+ = − = − − +

−

= = − − +
−

− = −

Vì ( ) =  và − > −  nên ta có − = ⇔ = = .
V y có  huy ch ng c phát và phát trong  ngày. 
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Ví d  3.16:  Có bao nhiêu xâu nh  phân  dài   trong ó không có hai bit 1 ng c nh 
nhau? 
Gi i: G i  là s  xâu nh  phân  dài n th a mãn i u ki n u bài.  
Ta có = ; = .  
Xét xâu nh  phân  dài n th a mãn i u ki n u bài có d ng − −  .  
Có hai tr ng h p 
• = . Khi ó − =  và −  có th ch n là m t xâu b t k  dài −

th a i u ki n. Có −  xâu nh  v y, suy ra tr ng h p này có −  xâu. 

• = . Khi ó −  có th ch n là m t xâu b t k  dài −  th a i u 
ki n. Có − xâu nh  v y, suy ra tr ng h p này có −  xâu. 
V y t ng c ng xây d ng c − −+ xâu, hay  − −= + . 

− −
− − − += + . 

Ví d  3.17: Cho s  nguyên d ng . Tìm t t c  các t p con  c a t p
{ }=  sao cho không t n t i hai ph n t ∈  th a mãn: + = +

(Th y S  2006). 

Gi i:
 gi i bài toán này ta s i m s  t p con  c a  th a mãn luôn tôn t i hai ph n t

∈  sao cho + = +  (ta g i t p  có tính ch t ). 
G i  là s  t p con  c a t p { }  có tính ch t 

Khi ó các t p con  { }⊂ + +  x y ra hai tr ng h p.
TH1: Trong t p  ch a hai ph n t  và + , trong tr ng h p này s  t p  có tính 
ch t  chình b ng s  t p con c a t p g m  ph n t { }+  và s  t p

con c a t p này b ng . 
TH2: Trong t p  không ch a y  hai ph n t  và + . Khi ó  ph i ch a 
m t t p  là t p con c a t p { }+  sao cho có hai ph n t ∈

+ = + . Ta th y s  t p con  nh  trên chính b ng s  t p con c a t p 
 có tính ch t  (Vì ta tr  các ph n t  c a { }+ i m t n

v  ta c t p  và ∈ + = + )
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H n n a v i m i t p  ta có c ba t p  (b ng cách ta ch n  là  ho c ∪
ho c + ∪ )

Do v y: + = + = −

V y s  t p con th a mãn yêu c u bài toán là: − = .
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Bài t p áp d ng 

Bài 1: Tìm CTTQ c a các dãy s  sau 
1) + −= = − + = + ≥   

2) + −= = − + = ≥

3) + −= = − − = + ≥

4)  − − −= = = = − + ≥

5) 
−

−

=

+ −
= ∀ ≥

− −

. 

Bài 2: Cho dãy s   { }  xác nh b i : ( )− −= +
∈ ≥

= =

Ch ng minh r ng ≤ ∀ ∈

Bài 3: Cho dãy s   { } tho  mãn nh  sau : 

+

− −

∈ ∀ ∈
= =
= − ∀ ∈ ≥

Ch ng minh :   ∀ ∈ ≥ . 

− −+ − = −

−−  và −

Bài 4: Cho dãy s  xác nh nh  sau: 
− −

= =
− + = ∀ ≥

. 

Xác nh s  t  nhiên  sao cho : + + = . 
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Bài 5: Cho dãy c xác nh b i 
+ −

= =
= − ∀ ≥

.  

Tìm { }   (TH&TT T7/253). 

Bài 6: Xét dãy =  và +
− −

= ∀ ≥ .  

Ch ng minh r ng: + + + <   (TH&TT T10/335).

Bài 7: Cho dãy += = + − ∀ ≥ . Hãy xác nh CTTQ

c a   và ch ng minh r ng s +  có th  bi u di n thành t ng bình ph ng c a 

ba s  nguyên liên ti p v i ∀ ≥  (TH&TT T6/262). 
Bài 8: Cho dãy s { } c xác nh nh  sau: =

= + + + − − ∀ ≥ . Xác nh   (TH&TT T7/244). 

Bài 9: Xét dãy 
−

=

= + − + − ∀ ≥
. Ch ng minh r ng 

v i m i s  nguyên t  thì 
−

=
 chia h t cho  (TH&TT T6/286). 

Bài 10: Dãy s  th c 
+

=

= − ∀ ≥
.  

Tìm t t c  các giá tr  c a < ∀ ≥  (TH&TT T10/313). 

Bài 11: Dãy s = =  và +
+

+ +
=

+ +

∀ ≥ . Hãy tìm CTTQ c a   (TH&TT T8/298). 

Bài 12: Cho dãy s c xác nh nh  sau: 
−

−

=

= ∀ ≥
+

.  

Tính t ng + + + . 
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Bài 13: Cho dãy s c xác nh b i : 
= = = + + . 

t = + + + . Ch ng minh r ng +  là s  chính ph ng .
(HSG Qu c Gia – 1991 B ng B ) 
Bài 14: Cho hai dãy s c xác nh nh  sau: = =  và 

+ + += = ∀ ≥
+

. 

Ch ng minh r ng các dãy  và  có cùng m t gi i h n chung khi → +∞ .  
Tìm gi i h n chung ó.  ( HSG Qu c Gia – 1993 B ng A ngày th  2)
Bai 15: Cho các s  nguyên . Xét dãy s  nguyên c xác nh nh  sau 

+ + += = = − + = − + ∀ ≥

 Tìm CTTQ c a dãy . 
 Tìm các s  nguyên  là s  chính ph ng v i ∀ ≥ . 

(HSG Qu c Gia – 1998 B ng B). 

Bài 16: Cho dãy s
−

=
− + = ∀ ≥

. Tính 
=

(Trung Qu c – 2004 ). 

Bài 17: Cho dãy s
− −

=

+ −
= ∀ ≥

. Ch ng minh 

   là s  nguyên d ng v i ∀ ≥ . 
  + −  là s  chính ph ng ∀ ≥ .   ( Trung Qu c – 2005 ). 

Bài 18: Cho dãy s
− −

= =
= − ∀ ≥

. Ch ng minh r ng 
−

 là s

chính ph ng ( Ch n i tuy n Ngh  an – 2007 ). 

Bài 19: Cho dãy s

− −

= =

+ = ∀ ≥
. Tính 

=
 ( Moldova 2007). 
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Bài 20: Có  t m th c ánh s  t n . Có bao nhiêu cách ch n ra m t s  th
(ít nh t 1 t m) sao cho t t c  các s  vi t trên các t m th  này u l n h n ho c b ng s
t m th c ch n. 

Bài 21: Cho dãy c xác nh b i: 
−

−

= > ∀ ≥

+ −
= ∀ ≥

. Ch ng minh 

r ng π −+ + + ≥ + −  (HSG Qu ng Bình 2008 – 2009 ). 

Bài 22: Cho dãy a th c : = − +  và =  l n. Tìm 
s  nghi m c u  và  ? (D  tuy n Olympic). 

Bài 23: Xác nh h  s  trong khai tri n chính quy c a a th c 
= − − − − −   (có  d u ngo c). 

Bài 24: Cho dãy + −= = = − ∀ ≥  và dãy s

( ) + −= = = − ∀ ≥ . Ch ng minh r ng: 

= + ∀ ≥   (Canada – 1998 ). 
Bài 25: Có bao nhiêu tam giác có  dài các c nh là các s  t  nhiên không v t quá 
(Macedonian – 1997 ). 
Bài 26: Cho dãy s c xác nh nh  sau: = =  và + −= −  v i 

∀ ≥ . Ch ng minh r ng v i ∀ ≥  thì −  là m t s  chính ph ng (Ch n i 
tuy n Romania 2002).
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K T LU N – KI N NGH

  Tr i qua th c ti n gi ng d y, n i dung liên quan n chuyên   v i s  góp ý c a ng 

nghi p v n d ng chuyên  vào gi ng d y ã thu c m t s  k t qu  sau 

1) H c sinh trung bình tr  lên có th  v n d ng m t s  k t qu  c  b n trong chuyên 

vào gi i bài toán xác nh CTTQ c a m t s  d ng dãy s  có d ng truy h i c bi t. 

2) H c sinh gi i có th  v n d ng các k t qu  trong chuyên  tham kh o ph c v

trong nh ng kì thi h c sinh gi i c p T nh và c p Qu c Gia. 

3) T o c s  h ng thú cho h c sinh khi h c v  bài toán dãy s .

4) Là tài li u tham kh o cho h c sinh và giáo viên.

5) Qua  tài giáo viên có th  xây d ng các bài toán v  dãy s .

Bên c nh nh ng k t qu  thu c, chuyên  còn m t s  h n ch  sau: 

1) Trong chuyên  ch a xây d ng c ph ng pháp xác nh CTTQ c a m t s

dãy s  mà các h  s  trong công th c truy h i bi n thiên. 

2) Ch a a vào m t s  ph ng pháp xác nh CTTQ c a dãy s  d a vào m t s  ki n

th c liên quan n Toán cao c p nh  ph ng pháp hàm sinh... 

Hy v ng các ng nghi p s  phát tri n, m  r ng và kh c ph c m t s  h n ch  nói trên. 
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