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Gidi thi¢u tong quan vé cdc ham s6 lugng gidc:

VxeR: —1<sinx<1, —1<cosx<1

VxelR: sin(x+k27r)=sinx
VxeD: tan(x+k7z):tanx
* Cac gia tri dac biét: (keZ)
1. sinx=0<=x=krx
4.cosx=0<:>x=%+k7z S5.cosx=1<x=k2x
Z.tanx=0<= x=krx

8. tanx=1<:>x=%+k7z

10. cotx=0<:>x=%+k7r 11.cotx=1<:>x=%+k7r

cos(x + k2zr) =(CoSXx

cot(x+k7z)=cotx e

2. sinx:—1<:>x:—§+k27r

CHUYEN BE TRAC NGHIEM

HAM SO LUONG GIAC

Chuyén dé:

SPT: 0935.785.115 Facebook: Lé Ba Bao
Trung tim KM 10 Huong Tra, Hué.
tang

sinf cotang

e

Ccos

3. sinle@x:%+k27r

6.cosx=-1<x=r+k2r
T

9. tanx:—1<:>x:—z+k7r

12. cotx=—1<:>x=—%+k7r

1. Him s y = sin x:

*TXD: D=R.
* Ham sO y = sin x la ham sd le.
Do thi:

*Tap gia tri: VxeR: —1<sinx<1.
* Tuan hoan véi chu ky: T=27x.

V=

.
N SN

2. Ham s8 y = cos x:

*TXD: D=R.

*Tap gia tri: VxeR: —1<cosx<1.

*Ham s8 y = cos x 1a ham s& chdn. * Tuan hoan véi chu ky: T=27.

Do thi:
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Chuyén dé HAM SO LUQNG GIAC Todn 11

3. Ham s4 y = tan x:

* TXD: DzR\{%Jrk;r,keZ} * TAp gid tri: VxeD: tanxeR.
* Ham s0 y = tan x 1a ham sd lé. * Tuan hoan véi chuky: T=7.
D6 thi:
| CoyA [ |
i .o/ i X
3 z I 3, i
T2 2, 2] 2.

3. Ham sd y = cot x:

*TXD:DzR\{k;r,keZ} *Tap gid tri: Vxe D: cotxeR.
* Ham s0 y = cot x 1a ham s6 1é. * Tuan hoan véi chuky: T=7.
Do thi:
: YA :
i O i X
- T im -
| 2\ |

B. MOT SO DANG TOAN THUONG GAP

Dang1: 7 TIM TAP XAC PINH CUA HAM SO
1. MOT SO KET QUA
P(x) P(x) c6 nghia
1)Ham s6 y = xac dinh khi chi khi Q(x) c6 nghia.
Q) Q(x)=0

p 6 nghi
2) Ham s6 y =,/P(x) xac dinh khi chi khi {pgi; :oong ia
3) Ham s6 y = tanu(x) xac dinh khi chi khi

4) Ham s8 y = cotu(x) xac dinh khi chi khi {
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Chuyén dé HAM SO LUQNG GIAC Todn 11

II. BAI TAP TU LUAN
Caul: Tim tap xac dinh ctia cac ham sd sau:

a) y=3tan2(2x—z). b) y =4cot’ (4x—£).
4 6
sin2x+1 tanx
q) y=Smzx+l d) y——_@nx
)y sindx—1 )y sin” x —cos® x
Loi giai:

a) Ham s6 xac dinh khi chi khi cos(Zx —%J #0

o FrF knkel o eE knkelore e
4 2 4 8 2

Vay tap xac dinh caa ham 813 D= R\{%+k§,k . Z}.

b) Ham s6 xac dinh khi chi khi sin[4x - %) £0
C>4x—£¢kﬂ,k€Z<:>4x¢£+kﬂ',k€Z<:>x¢£+k—ﬁ,k€Z.
6 6 24 4

A iAo g . s N T krx
Vay tap xac dinh cia ham s6 la D =R\ £+Z,keZ .

¢) Ham s& xac dinh khi chi khi sin4x =1

<:>4x¢£+k27r,keZ<:>x¢£+k—”,keZ.
2 8 2
NPT .1 VR T kr
Vay tap xac dinh cta ham s6 la D:R\{g+7,keZ}.

N : . Jcosx#0
d) Ham s6 xac dinh khi chi khi ¢ )
sin“x—cos“x #0

T T
cosx 0 x¢5+kn x¢5+k7r
& (k;meZ).
—cos2x =0 T T mrx
2x #—+mrx x¢Z+T

Vay tap xac dinh ciaham sdla D = R\{%+kﬂ,%+%,k,m € Z}.

Cau2: Tim tap xac dinh ctia cac ham sd sau:

a) y=2tanx+3cotx. b) y= ?tanx .
sinx+1
Loi giai:
g . a1, |sinx#0 . kx
a) Ham s0 xac dinh khi chi khi Ssin2x 0 2x#kn kel < x+—,kel.
cosx =0 2

Vay tap xac dinh cia ham s61a D = R\{k?ﬂ,k € Z}.

. . . L |sinx=-1 T
b) Ham s0 xac dinh khi chi khi <:>cosx¢0c>x¢5+k7r,keZ

cosx =0
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Chuyén dé HAM SO LUQNG GIAC Todn 11

Vay tap xac dinh cia ham s61a D =R\ {% +kr ke Z}.

Ciau3: Tim tap xac dinh ctia cac ham sd sau:
a) y =+1-sin6x. b) y =+/cos3x-1.
fcosx+2 /sin2x+4
Y= sinx—2" d)y= 1-sin3x
Loi giai:
a) Ham sd xac dinh khi chi khi 1-sin6x >0 < sin6x <1 (ding véi moi x e R).
Vay tap xac dinh cia ham sdla D =R.

b) Ham s6 x4c dinh khi chi khi cos3x—1>0 < cos3x > 1—=2dH 5 0053y =1

<:>3x=k27r,keZc>x=szﬁ,keZ.

Vay tap xéc dinh caa ham 813 D= {szﬂk c Z}.

Ccosx +2 >0

¢) Ham s& xac dinh khi chi khi < sinx-2 *)
sinx—2#0,VxeR

+2>0
Ta co: VxeR: c?sx nén cosx+2 <0,VxeRR.
sinx—2<0 sinx —2

Vay tap xac dinh ciaham sd1a D = .

sin2x +4 S

d) Ham s0 xac dinh khi chi khi { 1-sin3x  (¥)
1-sin3x#0
sin2x+4>0

, neén (*) < 1—sin3x#0 < sin3x # 1< 3x £ = + k27, k€ Z
1-sin3x>0 2

Ta co: Vxe]R:{

Vay tap xac dinh ciaham sdla D = R\{%+k27”,k € Z}.

III. BAI TAP TU LUYEN
Cau4: Tim tap xac dinh ctia cac ham sd sau:

1) y =sin3x 2)y=cos£ 3)y=sinx/; 4) y =cos X
3 x+1
7 b2 cotx sinx +2
S5 y= 6) y =cot| 2x—= Ty = 8 2/
)Y 2cosx )Y ( 4} )Y cosx—1 )Y cosx +1
9) y =+cosx +1 IO)yz% 11)y=; 12) y =tanx + cotx
sin” x —cos”x cosx —cos3x

IV. TRAC NGHIEM: TAP XAC PINH CUA HAM SO
Caul. Tim tap xac dinh ctia ham sd y =sin2x.

A. D=[-2;2]. B. D=[-1;1]. C. D=R. D. D=R\{kz}.

Cau 2. XétboOn ménh dé sau:
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Chuyén dé HAM SO LUQNG GIAC Todn 11

(1): Ham s6 y =sinx co tap xac dinh 1a R.
(2): Ham s6 y =cosx co tap xac dinh la R.

(3): Ham sGy = tanx c6 tap xac dinh 1a R\ {kﬂ}.

3

(4): Ham s6 y = cotx cd tap xac dinh la ]R\{kz}.

Tim sO phét biéu dung.
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 3. Tim tap xac dinh ctia ham s y =2cotx + sin3x.

A.DzR\{%JrkﬂkeZ} B. D=R\{kz|keZ}.
C. D=R. D. D:R\{%”kez}

Cau4. Tim tap xac dinh cia ham s6 y = tan(x + 2?”]

A.D:R\{—%"mz

keZ}. B.D:R\{%+k7r

keZ}.

C.D:R\{—%+k7rkeZ} D. D=R\{kr|keZ}.

Cau5. Tim tap xac dinh ctia ham s8 y = tanx + cot x.

A. D=R\{%+k7rkeZ}. B. D:R\{k%kez}.
C. D=R. D. D:R\{z+k£kez}.
4 2
Cau 6. Tim tap xac dinh cia ham s6 y = ‘cotx )
sinx—1
A. D=R\{g+kzﬁkez} B. D:R\{k%kez}.
C. D=R\{%+k2ﬂ;kﬂkel}. D. D:R\Em%kez}

Cau 7. Tim tp xéac dinh ctia ham s§ y =2016tan™"" 2x.

A. D:R\{§+k7r

keZ}. B.D:R\{k

C. D=R. D. D:R\{EJrkaeZ}.
4 "2
Cau 8. Tim tap xac dinh ctia ham s6 y:%.
SIN X—COS X
A. D:R\{%+kﬂkeZ}. B. D:R\{k%kez}.
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Chuyén dé HAM SO LUQNG GIAC Todn 11

C. D=R. D. D:R\{£+k£keZ}.
4 2
Cau9. Tim tap xéc dinh ctia ham s8 y=———
sin3x +sinx
A. D=R\{%+k7zkeZ}. B. D:R\{k%kez}.
C. D=R. D. D:R\{kakez}.
4 2
1

Cau 10. Tim tap xac dinh chtaham s6 y=————.
sinx —+/3 cosx

A. D=R\{%+k7z

keZ}

keZ}. B. D:R\{%+kﬂ

C. D=R. D. D:R\{%+k27zkeZ}.
Cau1l. Tim tap x4c dinh ctia ham s y = ‘tanx :
sinx—1
VA T
A. DzR\{E+k2ﬂkeZ}. B. Dz]R\{kEkeZ}.
C. D=R\{Z+knlkeZ}. D. D=R\{Z+kZ|kez!.
2 42
Cau12. Tap xéc dinh cia ham s8 yz—“zf‘;‘”x la
SIMox

A.D:R\{%”kez}. B. D=R\{kz|keZ}. C. D:R\{%”kez}. D. D:R\{%” keZ}.
Ciu 13. Tap xac dinh ctia ham s6 y=+/sinx-1 1la
A.D=0. B. D=R.
C. D={%+k2ﬂkeZ}. D. D=R\{%+k2ﬂkeZ}.
, 1
Cau 14. Tap xac dinh cha ham s6 y=——— la
P Y \J2sinx -5
A.D=0. B. D=R.
C. D={§+k2ﬁkeZ}. D. D=R\{%+k2ﬁkeZ}.
Cau 15. Tim tap xac dinh cia ham s6 y = 2+smx‘
1-cosx
A. D=R\{kn|keZ}. B. D=R\{k2z|keZ}.
T T
C. D=R\{5+k7rkeZ}. D. Dz]R\{kEkeZ}.

Ciau 16. Ham s6 nao sau day co tap xac dinh 1la R?
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Chuyén dé HAM SO LUQNG GIAC Todn 11

A. yzsin\/;. B. y=tan2x. C. y=cos2x. D. y:cot(x2 +1).
Ciau 17. Ham s6 nao sau day co tap xac dinh 1la R?
A. y=2cos\/;. B. y:tazni' C. yzcosl. D. yzﬂfw.
sin“x+1 X cos4x+5
Cau18. Tap xécdinh D ctiahams§ y=— I
tan(x—”j
4
A.D:R\{%mn,kez}. B.DzR\{g+kﬂ,keZ}.
C. D=R\{Z+kZ kez!. D. D=R\{Z +kz, keZ}.
4 2 4
A A g a W 1a ~ 3tanx-5 |,
Cau19. Tapxacdinh D ctahams6 y=——-—— 1la
1-sin“x
A. D=R\{%+k2n,keZ}. B. D=R\{§+kﬂ,keZ}.
C. D=R\{kz,keZ}. D. D=R.

Cau20. Tim tap xac dinh D cua ham s6 yztan(%cosxj.
A. D=R\{kz,keZ}. B.D=R\{(2k+1)z,keZ}. C. D=R. D. D=R\{k2z, keZ}.

Cau2l. Tim tap xac dinh D cuahams6 y= Cot(gcos x}

A. D=R\{kr,keZ}. B.D=R\{(2k+1)z,keZ}. C.D=R. D. D:R\{ngk;r,keZ}.
Cau22. Tim m d€ham s6 y—m xac dinh trén toan truc s
Vmcosx+1 ' '
A -1<m<1. B. -1<m<1. C. m>0. D. 0<m<1.

Cau 23. Cho ham s y=+2m-3sinx. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m thudc (0;2022) dé

ham s6 xac dinh trén R ?

A. 2018. B. 2019. C. 2020. D. 2021.
Cau 24. Tim tap hop tat ca cac gia tri m dé€ ham s6 y=———— co tap xac dinh 1a R.
sin2x—m
A [-1:1]. B. (—0;-1)u(L+).  C. (-1;1). D. (—o0;=1]u[1;+00).
Céau 25. Tim tap hop tit ca cac gia tri m d€ ham s6 y=+/cos’ 4x—m ¢4 tap xac dinh 1a R.
A. [—1;1]. B. (—oo;O). C. (—oo;—1]. D. (—oo;O].

V. LOI GIAI CHI TIET TRAC NGHIEM: TAP XAC PINH CUA HAM SO

Caul. Tim tap xac dinh ctia ham s6 y =sin2x.
A. D=[-2;2]. B. D=[-1;1]. C. D=R. D. D=R\{kx}.
Loi giai:
Chii y phan bigt giiva tdp gid tri va tdp xdc dinh ctia ham so.
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Chuyén dé HAM SO LUQNG GIAC Todn 11

= Chon dap an C.
Cau 2. Xétbon ménh dé sau:
(1): Ham s6 y =sinx co tap xac dinh 1a R.
(2): Ham s6 y =cosx co tap xac dinh la R.
(3): Ham sGy = tan x ¢4 tap xac dinh 1a R\ {k|.

(4): Ham s8 y = cotx ¢6 tap xac dinh la R\{kg}.

Tim s6 phat biéu dung.
A. 1 B. 2. C. 3. D. 4.
Loi giai:

Ham sy = tanx co tap xac dinh 1a R\ {% +kr

ke Z}. Vay (3) sai.

Ham s6 y =cotx c6 tdp xac dinhla R\ {kﬂ|k € Z}. Vay (4) sai.

= Chon dap dan B.

Cau 3. Tim tap xac dinh ctia ham s y =2cotx +sin3x.
A.DzR\{%Jrk;zkeZ} B. D=R\{kz|keZ}.
C. D=R. D.DzR\{%keZ}.

Loi giai:

Ham s0 xac dinh khi chi khi sinx#0 < x #kx,ke’Z.
Vay tap xac dinh ctia ham s1a D=R\{kz|keZ}.
= Chon dap dan B.

Cau4. Tim tap xac dinh cia ham s6 y = tan(x + 2?”]

A.D:R\{—%"mz

keZ}. B.D=R\{%+k7r

keZ}.

C.D:R\{—%+k7rkez} D. D=R\{kz|keZ}.

Loi giai:

Ham s6 xac dinh khi chi khi Cos(x+2?”}t0<:>x+2?7[¢%+k7r,keZ<:>x¢—%+k7r,keZ

keZ}

keZ}. B. DzR\{k%

Vay tap xac dinh ciaham s6la D=R\ {—% +kr

= Chon dap dn C.
Cau5. Tim tap xac dinh ctia ham s6 y = tanx + cotx.

A. D:R\{%+kﬂ

keZ}.
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Chuyén dé HAM SO LUQNG GIAC Todn 11

C. D=R. D.D:R\{£+k£
4 2

keZ}.

<:>sin2x¢0<:>2x;tkﬁ,keZ@xqtk?ﬁ,keZ.

Loi giai:
sinx =0

cosx =0

Ham s6 xac dinh khi chi khi {

Vay tap x4c dinh ctia ham s6 1a DzR\{kg keZ}.
= Chon ddp dn B.
Cau6. Tim tap xac dinh ctia ham s y = ‘cotx .
sinx—1
3 7r
A.DzR\{E+k2ﬂkeZ}. B.Dz]R\{kEkeZ}.
C. D=R\{%+k2ﬂ;kﬂ keZ}. D. D:R\%w%kez}.

Loi giai:
sinx#z0< x#kx

Ham s6 xac dinh khi chi khi keZ.

. T 7
smxil@xiEJrkZﬁ

keZ}

Vay tap xac dinh ctahamsd1la D=R\ {% + k27 kx

= Chon dap dn C.

Cau 7. Tim tp xéac dinh ctia ham s§ y =2016tan™"’ 2x.
A.D:R\%mﬁkez}. B.D:R\{k%kez}
C. D=R. D. D:R\{%+k%‘kel}

Loi gidi:

Fam s6 xac dinh khi chi khi C052x¢0c>2x;tg+k7r,keZ<:>x¢%Jrk?”,keZ.

keZ}.

Vay tap x4c dinh ctia ham s61a D=R \ {% + k%

= Chon ddp dn B.
Cau 8. Tim tap xac dinh ctia ham s6 yz%.
sin® x — cos” x
A. D=R\{%+k7zkeZ}. B. D:R\{k%kez}.
C. D=R. D. D=R\{Z+kZkez!.
4 2
Loi giai:
Taco: y= L —

sinx—cos*x —cos2x
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Chuyén dé HAM SO LUQNG GIAC Todn 11

Ham s0 xac dinh khi chi khi cost¢O<:>2x¢£+k7z,keZ<:>x¢%+k?ﬁ,keZ.

Vay tap x4c dinh ctia ham s6 1a D:R\{%Jrkg keZ}.
= Chon dap an D.
Cau9. Tim tap xéc dinh ctia ham s8 y=——~—
sin3x +sinx
A.D=R\{%+kﬁkeZ}. B.D:R\{k%kez}.
C. D=R. D. D=R\{Z+kZkez!.
4 2
Loi giai:
Ta co: y=— 1. =— ! .
sin3x+sinx 2sin2xcosx
sin2x =0

<:>sin2x¢0<:>2x¢kﬂ,keZ<:>x¢k?ﬂ,keZ.

Ham s6 xac dinh khi chi khi {
cosx =0

Vay tap xac dinh ciaham sd1a D= R\{k% k EZ}.
1

sinx —+/3 cosx

= Chon dap dan B.

Ciau 10. Tim tap xac dinh cia ham s6 y =

A. D=R\{%+k7f

keZ}. B. D:R\{%Hm

keZ}.
keZ}.

C. D=R. D. D=R\{%+k2ﬁ

Loi giai:
Ham s6 xac dinh khi chi khi sinx —+/3 cosx #0

S sinx # 3cosxc>tanx¢\/§©x¢%+kﬁ,kel.

keZ}.

Vay tap x4c dinh ctia ham s61a D=R\ {% +kr

= Chon ddp dn A.
~ . A , . ) \ ~ tanx
Cau 11. Tim tap xac dinh ctia ham s6 y =— .
sinx—1
T T
A. DzR\{E+k2ﬁkeZ} B. DzR\{kEkeZ}
C. D=R\{Z +kalkez!. D. D=R\{Z+kZkez!.
2 4 2
Loi giai:
cosx =0

T
) sScosxz0sx-=—+kr, kel
sinx #1 2

Ham s6 xac dinh khi chi khi {

Gido vién: LE BA BAO...0935.785.115... Truong THPT Ding Huy Tr¢ CLB Gido vién tré TP Hué 10
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Vay tap xac dinh ciaham sd1a D=R\ {% +krx

keZ}

= Chon dap an C.

2 +cosx 1

Ciau 12. Tap xac dinh ctia ham s6 y=-——
sin 3x

A.D:R\{%”kez}. B. D=R\{kz|keZ}. C.D:R\{%ﬁ
Loi giai:
4 7 . . 2 . 2 2
Ham s0 xac dinh khi chi khi .+ cosx=0 *)
sin3x#0

Taco VxeR:—-1<cosx<1<1<cosx+2<3.

Lac d6, (*)<:>sin3x;t0<:>3x¢kﬂ',keZ<:>x¢k§,keZ.

Vay tap xac dinh ctahamsd1a D=R\ {k—ﬂ

keZ}
3

keZ}. D. D:R\{k—ﬂ

keZ}.
2

= Chon dap dan A.

Cau 13. Tap xac dinh cia ham s6 y=+/sinx-1 1la
A.D=3. B. D=R.
C.D={%+k2ﬂkeZ}. D.DzR\{§+k2ﬂkeZ}.
Loi giai:

Ham sd xéac dinh khi chi khi sinx-1>0 < sinx>1 (%)

Taco VxeR:-1<sinx<1.

Luac d¢, (*)<:>sinx=1<:>x=%+k27z,keZ.

Vay tap xac dinh cia ham sd1a D= {% +k2rlk e Z}.

= Chon dap dn C.
Cau 14. Tap xac dinh cia ham s6 y =

1 \
—— 13
\2sinx -5

A.D=0. B. D=R.
C. D={§+k2ﬁkeZ}. D. D:R\Emzzkez}.
Loi gidi:

Ham s6 xac dinh khi chi khi 2sinx—5>0 < sinx > % *)
Tacd VxeR:-1<sinx<1.

Luac d¢, (*) vo nghiém.

Vay tap xac dinh ciaham s6la D=4@.

= Chon dap dn A.

Gido vién: LE BA BAO...0935.785.115... Truong THPT Déng Huy Trit
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Toan 11

Cau15. Tim tap xac dinh ctia ham s§ y= |27 50Y
1-cosx

A. D:]R\{kﬂ|keZ}. B. D=R\{k27z|keZ}.
T T

C. DzR\{E+k7rkeZ}. D. DzR\{kEkeZ}.
Loi giai:

2 +sinx 0
Ham 86 Xxac dmh khi chi khi 1—COSX_ (*)

1-cosx#0

i -1<sinx <1 1<sinx+2<3
Tacd VxeR: =
—1<cosx<1 1-cosx=0

Lucdo, ()< 1-cosx#0< cosx#1 < x #k2rx,keZ.

Vay tap xac dinh ctia ham s31a D =R\ {k27|k e Z}.

= Chon ddp dn B.
Cau 16. Ham s6 nao sau day ¢ tap xac dinh 1la R?

A. yzsin\/;. B. y=tan2x. C. y=cos2x.
Cau 17. Ham s6 nao sau day co tap xac dinh 1la R?

A. y:2c05x/;. B. yz_ta,?i. C. y:cosl.

sin“x+1 X
Loi giai:
Xét ham §8 y = | S02X+3
cos4x+5

D. y= cot(x2 +1).

D. y- /51n2x+3.
cosdx+5

, -1<sin2x<1 2<sin2x+3<4  sin2x+3
Taco VxeR: = =>—>0.
-1<cosd4x<1 4<cosdx+5<6 cosdx+5
Vay ham s8 = [ S023 ¢ tap xéc dinh 1a R.
cosdx+5
= Chon dap an D.
Cau18. Tip xdcdinh D ctiaham s y=——— Ia
tan[x—ﬂj
4
A. D:R\{%’mn,kez}. B. D=R\{%+k7t,keZ}.
C. D=R\{Z+kZ kez!. D. D=R\{Z +kr, kez!.
4 2 4
Loi gidi:

Ham s6 xac dinh khi thoa man dong thoi cac diéu kién sau:

. tan(x—%j xac dinh @Cos[x—g}éo.

e tan x—Z #0 < sin x—Z 0.
4 4

(1)
(2)
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Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

T (1) va (2), suy ra ham s6 xac dinh < sm(x——jcos(x ——j 0o s1n2[x _Zj #0
k

<:>2(x——j¢k7r<:>x¢ +kZ (keZ)
4 4 2

3tanx -5

Tap xac dinh D cuiahamsd y=———— 1a

1-sin’x
A. D= R\{2+k2ﬂkeZ} B. D=R\{%+kn,keZ}.
C. D=R\{kr,keZ}. D. D=R.

Loi giai:
Ham s0 xac dinh khi thoéa man dong thoi cac diéu kién sau:
e 1-sinx20<sinx=1.

e tanx xac dinh < cosx #0.

(1)
(2)

Tw (1) va (2), suy ra ham s& xac dinh ocosx#0o x 2L +kr (keZ).

Tim tap xac dinh D cuaham s6 y = tan(% cos x].

A. D=R\{kr,keZ}. B.D=R\{(2k+1)z,keZ}. C.D=R.

Loi giai:

D. D=R\{k27, keZj.

Ham s6 xac dinh khi va chi khi %C08x¢§+kﬂ,k eZ < cosx#1+2k kel

Cosxil(l’mgvc’n'k:O) x=k2x, kel
& o
x#n+k"2x,k' e

cosx #—1 (ﬁng v6i k = —1)

= Chon dap an A.

Tim tap xac dinh D cuaham s6 y = Cot(gcos xJ.

A. D=R\{kr,keZ}. B.D=R\{(2k+1)z,keZ}. C.D=R.

Loi gidi:

sSxzkr kel

D. D=R\{%+kﬂ,kel}.

Ham s6 xac dinh khi va chi khi %cosx zkr, kel < cosx =2k kel

<:>cosx¢0(L’l‘ngvc’)‘ik=0)<:>x¢%+k7r,keZ.

= Chon ddp dn D.

Tim m d€ ham s6 y = _2-sin2x xac dinh trén toan truc so.
Nmcosx+1

A. -1<m<1. B. -1<m<1. C. m>0.

Loi giai:

Ham s6 xac dinh trén R khi va chi khi mcosx+1>0, VxeR.

e Khi m=0 thi (1) ludén dung nén nhan gia tri m =0.

D. 0O<m<1.

(1)
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e Khi m>0 thi mcosx+1 co tap gia tri la doan [—m +1Lm+ 1]. Do d6 dé (1) dung khi va chi

m>0

khi -m+1>0m<1—=—>0<m<1.
e Khi m <0 thi mcosx+1 co tap gia tri la doan [m +1;,-m +1:| Do d6 dé (1) dung khi va chi
khi m+1>0=m>-1—"%5_1<m<0.
Két hop ba truong hop ta duwoc: —-1<m<1.
Cau 23. Cho ham s§ y=+2m—3sinx. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m thudc (0;2022) dé€
ham s0 xac dinh trén R ?
A. 2018. B. 2019. C. 2020. D. 2021.
Loi giai:
Ham s0 xac dinh trén R khi va chi khi 2m —3sinx>0, VxeR

& 2m=23sinx, VxeR < 2m2m§1x{3sinx} & 2m23 o ng

#@)7116{2;3;4;...;2021}.

Cau24. Tim tap hop tdt ca cac gia tri m d€ ham s y = o tap xac dinh 1a R.

sin2x —m
A. [—1;1]. B. (—oo;—l)u(1;+oo). C. (—1;1). D. (—oo;—1]U[l;+00).
Loi giai:

A A \ . , . . VxelR:sin2 -1;1
Yéu cau bai todn < sin2x — m # 0 < m # sin 2x — 2SS V] o [—1;1]

oSme (—oo;—l) ) (1;+oo).

= Chon dap dan B.

Céau 25. Tim tap hop tt ca cac gia tri m dé€ ham s6 y=+/cos’ 4x—m ¢ tap xac dinh 1a R.
A [-11] B. (—;0). C. (—oo;-1]. D. (—=;0].
Loi giai:

VxeR:cos? 4xe[0;]:|

Yéu cau bai todn < cos® 4x —m >0 < m < cos” 4x >m < 1rr1]Rjr1cos2 4x=0.
oSme (—00;0].
= Chon dap an D.
Dang 2: TIM GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO
I. MOT SO KET QUA
1) VxeR:-1<sinx<1,-1<sin*"x<1,neN".
VxeR:—1<cosx<1,—-1<cos*"'x<1,neN".
2) VxeR:O£|sinx|£1,0ﬁsinz"xsl, neN".
Vxe]R:0£|cosx|£l, 0<cos*x<1,neN.
II. BAI TAP TU LUAN
Caul: Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ctia cac ham so sau:
a) y=sinx,xe[0;%}. b) y=200s2x+5,xe[0;%}.
Loi giai:
a) St dung duong tron lwong giac:

Gido vién: LE BA BAO...0935.785.115... Truong THPT Déng Huy Tre  CLB Gido vién tré TP Hué 14



Chuyén dé HAM SO LUQNG GIAC Todn 11

8
Ll )

2n

Ta co: Vx e {O;%} :0<sinx<1.

7

Vay max y =1 dat dwoc khi sinlecnge{o;%[]

xel 0;—
4

x{o;?’—”}
4

min_y =0 dat dwoc khi sinx=0<:>x=06{0;%r}.

b) Tacd: x e {O;%} < 2x e {0;%}.

St dung duong tron leong giac:

Ta co: ‘v’xe[O;%}@er{O;%}:%ScostSl < 1<2c0s2x <2< 6<2c082x+5<7.

Vay max y=7 dat duoc khi cos2x=1<:>x=06{0;%}

xe| 0;—
6

min y =6 dat dwoc khi C052x=l<:>x=£e O;Z .
o] 2 6 6
"6
Cau2: Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cua cac ham sd sau:
a) y=2sin4x+5. b) y=3—-2cos2x.
Loi giai:
a)Tacod: VxeR:-1<sin4x <1< -2<2sin4x <2< 3<2sindx+5<7.
Vay maxy =7 dat dwoc khi sin4x=1<:>4x=§+k27z,keZ<:>x=£+k?ﬂ,keZ;

miny =3 dat duoc khi sindx =1 4x=—" + k27 ke Z < x =2+ Z ke,
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b) Tacd: VxeR:-1<cos2x <1< 2>-2c0s2x>-2<1<3-2cos2x<5
Vay maxy =5 dat dwoc khi cos2x=—1<:>2x=7r+k27r,keZ<:>x=g+k7r,keZ;
miny =1 dat dwoc khi cos2x=1<2x=k27,ke’Z < x=krx, ke Z.
Cau 3: Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cua cac ham so sau:
a) y =3[sin3x|+2. b) y =+/5cos’ 2x +4.
Loi giai:
a) Ta co: VxeIR:0S|sin3x|£1c>OS3|sin3x|£3<:>2£3|sin3x|+2£5.
Vay maxy =5 dat duoc khi
T k2m

sin3vx=1o3v="+k2rkelex=2+2" ken
|sin3x|=1<:> 2 6 3

4

sin3x=—1®3x=—g+k2ﬁ,kez@x:—%+k2T”,keZ

hodc |sin3x|:1©cos3x:0©3x:£+k7z,keZ®x:%+k§,keZ;

miny =2 dat dwoc khi |sin3x|=0<:>sin3x=0<:>3x=k7z,keZ<:>x=%r,keZ.

b) Tacd: VxeR:0<cos’2x<1<>0<5c0s’°2x<5

< 4<5c08°2x+4<9 < 2<+/5¢c08*2x+4 <3.

cos2x=1<=2x=k2r,keZ < x=kr,keZ

Vay maxy =3 dat dwoc khi cos’2x=1< ju ;
R cost:—1<:>2x:7r+k27z,keZ<:>x:E+k7r,keZ

hodc C0522x=1<:>sin2x=0<:>2x=k7r,keZ<:>x=k?”,keZ;

miny =2 dat dwgc khi c0522x=0<:>c052x:0<:>2x=%+k7r,keZ<:>x:%+k?”,keZ.

Cau4: Tim gid tri 1on nhat va gia tri nho nhat cua cac ham s6 sau:

a) y =sin* x +cos* x. b) y=cosx+cos(x—2§j.
Loi giai:
a) Ta co: y=sin4x+cos4x=1—lsin22x=1—%.%=§+lc0s4x.

Ta co: ‘v’xeR:—lScos4x£1<:>—1£1cos4x£l<:>1ﬁlcos4x+gsl.
4 4 4 2 4 4
Vay maxy =1 dat dwoc khi cos4x:1<:>4x:k27z,keZ®x:k?ﬂ,keZ;

. 1 . T kr
rrgnyzz dat dwoc khi cos4x=—1<:>4x=7r+k27r,keZ<:>x=Z+7,keZ.
b) Ta co: y=c0sx+cos(x—2—”)=2cos(x—£jcosz=cos(x—zj.

3 3 3 3

Ta co: ‘v’xeR:—lScos(x—%jSl.
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Cau 5:

Cau 6:

Vay maxy =1 dat dwoc khi cos(x—%jzlax—%=k27r,keZ<:>x=%+k2;r,keZ;

miny =-1 dat dwoc khi Cos(x—%J:—l<:>x—%:7r+k27r,keZ<:>x=4?ﬂ+k2ﬁ,keZ.

Tim gid tri 1én nhat va gia tri nho nhat cua cac ham s6 sau:

a) y =sin’ x —2sinx + 3. b) y:cos2x+cosx,xe[0;%}.

Loi gidi:

a) Xét ham s6 y =sin* x—2sinx + 3.
Dat t=sinxe[—1;1}.

Tacod: g(t)=t>-2t+3,te[-11].

Bang bién thién:

t —0 -1

1 +00
g(t) +oo\‘ 400
6\2/

Duwa vao BBT, suy ra:

maxy = r??l(]g(t) =6 dat duoc khi sinx=-1< x=—%+k27r,keZ;
R te|l -1;

miny = min g(t) =2 dat dwoc khi sinx =1 x =2 +k27,k e Z.
R te[-1,1] 2

b) Xét ham s& y = cos2x +cosx = 2cos” x +cosx —1.
Dat t=cosx;x E|:0;Z:|3COSX E|:0;1:|.
2

Ta co: g(t)=2t*+t-1,t[0;1].

Bang bién thién:

t —o0 _1 0 1 400
—+00 | —+00
3(t) \ ‘ e
L
2
8
Duwa vao BBT, suy ra:

maxy:maxg(t)zz dat dwoc khi cosx=1<x=0¢€ 0;Z ;
{O;%} te[O;l] 2

miny:ming(t):—l dat dwoc khi cosx=0=x="L¢ 0;z .
T te[()‘l] 2 2
R

2

Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cua cac ham s6 sau:
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a) y=sinx++/3cosx+2. b) y=25in2x+\/§sin2x+1.
Loi giai:

Cht y két qua:| asinx +bcosx =+a’ +b’sin(x+a) |,a,a,beR,sina = b

N

a) Tacéd: y= 2sin(x+%j+2 =y €[0;4].

Vay maxy =4 dat dwoc khi sin[er%j:1<:>x+%:%+k27r,keZ<:>x:%+k27r,keZ;

miny =0 dat dwoc khi sin(x+%j=—1<:>x+%=—%+k27r,keZ<:>x=—%+k2ﬂ,keZ.
b) Ta co: y=2sin2x+\/§sin2x+1=\/§sin2x—cos2x+2=25in(2x—%)+2:>ye[0;4].
Vay maxy =4 dat duwoc khi sin(2x—%]=1<:>2x—%=%+k2ﬂ,keZ®x=%+kﬂ,keZ;

miny =0 dat duoc khi sin(Zx—%j:—1(:)2x—%:—§+k2ﬂ,keZ<:>x:—%+k7r,keZ.

III. BAI TAP TU LUYEN
Cau7: Tim gid tri 1on nhat va gia tri nho nhat cua cac ham s6 sau:

_ 1+4cos’x

1) y=2+4cosx 2)y=3-8sin’x.cos’x 3)y 4) y =2sin® x — cos2x

S)y=3- 2|sin x| 6) y =cosx + cos(x - %] 7)y = cos’x +2cos2x 8)y = \/5 —2sin” x.cos’x

Cau8: Tim gid tri 1on nhat va gia tri nho nhat cua cac ham s6 sau:

1) y=sin’x—4sinx -2 2) y =asinx + bcosx (a2+b2>0)
3) y =3sin® x + 5c0s’x — 8sin xcosx — 2 4) y =2sin” x — 4cos’x + 8sin xcosx — 1
5) y =sin® x +cos*x 6) y =sin® x + cos’x

IV. TRAC NGHIEM: GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT HAM SO
Caul. Ham s6nao sau day co tap gia trila R?

A.yzsin\/;. B. y=tan2x. C. y=cos2x+cot2x. D. y=x+sinx.
Cau 2. Ham s6 nao sau day co tap gia tri la R trén tap xac dinh cua n6?
A. yzsin\/;. B. y=tan2x. C. y=cos2x. D. y= .1 .
sinx

Cau3. Timtapgiatri T ciaham sd y=sin2x.
A. T=[-2;2] B. T=[-1;1]. C.T=R. D. T=(-1;1).
Cau4. Goi M, m lan luot la gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ctia ham sd y =sinx+cosx trén R.
Tinh gia tri M +m.
3

A. 0. B. > C. 6. D. 2.
Cau5. Timtapgiatri T ciahamsd y=2cosx.
A. T=[-2;2] B. T=[-1;1]. C.T=R. D. T=(-1;1).
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Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Xét bon ménh dé sau:
(1): Trén R, ham s6 y =cosx c0 tap gia tri la [—1;1].

(2): Trén 0;%}, ham s8 y = cosx ¢ tap gid tri la [0;1].

3z \/E

(3): Trén O;Z}' ham s6 y =cosx co tap gia tri la {0;7}.

(4): Trén 0;%} ham s6 y =cosx co tap gia tri la (0;1].

Tim s6 phat biéu dung.

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Tim tap gia tri T ctia ham s6 y =2cos2x.
A. T=[-2;2]. B. T=[-1;1]. C.T=R. D. T=[-4;4].

Goi M, m lan luot la gia tri lon nhat va gia tri nhé nhat cia ham s6 y = |sinx+ cos x| trén R.

Tinh gia tri M +m.

A. 0. B. 2. C. 6. D. 2.

Tim tap gid tri T cia ham s6 y =2sinx+1.

A. T=[-2;2] B. T=[-1;3]. C.T=R. D. T=[-3;3].
Tim tap gid tri T ctia ham s6 y =4cosx - 3.

A. T=[-1;1]. B. T=[-7:1]. C. T=R. D. T=[-44].

Goi M va m lan luot 12 gi4 tri 16n nhat va gia tri nho nhat ctia ham s8 y=+/1+sinx - 3.
Khang dinh nao duéi day ding?

A. M=3-2,m=—2.B. M=3++2,m=3. C. M=3+2, m=+2. D. M=+2-3, m=-3.
Tim tap gia tri T cua ham s6 y =1-2sin2x.

A. T=[-1;3]. B. T=[-3;4]. C.T=R. D. T=[-3;3].

Tim tap gid tri T ctia ham s6 y =2sin’ x+1.

A. T=[-2;2] B. T=[-1;3]. C.T=R. D. T=[13].

Tim tap gia tri T ctia ham s6 y =4cos® 2x + 3.

A.T=[37]. B. T=[0;7] C.T=R. D. T=[0;3].

Goi M, m Tan luot 1a gia tri 16n nhét va gid tri nho nhat ctia ham s y = ‘\/5 sinx + cosx‘ trén

R. Tinh gia tri M +m.

A. 0. B. 2. C. 6. D. 2.
Tim tap gid tri T ctia ham s6 y=+/5sin’ x +4.
A.T=[49]. B. T=[-1;3]. C. T=[0;2]. D. T=[2;3].

Goi M, m Tan luot la gia tri 16n nhat va gid tri nho nhat cia ham s6 y = ‘\/5 sinx + cosx + 1‘ trén
R. Tinh gia tri M +m.

A. 0. B. 2. C. 3. D. 5.

Tim tap gid tri T ctia ham s6 y =+7sin”2x +9.
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Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

A. T=[3,4] B. T=| 337 ]. C.T=R. D. T=[2:3].

Goi M, m lan luot la gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat ca ham s6 y=2sin2x+1 trén R.
Tinh gia tri M.m.

A. 3. B. 3. C. 6. D. -1.

Goi M, m lan luwgt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cia ham s6 y=2cosx+3 trén R.
Tinh gia tri M.m.

A. -3. B. 5. C. 6. D. -1.

Goi M, m lan lwgt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y =2cosx +3 trén {0;%}.

Tinh gia tri M.m.

A. 3. B. 5. C. 6. D. 20.

Goi M, m lan luot 1a gia tri 16n nhat va gid tri nho nhat ciia ham sd y =sin® x+cos*x trén R.
Tinh gia tri M +m.

A. 0. B. % C. 8. D. 2.

Tim tap gid tri T cia ham s6 y=1+ 2|sin2x|.

A. T=[13] B. T=[-1;3]. C.T=R. D. T=[-3;3].

Goi M, m Tan luwot la gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y:‘\/g sinx+cosx+3‘

trén R. Tinh gid tri M +m.
A. 0. B. \2. C. 6. D. 5.
Xét bon ménh dé sau:

(1): Trén R, y=sinx co tap gia trila [—1;1].

(2): Trén 0;% , y=sinx co tap gia trila [—1;1].
(3): Trén | 0; |, y=sinx 6 tap gié trila [0;1]
(4): Trén 0;% , y=sinx co tap gia tri la (0;1].

Cé bao nhiéu ménh dé dung?
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

.7 s 14 A, ? \ A . X . M
Gia tri l16n nhat cia ham s§ y=2sin’> =+ 3sinx—5 bang

AAB-1. B. 0. C. J10-4. D. V13 -5.
Dé tim gia tri 16n nhat (GTLN) va gia tri nhé nhat (GTNN) ctia ham s8 y =sinx +cosx, mot
hoc sinh giai theo cac budc sau:
Buwoc 1: Tap xac dinh: D =R.
Buwoc 2: Ta co: VxeR :{_1S sinx <1 = —2<sinx+cosx<2.
-1<cosx<1
Buée 3: Vay GTLN ctia ham s8 bang 2, GTNN ctia ham s6 bang 2.
Bai giai cia ban d6 da dting chuwa? Va néu sai, thi sai bat dau tir budc nao?
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Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

A. Bai giai dung. B. Sai tir bude 1.

C. Sai tir budc 2. D. Sai tir budce 3.

Ham s§ y=(3-5sinx)" c6 gid trj 16n nhatla M va gid tri nho nhét 1a m. Gid tri cia M +m
bang

A, 272, B. 24, C. 2% (1+24044). D. 2%,

Ham s6 y =5+4sin2xcos2x c0 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén?

A. 3. B. 4. C. 5. D. 6.

\ ~ . 7Z. . 4 ~, 2 A .7 . A
Ham s6 y= sm(x + —j —sinx co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén?

A 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Hang ngay muc nude ctia con kénh 1én xudng theo thuy triéu. D sau 7 (mét) ciia muc nude
trong kénh duwgc tinh tai thoi diém + (gio) trong mot ngay boi cong thirc

h= 3cos(%t + %j +12. Muc nuwdc caa con kénh cao nhat khi

A t=13 (gid).  B.t=14 (gid). C. t=15 (gid). D. t=16 (gid).

V. LOI GIAI CHI TIET TRAC NGHIEM: GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT HAM SO

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Ham s6 nao sau day c6 tap gia trila R?

A.yzsin\/;. B. y=tan2x. C. y=cos2x+cot2x. D. y=x+sinx.

Ham s6 nao sau day c6 tap gia trila R trén tap xac dinh ctia né?

A. y:sin\/;. B. y=tan2x. C. y=cos2x. D. y= .1 .
sinx

Tim tap gia tri T cia ham s6 y =sin2x.

A. T=[-2;2] B. T=[-1;1]. C.T=R. D. T=(-1;1).

Goi M, m lan lwot la gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham sd y=sinx+cosx trén R.
Tinh gia tri M +m.

A. 0. B. C. 6. D. 2.

N | w

Loi giai:
Ta co: yzsinx+cosx=\/§sin(x+%j.
Ta co: Vxe]R:—1Ssin(x+%)£1<:>—\/5£ﬁsin(aﬁ—%jsﬁ.

Suy ra mwaxyzx/a dat dwoc khi sin(x+%)=1<:>x+%=§+k27r,keZ<:>x=%+k2;r,keZ;

__3r

m_inyz—x/z dat dwoc khi sin(x+%j=—1<:>x+%:—§+k27r,keZ<:>x— 1 +k2r,k eZ.

Vay M=+2;m=—2=M+m=0.

= Chon ddp dn A.
Tim tap gid tri T cua ham sd y =2cosx.
A. T=[-2;2]. B. T=[-1;1]. C.T=R. D. T=(-1;1).
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Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Loi giai:

Taco: VxeR:—1<cosx<1< -2<2cosx<2.

Vay maxy =2 dat dwoc khi cosx=1< x=k27,keZ;
miny =-2 dat dwgc khi cosx=-1<x=7+k27,keZ.
Vay tap gia tri cia ham s§'1a T=[-2;2].

= Chon dadp an A.

Xét bon ménh dé sau:

(1): Trén R, ham s6 y =cosx co tap gia tri la [—1;1].

(2): Trén 0;%}, ham s6 y =cosx co tap gia tri la [0;1].

2

(3): Tren O;%}, ham s6 y =cosx co tap gia tri la |:O;?].

(4): Trén 0;%} ham s6 y =cosx co tap gia tri la (0;1].

Tim s& phét biéu dung.

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Loi giai:

Cac ménh dé (1), (2) va (4) dung.

Trén {O;%}, ham s6 y =cosx co tap gia tri la [—%;1 . Vay (3) sai.

= Chon dap dn C.

Tim tap gid tri T cua ham s6 y =2cos2x.

A. T=[-2;2]. B. T=[-1;1]. C.T=R. D. T=[-4;4].
Loi giai:

Taco: VxeR:—1<cos2x<1< -2<2cos2x<2.

Suy ra maxy = 2 dat duoc khi cos2x=1< x=kx,keZ;

miny =-2 dat dwgc khi cos2x=-1<x =§+ kr, kel.

Vay tap gia tri caahamséla T = [—2;2}.

= Chon ddp dn A.

Goi M, m Tan luot 1a gia tri 16n nhét va gia tri nho nhat caa ham s6 y =|sinx+cosx| trén R.
Tinh gia tri M +m.

A. 0. B. \2. C. 6. D. 2.

Loi gidi:
. T
si| x+— |.

. T
S| x+—
[ 4]

Ta co: y =|sinx+cosx| =2

Taco: VxeR:0< £1<:>0£«/5 S«/E.

. T
smm| x+—
[ 4]
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0

Suy ra maxy = \/E dat dwoc khi

) Vs Vs
sin| x+— |[=1< cos| x+—

<:>x+£=£+k7r,keZ<:>x=Z+k7r,keZ;
4 2 4
. o . T T T
miny =0 dat dwoc khi sm(x+ZJ=O<:>x+Z:kﬁ,keZ<:>x=—Z+k7r,keZ.

Vay M=x/§;m=0:>M+m=\/E.

= Chon ddp dn B.

Cau9. Timtapgiatri T ciahamsd y=2sinx+1.
A. T=[-22]. B. T=[-1;3]. C.T=R. D. T=[-3;3].
Loi giai:

Tacd: VxeR:—1<sinx<1l< 2<2sinx<2 < -1<2sinx+1<3.

Suy ra mﬂgxy:?; dat duoc khi sinx=1<:>x=%+k27r,keZ;

miny =-1 dat dwoc khi sinx=-1< x:—§+k2ﬂ,keZ.

Vay tap gia tri cia ham s§'1a T=[-1;3].

= Chon dap dan B.

Cau10. Tim tap gidtri T cua ham sd y=4cosx-3.
A. T=[-1;1]. B. T=[-7;1]. C.T=R. D. T=[-4;4].
Loi giai:

Tacod: VxeR:-1<cosx<1< —-4<4cosx<4< -7<4cosx—3<1.
Do dé: mRaxyzl dat duwoc khi cosx=1< x=k2x,keZ;
m%nyz—7 dat dwoc khi cosx=-1<x=7+k2x,keZ.
Vay tap gia tri cia ham s6 la T:[—7;1].
= Chon dap dan B.
Caull. Goi M va m lan luwot la giad tri 1on nhét va gia tri nho nhat cia ham sd y=+1+sinx 3.
Khang dinh nao duéi day ding?
A. M=3-2,m=-\2.B. M=3+2,m=3. C. M=3++2, m=2.D. M=+2-3, m=-3.
Loi giai:
Tacd: VxeR:-1<sinx<1< 0<sinx+1<2< 0</sinx+1<+2

& —3<fsinx+1-3<2-3.

Suy ra m”?xyzx/i—fi dat dwoc khi sinx=1<:>x=%+k27r,keZ;

miny =-3 dat dugc khi sinx=-1< x:—§+k2ﬂ,keZ.

Vay M =~2-3;m=-3.
= Chon dap dan D.
Cau12. Tim tap giatri T cua ham sd y=1-2sin2x.
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Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

A. T=[-1;3]. B. T=[-3;4]. C.T=R. D. T=[-3;3].
Loi giai:
Tacod: VxeR:-1<sin2x<1<22>-2sin2x > -2 <> -1<1-2sin2x < 3.

Do do: mRaxy:?) dat dwoc khi sin2x=—1<:>x=—%+kﬂ,keZ;

miny =-1 dat dwoc khi sin2x=1<:>x=%+k7r,keZ.

Vay tap gia tri caahamséla T = [—1;3].

= Chon dap an A.

Tim tap gid tri T ctia ham s6 y=2sin’ x+1.

A. T=[-2;2]. B. T=[-1;3]. C.T=R. D. T=[13].
Loi giai:

Tacod: VxeR:0<sin®x<1<0<2sin*x<2 < 1<2sin*x+1<3.
Do dé: m‘sxy=3 dat duoc khi sin2x=1c>cosx=0<:>x=§+k7r,keZ;
miny =1 dat dwoc khi sinx=0< x=kz,keZ.

Vay tap gia tri caahams6la T = [1;3].

= Chon dap an D.

Tim tap gid tri T ctia ham s8 y =4cos® 2x + 3.

A.T=[37]. B. T=[0;7] C.T=R. D. T=[0;3].
Loi giai:

Tacd: VxeR:0<cos’2x <1< 0<4cos’2x <4< 3<4cos’2x+3<7.

Suy ra m‘kgxy=7 dat dwoc khi cos® 2x:1<:>sin2x:0<:>x:k—7[,keZ;

miny =3 dat dwoc khi cos2x=0< x =%+k§,k e.

Vay tap gia tri cia ham s§'1a T=[3;7].

= Chon ddp dn A.

Goi M, m lan luot 1a gia tri 16n nhat va gid tri nho nhat cta ham s6 y = ‘\/5 sinx + cosx‘ trén

R. Tinh gia tri M +m.
A. 0. B. \2. C. 6. D. 2.

Loi giai:
. T
sm| x+— |.

. T
sin| x+—
( 6)

Suy ra maxy = 2 dat dwoc khi

Ta co: yz‘\/gsinercosx‘ =2

Taco: VxeR:0< <l 02 <2.

. T
sin| x+—
( 6)
sin x+Z =1< cos x+Z =0
6 6

<:>x+£=£+k7r,keZ<:>x=£+k7r,keZ;
6 2 3
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miny =0 dat dugc khi Sin(x-l-%):()@x+%=kﬂ',kEZ<:>x=—%+kﬂ,kEZ.

Vay M=2,m=0=>M+m=2.

= Chon dap an D.

Caule6. Timtap gidtri T ciahamss y= J5sin? x +4.
A.T=[49] B. T=[-1,3]. C. T=[0;2]. D. T=[23].
Loi giai:

Tacd: VxeR:0<sinx <1< 4<5sin’ x+4<9 < 2 <+/5sin x+4 < 3.
Suy ra mﬂgxy:?a dat dwoc khi sin2x=1<:>cosx=0<:>x=§+k7z,keZ;
mgny:Z dat dwoc khi sinx=0< x=kr,k eZ.
Véy tap gia tri cia ham s61a T=[2;3].
= Chon dap an D.
Cau17. Goi M, m lan luot la gia tri 16n nhat va gid tri nho nhat cia ham s6 y = ‘\/5 sinx +cosx+1| trén

R. Tinh gia tri M +m.

A. 0. B. 2. C. 3. D. 5.

Loi giai:

Ta co: yz‘\/gsinx+cosx+1‘= 25in[x+%]+1.

Ta co: ‘v’xeR:—1Ss1n(x+gjs1<:>—1£251n(x+gj+1£3<:>OS 2s1n(x+gj+1 <3

Suy ra mwéixyz?’ dat duoc khi sin[x+%j=1 <:>x+%=§+k27z,keZ<:>x:%+k27r,keZ;

1 x——£+k27r
miny =0 dat dwoc khi sin x+l e |7 3 Jkel.
- 6 2 x=rw+k2x

Vay M=3;m=0=>M+m=3.
= Chon dap dn C.
Cau18. Tim tap gid tri T ctia ham s§ y=+/7sin” 2x +9.
A. T=[3:4] B. T=| 337 ]. C.T=R. D. T=[2:3].
Loi giai:
Tacd: VxeR:0<sin*2x <1< 9<7sin*2x+9 <16 <> 3<+/7sin*2x+9 <4,

Suy ra mﬂgxyzél dat dwoc khi sin22x=1<:>C052x=0<:>2x=§+kﬂ,keZ<:>x=%+k?ﬂ,keZ;

miny =3 dat dugc khi sin2x=0< x =k?”,k €.
Vay tap gia tri cia ham s§'1a T=[3;4].
= Chon dap dan A.
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Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Goi M, m lan luot la gia tri 16n nhat va gid tri nho nhat ctia ham s6 y=2sin2x+1 trén R.
Tinh gia tri M.m.

A. 3. B. 3. C. 6. D. -1.

Loi giai:

Tacod: VxeR:—-1<sin2x <1< -2<2sin2x <2< -1<2sin2x+1<3.

Suy ra mm?xy=3 dat dwoc khi Sil’lzx=1C>2x=g+k27l’,k€Z<:>x=%+k7Z,k€Z;

miny =-1 dat duwoc khi sin2x=—1<:>2x=—§+k27z,k EZ@XZ—%-Fkﬂ',kGZ.

Vay m=-1,M =3= M.m=-3.

= Chon dadp an A.

Goi M, m lan luwgt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhd nhat cia ham s6 y=2cosx+3 trén R.
Tinh gia tri M.m.

A. -3. B. 5. C. 6. D. -1.
Loi giai:

Taco: VxeR:-1<cosx <1< -2<2cosx<2<>1<2cosx+3<5.

Suy ra maxy =5 dat duwoc khi cosx=1<x=k2x, ke Z;

miny =1 dat dwoc khi cosx=-1<x=7+k27,keZ.

Vay m=1,M =5= M.m=5.

= Chon ddp dn B.

Goi M, m lan lwgt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 y =2cosx +3 trén {0;%}.
Tinh gia tri M.m.

A. 3. B. 5. C. 6. D. 20.

Loi giai:

Ta co: ‘v’xe[O;%}:%ScosxS1<:>1£2cosx£2<:>4$2cosx+3£5.

Suy ra maxy =5 dat duoc khi COSX=1<:>X=0€|:0;%:|;

3]

miny =4 dat duoc khi cosx=l<:>x=£ E|:0;£i|.

o] 2 3 3
'3

Vay m=4;M =5= M.m =20.

= Chon dap dn D.

Goi M, m lan lwot 1a gia tri 16n nhat va gid tri nhd nhat cia ham s§ y=sin® x+cos* x trén R.
Tinh gia tri M +m.

A. 0. B. C. 8. D. 2.

N | W

Loi gidi:

. . 1.
Ta ¢6: y=sin* x +cos* x :1_§Sm2 2x.
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Ta cé: ‘v’xe]R:0Ssin22xS1<:>02—%sin22x2—%c>%Sl—%sinZszl.

Suy ra m‘?xyzl dat dwoc khi sin2x=0©x=k?ﬂ, keZ;

mjnyz% dat dwoc khi sin22x=1<:>c052x=0<:>x=%+k?ﬂ,kez.

Vay m=%;M=1:>M+m=%.

= Chon ddp dn B.

Cau 23. Tim tap gid tri T ctia ham s6 y =1+ 2|sin2x|.
A. T=[13]. B. T=[-1;3]. C.T=R. D. T=[-3;3].
Loi giai:

Ta c6: VxeR:0<[sin2x| <1< 0<2[sin2x| <2 < 1<1+2|sin2x|<3.
Vay maxy =3 dat dwoc khi |sin2x|=1<:>c052x=0<:>x=%+k?”,kez;

miny =1 dat dwoc khi sin2x=0<:>x=k?”,kez.
Vay tap gia tri caahams6la T = [1;3].
= Chon dap dan A.
Cau24. Goi M, m lan luot la gia tri 16n nhat va gid tri nhé nhat cta ham s6 y :‘\/5 sinx +cosx+3
trén R. Tinh gia tri M +m.
A. 0. B. /2. C. 6. D. 5.
Loi giai:

Ta co: yz‘\/gsinx+cosx+3‘ = 25in(x+%j+3.

Ta co: ‘v’xeR:—1£sin(x+%j£1<:>1£25in(x+%]+3£5<:>1£ <5.

25in[x+£j+3
6

Suy ra mﬂgxy:5 dat duwoc khi sin(x+%j:1 <:>x+%=%+k27r,keZ<:>x=§+k27r,keZ;

miny =1 dat dwoc khi sin[x+%j:—1<:>x+%=—%+k2n,keZ<:>xz—%rJrkZﬂ,keZ.

Vay m=1,M=5=M+m=6.

= Chon dap dn C.
Ciu 25. Xét bon ménh dé sau:
(1): Trén R, y=sinx cé tap gia trila [—1;1].

(2): Trén (0;%}, y=sinx co tap gia tri la [—1;1].

(3): Trén {0;%}, y=sinx co tap gia tri la [0;1].
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(4): Trén {0;%), y=sinx co tap gia tri la (0;1].

Cé bao nhiéu ménh dé dung?

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Loi giai:

Cac ménh dé (1), (3) dung.

Trén (0;%}, y=sinx co tap gia tri la (0;1}. Vay (2) sai.

Trén {ogj y=sinx co tap gia tri la [0;1). Vay (4) sai.
= Chon dap an B.
Ciu 26. Giad tri 16n nhat cia ham s y =2sin’ % +3sinx—5 bang

A5-1. B. 0. C. 10 -4. D. 13 -5.
Loi giai:
1-cosx

+35inx—5=3sinx—cosx—4=\/Esin(x+a)—4, vdi sO

3 . 1
—,sinag=———.
V10 V10
Taco: VxeR:—1<sin(x+a) <1< —/10 <+/10sin(x+a) <10

& 10 -4 <10sin(x + @) -4 <10 - 4.

Vay maxy = J10 -4 dat duoc khi sin(x+a)=1;

Ta coé: y=251n2§+3sinx—5=2

thiee o thdéa man cosa =

miny = ~J10 -4 dat dwoc khi sin(x+a)=-1.
= Chon dap dn C.
Cau 27. DE€ tim gid tri 16n nhadt (GTLN) va gia tri nho nhat (GTNN) cua ham s& y =sinx +cosx, mot
hoc sinh giai theo cac budc sau:
Buwoc 1: Tap xac dinh: D =R.
-1<sinx <1
Buwoc 2: Ta co: VxeR: M=t 2 <sinx+cosx<2.
—-1<cosx<1
Buéc 3: Vay GTLN ctia ham s8 bang 2, GTNN ctia ham s6 bang 2.
Bai giai ciia ban d6 da dting chuwa? Va néu sai, thi sai bat dau tir budc nao?

A. Bai giai dung. B. Sai ttt bude 1.
C. Sai ttr budce 2. D. Sai ttr budc 3.
Loi giai:

Bai giai sai tir budc 3 vi khong ton tai x € R thda man sinx+cosx=2, sinx+cosx=-2, do cac

|sinx=1 _ |sinx=-1 .
hé va vO nghiém.
cosx=1 cosx=-1

Loi giai dung;:

Ta co: y=sinx+cosx :\/Esin(x+%j.
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Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Ta co: VxeR:—1£sin(x+%)£1<:>—ﬁ£ﬁsin(x+%}£\/§.

Vay mgxy:\/E dat duwoc khi sin(x+%j=l<:>x+%=§+k27r,keZ<:>x=%+k27r,keZ;

mjnyz—\/z dat duoc khi sin(x+%]=—l<:> x+%:—§+k2ﬂ,keZ<:>x=—%+k27r,keZ.

= Chon dap dan D.

Ham s8 y=(3-5sinx)" co gid tri 16n nhat1a M va gid tri nho nhat 1a m. Gia tri cia M +m
bang

A. 22022. B. 24044_ C. 22022 (1 n 24044 ) D. 26066.

Loi giai:

Tacéd -1<sinx<1——>52-5sinx>-5 hay -5<-5sinx<5
——>-2<3-5sinx<8——><0<(3-5sinx)" <8

Vay m=0 va M =822 =2%%

Ham s y =5+4sin2xcos2x co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén?

A. 3. B. 4. C. 5. D. 6.
Loi giai:

Viétlai y =5+4sin2xcos2x =5+ 2sin4x.

Ma -1<sin4x<1——>-2<2sin4x<2——>3<5+2sin4x<7.

Vay 3<y< 7—y67‘—>y e {3;4; 5; 6;7} nén y co 5 gia tri nguyeén.

Ham s0 y = sin(x + %j —sinx co tat ca bao nhiéu gid tri nguyén?

A 1 B. 2. C. 3. D. 4.
Loi gidi:

e T . ). 7« V4
Ta co:sin| x+— |—sinx=2cos| x+— |sin—=cos| x +— |.
3 6 6 6

Ta co —1Scos(x+%jsl nén -1<y<1—=5ye{-1,0;1}.

Hang ngay muc nude ctia con kénh 1én xudng theo thuy triéu. D sau i (mét) cia muc nude
trong kénh duwgc tinh tai thoi diém t (gio) trong mot ngay bodi cong thirc

h= 3cos[%t + %j +12. Muc nudce ctia con kénh cao nhat khi

A. t=13 (gio). B. t =14 (gio). C. t=15 (gio). D. t=16 (gio).
Loi giai:
Muc nudc cua con kénh cao nhat khi # 16n nhat
@cos(ﬂ—t+zj=1<:>”—t+1:k27r:>t:16k—2 Vi 0<t<24 (*) k> ke
8 4 8 4 8
+Voi k=1=t=14 (gio)
+V6i k>2= t khong thoa man diéu kién *

Vay muc nuwdce cua con kénh cao nhat khi t =14 (gio).
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Dang3: 7 XET TINH CHAN LE CUA HAM SO
I. MOT SO KET QUA
DE& xét tinh chdn 1é cia ham s& y = f(x), ta thyc hién theo cac budce sau:
Bwgc 1: Tim TXD D ctia ham s6 va chird: Vxe D= —xeD.
Bube 2: Vxe D f(—x) = f(x):> y= f(x) la ham chan trén D.
f(=x)==f(x)=y=f(x)1aham 1 tréen D.
Cdc két qua can luu yj:
1) D5 thi ham s8 chdn nhan truc Oy lam truc d6i xtng;
D6 thi ham s6 1é nhan gdc toa d6 O lam tam doéi xting.
2) Ham s0 y =sinx;y =tanx;y = cotx la ham lé trén tap xac dinh ctia no;
Ham s6 y = cosx 1a ham chan trén tap x4c dinh ctia né.
II. BAI TAP TU LUAN
Caul: Xét tinh chan - 1é cta cac ham s sau:
_2cos2x+5

a) y=2sinx+3tanx. b
)Y )Y 1+x°

Qy= sin(?)?ﬁ - 2x] tan x.
Loi giai:
a) TXD: D=R\{§+kn,keZ}.

+) Tacd: Vxe D= -xeD.
+) Ta co: Vxe D:y(—x):25in(—x)+3tan(—x)=—2sinx—3tanx=—(25inx+3tanx)=—y(x).
Vay ham s¢ 1é trén D.
b) TXD: D=R.
+) Ta co: Vxe D= —xeD.
2cos(—2x)+5 2cos2x+5
(200:3_aemess

1+ (-x) 142

+) Ta c6: VxeD:y(-x)=

Vay ham s8 chan trén D.

¢) TXD: D=R\{§+kn,kez}.

Bién do6i: y = sin(%[ - Zthanx = sin(;r + % - Zx} tanx = —sin(% - 2x]tanx =—cos2xtanx.

+) Ta co: Vxe D= —xeD.
+) Ta co: Vxe D :y(—x) = —cos(—Zx)tan(—x) =cos2xtanx = —y(x).
Vay ham sd 1é trén D.

Cau2: Xét tinh chdn - 1é ctia cdc ham s& sau:

a) y = xsin®” x.cos4x. b) y=(|]x =1 —|x+1])sin4x.
X +sinx |x|+ tan* x
= d =
Y 4+ cos2x )Y xt a4l
Loi giai:
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a) TXD: D=R.

+) Tacd: Vxe D= -xeD.

+) Ta ¢6: Vx e D:y(—x)=(-x)sin®*' (—x).cos(—4x) = xsin®* x.cos4x = y(x).

Vay ham s8 chan trén D.

b) TXD: D=R.

+) Tacd: Vxe D= -xeD.

+) Tacéd: VxeD :y(—x) = (‘(—x) - 1‘ —‘(—x) + 1‘)sin(—4x) = —(|x + 1| - |x - 1|)sin4x = y(x).
Vay ham s8 chan trén D.

¢) TXD: D =R.

+) Ta co: Vxe D= —xeD.

, —x)+sin{—x +si
9 Tacd: e Diy( )= (4+)cos(—(2x)) “rcooz )

Vay ham sé 1é trén D.
d) TXD: D=R\{%+kﬂ,keZ}.
+) Ta co: Vxe D= —xeD.

_ 4(_ 4
+) Ta co: VxeD:y(—x): | x|+tar1 ( x) =|x|+tan X

=y(x).
Vay ham s8 chan trén D.

III. BAI TAP TU LUYEN

Cau 3: Xac dinh tinh chan, 1é ctia cac ham sd:

3
1) y = xcos3x 3) y = x°sin3x 4= x° —sinx S)y= cos2x
cos2x
6)y=x-sin2x  T)y= J1—=cosx 8)y = 1+ cosx 9) y = in™ x + cos2x
—COosX
2 . 2010
10)y=—o" 11y y =S x+2010 12) y =|x|sin2x

sinx + tanx cosx

IV. TRAC NGHIEM: TINH CHAN LE CUA HAM SO
Caul. Khéng dinh nao duéi day dung?

A.Ham s8 y =tanx 1a ham s& chén. B. Ham s8 y =sinx 1am ham s& chan.

C. Ham s8 y =cosx la ham s& chan. D. Ham s y = cotx 12 ham s6 chan.
Cau2. Ham s6 nao sau day 1a ham s8 chan?

A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=tanux. D. y=cotx.
Cau 3. Ham s6nao sau day la ham s6 1é?

A. y=sinx. B. y=cosx. C.y=1. D. y=x"+x.
Cau4. Ham s6 nao sau day la ham s chan?

A. y=xsinx. B. y=xcosx. C. y=tanx. D. y=cotx.
Cau5. Ham s6 nao sau day la ham s6 16?

A. y=xsinx. B. y=xcosx. C. y=xtanx. D. y=xcotx.

Cau 6. Ham s6 nao sau day 1a ham s6 chdn trén R?
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A y=2x"+x. B. yzsmx C. y=sin’x. D. y=xtan2x.
x
Cau7. Ham s6nao sau day la ham s6 chan trén R?
-3
A. y=+cosx-2. B. y=201 il C. y=sin2x. D. y=|x|-x*+2017.
x
Cau 8. Ham s6 nao sau day la ham sg 1é trén R?
A. y=xsin4x. B. y= cost, C. y=tan’x. D.y= |x|sinx.
x
Cau9. Ham s6 nao sau day la ham s 1é trén R?
A. y=tan’ xsinx. B. y=xcosx. C. y=tan’x. D. y=2xsin4x.
Cau 10. Ham s6 nao sau day la ham s chdn trén tap xéac dinh ctia n6?
. 5
A. y=+cosx—2. B. y:sm al C. y=sin2x. D. y:|x|—x3+2017.
x
Cau 11. Ham s6 nao sau day la ham s6 chdn trén tap xéac dinh ctia n6?
.5
A. y=+cosx—-2. B. y:smzx‘ C. y=tan4xsin2x. D.y=x-1.
x
Cau 12. Ham s6 nao sau day la ham s6 1é trén tap xac dinh ctia n6?
A. y=xtanx. B. y=x°cot’ x. C. y=sin®3x. D. y=2017.
Cau13. Ham s0 nao sau day la ham sG 1é trén tap xac dinh cta né?
A. yz‘sii. B. y:tar;x. C. y=tan4xsin2x. D. y:|x|.
sin“x+1 x

Cau 14. Ham s& nao sau day 1a ham s& chan trén tap xac dinh ctia n6?

sin* x sin’® x

A y= . B. y= . C. y=|x|sin2x. D. y=|x|—x3+2017.
x X
Cau15. Co6 bao nhiéu ham sd trong cac ham s6 y=sin2x; y =xcosx; y=|x|tan2 x; y=1 1a ham chan
trén R?
Al 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Ciau 16. Co6 bao nhiéu ham sd trong cdc ham s6 y=sin2x; y =xcosx; y=|x|tan2 x; y=1 1a ham chan

trén tap xac dinh ctia n6?

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 17. Co6 bao nhiéu ham s trong cac ham s6 y =sin2x; y =xcosx; y =|x|tan3 x; y=1 la ham lé trén
R?
Al B. 2. C. 3. D. 4.

Ciu 18. Xét bon ménh dé sau:
(1): Trén R, y=sin2x co tap gia trila [—1;1].

(2): Trén {0;%}, y=sinx co tap gia tri la [—1;1].

(3): Trén R, y=xsinx la ham chén.

(4): Trén R, y=xsin’x la ham lé.

Tim s6 phat biéu dung.

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau19. Trong cic ham s& sau day, ham s6 nao 1a ham s6 chan?
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A.y=2x+3cosx’. B. y:5sin[x+57ﬂj.
C. y=cot’(x+1)+tan(x+2). D. y=2-tan2x.
IV. LOI GIAI CHI TIET TRAC NGHIEM: TINH CHAN LE CUA HAM SO
Caul. Khéng dinh nao duéi day dung?
A.Ham s8 y =tanx 1a ham s& chén. B. Ham s8 y =sinx 1am ham s6 chan.
C. Ham s8 y =cosx la ham s& chan. D. Ham s8 y = cotx 1a ham s8 chan.
Cau2. Ham s6 nao sau day la ham s chan?
A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=tanx. D. y=cotx.
Cau3. Ham sd nao sau day la ham sg 1é?
A. y=sinx. B. y=cosx. C.y=1 D. y=x"+x°.
Caud. Ham s6 nao sau day 1a ham s8 chan?
A. y=xsinx. B. y=xcosx. C. y=tanx. D. y=cotx.
Loi giai:
Xét ham s6 y = xsinx.
Téap xac dinh: D=R.
+) Vxe D= -xeD.
+) VxeD: y(—x) = (—x)sin(—x) =xsinx = y(x).
Vay ham s8 y=xsinx 1a ham s& chén trén R.
= Chon dap an A.
Cau5. Ham sd nao sau day 1a ham s6 1é?
A. y=xsinx. B. y=xcosx. C. y=xtanx. D. y=xcotx.
Loi giai:
Xét ham s8 y =xcosx.
Tap xac dinh: D=R.
+) Vxe D= -xeD.
+) Vxe D: y(-x)=(-x)cos(—x)=—xcosx =—y(x).
Vay ham s6 y=xcosx la ham s6 1é trén R.
= Chon dadp dn B.
Cau 6. Ham s6 nao sau day la ham s6 chan trén R?
A y=2x"+x. B. y=812x C. y=sin’x. D. y =xtan2x.

Loi gidi:

Xét ham s y =sin’ x.

Tap xac dinh: D=R.

+) Vxe D= -xeD.

+) Vxe D: y(—x)=sin’(-x)=sin’ x = y(x).

Vay ham s0 y =sin’ x la ham s6 chan trén R.

1. o SINX N S IP WP SNy
Lwu y: Ham s0" y=—— ; y =xtan2x la ham so chan trén tdp xdc dinh D cua né vdi D # R.
x

= Chon ddp dn C.
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Cau7. Ham s6nao sau ddy la ham sg chan trén R?

A. y=+cosx—2. B. y:sir;:x C. y=sin2x. D. y=|x|-x*+2017.
Loi giai:

Xét ham s8 y =|x|-x* +2017.

Tap xac dinh: D =R.

+) Vxe D= -xeD.

+) Vae D:y(—x) =|(—x)| - (-x)" +2017 =[x| - x* +2017 = y ().

Vay ham s6 y = |x| —x*+2017 1a ham s8 chdn trén R.

Luuy:

Him s6'y =~lcosx—2 c6 tip xdc dinh @.

n’x

Ham 58"y =222 1a ham s6 chén trén tdp xic dinh R\ {0}.

X
= Chon dap an D.
Cau8. Ham s6nao sau day la ham sg 1é trén R?
cosx

A. y=xsin4x. B. y= . C. y=tan’x. D. y=|x|sinx.
x

Loi giai:

Xét ham s6 y =|x|sinx.

Tap xac dinh: D =R.

+) Vxe D= -xeD.

+) VxeD:y(—x)= ‘(—x)‘sin(—x) = —|x| sinx =—y/(x).
Vay ham s6 y =|x|sinx 1a ham s§1¢é trén R.

Luu y:

. . COSX s 1i A A s
Ham s6'y =——;y =tan’ x la ham s6'1é trén tdp xic dinh D ciia né v6iD # R.
x

= Chon dap an D.

Cau9. Ham s nao sau day la ham sG1é trén R?
A. y=tan’ xsinx. B. y=xcosx. C. y=tan’x. D. y=2xsin4x.
Loi gidi:

Xét ham sO y =xcosx.

Tap xac dinh: D=R.

+) Vxe D= -xeD.

+) VxeD: y(—x) = (—x)cos(—x) =—XxCOSXx = —y(x).

Vay ham s6 y =xcosx la ham s6 1é trén R.

Luu y:
Ham s6" y = tan® xsinx;y = tan’ x la ham s6'lé trén tdp xdc dinh D ciia nd v6i D # R.
= Chon ddp dn B.
Cau 10. Ham s6 nao sau day 1a ham s6 chdn trén tap xac dinh ctia n6?
.5
A. y=+cosx-2. B. y=sm al C. y=sin2x. D. y=|x|-x+2017.
X
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Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Loi giai:
CRC)
s o~ sin’x
Xét ham s0 y = .
x

Tap xac dinh: D=R\ {0}
+) Vxe D= -xeD.
sin’ (—X) _ Sin5 X

e

sin’ x

+) VxeD: y(—x):

12 ham s& chan trén D.

Vay ham s0 y =

= Chon dap an B.
Ham s0 nao sau day 1a ham s6 chan trén tap xac dinh ctia n6?

.5
A. y=+cosx-2. B. y:sm )

x2

Loi giai:

Xét ham s6 y = tan4xsin2x.
Tép xéc dinh: D:R\{%’% keZ}.
+) Vxe D= -xeD.

+) VxeD: y(—x) = tan(—4x)sin(—2x) =tan4xsin2x = y(x).

Vay ham s8 y=tan4xsin2x 1a ham s& chan trén D.

= Chon dap dn C.

Ham s6 nao sau day la ham sg 1é trén tap xac dinh ctia n6?

A. y=xtanx. B. y=x°cot’ x. C. y=sin®3x.

Loi giai:

Xét ham sd y =x° cot’ x.

Tap xac dinh: D=R\ {kﬂ|k € Z}.

+) Vxe D= -xeD.

+) VxeD:y(-x)= (—x)6 cot’ (—x) =—x° cot’ x =y (x).

Vay ham s6 y=x°cot’ x la ham sd 1é trén D.

= Chon dadp dn B.

Ham s0 nao sau day 1a ham s6 1é trén tap xac dinh cua né?
sinx tanx

A'yzsir12x+1' B.y= b

Loi giai:

Xétham s§ y=—2—.
sin“x+1
Tap xac dinh: D=R.
+) Vxe D= -xeD.

sin(—x) sinx
+) VxeD:y(—x)= =— =—y(x).
) y( ) sinz(—x)+1 sin®x+1 y( )

C. y=tan4xsin2x.

C. y=tan4xsin2x.

D.y=x-1.

D. y=2017.

D. y:|x|.
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Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Vay ham s8 y=—2"~— 1a ham s&1é trén D.
sin” x+1
= Chon dap an A.
Ham s8 nao sau day 1a ham s6 chén trén tap xéac dinh ctia n6?
s 4 o5
A y=222 B.y="1 2 C. y=|x|sin2x. D. y=|x|-x*+2017.
x x
Loi giai:
.5
Xét ham s y =202
x

Tap xac dinh: D= R\{O}.
+) Vxe D= -xeD.

sin’ (—x) _ sin’ x _ (x)

(=) o«

5

+) VxeD: y(—x):

Vay ham s y = SH; % 1a ham s8 chin trén D.

= Chon dap an B.

C6 bao nhiéu ham sd trong cac ham sd y=sin2x; y =xcosx; y:|x|tan2 x; y=1 1a ham chén
trén R?

A. 1 B. 2. C. 3. D. 4.

Loi giai:

Ham s6 y =1 1a ham chan trén R.

Lwu y: Ham s6"y = |x|tem2 x 1a ham chin trén D=R\ {% +krx

keZ};ﬁR.

= Chon dap an A.
C6 bao nhiéu ham sd trong cac ham s6 y=sin2x; y =xcosx; y =|x|tar12 x; y=1 1a ham chan

trén tap xac dinh cta n6?

Al 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Loi giai:

Hams6 y=1,y= |x|tar12 x 1a ham chan trén tap x4c dinh ctia né

= Chon dap an B.

C6 bao nhiéu ham s trong cac ham s6 y =sin2x; y =xcosx; y =|x|tan3 x; y=1 la ham lé trén
R?

Al B. 2. C. 3. D. 4.

Loi giai:

Ham s6 y=sin2x; y =xcosx la ham lé trén R.

Lwu y: Ham 50"y =|x|tan’ x 1d ham 1é trén D=R\ {g + k7

keZ}?&R.

= Chon ddp dn B.
Xét bon ménh dé sau:

(1): Trén R, y=sin2x co tap gia trila [—1;1].
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(2): Trén {0;%}, y=sinx co tap gia trila [-1;1].

(3): Trén R, y=xsinx la ham chan.

(4): Trén R, y=xsin’x la ham lé.

Tim sO phét biéu dung.

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Loi giai:

Cac ménh dé (1), (3) va (4) la cic ménh dé dung.

Trén {0;%}, y=sinx co tap gia tri la [0;1]. Vay (2) sai.

= Chon dap dn C.
Cau19. Trong cac ham s6 sau day, ham s6 nao la ham s chan?

A.y=2x+3cosx’. B. y=551n[x+57”}
C. y=cot’(x+1)+tan(x+2). D. y=2-tan2x.
Loi giai:

Xét ham s6 y:5sin[x+57ﬂ):5sin£x+§+2ﬂj:5cosx 12 ham s8 chan trén R.

= Chon dap an B. . )
Dang4:  XACDINH TINH TUAN HOAN CUA CAC HAM SO LUONG GIAC
I. MOT SO KET QUA

1. Chting minh ham s8 y = f(x) tuan hoan

Xét ham s0 y = f(x), tap xac dinh D, ta dw dodn c6 s thwc dwong T, sao cho:
VxeD: x-TyeDva x+T,eD (1)
f(x+T,)=f(x) 2)

2. Chting minh T, la chu ky ctia ham s6 (nghia la T, duwong nho nhdt thoa man hé (1) va (2)). Thuc
hién bang phdn chitng.

Budc 1: Gid sit c6s6 T sao cho 0<T < T, thoa man cac tinh chat (1) va (2):
VxeD: f(x+T)=f(x)<..= Mau thun véi gia thit 0<T<T,.
Budc 2: Mau thuan nay chiing t6 T, 1a s§ dwong nhé nhat thoa man (2).

Két luan: Vay T, 1a chu ky cua ham s y = f(x).

3. Xét tinh tuan hoan cac cac ham s6 luong gidc, ta st dung mot sd két qua:

a) Ham s8 y =sinx, y = cosx tudn hoan véi chu ky 27 .
b) Ham s6 y =tanx, y = cotx tuan hoan véi chu ky 7.
Mo rong:

¢) Ham s6 y =sin(ax+b), y =cos(ax+b) (a#0) tudn hoan véi chu ky T—T .
a
T

d) Ham s6 y = tan(ax + b), y= Cot(ax + b) (a#0) tuan hoan véi chu ky H .
a
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DPinh 1y: Cho cdp ham s6 f(x), g(x) tudn hoan trén tap M c6 cac chu ky lan lwgt1a a vab véi %e Q. Khi

d6, cadc ham sd: F(x) = f(x) + g(x), G(x) = f(x)g(x) clng tuan hoan trén M.

H¢ qua:

Ham s6 F(x) = mf(x)+ng(x) tudn hoan v6i chu ky T la “bdi chung nhé nhit” cta a vab.

II. BAI TAP TU LUAN
Cau4: Tim chu ki ctia cac ham so sau:
a) y=sin2x+2. b) y =4tan6x + 3.

Loi giai:

a) Ham s y =sin2x+2 tuan hoan véi chu ki T = 27” =7

b) Ham s6 y =4tan6x + 3 tuan hoan vdi chu ki T = %

Cau5: Tim chu ki cua cdc ham sO sau:

a) y=25in(%—3x}. b) y =4sin®2x.
C) y =4sin3x.cos3x.
Loi giai:
s n (7 “ s ‘s . 2r
a) Ham s0 y=2sin is 3x | tuan hoan vdi chu ki T = 5
. . 1—cos4dx

b) Ta co: y =4sin”2x = 4.T =2-2cos4x.

A Tan ~ . 2 " ) . . 2r &«
Vay ham s6 y =4sin” 2x tuan hoan véi chu ki T = VIREE
c) Ta co: y =4sin3x.cos3x = 2sin6x.
Vay ham s6 y =4sin3x.cos3x tuan hoan véi chu ki T = 2?” = %

Cau 6: Tim chu ki cua cac ham s0 sau:

a) y=sin2x+ cos4x. b) y=sinx+tan§.

Loi gidi:
s ~ . " . ‘s \ 2
a) Ham s6 y =sin2x tuan hoan véichu ki T, = 77[ =T.

\ n~ A \ &) \ 2
Ham s6 y = cos4x tuan hoan véi chu ki T, = f =%

Vay ham s8 y =sin2x +cos4x tuan hoan véi chu ky 7.
b) Ham s8 y =sinx tuan hoan véi chu ki T, =27.
\ ~ x A \ s . N\
Ham s6 y = tang tuan hoan véi chu ki T, = 11 =3r.
%5
A \ ~ . x A \ &l \
Vay ham s6 y =sinx + tang tuan hoan véi chu ky 6.

III. BAI TAP TU LUYEN
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Cau7: Tim chu ky ctia cac ham sd sau:

1)y:231n(x+%j Z)y:—cos£x—%j+5 3)y:tan(x+%j 4) y = cos2x

Sy :cos£§+%J 6) y =sinx + cosx 7) y =sinxcosx 8) y =4sin’x

Ny=——.
sinx

IV. TRAC NGHIEM: TINH TUAN HOAN CUA HAM SO - SU BIEN THIEN VA PO THI CUA
HAM SO

Caul. Ham sd nao sau day la ham s6 tuan hoan?

Ay=x. B. y=sinux. C. y=sinx+x. D. y:\/;.
Cau2. Ham s6 nao sau day la ham s6 tuan hoan véi chu ki 27?

A.y=sin2x. B. y=cosx. C. y=tanx. D. y=cotux.
Cau 3. Ham s6nao sau day la ham s6 tuan hoan véi chu ki 7?

A.y=sinx. B. y=cosx. C. y=tan2x. D. y=cotx.
Cau4. Ham sd nao sau day la ham s6 tuan hoan véi chu ki #?

A.y=sin2x. B. y=cosx. C. y=tan2x. D. y=cot2x.
Cau5. Ham sd nao sau day khong tuan hoan véi chu ki z?

A. y=sin2x. B. y=sinx. C. y=tanux. D. y=cotx.
Cau 6. Ham sd y=2sin4x+3 tuan hoan vdi chu ki la

A.2r7. B. 7. C. 8. D. %
Cau7. Hams6 y=1-5cos2x tuan hoan véi chu ki la

A.27. B. 7. C. 8r. D. %
Cau8. Ham sd y=2sin’x+7 tuan hoan vdi chu ki la

A.2z. B. 7. C. 4x. D. g
Cau 9. Ham s y=4sinxcosx+5 tuan hoan véi chu ki la

A.27. B. 7. C. 4r. D. %
Cau 10. Ham s6 y =sinx+sin2x tuan hoan véi chu ki la

A.27. B. 7. C. 8. D. %

A o on . X, g L1
Caull. Ham sO y=sinx+ tang tuan hoan véi chu ki la

A.2r. B. x. C. 8r. D. 6.
Cau12. Chohamsd y= f(x) = asin(bx + c),(a;b;c € R) c6 d6 thi nhw hinh vé. Chu ky T cta ham s6 la
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Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

C. T=2nr. D. T=4r.

37

A . T=—"—. B. T=2x.
2

C. T=3x.

D. T=6x.

Ham s6 y =sinx dong bién trén khoang nao trong cac khoang dudi day?

A (o;gj. B. [g;ﬁ].

Ham s6 y =sinx dong bién trén khoang nao trong cac khoang dudi day?

A. (7[;3—”J. B. (—ﬂ;zj. C. [3—ﬁ,5—ﬂj
2 2 22

Ham s6 y = cosx dong bién trén khoang nao trong cac khoang dwéi day?

B. [g;ﬁj.

Ham s6 y = cosx dong bién trén khoang nao trong cac khoang dwéi day?

C. (0;7[).

C. (0;71').

A. —7r;—z . B. —7z;Z . C. 3—”,5—7[ . D. 2;3—”
2 2 22 2 2
Ham s6 y =sinx dong bién trén khoang nao dudi day?
A. Z;7[ . B. 5—”;37[ . C. —3—ﬂ;—7r . D. —5—77,'—277 .
2 2 2 2
Ham s6 y = cosx nghich bién trén khoang nao sau day?
A. —3—7[;Z . B. —11—”;—57r . C. 11—7T;77r . D. 19—”;107[ .
2 2 2 2 2

Puong cong trong hinh 1a d6 thi cua mot trong bon ham s6 dudi day. Ham sd d6 la ham s6
nao?
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A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=tanx. D. y=cotx.
Cau 21. Duong cong trong hinh la d6 thi ctia mot trong bon ham sd dudi day. Ham sd d6 la ham s6
nao?
YA
1
T T
i 2 2 m
_________________ :i_____________
A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=tanx. D. y=cotx.
Cau 22. DPuong cong trong hinh la d6 thi cia mot trong bon ham sd dwéi day. Ham s6 d6 la ham s6
nao?
s TS s
| .0/ | | X
w S E T S m >
T2 21 2| 2|
A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=tanx. D. y=cotx.
Cau 23. Duong cong trong hinh la d6 thi ctia mot trong bon ham sd dudi day. Ham s6 d6 la ham s6
nao?
! yA !
! (@) ! X
NN
| 2\ |
A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=tanx. D. y=cotx.

Ciu 24. Duong cong trong hinh la d6 thi cia mot trong bon ham sd dwdi day. Ham s6 d6 la ham s6
nao?
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A. y=cosx. B. y=cos2x. C. y=sinx. D. y=sin2x.
Cau 25. Duong cong trong hinh la d6 thi ctia mot trong bon ham sd dudi day. Ham sd d6 la ham so
nao?
YA
1
n l
g 4 I X
1 : >
k3 ! @) T m L
2 | 4 2
————— -1
A. y=cosx. B. y=cos2x. C. y=sinux. D. y=sin2x.
Cau 26. Duong cong trong hinh la d6 thi ciia mot trong bon ham sd dwdi day. Ham s6 d6 la ham s6
nao?
Ay
1
1 >
O \: X
___________________________ l
-1
A. y=cosx. B.yzamg. C. y=sinx. D.yzﬁng.

Cau 27. Duong cong trong hinh la d6 thi cia mét trong bon ham s6 dudi day. Ham s6 d6 la ham s6
nao?
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Ay
1
____________ :
O : 21 3 X
71 i
al
x : X
A. y=cosx. B. y:cosz. C. y=sinx. D. y:smz.
Cau 28. Duong cong trong hinh la d6 thi ctia mot trong bon ham sd dudi day. Ham sd d6 la ham so
nao?
YA
_________ L
. l
| |
| |
l ! X
; ‘ >
™ =z 0 n ™
2 2
A. y=sinx. B. y=cosx. C. y:|sinx|. D. y:|cosx|.
Cau 29. Duong cong trong hinh la d6 thi cia mot trong bon ham sd dwdi day. Ham s d6 la ham s6
nao?
YA
1
T
2
A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=|sinx|. D. y=|cosx|.

Cau 30. DPuong cong trong hinh la d6 thi cia mét trong bon ham s6 dudi day. Ham s6 d6 la ham s6
nao?
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YA
11
i T
. . 2 /
0 | nx
/ 2 |
1fF------T !
A. y=sinx. B. y=-sinx. C. y=|sinx|. D. y=-sin2x.
Cau 31. DPuong cong trong hinh la d6 thi ciia mot trong bon ham sd dudi day. Ham sd d6 la ham s6
nao?
YA
1

SN I
L TN

A. y=cosx. B. y=—cosx. C. y=|cosx|. D. y=-cos2x.
Ciau 32. Chohamso y= f(x) c6 d0 thi 1a hinh vé dudi day:

T
_; x
= ; >
o 1
Khang dinh nao sau day ding?
A. Ham s6 dong bién trén (-7;0). B. Ham s6 nghich bién trén [—% ’%j
C. Ham s8 dong bién trén (0; ). D. Ham s6 dong bién trén (—%,%j

Cau 33. Chohamsd y = f(x) c6 do thi 1a hinh vé dudi day:

A\ A

Khang dinh nao sau day sai?
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A. xil[lg?f[]y:l. B. x:{r}g}r]yz—l.
C. Ham s8 dong bién trén (0; ). D. Ham s6 dong bién trén (—%,%j
Cau 34. Chohamsd y=f(x) c6 do thi 1a hinh vé dudi day:
YA
1

-1
Khang dinh nao sau day ding?
A. Ham sd dong bién trén (—7[;7[). B. Ham s6 nghich bién trén (—g ,%j
C. Ham s0 dong bién trén (0,'71'). D. Ham s6 dong bién trén (—72','0).

Cau 35. Chohamsd y= f(x) c6 do thila hinh vé dudi day:
YA
1
T T
. 7 n
_________________ S

Khang dinh nao sau day sai?
A. n[lax]yzl. B. n(nir_l)yz—l.
C. Ham sd nghich bién trén (O;;r). D. Ham s& dong bién trén (—7r;0).

V. LOI GIAI CHI TIET TRAC NGHIEM: TINH TUAN HOAN CUA HAM SO - SU BIEN THIEN
VA PO THI CUA HAM SO
Caul. Ham s6nao sau day la ham s tuan hoan?

Ay=x. B. y=sinx. C. y=sinx+x. D. y=+/x.
Cau2. Ham s6 nao sau day la ham s6 tuan hoan véi chu ki 27?

A.y=sin2x. B. y=cosx. C. y=tanx. D. y=cotx.
Cau3. Ham s6 nao sau day la ham sd tuan hoan véi chu ki 7?

A.y=sinx. B. y=cosx. C. y=tan2x. D. y=cotx.
Cau4. Ham s6nao sau day la ham sd tuan hoan véi chu ki 7?

A.y=sin2x. B. y=cosx. C. y=tan2x. D. y=cot2x.
Cau5. Ham s6 nao sau day khong tuan hoan véi chu ki 7?

A. y=sin2x. B. y=sinux. C. y=tanx. D. y=cotx.
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Cau 6. Ham s6 y=2sin4x+3 tuan hoan véi chu ki la

A.27. B. 7. C. 8x.
Loi giai:
s ~ . " s 0 2 1
Ham sOy =2sin4x +3 tuan hoan vdi chu ki VIREE
= Chon dap an D.
Cau7. Ham s y=1-5cos2x tuan hoan véi chu ki la
A.27. B. 7. C. 8.

Loi giai:

\ ~ “ \ . .2
Ham s6 y =1-5cos2x tuan hoan véi chu ki 77[ =7.

= Chon dap an B.

Cdu8. Ham sd y=2sin’x+7 tuan hoan vdi chu ki la
A.2r7. B. 7. C. 4r.
Loi giai:

NN

i
>

Ham s0y=2sin*x+7 = (1—c032x)+7 =8-cos2x tuan hoan vdi chu ki 27” =7.

= Chon dap an B.

Cau 9. Ham sd y=4sinxcosx+5 tuan hoan véi chu ki la
A.27. B. 7. C. 4r.
Loi giai:

NN

Y . . “ s g . 27w
Ham sOy =4sinxcosx +5=2sin2x+5 tuan hoan véi chu ki - =

= Chon dadp dn B.

Cau 10. Ham s0 y =sinx +sin2x tuan hoan véi chu ki 1a
A.27. B. . C. 8x.
Loi giai:

Ham s0 y =sinx tuan hoan véi chu ki T, =27.
Ham s y =sin2x tuan hoan véi chu ki T, = 7.
Vay ham s0 y =sinx +sin2x tuan hoan v6i chu ki T =27.

= Chon dap an A.
Cau1l. Ham s6 y=sinx+ tang tuan hoan véi chu ki la

A.27. B. 7. C. 8z.
Loi giai:
Ham s6 y =sinx tuan hoan véi chu ki T, =27.

. X Ny \
Ham s y = tang tuan hoan véi chu ki T, =37.

D. 6x.
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A \ ~ . x A \ 7 . \
Vay ham s6 y =sinx+ tang tuan hoan vdi chu ki T =67.

= Chon dap an D.
Cau12. Chohamsd y= f(x) = asin(bx + c),(u;b;c € R) c6 d6 thi nhw hinh vé. Chu ky T cta ham s6 la
A T=2. B.T=x. C. T=2x. D. T =4x.
Cau13. Chohamsd y= f(x) = asin(bx + c),(a;b;c e R) c6 dd thi nhu hinh vé. Chu ky T ctia ham s6 1a
ry
A=, B. T=2r. C. T=3r. D. T=6x.
Cau14. Ham sd y=sinx dong bién trén khoang nao trong cac khoang dudi day?
A. 0;Z . B. Z;7r . C. (0,'71'). D. 7r;3—7[ .
2 2 2
Cau15. Ham sd y=sinx dong bién trén khoang nao trong cac khoang dudi day?
A. 77;3—” . B. —7r;z . C. 3—”,5—” . D. 1;3—” .
2 2 2 2 22
Cau 16. Ham s6 y =cosx dong bién trén khoang nao trong cac khoang dwéi day?
A. 0;Z . B. Z;7r . C. (0;7[). D. 7[;3—” .
2 2 2
Cau 17. Ham s6 y =cosx dong bién trén khoang nao trong cac khoang duéi day?
A. —7r;—Z . B. —7[;Z . C. 3—7[,5—72- . D. 2;3—” )
2 2 22 2 2
Cau 18. Ham s6 y =sinx dong bién trén khoang nao dudi day?
A. Z;7z . B. 5—”;37r . C. —3—7T;—7z . D. —5—77;—27r
2 2 2 2
Cau19. Ham s y = cosx nghich bién trén khoang nao sau day?
A. —3—7[;Z . B. —11—7[;—57r . C. 11—7T;77r . D. 19—”;107[ .
22 2 2 2
Ciu 20. DPuong cong trong hinh la d6 thi ciia mot trong bon ham sd dwdi day. Ham s6 d6 la ham s6

nao?
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_; X
e ! >
o 1
A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=tanx. D. y=cotx.
Loi giai:
Ham s6 qua cdc diém (0;0);[%;1}.
= Chon dap an A.
Cau 21. Duong cong trong hinh la d6 thi ctia mot trong bon ham sd dudi day. Ham sd d6 la ham so
nao?
YA
1

A. y=sinx. B. y =cosx. C. y=tanx. D. y=cotux.
Loi giai:

Ham s8 qua cac diém (0;1) ,(% ;OJ. Hodc quan sat nhanh d6 thi da cho 1a d6 thi cua ham

chan.
= Chon dadp dn B.
Cau 22. Duong cong trong hinh la d6 thi cia mot trong bon ham sd dwdi day. Ham s6 d6 la ham s6
nao?
| 7S |
| .o/ | X
3n i Ei Ei 3115 -
T2 "2 2! 2!
A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=tanx. D. y=cotx.
Loi giai:

Ham s8 qua cac diém (0;0)va dong bién trén [—%,%j
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Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

Hodc danh gia ham s6 khong xac dinh tai cac diém x = % +kr,keZ.

= Chon dap dn C.
Puong cong trong hinh 1a d6 thi cua mot trong bon ham s6 dudi day. Ham s& d6 la ham s6
nao?

YA

Y=

N A

A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=tanux. D. y=cotux.
Loi giai:
Ham s6 qua cac diém (% ;OJ va nghich bién trén (0;7).

Hodc danh gia ham s6 khong xac dinh tai cac diém x =kz,k e Z.

= Chon dap an D.

Puong cong trong hinh 1a d6 thi ctia mot trong bon ham sd dudi day. Ham s6 d6 la ham s6
nao?

Pl

A. y=cosx. B. y =cos2x. C. y=sinx. D. y=sin2x.
Loi gidi:

Ham s6 qua cac diém (0;1);(%;—1}.

= Chon ddp dn B.

Puong cong trong hinh la d6 thi cua mot trong bon ham s6 dudi day. Ham s6 d6 la ham so
nao?
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Cau 26.

Cau 27.

YA
1

n l
=Tt ) 4 : X

1 : >

k3 ! @) T n I
2 | 4 2
----- -1
A. y=cosx. B. y=cos2x. C. y=sinx. D. y=sin2x.

Loi giai:
Ham s6 qua cac diém (0;0);[%;1).
= Chon dap an D.

Puong cong trong hinh la d6 thi ctia mot trong bon ham sd dudi day. Ham s6 d6 la ham s6
nao?

/—\n 2n 3n

A. y=cosx. B. yzcos%. C. y=sinux. D. y:sing.

Loi gidi:

Ham s6 qua cac diém (0;1);(7:;0).

= Chon dap dn B.

Puong cong trong hinh 1a d6 thi cia mot trong bon ham s6 dudi day. Ham sd d6 la ham s6
nao?

Ay

I
I
O i 2n 3

Y =

ST
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Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

A. y=cosx. B. yzcosg. C. y=sinx. D. yzsing.

Loi giai:

Ham s6 qua cac diém (0;0);(7[;1).

= Chon dap an D.

Puong cong trong hinh 1a d6 thi ctia mot trong bon ham sd dudi day. Ham sd d6 la ham s6
nao?

YA
_________ L

! :

! I

! I

l ! X

= 7 7; >
— O — T

2 2

A. y=sinux. B. y=cosx. C. y=|sinx|. D. y=|cosx|.

Loi giai:
Ham s6 qua cac diém (0;0);[—%;1}
= Chon dap dn C.

Puong cong trong hinh 1a d6 thi ctia mot trong bon ham sd dudi day. Ham s6 d6 la ham s6
nao?

YA

e
2

A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=|sinx|. D. y=|cosx|.

Loi giai:

Ham s8 qua cac diém (0;1);(-;1).

= Chon dap an D.

Puong cong trong hinh la d6 thi cua mot trong bon ham s6 dudi day. Ham s6 d6 la ham so
nao?
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YA
1
i s
. . 2 _
m O | mox
i S !
A. y=sinx. B. y=—sinx. C. y=|sinx|. D. y=-sin2x.

Loi giai:
Ham s6 qua cac diém (0;0);[%;—1].

= Chon dadp dn B.
Cau 31. Duong cong trong hinh la d6 thi ctia mot trong bon ham sd dudi day. Ham sd d6 la ham s6

nao?
YA
1
/T\ /_\ x
. 4 >
ZEERE N P2
- ;

-1
A. y=cosx. B. y=—cosx. C. y=|cosx|. D. y=-cos2x.
Loi giai:

Ham s6 qua cac diém (0;—1);(%;0];(7[;1).

= Chon dap an B.
Cau32. Chohamsd y=f(x) c6 do thila hinh vé dudi day:

T
-; X
e ; >
o 1
Khéng dinh nao sau day ding?
A. Ham s6 dong bién trén (—7[;0). B. Ham sd nghich bién trén [—g ,gj
C. Ham s8 dong bién trén (0; ). D. Ham s6 dong bién trén (—%,g]
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Loi giai:

7

[53)

= Chon dap an D.
Cau 33. Chohamsd y = f(x) c6 do thi 1a hinh vé dudi day:

Trén [‘%%) d6 thi ham s6 1a duong di 1én (tir trai sang phai) nén ham s8 déng bién trén

T
_; x
- ! >
s 1
Khéng dinh nao sau day sai?
A. rFax]yzl. B. min y=-1
C. Ham s0 dong bién trén (0;71'). D. Ham s6 dong bién trén [—%,%j

Loi giai:

Trén 0;%}, d6 thi ham s6 la duong di 1én (t&r trai sang phai) nén ham sd dong bién trén

(0;Z .
2

Trén % ;ﬂ'j, d6 thi ham sd la duong di xudng (ttr trdi sang phai) nén ham s6 nghich bién

trén [%;ﬂ'j. Vay C sai.

= Chon dap dn C.
Cau34. Chohamsd y=f(x) c6 do thila hinh vé dudi day:

-1
Khang dinh nao sau day dung?
A. Ham s6 dong bién trén (—7[;7[). B. Ham sd nghich bién trén [—% ,%j
C. Ham s0 dong bién trén (0;7[). D. Ham s6 dong bién trén (—72’;0).
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Loi giai:

Trén (-7;0), d6 thi ham s& 1a duong di 1én (tir trdi sang phai) nén ham s6 dong bién trén
(—7[;0).
= Chon dap an D.

Cau 35. Chohamsg y= f(x) c6 do thila hinh vé dudi day:

-1
Khang dinh nao sau day sai?
A. rFax]yzl. B. r(nir_1)y=—1.

C. Ham sd nghich bién trén (O;;r). D. Ham s& dong bién trén (—7[,'0).
Loi giai:
Trén (-7;7), ham s8 khong ton tai gi4 tri nho nhat. Vay B sai.
= Chon dap an B.
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Page: CLB GIAO VIEN TRE TP HUE

TRAC NGHIEM CHUYEN BE
Mén: Toian 11 - KNTT

HAM S LUONG GIAC
Dinh hwdéng cdu tric 2025

DE ON TAP SO 01_TrNg 2025
Lép Toan thay LE BA BAO
Trueong THPT Pang Huy Tra SDT: 0935.785.115 Facebook: Lé B4 Bao

116/04 Nguyén L6 Trach, TP Hué& Truni tam Km10- Huong Tra — Hué

Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai lidu c6 sai sot gi thi rat mong nhdn dwoc sy g6p y cia
quy thidy cd cung cic em hoc sinh! Xin chin thanh cam on!
PHAN I. Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12. Mbi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.
Ciu 1: Tap xac dinh ctia ham s6 y =tanx la

A. D=R\{k27|,keZ}. B. D=R\{%+k2z,keZ}.
C. DzR\{ngkﬁ,keZ}. D. D=R\{kz| keZ}.
Cau 2: Tap gia tri cila ham s8 y =sin2x la
A. T=[-22]. B.T=R. C. T=[-11]. D. T=[0;2].

Cau 3: Dothihamso y= sin(x + %j di qua diém nao sau day?

A. N(f;—l) B. P(27z';lj. C. M(ﬂ;—ﬁ) D. Q(f;lj.
27 2 2 2 3°2

Cau 4: Khang dinh nao sau day sai?
A.Ham sd y =cotx cétap gia trila R.
B. Ham sd y = cotx la ham sG lé.

C.Ham s0 y =cot x ¢d tap xac dinh la R\{%+k7f|k€Z}.

D. Ham s§ y = cotx tuan hoan véi chu ky 7.
Cau 5: Meénh dé nao dudi day dung?
A.Ham s6 y = cot x 1a ham sd chan. B. Ham s6 y =sinx la ham sd chan.
C. Ham s6 y = tanx 13 ham s6 chan. D. Ham s y =cosx 1a ham sd chan.
Cau 6: Goi M,m Ian luot 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét ctia ham s6 y =6cos2x—7 trén doan
T

{——,—} .Tinh M +m.
3°6

A. -14. B. 3. C. —11. D. -10.
Ciu 7: DPuong cong tron hinh dwdi day la d6 thi cia mdt ham s6 trong bon ham s6 duoc liét ké &
bén phuong an 4, B,C,D?



Hoéi ham s6 d6 1a ham s6 nao?

A. y=cosx. B. y=—cosx. C. y=cos|x|. D. y=|cosx|.
Cau 8 Trong cac ham s@ sau day, ham nao c6 d6 thi nhan truc tung lam truc d6i xing?

A. y=cosx—sin°x. B.y=tanx. C. y=sin’ xcosx. D. y=sinx.
Cau 9: Chu ki tuan hoan cia ham s6 y =sin2x1la

A 27, B. % C.3z. D. r.
Cau 10: Tap xac dinh cia ham s6 y =tanx+cotx la
A. D:R\{%+k;zkez}. B. D:R\{k%kez}.

C. D=R\{kr|keZ}. D. D=R.

Cau 11: Ham s8 y =sin x dong bién trén khoang nao dudi day?

A. (E;ﬁ]. B. (7;27). C. (3—”;27zj. D. (1;3—”)
2 2 272

Cau 12: Mot vat dao dong diéu hoa va chuyén dong theo phuwong trinh 1li  dd
x=2cos (%—%t}(cm) (trong d6 tla thoi gian tinh theo don vi giay, xgoi la li do tai thoi

diém t(S) ). Tim li d6 ctia vat tai thoi diém ¢ =3s.

A. x:—x/z(cm). B. x:x/E(cm). C. le(cm). D. x=—1(cm).
PHAN II. CAu tric nghiém dting sai. Thi sinh trd Ii tie cdu 1 dén cdu 4. Trong mbi y a), b), ¢), d) & mbi cdu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién dau X vao 6n chon)
Caul: Cac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Puing | Sai

a) . N L _|cosx#0
Ham s6 y =tanx+cot2x xac dinh khi

sin2x =0

b) | Ham s8 y =/z—cosx c6tap xéc dinhla D =R
) | Ham s6 y =4 —sin’ x c6 tap xdc dinh 1a D=R
d) | Ham s6y=x/sinx—l+x/cosx—l cétap xacdinhla D=R

Cau2: Cac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Pung | Sai
a) | Ham s6 y =3sinx co tap gia trila 7 =[-3;3].

b) | Ham sd y =2cosx—1co tap giad trila 7 =[-3;1].
c) | Ham s6 y =2030—4cosx cé tap gia trila 7 =[2026;2034].
d) | Ham s8 y =sin’ x+4sinx—1c6 tap gid tri 1a T =[-3;3].




Cau 3:

Cau 4:

Cac ménh dé dudi day dung hay sai?

Khang dinh Dang | Sai
a) Ham s6 y =sinx la ham 1é trén tap xac dinh cta no.
b) Ham s8 y =sin’ x 1a ham 1é trén tdp xéc dinh cta no.
C) Ham s y=xsinx la ham chan trén tap xac dinh cta no.
d) Ham s6 y= xsin|x| la ham 1é trén tap x4c dinh cta no.

Chiéu cao so v6i muc nuwdc bién trung binh tai thoi diém ¢ (gidy) ctia mdi con séng duwge cho
2. \ A . ﬂ-t 7 , M . 7 A4 2 \ \
bdi ham s6 A(t) =75sin (Ej’ trong d6 A(f) dugc tinh bang centimét. (Két qua dwoc lam tron

dén hang phian muwoi)

Céc ménh dé sau dl'm hay sai?

Ménh dé Pung | Sai

a) | Chiéu cao ctia séng tai cac thoi diém 5 gidy bang 69,3(cm) .

b) | Chiéu cao ctia séng tai cac thoi diém 20 gidy bang 75(cm).

c) | Trong 30 gidy dau tién (ké tit mdc ¢ =0 gidy), thoi diém dé song dat
chiéu cao 16n nhat 6 gidy.

d) | Trong 30 giay dau tién (ké tir mdc =0 gidy), thoi diém d€ song dat

chiéu cao 16n nhat 18 gidy.

PHAN III. CAu tric nghiém tra 16i ngan. Thi sinh trd o tir cdu 1 dén ciu 6.

Caul:

Cau 2:

Biét tong gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6: y=+/l+sinx—-3 c6 dang
Ja-b,(a;beN). Tinh a+b.

Két qua: ]

Trinh bay:

., N \ , \ ~ . . mr m .. A N oA e
Biét chu ky tuan hoan ctia ham s6 y =2025-sinxcosx la —,m;n € N;— la phan so toi gian.
n n

Tinh m+n.

Kt quis E—
Trinh bay:



Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

. A s A N ANl m—1 s A
C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham s6 y = \/— —2cos4x xac dinh trén R?
m

Két qui —
Trinh bay:

Cho cic ham s8 y =sinx;y =xsinx;y =xsin’ x;y = |x|sin x. Trong cac ham s& da cho, c6 bao
nhiéu ham s6 1a ham sg 1é?

Ké quis —

Trinh bay:

Huyét 4p 1a 4p luc mau can thiét tic dong Ién thanh dong mach nham dwa mau di nuoi
dudng cac mo trong co thé. Nho luc co bdp ctia tim va stic can cua dong mach ma huyét ap
duoc tao ra. Gia st huyét ap ctia mot nguoi thay doi theo thoi gian dwoc cho boi cong
thirc: p(t) =120+15c0s1507¢, trong d6 p(¢) la huyét 4p tinh theo don vi mmHg (milimét
thuy ngan) va thoi gian ¢ tinh theo don vi phat. Huyét 4p cao nhat va huyét ap thap nhat lan
luot duoc goi la huyét ap tam thu va huyét ap tam truwong. Tinh gan dang chi sd huyét ap cta
nguoi d6 (Quy tron dén hang phiin tram), biét rang chi s& huyét ap duoc viét 1a huyét &p tam
thu/huyét ap tam treong.

Két qui: —

Trinh bay:

Nhiét do ngoai troi & thanh phd A vao cac thoi diém khac nhau trong ngay cao nhat dat
ngudng 37°C va thap nhat dat nguong 21°C . D0 thi (hinh bén dwdi) mo ta su thay do6i nhiét
dd ngoai troi ¢ thanh phd A trong 24 gio, tinh ti Itic nita dém. Biét nhiét 46 /(°C) thay doi

theo thoi gian 7(h) (0<¢<24) dwoc md ta boi ham s& f(¢)=b+acos {%[4 —%ﬂ voi a, b

la cac s6 thue duwong cho trudce.



37 .
e R
0 12 24 i(h)

Biét vao thoi diém 4 gio thi nhiét d¢ ¢ thanh phd A dat ngudng m°C. Tim m.
Két quis —
Trinh bay:
HET
Hué, 11h00” Ngay 21 thdng 6 nim 2024
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PHAN 1. Cau tric nghiém véi nhitu phuong an lwa chon. Thi sink trd 10i tir cau 1 dén cau 12. Méi ciu
hoi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.
Cau 1: Tap xac dinh cia ham s6 y =tanx la
Jk e Z}.
ke Z}.

A. D=R\{k27r

ke, B. D:R\{§+k27r

C. D=R\{§+k7r

,keZ}. D. D=R\{kz
Loi giai:

Ham s8 y =tanx x4c dinh khi va chi khi cosx =0 <:>x¢%+k7r,keZ.
Vay TXD la: D=R\{§+k7z,kez}.

Cau 2: Tap gia tri ciaham s6 y =sin2x la
A. T=[-22]. B.T=R. C. T=[-1L1]. D. T =[0;2].
Loi giai:
Tacod —1<sin2x<1,VxeR.

Vay tap gid tri cia ham s§ y =sin2x 1a T =[-11].

Cau 3: Dothihamss y= sin(x + %j di qua diém nao sau day?

A. N(f;—lj. B. P(27r;lj. C. M(ﬁ;—ﬁ) D. Q(f;l)
27 2 2 2 372

Loi giai:
Thay toa d¢ cac diém vao ham sg, ta duoc

Tht dap 4n A: y(xN):y(gj:%;tyN = Loai A
Thi dap an B: y(x,)=y(27)= ? # y, =>Loai B
Thu dap én C: y(xM):y(ﬁ):—gzyM —=Chon C.

Cau 4: Khang dinh nao sau day sai?
A.Ham s0 y =cotx co tap gia trila R.
B. Ham s& y = cotx la ham sd 1é.



Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

C. Ham s8 y = cotx c6 tap x4c dinh la ]R\{§+k7r|keZ}.

D. Ham s6 y = cotx tuan hoan véi chu ky 7.

Loi giai:

Ham s6 y = cotx co tap xac dinh la R\ {kiz |k e Z}. Vay khéng dinh C sai.
Ménh dé nao dudi day dung?

A.Ham s& y =cotx 1a ham s& chan. B. Ham s6 y =sinx 1a ham s& chan.
C. Ham s6 y = tan x 1a ham s6 chan. D. Ham s8 y =cosx 1a ham sd chan.
Loi giai:

Xétham sd y =cosx cd tap xacdinh D =R.
Véimoi x € D <> —x e D va cosx =cos(—x). Do d6 ham s& y =cosx la ham s chan.

Goi M,m Tan lugt la gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ctia ham sd y =6cos2x—7 trén doan

{—Z;Z]Tl’nh M +m.

376

A. —14, B. 3. C. -11. D. —10.
Loi giai:

Ta c6: —%gg% @—?SZ}CS% @—%Scos2x£l@—10£6cos2x—7£—1.

Suyra M =-1,m=-10. Vay M +m=-11.
Puong cong tron hinh dudi day la d6 thi cia mot ham sd trong bon ham s dwoc liét ké o

bén phuong an 4, B,C, D?
Ay

Hoi ham s6 d6 1a ham s6 nao?

A. y=cosx. B. y=—cosx. C. y=cos|x|. D. y=|cosx|.
Loi giai:

Vi DTHS di qua diém (0;—1)nén ta chon d4p an B.

Trong cac ham s6 sau day, ham nao c¢6 d6 thi nhan truc tung lam truc d6i xting?
A. y=cosx—sin’x. B. y=tanx. C. y=sin’ xcosx. D. y=sinx.
Loi gidi:

Trong 4 ham s& trén chi c6 ham s6 y = cos x —sin” x 1a ham s& ch&n nén cé d6 thi nhan truc
tung lam truc d6i xtng.

That vay:

Tap xac dinh ctahamsdla D=Rnén VxeR = -xeR.

Va y(—x)=cos(—x)—sin’(—x) = cosx —sin” x = y(x)

Nén ham s8 y = cos x —sin” x 1a ham s& chan.

Chu ki tuan hoan ciia ham s6 y =sin2x1a

A 27, B.%. C.3z.

S
N

Loi giai:



Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

“ N . . 2
Chu ki tuan hoan ctia ham s6 y =sin2xla T = 77[ =7r.

Tap xac dinh cia ham sd y =tanx+cotx la

A.D:R\{§+kﬂkeZ}. E.DzR\{k%keZ}.
C. D=R\{kz|keZ}. D. D=R.
Loi giai:

sinx=0

Diéukién{ o sin2x£0 <:>2x¢k7r<:>x¢k%,keZ—)D=]R\{k£

kelZy;.
2
Ham s0 y = sin x dong bién trén khoang nao dudi day?

A. (Z;ﬂj. B. (7?;272’). C. (3—”;27rj. D. (1;3—7[).
2 2 22

Loi giai:

cosx =0

Ham s6 y=sinx dong bién trén khoang (—%-I—kZﬂ';%-f-kZﬂ'j véi keZ. Do d6 ham sb

y =sinx dong bién trén khoang (%;27[] .

Mot vat dao dong diéu hoa va chuyén dong theo phuong trinh li dd
x=2cos (%—%t}(cm) (trong d6 tla thoi gian tinh theo don vi giay, xgoi la li do tai thoi
diém t(S) ). Tim li d6 cua vat tai thoi diém ¢ =3s.

A. x:—x/E(cm). B. x:ﬁ(cm). C. le(cm). D. x:—l(cm).

Loi gidi:

Tai thoi diém ¢ =3sta cod: x = 2cos(% —%.3) = ZCOS% = \/E(cm)

PHAN II. CAu tric nghiém dtng sai. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 4. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi ciu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién dau X vao 6n chon)

Caul: Cac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Dung | Sai
a) . N L _|cosx#0
Ham s6 y =tanx+cot2x xac dinh khi <
sin2x #0

b) | Ham s8 y =</z—cosx c6tap xéc dinhla D =R

) | Ham s8 y=+4-sin’ x c6tap xac dinhla D=R

d) | Himsd y = Jsinx—1++/cosx—1 ¢6 tap xacdinhla D =R

Loi giai:
a) y=tanx+cot2x
cosx =0

Ham s0 xac dinh khi < ..
sin2x #0

b) y=~7m—cosx

Ham s6 xac dinh khi 7 —cosx>0< cosx<z < xeR.
Vay tap xac dinh ciaham sdla D=R.



Cau 2:

Cau 3:

c) y=+4-sin’x
Ham s8 xac dinh khi 4—sin* x>0 < sin*x<4 < xeR (vitacd OSsin2x£1<4,‘v’xeR).
Vay tap xac dinh chtahamsdla D=R.
d) y=\/sinx—1+\/cosx—1
sinx—1>0 {sinle
&

cosx>1

Ham s6 xac dinh khi
cosx—1=>20

. |-1<sinx <1
Tacod:
—1<cosx<1

sinx =1 . . PR
T (1) va (2), ta co { vo ly (vi sin’ x+cos’ x =1 nén sinx,cosx khong thé dong thoi
08

b.’?mg 1).
Vay tap xac dinh ctahamsdla D=0
Céc ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Pung | Sai

a) | Ham s6 y =3sinx co tap gid trila 7 =[-3;3].

b) | Ham sd y =2cosx—1co tap gia trila 7 =[-3;1].

c) | Ham sG y =2030—4cosxcé tap gia trila 7 =[2026;2034].

d) | Ham s8 y =sin’ x+4sinx—1c6 tap gid tri 1a T =[-3;3].

Loi giai:

a) Voimoi xe R, tacd: —1<sinx<1=>-3<3sinx<3=>-3<y<3.
Vay tap gia tri cia ham s6 la 7 =[-3;3].

b) Véimoi xe R, tacd: —1<cosx<1=-2<2cosx<2

= -2-1<2cosx—-1<2-1=-3<y<]1.

Vay tap gia tri cia ham s6 la 7 =[-3;1].

) Voimoi xeR, tacd: —1<cosx<1=42>—-4cosx>—4
=4+2030=—-4cosx+2030=>—-4+2030= 2034= y >2026.

Vay tap gia tri cia ham s6 la 7' =[2026;2034].

d) Ta cé: y =sin® x+4sinx—1=sin’ x+4sinx+4-5=(sinx+2)*-5.
Véimoi xeR,tacd: —1<sinx<1=1<sinx+2<3
=1"<(inx+2)’ <3 =1 -5<(inx+2)°-5<3 -5=-4<y<4,
Vay tap gia tri cia ham s6la 7 =[-4;4].

Cac ménh dé dudi day dung hay sai?

Khang dinh Dung | Sai
a) Ham s6 y =sinx la ham lé trén tap xac dinh cua né. X
b) Ham s8 y =sin’ x 1a ham 1é trén tdp xéc dinh cta no. X
C) Ham s6 y = xsinx 1a ham chdn trén tap xac dinh ctia né. X
d) Ham s6 y = xsin|x| la ham 1é trén tap x4c dinh cta no. X

Loi giai:

\ A . . 2 0. \ I~ A A 7 . 2 7
b) Ham s8 y =sin® x = (sm x) la ham chan trén tap xac dinh cua né.



Cau 4:

Chiéu cao so v6i murc nude bién trung binh tai thoi diém ¢ (gidy) cia mdi con séng duoc cho
2. \ A . 7t e ’ M . e A 2 \ \
boi ham s6 A(t) =75sin [?j’ trong d6 A(tf) duoc tinh bang centimét. (Két qud dwoc lam tron

dén hang phian muwoi)

Ménh dé Pung | Sai

Chiéu cao ctia séng tai cac thoi diém 5 gidy bang 69,3(cm) .

Chiéu cao ctia séng tai cac thoi diém 20 giay bang 75(cm).

Trong 30 gidy dau tién (k& tt méc ¢ =0 gidy), thoi di€ém dé€ song dat chiéu
cao 16n nhat 6 giay.

Trong 30 gidy dau tién (ké tt mdc 7 =0 gidy), thoi diém dé€ song dat chiéu
cao 16n nhat 18 giay.

Loi gidi:
a) Khi =5, ta cé: h(5)="75sin (%5] ~09,3(cm) .

720

b) Khi 7 =20, ta co: A(20)=75 sin( j =75(cm).

c) d) Ta co: sin (%tj <1=75sin [%tj <75 hay h(t)<75.

Gi4 tri 16n nhét ctia h(7) 1a 75, khi d6 sin (%tj “1= %t _ % +k2n(keZ) =t=4+16k(keZ).
Vi t €[0;30] = € {4;20} (Gng v6i k bang 0 va 1).

Vay tai cac thoi diém 4 gidy hodc 20 giay (trong 30 gidy dau tién) thi con song dat chiéu cao
cuc dai (la 75¢m).

PHAN III. CAu tric nghiém tra 10i ngin. Thi sinh tré 10 tiv cdu 1 dén ciu 6.

Caul:

Biét tong gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6: y=+/l+sinx—-3 c6 dang
Ja-b,(a;beN). Tinh a+b.

Két qua: [ ]

Trinh bay:



Cau 2:

Cau 3:

Loi giai:
Do sinx >—-1,Vx € R nén tap xac dinh chlahams6la D=R.
Taco: —1<sinx<L,VxeR

& 0<l+sinyx<2,VxeR e —3</l+sinx-3</2-3,VxeR
o 3< f(x)<V2-3,VxeR

Stin (x)=—3<:>sinx=—l<:>x=—§+k27r,keZ.

Stax (x)=\/5—3<:>sinx=1<:>x:%+k27r,kez,
Vay fuin (0 + fya (x)=\/§—6——> a=2b=6——a+b=38.

o~ \ \ , \ ~ . y mr m .. A NN ea
Biét chu ky tuan hoan ctia ham s& y =2025-sinxcosx la —,m;n € N;— la phan s tdi gian.
n n

Tinh m+n.
Két qui ]
Trinh bay:

Ta céd: y=2025—-sinxcosx = 2025—%sin 2x laham s6 tuan hoan véi chuky 7——m=n=1.

Vay m+n=2.

’ ‘A .7 . A P ~ A 1N A m—1 ’ . A
Co bao nhiéu gia tri nguyén cta tham s6 m dé ham s6 y = \/— —2cos4x xac dinh trén R?
m
Két qui ]

Loi giai:

2 \ ~ _1 7 . A
béhamso y = \/m__ 2cos4x xac dinh trén R
m

<:>m—_1—2cos4x20,VxeR
m

7l cosaxvreR e P s 1o 1< m<0—22 s m=1.
2m 2m



Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cho céc ham s8 y =sinux;y = xsinx;y = xsin’ x; y =|x[sinx. Trong cdc ham s6 da cho, c6 bao
nhiéu ham s6 1a ham sg 1é?

Ké quis —

Trinh bay:

Loi giai:

Céacham 8 y =sinx; y =xsin’ x; y = |x|sinx 1a ham s& 1e.

Huyét 4p la ép luc mau can thiét tic dong lén thanh dong mach nham duwa mau di nuoi
dudng cac md trong co thé. Nho luc co bép cua tim va strc can ctia dong mach ma huyét ap
duoc tao ra. Gia st huyét ap cua mot nguoi thay doi theo thoi gian dwoc cho bdi cong
thic: p(t) =120+15co0s1507¢, trong do p(t) la huyét 4p tinh theo don vi mmHg (milimét
thuy ngan) va thoi gian ¢ tinh theo don vi phut. Huyét ap cao nhat va huyét ap thap nhat lan
luot duoc goi la huyét ap tam thu va huyét ap tam truwong. Tinh gan dang chi sd huyét ap cta
ngudi d6 (quy tron déin hang phin trdm), biét rang chi s6 huyét ap duoc viét 1a huyét ap tam
thu/huyét ap tam truong.

Két qua —

Trinh bay:

Loi giai:

Vi—1<cosl507¢t <1 véimoi € R nén 105< p(7) <135 véimoi reR.

Vay chi s6 huyét ap ctia nguoi do 1a % = % ~1,29.

Nhiét do ngoai troi ¢ thanh phd A vao cac thoi diém khac nhau trong ngay cao nhat dat
ngudng 37°C va thap nhat dat ngudong 21°C . D6 thi (hinh bén dwdi) mo ta sy thay do6i nhiét
dd ngoai troi ¢ thanh phd A trong 24 gio, tinh ti Itic nita dém. Biét nhiét 46 /(°C) thay doi
theo thoi gian 7(h) (0<¢<24) dwoc md ta boi ham s& f(¢)=b+acos {%[4 —éﬂ v6i a, b

la cac s6 thue duwong cho trude.



2145 e

0 12 24 i(h)

Biét vao thoi diém 4 gio thi nhiét d¢ ¢ thanh phd A dat ngudng m°C. Tim m.
Két qua: ]
Trinh bay:

Loi giai:
Tt hinh, ta thay duoc do thi ham s6 di qua cac diém (0;21), (12;37). Thay toa d6 cac diém

(0:21), (12:37) vao ham s& £ (1) =b+ac0{%(4—§ﬂ, ta c6: { arh=31 { ‘-

N .
—a+b=21 b=29
= f(1)= 29+8c0s[%(4—§ﬂ.

Suy ra, vao thoi diém 4 gio thi nhiét 46 ¢ thanh phd A dat nguong la:
f(4)= 29+8COSB(4—§H =25°C——m=25.

HET
Hué, 11h00’ Ngay 21 thdng 6 nim 2024
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Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai lidu c6 sai sot gi thi rat mong nhdn dwoc sy g6p y cia
quy thidy cd cung cic em hoc sinh! Xin chin thanh cam on!
PHAN I. Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12. Mbi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.
Cau 1: Tap gia tri chahamsd y =sin2x+1 1a

A. [-2:2]. B. [0;2]. C. [-1:1]. D. [0;1].
Ciu 2: Tap xac dinh cia ham s6 y =+/1+sin3x 1a
A.OD. B.R. C. [-1;+). D. [-3;+).

Cau 3: Trong cdc ham s& sau, ham s8 nao la ham s8 chan?
A. y=xsinx. B. y=tanx. C. y=1-sinx. D. y=cosx.sinx.
Ciu 4: Choham s0 y=cosx c6 do thi nhw hinh bén duéi:
y

1

-2n ﬁ\-ﬂ/i [
2 2 1

IR

Tim tap hop t4t ca cac gié tri ctia x trén [-7;7] d& cosx <O0.
A. —ﬂ;i ) Z;7z . B. [—72';0].
2 2

C. {ﬁ;i}u[zﬁ—ﬂ}. D. {—ﬁ;ijU(z;ﬁ}.
2 2 22 2 2

Cau 5: Tap xac dinh D cta ham s6 yzm la
Sin x
A. D=R\{0}. B. D=R\{%+k7z,keZ}.
C. D=R\{kz|.k e Z}. D.D=R.

Cau 6: DO thi trong hinh vé la d6 thi cia mot trong cac ham s duwoc cho & cac phuwong an A, B, C, D.

Yy
n
1 2 x




Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Hoéi ham sd d6 1a ham s nao?

A. y=sinx. B. y=-sinx. C. y=cosx.
Tim diéu kién xac dinh ctia ham s§ y =tanx+cotx.

k
A.x;t?ﬁ,keZ. B.x¢%+k7r,keZ. C.xeR.

Trong cac ham sd sau, ham sd nao tuan hoan véi chu ki 7 ?

A.y:cotg. B. y=sin2x.

Trong cac ham sd sau ddy, ham s6 nao c6 d6 thi nhan truc tung lam truc d6i xing?

A. y=cosx. B. y=tanx. C. y=sin’x
Ham s0 y =sinx d6ng bién trén khoang nao sau day ?

C. y=tan2x.

A. 5_71)7_7[ B. 9—7[,M C. 7—”;3%
4 4 4 4 4

Khang dinh nao sau day sai?
A.Ham s0 y =cotx co tap gia tri la R.
B. Ham sd y = cot x 1a ham sd 1é.

C.Ham s0 y =cotx ¢ tdp xac dinh la R\{%-ﬁ-k?ﬂkEZ}.

D. Ham s6 y =cot x tuan hoan véi chu ky 7.
Goi M,m Tlan lwot la gia tri 16n nhat, gid

tri nhd nhat

D. y=-cosx.

D.xzkrn,keZ .

D. y=cosx.

D. y=sinx.

D. 7—7[,9—7[
4 4

clua

y :6[005(2x+%j+cos(2x—§n—7 trén doan [—%,%} .Gidtricta M +m la

A.17. B. -10. C. -11.

D. -14.

ham

sO

PHAN II. CAu tric nghiém dting sai. Thi sinh trd Ii tiv cdu 1 dén cdu 4. Trong mbi y a), b), ¢), d) & mbi cdu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién diau X vao 6 chon)

Cau 1:

Cau 2:

Cac ménh dé dudi day dung hay sai?

Khang dinh Dung | Sai
a) Ham s6 y =sinx co tap xac dinh la R.
b) Ham s y =cosx ¢ tap xac dinh la R.
<) Ham s6 y =tanx c6 tap xac dinh la R\{%+k27r,keZ}.
d) Ham s6 y =cotx co tap xac dinh la R\{kﬂ,keZ}.
Cac ménh dé dudi day dung hay sai?
Khang dinh Dang | Sai
a) Ham s6 y = cosx cé tap xac dinh la [—1;1].

b) Ham s6 y=+3+cosx ¢ tap xac dinh 1a R.

<)

Ham s6 y=

c tap x4c dinh 1a R\ {% +k27

COS X

,keZ}.

d) Tap hop tat ca gia tri cta tham s6 m dé
y=+cosx—m xac dinh trén R la (—oo;—l).

ham sO




Cau 3:

Cau 4:

Cho ham sd y =sinx.

Khang dinh Dung | Sai
a) Ham s6 co tap xac dinh la R.
b) Ham s6 co tap gia tri la [—1;1].
C) A T Y N e s 1.1 ~ M
Trén O;E , ham s0 c6 gia tri I6n nhat bang 1.
d) A T T \ N o~ e 14 », \ .7 .
Trén ol ham s0 c6 tong gia tri I6n nhat va gia tri
nho nhat bing ”*;’ﬁ;a,-b eZ va a+b=1.
Cac ménh dé dudi day dung hay sai?
Khang dinh Ding | Sai
a) Ham s6 y= — SMY 13 ham 1@ trén tap xac dinh cua
cosx +2025
no.
b) Ham s6 y =xsin2x la ham 1é trén tap xac dinh cta no.
C) Ham s& y=cosx+1 la ham chan trén tap xac dinh ctia
no.
d) Cé dang 1 gia tri nguyén cta tham s6 m dé& ham sd
y=sinx+m® —2m la ham 1é trén tap xéc dinh cta no.

PHAN III. Cau tréc nghiém tra 10i ngin. Thi sinh trd 10i tir cdu 1 dén cdu 6.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

\ A . 72. . J4 A, 2 « A .7 . A
Ham sO y =sin| x + g —sinx co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén?

Kt quis E—
Trinh bay:

LNy 2 N cs e A , ~ T ~ COos X L3 L
Co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham so y = xac dinh vdi
(m+1)cosx—2

moi xe R?
Kt quis E—
Trinh bay:

, . . o 1. . . N ,
Biét chu ki cia ham s6 y =—Esm(1007zx+507r) la ng,a;beN;% la phan so6 toi gian. Tinh

a+b.



Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Két qua: ]

Trinh bay:

Goi M,m lan luot la gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cia ham s6 y = 8sin* x—3cos’ 2x.
Tinh P=2M —m".

Két qua: [ ]

Trinh bay:

S& gid c6 anh sang mat troi tai thanh phd Roma, thit d6 ctia nwede Y trong ngay thit ¢ ctia ndm
2019 duoc cho boi ham 8 d(f) = 3sin{é(f —80)} +12 véi t€Z va 0<<365. Hay cho biét

ngay thit may trong nam 2019 thi thu d6 Y ¢6 nhiéu gio ¢d anh sang mat troi nhat?

Két qua: [ ]

Trinh bay:

Mot chiéc du quay cd tam cua vong quay ¢ dd cao 35m so v6i mdt dat, khoang cach tir tam
vong quay dén vi tri gan cac cabin 1a 30m. Thoi gian thuc hién moi vong cta du quay la 3
phtt 20 gidy. Mot hanh khéch vao cabin s 1 dwoc gan tai vi tri A, thap nhét ctia vong quay
(tham khao hinh vé), sau ¢ giay ké tir ltic quay, vi tri A cAch mat dat i(¢) mét. Biét rang A(?)
cé dang h(t)=acos(wt)+b (a,b,o la hang s8). Xac dinh a,b,® va tinh thoi gian ngan nhat

k€ ttr lic quay dé€ vi tri A cdch mat dat 25m (thoi gian lam tron dén hang don vi).

Két quis E—
Trinh bay:
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PHAN 1. Cau tric nghiém véi nhitu phuong an lwa chon. Thi sink trd 10i tir cau 1 dén cau 12. Méi ciu
hoi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.
Cau 1: Tap gia tri chahamsd y=sin2x+1 1a
A [-2;2]. B. [0;2]. C. [-L1]. D. [0;1].
Loi giai:
Taco VxeR:-1<sin2x<1 < 0<sin2x+1<2
Tap gia tri cha ham s§ y =sin2x+1 1a [0;2] .
Cau 2: Tap xac dinh cia ham s6 y =+/1+sin3x 1a
A.OD. B. R. C. [-1;+). D. [-3;+0).
Loi giai:
Ham s6 y =+/1+sin3x xac dinh khi 1+sin3x >0 < sin3x > -1, luén diing VxeR.
Vay TXD ciahams6la R.
Cau 3: Trong cdc ham sd sau, ham s8 nao la ham sd chan?
A. y=xsinx. B. y=tanx. C.y=1-sinx. D. y=cosx.sinx.
Loi giai:
Xétham s§ y =x.sinx = f(x)
Tap xac dinh: D=R
Taco: VxeD=-xeD
f(—x) = (—x).sin(—x) =x.sinx = f(x)
Nén f (x) 1a ham s6 chan.

Cau 4: Choham sd y=cosx cd d6 thi nhw hinh bén dwdi:

Y

N

A. {—ﬁ;%}u[%;ﬂ}. B. [-7;0].
c[Ea ek



Duwa vao d6 thi ta co: trén [—7[;7[]; cosxSO@{— ,%}U{%,ﬂ}
Ciu 5: Tap xac dinh D cua ham sd y:m la
sin x
A. D=R\{0}. B. D:R\{§+kﬂ,keZ}.
C. D:R\{kﬂ,keZ}. D. D=R.

Loi giai:
Diéu kién: sinx #0 < x #kn, k € Z.
Vay DzR\{kn,keZ}.

Ciu 6: DO thi trong hinh vé la d6 thi cia mot trong cac ham s duoc cho & cac phwong an A, B, C, D.

N

)

(

Hoi ham s6 d6 1a ham s nao?

A. y=sinx. B. y=-sinx. C. y=cosx. D. y=-—cosx.
Loi giai:

Kiém tra cac sy kién: D6 thi ham s6'di qua cdc diéin O(O;O),A[%;—l}.

Cau 7: Tim diéu kién xac dinh cia ham sd y =tanx+cotx.

&xikg,kez. B.x¢%+k7r,keZ. C.xeR . D.x#kn kel .
Loi giai:
Vs
cosx#0 #—+k
Diéu kién: < . c>x 2 ”<:>x¢k—”,keZ.
sinx#0 2
x#kx

Cau 8: Trong cac ham s sau, ham s6 nao tuan hoan véi chu ki 7 ?

A.y=cot§. B. y=sin2x. C. y=tan2x. D. y=cosx.
Loi giai:
Hamsd y= cotg tuan hoan véi chu ki 7' = % =2r.
2
o : S . 2z
Ham s6 y =sin2x tuan hoan véichu ki 7 = - =T.
Ham s6 y =tan2x tuan hoan vdichuki T = % )
2

Ham sd y =cosx tuan hoan véi chu ki 7' = T =2r.

Cau 9: Trong cac ham s sau day, ham s6 nao c6 d6 thi nhan truc tung lam truc d6i xting?



Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

A. y=cosx. B. y=tanx. C. y=sin’x. D. y=sinx.
Loi giai:

Xétham s6 y = f(x)=cosx

Tap xacdinh D=R nén Vxe R=-xeR.

Tacd f(—-x)=cos(—x)=cosx= f(x).

Vay ham s y = cosx 1a ham s8 chdn nén c6 d6 thi nhan truc tung lam truc d6i xtng.
Ham s6 y =sinx dong bién trén khoang nao sau day ?

A. (5—ﬂ,7—ﬁj B. (%,Mj C. (7—”;37zj D_(7—”,9—7[)
4 4 4 4 4 4 4

Loi giai:
Dua vao dinh nghia duong tron lugng giac ta thdy ham s6 luong giac y =sinx dong bién &
goc phan tu thit nhat va géc phan tu thi tu.
Dé thay khoang (%,97”) la phan thudc géc phan tu tht tu va thit nhdt nén ham s6y =sinx
dong bién.

Khang dinh nao sau day la sai?

A.Ham s0 y=cotx cotap gid trila R.

B. Ham sd y = cot x 1a ham sd 1é.

\ ~ /4 A 14 . \ 7[
C.Ham s6 y =cotx co tap xac dinh la R\{E+kﬂ' |k e Z}.
D. Ham s6 y =cotx tuan hoan véi chu ky 7.
Loi giai:
Ta c6 y =cotx xac dinh khi sinx#0< x#kr,ReZ.
Goi M,m Tlan luwot la gida tri 16n nhat gid tri nhdo nhat caa ham s6

y =6(cos£2x+§j+cos(2x—§j)—7 trén doan {—%,%} .Giatricta M +m la

A.17. B. -10. C. -11. D. -14.
Loi gidi:

Tacéd: y= 6(cos(2x+§)+cos(2x—§j)—7 =6.2.cos 2x.cos§—7
= 6.2.c052x.%—7 =6cos2x—7

Vi xe —Z;Z nén 2x e —2—7[;z suy ra —l£cos2x£1nén -10<y<-1
36 3°3 2

Vay M =-1I;m=-10 nén M +m=-11.

PHAN II. Cau tric nghiém dang sai. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 4. Trong méi y a), b), ¢), d) & mdi cdu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién didu X vao 6 chon)

Cau1:

Cac ménh dé dudi day dung hay sai?

Khang dinh Ding | Sai

a) Ham s6 y =sinx c¢é tap xac dinh la R. X

b) Ham s y =cosx co tap xac dinh la R. X




Cau 2:

Cau 3:

~ A s ae1 1 X
<) Ham s0 y =tanx co tap xac dinh la R\{§+k2ﬂ,keZ}.
d) Ham s6 y =cotx co tap xac dinh la R\{kﬂ,keZ}. X
Loi giai:
c) Ham s6 y =tanx c6 tap xac dinh la R\{%+k7r ke Z}.
Cac ménh dé dudi day dung hay sai?
Khang dinh Ding | Sai
a) Ham s6 y =cosx co tap xac dinh la [—1;1]. X
b) | Ham s6 y=+/3+cosx c6 tip xac dinh 1a R. X
C , A a1 1n X
) Ham s6 y = co tap xac dinh la R\{£+k27r,keZ}.
Ccosx 2
d) Tap hop tat ca gid tri cta tham s6 m d€ ham sO X
y=+Jcosx—m xéc dinh trén R 1a (—o0;-1).
Loi giai:
b) Ta c6: VxeR:cosx e [—1;1]—>3+ cosx e [2;4].
Vay, ham s6 y=+/3+cosx co tap xac dinh la R.
c) Ham s6 y = co tap xac dinh 1a R\{£+kﬂ,k€Z}.
Ccos X 2
d) Ta co: VxeR:cosx e[—l;l]——)cosx—m S [—1—m;1—m].
Ham s6 xac dinh trén R < cosx—-m>0,VxeR < -1-m>0< m< 1.
Cho ham sd y =sinx.
Khang dinh Dung | Sai
a) Ham s0 c6 tap xac dinh la R. X
b) Ham s8 ¢6 tap gid tri la [—1;1]. X
C ;o .7 « 17 ~, M X
) Trén {0;%}, ham s6 c6 gia tri I6n nhat bang 1.
d C My s s X
) Trén [—% ,%} , ham s0 co tong gid tri 1on nhat va gia tri
nho nhat béng M;a;b eZ vaa+b=1.
Loi giai:

c) Trén {0;%} , ham s& ¢6 gia tri 16n nhat bé“mg %




2

d) Trén {-% ﬂ ham s6 ¢6 gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat I4n luot bing L=

~2 _2-42
1+ -

2

Cau4: Cac ménh dé dudi day ding hay sai?

Khang dinh Dung | Sai
D | Hams§ y=—"% _ 13hamlétrén tipxdc dinhcia | X
cosx +2025

no.
b) Ham s0 y=xsin2x la ham lé trén tap xac dinh cua no. X
Q) Ham s6 y =cosx+1 1a ham chdn trén tap x4c dinh ctia X

no.
d) Co6 dung 1 gia tri nguyén cua tham s6 m d€ ham sd X

y=sinx+m’ —2m la ham Ié trén tap xac dinh cua no.

Loi giai:

b) Ham s6 y = xsin2x la ham chan trén tap xac dinh cta né.

d) Ham s8 y =sinx+m® —2m xac dinh trén R.

Ham s6 1é trén tap xac dinh ciané < VxeR :y(—x) = —y(x)

. 2 : 2 2 m=0

@VxeR:sm(—x)er —2m:—(smx+m —Zm) <:>2(m —2m)20<:> .
m=2

PHAN III. CAu tric nghiém tra 16i ngin. Thi sinh trd o tiv cdu 1 dén ciu 6.



Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

\ ~ : 72- . 4 A 2 A .7 . A
Ham s6 y =sin| x + g —sinx co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén?

Két qui —
Trinh bay:

a+b . a-b
sin

2 2

) T ) 7). ®w T
sin| x+— |—sinx=2cos| x+— |sin—=cos| x+— |.
( 3) ( 6) 6 ( 6)

Taco —1< cos(x+%) <l—-1<y<1—22 5 y¢ {—1;0;1}.

Ap dung cong thiic sina —sinb = 2cos

Lo 2 A g A A~ AT ~ COS X £ 3. s
Co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham s6 y = xac dinh voi
(m+1)cosx—2

moi xeR?

Két qua: ]
Trinh bay:

Loi giai:

Pé ham s6 xac dinh véimoi x € R thi (m+1)cosx—2#0 VxeR (¥)

+) Néu m =—1, ta cé (*) trd thanh -2 # 0 dung véi Vx e R. Vay m =—-1 thoa man (1)

+H)Néu m#—1, tacd (m+1)cosx—2#0 VxeR < cosx # l‘v’xeR
m+
: >1 1_m>0 -l<m<l1
- SPN m+1 - I+m
m+ m+3 —3<m<-1
<-1 <0
m+1 m+1

Két hop (1), (2) ta dwgec -3<m<1—"L >me {-2;-1,0}.

/s \ ? \ ~N 1 . \ \ A ~ AN .2 4
Biét chu ki ciia ham s6 y :—551n(1007zx+507z) la ng,a;beN;g la phan s0 t6i gian. Tinh

a+b.
Két qui E—
Trinh bay:



Cau 4:

Cau 5:

, 1. S . 2 1
Ham so y=——sm(1007rx+507z) twan hoan véi chu ki T=—2 = — »a =1;b=50.
2 1007z 50

Goi M,m lan luot 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cta ham s§ y =8sin* x—3cos’ 2x.
Tinh P=2M —m>.

Két qui —
Trinh bay:

, . 1—cos2x )
Ta c6 y=8s1n4x—3cos22x:8(¥j —3c0s’ 2x =—cos’ 2x —4cos2x +2

bit 1 =cos2x,t e[-1;1].
Ta c6 bang bién thién f(1)=—1>—4r+2 trén [-1;1] la
t -1 1

5

-3

Vay M=5m=-3=P=2M-m*=1.
SG gio c6 dnh sang mét troi tai thanh phd Roma, thti d6 ctia nudc Y trong ngay thit ¢ ctia ndm

2019 duoc cho boi ham 8 d(f) = 3sin{é(r—80)}+12 v6i teZ va 0<t<365. Hay cho biét

ngay thir m4y trong ndm 2019 thi tht d6 Y c6 nhiéu gio c6 anh sang mat troi nhat?
Ké quis —
Trinh bay:

Loi giai:

Véimoi t € Z, ta cb:

—1Ssin[i(t—80)}£1<:>—3£3sin[i(t—80)}£3 <:>9£3sin[l(t—80)}+12£15
182 182 182

©9<d(r)<15.



Cau 6:

* d(t) dat gié tri 16n nhét bing 15 khi sin{%(t—SO)}=l @%(1—80)=%+k27z

< 1=171+364k (keZ).

Két hop diéu kién t€Z va 0 <t <365 ta duoc t=171.

Mot chiéc du quay c6 tam cua vong quay ¢ do cao 35m so voi mat dat, khoang cach tir tam
vong quay dén vj tri gan cac cabin 1a 30m. Thoi gian thie hién mdi vong ctia du quay la 3
phat 20 giay. Mot hanh khach vao cabin s§ | duoc gan tai vi tri A, thap nhat ctia vong quay
(tham khao hinh vé), sau ¢ giay ké tl lic quay, vi tri A cach mat dat i(r) mét. Biét rang h(t)
cé dang h(t)=acos(wt)+b (a,b,o la hﬁng s0). Xac dinh a,b,® va tinh thoi gian ngfm nhat

ké ttr ltc quay dé vi tri A cadch mat dat 25m (thoi gian lam tron dén hang don vi).

Loi gidi:

Ta cé 3 phuat 20 giay bang 200 giay.
2

Ta c6 chu ki cua vong quay la 2000 0=
1) 100

Tacd —a<acos(wt)<a<>—-a+b<acos(wt)+b<a+b<—a+b<h(t)<a+b.
Mit khéc, theo dé bai ta ¢ chiéu cao A(f) =acos(wt)+b co chiéu cao thap nhdt va cao nhat
—a+b=5 {a =30

lan luot la 5 va 65 nén ta c6 hé phuong trinh = .
a+b=065 b=35

Khi d6 A(f) = 30cos(itj +35.
100

Dé€ cabin A cadch mat dat 25m thi 30 cos(itj +35=25< cos(itj = i
100 100 3
Lt = arccos _—1 + k27 t= @arccos _—1 + 200k
100 3 T 3

(k € Z)(*) )
s -1 100 -1

—t = —arccos(—) +k27 t= ——arccos(—j + 200k
100 3 T 3



Khi d6, ta c6 dwoc thoi gian ngan nhat tir ldc bat dau dén khi cabin A cach mat dat 25m la
nghiém duwong nho nhat ctia (*) hay ¢ = @arccos(%lj ~39.
7
Vay thoi gian thoi gian ngan nhat tir lac bat dau dén khi cabin A cach mat dat 25m 1a 39
giay. )
HET
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Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai lidu c6 sai sot gi thi rat mong nhdn dwoc sy g6p y cia
quy thidy cd cung cic em hoc sinh! Xin chin thanh cam on!
PHAN I. Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12. Mbi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.

Caul: Tap xac dinh ciahams6 y =sinx+—— la
sin x
A. D=R\{k2z|, ke Z}. B. D=R\{kx|, ke Z{.
T T
C. D:R\{E+k27z,keZ}. D. D:R\{E+k7z,keZ}.

Cau2: Tap xac dinh chtahams6 y = tan(x —%j la

A. D:R\{%Hc

ﬁ,keZ}. B.D:R\{—%+k27z

,keZ}.

C.D:R\{%Hﬂﬂ,keZ}. D.D:R\{%Hm,keZ}.
, 1+cosx
Cau3: Tap xacdinh ciaham s0 y=——— 1a
P ’ 4 J1—sin2x
A.D=R\{%+kﬂ,keZ}. B.D=R\{%+k2ﬂ,keZ}.
w krx T krx
C. D=R\s—+—|, keZ;. D. D=R\<{——+—|, keZ:.
4 2 4 2

Cau4: Chu ki tuan hoan ctia ham s6 y = tan (% - ﬂ'xj 1a
A T=nr. B. T =21 C.T=2. D.T=1.

~ \ ~ \ A A \ &l \ 7[
Cau5: Ham s nao sau day tuan hoan véi chu ki 7' = 5?

A. y:sin(§—2xj. B. y:tan(%—ij. C. y:tan(x+§j. D. y:sin(x+%j.

Cau 6: Ham s6 nao sau day la ham s chdn?
A. y=x-2tanx. B. y=x+cosx. C. y=x"+sinx. D.y=|x|—2005x.

Cau7: Ham s nao sau day la nhan goc toa &6 O lam tam ddi xing?



A.y=x+tanx. B.y=x+‘cosx. C.y:2x+s1nx. D.yzxsmx.
cos x sin x X cosx

Cau 8: Gia tri 16n nhdt chiaham s6 y =3— 2COS(X + %j la

A. 5. B. 4. C.3. D. 1.
Cau9: Hams6 y=3sin’ x+1 dat gié tri nhé nhat tai nhitng diém nao duwési day?

A.x=§+kﬂ',keZ. B.x=%+k2ﬂ,keZ. C.x=kr, kel D.x=—%+k27r,keZ.
Cau 10: Trong cdc ham s6 sau, ham s6 nao la ham s6 chén trén R ?

A.y:sin(%—x) B. y=tanx. C. y=sinx. D.y:sin(x+%}

Ciau 11: Ham sd y =sinx nghich bién trén khoang nao dwéi day?

A. —Z—ﬂ;—z . B. —z;z . C. £;2£ . D. 2—7[,4—7[ .
3 3 3°3 33 3 3

Cau12: Ham s0 nao dudi day ¢ d6 thi nhu hinh vé?

S N NS N

A. y=sinux. B. y=cosux. C.y=tanux. D. y=cotux.

PHAN II. Ciu tric nghiém dang sai. Thi sinh trd loi tie cdu 1 dén cdu 4. Trong moi ya),b)c)do mdi cdu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién didu X vao 6 chon)
Caul: Chohamsé f(x)=tanx.

Kh;fmg dinh Dung Sai
a) Ham so f(x) co tap xac dinh la R\{kﬂ' , ke Z}.
b) Ham s8 f(x) tuan hoan véichu ki T = 7.

© Ham s8 f(x) dong bién trén khoang (O;g).

d) D06 thi ham s6 f (x) nhan truc Oy lam truc d6i xting.

Cau2: Chohamsd f(x)= 'x :
sin x
Khang dinh Dang | Sai
a) | Hamsd f(x) c6tap xéc dinhla R\{kz|, k e Z}.
b) T\ 7«
f(z]_z'
C) Ham s6 [ (x) 12 ham s& chin.
d) D6 thi ham s6 f(x) di qua goc toa do O.

Cau3: Choham sd f(x)=4sin(2x—§)+l.



Khang dinh Dung | Sai

a) Ham s8 f(x) tuan hoan véichu ki T = 7.
b) Tap gié tri caahams§ f(x) 1a [-3;5].
<)

Ham s8 f(x) dat gié trj 16n nhét tai x = % +k2m, kel

d) |Hamsd f(x) khong chdn, khong le.

Cau4: Mot con 14c 10 xo dao dong diéu hoa quanh vi tri can bﬁ“mg theo phuwong trinh y =25sindzt &

dé y dugc duoc tinh bang centimét con thoi gian ¢ dwoc tinh bang gidy.

- — L }- y=>0
Vi tri 1! <0
cén bdng
Khang dinh Ding | Sai
a) Tai thoi diém % giay, con 14c cach vi tri cAn be\“mg 25cm.
b) N A ? \‘ . \ 1 oA
Chu ki dao dong ctia con lacloxola T = 5 (giay).
c) Tan s8 dao dong ctia con lac (ttic 1a s& Tan dao dong
trong mot giay) la 2 Hz.
d) Khoang cach gitra di€ém cao nhat va thap nhat ctia con
lac1a 50 cm.

PHAN III. Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén ciu 6.
Caul: Tim gié tri 16n nhét cia ham s y =7 —2|cos3x].

Két qua: ]

Cau2: Hamsd y =5+4sin2xcos2x co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén?
Két qua —
Trinh bay:



Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

7 oA .7 . A B A AT A - 1 7 . A
C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé hamsd y = \/ O 2cos7x xéc dinh trén R?
m

Két qui —
Trinh bay:

Goi M,m Tan luot 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cua ham s6 y = 4cos’ x—4cosx+3

trén doan {%,%} Biét M+m=a+bx/§;(a;beN), tinh a +b.

Két qui —
Trinh bay:

Hang ngay, Mat Troi chiéu sang, béng ctia mot toa chung cu cao 40 min trén mat dat, do dai

béng ctia toa nha nay duoc tinh bang cong thtec S (r)=40 ,& d6 S duoc tinh bang

T
cot—t¢
12

mét, con ¢ la s6 gio tinh tir 6 gio sang. Biét tai thoi diém a (gio) hodc b (gio) thi d6 dai bong
cla toa nha béng chiéu cao toa nha, tinh a +b.

Két qui —

Trinh bay:

Mot vong quay trd choi cé ban kinh 57 m, truc quay cach mat dat 57,5 m, quay déu mdi

vong hét 15 phut. Khi vong quay quay déu, khoang cach /( m) tit mot cabin gan tai diém 4
ctia vong quay dén mit dat duoc tinh boi cong thire: (1) =57sin (?—Zt—%j+57,5 véi t la

thoi gian quay ctia vong quay tinh bang phut (> 0) (tham khao hinh vé).



Khi quay moét vong Tan thit nhat tinh ttr thoi diém ¢ =0 (phut), tai thoi diém dau tién nao ctia
¢ thi cabin ¢ vi tri cao nhat (két qua duwdi dang thdp phin)?
Két qua: ]
Trinh bay:
HET
Hué, 11h00” Ngay 25 thdang 7 nim 2024
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PHAN 1. Cau tric nghiém véi nhitu phuong an lwa chon. Thi sink trd 10i tir cau 1 dén cau 12. Méi ciu
hoi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.

Caul: Tap xac dinh ciaham s6 y =sinx+—— la
sin x
A. D=R\{k2x|, keZ}. B. D=R\{kz|, ke Z}.
V4 Vs
C.D:R\{E+k27z,keZ}. D.DzR\{E+k7z,keZ}.

Cau2: Tap xac dinh chtaham s6 y = tan(x —%) la

A. D:R\{%Hc

ﬂ,keZ}. B.D:R\{—%+k27z

,keZ}.

C.DzR\{%+k27r,keZ}. D.D=R\{3T”+k7r,keZ}.
, 1+cosx
Cau3: Tap xac dinh chtaham sé y=——— la
P J1=sin2x
A.D=R\{%+kﬂ,keZ}. B.D=R\{%+k2ﬁ,keZ}
Tk Tk
C.D=R\s—+—|, keZ;. D. D=R\<——+—|, keZ;.
4 2 4 2
Cau4: Chu ki tuan hoan ctia ham s6 y=tan(§—7rxj la
A.T=mr. B. T=2x. C.T=2. D.T=1.

A \ ~ A " N £ \ T
Cau5: Ham sO nao sau day tuan hoan voi chu ki 7' = E?

A. y:sin(g—ij. B. y:tan(%—ij. C. y:tan(x+§j. D. y:sin(x+%j.

Cau 6: Ham s6 nao sau day 1a ham s chan?
A. y=x-2tanx. B. y=x+cosx. C. y=x"+sinx. ly=|x|—2cosx.

Cau7: Ham s6 nao sau day la nhan gdc toa d¢ O lam tam dd6i xing?

X+tanx X+CoSx 2x+sinx
A y= . B. y=———. C.y=———. D. y .
CcoS X sin x X COS X




Cau 8: Gia tri 16n nhdt chlaham s6 y =3— 2COS(X + %j la

A.5. B. 4. C.3. D. 1.
Cau9: Hams6 y=3sin’ x+1 dat gid tri nhé nhat tai nhitng diém nao dudi day?

A x="tkr kel B.x="+km kel Cx=km kel  D.x=-"+kr kel
Cau 10: Trong cdc ham s6 sau, ham s6 nao 1a ham s6 chén trén R ?

A.y:sin(%—xj. B. y=tanx. C. y=sinx. D.y=sin[x+%)

Loi giai:

Tacod y= sin(% - xj = cosx1a ham s& chdn trén R (theo dinh nghia).

Ciau 11: Ham sd y =sinx nghich bién trén khoang nao dwéi day?

A. —Z—ﬂ;—z . B. —z;z . C. £;2£ . D. 2—7[,4—7[ .
3 3 3°3 33 3 3

Cau12: Ham s0 nao dudi day ¢ d6 thi nhu hinh vé?

S N NS N

A. y=sinux. B. y=cosx. C.y=tanux. D. y=cotux.

PHAN II. CAu tric nghiém dting sai. Thi sinh trd Ioi tie cdu 1 dén cdu 4. Trong mbi y a), b), ¢), d) & mbi cdu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién didu X vao 6 chon)
Caul: Chohamsé f(x)=tanx.

Khang dinh Dung | Sai
a) Ham so f(x) co tap xac dinh la R\{kﬂ' , ke Z}.
b) Ham s8 f(x) tuan hoan véichu ki T = 7.

© Ham s8 f(x) dong bién trén khoang (O;g).

d) D06 thi ham s6 f (x) nhan truc Oy lam truc d6i xting.

,keZ}.

d) Ham so f(x) 1a ham s0 1é nén @6 thi ham sO f(x) nhan gdc toa d6 O lam tam ddi xang.

Loi giai:
a) Sai — b) bung - ¢) Dung - d) Sai.

a) Ham s f(x) c6 tap x4c dinh Ia R\{%+k7z

X

Cau2: Chohamsé f(x)=—.
sin x

Khang dinh Dang | Sai
a) | Hamsd f(x) c6 tap xéc dinhla R\{kz|, k € Z}.




b) T\_ 7«
f(?]_z'

C) Ham s [ (x) 13 ham s8 chan.
d) D6 thi ham s6 £ (x) di qua gc toa d O.
Loi giai:

a) buang - b) bung - ¢) Pang - d) Sai.
d) Ham so f(x) khong xac dinh tai x =0.

Cau3: Choham sd f(x)=4sin(2x—§)+l.

Khang dinh Dang | Sai
a) Ham s8 f(x) tuan hoan véi chu ki T = 7.
b) Tap gid tri ciaham s6 f(x) 1a [-3;5].

) Ham s6 f(x) dat gid tri 16n nhat tai x = g +k2m, k€.

d) Ham s6 [ (x) khong chan, khong 1é.
Loi giai:
a) bung - b) bung - ¢) Sai - d) Sai.
c) Ham s6 f (x) dat gid tri 16n nhat khi

sin(?_x—%j:1<:>2x—%:§+k27r<:>2x=7r+k27r<:>x=§+k7r, keZ.

d) f(x):4sin(2x—gj+l:—4sin(%—2xj+1:—4cos2x+l 1am ham s& chan.

CAu4: Mot con lic 10 xo dao dong diéu hoa quanh vi tri can bz?mg theo phuwong trinh y =25sindzt &
dé y duoc duoc tinh bang centimét con thoi gian ¢ dwoc tinh bang gidy.

— __ }-j}ﬂ
Vi tri 11‘-‘-1‘.!
céin bang

Khang dinh Dang | Sai

D | Tai thoi diem % gidy, con 1ic cach vi tri cAn bang 25cm.
b) . N S 1 , | P

Chu ki dao dong ctia con lacloxola T = 5 (giay).
c) Tan s8 dao dong ctia con lac (ttic 1a s& Tan dao dong

trong mot gidy) la 2 Hz.
d) Khoang cach gitta diém cao nhat va thap nhat cua con

lac 1a 50 cm.




Loi giai:
a) bung - b) bung - ¢) Pang - d) Pang .

g l oA g 7 . r A M . 1
a) Tai thoi diém 3 giay, con lac cach vi tri can bang y =25sin (47z.§j =25cm.

b) Ham s y =25sin4zt tuan hoan véichu ki 7' = i—ﬂ = l Suy ra chu ki dao dong ctia con lac
T

10 xo (ttc 1a khoang thoi gian d€ con 14c thuee hién dwoc mét dao dong toan phan)la 7 = %
giay.

7 1 7
¢) Vi chu ki dao dong ctia con lacla T = 5 giay nén trong 1 giay con lac thyrc hién dwoc 2 dao

.~ . i ¢ s 1
dong, tirc 1a tan s6 dao dong ctia conlacla f = ? =2 Hz.

d) Vi phuong trinh dao ddng ctia con lac 1a y = 25sin4z¢, nén bién d6 dao dong ctia né la
A=25cm.
) Tt &6, khoang cach gitta diém cao nhat va diém thap nhat cta con lacla 24 =50 cm.
PHAN III. Cau trac nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd loi tie cdu 1 dén cdu 6.
Caul: Tim gia tri I6n nhat cia ham s6 y=7- 2|cos 3x|.

Kt quis E—

ngml ..................................................................................................................
Tacod: VxeR:0< |sinx| <le5< 7—2|cos3x| <7.

Véy mgxy:7<:>|cos3x|:Oc>cos3x:0®x:%+k?ﬂ,kez.

Cau2: Hamsd y =5+4sin2xcos2x co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén?
Két qua: ]
Trinh bay:
Loi giai:
Tacd y=5+4sin2xcos2x =5+ 2sin4x.
Ma VxeR:-1<sin4x<1——>-2<2sin4x<2——>3<5+42sin4x <7

——3<y<7—2L5y€{3;4,56,7} nén y cb 5 gia tri nguyén.

A 7 PN .7 . A ’ A A1\ A m— 1 7 . A
Cau3: Co6baonhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m dé ham so y = \/ ———2cos7x xac dinh trén R?
m

Két qua: ]



Loi giai:

21 \ A _1 ’ . A _1
Dé ham so y=\/m——2cos7x xac dinh trén ]R<:>m——20057x20,VxeR
m m

m—1 m—1 m—1
o ——>cos7x,VxeR<o ——>maxcos7x=1lo ——>1o-1<m<0—2% sm=—1.
2m 2m xeR 2m
Cau4: Goi M,m lan luot la gia tri 16n nhat va gid tri nho nhat cia ham s6 y = 4cos® x—4cosx+3

trén doan [%,%} Biét M+m=a+b\/§;(a;beN), tinh a +b.

Két quis E—
Trinh bay:

Loi giai
y .. T , 3 1
Pat t=cosx.Taco, voi —<x<— tacod Tétﬁz
e ) 31
Khi d¢, ta co: f(t)=4t _4t+3,TStSE
Ta c6 bang bién thién:
r ﬁ 1
2 2
f(z)
6+2:3

/

Tt bang bién thién ta co:

Gia tri 16n nhat ca ham s da cho trén {%,%} la M =6+243.

/| 2 \ A ~ A 7z. 572- \
Gia tri nho nhat ctia ham so da cho trén [E,?} lam=2.

a=28
b=2

Cau5: Hang ngay, Mt Troi chiéu sang, béng ctia mot toa chung cu cao 40 m in trén mat dat, do dai

Vay M+m:8+2\5—>{

béng cta toa nha nay duoc tinh bang cong thic S (¢) =40 ,& d6 S duoc tinh bang

/4
cot—t¢
12




Cau 6:

mét, con ¢ 1a s gio tinh tir 6 gio sang. Biét tai thoi diém a (gio) hodc b (gio) thi do dai bong
clia toa nha bang chiéu cao toa nha, tinh a +b.

Két qua: ]

Trinh bay:

Loi giai:
Do dai béng ctia toa nha bang chiéu cao toa nha khi
S(£) =40 <> 40|cot 1| = 40 <> cot ¢ = 1

12 12

@%tzi%+k7z<:>t=i3+l2k(keZ)

Vi 0<¢<12 nén ¢=3 hodc =9, tic la tai thoi di€ém 9 gio sang hodc 15 gio chiéu thi bong

ctia toa nha dai bang chiéu cao ctia toa nha.

Mot vong quay tro choi ¢6 ban kinh 57 m, truc quay cach mat dat 57,5 m, quay déu moi

vong hét 15 phut. Khi vong quay quay déu, khoang cach /( m) tit mot cabin gan tai diém 4
, ~ , A . (2 o

cta vong quay dén mat dat duoc tinh boi cong thire: (1) =57sin (%t—%j+57,5 voi t la

thoi gian quay cua vong quay tinh béng phut (t > 0) (tham khao hinh vé).

Khi quay mét vong lan thit nhat tinh tir thoi diém ¢ =0 (phut), tai thoi diém dau tién nao cua
¢ thi cabin & vi tri cao nhat (két qud diwdi dang thip phin)?

Két qua: ]

Trinh bay:

Khi quay mot vong, cabin 6 vi tri cao nhat khi sin (% f— % j 2r . w &



<:>?—Zt=7r+k27r,keZ<:>t=1?5+15k,keZ
Thoi diém dau tién d€ cabin ¢ vi tri cao nhat ing voi k =0hay ¢ =7,5 (phut).
HET
Hué, 11h00’ Ngay 25 thang 7 nam 2024
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Lép Toan thay LE BA BAO

Trueong THPT Pang Huy Tra SDT: 0935.785.115 Facebook: Lé B4 Bao

116/04 Nguyén L6 Trach, TP Hué Truni tam Km10- Huong Tra — Hué

Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai lidu c6 sai sot gi thi rat mong nhdn dwoc sy g6p y ciia

uy thiy co cung cic em hoc sinh! Xin chin thanh cam on!
PHAN I. “ Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10 tie cdu 1 déi cdu 12.
Mbi cdu héi, thi sinh chi chon mgt phwrong dn.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Ménh dé nao dudi day sai?
A.Ham sG y =cos2x la ham sd 1é. B. Ham s6 y =cot2x 1a ham sd 1é.
C.Ham s6 y =sin2x la ham s0 1é. D. Ham s6 y =tan2x la ham s 1é.
Puong cong trong hinh 1a d6 thi cia mot trong bon ham s& dudi day. Ham sd d6 la ham s6
nao?

y A
1

A. y=cosx. B. y =cos2x. C. y=sinx. D. y =sin2x.

Tim chu ki T ctia ham s6 y = cos (% - 2025} .

A T=r. B.Tz%. C.T=4r. D.T=2rx.
Xét tinh chin 1é ctia ham s6 f(x) = — 52X

5 2sin” x+3
A. Ham s0 chan. B. Ham sd 1é.
C. Khong chdn, khong 1é. D. Vira chdn, vira lé.
Trong cac ham sd sau, ham s nao la ham s6 1é?
A. y=cosx+sin°x.  B. y=sinx+cosx. C. y=—cosx. D. y =sinx.cos3x.
Tap xac dinh cia ham s6 y = 2925 la

sin x

A. D=R\{0}. B. D=R\{k2z|, k e Z}.
C. D=R\{kz|, k e Z}. D. D=R\{0;7}.

Ham s6 y =sinx tuan hoan véi chu ky 7 bang
A.T=mr. B. T =2r. C.T=3mx. D. T =4r.



Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

_ 2+sinx o,

Tap xac dinh cia ham s6 y = 1a
cosx +1
A. D=R\{r+kx|,k eZ}. B. D=R\{k27|.k e Z}.
C. D=R. D. D=R\{z+k2zx|,k e Z}.
D4 thi ham sb nhu hinh v& sau day 13 ctia ham sé nao?
A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=tanx. D. y=cotx.
Tap xac dinh cia ham s6 y = 'cosx la
sinx +2
A. D=R\{k27],k € Z}. B. D=R\{%+k2ﬂ,keZ}.
C. D=R\{z+k2z|,k e Z]. D. D=R.

Tap gid tri chla ham s6 y =2sinx la
A.T=R. B. 7' =[-2;2]. C. T=[0:1]. D. T=[-L1].
Khang dinh nao sau day sai?

A. y =tanx dong bién trén [0; %j B. y =cosx dong bién trén (0;%) .
C. y =sinx dong bién trén [O; %j . D. y = cotx nghich bién trén (O; %) .

PHAN II. (2,0 dién) Cau tric nghiém dtng sai. Thi sinh trd 10i tir cdu 13 dén cdu 14. Trong méi y a), b), ¢),
d) & mdi cdu, thi sinh chon ding hodc sai (dién dau X vio 6 chon)

Cau 13:

Cau 14:

Cho ham s6 y =sin” x.

Khang dinh Dung | Sai

a) Tap xac dinh chla ham s6 da chola D=R.

b) | Tap gia tri cia ham s6 da cho la 7 =[-1;1].

Q) Ham sd da cho la ham s6 chan.

d) Chu ki ctia ham s6 da cho la 27.

Nhiét d¢ ngoai troi & mét thanh phd vao cac thoi diém khac nhau trong ngay c6 thé duwge mo
phong boi cong thire A (1) =31+3sin {%(r —9)} , v6i h tinh bang d6 C va ¢ 1a thoi gian trong

ngay tinh bang gio (0<7<24).

Khang dinh Dung | Sai

a) Nhiét d6 ngoai troi ¢ thanh phd do6 vao lac 9 gio sang
1a 31°C.




b) Nhiét d¢ ngoai troi 6 thanh phd d6 vao lac 7 gio t6i la
32,5°C.

C) Nhiét d6 thap nhat trong ngay 1a 30°C

d) Vao lic 15 gio trong ngay thi nhiét do ngoai troi o
thanh phd d¢6 la cao nhat.

PHAN IIL. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 16i ngan. Thi sinh trd 10i ti¢ cdu 15 dén cdu 18.
Cau 15: Guong nudc (hay con goi la con nwdce) khong chi la cong cu phuc vu san xuat ndong nghiép,

Cau 16:

Cau 17:

ma da tro thanh hinh anh quen thudc ctia ban lang va la mét nét van hoa dac trung ctia dong
bao dan toc mién nti phia Bac.Mot chiéc gudng nuwdc c6 dang hinh tron ban kinh 2,5m; truc

cua no dat cach mat nuwdc 2m . Khi guong quay déu, khoang cach h(m) tit mot ong dung

7

nudc gan tai mot diém cua guong dén mat nuwde duoc tinh theo cong thic 7 = | y

trong d6 y = 2,5sin(2ﬂx —%) +2 véi x (phut) 1a thoi gian quay cua guong (x > 0) . Gia tri

16n nhét ctia /& bang bao nhiéu?

Kt quis —
Trinh bay:

Goi M, m Tan luwgt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 y =2cosx +3 trén {O;%}.

Biét M +m=a+by3,(a;beN). Tinh a+b.

Két qui —

Trinh bay:

Cdi xay gi6 1a mot loai may chay bang stc gié. May nay dugc thiét k& dé bién nang luong gid
thanh cac dang ning lwong khéac hitu dung hon. Mot diém M nam trén canh cua c6i xay gié
nhu hinh vé.



Cau 18:

Khi canh quat quay, vi tri thdp nhét va cao nhat ctia M so v6i mat dat [an lwot la 8 mét va 22
mét. Xét mot vong quay ctia M bat dau tlr vi tri thap nhat. Khi cdnh quay déu, khoang cach

(m) tt M dén mat dat dugc tinh theo cong thixc 7 = A.cos(z?ﬂ xj +C, voi x (giay) 1a thoi gian

quay cta diém M (x > 0).Hoi sau 4 gidy, diém M cach mat d4t bao nhiéu mét (lam tron két qua
dén hang phin chuc)?

Kt qua E—

Trinh bay:

Muc nudc cua mdt con sdng hang ngay 1én xudng theo thuy triéu. DO sau /(m)caa muc

nudc con song tai thoi diém 7(gio) trong mot ngay (0 <t< 24) dwoc tinh theo cong thitc
. (#mt 7 , A A , ~ C 1N g .
h=-4 s1n(€ +§j+5 . Tinh d¢ sau ctia muc nudc con song tai thoi diém 9 gio sang (don vi

mét)?
Kt quis ]
Trinh bay:

PHANIV. (3,0 diem) Cau héi tw luan. Thi sinh trd 10i tir cdu 19 dén cdu 21.

Cau 19:

Cau 20:

Tim tap xac dinh ctia ham s y = tan(Zx —%)

Trinh bay:
Tim gia tri nho nhat, gia tri 1on nhat cia ham s y =sin® x —sinx+2.
Trinh bay:



Ciu 21: SO gio 6 anh sang ctia mot thanh phd 4 trong ngay th ¢ cia nam 2017 dwgc cho bdi mot
ham s& y:4sin{%(t—60)}r10, v6i teZ va 0<1<365. Goi 1, la thoi diém ngay trong

nam ma thanh phd 4 c¢6 nhiéu gio anh sang mat troi nhat. Tinh gid tri nho nhat cta biéu
thitc P=a’ +2a+t,.
Trinh bay:
HET
Hué, 10h20’ Ngay 15 thdang 6 nim 2025




Page: CLB GIAO VIEN TRE TP HUE

TRAC NGHIEM CHUYEN BDE
Mon: Toan 11 - KNTT

HAM S LUONG GIAC
Dinh hwdng cdu tric 2025+

LOI GIAI CHI TIET

PHAN 1. - CAu tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 107 tie cdu 1 déh cdu 12.
MG6i cdu hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Ménh dé nao dudi day sai?

A.Ham s6 y =cos2x la ham so 1é. B. Ham s6 y =cot2x 1a ham sd 1é.
C. Ham s6 y =sin2x la ham s0 1é. D. Ham s6 y =tan2x la ham s 1é.
Loi giai:

Ham s6 y =cos2x 1a ham s& chan.
Puong cong trong hinh 1a d6 thi cia mot trong bon ham s& dudi day. Ham sd d6 la ham s6
nao?

A. y=cosx. B. y=cos2x. C. y=sinx. D. y =sin2x.
Loi gidi:

D6 thi ham s6 qua cac diém (0;1);(%;—1}

Tim chu ki T ctia ham s6 y = cos(g - 2025} .

AT=x. B.T:%. C.T=4x. D.T=2x.
Loi gidi:
Ly thuyét : ham s6" y = cos(ax+b),(a # 0) tuidn hoan véi chu ki T = |2_7|r

a
Ap dung: Ham s8 y = cos (% - 2025} tuan hoan véi chu ki 7 = 2T7[ =4r.

2
Xét tinh chin 1é ciia ham s§ f(x) = —-S2%
2sin” x+3

A. Ham sd chan. B. Ham s6 1é.
C. Khong chdn, khong 1é. D. Vira chdn, vira lé.

Loi giai:



Tap xac dinh ciaham s6 D=R.
cos(—2x)  cos2x

vreRthi —xeRva f()= 2sin’(—x)+3 C 2sin®x+3 S
Vay ham s8 f(x) chn.
Cau5: Trong cac ham s6 sau, ham s6 nao la ham s6 1€?
A. y=cosx+sin’ x. B. y =sinx+cosx. C. y=—cosx. D. y=sinx.cos3x.

Loi giai:

Tap xac dinh ciahamsd D=R.

VxeRthi —xeR va f(—x)=sin(—x).cos(—3x) =—sin x.cos3x =—f(x)
Vay ham s§ y =sinx.cos3x 1a ham sg 1é.

Cau6:  Tap xéc dinh ctia ham s8 y = 202 1
sin x
A. D=R\{0}. B. D=R\{k2z|, k e Z}.
C. D=R\{kx|,keZ}. D. D=R\{0;7}.
Loi giai:
\ o 2025 , .. o s
Ham s6 y = ——xac dinh khi va chi khi sinx #0 < x # k7, k € Z.
sin x
Cau7: HamsG y=sinx tuan hoan véi chu ky T béng
A.T=nr. B. T =2r. C.T=3n. D. T =4r.
Loi giai:
Ta coham s6 y =sinx tuan hoan véi chuky T =27
Cau8: Tap xac dinh chtahams6 y = 2+sinx 1a
cosx+1
A. D=R\{r+kx|,k eZ}. B. D=R\{k27|.k e Z}.
C. D=R. D. D=R\{z+k2z|,k e Z}.
Loi giai:
. o 2+sinx  , .. ey 111
Ham so y = | xac dinh khi va chi khi: cosx+1#20< cosxz—-1<x#n+k2rx,k e 7.
cosx +
Vay tap xac dinh Cﬁahémsé'y=2+smx la D:]R\{ﬂ—i-kZﬂ',keZ}.
cosx+1

Cau9: DO thi ham s6 nhuw hinh vé sau day la ctia ham s nao?

s |
1
=]

)
N =

N

A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=tanx. D. y=cotx.

Loi giai:
D6 thi ham sd trén la d6 thi ham sd y =cotx.



COSX

Cau 10: Tap xac dinh cia ham s6 y = — 1a
sinx+2
A. D=R\{k27,k e Z}. B.DzR\{%HQﬂ,kGZ}.
C. D=R\{z+k2z|,k e Z}. D. D=R.

Loi giai:
Tacod: —1<sinx<LLVxeR=1<sinx+2<3,VxeR=sinx+2#0,VxeR

Vay tap xac dinh cia ham s8 y = ——— _ 1a D=R.
sin x + 2
Cau11: Tap gia tri chia ham sd y =2sinx la
A.T=R. B. T =[-2;2]. C. T=[0:1]. D. T=[-L1].
Loi giai:

Taco: VxeR:-1<sinx<1< -2<2sinx<2 nén -2< y<2
hay tap gia tri cia ham s6 y =2sinx la T =[-2;2].
Cau12: Khéng dinh nao sau day sai?

A. y=tanx dong bién trén (0; %j B. y =cosx dong bién trén (0;% :
C. y =sinx dong bién trén (O; %J . D. y =cotx nghich bién trén (0; %j .
Loi giai:

Trén khoang (0; %j thi ham s6 y = cosx nghich bién.

PHAN I1. (2,0 diém) Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh trd 10i tie cdu 13 dén cdu 14. Trong mdi y a), b), c),
d) & mdi cdu, thi sinh chon ding hodc sai (dién dau X vio 6 chon)
Cau 13: Choham sd y=sin’x.

Khang dinh Dung | Sai
a) Tap xac dinh ciaham s6 dachola D=R.

b) Tap gid tri cia ham s6 da chola 7 =[-1;1].

Q) Ham s6 da cho 1a ham s chan.
d) Chu ki ctia ham s6 da cho la 27.
Loi giai:
‘ a) bung ‘ b) Sai ‘ c) bang ‘ d) Sai
a) bung.

Tap xac dinh ctia ham s§ y =sin’ x1a D =R vi sin’ x x4c dinh véi moi VxeR.

b) Sai.

Tap gid tri cha ham s8 y =sin’ x1a 7=[0;1] vi Vxe R:—1<sinx<1=0<sin’ x<1.
c) Dung.

Ham sd y =sin’ xlaham sd chanvi Vxe R=> —-xeR

va y(—x)=sin*(-x)=(-sinx)’ =sin’ x = y(x).

d) Sai.

1-cos2x

Ta ¢6: sin® x = .Vay chu ki ctia ham s6 da cho la 7.



Cau 14:

Nhiét d¢ ngoai troi & mét thanh phd vao cac thoi diém khac nhau trong ngay c6 thé duwge mo
phong boi cong thite /(1) =31+3sin {%(r —9)} , v6i h tinh bang d6 C va ¢ 1a thoi gian trong

ngay tinh bang giod (0 <7 <24).

Khang dinh Dung | Sai
a) Nhiét d6 ngoai troi ¢ thanh phd d6 vao lac 9 gio sang
1a 31°C.
b) Nhiét do ngoai troi ¢ thanh phd do6 vao lac 7 gio t6i la
32,5"C.

c) Nhiét d6 thap nhat trong ngay 1a 30°C

d) Vao ltc 15 gio trong ngay thi nhiét do ngoai troi o
thanh phd d6 1a cao nhat.

Loi giai:

‘ a) bung ‘ b) bung ‘ c) Sai ‘ d) bung
a) bung.
Nhiét do ngoai troi ltuc 9 gio sang la:

h(9):31+3sin{%(9—9)}:31+3sin0:31 (d6 C).

b) Bung.
Nhiét d¢ ngoai troi lac 7 gio toi la:

h(19):31+3sin[%(19—9)}:31+3sin5€:32,5 (d6 C).

¢) Sai.

Ta cé: —ISsin{%(f—%}S1:>28S31+3sin{%(t—9)}£34, VteZva 0<t<24.
Suy ra nhiét d6 thdp nhat trong ngay 1a 28°C

d) bung.
Nhiét dd ngoai troi 6 thanh phd d6 1a cao nhat khi

sin{i(t—9)}=l<:>1(t—9)=£+k27r<:>t=15+24k, kel
12 12 2

Khi =15 ta c6 15+24k =15 < k =0 (hop Ly).
Vay vao thoi diém 15 gio thi nhiét dd ngoai troi 6 thanh phd do6 cao nhat.

PHAN II1. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 16i ngan. Thi sinh trd 10i tie cdu 15 dén cdu 18.

Cau 15:

Guong nudc (hay con goi la con nuwde) khong chi la cong cu phuc vu san xudt nong nghiép,
ma da trd thanh hinh anh quen thudc ctia ban lang va la mot nét van hoa ddc trung ctia dong
bao dan tdc mién nui phia Béc. Mt chiéc guong nudc c6 dang hinh tron ban kinh 2,5m ; truc

cta nd dat cach mat nuwdc 2m . Khi gudbng quay déu, khoang cach h(m) tir mot ong dung

nude gan tai mot diém ctia guong dén mat nuwde duoc tinh theo cong thire 7 = | v

4

trong d6 y =2, 5sin(27rx —%) +2 véi x (phut) 1a thoi gian quay cua guong (x > 0) . Gia tri

16n nhat ctia 4 bang bao nhiéu?



Két qui —
Trinh bay:

Xét ham so y=2,55in(2ﬂx—%j+2 véi xe[0;+oo).
Ta co: —O,5S2,5sin(275x—%j+2£4,5 ,Vxe[0;+oo)©—0,5ﬁyﬁ4,5 ,Vxe[0;+oo)
Suy ra %a§y=4,5<:>sin(2ﬂx—%j=l

min y =-0,5 < sin(Zﬂx—%) =-1

[0;+0)

4,5

Khi d6 maxh:max|y|:max{|—0,5 }:4,5.

[0;+0) [0;+90) [0;+0) ’

Caul6: Goi M, m Ian luot la gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham sd y =2cosx+3 trén {O;%}.

Biét M +m=a+by3,(a;beN). Tinh a+b.

Két qua: ]

Trinh bay:
Loi giai
Ta co: Vxe{O;%}:73Scosx£1<:>\/§£2003x£2<:>\/§+3S200sx+3ﬁ5.

Suy ra maxy =5 dat duoc khi COSX=1<:>X=0€|:0;%:|;

"6



Cau 17:

Cau 18:

miny=\/§+3 dat dwoc khi cosx:ﬁc»x:fe[o;f}.

N 2 6 6
%)
Vay m:x/§+3;M:5:>M+m:8+x/§:>{Zif.

Cdi xay gi6 1a mot loai mdy chay bang stic gié. May nay dugc thiét k& dé bién nang luong gid
thanh cac dang nang lwgng khac httu dung hon. Mét diém M ndm trén canh cua céi xay gio
nhu hinh vé.

Khi canh quat quay, vi tri thdp nhat va cao nhat ctia M so véi mat dat lan luot la 8 mét va 22
mét. Xét mot vong quay ctia M bat dau tir vi tri thap nhat. Khi cdnh quay déu, khoang cach h

(m) tt M dén mat dat duoc tinh theo cong thixc /2 = A.cos(z?ﬁ xj +C, véi x (giay) la thoi gian

quay ctia diém M (x > 0).Hoi sau 4 gidy, diém M cach mat dat bao nhiéu mét (lam tron két qud

dén hang phin chuc)?

Két qua: ]

22+8

Vi tri thdp nhat va cao nhat la 8 (m) va 22 (m) nén C = =15va A=22-15=7.

Phuong trinh khoang cach ctia diém M so v4i mat datla 4 =7 cos (2?” xj +15.

Khi x=4 = h~17,2(m).
Muc nudc cua modt con sdng hang ngay 1én xudng theo thuy triéu. Do sau /(m)caa muc

nude con sdng tai thoi diém 1(gid) trong mot ngay (0<¢<24)duoc tinh theo cong thirc
. (Tt & , N oA s P ~ e v 3o .
h=-4 sm(z +§)+5 . Tinh d¢ sau ctia muc nwdc con song tai thoi diém 9 gio sang (don vi

mét)?
Kt quis ]
Trinh bay:



Loi giai:
D6 sau cua muc nudc con song tai thoi diém 9 gio sang ung voi =9 nén ta co:

h=—4sin ”—'9+Z +5=7 (m).
6 3
PHAN 1V. (3,0 diém) Cau hoi tw luan. Thi sinh trd 10i tir cdu 19 déh cdu 21.
Cau19: Tim tap xac dinh cia ham s6 y = tan[Zx —%J

Trinh bay:

Ham s6 xac dinh khi COS(Zx—%jio<:>2x—§¢%+kﬂ<:>x¢?—72[+k7ﬂ-, keZ.

Vay tap xc dinh cta ham s8 1a D:R\{?—Z+k§;kez}.

Cau 20: Tim gid tri nho nhat, gia tri I6n nhat cia ham s6 y =sin® x—sinx+2.
Trinh bay:
Loi giai:
Dit sinx =u; u e [-1;1]

Xétham s6: y =u’ —u+2 trén [—1;1].

-b 1
Ta co: —= 5 € [—1;1] . Ttr day c6 bang bién thién

2a
i -1 1— 1
2
4 2
¥ \‘ /
i
4
Do doé:
. ! x:%+k27r
m=miny=min [ (u)=—<u=sinx=— < (keZ).
[-5:1] 4 2 Sx
x=?+k27r

M:maxy:r[n?f]gf(u):4<:>u:sinx:—l©x=%+k27r, (keZ).



Cau21: SO gio ¢ anh sang ctia mot thanh phd 4 trong ngay thtt ¢ cua ndm 2017 dwoc cho bdi mot
ham s§ y:4sin{%(1—60)}+10, véi 1€7 va 0<t<365. Goi 1, 1 thoi diém ngay trong
nam ma thanh phé 4 c6 nhiéu gio 4nh sang mat troi nhat . Tinh gia tri nho nhat cua biéu
thitc P=a’ +2a+t,.

Trinh bay:

Ngay cé anh nang mat troi chi€éu nhiéu nhat

& y=14 o sin| 2 (1-60) | =1 ——(1-60) = =+ k27 <>t =149 +356k .
178 178 2

Ma 0<t£365<:>0<149+356k£365<:>—&<k£5—4.
356 89

VikeZ nén k=0.
V6i k=0=1¢,=149 téc roi vao ngay 29 thang 5 (vi ta da biét thang 1 va 3 c¢6 31 ngay,
thang 4 c6 30 ngay, riéng d6i voi ndam 2017 thi khong phai ndm nhuédn nén thang 2 cd
28 ngay hodc dua vao dit kién 0 <7 <365 thi ta biét nam nay thang 2 chi c6 28 ngay).
Licd6: P=a’+2a+1, =a* +2a+149=(a+1) +1482 148.
HET
Hué, 10h20’ Ngay 15 thdng 6 ndam 2025
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Lép Toan thay LE BA BAO
Trueong THPT Pang Huy Tra SDT: 0935.785.115 Facebook: Lé B4 Bao

116/04 Nguyén L6 Trach, TP Hué Truni tam Km10- Huong Tra — Hué

Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai lidu c6 sai sot gi thi rat mong nhdn dwoc sy g6p y ciia

uy thiy co cung cic em hoc sinh! Xin chin thanh cam on!
PHAN L. “ Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10 tie cdu 1 déi cdu 12.
Mbi cdu héi, thi sinh chi chon mgt phwrong dn.
Caul: DO thi trong hinh vé la d6 thi ctia mot trong cac ham s duwoc cho & cac phuwong an A, B, C, D.

Hoéi ham s6 d6 1a ham s nao?

A. y=sinx. B. y=-sinx. C. y=cosx. D. y=-cosx.
Cau2: Tap xac dinh cia ham s6 y =tanx la

A. D=R\{k27|,keZ}. B. D=R\{%+k2n,kel}

C. D:R\{%+k7r,kel}. D. D=R\{kr|,keZ}.
Cau3: Meénh dé nao dudi day dung?

A.Ham s8 y =cotx 1a ham s& chan. B. Ham s& y =sinx 1a ham s chan.

C. Ham s8 y = tan x 1a ham s& chan. D. Ham s8 y = cosx 1a ham s& chan.
Cau4: Tap xac dinh cilaham s y=——1a

sin x
A. D=R\{0}. B. D=R\{k27|,k e Z|.
C. D=R\{kz|,keZ}. D. D=R\{0;7}.

o . Sz 7 \ . w, N N
Cau5: Khi x thay doi trong khoang (T”’Tﬂ) thi y =sin x 1y moi gia tri thudc

A. {—1;—%) B. {—g;o} C. [-11]. D. {gl}

Cau 6: Ham s nao sau day c6 d6 thi nhan truc tung lam truc doi xéng?
A. y= |sinx]|. B. y=cotx. C. y=tanx. D. y=—sinx.
Cau7: Trong cac ham s sau day, ham s6 nao la ham sd tuan hoan ?



sin x

A. y=sinx. B. y=x+sinx. C. y=x.cosx. D. y
X
Cau8: Ham s0 nao sau day nghich bién trén (%;ﬂ')?
A. y=-sinx. B. y=cosx. C. y=—cotx. D. y=tanx.

Cau9: Tap xac dinh cia ham s6 y = tan(Zx —%j la

A D=R\UZ K penl. B. D=R\J>7 tkal:kez!.
6 2 1

C. D=R\{Z+knl:kez!. D. D=R\Z %7 cnl.
2 22

Cau 10: Gia tri 16n nhat cia ham s6 y =3sinx la

A. 1. B. 2. C. 3. D. 3.
Cau11: Ménh dé nao sau day la sai?

A.Ham s0 y =cosx tuan hoan véi chu ky 27 .

B. Ham s6 y =cotx tuan hoan véi chu ky 7.

C. Ham s6 y =tanx tuan hoan v6i chu ky 27 .

D. Ham s6 y =sinx tuan hoan véi chu ky 27 .
Cau 12: Tap xac dinh ctia ham s6 y =tanx +cotx 1a

A. D=R\{%+k7r

;keZ}. B. D:R\{kf

ik e Z} .
2
C. D=R\{kz|;kez}. D. D=R.

PHAN II. (2,0 diém) Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh trd 10i tir cdu 13 dén cdu 14. Trong méi y a), b), ¢),
d) & moéi cdu, thi sinh chon ding hodc sai (dién ddu X vao 6 chon)
Cau13: Choham s6 luong giac y =cosx.

Khang dinh Pung | Sai
a) Ham s6 trén co tap xac dinhla D= [—1; 1].
b) | Db thi ham s8 di qua diém 4(0;1).
Q) D6 thi ham s y = cosx nhan truc tung lam truc doi xing,.
d)

Trén khoang (O; 37”) , ham s6 nghich bién.

Cau 14: Huyét ap 1a ap luc can thiét tac dong lén thanh cua ddéng mach d€ dwa mau tir tim dén nuoi
dwdng cac md trong co thé. Huyét ap duogc tao ra do luc co bdp ctuia co tim va stic can cta
thanh ddng mach. Méi [an tim dap, huyét 4p ctia ching ta ting roi giam gitra cac nhip. Huyét
ap toi da va huyét ap tdi thiéu duoc goi twong tng la huyét 4p tam thu va tam treong. Chi s6
huyét ap cta chung ta dugc viét la huyét ap tam thu/huyét ap tam truong. Chi sd huyét ap
120/80 la binh thuong. Gia st huyét ap ctia mot nguwoi nao d6 duoc mo hinh héa bdi ham
s8: p(t)=115+25sin(16077).

Trong d6 p(t) 1a huyét ap tinh theo don vi mmHg (milimét thily ngén) va thoi gian ¢ tinh
theo phut.

Khang dinh Pung | Sai
a) Ham s& p(t) co tap xac dinhla D=R.




)| Chu ki ctia ham s8 p(1)1a T:% .

C) S6 nhip tim moi phut 1a 160.

d) Huyét ap cua nguoi nay binh thuong.

PHAN II1. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 10i tie cdu 15 dén cdu 18.

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Biét tap gia tri cia ham s& y =1-3sin’ (x+%} 1a T =[a;b]. Tinh gié tri biéu thicc P=a.b.

Két quis ]
Trinh bay:

Nhiét d¢ ngoai troi & mét thanh phd vao cac thoi diém khac nhau trong ngay c6 thé duwge mo
ta boi cong thire A (1) =30+ 4sin%(t —8), véi h duoc tinh bang d6 C va ¢ 1a thoi gian trong

ngay tinh béng gio. Tinh bién d¢ nhiét trong ngay cta thanh phd (don vi do C).
Két quis —
Trinh bay:

Mot chat diém dao ddng diéu hoa xung quanh diém O theo phwong nam ngang. Biét rang vi
tri ctia chat diém do6 so véi O tai thoi diém ¢ (gidy) dugc xac dinh theo phuwong trinh

x= 3cos(% + %j(m) Trong 5 (gidy) dau thoi diém nao thi chat diém nam xa O nhat? (Lam

tron két qua dén hang phan tram)

Két qua: ]

Trinh bay:

Mot con lac 16 xo dao ddng diéu hoa quanh vi tri can bang theo phuwong trinh y = 25sindzt &
dé y duoc dugc tinh bang centimét con thoi gian ¢ dwoc tinh bang giay. Goi a 1a chu ki dao
dong cta con 14c 10 xo0; b (Hz) 1a tan s& dao dong caa con 14c, tire 13 s6 Tan dao dong trong
mot gidy va c¢(cm) la khoang cach gitta diém cao nhat va thdp nhit ctia con lic. Tinh
2a+b+c.



\/itgi
can bang
Két qui ]
Trinh bay:

PHAN 1V. (3,0 diém) Cau héi tw luan. Thi sinh trd 10i tie cdu 19 déhn cdu 21.

tanx

Cau19: Tim tap xac dinh ctia ham s&: y =— .
sinx —1
Trinh bay:
Cau 20: Tim gié trj 16n nhét va gia tri nho nhat cua ham s8 sau: y =7 —2|cos3x|.
Trinh bay:
Cau 21; Xét tinh chin, 1é ctia ham s& sau: y= (|x - 1| —|x + 1|)sin X.
Trinh bay:

Hué, 10h20’ Ngdy 15 thdng 6 nam 2025



Page: CLB GIAO VIEN TRE TP HUE
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PHAN 1. - CAu tric nghiém v6i nhiéu phuong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 déh cdu 12.
MG6i cdu hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

D0 thi trong hinh vé la d6 thi cia mdt trong cac ham s6 duoc cho 6 cac phuong an A, B, C, D.

Hoi ham s6 d6 la ham s8 nao?

A. y=sinx. B. y=-sinx. C. y=cosx. D. y=-cosx.
Loi giai:

Kiém tra cac sy kién: Db thi ham s6'di qua cic diém O(O;O),A[% ;1).

Tap xac dinh cia ham s8 y =tanx la

A. D:R\{kZﬁ

ke, B. D=]R\{§+k27r

,keZ}.

,keZ}.

C. D:R\{§+kﬂ

,keZ}. D. D=R\{kr
Loi giai:
Ham s6 y =tanx xac dinh khi va chi khi cosx #0 @x¢g+kﬂ,keZ.

,keZ}.

Ménh dé nao dwdi day dung?

Vay TXD la: D:R\{g+k7r

A.Ham s8 y = cot x 1a ham sd chan. B. Ham s6 y =sinx la ham s& chan.
C. Ham s6 y = tanx 13 ham s6 chan. D. Ham s8 y =cosx 1a ham sd chan.
Loi giai:

Xétham sd y =cosx c¢d tdp xacdinh D =R.
Véimoi xe D< —xe D va cosx = COS(—x) .Do @4 ham s6 y =cosx 1a ham s6 chan.

Tap xac dinh cia ham sé y = 1a

S x
A. D=R\{0}. B. D=R\{k2r

,keZ}.



C. D=R\{kz
Loi giai:
Ham s0 xac dinh khi va chi khi sinx #0 < x # kr,k € Z.

kel D. D=R\{0;7}.

Ciu 26: Khi x thay d6i trong khoang (%,%j thi y = sinx 18y moi gia tri thudc

A. {-1;-%]. B. {—g;o} C. [-11]. D. {gl}

Loi giai:
. . Sz 3rx
v Trong ntta khoang VEENE

. o . ., ~ . 3T . . S«m )
Ham s6 y =sinx gidm nén s1n7£s1nx<s1n7:>—1£s1nx<—7.

3n.7nj_
4

v/ Trong ntta khoang {?, — |

N o A 3T . .
Ham s0 y =sin x tang nén sm; <smx < s1n7 =-1<sinx< -
A . o . St T, i A 2
v/ Vay khi x thay doi trong khoang (T’T] thi y =sin x 18y moi gia tri thudc {—l; —%J .
Cau 27: Ham s0 nao sau day c6 d6 thi nhan truc tung lam truc d6i xing?
A. y= |sinx]|. B. y=cotx. C. y=tanx. D. y=-sinx.
Loi giai:
Vi |sin(—x) |=|sin x| véi moi x € Rnén ham s& y= |sinx| 1a ham s6 chan nén cé d6 thi ddi
xtng qua truc tung.
Cau 28: Trong cac ham s6 sau day, ham s6 nao 1a ham sd tuan hoan ?

A. y=sinx. B. y=x+sinx. C. y=x.cosx. D.y:sinx.
Loi giai: "
Ham s6 y =sinxla ham s6 tuan hoan vé6i chu ky 27 .

Cau 29: Ham s0 nao sau day nghich bién trén [%;ﬂj ?
A. y=-sinx. B. y=cosx. C. y=—cotx. D. y=tanx.

Loi giai:

r.. 7T . L4 . ? ~ \ L4 . s ?. \ n .2
Véi x e (5 ; 72') : Khi gia tri cia x tdng thi gid tri trong (rng ctia ham s6 y = cos x giam
\ A . « A7 A T
= Ham s y = cosx nghich bién trén (5,7[)

Cau 30: Tap xac dinh cia ham s y = tan(Zx —%j la

A.D:R\{z+k—ﬂ;kez}. B. D:R\{S—”+kn;kez}.

6 2 12

C. D=R\{Z+knl:kez!. D. D=R\ S
2 12 2




Cau 31:

Cau 32:

Cau 33:

Loi gidi:
Ham s6 xac dinh khi cos = ¢0<:>2x—z¢z+k7r<:>x¢5—ﬂ+k—”, keZ.
3 3 2 12 2
Gia tri 16n nhat cia ham s6 y =3sinx la
A. 1. B. 2. C. 3. D. 3.
Loi giai:
Ham s6 y =sinx co tap gia trila [-1;1].
Dodd -3<3sinx<3, VxeR.
Vay gia tri 16n nhat ctia ham s6 y =3sinx la 3, xay ra khi sinx=1< x:§+k2ﬂ',k €.

Ménh dé nao sau day la sai?

A.Ham s0 y =cosx tuan hoan véi chu ky 27 .

B. Ham s6 y =cotx tuan hoan véi chu ky 7.

C. Ham s0 y =tan x tuan hoan véi chu ky 27 .

D. Ham s y =sinx tuan hoan véi chu ky 27 .

Loi giai:

Ta c6 ham s6 y =sinx;y =cosx tuan hoan vdi chuky 27 .
Ham s6 y =tanx;y=cotx tuan hoan vdichuky 7.

Vay phuong an C sai.

Tap xac dinh ctia ham s8 y = tanx + cotx la

A.D:R\{ngkﬁ;keZ}. B. D:R\{k%;keZ}.
C. D=R\{k7r;keZ}. D. D=R.
Loi gidi:

-~ A sinx #0 .
Diéu kién <:>sm2x¢0<:>2x¢kﬂ<:>x¢k£,keZ.
cosx =0 2

PHAN I1. (2,0 diém) Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh trd 10i tie cdu 13 dén cdu 14. Trong mdi y a), b), c),
d) & moéi cdu, thi sinh chon ding hodc sai (dién ddu X vao 6 chon)

Cau 34:

Cho ham s6 luong gidc y =cosx.

Khang dinh Pung | Sai

a) | Ham s6 trén c6 tap xac dinh 1a D =[-1;1].

b) | Db thi ham s8 di qua diém 4(0;1).

) D6 thi ham s6 y = cosx nhan truc tung lam truc doi xing.

d)

Trén khoang (O; 377[) , ham s6 nghich bién.

Loi giai:

| a)Si | bbing | o bung | d) Sai |
a) Sai vi ham s& y =cosx ¢ tap xac dinh R.
b) Pang vi y(O) =cos0=1

c) Dting vi ham s6 y = cos x 1a ham chan thi d6 thi ham s nhan truc tung lam truc ddi xing

d) Sai vi trén khoang (0;7 ) ham s8 nghich bién, trén khoang (7[,37”) ham s6 dong bién.



Cau 35:

Huyét ap la 4p luwc can thiét tac dong 1én thanh cta dong mach d€ dwa mau tir tim dén nudi
dudng cdc md trong co thé. Huyét ap duoc tao ra do luc co bop ctia co tim va stec can cta
thanh dong mach. Mdi lan tim dap, huyét 4p ctia chting ta ting roi giam gitra cac nhip. Huyét
ap toi da va huyét ap t6i thiéu duoc goi tuwong ting la huyét 4p tam thu va tam truong. Chi s6
huyét ap ctia ching ta dwgc viét la huyét 4p tam thu/huyét ap tam trueong. Chi sd huyét ap
120/80 1a binh thuong. Gia sit huyét 4p ctia mot nguwoi nao d6 duoc mod hinh hda boi ham
s6: p(t)=115+25sin(16071).

Trong d6 p(t) 1a huyét ap tinh theo don vi mmHg (milimét thily ngén) va thoi gian ¢ tinh
theo phut.

Khang dinh Pung | Sai

a) Ham s6 p(t)co tap xacdinhla D=R.

)| Chu ki ctia ham s8 p(7)1a T:% .

c) S6 nhip tim mbi phut 1a 160.

d) Huy#ét ap cia nguoi nay binh thuong.

Loi giai:
‘ a) bung ‘ b) Bung ‘ c) Sai ‘ d) Sai
a) Ham s0 p(t) 6 tap xac dinh la D =R. a) Dung.
2 1
b) Chu ki ctaham s6 p(¢) la T =——=— .b) Dang.
) Chu ki ctia ham so p( ) a T60n 80 g

c) Thoi gian gitra hai lan tim dap la: 7 = 81_0 (phut).

S6 nhip tim moi phut la: l:% =80 nhip. c) Sai.

d) Ta co: —1Ssin(1607rt)£1, VteR <:>—25£25$in(1607rt)ﬁ25, VteR
< 115+(-25) <115+25sin(1607¢) <25+115, Vi e R

< 90< p(1)<140, VieR

Do @6, chi s6 huyét 4p ctia nguoi nay la 140/90 va chi s& huyét ap ctia nguroi nay cao hon
mttc binh thuong. d) Sai.

PHAN II1. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 10i ngin. Thi sinh tré 10i tiv cdu 15 dén cdu 18.

Cau 36:

Biét tap gid tri cia ham s6 y =1-3sin’ (Ha la T =[a;b]. Tinh gia trj biéu thitc P=a.b.

Kt quis ]
Trinh bay:

—lésin(x+%j£1 :>O£sin2(x+%)£1



Cau 37:

Cau 38:

@02—3sin2(x+%j2—3 @121—3sin2(x+%j2—2.

Do d9, gia tri nho nhat cia ham sd la a = -2 ; gid tri 16n nhdt citaham s61a b =1.
Vay a.b=-2.1=-2.
Nhiét d6 ngoai troi @ mot thanh phd vao cac thoi diém khac nhau trong ngay c6 thé duoc mo

ta bdi cong thirc h(t) =30+ 4sin%(z‘ - 8) , vOi h dwoc tinh béng do C va ¢ la thoi gian trong

ngay tinh bang gio. Tinh bién d6 nhiét trong ngay cta thanh phd (don vi do C).
Két qui —
Trinh bay:

—1<sin=(1—-8) <1< —4<4sin—(r-8)<4
12 12

26 S30+4sin%(1—8)£34 =26 <h(t)<34.

Do d6, nhiét do cao nhat trong ngay la 34°C va nhiét do thap nhat trong ngay la 26°C.

Vay bién d6 nhiét trong ngay cua thanh phd la 34°C-26°C =8°C.

Mot chét diém dao dong diéu hoa xung quanh diém O theo phuong nam ngang. Biét réng vi
tri ctia chat diém do6 so véi O tai thoi diém ¢ (gidy) dugc xac dinh theo phuwong trinh

x= 3cos(%+%j(m). Trong 5 (gidy) dau thoi diém nao thi chat diém nam xa O nhat? (Lam

tron két qua dén hang phan tram)

Kt qui —
Trinh bay:

Loi giai:

Ta mo ta di chuyén caa chat diém M nhu hinh dwdi véi diém cach xa nhat O 1a 4,B.

A (0] M B

Do —3S3cos(%+§js3 =>x,=-3;x,=3.

3cos(£+z :J_r3<:>c0s(z+zj:il<:>sin 2+Z =0 <:>z+£:k7r
3 3 3 3 3 3 3 3

<:>2=—£+k7r<:>2t=—7z+k37r <:>t=—£+k3—7[(keZ).
3 3 2 2



Cau 39:

Vi 03t£5:>0£—%+k37”£5 ©%£k<1,4 vakeZ nén k=1suyrat=r.

Vay trong 5 (gidy) dau thoi diém ¢ = 7 ~ 3,14 (giay) thi chat diém nam xa O nhat.

Mot con 14c 10 xo dao dong diéu hoa quanh vi tri can béng theo phuong trinh y = 25sindrxt o
doé y dugc dugc tinh bang centimét con thoi gian ¢ duoc tinh bang giay. Goi a 1a chu ki dao
dong cta con lac 10 xo; b (Hz) la tan s dao ddng ctia con lac, ttc 1a s6 lan dao dong trong
mot gidy va c¢(cm) l1a khoang cach gitta diém cao nhéat va thdp nhat cta con lac. Tinh
2a+b+c.

V1 tri I‘. <0

Két qua: ]

Trinh bay:

Loi giai
A : AN \ 7. \ 27[ \ A ” g \
Ham s6 y =25sin4xt tuan hoan véi chu ki T'= i 2 suy ra chu ki dao dong cta con lac lo
r

: ; R R R TR |
x0 (ttec la khoang thoi gian dé con lac thiec hién dwoc mot dao dong toan phan) la 7' = 5 giay
nén a=0,5.

. 1 .

Vi chu ki dao dong ctia con lacla 7 = 5 giay nén trong 1 gidy con lac thuec hién dwoc 2 dao

“ o~ A s 1
dong, tic la tan s6 dao dong ctia conlacla b= f = T 2 Hz.
Vi phuong trinh dao dong cta con lac la y =25sin4zt nén bién dd dao dong cta né la
A=25cm
Tt d6 khoang cach gitta diém cao nhat va diém thap nhat ctia con lacla ¢ =24 =50 cm.
Vay 2a+b+c¢=2.0,5+2+50=53.

PHANIV. (3,0 diem) Cau héi tw luan. Thi sinh trd 10i tir cdu 19 dén cdu 21.

Cau 40:

. A PP , \ ~ tanx
Tim tap xac dinh ctia ham s6: y =

sinx—1"
Trinh bay:



cosx =0

\ ~ 4 . T
Hamsoxacdmh@{ <:>cosx¢0<:>x¢5+k7r,keZ.

,keZ}.

Cau 41: Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham sd sau: y=7— 2|cos 3x|.

sinx #1

Vay tap x4c dinh ctia ham s6 da chola D=R\ {% +kr

Trinh bay:
Loi giai:
Tacod: VxeR:0< |c033x| <1< 5< 7—2|cos3x| <7.

Véy mgxy=7<:>|cos3x|=O©C053x=0c>x=%+k?ﬂ,keZ;

rr}miny:5<:>|cos3x| =l cos3x=11<sin3x=0< x:k?ﬂ,keZ.

Cau 42;: Xét tinh chin, 1é ctia ham sd sau: y= (|x - 1| —|x + 1|)sin X.
Trinh bay:
nglm ..................................................................................................................
Tap xac dinh cia ham sdla D =R.
Tacé: Vxe D——>—xeD.
Ta cé: VxeD :y(—x) = (‘(—x) - 1‘ - ‘(—x) + 1‘)sin(—x) = —(|x + 1| - |x - 1|)sinx = y(x).
Vay ham s& da cho 1a ham chan. ]
HET
Hué, 10h20’ Ngdy 15 thdng 6 nam 2025




