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Bai 6. Vecto trong khéng gian . . . -
Chuong <° VECTO VA HE TOA DO TRONG KHONG GIAN

Bai 6

A. LI THUYET

I. VECTO TRONG KHONG GIAN
1. Dinh nghia.

/ Vecto trong khong gian 1la doan thing cé huéng, nghia \
la trong hai diém mut ciua doan thang da chi r6 diém
nao la diém dau, diém nao la diém cuéi.

+ Vecto c6 diém dau (goc) 1a A, diém cudi (ngon) 1a B a / boa
ta ki hidu : AB 4

+ Huwéng tir goc dén ngon goi 1a hwdéng cua vécto.
+ D0 dai cua vecto trong khong gian la khoang cach
gitra diém diu va diém cudi ctia vecto do.

—

Hinh 1.1

\f Doan thang AB goi la d6 dai véc to AB, ki hitu |ﬁ| Vay ‘ﬁ‘ = AB|.

[ Vi du 1. & hinh vé bén thi vecto AB c6 -
+ Diém goc la A.

B
+ Diém ngon la B. /
+ Phuong (gia) 1a duong thing AB. B

+ Huéng tivr Adén B. A
» D0 dai (moédun) 1a AB.
Nhin xét: Vecto con dwoc ki hiéu la: 5, 5, ;(, 9
+ Vecto — khong, ki hiéu 1a 0= AA=BB...FF la vecto c6 :
(1) Biém dau va diém cubi tring nhau.
(2) B dai bang 0.
(3) Hwéng bit ky.
[ Vi du 2. Cho tit dién ABCD c6 db dai moéi canh bang 1 g
a). C6 bao nhiéu vecto c6 diém dau la A va diém cuéi
la mot trong cac dinh con lai cua tr dién?
b). Trong cac vecto tim dugc & cau a, nhitng vecto
nao c6 gia nim trong mit phéng (ABC)? B o

c). Tinh d6 dai cia cac vecto tim dwoc ¢ cau a. :
Hinh 2.5

Loi giai
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rung Tam LTDH Amsterdam — Hué Bai 6. Vecto trong khong gian . . . -
[ Vi du 3. Cho hinh 14p phwong ABCD-A'B'C'D'. = ©

Trong cac vecto AC, AD, AD': A B
a). Hai vecto nao c6 gia ciing ndm trong mp(ABCD)? |
b). Hai vecto nao cé6 cung do dai? t}_-i\_ _______ L e
Al D
Hinh 2.6

Loi giai

2. Hai vecto cung phwong, cung hwéng.

1. Gia cia vec tor la dwong thang di qua diém dau va diém cudi cua vecto.
2. Hai vecto cung phwong la hai vecto co gia song song hodc trung nhau (chung
cung nam trén mot duwdng thang hoic nam trén hai dwong thang song song).

0 P
4 B C D <
- > —— P ———— ‘,fw i\’T

3. Huéng clia hai véc to: Hai vecto cung phwong thi cé thé cting hwéng hodc ngugc
huwéng.

Vi du 4.
o Ti hinh vé trén ta thiy hai vécto AB va CD c6 gia ndm trén mét duong thing
(tring) nén chung cung phuwong.
o Tir hinh vé trén ta thdy hai vécto QP va MN c6 gia song song nén chung cung

phuwong.

|| Nhan xét:
+ AB cung phwong véi CD khi va chi khi AB // CD hodc bén diém A, B,C,D thing hang.

1 Vi du 5.
& hinh vé dwéi thi hai vecto AB va CD cung hwéng con EF va HG ngwoc huéng.

4 B F E
C D Hinh 1.2 H G

|| Pic biét: vecto — khong cung hwéng véi moi véc to.
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3. Hai vecto bang nhau

+ Hai vecto dwoc goi la bing nhau néu chung cung
hwéng va cung do dai.

. __. |AB,DC cunghuong

Ki hiéu: |[AB=DC << _ .

|AB|=|DC|

+ Véc to 0 cung huéng véi moi véc to va co6 do 16m
bang 0.

+ Hai vecto dwoc goi la déi nhau néu chung nguoc
hwéng va cung do dai.

. |AB,cD nguochuong
Ki hiéu: |AB=-CD <

[J Vi du 6. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' (H2.8).

a). Trong ba vecto BC, CC’ va B'B, vecto nao bing vecto
AA’ ? Giai thich vi sao.

b). Goi M la trung diém cta canh BC.
Xac dinh diém M’ sao cho MM’ = AA'.

Loi giai

1 Vi du 7. Cho hinh hép ABCD-AB'CD’' (H.2.7)

a). So sanh db dai hai vecto AB va D'C’.

b). Nhan xét vé gia cia hai vecto AB va D'C’.

c). Hai vecto AB va D'C’ c6 cung phuong khong?
C6 cung huéng khong?

Loi giai

Bai 6. Vecto trong khong gian [N NN B D

7
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[ Vi du 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh.
a). Trong ba vecto SC,AD va DC vecto nao bing vecto AB.
b). Goi M 1a mét diém thudc canh AD. Xac dinh diém N sao cho MN = AB.
Loi giai

[ Vi du 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh.

Goi E,F 1an lwot la cac diém thudc cac canh SA,SB sao cho SE :%SA, SF :%SB .

Chtng minh ring EF = %ﬁ :

Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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[ Vi du 10. M6t toa nha cé chiéu cao cia cac ting
la nhw nhau. Mét chiéc thang may di chuyén tw
tang 15 lén ting 22 cla tdoa nha, sau d6 di chuyén
tlr tdng 22 1én ting 29. Cac vecto biéu dién do dich
chuyén clia thang may trong hai lan di chuyén doé
c6 bang nhau khong?

Giai thich vi sao.

Loi giai

II. TONG HAI VECTO

1). binh nghia.

- B
Trong khong gian, cho hai vecto a;b o \
Tir diém A tuy y vé AB=a roi tir B vé BC=b /{\

khi d6 vecto AC dwoc goi la téng cua hai vecto A =1 C
a;b.

Ki hiéu (Hinh 1.9)
2). Tinh chat :
+ Giao hoan: a+b=b+a.
+ Két hop (a+b)+c a+(b+c)
- a+0=a, Vva

—_— — —  ——

[Q Vi du 11. Tinh tong MN +PQ+RN +NP+QR.

A. MR. B. MN. C. PR. D. MP.
Loi giai.

3 Vi du 12. Cho 6 diém A,B,C,D,E,F . BPang thitc nao sau day dung.

A. AB+CD+FA+BC+EF+DE=0. B. AB+CD+FA+BC +EF + DE = AF.
C. AB+CD+FA+BC+EF +DE = AE . D. AB+CD+FA+BC+EF+DE=AD.

Loi giai.
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[ Vi du 13. Cho hinh 14p phuwong ABCD.A'B'C'D’' c6 d6 dai mdi canh bang.
a). Tinh d6 dai cta vecto BC +DD'.
b). Tinh d6 dai cta vecto AC+CD’.
Loi giai

1 Vi du 14. Cho t*r dién ABCD. Chitrng minh rang:
a). AC+BD=AD+BC . b). AB+CD=AD+CB.
c). AB-CD=AC-CD+BC-DC d). AB-CD+AC-DB+AD-BC =0

Loi giai

[ Vi du 15. Cho hinh hép ABCD.AB'C'D’ (H.2.14).
a). Hai vecte AB+AD va AC c6 bing nhau hay khong?
b). Hai vecto AB+AD+ AA’ va AC’ c6 bing nhau hay
khong?
c). Chtrng minh ring BC + DC + AA = AC’
d). Ching minh ring BB'+CD+AD =BD'.

Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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III. HIEU HAI VECTO

1). Vecto ddi cia mot vecto.
Vecto déi cta vecto a la vecto nguwoc huwdéng va cung dé dai véi vecto a.
Ki hiéu -a
Nhu vay 5+(—5) =0, Va va AB=-BA
2). binh nghia hiéu hai vecto:
Hiéu clia hai vecto a va b 1a tong cla vecto a va vecto déi cia vecto b .

Ki hiéu la a—b:é+(—b)

Nhin xét: Cho O,A B tuy y ta c6: |[OB—OA=AB

A Vi du 16. Cho 6 diém A,B,C,D,E,F . Chtrng minh AB+CD+EF = AD+CF +EB.
Loi giai.

[ Vi du 17. Cho cac diém phan biét A B,C,D,E,F . Pang thitc nao sau day sai?
A. AB+CD+EF =AF +ED+BC. B. AB+CD+EF =AF +ED+CB.
C. AE+BF +DC =DF +BE + AC. D. AC+BD+EF =AD+BF +EC.

Loi giai.
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1 Vi du 18. Cho hinh choép S.ABCD c6 day ABCD la hinh s
binh hanh. Goi M,N lin lwot 1a trung diém cta AB,CD. \
Chirng minh rang:

a). AM va CN la hai vecto déi nhau;

b). SC—AM — AN =SA.

c). BN va DM la hai vecto déi nhau;

d). SD-BN-CM =SC

Loi giai

IV. CAC QUY TAC
1. Pinh giira.
+ Quy tic 3 diém: Cho ba diém A, B, C bit ky, ta cé AB +BC :E|.
2. Dinh dau.
* Tong:
+ Qui tiac hinh binh hanh:
Cho hinh binh hanh ABCD, ta co

|AB + AD = AC|.

+ Hé thirc trung diém doan thang:
Cho | la trung diém cua doan thang AB
va diém O tuy v,
ﬁ+@=6| va |ﬁ+@ :Za|

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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+ Hé thirc trong tam cua tam giac: A
Cho G la trong tam cua tam giac ABC va diém O tuy
Y,
GA+GB +GC = 0| va |0A+0OB +0OC =30G

+ Hé thirc trong tam ti dién:
Cho G la trong tam cta tix dién ABCD va diém O tuy
y, ta co:
@+CTB+CTC+GT:6| va |@+@+ﬁ+03:4@ .

+ Qui tac hinh hop:
Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D', ta co

AB+ AD + AA'= AC'|.

O Vi du 19. Cho tir dién ABCD. Goi M, N 1in lwot l1a trung diém cta AB, CD va G la
trung diém clia doan MN . Chitng minh rang

a). AD+BC = AC +BD ~2MN. b).MN = (AC + AD - AB).

c). GA+GB+GC +GD =0. d). PA+PB+PC +PD=4PG v&i P 1a mot diém bit ky.
Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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O Vi du 20. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O.
Hay phan tich cac vecto SA, SB, SC, SD theo AB, AC, SO.
Loi giai

V. TICH VO HUONG CUA HAI VEC TO.
1. Goc cua hai vécto trong khong gian.

Dbinh nghia: trong khong gian cho a va b la hai vec 5/'

to khac vecto — khong. Liy mot diém A bat ky, goi B
va C la hai diém bat ky sao cho AB=a, AC=h.

a = B
Khi do6 ta goi goc [BAC =« (00 <a< 1800) la goc gitta hai / A'mg\/c

vécto a va b trong khong gian.
Ki higu: (a,b) T
2. Vi du minh hoa:
[ Vi du 21. Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D’. B, c
Tinh goc gilta cac cdp vecto sau: A ; %
a). AD va B'C'; 5
- —_ 2 | E—— | o,
b). AC va AD'. ’
A D'

Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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Ld Vi du 22. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C'. ”
Tinh cac goc (ﬁ,ﬁf) va (NP;,A'—C’)

Loi giai

[0 Vi du 23. Cho tt dién déu ABCD c6 H la trung diém cta canh AB. Hay tinh goc
gitra cac cap vec to sau day.
a). AB va BC b). CH va AC
Loi giai

1 Vi du 24.
Cho t& dién OABC c6 cac canh OA,0B,0C d6i mot vuong goc va OA=0B=0C =1. Goi
M la trung diém cta canh AB. Tinh goc giita hai vecto OM va BC.

Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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3. Tich v6 hwong cua hai vécto trong khéng gian.
1. Dinh nghia:
Cho goc gifta hai vecto trong khong gian: (U,V)=BAC (O0 <BAC £180°) .

Khi d6: véi hai vecto U, V khac 0, tich vo6 hwéng cia hai vecto trong khong
gian 1a mot s6 dugc ki hiéu va xac dinh bang cong thirc

0.9 = |ul.|-cos (4, V)|

2. Nhdn xét:
+ Véi =0 holic V=0. Qui wéc GV =0.
+ Néu LV thi GV=0.

[0 Vi du 25. Cho hinh chop t& giac déu S.ABCD c6 db dai tit
ca cac canh bang a (H.2.26). Tinh cac tich vo hwong sau:
a). AS-BC;
b). A—S : ATC 5 A
c). AS-BD;
d). AS-CD. * :
Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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[Q Vi du 26. Cho t dién ABCD c6é AC va BD cung vuong goc véi AB. Goi M,N lan
lwot 1a trung di€ém cua hai canh AB,CD . Chitrng minh rang:

a). MN =—(AC+BD) b). MN.AB=0.

Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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[ Vi du 27. Cho hinh 14p phwvong ABCD.A'B'C'D’'. Chirng minh rang AC-BD'=0.
Loi giai

VI. GOC CUA HAI PUONG THANG

1. Pinh nghia: goc gitta hai duong thang a va b
trong khong gian la goc gitta hai duwong thang a
a’ va b’ cang di qua mot diém va lan lwgt song a
songvoi a va b.
2. Nh(_in xét. 0
+ Dé xac dinh goc ta chi cin chon mot diém
bat ky sau d6 dung hai dwong thang cung
song song véi hai dwong thang can tinh.
+ Néu u la vec to chi phuwong ciia dwong thing a va v la vec to chi phuong

ctia duwong thang b va (G,\?) =a/| thi goc clia hai dwong thing a va b dwoc

xac dinh nhw sau:

a khi 0° < o <90°
180° — ¢ khi 90° < @ <180°

+ Tic 1a, goc cta hai dwong thang luén la goc nhon.
+ Hai duomng thing song song hoic trung nhau thi goc gitta chung bing 0°.

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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1 Vi du 28. Cho hinh chép S.ABCc6 SA=SB=SC=AB=AC=ava BC= av2.
Tinh goc giita hai duong thing AB va SC.
Loi giai

VII. VAN DUNG VAO BAI TOAN THUC TIEN

3 Vi du 29. Trong Hinh 2.2, lwc cang day (dwoc tao ra i
bédi strc ndng cia kién hang) dwgc thé hién béi cac doan |
thing c6 mui tén mau do. i |
a). Cac doan thiang nay cho biét gi vé hudng va dd 1omn W |
cda cac cac luc cang day? /f \
b). Cac doan thiang nay c6 cung nam trong mot mit T
phang khong? » —
Hinhr 2.2
Loi giai
O Vi du 30. 4
Biét trong tam cia t& dién ABCD la mét diém | thoa
man Al =3IG, & d6 G la trong tam cda tam giac BCD.  sem
Ap dung tinh chit trén dé tinh khoang cach tir trong tam
cua mot khdi rubik (d6ng chit) hinh t& dién déu dén mot I
mit cla no, biét rang chiéu cao ctia khéi rubik 1a 8 cm i .4
(H.2.30).
Loi giai
Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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1 Vi du 31. M6t chiéc ban can déi dwoc dat trén mat
san nam ngang, mit ban song song v¢i mat san va ba
chan ban vuong goc véi mat san. Trong lwc tac dung
lén ban (biéu thi bdi vecto i) phan tan déu qua cac
chan ban va tao nén cac phan lwc tir mat san 1én cac
chan ban (biéu thi boi cac vecto X, V,Z).

Hay giai thich vi sao X=y=17 :—%U

Loi giai

3 Vi du 32.

Ba s¢i day khong gian véi khéi lwong khong dang ké
dwoc budéc chung mot ddu va dwoc kéo cang vé ba huéng
khac nhau (H.2.31). Néu cac luc kéo lam cho ba s¢i day B
& trang thai ding yén thi khi d6 ba soi day nam trén
cung mot mit phang. Hay giai thich vi sao.

Hinh 2.31

Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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[ Vi du 33. Khi chuyén ddng trong khong gian, may
bay luoén chiu tac dong ctia bén lwc chinh: lwc diy cua
déng co, lyc can cua khong khi, trong luc va lwc nang
khi dong hoc (H.2.20). Luc can cua khong khi nguwoc
huwéng véi luc diy cia dong co va c6 do 16n ti 1é thuin
véi binh phwong van téc may bay. Mot chiéc may bay |

_ Luccan.

s

tang van toc tir 900 km/h 1én 920 km/h, trong qua trinh f?@ “R’hong Khi%i" el

tang téc may bay gitt nguyén huwéng bay
Lwc can cia khong khi khi may bay dat vin toc Y
900 km/h va 920 km/h Ian lwot dwoc biéu dién béi hai Hinh 2.20

vecto F va F

w

Hay giai thich vi sao El = kE; véi k 1a mot s6 thwe dwong nao do. Tinh gia tri cta k
(lam tron két qua dén chir s6 thip phan th hai).
Loi giai

O Vi du 34. Mot tau kéo mot xa lan trén bién di chuyén dwoc 3 km véi mot luc kéo
c6 cwong dé 2000 N va c6 phwong hop véi phwong dich chuyén mot géc 30°. Tinh cong
thuc hién béi luc kéo néi trén (két qua lam tron dén hang don vi cia Jun).

O Vi du 35. C6 ba lwc cung tac dong vao mot vat. Hai trong ba lwc nay hop véi nhau
mot goc 120° va c6 dd 16n 1an lwot 1a 10 N va 8 N. Luc thi ba vudéng goc véi mat phing
tao boi hai luc da cho va c6 d6 16n 6 N. Tinh d06 lén cta hop luc cia ba lyc trén.

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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Loi giai

1 Vi du 36. Mot chiéc 6 to dwgce dit trén mit day dudi cia
mot khung sit c6 dang hinh hop chitr nhit véi day trén 1a
hinh chi* nhat ABCD, mit phing (ABCD) song song vo&i
mit phang nam ngang. Khung sit dé6 dwoc budc vao moc
E cla chiéc cidn ciu sao cho cac doan day cap
EA EB,EC,ED c6 dd dai bang nhau va cung tao véi mait
phing (ABCD) mét goc bang 60° (hinh vé). Chiéc can ciu
kéo khung sit 1én theo phuwong thang di¥ng. Tinh trong
lwong cua chiéc xe 6 t6 (lam tron két qua dén hang don vi).
Biét ring cac luc cang F,F,,F,F, déu c6 cuong do la
4700 N va trong lwong cta khung sit 1a 3000 N .

Loi giai.
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1 Vi du 37. Tinh d6 1én cua cac luc cang trén moi soi
day cap trong Hinh 16. Cho biét khéi lwgng xe 1la 1900
kg, gia toc 1a 10m/s?, khung nang cé khéi lwong 100 kg
va co dang hinh chép S.ABCD véi day ABCD la hinh chit
nhat tam O, AB=8m,BC=12m, SC=12m va SO vuodng
goc voi (ABCD).

Lam tron két qua dén hang don vi cia Newton.

Loi giai
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1 Vi du 38. M6t chiéc dén tron dwoc treo song song véi
mit phang ndm ngang béi ba soi day khong dan xuit phat
tir diém O trén tran nha lan luvot budc vao ba diém A,B,C
trén dén tron (hinh vé). B dai cta ba doan day OA,0B,OC
déu bang L (inch). Trong lwgng cua chiéc dén la 24 N va s W

ban kinh ctia chiéc dén 1a 18 inch (1 inch =2,54 cm). Goi 18 inch

F la d6 16n cua cac lwc cang F,F,,F, trén mbi soi day.

Khi do, F=F (L) la mot ham s6 voi bién s6 1a L.

=

a). Xac dinh cong thirc tinh ham s6 F=F(L).
b). Khio sat va vé do thi ham sd F=F(L). ¥

c). Tim chiéu dai tdi thi€u cla mdi soi day, biét rang moi s¢i day dé duoc thiét ké
dé chiu dwoc luc cang t6i da la 10 N .
Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.
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B. PHAN DANG VA BAI TAP MINH HOA.
Dang 1. Xac dinh phwong, hwong, 46 dai va chwng minh dang thwc vecto.
1.Phwong phap.

+ DPé xac dinh moét vecto ta can 2 diém A va B.
+ Clt hai difm A va B ta xac dinh dwoc hai véc to d6i nhau la AB va BA.

+ Nhén xét: c n diém phan biét c6 [n(n-1)| vécto khac vécto-khong duoc tao thanh

tlr cac diém do.
+ Su cung phuong, cung hudng ctua hai vecto ta ap dung theo dinh nghia.
+ Duwa vao cac tinh chit hinh hoc cia cac hinh da cho dé tinh dé dai cia mét vecto.
@ Tinh chit hinh binh hanh, hinh vuéng, hinh chit nhit, hinh thoi, hinh thang,
hinh tam giac...
@ Ap dung dinh ly Pytago, hé thic luong...

2.Bai tap minh hoa.

[d Bai tap 1. Cho hinh lang tru tam giac ABC.A'B'C'. Hay chi ra hai vecto c6 diém dau
va diém cubi la cac dinh cua hinh lang tru sao cho hai vecto doé:

a). Bing vecto BB';

b). La vecto d6i clia vecto BB'.

Loi giai.
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[ Bai tip 2. Cho hinh hop ABCD-A'B'C'D’. Hay chi ra ba vecto c6 diém dau va diém
cuébi la cac dinh cda hinh hop sao cho ba vecto doé:

a). Bing vecto AD;

b). La vecto d8i clia vecto AD .

Loi giai

[ Bai tap 3. Cho hinh hép ABCD-A'B'CD’.
a). Chi ra cac vecto c6 diém dau la B va diém cuéi la
cac dinh cta hinh hdp khéng cuing nam trén mot
mat cia hinh hop véi diém B.
b). Tim cac vecto bang vecto BC.
c). Tim cac vecto déi cua vecto BD.

Loi giai

[ Bai tip 4. Cho hinh lang tru tam giac ABC-A'B'C’'. Trong cac vecto c6 diém dau va
diém cuoi la hai dihh phan biét cia hinh lang tru:
a). Nhitng vecto nao c6 gia nam trong mat phang (ABC) ?

b). Nhitng vecto nao bang vecto AA’ ?
c). Nhirng vecto nao la vecto déi cua vecto AC ?
Loi giai
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O Bai tip 5. Cho hinh chop tit giac S.ABCD. Trong cac vecto c6 diém dau va diém
cudi phan biét thuéc tap {S,A B,C,D}:

a). Nhirng vecto nao c6 diém daula S ?

b). Nhitng vecto nao c6 gia nam trong mit phing (SAB) ?

c). Vecto nao la vecto doi cia vecto BC ?
Loi giai

[d Bai tip 6. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D’'. Trong cac vecto c6 diém diu va diém cudi
la hai dinh phan biét cua hinh hép:

a). Vecto nao cung phwong véi vecto AC ?

b). Vecto nao bing vecto AD’ ?

c). Nhirtng vecto nao la vecto doi cua vecto AA’ ?
Loi giai

1 Bai tap 7. Cho hinh hop chir nhit ABCD.AB'C'D' c6 AB=AD=1 va AA'=2.
Tinh d6 dai cda cac vecto sau:
a). BD; b). CD’; c). AC'.
Loi giai
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[ Bai tap 8. Trong khong gian, cho hai hinh binh hanh ABCD va AB'C'D'.
Chtng minh rang:

a). BB'+DD'=AB'+ AD'—~AB—AD;

b). BB'+ DD’ =CC’.

Loi giai

1 Bai tip 9. Cho tir dién ABCD. Goi E,F la cac diém 1an lwgt thudc cac canh AB,CD
sao cho AE = % AB va CF :%CD. Chirng minh rang:

a). EF = AD- - AB-2CD;
3 3

b). §:%+§ﬁ+%ﬁ

c). ﬁzlﬁ+zﬁ+1ﬁ.
3 3 3

Loi giai
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Chtng minh riang
a). SA+SC=SB+SD.

O Bai tip 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la mot hinh chir nhét.

—2 =2 ——2 ——2
b). SA +SC =SB +SD .

Loi giai

Ching minh rang
a). AF + AD - 2AS — 55 + 55
b). 2(sG-BA-SC)=DB.

) %+DT:—E’=§ST3—%S_D'.

[ Bai tap 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O.

Loi giai
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[ Bai tap 12. Cho tr dién ABCD. Goi G la trong tam tam giac ABC.
Chtrng minh ring DA+ DB + DC =3DG.
Loi giai

O Bai tap 13. Cho tir dién ABCD. Goi M, N la cac diém thudc cac canh AB va CD
sao cho mz—ZW, ND =-2NC 1, J, K 1an lwot thudc AD, MN, BC sao cho ﬁ:kﬁ,
M =kJN, KB =KkKC .

Ching minh rang véi moi diém O ta cé 0J = %a +§(Y

Loi giai
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[ Bai tip 14. Cho t& dién ABCD c6 AB=2a, CD=2b. Goi I, J 1an lwot la trung diém
cia AB, CD va I =2c; M la mot diém bit ky. Chitrng minh rang
a). MA? + MB? =2MI?2 +2a2.
b). MA? + MB’ + MC? + MD* = 4MG” +2(a” +b” +2¢°) véi G la trong tam cta tir dién.
Suy ra vj tri cla diém M dé (MA® + MB® + MC” + MD?) dat gia tri nhé nhét.

Loi giai
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[0 Bai tip 15. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Goi |, J theo thit tr la trung diém cia
AB, A'D'; M, N, P, Q theo th tw lan lwot la giao diém cua cac dwong chéo cla cac
mit ABCD, CDD'C', A'B'C'D', ADD'A'. Chitrng minh rang
a). IM+NP+JQ=0.
b). Hai tam giac INJ va MPQ co6 trong tam trung nhau.

Loi giai

[ Bai tip 16. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. M6t mit phang cat bén canh hinh hép
AA', BB, CC', DD' theo thir tw tai M, N, P, Q. Goi E, F lin lwot la trung diém ctia AC
va MP; G, G' lan lwot 1a trong tam cac tam giac ABC va MNP . Chitrng minh rang

a). EF =2 (AM +CP)—;(AM + BN +CF + DQ).

). GG’ = (AW + BN + CP).

Loi giai
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3.Cau héi tric nghiém.
Cau 1. (THPT Nghia Hwng 2019) Trong cac khing dinh sau, khing dinh nao sai?
A. Néu gia cua ba vecto a,b,c cit nhau trng doi mot thi ba vecto d6 dong phang.

B. Néu trong ba vecto a,b,c c6 mot vecto 0 thi ba vecto d6 dong phang.

C. Néu gia ctia ba vecto a,b,c cling song song véi mét mit phang thi ba vecto dé
dong phing.
D. Néu trong ba vecto a,b,c c6 hai vecto cung phuong thi ba vecto dé dong phang.
Loi giai

Cau 2. (THPT Chuyén DHSP-Ha No¢i) Cho t&r dién ABCD. Héi c6 bao nhiéu vecto
khac vecto 0 ma mbi vecto c6 diém diu, diém cuébi 1a hai dinh caa t& dién ABCD?
A. 12. B. 4. C. 10. D. 8.
Loi giai

Cau 3. (THPT Quang Xwong 2018) Cho tir dién ABCD, cac diém M, N lin luot 1a
trung diém cia AB, CD. Khong thé két ludn G la trong tam t* dién ABCD trong
trweong hop

A. GM +GN =0.

B. GM =GN .

C. GA+GB+GC+GD=0.

D. 4PG =PA+PB+PC+PD v6i P la diém bit ky.

Loi giai

Cau 4. (THPT Xuan Hoa 2018) Cho hinh chép S.ABCD c6 tit ca cac canh bén va
canh day déu bang a va ABCD la hinh vuéng. Goi M 1a trung diém cuaa CD. Gia tri
MS.CB bing

2 2 2 2
A 2. B. & c. &, D. V2a .
2 2 3 2

Loi giai
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Cau 5. (THPT Poan Thwong 2018) Cho tu dién ABCD co AB.AC = AB.AD =0. Khang
dinh nao sau day dung?
. AC va BD vuong goc.
AB va BC vuong goc.
AB va CD vuong goc.
. Khong co cap canh d6i dién nao vuéng goc.
Loi giai

UWwp

Cau 6. (THPT Ly Thai T6) Cho hinh tr dién ABCD. Goi M,N 1in lwot la trung diém
AB,CD, I la trung diém cia doan MN. Ménh dé nao sau day sai?

A. NN =2(AD+CB). B. AN =2(AC+AD).
2 2
C. MA+MB=0. D. IA+1B+IC+ID=0

Loi giai

Cau 7. Cho hinh lang tru tam giac ABC.AB'C’. Dit AA'=3, AB=b, AC=¢, BC=d.

Khing dinh nao dwo¢i day 1a dang?

A. ia=b+C. B. 4+b+¢+d =0. C.b-c+d=0. D. d+b+c=d.
Loi giai
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Cau 8. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’. Goi O la tam cda hinh ldp phuong.
Khang dinh nao duwéi day la dung?
A. AG—(AB+AD+AR), B. AG—_(AB+AD+AR).
e TR = Wy =y A 2B L An LAY
C. AO=Z(AB+AD+AA). D. AO=§(AB+AD+AA).

Loi giai

Ciau 9. Cho hinh hép ABCD.AB'C'D’' tam O. Khing dinh nao duéi day la sai?

A. A—C’:ﬁ+ﬁ+m. B. E+B—C’+C—D+ﬂ:6.
C. AB+AA = AD + DD D. AB+BC+CC'=AD +D'O+0C’.

Loi giai

Cau 10. Cho hinh hép ABCD.ABC,D,. Khing dinh nao du¢i day la sai ?

A. ﬁ+ﬁ=@+ﬁ. B. E+D1C1+ﬁ=ﬁ.
C. BC+BA+BB, =BD,. D. BA+DD, +BD, = BC.

Loi giai
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Cau 11. Cho hinh hop ABCD.ABC,D,. Goi M la trung diém ctia AD. Khing dinh nao
duéi day la dung?

A. BM =BB+BA +BC.. B. C,M :clc+clol+%clsl.
C. CM =C10+%C1D1+%C181. D. BB, +B,A +BC, =2BD.

Loi giai

Cau 12. Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Goi G la trong tam cta
tam giac AB'C. Khing dinh nao duéi day la dung?
A. AC'=3AG. B. AC'=4AG. C. BD'=4BG. D. BD' =3BG.
Loi giai

Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Dit SA=4, SB=b,
SC=¢, SD=d.Khing dinh nao duéi day la dang?
A. d+C=b+d. B. 4+b+c+d=0. C.d+d=b+c. D. a+b=c+d.
Loi giai
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Cau 14. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi G 1la

—_— —_ —_— _— _— —

diém thoéa man GS+GA+GB+GC +GD =0. Khang dinh nao dwdi day la dung?

A. G, S, O khong thang hang. B. GS =40G.
C. GS=50G. D. GS=30G.

Loi giai

Cau 15. Cho tir dién ABCD va diém G théa man GA+GB+GC+GD=0 (G la trong
tam cia tir dién). Goi G, la giao diém ciia GA va mit phang (BCD).
Khing dinh nao duwéi day la dung?
A. GA=-2G_G. B. GA=4G_G. C. GA=3GG. D. GA=2G,G.
Loi giai

Cau 16. Cho tir dién ABCD. Goi M, N 1an lwot 1a trung diém ctia AB, CD va G la trung
diém ctia MN. Khing dinh nao du¢i day 1a sai?

A. MA+MB +MC +MD = 4MG. B. GA+GB+GC =GD.
C. GA+GB+GC +GD =0. D. GM +GN =0.

Loi giai
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Cau 17. Cho hinh hép ABCD.ABC,D,. Tim gia tri thuc clia k théa man dang thic vecto

AB+B.C, +DD, =k AC,.
A. k=4 B. k=1. C. k=0. D. k=2
Loi giai

Cau 18. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’. Tim gia tri thwc ctia k thoa man dang thirc vecto
E+ﬁ+k(ﬁ§+ﬁ)=ﬁ
A. k=0. B. k=1. C. k=4. D. k=2.
Loi giai

Cau 19. Goi M, N 1an lwot 1a trung diém ctia cac canh AC va BD cua tir dién ABCD.
Goi | la trung di€ém cta doan MN. Tim gia tri thuc ciia k théa man ding thirc vecto
ﬁ+(2k—1)@+kﬁ+ﬁ=6.
A. k=2, B. k=4, C. k=1. D. k=0.
Loi giai
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Cau 20. Goi M, N 1an lwot la trung diém ctia cac canh AC va BD cua tir dién ABCD.
Goi | 1a trung diém cia doan MN va P la mo6t diém bat ky trong khong gian. Tim gia

tri thwe cia k théa man dang thirc vecto Pl = k(ﬁ+ﬁ§+ﬁ+ﬁ).
A. k=4 B. k=1, c. k=1, D. k=2
2 4

Loi giai

Cau 21. Cho tr dién ABCD. Goi M, N 1an lwot la trung diém ctia AB va CD. Tim gia
tri thwe cia k théa méan dang thirc vecto MN = k(rC+ﬁ)

A. kzl. B. kzl. C. k=3. D. k=2.
2 3

Loi giai

Dang 2. Phan tich mét vecto thanh mét t6 hop vec to.
1. Phwong phap:
® St dung ky thudt chén diém dé xuit hién véc to cin biéu
thi dwa vao hinh vé cho ngin gon.
@ Neéu gia thiét cho trung diém, trong tam, hodc hinh binh

hanh thi ap dung truc tiép cho nhanh. ONT
Cha y: b B
+ Bién ddi dwa vao quy tic dinh gitta va dinh dau.
+ Chu y may dinh dau va hé so clia cac véc to:
(2 dinh ddu, 3 dinh ddu, 4 dinh ddu)
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2. Bai tap minh hoa.

[0 Bai tap 17. Cho tit dién ABCD. Goi M, N, P, Q la cac diém théa man MA=-2MB,
NB=-2NC, PC=-2PD, QD =-2QA.

Hay phan tich cac vecto W, W, M—Q theo ba vecto E, TC, AD .

Loi giai

[ Bai tap 18. Cho hinh lang tru tam gidc ABC.A'B'C' c6 AA'=a, AB=b, AC=¢.
Hay phan tich cac vecto B—'C, BC' theo cac vecto a, 6, C.
Loi giai

[ Bai tap 19. Cho hinh hép ABCD.AB'C'D’' ¢c6 AB=a, AC=b, AA=c. Goi | 1a trung
diém B'C'; K la giao diém cta A'l va B'D".

Hay biéu dién cac vecto ﬁ, R, DK theo cac vecto 5, 5, C.

Loi giai
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O Bai tap 20. Cho hinh hép ABCD.AB'C'D’' c6 AB=a, AD=b, AA'=c. Goi tam hai day

Iin lwot la O va O'. Hay biéu dién cac vecto BD', AC, B'D, DO’ theo céc vecto a, b, ¢
Loi giai
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O Bai tip 21. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D' ¢6 B'C'=CD. Goi M, N la hai diém di
déng lan lwgt trén hai canh B'C' va CD sao cho B'M =CN ; E la tam cia mit BCC'B'
va | la trung diém ciia MN . Biéu thi vecto IE theo hai vecto B'C’, CD.

Loi giai

1 Bai tap 22. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D'. Xét cac ditm M va N lan lwot thudc
cac duong thing A'C va C'D sao cho MA'=kMC, NC'=IND (k va | déu khac 1).
Pit BA=a, BB'=h, BC=c.

a). Hay biéu thi cac vecto BM va BN qua cac vecto a, b, c.

b). Xac dinh cac s6 k, | dé dwong thang MN song song v&i duong thang BD'.

Loi giai
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3. Cau hdi trac nghiém.
Cau 22. (S& GD va Doa Tao Vinh Phiic 2018) Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' v6i G la
trong tam cua tam giac A'B'C’. Bat AN =a, AB=b, AC=c. Khido AG bang:

A. a+3(b+c) B. a+4(b+c) C. a+6(b+c) D. a+2<b+c)

Loi giai

Cau 23. (THPT Hong Quang 2018) Cho hinh lang tru tam giac ABC.A'B'C’, goi M 1a
trung diém canh bén BB'. Bit CA=a, CB=b, CC'=c¢. Khing dinh nao sau day la

duang ?
A. AM =4+ 5+%6. B.m:a_%m. c.m=—%3+6+6.n.m=a+§6—6

Loi giai

Cau 24. (THPT Ly Thai T6 Bac Ninh) Cho hinh lang tru ABC.A'B'C'.

Dit AA'=a, AB=b, AC =c. Phan tich vécto BC’ qua cac vécto a, b, c.
A. BC —a_bc. B. BC'=a+b+c. C. BC'=a+b-c. D.BC'=a-b-c.

Loi giai
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Cau 25. (THPT Kim Lién 2018) Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D' véi M la trung diém
canh BC (tham khao hinh vé bén). Biét A'M =A'A+A'B'+ kBC. Tim k ?

A k=1 B. k=2 c. k=-1 D. k=3
2 2 2

Loi giai

Cau 26. Cho hinh hép ABCD.AB'C'D'. Pit BA=a; BB'=b; BC=c. Goi M la trung
diém cta BD' Biéu thi D'M theo a; b; c.
A ov=ta+tpilc B. DM ——ta-1p-1¢.
27272 27 2 2
C. DM =2a+1b+1c. D. DM =1a+1b+3¢.
33 3 2 2 2

Loi giai

Cau 27. Hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’ canh a.
Tinh d6 dai vécto x=AA +AC’ theo a

A. a\2. B. (1+v3)a. C. a\/6. p. &6

Loi giai

Cau 28. Cho hinh lang tru ABC.AB'C’. Bit a=AA, b=AB, ¢ =AC. Goi G’ 1a trong tam
clia tam giac A'B'C’. Vecto AG' bing:
A. 1(a+36+6). B. 1(3a+|5+r:). C. 1(a+6+36). D. 1(a+6+c).
3 3

Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.880.

Trang 40




rung Tam LTDH Amsterdam — Hué

Bai 6. Vecto trong khéng gian . . . -

B'C theo cac vecto a, b
A. BC=a+b-c

, C.
B. BC=—a+b-c.

Cau 29. Cho hinh lang tru ABC.AB'C’. Pit a=AA, b = AB, ¢ = AC. Hay biéu dién vecto

Cau 30. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C". Goi M la trung diém cua BB'.
Dit CA=3, CB=b, AA'=¢. Khing dinh nao duéi day la dung?

A m=a+e_%5. B. W:Bm—%a.

c. m=6—a+%e. D.

Loi giai

Dit AC'=0, CA =V, BD'=X, DB’ = V. Khi dé

A. 2&:-%(a+\7+

xi

+Y).

C. 26’:%(u+\7+7<+y).

Cau 31. Cho hinh hép ABCD.AB'C'D’' tam O. Goi | la tam cia hinh hinh hanh ABCD.
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Cau 32. Cho hinh hép ABCD.AB'C'D' c6 AB=4, AC=b, AN =¢. Goi | la trung diém
cua B'C’, K la giao diém cua A'l va B'D’. Ménh déu nao sau day dung ?

A. ﬁ(:l(4é—26+36). B. ﬁ=1(4a—26+6).
3 3
C. DK =43-2b +C. D. DK =43—-2b +3C.

Loi giai

Cau 33. Cho tir dién ABCD c6 trong tam G. Ménh dé nao sau day la sai?
A. AG=Z(AB+AC+AD). B. AG==(AB+AC+AD).
3 4
C. 0G —;(0A+08+0C +0D), D. GA+GE+GC+GD =0,

Loi giai
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Cau 34. Cho tir dién ABCD. Bit AB=4&, AC=b, AD=¢. Goi G la trong tam cua tam
giac BCD. Trong cac dang thitrc sau, dang thitc nao sau day dung?

A. AG=4a+b +¢. B. m:1(5+5+6).
3
C. E:%(EHBHT) D E—%(EHBHT)

Cau 35. Cho tir dién ABCD. bit AB=4, AC

=b, AD=¢C. Goi M 1la trung diém cta doan
thang BC. Dang thirc nao dwéi day la dung?

A. W=1(5+6—26). B.W:—(—za+6+6).
2 2

(o} W:1(5—25+6). D W:l(mzﬁ—é)
2 2

1
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Cau 36. Cho tir dién ABCD. Goi M va P 1an lwot la trung diém ctia AB va CD. Dbat
AB=b, AC =¢, AD =d. Khing dinh nao sau day la ding?
A. MP=2(c+d+b) B. MP=2(d+b-c)
2
C. MP=Z(c+b-d) D. MP=2(c+d-b)
2 2

Cau 37. (Cum trwong THPT Hai Dwong 2025) Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’. Tim gia
tri cia k thich hop dién vao dang thic vecto: BD-D'D-BD =k.AA.
A. k=-2. B. k=1. C. k=-1. D. k=2.
Loi giai
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Dang 3. Tim diém M thoa man biéu thuc vec to.
1. Phwong phap:
@ Str dung quy tic dinh gitta va dinh diu dé rat gon biéu thirc vé don gian.
@ Neéu gia thiét cho trung diém, trong tam, hodc hinh binh hanh thi ap dung truc
tiép cho nhanh.
Chu y:
+ Bién d6i dwa vao quy tic dinh gitva va dinh dau.
+ Chu y miy dinh dau va hé so6 cua cac véc to:( 2 dinh ddu, 3 dinh ddu, 4 dinh ddu)

2. Bai tap minh hoa.
O Bai tap 23. Cho tir dién ABCD. Xac dinh cac diém M, N thda man
a). AM = AB+ AC + AD. b). AN=AB+AC—-AD.
Loi giai

1 Bai tip 24. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Xac dinh vi tri difm M sao cho
MA+MB +MC + MD +MA'+ MB'+MC'+MD'=0.
Loi giai
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3. Cau hdi trac nghiém.

Cau 38. Cho tir dién ABCD. Goi G la trong tam tam giac BCD. Biém M xac dinh béi
ding thic vecto AM = AB+ AC + AD. Ménh d& nao sau day dung?

A. M trang G.

B. M thudc tia AG va AM =3AG.

C. G la trung diém AM.
D. M la trung diém AG.

Loi giai

Cau 39. Cho tit dién ABCD. Piém N xac dinh b&i AN = AB+AC — AD. Ménh d& nao
sau day dung?

N la trung diém BD.

N la dinh th& tw cia hinh binh hanh BCDN.

N la dinh thir tw cia hinh binh hanh CDBN.

N trung véi A

aawp

Loi giai

Cau 40. Cho tr dién ABCD. Ta dinh nghia "G la trong tam tr dién ABCD khi va chi
khi GA+GB+GC +GD =0". Khing dinh nao sau day sai?

A. G la trung diém cia doan thang néi trung diém ctua AB va CD.

B. G la trung diém cta doan thing néi trung diém ctia AC va BD.

C. G la trung diém cia doan thang néi trung diém cia AD va BC.

D. Ci A, B, C déu dung.

Loi giai

Ciau 41. Cho hinh hop ABCD.AB'C'D'. biém M duwoc xac dinh béi dang thirc vecto
MA+MB +MC +MD + MA'+ MB*+MC '+ MD" = 0. Ménh d& nao sau day dung?
A. M la tam cua mat day ABCD.
B. M la tam cua mit day A'B'C'D".
C. M la trung diém cua doan thang néi hai tam cta hai mit day.
D. Tiap hop diém M la doan thang n6i hai tam cta hai mit day.
Loi giai
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Cau 42. Cho hinh hép ABCD.AB'C'D’' ¢6tam O. Pit AB=a, BC=b. Piém M xac dinh
, — 1 - ,
béi dang thirc vecto OM = E(a—b). Khang dinh nao sau day dung ?

A. M la trung diém BB'. B. M la tam hinh binh hanh BCC'B".
C. M la trung diém CC'. D. M la tam hinh binh hanh ABB'A.

Loi giai

Dang 4. Chung minh ba vec to dong phing va bén diém dong phang.
1. Phwong phap:

® D& chitng minh ba véc to a,b,cdéng phing ta c6 thé -
thuc hién theo mét trong cac cach sau: *
- = = "
+ Chirng minh gia ctia ba véc to a,b,c cung song song /}/ .
v&éi mot mit phing. "N 7

+ Phan tich c=ma+nb trong dé6 a,b 1a hai vec to khong
cung phuong.
@ D€ chitng minh bén diém A B,C,D déng phing ta co

thé chirmg minh ba vec to AB, AC,AD dbng phing.
Ngoai ra cé thé sir dung két qua quen thudc sau: \
+ Dibu kién can va du dé€ diém D e(ABC) la v&i moi diém
O bAt ki ta c6 OD = xOA+ yOB+z0C biét x+y+z=1
2. Bai tap minh hoa.
O Bai tap 25. Cho tir dién ABCD. Goi M, N theo thi tr la trung diém cua AB, CD
Chirng minh ba vecto MN, BC, AD dong phang.
Loi giai
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[ Bai tip 26. Cho hinh chép S.ABC. Trén doan SA 14y diém M sao cho MS =-2MA
va trén doan BC lay diém N sao cho NB =—%W5. Chtrng minh ba vecto AB, MN, SC

dong phang.

Loi giai

O Bai tip 27. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Goi M, N 1dn luot la trung diém cuda
AD va C'D'. Chitng minh rang ba vecto MN, AC', DD' dong phang.
Loi giai
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[ Bai tip 28. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C'. Goi |, J 1an lwot la trung diém cua
BB' va A'C'. Piém K thuéc B'C' sao cho KC'=-2KB'.Chitng minh ring bén diém
A I, J, K cang thudc mot mat phang.

Loi giai

1 Bai tap 29. Cho t& dién ABCD, cac diém M,N 1an lwot la trung diém ciua AB,CD.
Goi P,Q Iin luot 1a cac diém théa man PA=kPD, QB=kQC(k #1).
Chitrng minh M,N,P,Q dbéng phang.

Lo giai.
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[0 Bai tap 30. Cho t dién ABCD, cac difm M,N xac dinh béi MA=xMC,NB = yND
(x,y#1). Tim diéu kién gitta X va y dé ba vec to AB,CD,MN dbng phing.

Loi giai.

Nhin xét: Ta c6 thé st dung diéu kién dong phang ctia ba vec -
to dé xét vi tri twong ddi ciia dwong thang véi mit phang: [,}

Cho ba duong thang d,,d,,d; 1an lwgt chita ba vec to u,,u,, U,

trong d6 d,,d, cit nhau va d, zmp(d,.d,). 5
Khi do: / <7 /

+ d,11(d,,d,) < u,,u,,u, 1a ba vec to ddng phéng.

» d,mp(d,,d,)=M < u,,u,,u, 1a ba vec to khong dong phing

, — 1
[ Bai tap 31. Cho hinh hop ABCDA'B'C'D", v6i M,N 1a cac diém théa MA=—7MD,

NA'= —%R . Chitng minh MN //(BC'D).

Loi giai.
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[ Bai tiap 32. Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C'. Goi M,N lan lwot la trung diém cia
AA'CC' va G la trong tam cla tam giac A'B'C'. Chirng minh (MGC')//(AB'N).

Loi giai.

[ Bai tap 33. Cho tir dién ABCD. Goi P, Q 1an lwot la trung diém cta cac canh AB
. AM BN

, CD. Trén cac canh AC, BD ta lan lwot 1dy cac diém M, N sao cho E:E:k

(k >0). Chirng minh ring ba vecto PQ, PM, PN dbng phing.

Loi giai
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[0 Bai tap 34. Cho t dién ABCD va cac diém M, N xac dinh béi: AM =2AB-3AC (1)
. DN =DB+xDC (2).
a). Cac diém M, N thudc cac mit phang nao cia t dién?
b). Tim X dé€ cac duomg thing AD, BC, MN cung song song véi mot mit phing.
Loi giai

O Bai tip 35. Cho tir dién ABCD. Cac diém M, N Ian lwot thudoc AC, BD théa man
MA=XMC va MB=yMD véi X, y=1.
Tim ditu kién giita X va y dé ba vecto AB, CD, MN dbdng phing.

Lo giai
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1 Bai tip 36. Cho hinh lang tru ABC.DEF . Goi G, H, I, J, K 1lan lwot 1a trung diém
cua AE, EC, CD, BC, BE.

a). Chirng minh ba vecto AJ, GI, HK dong phang.

. FM N 1
b). Goi M, N lin lwot la hai diém trén AF va CE sao cho — :C— ==,
FA CE 3

Cac duong thing vé tt M va N song song véi CF 1an lwot cat DF va EF tai P va
Q. Chirng minh ba vecto MN, W}, CF dong phang.
Loi giai

[ Bai tip 37. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Goi M, N 1an lwot la trung diém cta CD
va DD'; G, G' lan lwot la trong tam cuia cac tir dién A'D'MN va BCC'D'. Chirng minh
ring GG' song song v6i mit phing (ABB'A").

Loi giai
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. Lo a+2b+3c+2d=0 (1)
[0 Bai tip 38. Cho cac vecto a, b, ¢, d théa man § . . . _ _ .
2a-5b-7c+7d =0 (2)

minh ba vecto b, ¢, d ddng phing.

Loi giai

[0 Bai tap 39. Cho ba vecto a, b, ¢ khong ddng phing.
a). Goi x=a-2b, 9: 3b—c, z=2c-3a. Chirng minh ba vecto X, 9, z dong phang.

b). Chitng minh ba vecto la—mb, nb—Ic, mc—na dong phang.
Loi giai
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Nhan xét:

Ta c6 thé sir dung diéu kién dong phing cua ba vec to dé€ giai bai toan hinh khong
gian. S dung cac két qua

+ A B,C,D la bén diém dong phing < DA =mDB +nDC

+ AB,C,D la bén diém ddng phing < véi moi diém O bét ky OD = xOA+ yOB + zOC
trong d6 x+y+z=1.

[0 Bai tip 40. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la mét hinh binh hanh. Goi

B',D' lan lwot la trung diém ctia cac canh SB,SD. Mit phang (AB'D') cit SC tai C'.
Tinh £
SC

Loi giai.

[ Bai tip 41. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD la mdot hinh binh hanh. Goi K
la trung diém cla canh SC. Mit phiang qua AK cit cac canh SB,SD 1an lwot tai M,N .

Chirng minh B + Sb_ 3

SM SN

Loi giai.
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1 Bai tip 42. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi G la
diém théa GS+GA+GB+GC+GD=0. Mot mit phing di qua AG cit cac canh

. . BM N DP
SB, SC, SD lan lwot tai M , N, P. Chitrng minh rang + & + =1.
SM SN SP

Loi giai

[J Bai tap 43. Cho tir dién SABC c6 SA=SB=SC =1. M6t mit phing (P) thay d&i luén
di qua trong tam G cua t dién SABC va cat cac canh SA, SB, SC Ian lwot tai D, E, F.
1 1 1

- + :
SD.SE  SE.SF  SF.SD
Loi giai

Tim gia tri 1én nhat cta biéu thic
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[Q Bai tdp 44. Cho hinh chép S.ABCD, mit phing («) cét tia SA, SB, SC, SG (G la
trong tam tam giac ABC) lan lwot tai cac diém A', B', C', G'.
SA SB N sC 3 SG

Chirng minh — + .
SA' SB' SC' SG'

Loi giai

3. Cau hoi trac nghiém.
Cau 43. (THPT Son Tay Ha Noéi 2018) Cho t dién ABCD va cac diém M, N xac
dinh béi AM =2AB-3AC; DN =DB+xDC .
Tim x dé cac véc to AD, BC, MN dbng phing.
A. x=-1. B. x=-3. C. x=-2. D. x=2.
Loi giai
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b-c,
dong phang.
cung phuong.

vecto X=2a+b,

—F-
A. Bavecto X, Y, Z

B. Hai vecto

xi X

C. Hai vecto X
D. Ba vecto X,

cung phuong.

,a
b c
y, Z

Cau 44. (THPT Nguyén Hué-Hué) Cho ba vecto &, b, ¢ khong dong phing. Xét cac
7 =—3b —2¢. Khing dinh nao duéi day la dung?

Z doéi moét cung phuong.

Loi giai

, C khoéng dong
3b 6C,

Cau 45. Cho ba vect
A. Ba vect

=23-30+C, 7
=23-b+3C, 7

phang. Khang dinh nao dwéi day la dung ?
7=-a+3b+6¢ dong phing.
=24 -3b -3¢ dbong phing.

d+3b+3c dbng phing.
=—a-b+2¢ ddong phing.

Loi giai

phing?

A. Ton tai ba s6 thwc m, n, p théa man
B. To6n tai ba s6 thuc m, n, p théa man
C. T6n tai ba s6 thuwc m, n,

D. Gia cta &, b, ¢ ddng quy.

Cau 46. Cho ba vecto &, b, ¢ . Pieu kién nao dw¢i day khang dinh ba vecto &, b, ¢ dong

p sao cho ma+nb+pc=0

m+n+p=0 va ma+nb+ pc =0.
m+n+p=0 va ma+nb+pc=0

Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan

Tel: 0935.660.880.

Trang 58




rung Tam LTDH Amsterdam — Hué Bai 6. Vecto trong khong gian . . . -

Cau 47. Cho hinh hop ABCD.AB,CD,. Khing dinh nao dwéi day la dang?
A. BD, BD,, BC, dbng phing. B. CD,, AD, AB, dong phing.
C. CD,, AD, AC dbng phing. D. AB, AD, C,A déng phing.

Loi giai

Cau 48. Cho hinh hoép ABCD.EFGH. Goi | la tam ctua hinh binh hanh ABEF va K la
tam cta hinh binh hanh BCGF. Khing dinh nao dwéi day la dang?

A. BD, AK, GF dbdng phing. B. BD, IK, GF dbéng phing.
C. BD, EK, GF dbng phing. D. BD, IK, GC dbng phing.

Loi giai

Cau 49. Cho hinh hop ABCD.AB'CD". Goi I, K Ian lwgt 1a tam cia hinh binh hanh
ABB'A’ va BCC'B'. Khing dinh nao dwdi day la sai?
A. k=4, B. k=1. C. k=0. D. k=2,
Loi giai

Cau 50. Cho titr dién ABCD. Goi M, N 1an lwot la trung diém cta AD, BC. Khing dinh
nao dwdi day la khang dinh sai?
A. Ba vecto AB, DC, MN dbng phing.
B. Ba vecto AB, AC, MN khéng dong phing.
C. Ba vecto AN, CM, MN dbng phing.
D. Ba vecto BD, AC, MN dbng phing.
Loi giai
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Cau 51. Cho tir dién ABCD. Trén cac canh AD va BC lin lwot 14y diém M, N sao cho
AM =3MD, BN =3NC. Goi P, Q 1an lwot l1a trung diém cua AD va BC. Khang dinh nao
duéi day la sai ?
A. Ba vecto BD, AC, MN dbng phing. B. Ba vecto MN, DC, PQ dbng phing.
C. Ba vecto AB, DC, PQ dbéng phing. D. Ba vecto AB, DC, MN déng phing.
Loi giai

Cau 52. (THPT Hai Ba Trwng-Hué 2019) Cho t& dién ABCD va cac diém M, N xac
dinh b&éi AM =2AB-3AC (1); DN =DB+xDC (2).
Tim x dé cac dwong thang AD, BC, MN cung song song véi mot mit phang.
A. x=-1. B. x=-2. C. CDD'. D. x=2
Loi giai

Cau 53. Cho hinh hop ABCD.AB'C'D". Goi M 1a diém trén canh AC sao cho AC =3MC.
Lay N trén doan C'D sao cho C'N =xC'D. Véi gia tri nao ctia x thi MN // BD".

A. ng_ B. x=l. C. x=1. D. x=1.
3 3 4 2

Loi giai
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Cau 54. Cho hinh chép S.ABC. L3y cac diém A/, B, C' 1an lwot thudc cac tia SA, SB, SC
B , .
sao cho =a, S— =b, E =C, trong do a, b, ¢ la cac so thay doi.
SA’ SB’ SC’
D& mit phing (A'B'C’) di qua trong tam cia tam giac ABC thi
A. a+b+c=3. B. a+b+c=4. C. a+tb+c=2. D. a+b+c=1.

Loi giai

Cau 55. (THPT Kinh Mén 2018) Cho hinh hép ABCD.AB'C'D'. Biét MA =k.MC,
NC’=I.ND. Khi MN song song v&i BD' thi khiang dinh nao sau day dung?

A. k—|=—g. B. k+1=-3. C. k+l=-4. D. k+l1=-2.

Loi giai
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Dang 5. Xac dinh va tinh goc cua hai dwong thang.

1.Phwong phap:

D€ tinh goc gitta hai duwong thang d,,d, trong khong
gian ta c6 thé thwc hién theo hai cach

o Cach 1. Tim goc gitra hai dwong thang d,,d, bang
cach

® Chon mot diém O thich hop (O thuwdng nam trén
mot trong hai duong thing).

@ T O dung cac duwong thing a//d, va b//d, (c6 thé
trung néu O nam trén mot trong hai duwong
thang) véi d, va d,.

® Goc gitra hai duong thing a va b chinh 1a goc
gitta hai dwong thing d,,d,.

b? +c?-a’
2bc '

§ Lwu y: Tinh gbéc nay ta st dung dinh li césin trong tam giac |cos A=

o Cach 2. Tim hai vec to chi phwong uj,ujcﬁa hai dwong thiang d,,d,

]

Khi d6 goc giita hai dwong thiang d;,d, xac dinh bai [cos(d,,d,)= m .
ul u2

§ Lwu y: Pé tinh ujuj‘uiH@‘ ta chon ba vec to a,b,c khong dbng phing ma c6 thé
tinh dwoc d6 dai va goc gitra chung, sau dé biéu thi cac vec to uj@ qua cac vec to
a,b,c roi thuyc hién cac tinh toan dwa vao cong thirc:

BC - AC - AB= BC' —(AC—AB) < BC’ = AC" - 2AC.AB.cos( ABAC) + AB®

——2 ——=2 ——2
AC +AB —-BC
2AC.AB

N cos(@.ﬁ) =

2. Bai tap minh hoa.

[ Bai tip 45. Cho tr dién ABCD. Goi M,N I4n lwot l1a trung diém cua cac canh BC

a3

va AD, biét AB=CD=a, MN = 5 Tinh goc giita hai dwong thang AB va CD.

Loi giai.
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[0 Bai tip 46. Cho t& dién ABCD. Goi M,N Ilin lwot la trung diém cac canh BC va
AD . Cho biét AB=CD=2a va MN =a+/3. Tinh goc giita hai dwdong thing AB va CD.
Loi giai.

1 Bai tip 47. Cho tir dién déu ABCD canh a.
a). Tinh goc giira hai vecto AB va BC.

b). Goi | la trung diém AB. Tinh goc giira hai vecto Cl va AC.
Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.660.8S0 .
Trang 63




rung Tam LTDH Amsterdam — Hué Bai 6. Vecto trong khong gian . . . -

[0 Bai tap 48. Cho titr dién ABCD c6 CD :gAB . Goi 1,J,K 1an lwot 1a trung diém cia

BC,AC,BD. Cho biét JK ngB. Tinh goc gitta dwong thing CD véi cac duwong thing

IJ va AB.

Loi giai.

[ Bai tap 49. Cho tir dién ABCD c6 AB=AC=AD=a va BAC =BAD =60, CAD =90°.
Goi M la trung diém clia BC. Tinh goc clia hai duwong thing AB va DM .
Loi giai
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LQ Bai tap 50. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=SB=SC=a va BC = av/2 . Tinh goc giita
hai duong thing AB va SC.

Loi giai.

[0 Bai tip 51. Cho t& dién déu ABCD canh a. Goi G la tam dwong tron ngoai tiép
cua ABCD.
a). Chitng minh rang AG L CD.
b). Goi M la trung diém cta CD. Tinh goc tao béi gitra hai dwong thang AC va BM
Loi giai
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[ Bai tap 52. Cho hinh chép S.ABC cé SA, SB, SC déi mot vuong goc nhau va

SA=SB=SC=a. Goi M la trung diém cta AB . Tinh goc giita hai vecto SM va BC.
Loi giai

3.Cau héi tric nghiém.
Cau 56. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?
A. Goc giiva hai dwong thang a va b bang goc giita hai dwong thang a va ¢ khi b
song song voi ¢ (hodc b trung véic).
B. Goc gitta hai dwong thiang a va b bang goc giita hai dwong thang a va ¢ thi b
song song voi C.
. Goc gitra hai dwong thang la géc nhon.

. Goc gitra hai duwdng thang bang goc gitva hai vécto chi phwong ctia hai dwong
thang do.

=N

Loi giai
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Cau 57. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

. Hai dwomg thing cuing vuéng goc véi mot dwong thang thi song song véi nhau.

. M6t dwong thang vuong goc véi mot trong hai dwong thang vuong goc véi nhau
thi song song véi duwong thang con lai.

. Hai duwomg thing cuing vuéng goc véi mot dwong thang thi vuéng goc voi nhau.

. M6t dwong thang vuong goc véi mot trong hai dwong thang song song thi vuéng
goc voi dueong thang kia.

o wp

Loi giai

Cau 58. Cho hai dwong thang phan biét a, b va miat phing (P) , trong déa L (P).
Ménh dé nao sau day la sai?

A.Néu b L(P) thi b//a. B. Néu b//(P) thib L a.
C. Néu b//a thib L (P). D. Néu b La thi b/(P).

Loi giai

Cau 59. Cho hinh l4p phwong ABCD.EFGH . Xac dinh goc giita cip vector AB va DH ?
A. 45° B. 90°. C. 120°. D. 60°.
Loi giai

Cau 60. Cho hinh lap phwong ABCD.EFGH .
Hay xac dinh goc giita cip vecto AB vAEG ?
A. 90° B. 60°. C. 45° D. 120°
Loi giai

Cau 61. Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D'. Goéc giira AC va DA' la:
A. 45° B. 90°. C. 60° D. 120°.
Loi giai

Cau 62. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D'. Gia st tam giac AB'C va A'DC' déu c6 ba goc
nhon. Goc gilta hai dwong théng AC va A'D la goc nao sau day ?
A. AB'C. B. DA'C" C. BB'D. D. BDB"
Loi giai
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Cau 63. Cho hinh l4p phwvong ABCD.A'B'C'D'. Chon khdang dinh sai ?
A. Goc gitra AC va B'D' bing 90° B. Goc giita B'D' va AA' bang 60°.
C. Goc giita AD va B'C bang 45°. D. Goc gitta BD va A'C' biang 90°.

Loi giai

Cau 64. (THPT Ly Thai T6) Cho t dién déu ABCD. Tinh goc giita vecto DA va BD.
A. 60° B. 90° C. 30° D. 120°
Loi giai

Cau 65. Cho tir dién déu ABCD. S6 do goc giitra hai dwong thiang AB va CD bang:
A. 60°. B. 30° C. 90°. D. 45°.
Loi giai

Cau 66. Cho tir dién ABCD déu canh bang a. Goi O la tam dwong tron ngoai ti€p tam
giac BCD. Goc gitta AO va CD bang bao nhiéu ?
A. 0° B. 30° C. 90° D. 60°
Loi giai
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Cau 67. Cho tir dién déu ABCD, M la trung diém cta canh BC. Khi d6 cos(AB,DM)
bang :
A. Q B. ﬁ C. 1 D. ﬁ
2 6 2 2

Loi giai

Cau 68. Cho tr dién ABCD c6 AB=AC=AD va BAC =BAD =60°. Hay xac dinh goc
gitra cap vecto AB va CD?
A. 60°. B. 45°. C. 120°. D. 90°.
Loi giai

Cau 69. Cho hinh chop S.ABC c6 SA=SB=SC va ASB=BSC =CSA. Hay xac dinh goéc
gilra cap vecto SC va AB?
A. 120°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
Loi giai
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duong thing chéo nhau SC va AB.
A. 30° A. 45°.

Cau 70. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=SB va CA=CB. Tinh s6 do cua goc giita hai

A. 60°. A. 90°.

Loi giai

duwong thang chéo nhau SA va BC.
A. 30° A. 45"

Cau 71. Cho hinh chép S.ABC c6 AB=AC va SAC =SAB. Tinh s0 do cua goc giita hai

A. 60° A. 90°

Loi giai

AB va CD. Chon khing dinh dung?
B. ¢ =060°.

A. cosp= %

Cau 72. Cho ttr dién ABCD c6 AC = g AD, CAB=DAB=60°, CD=AD. Goi ¢ la goc gilta

C. ¢=30°.

Loi giai
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Cau 73. Cho tir dién ABCD c6 AB=AC=AD va BAC =BAD =60°, CAD =90°. Goi | va

J Iin lwot 1a trung diém cia AB va CD . Hay xac dinh goc giita cip vecto AB va I1J
?

A. 120°. B. 90°. C. 60°. D. 45°,
Loi giai

Cau 74. Cho tir dién ABCD c6 AB=CD.
Goi 1,J,E, F lan lwot 1a trung diém cia AC, BC, BD, AD. Goc (IE, JF) bing
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
Loi giai

Cau 75. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong ABCD canh bang a va cac canh
bén déu bang a. Goi M va N 1an lwot 1a trung diém cta AD va SD. S8 do cua goc
(MN,SC) biang
A. 45° B. 30°. C. 90°. D. 60°.
Loi giai
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Ciau 76. Cho hinh chép S.ABCD c6 tit cd cac canh déu bang a. Goi | va J Ian luot
1a trung diém ciia SC va BC. S8 do cua goc (1J,CD) bdng:
A. 90°. B. 45° C. 30°. D. 60°.
Loi giai

Cau 77. Cho hinh chép S.ABCD c6 canh SA=X, tit ca cac canh con lai déu bang a.
Tinh s6 do cta goc gitta hai dwong thang SA va SC.
A. 30° A. 45° A. 60° A. 90°
Loi giai

Cau 78. Cho hinh 1ap phwong ABCD.EFGH c6 canh bang a . Tinh AB.EG.

2
A. 2’3, B.a>. c.2 f D. a’/2.

Loi giai

Cau 79. Cho hinh ldp phwong ABCD.ABCD, c6 canh a. Goi M 1la trung diém AD.
Gia tri BM.BD, la:

A. %az. B. a°. C.%az. D. a2/2.
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Loi giai

Cau 80. Cho tir dién ABCD c6 AC=a, BD=3a. Goi M, N 1in lwot la trung diém cua
AD va BC. Biét AC vuong goc voi BD. Tinh MN.
a;f B. MN_a‘ZF C. Mszaf. N =32

A. MN =

Loi giai

Dang 6. Ung dung dinh nghia tich v6 hwong vao bai toan thuc tién
1.Phwong phap:
1. Pinh nghia:
Cho goc giita hai vecto trong khong gian: (i,v) = BAC (00 <BAC < 1800). Khi d6: véi hai

vecto UG, V khac 0, tich vé6 hwéng cia hai vecto trong khong gian 1a mét s6 dwoc ki

hiéu va xac dinh bang céng thirc |UV = |u|.|v|.cos(l],\7) :

2. Nhdn xét:
+ Vé6i =0 hodc v =
+ Néu ULV thi UV
2.Bai tap minh hoa.

0. Qui wéc UV=0.
=0.

[ Bai tap 53. Trong khong gian, cho hai vecto @ va b thod man ‘é|:1,|6‘:2 va
(é, 5) =45". Tinh cac tich vo hwéng sau:

a). (+b)?; b). (d+b)-(a-b); c). (2a-b)-(a+30).
Lo giai
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D Bai tap 55. Cho hai vecto 0=(2;-12),V thod man |V|=1 va |[i-V|=4. Tinh d¢ dai

cua vecto U+V.

Loi giai

[ Bai tap 56. Cho hai vecto G,V thod man |U|: 2,|\7|:1 va (U,v)=60". Tinh goc giira

hai vecto Vv va u—-v.

Loi giai

[ Bai tap 57. Trong khong gian, cho hai vecto & va b tao véi nhau mét goc bing
60°. Biét |a|=2 va |b|=3, tinh [d+b| va [d-b|.

Loi giai
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O Bai tip 58. Trong khong gian, cho hai vecto & va b ciing c6 d6 dai bing 1. Biét
rdng goc gitra hai vecto @6 1la 45, hay tinh:
a). a-b; b). (a+3b)-(@a—2b); c). (a+b)>.
Loi gidi

[ Bai tap 59. Hinh dnh duéi day 1la phan d6 cua 8
huwong trén la ban. Ménh dé nao sau day sai?

A. Hai vecto
B. Hai vecto
C. Hai vecto
D. Hai vecto

va ¢ cung phuwong.
va ¢ ngugc huong.
va d cung phuong.
va ¢ cung huéng.

ol ol

Loi giai

O Bai tip 60. Theo dinh luit II: Gia téc clia mot vat c6 cung hwéng voi luc tac dung
1én vat. D6 16n cta gia téc ti 1é thuin véi d6 16m cia lwe va ti 1€ nghich véi khoi lwong

cua vat:
-y

F =ma trong d6 F 1a vecto luc (N), a 1a vecto gia téc (m/sz) , m(kg) la khéi lwong cta

vat. Muén truyén cho quéa bong c6 khéi lwong 0,5(kg)moét gia tdc 50(m/ sz)thi can mot

lwc da c6 do 1én la bao nhiéu?

Loi giai
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[J Bai tap 61. Mot vat co khdi lwong m(kg) thi luc hip dan P cua Trai D4t tac dung
1én vat dwoc xac dinh theo cong thirc P= m.ﬁ, trong do 6 la gia téc roi tw do c6 dd 1on

g =9,8m/s’. Tinh khéi lwong cta vat khi chiu tac dung cia lwc hip dan cia Trai Dat 1a
P=409N.

Loi giai

[Q Bai tap 62. Mot vat c6 khdi lwong m(kg) khi chiu tac dung cia mét luc F thi vat

do sé chuyén dong voi gia téc 5:% . Tinh luc tac dung 1én vét c6 khéi lwong m=6(kg)

khi vat d6 chuyén dong trén mit phing nam ngang, nhan véi gia téc a=3m/s*?

Loi giai

[ Bai tap 63. Néu vit chuyén dong thing déu dwéi tac dung ctia mét lwc F thi vat do
dang chiu tac dung ctua luc ma sat F:; c6 do 1o6n bang luc tac dung F va co hwéng
ngwoc véi huéng ciia F . Cong thirc tinh lwc ma sat F, =uN, trong d6 p 1a hé s6 ma
sat, N la d6 16m cua ap luc. Gid sit mot thung gb6 dang chuyén déng thing déu trén
mit phing nam ngang c6 trong lwong N =150(N), hé s6 ma sat gitta vit va mit phang

la n=0,25. Tinh lyc tac dung lén thung gb dé thung chuyén dong thing déu?

Loi giai

[ Bai tap 64. Mot chiéc dén chum treo c6 khoi lwong o
m=>5kg dwoc thiét ké véi dia dén dwoc gitt bédi bon doan -
xich SA,SB,SC,SD sao cho S.ABCDla hinh chop t& giac

déu c6 ASC=60". Goi ¢ la vecto gia téc roi tw do c6 dd AU ERVEN
16m 10m/s®.Tim d6 1é6n cla lwc cang cho méi soi xich. A 'DQC

Loi giai.
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1 Bai tap 65. Mot chiéc can don tay dang can mét vat .

c6 khéi lwong m=3kg duoc thiét ké véi dia can duoc giil

béi bon doan xich SA,SB,SC,SD sao cho S.ABCD 1a hinh / §
éd ¢

chop tr giac déu co ASC =90°. Biét do 16n cia luc cang L |
cho moi s¢i xich c6 dang #. Lay g =10m/s*, khi d6 gia A\/’—g—\ /c
tri cia a bang bao nhiéu?

Loi giai

[0 Bai tap 66. Mot tAm gb tron dwoc treo song song véi
mit phiang nam ngang béi ba soi day khong gian xuit

phat tir diém Otrén tran nha va lan lwot budc vao ba
diém A,B,C trén tdm gb tron sao cho cac luc cang

F.F, F, lan lwot trén mdi day OA,OB,0C déi mét vudng

goc véi nhau va c6 d 16n ‘E‘z‘ﬁ‘z‘ﬁ‘le(N) (xem

hinh v&). Tinh trong lwong P cia tdm gd tron d6.

Loi giai
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[0 Bai tip 67. Mot chiéc 6 t6 dwoc dat trén mat day
duéi ciia mot khung sat dang hinh hop chir nhat véi
day trén la hinh chir nhat ABCD, mit phiang (ABCD)
song song véi mat phing ndm ngang. Khung sit do
dwoc dit vao méc E cha chiéc cin cdu sao cho cac
doan day cap EA;EB;EC;ED bang nhau va cung tao v&i
mit phing (ABCD)mdt goc o. Chiéc cin cidu kéo
khung sit 1én theo phuwong thang ding. Biét cac luc
cang F,F,;F,;F, déu c6 cuong dé la 4800N, trong
lwong clia ca khung sét chtra xe 6 to 1a 720076 N . Tinh
Sina (lam tron két qua dén hang phan tram).

Loi giai
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[ Bai tap 68. Mot chiéc dén tron dwoc treo song song {

véi mit phang ndm ngang béi ba soi day khong dan \
xuit phat tir diém O trén trdn nha va lan lwgt budc vao

ba diém A B,C trén dén tron sao cho cac luc cang = f'f.:; N
F,F,,F, Ian lwot trén mdi day OA OB,0C déu c6 dé 16n @
bang 60(N). Cho biét cac duwong thang OA,0OB,OC cung ——
tao véi mit phang ngang mot goc bang 30°. Tinh trong I P
lwong clia chiéc dén tron do.

Loi giai

[d Bai tip 69. Mot chiéc dén tron dwoc treo song song
véi mit phang ndm ngang béi ba soi day khong dan xuit
phat tir diém O trén trdn nha va lin lwot budc vao ba
diém A,B,C trén dén tron sao cho OA,OB,0OC do6i mot
vuong goc véi nhau. Biét khoi lwogng cac soi day khong
dang ké, cac luc cang cia s¢i day dat tai diém O la
F,F,,F, c6 d6 16n bing nhau va bing 15 N. Trong luong
cua chiéc dén @6 bang bao nhiéu newton (N)? (Két qua
lam tron dén hang phan tram)

Loi giai
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[0 Bai tip 70. Mot chiéc dén tron dwogc treo song song
véi mit phang ndm ngang béi ba soi day khong dan
xuit phat tir diém O trén trian nha lan lwot budc vao ba
diém A,B,C trén dén tron sao cho tam giac ABC déu.
Do dai cia ba doan day OA,0B,0C déu bang L. Trong
lwong cua chiéc dén la 27N va ban kinh cta chiéc dén
la 0,5m.

Tim chiéu dai t6i thi€u ctia moéi soi day, biét rang mbi
s¢i day do6 dwoc thiét ké dé chiu dwoc lwc cang toi da la
12N . (Chiéu dai tinh theo don vi cm va lam tron dén 1
s0 sau phan thip phan)

Loi giai
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[0 Bai tip 71. Mot chiéc dén chum c6 khéi lwong i
m=10(kg) dwoc thiét ké véi dia dén duwoc giit béi bén /AN
doan cap SA, SB,SC,SD cung chit liéu va khéng dan hoi , _
sao cho S.ABCD la hinh chép t& giac déu (xem hinh ' \

vé). Biét rang gia tdc roi tw do la g :1O(m/32). Tim do6 W e

16m cta luc cang (don vi (N)) cia méi soi day cap.

Loi giai

[0 Bai tap 72. Mot chiéc 6 t6 dwoc dit trén mat day
duéi mot khung sat c6 dang hinh hop chir nhat voi day
trén la hinh chit nhat ABCD, mit phing (ABCD) song
song véi mit mit phang nam ngang. Khung sit dé duec
buédc vao moéc E ctia chién cin ciu sao cho cac doan day
cap EA EB,EC,ED c6 db dai bang nhau va cung tao véi
mit phing (ABCD) mot géc 60° (nhw hinh vé). Chiéc can
cdu kéo khung sit 1én theo phwong thiang ding. Biét luc

cang F,F,,F, F, déu c6 cuong do 500(N) va trong luong
khung sit la ZOO(N ) Tinh trong lwgng cua chiéc xe 6 to6

(don vi (N)), két qua lam tron dén hang don vi?

Loi giai
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[ Bai tap 73. M6t chiéc 6 t6 dwoc dit trén mit day dudi cia
mot khung sit c6 dang hinh hop chir nhat véi day trén 1a hinh
chit nhat ABCD, mit phing (ABCD)song song véi mit phing
nam ngang. Khung sit d6 dwgc budc vao méc E clia chiéc can
cdu sao cho cac doan day cap EA, EB, EC, ED c6 db dai bang
nhau va cung tao véi mit phing (ABCD) mot goc biang 60°
(Hinh 16). Chiéc can cidu kéo khung sit 1én theo phwong thing
ding. Tinh trong lwgng clia chiéc xe 6 t6 (lam tron dén hang

don vi), biét rang cac luc cang F,F,,F,,F, déu c6 cuong do la
4700N va trong lwgng ctia khung sit 1a 3000N .
Loi giai

Hinh 16
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[0 Bai tip 74. C6 ba luc cung tac dong vao mot vat tai mot diém. Trong do hai luc
Fl, F2 tao véi nhau mét goc 110° va cé do6 16n 1an lwgt 1a 9N va 4 N, lwc F vuong goc

véi cac luc Fl, F2 va c6 do 1o6m 7 N. D6 16n clia hop lwc cua ba luc trén 1a bao nhiéu

newton (N)? (Két qua lam tron dén hang don vi)
Loi giai

O Bai tip 75. Cho ba luc El=m, €=W, E3=W cung tac dong vao mot 0 to tai
diém M va 6 t6 dirng yén. Cho biét cwong d6 hai luc El , EZ déu bang 25N va goc

AMB =60°. Khi d6 cudong do luc Es la (Két qud lam tron dén hang phdn muwoi)
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LQ Bai tap 76. Hai con tau xuit phat cung luc tir bo bén nay sang bo bén kia cua
dong séng véi van téc riéng khong d6i va cé do 16n bang nhau. Hai tau luén gitt duwoc
lai sao cho chung tao véi b cung mot goc nhon nhung mot tau hwéng xudéng ha luu,
mot tau huwéng 1én thwong nguén (hinh bén). Vin téc dong nuwéc la dang ké, cac yéu
t6 bén ngoai khac khong anh hwdng téi van téc clia cac tau. Hoi tau nao sang bo bén
kia trwéc?(Hoc sinh ghi s6 1 hodc sé 2 vao 6 dap dan)

O Bai tap 77. C6 ba luc cung tac dung vao moét vat. Hai trong ba lwc nay hop véi
nhau mot goc 120° va déu cé do 16m bang 30N . Luc thr ba vuéng goc voi mit phang
tao béi hai luc da cho va c6 d6 1én bang 40N . Tinh hop lwc cia ba luc trén.

Loi giai
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O Bai tip 78. Co6 ba luc cung tac déong vao mot vat. Hai trong ba lwc nay hop véi

nhau mét géc 100" va c6 do 16n lan lwot 1a 25 N va 12 N. Luc th& ba vuéng goc véi mit

phang tao béi hai luc da cho va c6 @ 16n 4 N. Tinh d6 16m cida hop lwc cta ba luc trén.
Loi giai

3.Cau hoi dung sai.
[ Cau 81. Mot vat ning O dwogc kéo tir ba hwéng nhuw hinh vé C

va chiu tac dung cua 3 luc E,E,E, c6 d6 1on lan lwot la

. F,
24N 12N, 6N . Biét goc tao béi 2 lyc F,F, 1a 120° va lyc tht ba E
vudng goc véi hai luc dau tién. 0 R 4
3
B D
Ménh dé buang Sai

a). | BO+BA=BD.

b). | OE=0OA+OB+OC.

c). | b6 dai cua vecto oD la ‘@‘ :12ﬁ.

O O[O0

O

d). | Bo 16n hop luc tac dung vao vat O la 613N .
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Loi giai

O Cau 82. Theo dinh luat II Newton: Néu F la véc to lwc (N) tac dung lén vat, ala
véc to gia téc cia vat (m/s?) va m (kg) 1a khéi lwong cla vat thita cé F=ma.

Ménh dé Pang | Sai
a). | Véc to F luén cung hwéng voi a. O O
D6 16m cua lyc tac dung 1én vat luon ty 1é€ nghich véi do 16n cia
b.| =~ O | O
gia toc cua vat.
c) Muén mét vat cé khoi lwong 1 (kg) chuyén dong véi gia tée O O
20 (m/s?) thi d6 1én lwc can tac dung 1én vat la 20 (N).
Trong luc c6 do 16m 50 (N) tac dung lén mot vat lam vat roi véi
d). O | O

gia téc tw do 10(m/s’) . Khi d6 khéi lwong cta vat 1a 500(g).
Loi giai
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[0 Cau 83. Mot vat khéi lwong m=10(kg) trwot trén mat H

phidng nghiéng so v6i mit dit mot goc 30° txr dod cao

HK =1,5 (m). Gid sir mit phang nghiéng khong c6 ma sat s )
— — — o m p

va vat chi bi tac dung béi trong lwc P=m.g véi g la véc to

gia téc roi tw do cla vat cé dd lén dwoc 14y bang 10(m/s?) .

30° M

Ménh dé 5) Sai

[=])
=]
e

a). | Heéng chuyén dong cua vat la huéng tir H xudéng K

b). | Chitu dai quang dwong HM 1a 3 (m).

O|0|0O
O

c). | b6 16n cia trong luc P 1a 100(N).

O

Cong cua trong luc P lam vat ¢ trén trwot tir vi tri H
dén mit dit bing 150v/3(J) (Cho biét cong A(J) sinh
bai luc F (N) lam vat dich chuyén mét doan thang tir
C dén D c6 do6 dai tinh bang mét, dwoc tinh theo
cong thirc A=F.CD)

d).

O
O

Loi giai

[0 Cau 84. Mot chiéc dia kim loai khoi lwong 4,5 (kg) dwoc treo boi
ba s¢i day khong dan SA,SB,SC sao cho S.ABC la hinh chép déu c6
ASB =60° (hinh vg&). Khéi lwvgng day khong dang ké; lwc cang cia mdi
soi day SA,SB,SC dit tai diém S twong tngla F,,F,,F, c6 dé 1én bing

nhau. Liy d6 1é6n cia gia téc trong trueong |§| =9,8(m/s%).

Ménh deé bang | Sai

O
O

a). | Trong lwc P cia hé vat c6 dd 16n bang 34,3 (N).

b). | P=F +F,+F,

c). | F.EFEE#FR.K

Ol OO
O

d). | B6 16n cia cac luc F,F,,F, bing 14,7 (N).
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Loi giai
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. HE TOA PO VA CAC PHEP TOAN
VECTO TRONG KHONG GIAN

1. Pinh nghia: Hé gobm ba truc Ox,Oy,0z déi z
mot vuong goc dwoc goi la hé truc toa do
vuong goc trong khong gian.

+ Diém O goi la goc clia hé toa do,
+ Truc Ox la truc hoanh,
+ Oy la truc tung va Oz 1a truc cao.

K
2. Vécto don vi trén cac truc Ox,Oy,Oz lan N
lwot1a i,7,k, ta co 0 y
i j=jk=ki=0

3. Toa do cua véc to.

Véi vécto u trong hé toa d6 Oxyz ludn ton tai duy nhat b (x;y;z) thoa:

U=xi+V.j+zk

Khi dé: vécto u c6 toa do la (X;y;2)

1 Vi du 1.
Tim toa d6 ba vecto &,b,¢ thod man a=2i +3j-5k,b=-3j+4k , c=—i -2j.
Loi giai

4. Toa d6 cua diém.

Xét difm M théa man |OM =xi +V.j+zk| thi diém M (x;y;2).
Ngwoc lai, diém M(x;y;z) thi OM =xi +y.j+zk .

[ Vi du 2. Cho A(4;-3;1) va vecto 0=(5;2;-3). Biéu dién cac vecto sau day theo cac
vecto i,k .
a). OA; b). 40 .
Loi giai

1 Vi du 3. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho A(3; —2;—1). Goi A A, A lan
lwot 1a hinh chiéu cta diém A trén cac mit phing toa dé (Oxy),(Oyz),(Ozx). Tim toa
do cua cac diém A, A, A,.

Loi giai
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[ Vi du 4. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho A(-2;3;4). Goi H,K,P lan luot
la hinh chiéu cia diém A trén cac truc Ox,Oy,Oz .
Tim toa dd cua cac diém H, K,P.

Loi giai

5. Tinh chit - quy tic - phép toan trén véc to.

Cho a=(x;Y,;2), b=(x,;Y,;2,) va s6 thuc k. Khi d6

+» Tong va hiéu cla hai vec to: [atb=(x tX,;y, +V,;2 £7,)|.

» Tich clia véc to véi mot s6 thue k 1a |ka = (kx;ky,: kz,)

+ Su cung phuwong cua hai vec to

X =%
allboa=kbo L=A_-4_ ko a-pe Y, =Y,|-
Y 4 7 —7

17 %2

< Cha §: Néu x,=0 (y,=0,z,=0) thi x, =0 (y, =0,z =0)

+ D0 dai mot vec to ||al=X + VY, +27)

» Tich v6 hwéng cta hai vec to |ab=xx, +Vy,y, +7,7,

< Nhan xét: |a Lb< xx,+v,y,+22,=0

. . - a.
+» Goc cua hai vécto |cos(a,b) = T
a

oIl ©

[ Vi du 5.

Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho a=(-1 2;3),5 =(31-2), €= (4; 2;—3)
a). Tim toa do vecto U=2a+b-3¢.
b). Tim toa do vecto V sao cho V+2b=a+¢c.
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Loi giai

rung Tam LTDH Amsterdam — Hué Bai 7,8. Hé Toa dj trong khong gian . . . -

sau.:
a). 44 b). 33+b o). za+36—%

[ Vi du 6. Cho ba vecto 4 :(2;—5;1),6 =(3,5,-4),c =(0;8;6). Tim toa dd clia méi vecto

Loi giai

[ Vi du 7. Cho hai vecto a=(0;1,3) va b=(-231).

Tim toa dd vecto X thod man 2X+3d = 4b

Loi giai

[0 Vi du 8. Cho ba vecto d=(10;-2),b=(-2,13) va ¢ =(-4;35).

Tim hai s6 thuc m,n sao cho ma+nb=¢.

Loi giai
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0 Vi du 9. Trong khéng gian Oxyz, cho hai vecto d=(1-3;2) va b =(2;4;m).
Xac dinh gia tri cia m trong moi truomg hop sau:
a). a+b=(317); b). 4-b=-8; c). \6\:6.

Loi giai

[ Vi du 10. Trong khong gian hé toa dd Oxyz, cho hai vecto a=(m;3;6) va b= (1,2;3).
Xac dinh gia tri cia m trong moi truomng hop sau:
a). a-2b=(3-10); b). a-b =10 c). |a]=9.

Loi giai

[ Vi du 11. Trong khong gian hé toa d6 Oxyz, cho ba vecto a=(—4; 6;7),5 =(10;-3)
ac =(8 7,2). Tinh toa dd cla cac vecto sau:
a). m=2a—-3b+C; b). i=d+3b+2¢C.
Loi giai
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O Vi du 12. Trong khéng gian v&i hé toa dé Oxyz, cho d :(3;2;—1),5 =(-2,12).

Tinh cosin ctua goc (5,6) .

Loi giai

1 Vi du 13.

Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto a=(3;0; 4),5 =(27;7)vac :(2;7;2) )
a). Tim toa d6 cua cac vecto d-b+C va 2a+3b-4¢.

b). Tinh cac tich vé huéng (-a)-b va (3d)-C.

c). Tinh césin cta cac géc (5,5) va (&,C).

Loi giai

0 Vi du 14. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho é=(2;—2;1),6=(2;1;3). Hay

chi ra toa do cia mot vecto ¢ khac vecto 0 vuong goc vi ca hai vecto a va b.
Loi giai

1 Vi du 15. Cho hai vecto é.'=(2;m+1;—1) va 6=(1;—3;2).
Tim gia tri nguyén ciia m dé ‘5(23—5)‘ =4.
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O Vi du 16. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(S; -1m) va B(m;4;m).

a). Tinh c6sin cua goc AOB theo m.

b). Xac dinh tit ca cac gia tri cia m dé AOB la géc nhon.
Loi giai

6. Tinh chit — Phép toan cua diém.

Cho A(Xa;YaiZa) B(XgiYs:Zg), C(XeiYeize), D(Xp; YpiZp) - Khi do:

+ Véc to ctia hai diém co toa dd la |AB = (X, — X, Ve — VaiZs —Z,)

+ Khoang cach hay d6 dai cta hai diém

AB = |E| = \/(XB - XA)2 + (yB - YA)2 + (ZB - ZA)2

+ Trung diém | cia doan AB:

2 2 2

(XA+XB.yA+yB.ZA+ZBj

+« Trong tam G cta AABC: G(XA+X;+XC;yA+5;E%+yc ;ZA+Z§+ch

» Trong tam G cua t dién ABCD:

4 4 4

GKXA+XB+XC+XD.yA+yB+yC+yD.ZA+ZB+ZC+ZDJ

O Vi du 17. Cho tam gidc ABC c6 A(-12;1),B(13,6),C(7;1,4). Tim toa do:
a). Trung diém M cua doan thing BC;
b). Trong tam G cua tam giac ABC.
Loi giai
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1 Vi du 18. Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz, cho tam giac ABC cé A(ZL' 0;1),
B(21;2) va trong tam G(1-11). Tim toa d¢ cia dinh C.

Loi giai

O Vi du 19. Trong khong gian véi hé toa dé6 Oxyz,, cho M (—2;3;1), N (4; 0;3). Tim toa
do ctia diém P d€ N la trung diém cla doan thang MP .
Loi giai

0 Vi du 20. Cho sau diém A(l;2;3),B(2;—1;1),C(3;3;—3) va A,B,C' thod man

A'A+BB+C'C=0. Tim toa dd trong tam G cla tam giac AB'C’.
Loi giai

1 Vi du 21. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(—1;2;0), M (5;2;4) va G(—3;8;6).
a). Tim toa d6 cua diém B sao cho M la trung diém cia AB.
b). Tim toa d6 cia diém C sao cho G la trong tam cda tam giac ABC.
Loi giai
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1 Vi du 22. Cho t& dién OABC co6 G(3; -3,6) la trong tam.
Tim toa d6 diém A thod man AB=(12;3) va AC=(-14;-2).

Loi giai

A Vi du 23. Cho ba diém A(-2;-6;-4),B(4;6;8),C(6;10;12).
Ching minh ba diém A B,C thing hang.
Loi giai

[0 Vi du 24. Cho hai vecto U=(m;-2;m+1) va V=(0;m—-2;1). Tim gia tri cia m dé hai

vecto U va V cung phuong.

Loi giai

[ Vi du 25. Cho ba diém A(2;-13),B(-10;5;3) va M (2m-12;n+2).
Tim m,n dé A B,M thing hang.

Loi giai

£ Vi du 26.

Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho A(-2;3,0),B(4;0;5), C(0;2;-3).
a). Chirng minh rang ba diém A, B,C khong thing hang.
b). Tinh chu vi tam giac ABC.
c). Tinh s6 do goc BAC.

Loi giai
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0 Vi du 27. Cho hinh binh hanh OABD c6 OA=(-LL0) va OB=(110) véi O 1a géc

toa d6. Tim toa do6 cua diém D.

Loi giai

O Vi du 28. Cho cac diém A B,C c6 toa dd thoda man OA=i+j+k,OB=5i +]—k,
BC =2i +8j +3k . Tim toa d6 diém D dé t& giac ABCD la hinh binh hanh.
Loi giai

0 Vi du 29. Cho ba diém A(-3;4;2),B(-5;6;2) va C(—4;7;-1).

Tim toa dé diém D thoa man AD=2AB+3AC.
Loi giai
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O Vi du 30. Cho ba diém A(3;—4;0),B(—l;];3),C(3;1;O). Tim diém M trén Ox co
hoanh d¢ dwong sao cho AM =BC.

Loi giai

O Vi du 31. Cho tam giac ABC c6 A(0;0;1),B(-1-2;0),C(2;1,-1). Tim toa dé chan
dwong cao H ha tir A xuéng BC.

Loi giai

O Vi du 32. Cho ba diém A(2;-1,3),B(4;0;1) va C(-10;5;3). Duong phan giac trong
cuia goc B cua tam giac ABC cit BC tai D. Tinh BD.
Loi giai
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[ Vi du 33. Cho ba diém A(%11),B(-110) va C(3,L-1). Goi M(a;b;c) la diém thudc
mit phing (Oxz) va cach déu ba diém A B,C. Tinh téng a+b+c.

Loi giai

[ Vi du 34. S S
Trong khong gian véi Oxyz cho ba véc to a=2i+3]-5k, b=-3j+4k, c=-i-2]
a). Xac dinh toa d6 cac véc to a,b,c , X=3a+2b va tinh |;<|
b). Tim gia tri cia x dé véc to 9: (2X—ZL'—X;3X+2) vuong goc voi véc to 2b—c
c). Chitng minh rang cac véc to a,b,c khong dong phang va phan tich véc to

62(3;7;—14) qua ba véc to a,b,c.
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A Vi du 35. Cho hinh hop ABCD.AB'C'D’ biét A(1;0;1),B(212),D(1-11), C'(4;5,-5)

Hay chi ra toa d6 clia mot vecto vudéng goc véi ca hai vecto trong moi trudmg hop
sau:

a). AC va BD';

b). AC va BD.
Loi giai

0 Vi du 36. Cho hinh 14p phwong ABCD.AB'C'D’ ¢6 d6 dai méi canh bang 1. Xét hé
toa dd6 Oxyz gan véi hinh 1ap phwong nhuw hinh vé bén.

a). Tim toa d6 cac dinh cua hinh lap phuong.

b). Tim toa dd trong tam G cla tam giac B'CD'.

c). Chitng minh riang ba diém O,G, A thang hang.

12
8, Lc
1
A : D
:‘_-_B;’,' _____ e C'm0
A D
y

1 Vi du 37. Cho hinh t& dién ABCD c6 ba canh AB,AC,AD déi mo6t vuong goc va
AB=3, AC=4,AD=6. Xét hé toa d6 Oxyz c6 géc O trung véi dinh A va cac tia

Ox,0y,0z lan lwot trung véi cac tia AB,AC,AD. Goi E,F lan lwot la trong tam cla
cac tam giac ABD va ACD.

a). Tim toa d6 cua cac dinh B,C,D.
b). Tim toa do cta cac diém E,F.
c). Chitng minh rang AD vuodn
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Loi giai

L Vi du 38. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhit va SA vuéng
goc voi mat phang (ABCD). Gia sir SA=2,AB=3, AD=4. Xét hé toa d6 Oxyz véi O
trung A va cac tia Ox,0y,0z lan lwot trang véi cac tia AB, AD, AS.

a). Xac dinh toa d6 cua cac diém S,A,B,C,D.

b). Tinh BD va SC.

c). Tinh (ﬁ,%).

Loi giai

7. Van dung toa @6 vec to vao thwc tién.

[d Vi du 39. M6t nhan vién dang st dung phian mém MO; 2; 6)

dé thiét ké khung ctia mdt ngoéi nha trong khong gian 1

Oxyz dwoc minh hoa nhw Hinh 3. Cho biét OABC.DEFH S e e H

la hinh hop chit nhat va EMF.DNH 1a hinh lang tru (632; 6)

ding. B4 —
a). Tim toa d6 cla cac diém B,F,H . Ao U e
b). Tim toa dd cua cac vecto ME, MF . A(6; 0,0

c). Tinh s6 do EMF .
Loi giai
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[d Vi du 40. Trén phin mém GeoGebra 3D véi cac -
truc toa dd dwoc dung san, ban Minh vé hai hinh hop
chit nhit véi mot s canh dwoc dit doc theo cac truc O;, .......... I -
toa do. Ba dinh thudc mit dwéi ciia hinh hop thi nhat A= _ﬁj_ﬁ
lan lwot la O(O;O;O), A(2;0;0),B(0;3;0). Biét hinh hop
thi hai & vi tri cao hon hinh hop th& nhit 1a 5 don vi,
xac dinh toa d6 cta cac dinh O',A’,B’ thudc mat dwéi
cta hinh hop th hai.

oL B(0; }3,; 0)

x A(2;0;0)

Loi giai

J Vi du 41. Nhing can nha gé duoc phat thao dwoi
dang mét hinh lang tri dung tam giac OAB.O'A'B’.
Voi hé truc toa d6 Oxyzthé hién nhw hinh ve, hai
diém A’ va B’ co toa d6 lan lwot la (240;450;0) va
(120;450;300)

a). Tinh kich thwoc moéi chiéu cua can nha go.

b). Hay tinh d¢ lén ctua goc o .

Loi giai
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3 Vi du 42. M6t chiéc giy c6 chiéu dai 2,5 m dwoc dat
trong goc phong nhuw hinh sau day. M6t dau cia chiéc
giy nam trén san nha, cach hai bitrc twong 1an lwot 1a 1
m va 0,8m. Piu con lai cia chiéc gy nam trén mép

rung Tam LTDH Amsterdam — Hué Bai 7,8. Hé Toa dj trong khong gian . . . -

3 25m
twong.
a). Hay lap mot hé toa do Oxyz phu hop va tim toa e e
dd cta diu gy nam trén san nha. ; --‘--’-‘Sg-i--}; N ime

b). Tinh khoang cach tir ddu giy trén mép twong dén
san nha.
Loi giai

[d Vi du 43. Trén san thé duc thiy gido dwng hai
chiéc cot vudng goc véi mat san, chiéu cao cua moi cot
lan lwot 1a 3 m va 2 m. Xét hé toa d60 Oxyz sao cho mat

phang (Oxy) trung véi mit san, truc Oz huwéng thiang

ding lén troi. Pon vi trong hé toa do Oxyz dwoc iy

theo mét.

a). Biét rang chan cua hai cot co6 toa do 1an lwot 1a
(8,5;0) va (3;2;0), hay tim toa do diém dau cua
mobi cot.

b). Thay giao dv dinh cang moét s¢i day noi hai dau

cua hai cot. Hoi sgi day cin c6 db dai toi thiéu la
khoang bao nhiéu mét?

Loi giai
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3 Vi du 44. Hinh bén mo td hai birc twong gach dwoc
xay vuong goc véi nhau va cung vuong goc voi mat
dat. Mot nguoi tho xay cang day gitva hai birc twong.
Pau A cla soi day nam trén birc twong thit nhit, cach
birc twong thir hai la 3 m va cach mat dit la 1,2 m. Bau
B cua s¢i day nam trén birc twdng tht hai, cach btc
twong thir nhit 1a 1 m va cach mit dat la 2 m.

a). Hay 1lap mot hé truc toa d6 phu hop va tim toa

do6 clia hai dau A B trong hé toa do do.
b). Tinh d6 dai cua soi day dwgc cang.
Loi giai

[0 Vi du 45. Trong goc phong treo hai chiéc dén.
Chiéc thtt nhit cach mit dit 2 m va cach mbdi birc
twong 1 m. Chiéc thit hai cach mit dit 3 m va cach
moi birc twong 2 m.

a). Hay lap mot hé toa do phu hop trong khong gian
va tim toa do vi tri ctia moi chiéc dén trong hé
toa do do.

b). Tinh khoang cach giita hai chiéc dén.

Loi giai
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1 Vi du 46. z = }
Trong khong gian Oxyz dwoc thiét 14p tai mét san bay,

nguoi ta ghi nhin hai may bay dang bay dén véi cac ‘L/
vecto vin técu = (90; -80; —120),\7 = (60; =50; —60) . o .
y

Tinh goc gitta hai vecto vin téc noéi trén (két qua lam

tron dén hang phin muoi cta do). i
Loi giai
d Vi du 47. M6t nguoi diéu khién mét flycam dé€ phuc z 5
vu trong mot chwong trinh ctia dai truyén hinh. PBau $§°"
tién flycam & vi tri A cach vi tri diéu khién 100 m vé *W

phia nam va 150 m vé phia dong, dong thoi cach mit
diat 30 m (hinh vé). D€ thwc hién nhiém wvu tiép theo,
nguwoi diéu khién flycam dén vi tri B cach vi tri diéu
khién 80 m vé phia bac va 120 m vé phia tay, dong thoi
cach mat dat 50 m.

Chon hé truc toa do Oxyz véi g8c O 1a vi tri nguoi didu khién, mit phing (Oxy)

! “Huéng dong

trung véi mat dit, truc Ox c6 hwéng trung véi hwéng nam, truc Oy c6 hwéng trung
v6i huong dong, truc Oz vudng goc véi mat dit hwéng 1én bau trod, moéi don vi trén
cac truc twong wng véi 1m.
a). Xac dinh toa dd cia flycam tai méi vi tri A, B d8i véi hé toa dé da chon.
b). Tinh quang dwong flycam bay tir vi tri A dén vi tri B, biét flycam bay tir vi tri
A dén vi tri B theo mdt dwong thing (lam tron dén hang don vi clia mét).
Loi giai

[J Vi du 48. Rada cia mdt trung tam kiém soat khong
lwu san bay c6 pham vi theo do6i 500 km. Chon hé truc
toa d6 Oxyz co6 goc O trung véi vi tri clia trung tam
kiém soat khong luu, mit phing (Oxy) trung véi mit
dit véi truc Ox hudéng vé phia tay, truc Oy huéng veé
phia nam va truc Oz huéng thing ding lén troi nhw
hinh vé, trong d6 don vi trén méi truc tinh theo
kilomeét.

Hoi rada trung tam kiém soat khéng luwu cé thé phat
hién dwoc may bay tai vi tri A c6 toa do (—200;400;
200) d6i v6i hé truc toa do trén khong?

Loi giai
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1 Vi du 49. Trong khong gian véi mot hé truc toa dé cho truwdc (don vi do 14y theo
kilomét), ra da phat hién mot chiéc may bay di chuyén véi vin téc va hwong khong
doi tir diém A(800;500;7) dén diém B(940;550;8) trong 10 phut.

% - ¢ .
PN e A p 4 o —— _A._,'-J;

Hinh 2.49
a). Néu may bay tiép tuc gilr nguyén vin téc va hwéng bay thi toa dé cuia may bay

sau 5 phut tiép theo la gi?
b). Hay xac dinh toa d cia cac chiéc may bay sau 10 phtt tiép theo (tinh tir thoi

diém may bay & diém B).

Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.6€0.880
Trang 106



rung Tam LTDH Amsterdam — Hué Bai 7,8. Hé Toa dj trong khong gian . . . -
0 Vi du 50. Mot robot cdt cay da di chuyén mot luc
IS:(O;O;—150) (don vi: N) theo d6 doi d =(0;-8;-10)

(don vi: m). Tinh cong sinh béi lwc P khi thwe hién d6
doi noi trén.

Loi giai

[ Vi du 51. M6t chiéc dén chum c6 trong lwgng 160 z
N dwoc treo bdi béon soi xich SA, SB,SC,SD sao cho s
S.ABCD 1a hinh chép t& giac déu co6 SA=80+/2 cm,
ASC =90°. Cho biét trong lwc cia dén dwoc phan bo ﬁ:}, Fy |F, i:
Lo . /
déu lén bén soi xich. Goi F,F,,F,F, la lyc tac dung M— 4 ‘ku,‘%
cua cac soi xich 1én moéc treo S. Véi hé toa do Oxyz 4 = Ci
nhu trong Hinh 1, hay tim toa dé cac lvc F,F,,F,,F,. +
Loi giai
Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.6€0.880
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1 Vi du 52. Mot vat c6 trong lwong 300 N dwoc treo
bing ba s¢i day cap khoéng dan co6 chiéu dai bang
nhau, mbéi day cap c6 mot dau dwoc gin tai mot

trong cac diém P(—2;0;O),Q(L\/§;O), R(l;—\/§;0) con

dau kia gin véi vat tai diém S (o; 0; —2J§) nhv hinh vé
(trong d6 mbi don vi trén truc twong ung véi 1N).

Goi ElEZES lan lwot 1a lwc cang trén cac soi day cap

B.PHAN DANG VA Vi DU MINH HOA.
Dang 1. Xac dinh toa d6 cua mét diém - Toa d6 vec to - Tich vé6 hwong

1. Phwong phap:

+ Dua vao dinh nghia toa d6 cia diém, toa d6 cta véc to.
+ Duwa vao cac phép toan véc to.
+ Ap dung cac tinh chit sau:
Cho cdc vecto u=(U;;U,;U,),V = (V;;V,;V;) va sé thuc K tuy g . Khi dé ta cé
u, =V,
a). Hai véc to bang nhau: u=v<u, =V,
Us =V,
b). Téng cua hai vec to U+V = (U, +V;;U, +V,;U; +Vs)
c). Hiéu cua hai vec to u—v=(u, —V,;u, —V,;u; —V,)

d). Tich cuta vec to véi mot s6: ku = (ku,; ku,; ku,)
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2. Bai tap minh hoa

[ Bai tap 1.
Trong khong gian véi hé truc toa dé Oxyz, cho cac véc to 5:27+3]—R, b=—i+2k
c=2j-3k

a). Xac dinh toa do cac véc to a,b,c

b). Tim toa do véc to u=_2a+3b-4c va tinh |l]|

c). Tim x dé véc to v=(3x—1Lx+2;3—x) vudng goéc véi b

d). Biéu dién véc to x=(3;1;7) qua ba véc to a,b,c.
Loi giai.

[ Bai tap 2. Cho hai véc to a,b théa (a,b)=120", \5\:2, \6\:3
a). Tinh \5—26\

b). Tinh goc giita hai véc to a va x =3a+2b
Loi giai.

1 Bai tap 3.

Trong khong gian Oxyz , cho ba vecto a= L0;-2) b= (-2;1,3), c= (-4;3;5).
a). Tim toa do vecto 3a—4b+2c
b). Tim hai s6 thuc m,n sao cho ma+nb=c.
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Loi giai.

L Bai tap 4.
Trong khong gian hé truc toa d6 Oxyz, cho tam giac ABC c6 A(2;-3;1), B(L-14) va
C(-2,16).

a). Xac dinh toa do¢ trong tam G cua tam giac ABC;

b). Xac dinh toa d6 diém D sao cho t& giac ABCD la hinh binh hanh va toa d6

giao diém hai duwong chéo cua hinh binh hanh nay;
c). Xac dinh toa d6 diém M sao cho MA=—-2MB.
Loi giai.

[0 Bai tap 5. Trong khong gian toa dd Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' c¢6 toa
do6 cac diém A(-1,2;3),C(14;5),B'(-3;3,-2),D'(5;3;2). Xac dinh toa do cac dinh con lai
cua hinh hop.

Loi giai.
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3. Cau héi trac nghiém.

Mirc do. Nhin Biét
Cau 1. (Chuyén Vinh Lan 3) Trong khéng gian véi hé truc toa do Oxyz, cho

a:—T+2i—3E. Tim toa do cua a.
A. (-2;-1;-3). B. (-3;2;-1). C. (2;-3;-1). D. (-1;2;-3).

Loi giai

Cau 2. (Kim Lién Ha Noi 2019) Trong khong gian Oxyz, cho diém M thoéa méan hé
thitc OM =2i+ j. Toa dd diém M la
A. M(1,20). B. M(2;10). C. M(2,0,1). D. M (0;2;1).

Loi giai

Cau 3. (S& Pa Ning 2019) Trong khong gian Oxyz, cho a=2i +5k —3] . Toa do cia 4
la:
A.(-2;3;-5). B.(-2;3;-5). C.(2;-3;5). D.(-2;-5;3).

Loi giai

Cau 4. (Lwong Thé Vinh Pong Nai) Trong khong gian Oxyzvéi i, j,k L

Q5

n lwot la cac

—]

vecto don vi trén cac truc Ox, Oy, Oz. Tinh toa do ctua vecto i+ j —k.
A. i+j—k=(-1-12). B. i+j—k=(-111).
C. i+j-k=@LL-1). D. i+j—k=(L-1L2).

Loi giai

Cau 5. (Chuyén Lé Qiy Pon 2019) Trong khong gian Oxyz véi hé toa do (o;T;];R)

cho OA=-i+5K. Tim toa db diém A.
A. (-15). B. (5;-1;0) . C. (-1,0;5). D. (-1;5;0).
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Loi giai

Cau 6. (THPT-Chuyén Quang Trung 2019) Trong khong gian Oxyz cho B(2;l;0),

diém A théa man AB= 27—]+R voi T, ],R la cac vecto don vi trén ba truc Ox,0Oy,0z.
Toa @b diém Ala
A. A(0;2;-1). B. A(-1;2;1). C. A(4;0;1). D. A(2;1;1).

Loi giai

Cau 7. (Pang Thanh Nam) Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vuéng goc cua
diém A(1;2;3) trén mit phing (Oyz) la
A. M(0;2;3). B. N(10;3) . C. P(30;0). D. Q(0;2,0).

Loi giai

Cau 8. (Chuyén Thai Nguyén) Trong khong gian Oxyz cho diém A(-2;1;3).
Hinh chiéu vuéng goc cia A 1én truc Ox co toa dé la:
A. (0;1,0). B. (-2;0;0). C. (0;0;3). D. (0;1;3).

Loi giai

Cau 9. (KonTum 12 HK2) Trong khong gian voi hé toa @6 Oxyz, hinh chiéu vuéng
goc ctia diém A(3;2;—4) 1én mit phing (Oxy) co toa dé la
A. (0;2,-4). B. (0;0;—4). C. (3,0;-4). D. (3,2,0).

Loi giai

Cau 10. (S¢ Lang Son 2019) Trong khong gian toa dé6 Oxyz, cho diém A(3;-2;5).
Hinh chiéu vuéng goc cia diém A trén mait phang toa dd (Oxz):
A. M(3,-2,0). B. M(3;0;5). C. M(0;-2;5). D. M(0;2;5).
Loi giai

Cau 11. (KonTum 12) Trong khong gian Oxyz, cho diém M (1;,-2;5). Khoang cach tir
M dén truc Oz bang
A. 5. B. 5. C.1. D. 2.
Loi giai
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Céau 12. (Chuyén Thai Binh 2019) Trong khong gian Oxyz cho di€ém A(1-2;3). Hinh
chiéu vuong goc cia diém A trén mat phang (Oyz) la diém M . Toa d diém M la
A. M (L0;3). B. M(0;-2;3). C. M(30;0). D. M(L-2;0).
Lo giai

Cau 13. (Chuyén Ha Long -2019) Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz cho
diém M(x;y;z). Trong cac ménh d& sau, ménh dé nao dung?

A. Néu M'déi xirng véi M qua mit phing (Oxz) thi M'(x;y;-z).

B. Néu M'déi xttng véi M qua Oy thi M'(x;y;-2).

C. Néu M'déi xtrmg véi M qua mit phang (Oxy) thi M'(x;y;-z).

D. Néu M'déi xirng véi M qua géc toa d6 Othi M'(2x;2y;0).

Loi giai

Cau 14. (Lién Trwong Nghé An) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(-1;5; 2)
va B(3;-3; 2). Toa d¢ trung diém M cia doan thiang AB la
A. M(1;1;2). B. M(2;2;4). C. M(2;-4;0). D. M (4;-8;0).

Loi giai

Cau 15. (Ding Thanh Nam Dé 9) Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(1;2-1), B
va AB=(L31). Toa db cia Bla
A. (250). B. (0;-1-2). C. (0:12). D. (-2,-5,0).

Loi giai

Cau 16. (Chuyén bai Hoc s pham2019) Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz,
cho tam giac ABC c6 ba dinh A(a;0;0), B(0;b;0), C(0;0;c). Toa dé trong tam cia tam
giac ABC la

A. (a;bc) . B. (-a;-b;—c). C. (E;E;Ej. D. (—a;—b;—c)‘

Loi giai

Cau 17. (THTT 1an5) Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(2;-1,0), B(1,0-1) va
C(-3;0;0). Toa d6 trong tam G cua tam giac ABC la

-1 1 11
A |0—;— | B. (0;-1-1). C. (0;11). D. | 0;=;= |
(053] (0-5-1) (0:11) (03:3]
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Loi giai

Cau 18. (Dang Thanh Nam Dé 10) Trong khong gian Oxyz, véc to nao dwdi day
cung hwéng véi véc to 5=(3;—1;—2) ?
A. u,=(-3;1;2). B
C. u, =(-6;2;4). D.

Cau 19. (Gia Loc Hai Dwong 2019) Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto
d=(L-12), b=(3,0,-1) va ¢ =(-25]1). Toa dd clia vecto u=a+b—c 1a
A. u=(0;6;-6). B. u=(6;0;-6). C. u=(6;-6:0). D. u=(-6;6;0).

Loi giai

Cau 20. (Hoang Hoa Tham Hwng Yén) Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz,
cho a=(2,-3;3), b =(0;2,-1), € =(3-15). Tim toa d6 cla vecto U= 23+3b—2¢.
A. (10;,-2;13). B. (-2,2,-7). C. (-2-2,7). D. (-2,2,7).

Loi giai

vecto a=(L2;3), b=(-2;0;1), c=(-1;0;1). Tim toa d ctia vecto n=a+b+2c-3i .
A. n=(6;2;6). B. n=(0;2;6). C. n=(6;2;-6). D. n=(-6;2;6).

Loi giai

A. \G\:4. B. M:JE. C. \G\:JE. D. \G\:z.

Cau 23. (THTT So6 4-487-2018) Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho ba vecto
a(5,7;2), b(3,0,4), c(-6;1-1). Tim toa db clia vecto m=3a—2b+c.
A. m(3,22;-3). B. m(3,22;3). C. m(-322-3). D. m(3,-22;3).

Loi giai
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Cau 24. (THPT Chuyén Thai Binh 2018) Cho cac vecto a=(12;3); b=(-241);
=(-13;4). Vecto v=2a-3b+5c c6 toa d6 la
A. v=(7;3,23). B. v=(237;3). C. v=(7;233). D. v=(37;23).

Loi giai

Cau 25. (THPT Chuyén Ha Long-2018) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho
hai vécto a=(2;-3;—1) va d=(-10;4). Tim toa do ctia vécto U —43-5b.

A. 0=(1312;-24). B. 0=(13-12;-24).

C. 0=(3-1216). D. 0 =(13,-12;-24).

Loi giai

Cau 26. (Chuyén Thai Binh 2019) Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho
hai diém A(L3,-1),B(3,-15). Tim toa d¢ clia diém M théa man hé thitc MA=3MB.

AM[?E j B.M(Z}—3j CM[——sj. D.M (4-38).
33 3’3 3'3

Loi giai

Cau 27. (THPT-Yén-Khanh-Ninh 2019) Trong khoéng gian Oxyz cho cac vécto

G:ZT—ZLLE, \7=(m;2;m+1) véi m la tham s6 thuc. Cé6 bao nhiéu gia tri cia m @é

‘G‘z(/?
A.O

B. 1. C. 2. D. 3.

Loi giai

Cau 28. (THPT Chuyén Vinh Phiic 2018) Trong khong gian véi hé truc toa dé Oxyz
, cho vécto é:(l; —2;3). Tim toa do cta vécto b biét rang vécto b nguwoc hudng voi
vécto d va ‘5‘=2|é|.

A. b=(2-23). B. b=(2,-4:6). C. b=(-2,4,-6). D. b=(-2,-2;3).

Loi giai
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Cau 29. (Quynh Lwu Nghé An) Trong khong gian Oxyz, goéc giita hai vecto i va
u=(—301) 1a
A. 120°. B. 60°. C. 150°. D. 30°.
Loi giai

Cau 30. (THPT Tran Hwng Dao2018) Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz,
cho hai vecto 52(0;3;1), 5:(3;0;—1). Tinh cos(a,B).

A cos(ab)=-—=. B.oos(ab)=-. €. oos(ab)=-c.  D.ocos(ab)-:.

Loi giai

Cau 31. (THPT Mo§ Dirc-Quang Ngai 2018) Trong khong gian Oxyz, cho ba diém
A(-1-2;3), B(0;3;1), C(4;2;2). Cosin ciia goc BAC bing
A . B. . C. —— D. -

V35 235 2/35 V35

Loi giai

Cau 32. Trong khong gian Oxyz cho vec-to u(112) va v(2;0;m). Tim gia tri clia tham
s6 m biét cos UV — ——
’ ,\/%

A. m=1, B. m=1 m=-11. C. m=-11. D. m=0.
Loi giai

Cau 33. (Thuin Thanh BicNinh) Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho ba diém
M (1;1;1), N (2;3; 4), P(7;7;5). bé tr giac MNPQ 1a hinh binh hanh thi toa d6 diém Q
la

A. (-6,-5-2). B. (6;-5;2). C. (6;5;2). D. (-6;5;2).

Loi giai
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Cau 34. (Kinh Mo6n Hai Dwong2019) Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz,
cho A(0;-11), B(-2;1;,-1), C(-13;2). Biét rang ABCD la hinh binh hanh, khi d6 toa

d6 diém D 1a

A. D(3,1;4).

B. D(—l;l; gj C. D(134). D. D(-1-3-2)

Loi giai

Cau 35. (HK2 S& Dbong Thap) Trong khong gian véi hé toan d6 Oxyz, cho
A(1;1;2),B(2;-1;1) ,C(3;2;-3). Tim toa d6 diém D dé tir giac ABCD la hinh binh

hanh.
A. (4;2;-4). B. (0;-2;6). C. (2;4;-2). D. (4;0;-4).
Loi giai

Cau 36. (THPT Chuyén Lé Quy Don 2018) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz
cho hinh hép ABCD.AB'C'D'. Biét A(2;4;0), B(4;0;0), C(-14;,-7)va D'(6;8;10). Toa
dé diém B' la
A. B'(8;4,10). B. B'(6;12;0). C. B'(10;8;6).
Loi giai

D. B'(13,0;17).

Cau 37. (Toan Hoc Tuoi Tré) Trong khéng gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho
O—A:27+2]+2R, B(-2; 2;0) va C(41-1). Trén miat phiang (Oxz), diém nao duéi day

cach déu ba diém A, B, C.
A. M §;O;E. B.N_—3;0;_—1. C.P§;O;_—1. D.Q_—3;O;E.
2 4 2 4 2 4 2

Loi giai

Cau 38. (THPT Tay Thuy Anh 2018) Trong khong gian Oxyz cho ba diém:
A(L-11), B(0;3;2), C(L0;1). Trong cac ménh dé sau hay chon ménh dé dung?
B. Ba diém A, B, C thing hang.

A. Tam giac ABC vuong tai A
D. B la trung diém cua AC.

C. Ba diém A, B, C khong thang hang.
Loi giai
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Mirc do 2. Thong hi€u

Cau 39. (Ham Rong) Cho vecto u=(13;4), tim vecto cung phuong véi vecto u.
A. n=(-26;8). B. n=(2,-6,-8). C. n=(-2-6:8). D. n=(-2,-6;-8)
Loi giai

Cau 40. (Hung Vwong Binh Phwéc)Trong khong gian véi hé truc Oxyz cho ba diém
A —-1,2,—-3 ,B L0;2,C x;y;—2 thiang hang. Khi d6 X+ Y bang

A. x+y=1. B. x+y=17. C. x+y=—1€1. D. x+y=1—51.

Loi giai

Cau 41. (Quynh Lwu Nghé An) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;-2;1),
B(0;1;2). Toa d6 diém M thudc mit phang (Oxy) sao cho ba diém A, B, M thing
hang la

A. M(4;-5;0). B. M(2;-3;0). C. M(0;0;1). D. M (4;5;0).

Loi giai

Cau 42. (THPT Nghén Lanl) Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(-1;1;2),
B(0;1;-1), C(x+2;y;-2) thing hang. Téng X+Y bing

A.Z. B. —§. C. —z. D. —1.
3 3 3 3

Loi giai
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Cau 43. (S GD va DT Thanh Héa 2019) Trong khong gian Oxyz, cho bon diém
A(-12,0), B(310), C(0;2;1) va D(12;2). Trong d6 c6 ba diém thang hang la
A. A, C, D. B. A, B, D. C.B,C, D. D. A, B, C.
Loi giai

Cau 44. (HSG Bac Ninh 2019)Trong khoéng gian véi hé toa do Oxyz, cho cac vecto
a=(2;m—1;3) b =(13-2n). Tim m,n dé cac vecto a,b cung huéng.

A. m=7;n=—§. B. m=4;n=-3. C. m=1n=0. D. m=7;n=—g.

SN

Loi giai

Cau 45. (THPT Hong Quang-Hai Dwong 2018) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz,
cho cac vecto d=(2;m-13), b =(L3-2n). Tim m, n dé cac vecto 4, b cting huéng.

A. . m=7,n=——. B. m=7; nz—g. C. m=4; n=-3. D. m=1; n=0.

W

Loi giai

Cau 46. (Ly Nhan Tong) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho A(xy;-3);
B(6;-2;4); C(-3,7,-5). Gia tri x;y dé A;B;C thing hang la
A. x=1y=-5. B. x=-1Ly=-5. C. x=-1y=5. D. x=1y=5.
Lo giai

Cau 47. (THPT Lwong Van Chanh Phu Yén 2018) Phép tinh tién bién goc toa d6 O
thanh diém A(1;2) s& bién diém A thanh diém A’ c6 toa do la:
A. A(2;4). B. A'(-1-2). C. A'(42). D. A'(3;3).

Loi giai
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Cau 48. (Chuyén KHTN)Trong khong gian Oxyz, cho A(-3;12), toa d6 diém A' ddi
xing voi diém A qua truc Oy la
A.(3-1-2) . B. (3,-12). C.(31-2) . D.(-3-12) .
Loi giai

Céu 49. (THPT Chuyén Ha Long-2018) Trong khéng gian Oxyz , cho diém A(2;-3;5)
. Tim toa d6 A’ la diém déi xirng véi A qua truc Oy .
A. A'(2;35). B. A'(2,-3-5). C. A(-2,-35). D. A'(-2-3,-5).

Loi giai

Cau 50. (Hau Loc Thanh Ho6a) Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho ba
diém A(1;2;-1);B(2;-1;3);C(-3;5;1). Tim toa d6 diém D sao cho ti giac ABCD la
hinh binh hanh.

A. D(—4;8;-5) B. D(—4;8;-3). C. D(-2;8;-3). D. D(-2;2;5).

Loi giai

Cau 51. (Kim Lién)Trong khoéng gian Oxyz, cho hai diém A(-2;4;1) va B(4;5;2).

Piém C théa man OC =BA c6 toa do la
A. (-6;-1;-1). B. (-2; -9;-3). C. (6;11). D. (2;9;3).

Loi giai

Cau 52.(Lién Trwong Nghé An) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(3;1-2),
B(2;-3;5). biém M thudc doan AB sao cho MA=2MB, toa d6 diém M la

A. M(Z_—ng B. M(4;5,-9). C. MG;—EEJ. D. M (L-7;12).
3 3 3 2 2

Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.6€0.880
. Trang 120



rung Tam LTDH Amsterdam — Hué Bai 7,8. Hé Toa dj trong khong gian . . . -

Cau 53. (Chuyén Dai Hoc Vinh 2019)Trong khong gian vé&i hé toa d6 Oxyz, goi a,b
,C lan lwot la khoang cach tir diém M (1;3;2) dén ba mat phing toa do (Oxy), (Oyz),
(Oxz). Tinh P=a+b*+c® ?

A. P=32. B. P-18. C. P=30. D. P=12.
Loi giai

Cau 54. (SGD Ba Ria Viung Tau 2018) Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz,
diém thugc truc Oy va cach déu hai diém A(3;4;1) va B(1;,2;1) la
A. M (0;4;0). B. M (5;0;0). C. M(0;5,0). D. M (0;-5;0).

Loi giai

Cau 55. (So* Nam Dinh) Trong khong gian voi hé truc toa dé6 Oxyz, cho hinh thang
can ABCD c6 hai day AB, CD théa man CD=2AB va dién tich bang 27, dinh
X-2 y+1 z-3

A(-1-1,0), phuwong trinh dwong thing chita canh CD la 5 5 . Tim toa
dod diém D biét hoanh d6 diém B 1é6n hon hoanh d6 diém A .
A. D(-2;-5;1). B. D(-3-51). C. D(2,-5;1). D. D(3-51).

Loi giai
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Cau 56. (THPT D6 Lwong) Trong khong gian Oxyz, cho diém A(3;4;3). Téng khoang
cach tir A dén ba truc toa do bang

A. J34. B. 10. D. 10+32 .

Loi giai

Cau 57. (HSG 12 Bic Giang) Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(3;10),
B(0;-1,0), C(0;0;-6). Néu tam giac AB'C' c6 cac dinh théa man hé thirc
AA+BB+C'C =0 thitam giac A'B'C’ co6 toa do trong tam la

A. (3,-2;0). B. (2,-3,0). C. (30;-2). D. (3,-21).

Loi giai

Cau 58. (THPT Hung Vwong 2019)Trong khéng gian voi hé truc toa d6 Oxyz cho
hai diém A(2;3;2), B(-2-14). Tim tpa do diém E thudc truc Oz sao cho E cach
déu hai diém A,B.

A. (0;0;—) B. (0;0;%}. C. (0;0;-1). D. (0;0;1).

Loi giai

Cau 59. (Cau Gidy Ha Noi 2019) Trong khong gian Oxyz, cho diém M (2;-5;4).
Trong cac phat biéu sau, phat biéu nao sai?

A. Khoang cach tir M dén mit phing toa d6 (xOz) bing 5.

B. Khoang cach tr M dén truc Oz bing /29 .

C. Toa d6 diém M’ déi xtng véi M qua mit phang (yOz) la M'(2;5,-4).

D.Toa d difm M’ ddi xing véi M qua truc Oy la M'(-2;-5;,-4).

Loi giai
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Cau 60. (THPT Yén Lac2018) Trong khong gian véi hé truc toa d¢ Oxyz cho
a=(1-2;3) va b=(2,-1-1). Khing dinh nao sau day dung?

A. [5, BJ =(-5;-7;-3).

B. Vecto é khong cung phwong véi VecEcr b.

C. Vecto a khong vuong goc véi vecto b .

D. ‘5‘=«/1_4.

Loi giai

Cau 61. (THPT Quang Xwong 2018) Trong khong gian Oxyz, cho a, b tao véi nhau
1 goc 120° va [a|=3; [p[=5. Tim T =|a-b].
A. T=5. B. T =6. C.T=7. D. T=4.

Cau 62. (THPT T« KyHai Dwong 2018) Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho
vecto U=(LL—-2), V=(L0;m). Tim m dé goc giira hai vecto U,V bang 45°.
A. m=2+6 B. m=2++/6. C. m=2++6. D. m=2.
Loi giai

Cau 63. (THPT Lwong Van Chanh 2019) Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto u
va v tao véi nhau mot goc 120° va ‘G‘ =2, \7‘ =5. Tinh ‘ﬁ+\7‘
A. \19. B. 5. C. 7. D. /39.
Loi giai
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Cau 64. (THPT Tran Nhan Tong 2018) Trong khong gian véi hé toa dé6 Oxyz, cho
ba diém M (2;3,-1), N(-111) va P(Lm—-12). Tim m dé tam giac MNP vuodng tai N .
A. m=-6. B. m=0. C. m=-4. D. m=2.
Loi giai

Cau 65. (THPT Tran Hwng Dao 2018) Trong khong gian véi hé toa dé6 Oxyz , cho ba
diém M (3;2;8), N(0;1;3) va P(2;m;4). Tim m dé tam giac MNP vuong tai N .
A. m=25. B. m=4. C. m=-1. D. m=-10.
Loi giai

Cau 66. (TT Diéu Hién-Can Tho 2018) Trong khong gian véi toa do Oxyz, cho hai
diém A(LL2), B(-13,—-9). Tim toa d6 diém M thudc Oy sao cho AABM vuong tai M .
M (0:1+275;0) M (0:2+245;0)
A. . B.
M (0;1-245;0) M (0;2-245; o)
M(o;1+J§;o) M(o 2++/5; o)
C. . D.
M (0:1-+/5;0) M (0;2—J§;0)

Loi giai

Cau 67. (THPT Chuyén Vinh Phiuc 2018) Trong khéng gian Oxyz, cho diém
M (3,-12). Tim toa d6 diém N d6i xtng véi M qua mit phang (Oyz).
A. N(0;-1,2). B. N(31-2). C. N(-3-12). D. N(0;1;,-2).

Loi giai
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Cau 68. (THPT Kim Lién 2017) Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz, biét |l]| =70

|\7| =1 va goc gilra hai vecto uva v biang 2?7[ Tim k dé vecto B: ku +v vuong goc voi

A.kzg. B.k:E. C. k=2. D. k=—.
5 2

Loi giai

Cau 69. (S GD-DT Kién Giang-2019) Trong khoéng
gian Oxyz cho hinh hép chit nhat OABC.EFGH co6 cac
canh OA=5, OC =8, OE=7 (xem hinh vé). Hay tim toa do
diém H .

A. H(0;7;8). B. H(7;8,0).

C. H(8;7;0 D. H(0;8;7)

—
.

Loi giai
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Cau 70. (Chuyén Ly Tw Trong Cin Tho) Trong khoéng gian v&i hé toa dd Oxyz, cho
hinh hép ABCD.A'B'C'D' véi A(-2;1;3),C(2;3,5), B'(2;4;-1),D'(0;2;1). Tim toa dd
diém B.
A.B(1;-3;3) . B. B(-1;3;3). C. C(1;3;-3). D. B(1;3;3).
Loi giai

Cau 71. (Pang Thanh Nam) Trong khong gian Oxyz, vécto U vudng goc véi hai
vécto a=(1;1;1)va b =(1;-1;3); ddéng thoi U tao véi tia Oz mot goc tu va do dai vécto
U bang 3. Tim vécto U.

N (f 5, i} B. [@f ﬂ

2 2
5 6 6.6
) o[-

Cau 72. (THPT Lwong Van Chanh 2018) Trong khong gian Oxyz, cho hinh hdp
ABCD.AB'CD' c6 A(L0;1), B(212), D(L-11), C'(45-5). Tinh toa d6 dinh A’ cua
hinh hép.
A. A(4,6,-5). B. A'(20;2). C. A'(35-6). D. A'(3;4,-6).
Loi giai
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Cau 73. (THPT-Ngo6 Quyén 2019) Trong khéng gian Oxyz, cho hinh hop
ABCD.A'B'C'D’ biét A(10;1), B(2;1;2), D(L-L1), C'(4;5-5). Toa do cla diém A’ la:
A. A'(4;6;,-5). B. A'(-34-1). C. A'(35-6). D. A'(35;6).

Loi giai

Cau 74. (Chuyén Lé Hong Phong 2018) Trong khong gian v&i hé toa do Oxyz, cho
hinh hép ABCD.AB'C'D’ c6 A(0; 0;0), B(3;0;0), D(0;3;0), D'(0; 3; —3). Toa do trong
tam tam giac AB'C la

A. (L1 -2). B. (2,1 -2). C. (L 2-1). D. (2;1 -1).

Loi giai

Cau 75. (Chuyén Lé Hong Phong 2018) Trong khong gian v&i hé toa dé Oxyz, cho
bén diém A(2;0;0),B(0;2;0),C(0;0;2) va D(2;2;2). Goi M,N Ian luwot la trung diém
cia AB va CD. Toa dd trung diém | ctia MN la:

A. 1(3-12). B. 1(110). C. |[%;%; j D. I(L11).

Loi giai

Cau 76. (THPT Viét Dirc-Ha Noi) Trong hé truc toa d6 Oxyz, cho cac diém
M (L -L1),N(2;0;-1) ,P(-12;1). Xét diém Q sao cho tir giac MNPQ la mdt hinh binh
hanh. Toa d6 Q la
A. (-2;1,3) B. (-2;13) C. (-2,1,-3) D. (4,1,3)
Loi giai
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Cau 77. (Chuyén Nguyén Du Pak Lik) Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém
A(3;5;-1), B(7;x;1)va C(9;2;y). Bé A, B, C thing hang thi gia tri x+y bang
A. 5. B. 6. C. 4. D. 7.
Loi giai

Cau 78. (THPT Chuyén Lé Quy Don2018) Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz,
cho a=(2;31), 5=(—ZL'5;2), €=(4-13) va x=(-3,22,5). bang thitc nao dung trong
cac dang thitc sau ?
A. X=2a-3b-cC. B. X=-2a+3b+C. C. X=2a+3b-cC. D. X=2a-3b+cC.
Loi giai

Cau 79. (THTT So 2-485 thang 11 2018) Trong khong gian vé&i hé truc toa do Oxyz,
cho ba diém A(L2;0); B(2;51); C(0;3;-1). Xét 4 khing dinh sau:

I. BC=2AB. II. Biém B thuodc doan AC.

III. ABC la mot tam giac. IV. A, B, C thing hang.
Trong 4 khang dinh trén cé bao nhiéu khing dinh dung?

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Loi giai

Mirc do 3. Van dung
Cau 80. (THPT-Yén-Khanh-Ninh-Binh) Trong khong gian Oxyz cho cac diém
A(5;1;5), B(4;3;2), C(-3;-2;1). biém I(a;b;c) 14 tam dwdng tron ngoai tiép tam giac
ABC. Tinh a+2b+c?
A. 1. B. 3. C.6. D. 9.
Loi giai
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Cau 81. (TT Diéu Hién-Can Tho 2018) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho ba
diém A(1,-2;2), B(-5;6;4) va C(0;1,-2). b6 dai dwong phan giac trong clia géoc A cia

AABC la:
A N4 B _3 c 2 p. 274

Cau 82. (Chuyén Lé Hong phong 2018) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho
ba diém A(1;2;-1), B(2,-13), C(-4:;7;5). Toa d6 chan dwdng phan giac trong goc B

cua tam giac ABC la

A (_Z;E; j B. (E;—Z;lj. c. (E;E;EJ. D. (-2,1%1).
o 3 3'3'3

Loi giai

Cau 83. (THPT Tran Qudc Tuin 2018) Trong khong gian véi hé toa do6 Oxyz cho tam
giac vuong co6 A(4;0;2), B(;—4;-2) va C(2;11). Tinh dién tich S cua tam giac ABC.

\242 V246 \/206 V210

AL S=——. B. S=——. C.S=——. D. S=——.
2 2 2 2
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Loi giai

Cau 84. Trong khong gian vé&i hé truc toa do Oxyz, cho tam giac ABC voi:
AB =(5-22); AC =(3,—4; 6). b6 dai duwong trung tuyén AM ciia tam giac ABC la

A 2. B. V5. c. ¥ D. 23,

2

Loi giai

Cau 85. (DPang Thiic Hira 2018) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém
A(0;2,-2), B(2;2,—4). Gia st I(a;b;c) la tam dwong tron ngoai ti€p tam giac OAB.
Tinh T =a®+b?+c?.

A. T=8. B. T=2. C. T=6. D. T=14.

Cau 86. (THPT Viét Dirc-Ha Noi) Trong hé truc toa d6 Oxyz, cho diém H(2;1,1). Goi
cac diém A,B,C lin lwot & trén cac truc toa dé6 Ox,0y,0z sao cho H la truc tam cuia
tam giac ABC. Khi d6 hoanh d¢ diém A la:
A. 3. B. 5. C. 3. D.5
Loi giai
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Cau 87. (THPT Lé Xoay) Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz cho ba diém
A(3;2;-1), B(2:11) va C(02). Goi H(x;y;z) la trwc tam tam giac ABC. Gia tri cia
S=x+y+z 1la
A. 7. B. 6. C. 5. D. 4.
Loi giai

Cau 88. (THPT Tran Qudc Tuin 2018) Trong khong gian véi hé truc toa dé6 Oxyz cho
hinh thang ABCD vuodng tai A va B. Ba dinh A(1;2;1), B(2;,0;-1), C(6;1,0) Hinh thang
c6 dién tich bang 62 . Gia sir dinh D(a;b;c), tim ménh dé dung?
A. a+b+c=6. B. a+b+c=5. C. a+b+c=8. D. a+b+c=7.
Loi giai

Cau 89. (THPT Lé Quy DPoén 2018) Trong khong gian Oxyzcho ba diém A(1;2;3),
B(3,4,4),C(2;6;6) va I(a;b;c) la tam duwong tron ngoai tiép tam giac ABC. Tinh

a+b+c.
A.g. B.E. C.4—6. D. 10.
5 3 5

Loi giai
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Cau 90. (THPT Dang Thuc Hira 2018) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho
hai diém A(0;2;-2), B(2;2;,-4). Gia st 1(a;b;c) 1a tam dwong tron ngoai ti€p tam giac
OAB. Tinh T =a®+b* +c*.

A. T=8. B. T=2. C. T=6. D. T=14.

Cau 91. (Chuyén Qudoc Hoc Hué 2018) Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho
tam giac ABC véi A(L11), B(2;3,0). Biét rang tam giac ABC c6 truc tam H(0;3;2)
tim toa do cia diém C.

A. C(323). B. C(4;2;4). C. C(121). D. C(2;2;2).

Loi giai

Cau 92. (THPT Phan Chau Trinh-2018) Trong khong gian toa dd Oxyz cho hai diém
A(2;2;1), B(—%;%;gj. Biét I(a;b;c) la tam dwong tron noi ti€p cua tam giac OAB.

Tinh S=a+b+c.
A. S=1. B. S=0. C. S=-1. D. S=2.
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Mirc do. Van dung cao
Cau 93. (TH PT Kinh Dwong 2019) Trong khong gian véi hé toa Oxyz, cho vecto
a=(L-2;4), Bz(xo;yo;zo) cung phwong véi vecto d. Biét vecto b tao véi tia Oy mot

goc nhon va ‘5‘ =/21. Gia tri clia tdng X, + Y, + Z, bing
A. -3. B. 6. C. -6. D. 3.
Loi giai

Cau 94. (SGD Ha Tinh 2018) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz,, miat phing («)
di qua diém M (1;2;1) va cat tia Ox, Oy, Oz lan lwot tai A, B, C sao cho d6 dai OA,
OB, OC theo tht tw tao thanh cdp s6 nhan c6 céong bodi bang 2. Tinh khoang cach
tir goc toa d6 O téi mit phing («)

4 J21 3J21 D. oY7L,

A. —. B. —. C. —.

Nz 21 7

Loi giai
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Cau 95. (THPT Lé Xoay 2018) Trong khong gian v&i hé toa do Oxyz, cho hai diém
A(-2;2;-2); B(3,-3;3). biém M trong khong gian thoa man %:% Khi d6 @6 dai
OM 16m nhit bang

A. 64/3. B. 12.3. c. X2, D. 5V3.

Loi giai

Cau 96. (Chuyén Lang Son 2018) Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho
diém A(10;6). Biét rdng c6 hai diém M, N phan biét thuéc truc Ox sao cho cac
duwong thing AM, AN cung tao véi dwong thang chitra truc Ox mot goc 45°. Téng
cac hoanh d6 hai diém M, N tim dwoc la

A. 4. B. 2. C. 1. D. 5.

Loi giai

Cau 97. (THPT Lé Quy Don 2018) Trong khong gian Oxyzcho ba diém A(12;3),
B(3,4;4), C(26;6) va I(a;b;c) la tam dwong tron ngoai ti€p tam giac ABC. Tinh

a+b+c.
A 5. B. 31, c. % D. 10.
5 3 5

Loi giai
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Cau 98. (Lwong Thé Vinh 2018) Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(-2;3;1),
B(2;10), C(-3;,-1%1). Tim tit ca cac diém D sao cho ABCD la hinh thang c6 day AD
Va Sppep =35 ¢ -
D(-8;-7;1 D(8;7;-1
B. ( ) C. ( ) .
D(12;1-3) D(-12;-13)

Loi giai

A. D(87;-1). D. D(-12,-13).

Cau 99. (THPT Nghén) Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(1;1;2);B(0;-1;-3).
Xét diém M thay d6i trén mit phiang (Oxz), gia tri nho nhidt cia ‘CW +2m+3@‘
bang?
A.1l. B. § C. 1 D.
2 2

Loi giai
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Cau 100. Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho tam giac ABC voi A(2;0;-3);
B(-1;-2; 4); C(2;-1;2). Biét diém E(a;b;c) la diém dé biéu thic P=|EA+EB+EC|

dat gia tri nho nhit. Tinh T =a+b+c
A. T=3. B. T=1. C. T=0. D. T=-1.

Cau 101. (Nam Tién Hai Thai Binh) Trong khéng gian vé&i hé truc toa dé6 Oxyz, cho
hai diém A(-13;4), B(9;,-7;2). Tim trén truc OX toa do difm M théa MA’+MB’ dat
gia tri nho nhét.

A. M (5;0;0). B. M(-2;0;0). C. M(4;0,0). D. M (9;0;0).

Loi giai

Cau 102. (Triéu Thai Vinh Phuc)
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;1),B(2;-1;3) va diém M (a;b;0) sao cho
MA? + MB® nho nhat. Gia tri cia a+b bing
A. 3. B. 2. C. 1. D. 2.
Loi giai
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Cau 103. (THPT Lwong Thé Vinh 2018) Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém
A(0;0;-1), B(-110), C(40;1). Tim diém M sao cho 3MA’+2MB*-MC? dat gia tri nhé
nhat.

A ML) B. M[-31:2]. c.m[-33.4] bp.owm[-3ia
4’2 4’2 4’2 4’2

Loi giai

Cau 104. (Gang Thép Thai Nguyén) Trong khong gian véi hé truc toa &6 Oxyz, cho
4 diém A(2;4;-1), B(L,4;-1), C(2:4,3), D(2;2;-1).
Biét M(x;y;z) dé MA?* + MB? + MC? + MD? dat gia tri nhé nhit thi x+y+z bing

A. 6. B. —. C. 8. D.9.

Loi giai

Cau 105. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(-1;2;2), B(3;-1;-2), C(-4;0;3).
Tim toa d6 diém | trén mit phang (Oxz) sao cho biéu thirc ‘ﬁ—2@+5ﬁ‘ dat gia tri
nho nhét.

A.I—3—7O19 B.I—EOé C.I37O 25 D.I250 19
4 4 4 4 4 4 4 4
Loi giai
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Cau 106. (THPT Nguyén Khuyén) Trong khéng gian Oxyz, cho tam giac ABC voi
A(1;2;5), B(3;4;1), C(2;3;—3). Goi G la trong tam tam giac ABC va M la diém thay
doi trén mp(Oxz). Do dai GM ngan nhat bang

A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.
Loi giai

Dang 2. Van dung toa d6 va cac phep toan vecto vao van dung thuc tién

1. Phwong phap:

+ Duwa vao dinh nghia toa d6 cta diém, toa dé cta véc to.
Duwa vao cac phép toan véc to.
+ Ap dung cac tinh chit sau:
Cho cdc vecto U= (ul;uz;u3),\7 =(V;;V,; V) va so thue K tuy y . Khi do ta co

4

U =V,
a). Hai véc to bing nhau: u=v<{u, =v,

U =V,
b). Téng ctia hai vec to' U+V = (U, +V;;U, +V,;U, +V,)
c). Hiéu cta hai vec to U—Vv = (U, —V,;U, —V,;U; —V,)

d). Tich clia vec to véi mot s8: ku = (kuy; ku,; ku,)

2. Bai tap minh hoa

[ Bai tip 6. Mot can phong c6é dang hinh hdp chit nhit ABCD.A'B'C'D'véi chiéu
rong AB =4, chiéu dai AD =8, chiéu cao AA'=10 dwoc gin vao hé truc Oxyz nhw hinh

vé. Nguwoi ta mudn treo mot bong dén & tam hinh hép. Tim toa dd vi tri diém M dé
treo bong den.

Loi giai
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0 Bai tip 7. Mot phong hoc c6 thiét ké dang hinh hop chit nhit véi chiéu dai la8m,
chiéu rong la 6m va chiéu cao la 3m. M6t chiéc dén dwoc treo tai chinh gitra tran
nha cua phong hoc. Xét hé truc toa dé6 Oxyz cé géc O trung véi mot goc phong va
mit phing (Oxy) trung véi mit san, don vi do dwoc 1dy theo mét. Hay tim toa do cia

diém treo den.

0'] A
X I
C' : A
| B A )
’J- ----- - —
c 8m B

0 Bai tap 7. Mot cong ty vién théng dang 1én ké hoach xay dung mot thap vién
thong tai mot thanh phé dé cung cip dich du tot hon. Cong ty cian xac dinh vi tri ctia
thap sao cho c6 thé phu song hiéu qua dén ba toa nha quan trong trong thanh pha.
Gia st cac toa nha nay dwegc dat tai cac vi tri c6 toa do nhu sau:

Toa nha A(0;0,0), Toa nha B(6;0;,0), Toa nha C(3,v/3;2V6)

Thap vién théng phai dit & vi tri sao cho téng khoang cach tir thap dén 3 toa nha la
nho nhit. Khi d6 téng khodng cach tir vi tri clia thap dén ba toa nha bing bao
nhiéu?

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.6€0.880
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Loi giai

[ Bai tip 8. Hai chiéc khinh khi ciu bay lén tir cing mét dia diém. Chiéc thi nhit
nam cach diém xuit phat 2,5km vé phia nam va 2 km vé phia déng, dong thoi cach
mit dit 0,8 km. Chiéc thit hai ndm cach diém xuit phat 1,5 km vé phia bic va 3km
vé phia tay, dong thoi cach mat dit 0,6 km. Nguwoi ta can tim mot vi tri trén mat dat
dé ti€p nhién liéu cho hai khinh khi cidu sao cho téng khoang cach tw vi tri d6 téi hai
khinh khi cdu nho nhit. Gid st vi tri cdn tim cach dia diém hai khinh khi cidu bay
lén 1a akm theo hwéng nam va bkm theo hwéng tay. Tinh téng 2a+3b.

Loi giai

[0 Bai tip 9. Hinh duwéi day mo td mot san ciu long véi kich thirc theo tiéu chuin
quéc té. Ta chon hé truc Oxyz cho san dé (don vi trén modi truc 14 mét) va hai diém
A, Bnhu hinh. Xac dinh toa d6 cia AB.

rung Tam LTDH Amsterdam — Hué Bai 7,8. Hé Toa dj trong khong gian . . . -
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Loi giai

[ Bai tap 10. Hinh vé la mo6 td mdt san ciu long véi kich thwéc theo tiéu chuin
qudc té. Ta chon hé truc Oxyz cho san d6 nhu hinh 1b (don vi trén moi truc 1a mét).

Gia st ABla moét tru ciu 16ng dé cang lwéi. Biét toa do cia vecto AB = (a;b;c).
Khi d6 S=a-b+2c bing bao nhiéu?

Loi giai

1 Bai tip 11. Theo quy dinh cda lién doan béng chuyén quoc té (FIVB), san bong
chuyén c6 hinh dang chit nhit. Kich thuéc tiéu chuin cla san boéong chuyén la
9mx18m. Chiéu cao cta lwdi bong chuyén la 2,24mdoi véi nit. Ta chon hé truc Oxyz
cho san d6 nhu hinh vé tht hai (don vi trén méi truc 1a mét). Gia st AB la mot tru
chuyén. Hay xac dinh toa db cta vecto AB.

dé cang ludi bong
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1 Bai tap 12. Hinh minh hoa so d6 mét ngéi nha trong hé truc toa d6 Oxyz, trong
d6é nén nha, bén birc twong va hai mai nha déu la hinh chir nhit.
02:5%4)
e G4:5:3)
4 P2:0:4)
E0:0:3) " r )
O B(4:5:0)
()’u) 10:0) A X
a). Toa dd diém A la (4;0;0).  b). Toa dd AH =(45;3)
c). FG =5k d). Khi AT =QG thi toa dd diém T 1a T(6;0;-1).

Loi giai

[ Bai tap 13. Mot phong hoc c6 thiét ké dang hinh hép chit nhit véi chiéu dai la 10
m, chiéu rong la 8m va chiéu cao la 4 m. Mot chiéc dén dwoc treo tai chinh giira tran
nha clia phong hoc. Xét hé truc toa do Oxyz cé géc O trung vdi mot goc phong va
mit phang (Oxy) trung véi mit san, don vi do duwoc 14y theo mét (Hinh vé).

Tinh khodng cach tir diém treo bong dén dén goc phong hoc (két qua lam tron dén
hang phan tram).

Loi giai

Lop Toan - Thiy Diép Tuan Tel: 0935.6€0.880
. Trang 142



O Bai tap 14. 0 mot s6 vang qué ¢ Viét Nam, treéc mdi nha thwong cé mot khoang
san rong dé phoi lua vao mua git va cing la noi dé€ t6 chirc mot s6 sw kién: dam
cudi, am hoi, thoéi noi,.. Bac An tinh xay mdét san trwéc cira nha hinh chir nhat
ABCD c6 db dai cac canh 1an lwot 1a AB=5m va AD=12m. D€ tién cho viéc thoat
nuwdc khi troi mwa va khi riva san nén bac An xay vi tri B thip honvitri A la 5 cm ,
vi tri D thdp hon vi tri A 1a 8 cm. Chon hé truc toa @ Oxyz nhw hinh vé dé xac dinh

xem vi tri C thip hon vi tri A bao nhiéu cm? (lam tron dén cm).

O Bai tap 15. Nhitng can léu gb trong Hinh 1 dwgc phac thao dw¢i dang mot hinh
lang tru ding tam giac OAB.O'AB’ nhu trong Hinh 2. Véi hé truc toa do Oxyz thé
hién nhw Hinh 2 (don vi do 14y theo centimét), hai diém A’ va B’ c6 toa do lan luot
1a (240;450;0) va (120;450;300). Méi can nha gb co chitu dai 1a a cm, chiéu rong la
bcm, méi canh bén clia mit tién c6 dd dai l1a cecm. Tinh a+b+C (Lam tron dén hang
don vi).

L)

>/ N\
B\ rAEY

i
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Loi giai

[0 Bai tip 16. Mot kién tric sy mudn xay dung 1 toa nha biéu twong doc la cho
thanh phé. Trén ban thiét ké toa nha c6 hinh dang la mo6t khéi lang tru tam giac
déu, c6 canh bén bang canh day va dai 300 mét (tham khéio hinh vé). Kién trac sw
mudn xay dung mot cay cAu MN biac xuyén toa nha (diém dau thudc canh A'C, diém
cudi thudc canh BC') va cay cau nay sé dwoc dat vang véi don gia 5 ty dong trén 1
mét dai. Vi viy dé dap &ng bai toan kinh té, kién truc sw phai chon vi tri cay ciu sao
cho MN ngin nhit (G¢i y: doan thiang néi hai dwong ngidn nhit chinh la dwong
vuong goc chung). Khi dé gia xay cay cau nay hét bao nhiéu tién?
Lo giai
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[ Bai tap 17. Nguoi ta can 1ap mot camera phia trén san bong dé phat song truyén
hinh moét trdn bong da, camera c6 thé di dong dé luén thu dwoc hinh anh r6 nét vé
dién bién trén san. Cac ki sw dw dinh trong bén chiéc cot cao 30 m va st dung hé
théng cap gan vao bdn dau cot dé gitr camera & vi tri mong mudn. M6 hinh thiét ké
duwgc xay dung nhu sau: Trong hé truc toa d6 Oxyz (don vi d6 dai trén moi truc 1a 1m),
cac dinh cta bdén chiéc cdt lin lwot 1a cac diém M (90;0;30), N(90;120;30),
P(0;120;30), Q(0;0;30) (Hinh 34). Gia st K; la vi tri ban dau cta camera c6 cao dd
bang 25 va KM =K,N =K,P=K,Q. Dé theo déi qua bong dén vi tri A, camera dwoc
ha thip theo phwong thing dung =xuéng diém K, c6 cao dd bang 19
(Ngubn: httpsv//www.abiturloesumg.de; Abitur Bayern 2016 Geometrie VI).

)

Q00 30) PO ;120 30)

MO0 ;0 ; 30)

SR ¢ I --= 1IN0 : 120 : 30)

...........
........

K A

Biét rang vecto K K, co toa d la (a;b;c);a,b,ceR. Khi d6 a+b+c bing

Loi giai
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1 Bai tip 18. Phin mai cia mot can nha c6 dang la khéi da dién dwgc mé ta va gan
trén hé truc toa do Oxyz nhw hinh vé. Tinh thé tich khéi da dién clia mai nha.

y E(—10;2;0)

0 Bai tap 19. Mot gia dinh dinh lip thang may trong nha &, cabin cia thang may
c6 dang hinh hép chit nhit c6 day 1a hinh vuong nhw hinh vé. Biét rang cong ty cung
cdp thang may cho biét thé tich khoang cabin 1la 5,4m’va dién tich toan phin cta né

la 18,9m>.

Gia dinh dinh 13p 1 chiéc camera & vi tri trén tran cabin (diém P), gdn 1 géc vuong
sao cho noé cach 2 vach dirng cia khoang cabin déu la 10cm (hinh vé). Chon hé truc
nhw hinh vé, don vi trén méi truc 1a 10cm. Hay tim toa dd cta diém P, biét rang
canh clua day cabin khong téi 2m

Loi giai
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[0 Bai tap 20. Hai chiéc khinh khi ciu bay 1én tir cing mot dia diém. Chiéc thw
nhit nam cach diém xuit phat 2km vé phia nam va 1km vé phia dong, dong thoi
cach mit dit 0,5m. Chiéc tht hai nam cach diém xuit phat 1km vé phia bac va
1,5km vé phia tay, dong thoi cach mat dat 0,8 km. Chon hé truc toa do Oxyz véi goc
O dit tai diém xuit phat cta hai khinh khi ciu, mit phing (Oxy) trung véi mat dit
voi truc OX hwong vé phia nam, Oy huéng vé phia dong, Oz huwéng thang ding 1én
trod, don vi do 14y theo kilomét. Tim toa d6 clia mdi chiéc khinh khi cau.

4
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[ Bai tip 21. Hai chiéc may bay khong nguwoi lai cing bay 1én tai mét dia diém.
Sau mot thoi gian bay, chiéc may bay thr nhit cach diém xuit phat vé phia Bac
20(km) va vé phia Tay 10(km), déng thoi cach mat d4t 0,7(km). Chiéc may bay thi

hai cach diém xuidt phat vé phia Péng 30(km) va vé phia Nam 25(km), dong thoi

cach mit dat 1(km). Xac dinh khoang cach gitta hai chiéc may bay.

[0 Bai tip 22. Mot chiéc may bay khong nguoi lai bay 1én tai moét diém. Sau mot
thoi gian chiéc may bay cach diém xuit phat vé phia Bic 30(km) va phia Tay 40(km),
dong thoi cach mit dit 1,5(km). Chon hé truc toa do Oxyz, véi gbc dat tai diém xuit
phat cta chiéc may bay, mit phing Oxytrung v&éi mat dit, truc Ox hwong vé phia
Bic, truc Oy hwdng vé phia Tay, truc Oz hwéng thang dirng 1én troi, don vi do 14y theo
kilomet (xem hinh vé). Khodng cach cta chiéc may bay véi vi tri tai diém xuit phat
gian nhit voi gia tri nao dwédi day ( don vi km)?

I
~
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[ Bai tap 23. Mot thap trung tdm kiém soat khong luu & san bay cao 80 m s
dung ra da c6 pham vi theo doi 500 km dwoc dit trén dinh thap. Chon hé truc toa do
Oxyz c6 g8c O trung véi vi tri chan thap, mit phing (Oxy) trung véi mit dt sao cho
truc Ox hwéng vé phia tay, truc Oy huéng vé phia nam, truc Oz hwéng thang ding
lén phia trén (Hinh 2) (don vi trén moi truc tinh theo kilomét). Mot may bay tai vi tri
A cach mit dit 10 km, cach 300 km vé phia déong va 200 km vé phia bac so véi thap
trung tam kiém soat khong lwu. Trong cac khing dinh sau day, khiang dinh nao
dung, khing dinh nao sai?

Hinh 2

a). Ra da & vi tri c6 toa d¢ (0;0;0).
b). Vi tri A o toa dd (300;200;10).
c). Khoang cach tir may bay dén ra da la khoang 360,69 km
(lam tron két qua dén hang phin tram).
d). Ra da cta trung tam kiém soat khong lwu khong phat hién dwoc may bay tai vi
tri A.

rung Tam LTDH Amsterdam — Hué Bai 7,8. Hé Toa dj trong khong gian . . . -

Loi giai
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1 Bai tip 24. Hinh vé sau mo ta vi tri cia may bay vao thoi diém 9h30 phut. Biét
cac don vi trén hinh tinh theo don vi km. Trong cac khang dinh sau day, khang dinh
nao duang, khing dinh nao sai?

AZ
9
-
\:
o 0
. .7 (Podng)
150 A& ... : g
x “(Nam)

a). May bay dang & do cao 9km.

b). Toa do ciia may bay (300;150;9).

c). Phi cong dé may bay & ché d6 tw dong véi van téc theo hwdéng dong la 750km/h
, @0 cao khong d6i. Biét rang gi6 théi theo hwong déng véi van téc 10m/s. Gia
str vin téc va huwdng gié khong déi thi lac 10h30phut may bay & toa do
(150;1086;9).

d). Sau khi bay dén vi tri lic 10h30 thi may bay bay ngwoc lai véi van toc
800km/h v&i dé cao khong doi, biét luc do troi lang gié thi lic 11h may bay &
toa do (686;150;9).

Loi giai

[0 Bai tip 25. Mot chiéc may bay dang bay trén khong trung. Xét hé truc toa do
Oxyz dwoc gan nhw hinh vé, trong dé géc O 1a vi tri cia tram kiém soat khong lwu va
M (x; y;z) (km) biéu thi vi tri may bay trén khong trung. Tai thoi diém 8h may bay

dang & vi tri (50;120;4) va chuyén dong véi van téc V =(300;400;3) (km/h)
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a). Tai thoi diém 8h, khoang cach gitra may bay va tram kiém soat khéng lwu néi
trén x4p xi 130 km (sai s6 khong qua 1km).

b). Tai thoi diém 9h d6 cao cia may bay so véi miat dat la 8km.

c). Tai thoi diém 10h, khoang cach giira may bay va mot thap truyén hinh F co
toa do (1250;1020;0) x&p xi 700km (sai s§ khong qua 10km).

d). Khi dat d6 cao 10km, may bay d6i van t6c méi 1a v, =(400;300;-5)dé huéng dén

san bay B. Toa d¢ ciia may bay khi vira dap xudng san bay B la (1450;1520;0).

Loi giai

[ Bai tip 26. Trong khong gian véi mot hé truc toa do cho truéc (don vi do 13y theo
kilomét), ra da phat hién mo6t chiéc may bay di chuyén véi vin téc va hwéng khong
dsi tir diém A(800;500;7) dén diém B(940;550;8) trong vong 10 phut. Néu may bay
ti€p tuc gitr nguyén van téc va hwdéng bay thi toa dd cia may bay sau 10 phut tié€p
theo 1a gi?

A
A

S g

~ Mg -y Ly cq - -
e VNSS4 : ¢ e — -
i~ L eSS W

Loi giai
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[0 Bai tap 27. Trong khong gian chon hé truc toa dd cho trwéc, don vi do lay
kilomét, ra da phat hién mo6t may bay chién ddu X di chuyén véi van téc va hwéng
khong déi tir diém M (1000;600;14) dén diém N trong 30 phut. Néu may bay tiép tuc
gilt nguyén van téc va hwéng bay thi toa dd clia may bay sau 10 phut tié€p theo bing
Q(1400;800;16). Toa dd vi tri diém N(a;b;c), tinh S=a+b+2c.

[0 Bai tip 28. Trong khong gian chon hé truc toa dd cho trwéc, don vi do liy
kilomét, ra da phat hién mot may bay di chuyén véi van toc va huéng khong doi tw
diém A(100;50;5) dén diém B(200;100;10) trong 10 phut. Néu may bay tiép tuc git
nguyén vin téc va hwéng bay thi toa d6 ciia may bay sau 10 phut tiép theo la
C(x;y;z). Khi d6 tinh x+y+z

Loi giai

[0 Bai tip 29. Trong khong gian véi mot hé truc toa dd cho trwéce (don vi do 14y theo
kilomét), ra da phat hién mot chiéc may bay di chuyén véi van toc va huwéng khong
doi tir diém A(800;500;7) dén diém B(940;550;8) trong 10 phut. Néu may bay tiép tuc
gilt nguyén van téc va hudng bay thi toa dé6 ciia may bay sau 5 phut tiép theo la gi?

Hinh 2.49
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Loi giai

[0 Bai tip 30. Trong khong gian véi hé truc toa dd cho truwdc (don vi do 14y theo
kilomet), ra da phat hién mdt may bay di chuyén véi van téc va hudng khong doi tir
diém A(750;450;7) dén diém B(950;550;9) trong 10 phut. Néu may bay tiép tuc git
nguyén van toc va huéng bay thi toa dé6 cia may bay sau 10 phut tiép theo la gi?

Loi giai

[ Bai tip 31. Trong khong gian véi hé truc toa dé cho truwdc (don vi do 1dy theo
kilomet), ra da phat hién mét may bay di chuyén v&i van téc va huéng khong doéi tir
diém A(700;450;7) dén diém B(900;550;9) trong 10 phut. Néu may bay tiép tuc gil
nguyén van toc va hwéng bay thi sau bao nhiéu phut, may bay bay tir diém A dén
diém C(1000;600;10) ?

Loi giai
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1 Bai tip 32. Trong khong gian véi mot hé truc toa do cho trwéc (don vi do 14y theo
kilomét), ra da phat hién mot chiéc may bay di chuyén véi van toéc va huwéng khong
déi tir diém A(400; 50;8) dén diém B(100; 450;10) trong 10 phut. Sau dung 5 phut tinh
tlr lic may bay & vi tri A thi may bay & vi tri c6 tong hoanh d6 tung do va cao do la
bao nhiéu?

Loi giai

[ Bai tap 33. Trong khong gian véi mot hé truc toa do cho trwéc (don vi do 14y theo
kilomét), ra da phat hién mot chiéc may bay di chuyén véi vin toéc va huwéng khong
déi tr diém A (800; 500; 7) dén diém B trong 20 phut. Néu may bay tiép tuc giir
nguyén vin toéc va huwdéng bay thi toa do cia may bay sau 10 phut tiép theo la
C(1010;575;10). Xac dinh toa d¢ vi tri diém B

Loi giai
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[0 Bai tip 34. Trén phin mém mo6 phdéng viéc diéu khién drone giao hang trong
khong gian Oxyz , mot drone giao hang dang & toa do A(l; 0;1) di chuyén dén dia diém
nhan hang la B(4;4;6). Mdi don vi trén phin mém bing 1km ngoai thuc t&. Biét tdc
do cua drone la 80km/h; gid s rang tir vi tri giao hang va nhin hang khong gip
chwéng ngai vat, sttc can gié6 khong dang ké dé drone bay theo dwong thang. Thoi
gian drone bay tir vi tri ban ddu dén dia diém giao hang mit bao nhiéu phut (lam
tron dén hang thip phan)?

Loi giai
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[ Bai tap 35. Trong khong gian véi hé truc toa dé6 Oxyz cho truéce, (don vi do: km),
ra da phat hién mét may bay chién didu Su-35 cua Nga di chuyén véi vin toc va
hwéng khong ddi tir diém M (300;150;7) dén diém N(800;550;13) trong 20 phut. Tinh
toa d6 cia may bay sau 5 phut tiép theo néu may bay gittr nguyén vin téc va huwéng
bay.

Loi giai

rung Tam LTDH Amsterdam — Hué Bai 7,8. Hé Toa dj trong khong gian . . . -

1 Bai tap 36. Mot may bay dang cit canh tir phi trwong. Véi hé toa do6 Oxyz dwgc

thiét 1lap nhw hinh bén dwéi, cho biét M 1a vi tri cia may bay,
OM =14, NOB =32°, MOC =65°. Tim toa d6 diém M .

O Bai tap 37. O mot san bay, vi tri clia may bay dwoc xac dinh béi difm M trong
khong gian Oxyz nhw hinh vé. Goi Hla hinh chiéu vuéng géc cia M xudéng mat

phing (Oxy). Biét OM =79;(T,cﬂ )=68°;(O—H,O—M ):500. Goi toa do diém M (ab;c). Gia

tri cia a+b+c la bao nhiéu? (lam tron dén hang phan muoi).
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Loi giai

[ Bai tip 38. Mot chiéc xe dang kéo cang soi day cap AB trong cong truwong xay
dung, trén dé da thiét l4p hé toa d6 nhw Hinh 16 v&i d6 dai don vi trén cac truc toa
d6 bing Im. Tim toa do6 cla vecto AB.

10 m

'«,\77

Hinh 16

Loi giai
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O Bai tap 39. 0’ mot san bay, vi tri cia may bay dwoc xac dinh béi diém M trong
khong gian Oxyz nhw Hinh 17. Goi Hla hinh chiéu vuoéng goéc cia M xudng mat

phing (Oxy). Cho biét OM =50, (T,O—H ) =64°, (O—H;O—M) = 48° . Tim toa dd cla diém M .

Cle.
s M
k ;
ol B
AL R
1 __[_ \\\\:”’
H
v Hinh 17

[0 Bai tip 40. Tinh cong (don vi N) sinh béi luc E(6;8; —10) tao béi mot drone giao
hang khi thywc hién mét dé dich chuyén 6(100; 200;200).

L -
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[0 Bai tip 41. Mot chiéc may dwoc diat trén mot gia do ba chan voi diém dat
E(O;O;G) va cac diém tiép xac véi mat dat cia ba chan lan lwot la

A(O:l;o),A{?:——:O 5

5 J (Hinh 40). Biét rang trong lwgng cla chiéc may

R

la 300 N. Tim toa d0 cua cac luc tac dung lén gia d& El,EZ, F,.

\E(0:;0:6)

.-“"I v

Bai tap 42. Mot em nho can nang 20kg trwot trén cau trwot dai 3m. Biét rang cau
trieot co goc nghiéng so voi phwong nam ngang la 30°. Cho biét cong A(J) sinh boi
mot luc F co do dich chuyén d dwoc tinh boi cong thuc A=F.d. Hay tinh céng sinh
boi trong lwc Pkhi em nho trwot hét chiéu dai cau trwot biét gia téc roi tw do
g=9,8m/s’.

Loi giai
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[ Bai tap 43. Mot chiéc may do dac tric dia dugc dit trén mot gia do ba chan véi
diém dat S(0;0;4) va cac diém tiép xUc véi mat dit cida ba chan lan lwot la

A(-2;0;0), B(L‘ \/5;0), C(]; —\/§;O). Biét rang trong luc tac dung 1én chiéc may c6 do 16n
1a 30N va dwgc phan bé thanh ba lyc F, F,, F, c6 d6 1én bang nhau nhw hinh duwéi.

Tinh tich vé hwéng ctia F.F, .

y
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1 Bai tap 44. Cho biét bon doan thiang ndi tr moét dinh cta t dién dén trong tam
mit déi dién luén cit nhau tai mot diém goi 1a trong tam cla t dién d6.Mot phan ti
metan CH, dwoc ciu tao bdi bon nguyén tk hydrogen & cac dinh cia mot t& dién déu
va moOt nguyén tr carbon & trong tam cua t& dién.Goéc lién két 1a goc tao boi lién két
H-C—-H 1a goc gilta cac dwong nodi nguyén tir carbon véi hai trong sé cac nguyén ti
hydrogen. Tim dé 16m goc lién két nay.

oy
Yo

Loi giai

[0 Bai tip 45. Trén phin mém moé6 phdng viéc diéu khién drone giao hang trong
khéong gian Oxyz , mdt ddi gom ba drone giao hang A B,C dang c6 toa do la
A(L-3;2), B(mm-2;6), C(m—-2;m;5), trong d6 mla tham s&, don vi do d¢ dai tinh
bang kilomet. Biét kho hang dang & tai diém 1(110). Vi ly do nhién liéu nén cac
drone khong dwoc di chuyén qua xa kho hang, cu thé la cac drone khong dwoc cach
kho hanh qua 100 km. Xac dinh gia tri cia tham s6 m dé cac drone cach kho hang
khong qua 100km.
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Loi giai

[ Bai tip 46. Mot thiét bi tham do day bién dang ldn véi vecto van téc cia thiét bi
khi bién ding yén lav =(11,7;-4) (don vi: km/h). Cho biét vecto van tdc cia dong hai
lru cta viung bién 1a W=(4;2;0) (don vi: km/h). Tinh t8c dd cta thiét bi trong diéu
kién c6 dong hai lwu, cac yéu t6 khac khéng dang ké (don vi km/h, lam tron dén
hang phdn chuc).

Loi giai
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[0 Bai tap 47. Mot chiéc dién thoai iphone dwgc dit trén mot gia dé c6 ba chan véi
diém dat S(0;0;20) va cac diém cham mit dit cia ba chan lan lwot la
A(0;-6;0), B(3«@; 3 o), c(—sﬁ;s;o) (don vi cm). Cho biét dién thoai c6 trong luong 1a
2 N va ba luc tac dung lén gia d& dwoc phan b6 nhw hinh vé 1a ba luc E,E,Es co do

16m bing nhau. Biét toa dd cua luc F, = (a;b;c), khi d6 T =2a+5b+6c bang?
a TV

Loi giai

[0 Bai tap 48. Mot dd choi c6 dang hinh t& dién déu lam bang thuy tinh c¢6 canh
biang 10cm. Bén trong dit mot dén nhé. Pén dit trén dwong ndi tir dinh cua t dién

56

xudng tam clta dwong tron ngoai tiép da giac day va cach dinh mét khoang la Tcm

. bén dwoc n6i béi hai day qua hai dinh cda t dién nhw hinh vé. Cuwong do luc tong
hop cua hai day tac dung 1én dén la bao nhiéu?
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Loi giai
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