SO GIAO DUC VA PAO TAO KY THI CHQN HOQC SINH GI0OI CAP TINH
TINH PONG THAP TRUNG HQC PHO THONG NAM HQC 2025-2026

PE THI CHINH THU'C Moén: TOAN
(Dé thi ¢6 02 trang) Ngay thi: 06/3/2026
¢ & Thoi gian lam béi: 180 phit, khéng ké thoi gian phét aé

Bai 1. (2,0 diém)
Cho ham s6 y=x*-3x+2 c6 b thj 1a (C). Chi ra toa ¢ cac diém cuc
trj cia (C).
Bai 2. (4,0 diém)
Mbt cong xudng cin nhap 30 tin nguyén lidu mdi thang dé phuc vu sin
A . ’ ~ [N A ' A [y A A N gt A ~
xuat, chi phi nguyén liéu bao gom gia nguyén liéu, phi van chuyén va tién cong
xép d& hang.

- Gi4 nguyén liéu dugc hop ddng véi nha cung cAp nhu sau: néu m3i 1an
mua khéng qua 5 tn thi don gid 12 4 triéu dong/tin, néu mbi 1in mua trén 5 thn
thi don gi4 s& ting lén, cir thém 1 t4n thi don gia ting 0,5% .

- MGi 14n nhép nguyén liéu xudng phai chi tra 2 triéu ddng phi van
chuyén. M&i tan nguyén lidu xudng phai chi tra 150 ngan ddng tidn cdng xép d&.

1. Khi xuéng nhép mdi 14n 6 tAn nguyén lidu, tinh tdng chi phi nguyén liéu
trong thang d6.

2. Hay 14p ké hoach nhip nguyén liéu trong thang cho xudng dé tdng chi phi
nguyén liéu thip nhét ddng thoi dam bao mdi 14n nhép véi khdi lugng nhu nhau.
Bai 3. (4,0 diém)

1. Muc nuéc tai mét tram quan tric A nao d6 trén song trong mdt ngay dugc

mb hinh héa bing ham s6 h=h(t)= 4—1,5sin(%t) v6i h 12 46 cao myc nudc

tinh bang mét (m), ¢ 12 thoi gian trong ngay tinh bing gid, 0<t <24 .
a) Tinh 46 cao myc nuéc lic 6 gid.
b) Tai thoi diém nao trong ngdy myc nuéc dat d6 cao 3,25m?
2. Cho ham s6 y = f(x)=log, (2x~1).

a) Tinh f(%)

b) Giai bat phuong trinh f(x) <3,



Bai 4. (3,0 diém)

1. M6t chiéc hop chira 9 qua cAu c6 khéi lugng va kich thuéc bing nhau
gdm 4 qua mau xanh, 3 qua mau d6 va 2 qua mau vang. C6 bao nhiéu cich chon
3 qua cdu sao cho trong 3 qua dugc chon cé it nhat 1 qua mau d4?

2. Trong m{t trd choi dién tir, nha phat trién 14p trinh nhén v4t M chi di
chuyén trong mit phing Oxy dén nhitng diém c6 toa 46 (x;y) véi x va y la
c4c s6 nguyén. Nhimg diém d6 goi 12 diém c6 toa d6 nguyén.

- “Ving an toan” la nhing diém cé toa do nguyén thudc hinh chir nhét
ABCD (k& ca nhimg diém trén canh cua hinh chit nhédt) véi 4(-3;-2),
B(4;,-2) va C(47).

- “Vilng ting thudng” 12 nhimg diém c6 toa dd nguyén (x;y) théa min
|x| + | y| > 4. Nhén vit duge ting thudng khi di chuyén vao “viing ting thudng”.

Nhan vit M dang di chuyén tr do trong “ving an toan”, tinh xac suit dé
nhin vat dugc ting thudng.

Bai 5. (3,0 diém)
Cho khéi ling tru déu ABC.4'B'C’' c6 canh dy bing 1, canh bén bing 2.

1. Tinh thé tich khéi lang tru d4 cho.

2. Tinh khoang céch giira hai dudng thing B'C’' va A'B.

Bai 6. (4,0 diém)

1. Trong khéng gian véi hé toa 46 Oxpz, cho cic diém A(1;2;3),
B(-1;1;0), C(3;0;-6). Tim toa 46 didm M (Oxy) sao cho [Md + MB +MC|
nho nhét.

2. Trong khéng gian vé6i hé toa 46 Oxyz cho truéc, mit phing (Oxy) 12 mit
dét, tia Oz huéng 1én trén, don vj trén mbi truc 12 mét, mot chiéc drone (thiét bj
bay didu khién tir xa) xuit phét tir gbc toa dd0 O chuyén dong thing déu theo
huéng hep véi céc tia Ox, Oy céc goc tuong tmg 45°,120° véi téc 4o 15m/s.
Tim toa d§ cuia chiéc drone d6 sau mét phut chuyén dé6ng.

— HET-—--




Ky thi HSG céap tinh ndm 2026

LOI GIAI THAM KHAO - BINH LUAN

PE THI HOC SINH GIOI CAP TINH THPT MON TOAN
NAM 2026

Thuyc hién. C4c thanh vién cau lac bd PiMC, trusng THPT Chuyén Tién Giang

Mdc du da c6 ging hét site, nhung do thoi gian han ché nén khé tranh sai sét. Nhém tdc gid mong
nhan dwde nhiéu phdn hoi tit ban doc dé loi gidai dudc hodan thién hon nita qua dia chi mail
clbctgpimc@gmail. com.

& Cau 1. Cho ham s6 y = 2% — 3z + 2 ¢6 dd thi 1a (¥). Chi ra toa do céc diém cuec tri ciia
(€).

& Loi giai.
Ta c6 ' = 322 — 3. Khi do,

=l =y=0

'=0&322-3=0&
Y 4 z=-1 =y=4.

Viy (%) c6 hai diém cuc tri 1a A(1;0) va B(—1;4).
Binh luan.
Bai todn yéu cau xac dinh céc diém cuc tri cia mot ham sb bac ba théng qua viée tinh dao ham va
giai phuong trinh y' = 0. DAy 1a dang bai co ban trong chuong trinh giai tich 16p 12, chii yéu kiém
tra kha nang thuc hién cdc thao tic tinh todn tiéu chuan. Mic d yéu cau chua cao va kha ning
phan héa thi sinh con han ché so véi tinh chat ctia mét dé thi hoc sinh gidi cap tinh.

a

r N

& Cau 2. Mot cong xudng can nhap 30 tan nguyén liéu mdi thang dé phuc vu san xuat, chi
phi nguyén liéu bao gdbm gid nguyén liéu, phi van chuyén va tién cong xép dé hang.

- Gi4 nguyén liéu duge hgp dong véi nha cung cap nhu sau: néu méi lan mua khong qué 5
tan thi don gia 14 4 triéu dong/tan, néu mdi 1an mua trén 5 tan thi don gia sé ting lén,
ctt thém 1 tan thi don gid ting 0,5%.

- MG&i lan nhap nguyén liéu xudng phai chi tra 2 triéu ddng phi van chuyén. Mé&i tan nguyén
liéu xudng phai chi trd 150 ngan dong tién cong xép da.
1. Khi xuéng nhap 6 tan nguyén liéu, tinh téng chi phi nguyén liéu trong thang dé.

2. Hay lap ké hoach nhap nguyén liéu trong thang cho xudng dé téng chi phi nguyén liéu
thadp nhat dong thdi ddm bado mdi lan nhap véi khoéi Iuong nhu nhau.

\

& Loi giai.

1. Khi xuéng nhap méi lan 6 tan nguyén liéu, xudng phai nhap 5 lan trong thang.

1
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Gid nguyén lieu mdi tan 1a: 4 - [1 + (6 — 5) - 0,5%] = 4,02 triéu dong.
- S tién mua nguyén liéu 1a 30 - 4,02 = 120,6 triéu dong.
- Tién vAn chuyén 1a 5 -2 = 10 triéu dong.

- Tién cong xép do 1a 30 - 0,15 = 4,5 triéu dong.
Téng chi phi nhap nguyén liéu: 120,6 + 10 + 4,5 = 135,1 triéu dong.
2. Goi z 1a s6 lan nhap nguyén liéu trong thang, z 1a sé nguyén duong.

2 o 30 .
Khoi lugng moi lan nhap la — tan.
®
¢ 32U
Trudng hgp 1: Neu — < 5 = x > 6 thi chi phi nguyén liéu
%

- Tién mua nguyén liéu: 30 - 4 = 120 triéu dong.
- Tién van chuyén: 2z triéu dong.
- Tién cong xép da: 0,15 - 30 = 4,5 triéu dong.
Téng chi phi 1A f(z) = 124,5 + 2.
Do z > 6 = f(x) = 124,5 + 2z > 136,5 triéu dong.
. 30
Truong hgp 2: Neu — > 5 = z < 6 thi chi phi nguyén liéu
T

0 5
Gia nguyén liéu 4 - [1 + (3;—0 - 5) . 0,5%] =39+ ; triéu dong.

3 0,6 18 .. ..
Tién mua nguyén liéu 30 - (3,9 2 —> = 117 4+ — triéu dong.
2 T

Tién van chuyén: 2z triéu dong.

Tién cong xép da: 0,15 - 30 = 4,5 triéu dong.

) 1 5
Tong chi phi f(z) = 8 + 2z + 121,5 triéu dong.
x

AM-GM _ [18
Tacé f(z) = 2 - 2z 4+ 121,5 = 133,5.

Dang thitc xay ra khi va chi khi

1_8:2x¢>x2=9:>x=3(do:c>0).
&

Suy ra min f(z) =133,5 khi z=3.

Véy can nhap nguyén liéu 3 1an mdi thang, mot lan nhap 10 tan. Khi dé, chi phi nguyén liéu
13 thdp nhat va bang 133,5 triéu dong.

Binh luan.

1. Y nay chi yéu cau tinh téng chi phi khi da biét khéi luong nhép nguyén liéu mdi lan. Noi dung
chii yéu la thay s6 vao cac cong thitc da cho va thuc hién cdc phép tinh truc tiép, do d6 miic
do6 tu duy can thiét khong lén.

2. Bai todn dit ra yéu cau t6i uwu héa chi phi nhap nguyén liéu. Tuy nhién cau triic bai todn van
tuong dbéi quen thude, chii yéu dua trén viée thiét 14p biéu thitc chi phi theo sb lan nhap va
xem xét cac truong hop don gidn. Mitc dd khai thac cdc ¥ tudng toi wu héa chua that su sau.
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& Cau 3.

1. Muc nudc tai mot tram quan tric A nao dé trén séng trong mot ngay duge mod hinh hoa
5 2 Vs ;
bang ham s6 h = h(t) =4 — 1, 5sin (ET> v6i h la do cao muc nuGe tinh bang mét (m),
t 1a thoi gian trong ngay tinh bang gio, 0 < t < 24.

a) Tinh do cao muc nude lic 6 gio.

b) Tai thoi diém nao trong ngay muc nude dat do cao 3,25m?
2. Cho ham s6 y = f(z) = log,(2z — 1).
7
Tan £ ()
a) Tinh f 75
b) Giai bat phuong trinh f(z) < 3.

\

& Loi giai.

1. a) Thay t = 6 vao ham h(t) ta duge
J ™ 2 ™
h(6) = 4 — 1,5sin (ﬁ : 6) —4 — 1,5sin (5) =S bl = 9 B,

Vay do cao cua muce nude lac 6 gio 1la 2,5 m.

b) Do muc nuée dat do cao 3,25 m nén

h(t) = 3,25 < 4 — 1,5sin (%t) — 3,25
0,

Vs
= 55 (-t): 75
S1n 12

& s (Wt) L

n({—t)=-=

S 12 2
b/ o Vis
e g TR t =2+ 24k

& 17? L . [ , (keZ).
Etzﬂ-_6+k27r t =10+ 24k

Do0<t<24nént=2hoact=10.
Vay trong vong 1 ngay muc nude dat do cao 3,25 mét lac 2 gio va 10 gio.

2. a) Taco

¥ (g) = log, (2- 177 — 1> = log,(16) = 4.

b) Ta cé
flz) <3< logy,(22—1) <3

S0<2r—-1<28

i
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Binh luan.

1. a)

b)

Viéc tinh do cao muc nudce tai mot thoi diém cu thé chi can thay gid tri ctia t vao biéu
thitc ctia ham s6. DAy 1a thao tac truc tiép, mang tinh tinh todn thuan tiy va khéng doi
hoi kha nang suy luan hay tu duy.

Bai todn yéu cau tim thai diém mue nuée dat mot gia tri cho trude bang cach giai phuong
trinh luong gidc. Noi dung nay tuong doi quen thudc trong chuong trinh hoc va céch giai
chii yéu dua trén cac cong thitc lugng gidc co ban.

Viéc tinh gid tri ciia ham logarit tai mot diém cu thé ciing chi 1a thay s6 va bién d6i don
gian. Y nay kha ngan, don gian va khong dit ra yéu cau tu duy cao.

Bét phuong trinh logarit duge giai bang cach xét diéu kién xéc dinh va bién d6i vé dang
dai s6 quen thudc. Pay 1a dang bai thudng gip nén chua tao duge d6 khé déang ké.

d

& Cau 4.

1. Mot chiée hop chita 9 qua cau c6 khdi lugng va kich thuée bang nhau gdm 4 qua mau

xanh, 3 qua mau doé va 2 qua mau vang. C6 bao nhiéu cich chon 3 qua cau sao cho trong
3 qua duge chon c¢6 it nhat 1 qua mau do?

. Trong mét tro choi dién tit, nha phét trién 1ap trinh nhan vat M chi di chuyén trong mét

phéng Ozy dén nhimg diém c6 toa do (x;y) voi z va y 14 céc s6 nguyén. Nhitng diém dé

goi 1a diém c6 toa d6 nguyén.

Nhéan vat M dang di chuyén tu do trong “ving an toan”, tinh xdc sudt dé nhan vt duge
tang thudng.

- “Vimng an toan” la nhing diém c6 toa do nguyén thudc hinh chit nhat ABCD (ké
ca nhiing diém trén canh ctia hinh chit nhat) véi A(—3; —2), B(a; —2) va C(4;7).

- “Vimng téng thudéng” 1a nhitng diém c6 toa d6 nguyén (z;y) thod man |z| + |y| > 4.
Nhéan vat duge ting thudng khi di chuyén vao “vimng ting thudng”.

& Lai giai.

2 2 = ~ " 9
1. Tong s0 cach chon 3 qua cau tu 9 qua la (3) = 84.

7 P X 9 9 > \ N N \ 6
S6 cach chon 3 qua cau khong c6 qua d6 (chi chon tit 4 xanh va 2 vang) la <3) = 20,

Do d6 so cach chon 3 qua cau c¢é it nhat 1 qua do 1a ( 3) - (

6

— 84— 20 = 64.
3)

Vay c6 64 cach.

2. Goi A la bién c¢6 nhan vat dudc ting thudng.

Goi (z9,90) 1a diém c6 toa do nguyén trong hinh chit nhat ABCD. Khi dé ta c6 —3 < zy < 4

Do d6, s6 cich chon diém c6 toa dd nguyén trong hinh chit nhat ABC'D 1a n(w) = 8.10 = 80.

Gio ta s&¢ dém sb cac diém c6 toa d6 nguyén thoéa man |z| + |y| < 4. Xét 1 diém cé toa do
A(zo, yo) théa man |z| + |y| < 4.

'
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Truong hgp 1: yo = —2 suy ra |zo| < 2 nén xy ¢6 5 cach chon.

Trudng hgp 2: yo = —1 suy ra |zg| < 3 nén zg c6 7 cach chon.

Truong hgp 3: yy = 0 suy ra |zrg| <4 nén z ¢6 8 cach chon( do zg > —3).
Truong hgp 4: yo = 1 suy ra |zg| < 3 nén xg ¢6 7 cach chon.

Trudng hgp 5: yp = 2 suy ra |zg| < 2 nén z( ¢6 5 cach chon.

Trudng hgp 6: yy = 3 suy ra |zg| < 1 nén xq ¢6 3 cach chon.

Trudng hgp 7: yo = 4 suy ra |zg| < 0 nén zg ¢6 1 cach chon.

Vay n(A) =5+7+8+7+5+3+1=236nén tacéd P(Z)=%=2—90.
— i
Tu d6 ta tinh duge P(A) =1— P(A) = T

. . e 1
Vay xac suat nhan vat A duge tang thudng la 20"

Binh luan.

1. Bai toan t6 hop duge xdy dung trén tinh hudéng lua chon phan tit tit mét tap hop hitu han. Noi
dung chit yéu kiém tra kha nang phéan tich diéu kién va van dung cac khai niém t6 hop co ban.

2. Cau hdi két hop xdc suat véi hinh hoc toa d6 nham tang tinh da dang vé noi dung. Tuy nhién
cich dit van dé van kha truc tiép va chii yéu yéu cau xit Iy cac diéu kién da cho.

d

\

€ Cau 5. Cho khéi ling tru déu ABC.A’B'C’ ¢6 canh ddy bang 1, canh bén bang 2.
1. Tinh thé tich khéi ling tru da cho.

2. Tinh khodng céch gitta hai dudng thing B'C’ va A'B.

& Loi giai.

1. Dién tich tam gidc déu ABC la

Sapc = AB?.

Thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C’ 1a

/
Vapcapc = Sapc - AA =

&
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2. Tacé B'C' |/ BC ma BC C (A'BC) nén B'C' J| (A’BC). Suy ra

d(B'C', A'B) = d(B'C",(A'BC)) = d(B', (A'BC)).

DO AB'NA'B = I, v6i I 1a trung diém ciia AB’ va A’'B nén

d(A, (A'BC)) = d(B', (A'BC)).

Goi M la trung diém ctia BC. Ké AH 1 A'M tai H. Do BC L. AM (AABC déu) va BC 1L AA'
(do AA’” 1 (ABC)) nén BC L (AA'M), dan dén BC' L AH (do AH(AA'M)). Ma AH L A'M
nén AH 1 (A’BC). Diéu nay c6 nghia 1a

AA' - AM '

A(A, (ABO)) = AH = — s = f
7

Vay khoang cdch giita hai duong thing B'C’ va A'B 1a 19

Binh luan.

1. Bai todn hinh hoc khong gian trong khdi lang tru déu, khai thic cdc khai niém co ban ciia

chuong trinh hinh hoc khong gian. Cach xay dung bai todn mang tinh truyén thong.

. Phan tiép theo tiép tuc khai thac cdc quan hé hinh hoc trong khong gian. Cau triic bai todn

kha quen thudc véi cdc dang bai thuong gap trong chuong trinh hoc, nén mitc do sang tao cua
cau héi chua that su ndi bat. Nhin chung, ndi dung van thién vé viéc kiém tra mic d6 nim
vitng kién thitc co ban.

a

\

& Cau 6.

1. Trong khong gian véi hé toa @6 Oxyz, cho cac diem A(1;2;3), B(—1;1;0), C(3;0; —6).Tim
toa do diém M € (Ozy) sao cho |[MA 4+ M B + MC| nhé nhat.

2. Trong khéng gian véi hé toa d6 Ozyz cho trude, mit phang (Oxy) 1a mit dat, tia Oz
huéng 1én trén, don vi trén mdi truc 1a mét, mot chiée drone (thiét bi bay diéu khién tir
xa) xuat phat tit gbc toa d6 O chuyén dong théng déu theo huéng hop cta cic tia O,
Oy céc gbc tuong ting 45°, 120° vé6i tde do 15m/s.

Tim toa dd ctia chiéc drone d6 sau mot phit chuyén dong.

& Loi giai.

1. Goi G la trong tam clia tam gidc ABC thi toa do diém G 1a (1;1;-1).

Khi do,

MA + MB + MC = ‘31%" = 3MG.

Nhan thay 7" dat gia tri nhé nhat khi va chi khi MG dat gid tri nhé nhat. Mit khac M € (Oxy)
nén MG dat gia tri nhé nhat khi va chi khi M 13 hinh chiéu ctia G(1;1; —1) 1én (Ozy) hay
M(1;1;0).

Vay [M A + MB + MC| nhd nhét khi M(1;1;0).

m
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2. Goi vecto van téc clia drone trong 1 gidy 1a ¥ = (a;b;¢) véi |2| = 15 m/s.
—
Xét trong khong gian Oxyz c6 cac vecto don vi 7, 7, k cung huéng véi Oz, Oy, Oz.
Do (%, Ox) = 45° nén

T . a-1+b-04+c-0 2 15v/2
——— = cos45° & =—=>a=—".
2| - |7 | 15-1 2 2
Tuong tu véi truc Oy ta dude
,_ 1
= S
5 . 15v2 15 .
Do || = 15 nén a® + b + ¢ = 15%. Thay a = T\/—, b= — Vvao ta tim dugc
15
ol
e

Do drone bay lén nén ¢ > 0, do do:

(12 1515
LR RECArY A

D6 dich chuyén ctia drone trong 1 phit la
d =60 - T = (450v/2; —450; 450).
Do drone xuit phét tai O(0;0;0) nén toa do ctia drone sau 1 phit 1a

(450/2; —450; 450).

Binh luan.

1. Cau hoi duge dat trong hé toa do khong gian va lién quan dén cdc khai niém vé vecto. Noi
dung bai todn chii yéu dua trén cic tinh chdt quen thudc ctia hinh hoc gidi tich trong khong
gian. Mic di béi canh ¢6 phan hinh hoc hon so véi cac cau trude, cau tric cau hoi van kha
true tiép va khong dit ra nhiéu yéu cau vé ¥ tudng mdi.

2. Béi canh chuyén dong ctia drone duge dua vao nham tao yéu t6 ting dung. Tuy nhién mé ta
ve diéu kién chuyén dong chua that su day di. Cu thé, dé bai khong néu ré moéi lién hé giita
do cao clia drone va méc “mit dat” so véi muc nude bién, dan dén khé ning xuat hién cac gia
tri z < 0. Diéu nay khién mo hinh khong gian chua hoan toan chat ché vé méat mo ta.

d
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