SO GD&PT HA NOI PE CUONG ON TAP HQC Ki I

TRUONG THPT VAN NOI MON: TOAN - KHOI 12
TO: TOAN - TIN NAM HOQC: 2026-2027
A.NOI DUNG ON TAP

Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat va vé d thi ciia ham s6

e Tinh don diéu va cuc tri ctia ham sb

e Gia tri 16n nhit va gia tri nho nht ciia ham s

e Duong tiém can cla dd thi ham s

e Khao sat sy bién thién va v& dd thj ctia ham sb

e Ung dung dao ham dé giai quyét mot sé van dé lién quan dén thuc tién
Chuong I1. Toa d ctia vecto trong khong gian

e Vecto trong khong gian

e H¢ truc toa do trong khong gian

e Biéu thic toa do cuia cac phép toan vecto
Chuong III. Céc s6 dic trung do mirc d§ phén tin ciia miu s6 li¢u ghép nhom

e Khoang bién thién, khoang t&r phan vi

e Phuong sai va 36 léch chuin
B. CAC BAI TAP THAM KHAO

CHUONG I: UNG DUNG PAO HAM PE KHAO SAT VA VE PO THI CUA HAM SO
BAI 1: TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO

PHAN 1. TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN
Cau 1. Cho ham sd f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

x —oo (6] 2 —+oo
f(x) -+ (0] — (0] -+
1 —+oo
@) / \ /
. -3

Ham s da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (2;+,). B. (0;2). C. (-31). D. (—x;1).
Cau 2. Cho ham s f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

x —o0 —1 [¢] 1 —+oo

£ ()

- o+ 0 — o +
+oo “+oo
4
G \ / \ /
—1 —1

Ham sé dé cho dong bién trén khoang nao duéi day?

A. (—o0;—-1). B. (0;1). C. (-L1). D. (-10)
Cau 3. Hamsd y=—x’+3x’ ddong bién trén khoang nao dudi day?
A. (0;4). B. (—x;0). C. (2;+x). D. (0;2)
Cau 4. Ham s6 ndo dudi day dong bién trén khoang (—oo; +oo) ?
x_l 3 3 x+1
A y=—— B. y=—x"-3x C.y=x+x D.y=——
4 x-2 4 4 4 x+3
. ) , 2 3 .
CauS. Chohamso y= f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f (x) = (l—x) (x+1) (3—x) . Ham so
y = f(x) dong bién trén khoang nao dudi day? vA
,_l P e e
A. (-o51). B. (—o0;-1).
C. (1,3). D. (3;+). I
Cau 6. Chohamsd y = f(x) xac dinh va lién tuc trén doan [—2; 2] va c6 do thi 1a dudng O 1 >
cong trong hinh v& bén. Diém cyc tiéu cua dd thi ham s6 y = f(x) l1a PN
A x=1. B. x=-2. ‘
C. M(1;-2). D M-2-4. =
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Cau 7.

Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhur sau:
3 —x 1 3 +oc

Filx) + 0 - 0 +

f(x) . / 3 \_2 /+x

Ham sb f(x) dat cuc dai tai
A x=-2. B. x=3. C. x=1. D. x=2.

. Choham b y = f(x) co dao ham f'(x) = —x* —4,Vx e R. Ménh d nao duéi day dung?

A. Ham s6 ddng bién trén khoang (2;+0) . B. Ham s6 dong bién trén khoang (-2;2) .
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;+00). D. Ham s6 dong bién trén khoang (—0;-2).

Cau 9. Cho hamsd y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau
T 1 2 +r0
f(x) + 0 - 0 +
1 /FX’
flz) / \
e —2
Gi tri cuc tiéu ctia ham sb da cho béng
A.-1. B. 2. C.-2. D. 1
Céu 10. Ham s f(x)=x"-3x*-9x+1 dat cuc dai tai diém
A x=-1. B. x=1. C. x=3. D. x=-3.
Cau 11. Him s6 y = f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhv. Ham | -0 -3 0 1 +00
o y=f (2—3x) d6ng bién trén khoang nao sau day? f'(=@) -0 +0 - 0 F
A. (2:3). B. (1,2). C. (0;1). D. (1;3).

Cau 12.

Mot vat dao dong c6 phuong trinh 1a x(7) = 2sin [%t —%J cm, t ¢6 don vi 1a gidy. Ménh dé nao sau

day ding? Trong khoang 2 gidy dén 3 gidy, van tc ctia vat ting hay giam?
A. Trong khoang 2 gidy dén 3 gidy, van toc ctia vat khong doi.

B. Trong khoang 2 gidy dén 3 gidy, van téc cua vat luon tang.

C. Trong khoang 2 gidy dén 3 gidy, van toc cua vat luén giam.

D. Trong khoang 2 gidy dén 3 gidy, van toc cua vat giam, sau do6 ting.

PHAN 2. TRAC NGHIEM DPUNG SAI

Cau 13.

Cau 14.

. +x-1 5

Cho ham s y = —xl . Xét tinh dung/sai cuia cac ménh de sau:
x f—

a) Tap xac dinh ciia ham s§ 1a D =R\{1}.
b) Ham s6 da cho c6 hai diém cyc tri
c) Ham s6 dong bién trén moi khoang (0;1) va (2;+x)
d) D4 thi ham sb ¢6 diém cuc dai 1a (2;5).
Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R va £ (x)1a ham s bac ba c6 db thi
1a dudng cong nhu hinh v&. Xét tinh ding/sai ciia cac ménh dé sau:
a) Ham s0 y = f(x) dong bién trén khoang (—o0;-2).

b) Haim s6 y = f(x) c6 hai diém cuc tri.
c) f(2)=4.
5 3

d) Ham s6 g(x) = f(x)— —x + x + 2024 d6ng bién trén khoang (—5 _Ej

PHAN 3. TU LUAN
Cau 15. Tim diém cyc tiéu x., ciia ham s y = x’ +3x* —9x
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Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.
Cau 21.

PHAN 1. TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN

X' +x+4

Goi m, n lan lugt 1a gia tri cuc dai va gia tri cuc ti€u clia ham s0 y = . Tinh gia tri biéu thuc

x+1
P=m’+n’.
Tim m dé ham sb y=x"=3mx* +(m* +2)x—m+1 dat cyc dai taix =1.
2x° +5x+4
ctua do thi ham so bang. (lam tron dén hang phan muoi)
Cho ham 86 y = f(x) c6 d6 thi ciia f (x) nhu hinh v& bén. Tim sé diém
cyc tri ciia ham s6 y = £(x)?
Tim s6 diém cyc tri cia ham sé y = f(x) biét £ (x) = x™ 7 (x =D (x+1) véi Vx e R .
Kinh vién vong khong gian Hubble duoc dwa vao vii tru ngay 24/4/1990 bang tau con thoi Discovery.
Vian tdc cua tau con thoi trong sit ménh nay, tir luc cit canh tai thoi diém ¢ = O(S) cho dén khi tén lua

Chohamso y= . B9 dai cia doan thang noi hai diém cuec tri

day dugc phéng di tai thoi diém ¢ =126 () cho bdi ham sb sau day:
v(t) = 0,001302¢° — 0,09029¢> + 23, (v dugc tinh bang ft/s, 1 feet =
0,3048 m). Goi (a;b) 1a khoang thoi gian gia toc ctia tau con thoi s&

tang tinh tir thoi diém cét canh cho dén khi tén lira day duoc phong
di. Tinh T=a+b?

BAI 2: GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO

Cau 1. Chohamsé f(x) lién tuc trén doan [—2;2] c6 dd thi nhu hinh v&. Gi4 trj nho
nhét ctia ham sd trén doan [—2;2] la:
Al B.- 1. C.-2. D. 3.
CAu 2. Gia tri nho nhat cua ham sb y= x> —2x+3 trén doan [2; 4] la
A3 B.-1 C.0 D. 1.
Cau 3. Gid tri 16n nhét ciia ham s6 f(x) = x+= trén (—4;0) 1a ] ,
X . /i
A.-4. B. 4. C.-5. D. 5. /4 '
Cau4. Chohamsé f(x) c6 dd thi trén [-3;3] nhu hinh v&. Gié tri 16n nhét M va Foi e

Cau 5.

Cau 7.

Cau 8.

. Cho ham s§ y = f(x) c6 @0 thi nhu hinh v&. Gid tri 16n nhét ctia ham sd trén y

gi4 tri nho nhat m ciia ham s§ f(x) trén [—3; 3] lan luot 1a y )
A M=3m=-1. B.M=4m=-2. ' P
C.M=3m=-3. D.M=-1m=1.

Cho ham s y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién

o'

nhu sau. Tong gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét ctia ham sb
y=f(x) trén R bang:
A.6. B.9.

C.-3. D.-1.
doan [0;3] bang:

A4, B.2. C3. D.3. o ,
Khi nuéi cé thi nghiém trong h?), mat nha khoa hoc da nhén thay rang: néu trén
mdi don vi dién tich ctia mit ho c6 n con ca thi trung binh mdi con c4 sau mot vu
can nang la P(n) =800 — 20n(g) . Hoi phai tha bao nhi€u con ca trén mot don vi

o
]

I
|
|
|
L

0 1

dién tich cia mat hd dé sau mot vu thu hoach duogc nhiéu ca nhat?
A.19 B.20. C.21. D. 22.

Gi4 tri nho nhat ciia ham s6 ¥ =22 +3x* —12x+2 trén doan [-1;2] dat duoc tai X, . Gid trj x, béng
A. L B. 2. C. 2. D. 1.
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Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cho ham sé (x) va c6 bang bién thién trén [—5‘7) nhv. Ménh d nao sau day la ding?
A. r[nlr)l f (x) 2 va ham sb khong dat gia tri 16n nhét trén [ 5;7) .
=5;7
B. max f(x)=6 va min f(x)=2 z |-00 =5 : T teo
) /) ) /) (@) / - o+ /
C. max (x) =9 va minf(x) =2 » 9
[=7) [=57) f(z) \ / /
D. r[{lszl;7>)<f(x)—9 va %1%f(x)—6 0 , /%
Tim tit ca cac gia tri cia tham s6 m dé phuwong trinh x* —3x+4m—1=0 c6 it nhit mot nghiém thuc
trong [—3; 4}.
A. _—51< 19 B. ﬂ<m<19 C. -51<m<19. D. -51<m<19.
4 4 4
+3x+3 . .
Tim tat ca cc gi4 tri ctia tham s6 m dé bat phuong trinh % = m nghiém dung véi moi x € [0; 1] .
X+
7 7
A.mZE. B. m<3. C.m<—. D. m=3.

Cho ham sb ¥ =x" —3mx’ +3(m2 —l)x+2020. C6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ciia m sao cho

ham sb c6 gi4 tri nho nhat trén khoang (O; +oo) ?
A. 3. B. 2.

C. 4. D. 1

PHAN 2. TRAC NGHIEM DUNG SAI

Cau 13.

Cau 14.

Mot cong ty bat dong san c6 150 can hd cho thué, biét réng néu cho thué mdi can ho véi gia 2 tricu
d6ng mdi thang thi mdi can ho déu co ngudi thué va cir mdi lan ting gia cho thué mdi can ho thém
100.000 dong mdi thang thi c6 thém 5 cin ho bi bo trdng. Xét tinh ding/sai ciia cac ménh dé sau:
a) Khi gia cho thué mdi can ho 14 2.200.000 dong thi ¢6 10 can ho bi trong

b) Khi gia cho thué mdi can ho 1a 2.700.000 dong thi thu nhap ciia cong ty cao nhat.

¢) Thu nhép cao nhét ciia cong ty dat dugc 1a 312.500.000 dong.

d) Khi thu nhap cong ty cao nhat thi s6 can ho co ngudi thué 1a 125 can ho.

Xét tinh dung sai ctia cac ménh dé sau:

a) Cho ham s bac ba y = f(x) c6 bang bién thién -

nhu hinh bén. Khi d6 gia tri nh6 nhét ciia ham sb e e R
y = f(x)trén (=2;+0) bang -3. ¥ J o

b) Gia tri 16n nhét ctia ham s6 y=x’ —2x* —7x+1
trén doan [—2;1] bé’mg -1.

. . — 1 §

¢) Gia tri 16n nhat cia ham s6 y = al " trén [2;3] bang 3.
x —

d) Mt hang duoc phém can mot s6 lo dung thude dang hinh try véi dung tich167zcm’ . bé it tén

nguyén liéu san xut nhat thi ban kinh day Rcua lo bang 2cm.

PHAN 3. TU LUAN

Cau 15.

Cau 16.

2_

Cho ham sb yzx_
xX—m

Anh An muén di chuyen tir vi tri A dén diém B cang nhanh cang t6t
(nhu hinh vé). Pé di chuyén tur vi tri A dén diém B anh An co thé
chéo thuyén ctia minh tryc tiép qua song dé dén C va sau d6 chay DS
dén B, hay c6 thé chéo thuyén tryc tiép dén B, hodc anh ta c6 thé
chéo thuyén dén mot diém D nam giira B va C sau d6 chay dénB.
Biét anh a‘iy 6 thé chéo thuyén voi van tbe 6km/h, chay véi van tdc
8km/h, AC = 3km, BC = 8km va van tc dong nude 1a khong déng
ké so v&i van tdc chéo thuyén cua anh An. Tim khoang thoi gian
nhanh nhét (don vi: gio) dé anh An dén B (két qua dugc 1am tron dén hang phén tram).

¢6 bao nhiéu gia tri nguyén m théa man n[mic y=—6
0;4
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Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Mot hang dién thoai dua ra quy luat ban budn cho ting dai li, d6 1a dai li cang nhap nhiéu chiéc dién
thoai cuia hang thi gia ban buén mat chiéc dién thoai cang giam. Cu thé, néu dai li mua ¥ dién thoai
thi gia tién ctia mdi dién thoai 1a 6000 —3x (nghin déng), xeN',x<200.Paili nhdp cung mot lic
bao nhiéu chiéc dién thoai thi hang c6 thé thu vé nhiéu tién nhat tir dai 1i d6? "

Sau khi phat hién mdt dich bénh, cac chuyén gia y té udc tinh s6 ngudi nhiém bénh ké tir ngay phat
hién bénh nhan dau tién dén ngay thu t1a, f(r)=— +45t> +600t,t € N, <30 . Néu coi f(¢) la
ham s xéc dinh trén doan [0; 30] thi f '(t) duoc xem la tde do truyén bénh (nguoi/ngay) tai thoi
diém t. Trong 30 ngay dau tién, c6 bao nhiéu ngay ma toc do truyén bénh 16n hon 1200?

Mot hop sita dung tich 1 1it c6 dang hinh hop chir nhat v6i day 1a hinh vudng canh bang x(cm) va
chiéu cao /4(cm). Tim gi tri cua x dé dién tich toan phan cua hinh hop 1a nhé nhét.

Sau khi phat hién mot dich bénh, cac chuyén gia y t& wdc tinh sé ngudi nhidm bénh ké tir ngay phat
hién bénh nhan dau tién dén ngay thir £ 1a f(¢) =—1> + 45t +600¢,t € N, <30 . Néu coi f(¢) 1a ham
sO xéc dinh trén doan [0; 30] thi f'(f) duwoc xem 1a tdc do truyén bénh (ngudi/ngay) tai thoi diém t.
Trong 30 ngay dau tién, 6 bao nhiéu ngay ma téq d6 truyén bénh 16n hon 1200?

Trong mdt tro choi, moi ddi choi dugc phat mét tam bia hinh chit nhat kich thudc 21 cm, 29,5 cm.
Nhiém vy ciia moi doi la cat & bon goc cia tam bia nay bon hinh vuéng bang nhau, roi gap tam bia
lai va dan keo dé dugc mdt cai hop khong nap c6 dang hinh hdp chit nhat nhu hinh vé.

Doi nao thiét ké duoc chiée hdp co thé tich 16n nhét s& danh chién thfmg. Hay xac dinh canh cta hinh
vuong bi cat dé thu dugc hop co thé tich 16n nhat. (Coi mép dan khong dang ke, két qua lam tron dén
hang phan tram).

BAI 3: PUONG TIEM CAN CUA PO THI HAM SO

PHAN 1. TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN

Caul. Do thihamsd y= I+2x c6 duong tiém can ngang la
A x=1. B. y=1. C.x=2. D. y=2

Cau 2. Tiém can ding cua d6 thi ham s6 y = _1 la duong thang nao sau day

X+
A x=-2. B. x=1. C.x=-1. D. x=2.

Cau3. Chohimsb y = f(x)co lim f(x)=1valim f(x)=-1. Khang dinh nao sau dy 1 khang dinh diing?
A. D) thi ham sb d3 cho c6 hai tiém c4n ngang 13 cac dudng thing x =1 va x=—1.

B. D0 thi ham s da cho khong c6 tiém cén ngang.
C. D(} thi ham sQ da cho c6 dling moét tiém can ngang. i
D. D6 thi ham s6 da cho c6 hai tiém can ngang la cac duong thang y=1va y=-1.

Cau4. Chohamsd y=f(x) c6 bang bién thién nhu sau. Téng s [ = [~ 1 =
duong tiém cin ngang va duong tiém can ding cua dd thi |72 + e * ~
ham s6 da cho la £
A. 3 B. 2 C. 4 D. 1

Cau 5. Ham s0 nao sau day c6 mot tiém can: = 3

x+3 x> +3x-2 4
A y= B, y= X t5¥=2 C.y=—0 D. y=
R T 3 S Y

. Chohamsé y= f(x) 6 bang bién thién nhu sau:

trang 5



Cau 7.

Ciau 8.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

. Vi gia tri nao cia m thi ti€ém cén xién cua d6 thi ham s6 y=x+m+

T |—oo 0 3 —+ o0

F'(=) — =

—o0

Tong s6 tiém can dung va tiém can ngang cia do thi ham so da cho la:

A. 2. ﬂ B. 3. C.4. D. 1.
Duong thang 2y +1=0 la tiém can ngang cua ham so6 nao sau day?
x+1 X +x+1 2x+1 3-x°
= B.y="-—— C.y= D. y=
4 2x+1 4 1-2x 4 1-x 4 2x* —=3x+1
. 3 . .
Cho ham s6 y = 2x—1+—3 (C) Khoang cach tu M(2;—1) dén tiém can xién cua do thi (C) la:
X+
AL B. y=—t C.2 D. 4

J5 J5

di qua diem M (1;2)

-X
A - m=1 B.m=0 C.m=2 D. Mét dap an khac.
.z mx’+6x—2 , i T g iy A A
Cho ham so y=—2 c6 do thi (C,,). Vi gia tri ndo ctia m thi do thi ham s6 (C,,) ¢6 tiém
X+
can ding va khong c¢6 tiém can xién.
7 3
A - m=— B. m=— C.m=2 D.m=0
2 2

Tai mot cong ty san xuat dd choi A, cong ty phai chi 50000 USD dé thiét 1ap day chuyén san xuat ban
dau. Sau d6, cir san xuét duge mot san pham do choi A, cong ty phai chi tra 5 USD cho nguyén liéu tho
va nhan cong. Goi x (x > 1) 13 56 d6 choi 4 ma cong ty dd san xut va T (x) (don vi USD) 14 tong s6
tién bao gém ca chi phi ban dau ma cong ty phai chi tra khi san xuat x d6 choi 4. Ngudi ta x4c dinh chi

phi trung binh cho mdi san phdm d6 choi A 1a M (x) = 7(x) .Khi x dulén (x — +o0) thi chi phi trung
x

binh (USD) cho mdi san pham d6 choi 4 gan nhat v6i két qua nao sau day?

A. 50000 B. 50005 C. 10 D. 5
2
Puong tiém cén xién cua dd thi ham s y:ixlJr3 la
X+
A y=x-3. B. y=x+1 C.y=-3x+1 D. y=-3y+1

PHAN 2. TRAC NGHIEM DPUNG SAI

Cau 13.

Cau 14.

2x-3

Cho ham sb y = . Xét tinh ding/sai ctia cac ménh dé sau:

x+1
a) Po thi ham sb c6 duong tiém can ngang 1a dudong thang y =2
b) D4 thi ham s6 c6 duong tiém can dimg 1 dudng thing x=1.
¢) Do thi ham s0 ¢6 tat cd hai duong tiem cén.

d) D6 thi ham s6 co6 giao diém I cia hai dudong tiém can nam trén dudng thang (A):x+2y—-3=0.
x’—2x+2
x+2
a) D4 thi ham s6 (C) c6 hai dudng tiém can.

b) Giao diém cua hai tiém cén 1a 7 (—2;—6) .

Cho ham s6 y = 6 dd thi la (C ) Xét tinh dung sai ciia cac khang dinh sau:

¢) Khoang cach tir O dén tiém cin xién bang 42
d) Puong tiém can xién cua d thi ham sb (C ) di qua diém M (O; —4) .

PHAN 3. TU LUAN

Cau 15.

2
X . x —x+1 :
Tiém can xién cua d6 thi ham s6 y = f(x) = c6dang y=ax+b,(a,beZ). Tinh gia tri bieu

thitc P =5a+2024b.
trang 6



Cau 16. Anh An 1a mot nha quy hoach d6 thi, mé hinh héa dan s6 P (t) (nghin ngudi) cua ving anh 4y séng

. . 40¢ 50
sau ¢ nam ké tir thoi diém hién tai 1a P(t) =

£ +10 t+1
han 1a bao nhiéu nghin nguoi (khi £ — +0).
Céu 17. Nong d¢ thude trong méu cia mot bénh nhéan ¢ gid sau khi tiém la C(r) [m—f
m

bdi cong thure C(t) = 0.4

M +1

co thé thé nan nhéan trong dai han (khi 1 — +o).

———+70. Dan s6 ma anh An dy kién trong dai

J voi C(t) duogc cho

>~ +0,013. Tim ndng d¢ thudc ton du, tirc 1 ndng do thudc van con trong

Cau 18. Hai loai cing ton tai trong cting mot hé sinh thai. Sau ¢ nam, sb lwong ca thé loai / 1a P (t) nghin

con, sb lwong ca thé loai /7 1a Q(t) nghin con, trong d6 P va Q dugc mo hinh hda boi cac ham

64 . . .
Q(t) = s v&i moi ¢ >0 sao cho s0 lugng ca the twong g 1a dai lwong khong am. Tim so lugng

c4 thé ban dau ctia mdi loai 17 .

Cau 19. Viét phuong trinh cac duong tiém can ciia d6 thi ham sé y = f(x) = al 5
x —

2
X

q q . , Cx42
Cau 20. Tim m dé duong thing y=m cht dd thi ham s y = f(x) = x—2

ax+b

Ciu 21. Cho ham s6 y = véi a, b, ceR co d6 thi 1a hinh bén dudi.

cx+d
YA

I

a) Tim cac khoang ddng bién, nghich bién cua ham sb.
b) Viét phuong trinh cac duong tiém can cua do thi ham so

~
)
-
[3V]

’~

BAI 4: KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE PO THI CUA HAM SO
PHAN 1. TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN
Cau 1. Pudng cong cho trong hinh bén 13 d thi cuia ham sb nao trong cic ham sb
dudi day?
A. y=—x"+2x-1 B. y=—x"+3x+1.
C. y=2x-6x+1. D. y=x -3x+1.

T_x+2

+ cq e iR A 1A
tai hai diém phan biét.

CAu2. Choham sd y= axt ? ¢6 d6 thi nhu hinh v& bén. Trong cac hé sd a, b,c co
cx—
bao nhiéu sb duong?
A. 0. B. 2. C. 1. D. 3.

Cau 3. Pudng cong cho trong hinh bén dudi 1a d6 thi ciia ham sé nao trong céc
ham so dudi day?

A y:x2—2x+2. B. y:—x2+x+2
x+1 x—1
c. y=x2—x+1. D. yz—xz—x+1
—-x+1 x—1
. ax’ +bx+1 < .
Cau 4. Cho ham so y=—2 ¢6 d6 thi nhu hinh v€ bén dudi.
cx+
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Cau 8.

Cau 9.

. Chohamsb y = @

Tinh gié tri biéu thirc: T =2a+3b—c.
A.9. B. 10. C.8. D. 11.

. Do thi cia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu dudng cong trong hinh bén du6i?

A. y=x’-2024x. B. y=—x"+3x. C. y=x"-3x"+2024. D. y=—x"+3x"-2.

+b

cx+d
s0 da cho va truc tung la

)

—1/{0] 2

A. (0;-2). B. (2;0). C. (-2;0). D. (0;2).

. D) thi ciia ham sb nao dudi day c6 dang nhu dudng cong trong hinh bén dudi?

A

c¢6 do thi 1a duong cong trong hinh v& bén. Toa d6 giao diém cta dd thi ham

2 2
—2x+2 +2x+2
A p=it2 B, y=X —£X*e C.y=x'—2x+2. p, y=XreXre
x+1 x+1 x+1
2
. + \ .
Cho ham so y=x ? o dd thi 1a dudng cong trong hinh v€ bén. Gia tri cia 7 =a+b bang
x+
A. T=0. B. T=-2. C.T=-1. D. T=2.

Duong cong ¢ hinh sau 1a d6 thi cia ham so nao?
A

\ )

A y=—x+3x"-4 B.y=x -4 C.y=x"-4 D. y=—x"—4
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Cau 10. Ham s6 nao sau ddy c6 bang bién thién nhu hinh bén?

A')}:2x+21 B‘yzzx_; ;, —oo _ 2 _ +o00

X — X —

C. y:2x+1 D. :2x—1 y ’ \:oo +0\ 5

x+2 x+2

Cau 11. Ham s6 y =ax’ +bx” +cx+d c6 do thi nhu hinh vé&. Khang dinh nao 1 ding? d
A.a<0,b<0,c<0,d<0. \’
B.a>0,b>0,c>0, d<0. :
C.a>0,b>0,c<0,d>0. /‘O v :
D.a>0,b<0,c<0,d>0.

(a—l)x+b

Cau12. Chohamsd y = , d <0 c6dd thi nhu hinh trén. Khing dinh nao dudi ddy 14 ding?

Tt

\X .
\
A a>1,b>0,c<1. B.a>1,b<0,c>1. C.a<l,Lb>0,c<l. D.a>1,b>0,c>1.

PHAN 2. TRAC NGHIEM DUNG SAI ‘
Cau 13. Cho d6 thi ham s6 bac ba nhu hinh bén. Xét tinh diing/sai cia cac ménh dé sau:

a) Piém cyc dai ciia d6 thi ham sé 1a (—1; 2) YA
\ . " L -12
b) Do thi cat truc hoanh tai hai diém phan biét. 5
¢) Ham sb dong bién trén khoang (1; +oo) B R -

d) Db thi ham sb ¢6 hai diém cuc tri d6i xting voi nhau qua géc toadod O
—x*+x+1

CAu 14. Cho ham s y = c6 db thi (C ) . Xét tinh ding/sai cua cac

ménh dé sau:
a) Ham ) déng bién trén khoang (—2;—1);(—1;0) .
b) Ham s6 ¢6 hai diém cuc tri.
¢) Do thi (C ) khong cat truc Ox .
d) Do thi (C) ¢6 tiém can xién di qua diém A(l;Z)
PHAN 3. TU LUAN "
Cau 15. Cho d6 thi ham s y = f(x) =4x -3+

> ¢6 tam dbi xtmg I(a;b). Gia tri | / 1\

xX— \ ¥ 5 %
cta biéu thitc  a - 3b 1a bao nhiéu? \ / i\

Céu 16. Cho ham sé bac ba y = f(x)=ax’ + bx’ + cx+d c6 @6 thi nhu hinh v& 1\/ i g\
bén. Tinh gié tri f(5)? : |

@] ] 3 |

=Y

Cau 17. Gia sir chi phi cho xuét ban x cudn tap chi (gdom: luong can bg, cong nhan
vién, gidy in,...) duoc cho bi cong thirc : C(x) =0,0001x* —0,2x+10000, trong d6 C(x) duoc tinh
theo don vi 1a van dong (1 van dong = 10.000 dong). Chi phi phat hanh cho mdi cuén 14 4 nghin déng. Ti

. T(x . . . .
sO M (x) = Q duoc goi 1a chi phi trung binh cho mdt cudn tap chi khi xuat ban x cuodn va tong chi
X
phi T(x) (xuat ban va phat hanh) cho x cudn tap chi. Tinh M (x) theo x va tim s6 luong tap chi cin
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Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

xuét ban sao cho chi phi trung binh 1a thip nhét, biét ring nhu cau hién tai xuat ban khong qua 30.000
cuon. Khi d6 chi phi trung binh cho médt cudn tap chi 1a bao nhiéu?

Mot ho 1am nghé dét vai lua to tam san xuat moi ngay dugc X mét vai lua ( 1< x <18). Tong chi phi
san xuit X mét vai lua, tinh bang nghin dong, cho béi ham chi phi: C(x) = x* —3x> —20x + 500. Gia
sir ho 1am nghé dét nay ban hét san pham mdi ngay vai gia 220 nghin dong/mét. Goi B(x) 1a 6 tién
ban dugc va L(x) la loi nhuan thu dugc khi ban x mét vai lya. HO lam nghé dét nay can san xuét va
ban ra mdi ngdy bao nhiéu mét vai lua dé thu duoc lgi nhuén tdi da. Hay tinh lgi nhuan tbi da do.

2
. —x"-3x+4 s
Cho ham s0 y=————— c6 do thila (C)
x J—
a) Viét phuong trinh dudng tiém can xién cua do thi ham sd.

b) Tim tam dbi xtmg cta do thi ham sd.

Cho 2 ham s6 c6 dang d6 thi va bang bién thién nhu hinh vé&
y z |—o00 -2 1 2 +00
1 0 2 y - 0 + + 0 N
* y [T +00 / 3 \
\2/ ) N
Hinh 1 Hinh 2

X¢ét tinh dung/sai cac ménh d& sau:
a) Hinh 1 12 d6 thi ham s6 bac ba y = ax’ +bx” +cx+d xac dinh dau caa hé s6 a va d
ax> +bx+c
b) Hinh 2 1a bang bien thién cua ham s6 cé dang y=——————— vbi a =0, m = 0. Tim toa dJ cac
mx+n
diém cuc tri va phuong trinh dudng tiém can xién cla dd thi ham sd.

DD s BBT hinh 2 1 ctia ham s6: y = ax’ + by’ +cx +d

Cho db thi hinh 1 14 cia ham s6: y =
' cx+d

Hinh 2

a) Hinh 1 13 d6 thi ctia ham s6 y= ax+b

. Tim céac gia tria, b, c, d.
cx+

b) Hinh 2 c6 d6 thi ham s6 ¢6 dang 1a: y = ax’ +bx’ +cx+d. Tinh T=a+2b+3c—d.

BAI 5: UNG DUNG PAO HAM DPE GIAI QUYET MOT SO VAN BE LIEN QUAN PEN THUC TIEN

PHAN 1. TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN 3 /)
Cau 1. D6 thi bén dudi 1a te dd cua mot chiée xe dua trén doan 160
dudng dua bang phing dai 3 km. Tc d6 nho nhét cua xe dua
trén doan dudng nay bang 130
A. 3 (km/h). B. 160 (km/h).
C. 130 (km/h). D. 70 (km/h). 70 .
Cau 2. Mot vat dugc phong thang dimg 1én trén tir mat dat vai toe do 0 ; ~(km)

ban dau 1a 32,5 m/s (b6 qua strc can cua khong khi), do cao
(tinh béng mét) cia vat sau ¢ gidy dugc cho bdi cong thirc h(t) =32,5¢t —4,9¢*. Van tdc cua vat sau 3
gidy bang

A. 53,4 (m/s). B. 32,5 (m/s). C. 3,1 (m/s). D. 4,9 (m/s).
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Cau 3.

Cau7.

Cau 10.

Cau 11.

Gia st s lugng cia mot quan thé nAm X tai mdi truong nudi cdy trong phong thi nghiém dugc mo
hinh héa bing ham s6 P(r)=120e""", trong d¢ thoi gian ¢ duoc tinh bang gio. Tai thoi diém ban dau
t =0, tc d6 ting truong clia quan thé ndm X 1a

A. 18 € bao/gio. B. 120 té bao/gio. C. 15 te bao/gio. D. 102 te bao/gio.

. Gia s chi phi (tinh bang trim nghin déng) dé san xuat x don vi hang hoa nio do la

C(x)=27900+100x —1,5x" +0,025x° . Khi d6 ham chi phi bién twong tng la
A. C'(x)=28000-3x+0,075x". B. C'(x)=100-3x+0,075x".
C. C'(x)=100+3x+0,075x". D. C'(x)=28000+3x+0,075x".

. Gia sir s6 luong x san pham bén ra ciia mot loai hang héa phu thudc vao gia ban p (nghin dong,

. Khang dinh nao sau dy ding?

p <250) cia n6 theo cong thirc x = 250=p
0,01p
A. S6 luong san pham ban ra ludn tang khi gia ban ting.
B. S6 lugng san pham ban ra khong doi khi gia ban giam.
C. S6 lugng san pham ban ra ludn giam khi gia ban giam.
D. S6 luong san pham béan ra ludn giam khi gia ban ting.

. Mot cira hang ban dau mudn dong nhing thing dung dau c6 thé tich khong dbi bang ¥ = 30dm’ Thing

c¢6 dang hinh hop chit nhat c6 nap, day 1a hinh vuéng canh x dm(x > 0). Trén thi trudng, gia nguyén
vat liéu lam d4y va nap thung 1a 120 000 dong/Im*, gid nguyén vat liéu lam mit xung quanh cua

thung 1a 100000 dong/Im?”. Chi phi dé ctra hang lam mét thung dung dau dugc cho boi cong thirc

(don vi nghin dong)?
A-f(x)Z%2 %Bf() 245 +%. C f)=22+20 b p(x)=2a2+ 20
X b

Mot xe 0 t0 chd khach du lich c6 strc chira tdi da la 16 hanh khach. Trong mot khu du lich, mét doan khach

gom 22 nguodi dang di bo va mudn thué xe vé khach san. Lai xe dua ra thoa thuan véi doan khach du lich

- (40-x)°
2

nhu sau: Néu mot chuyén xe ché x (nguoi) thi gia tién cho mdi nguoi 1a (nghin dong). Trong

bén phuong an dudi ddy, 14i xe s& thu duoc nhiéu tién nhat Gmg véi sb khach dugc ché 1a
A. 13. B. 14. C. 15. D. 16.

. Mot cong ty san xuat mot san phiam. Bo phan tai chinh cia cong ty dwa ra ham gia ban 1a

p(x) =1000—25x, trong do p(x) (triéu dong) 1a gia ban ciia mdi san pham ma tai gid ban nay c6 x
san pham dugc ban ra. Khi ¢6 ham doanh thu cta cong ty 1a
A. f(x) =1000x — 25x> .B. f(x) =1000x +25x” .C. f(x) =25x* —1000x . D. f(x) =1000 —25x".

. Gia str chi phi tién xang C (d6ng) phu thudc téc do trung binh v (km/h) duoc biéu dién theo cong thc:

5400 3 . . -
C (v) =t — 5 \% (0 <v< 120) Tai x& xe tai 1ai xe véi toc dd trung binh 1a bao nhi€u dé tict kiém
v

tién xang nhat?

A. 30. B. 60. C. 90. D. 120.

Dan sb ciia Viét Nam sau ¢ nam tinh tir nim 2023 duoc du doan theo cong thuc véi N (t) tinh theo
don vi triéu nguoi: N(1)=100.e"""*,0<¢<50. Biét rang dao ham ciia ham s6 N (¢) biu thi téc do
gia tang dan sd cta Viét Nam ( don vi 14 triéu nguoi/ nam). Vao nim nao thi tdc d6 gia ting dan sd
hon 2 triéu nguoi/ nam.

A. 2063. B. 2064 . C. 2065. D. 2066.
Gia str ham cau dbi voi mot loai hang hoa duogc cho bai cong thire: p= %,x > 0. Trong d6 p

la gia ban (nghm ddng) cta mdi don vi san pham va x 1a s6 lugng don vi san pham da ban. SO luong
don vi san pham ban duoc sé thay doi nhu thé nao khi gia ban tang.
A. Tang lén. B. Giam di. C. Khong thay doi. D. Khong xéc dinh.
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Cau 12.

Mot cira hang nhan 1am nhing chiéc x6 bang nhom hinh try khong ¢ nap dé chia nude. Goi x (cm)

. 20000 3 .
la ban kinh day cua chiéc x6 va S (x) =7x" + (sz) la dién tich toan phan cua chiec x0, khi d6
X
x bang bao nhiéu dé cira hang ton it nguyén vat liéu nhat (két qua 1am tron téi hang phan mudi)?
A.14,7. B. 15. C.15,2. D. 14.

PHAN 2. TRAC NGHIEM DPUNG SAI

Cau 13.

Cau 14.

Gia str mot hat chuyén dong trén mét truc thang ding chiéu duong hudng 1én trén sao cho toa do cua
hat (don vi: mét) tai thoi diém ¢ (gidy)1a y=¢ —12¢+3,1>0.

a) Ham gia toc cua vat1a a = y'.

b) Ham vén tde cta vat 1a v(t) =3t -12.

¢) Tai thoi diém ¢ =1 thi hat dang chuyén dong 1én trén.

d) Trong khoang thoi gian 0 <7 <3 thi quang dudng ma hat di 1a 23 m. .

Nhaméy 4 chuyén san xuat mot loai san phdm cho nha may B . Hai nha mdy thoa thuén rang, hang thang 4
cung cap cho B s6 luong san pham theo don dét hang cua B (t6i da 100 tan san pham). Néu s6 luong dat
hang 14 x tin san pham thi gia bin cho mdi tan sin pham dugc biéu dién bdi cong thic:
P (x) =45-0,001x" (triéu dong). Cho phi & 4 sin xudt x tin san pham trong mot thang 13
C ( x) =100 +30x triéu dong (gdm 100 triéu dong chi phi c¢b dinh va 30 triéu dong cho mdi tAn san pham).
a) Chi phi dé 4 san xuit 10 tAn san phdm trong mot thang la 400 tri¢u dong.

b) So tien 4 thu dugc khi ban 10 tan san pham cho B 1a 600 tri¢u dong.

¢) Loi nhuan ma 4 thu duoc khi ban x tin san pham (0<x<100) cho B dugc biéu dién boi cong
thirc H(x) =-0,001x" +15x—-100.

d) Bén 4 ban cho B khoang 70,7 tan san phém mdi thang thi thu dugc loi nhuan 16n nhét.

PHAN 3. TU LUAN

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Mbt ho lam nghé dét vai lua to tim san sudt mdi ngay dugc x mét véi lua (1 <x<I1 8) . Téng chi phi san xuat

X mét vai lua, tinh bang nghin ddng, cho bai ham chi phi: C (x) =x" —3x* = 20x+500. Gia sir ho lam

nghé dét nay ban hét san pham mdi ngay véi gia 220 nghin ddng/mét. Goi L(x)
1a 1gi nhugn thu dugc khi ban x mét vai lya. Hoi loi nhuan téi da ctia ho 1am nghé
dét vai lua to tam trong mdt ngay?

Mot hop khong nap duge lam tir mot manh céc tong theo hinh v&. Hop co6 day la
mot hinh vudng canh x(cm) , chidu cao 1a h(cm) va thé tich 1a 4000cm’. Tim do

-
i
i
i
Y

dai canh hinh vudng x sao cho chiéc hop lam ra ton it bia cac tong nhat.

Hai thanh phd 4 va B cach nhau mot con song. Nguoi ta xay dung mot ciy
cau EF bac qua song biét ring thanh phd 4 cach con song mot khoang 13 4
km va thanh phd B cich con song mot khoang 1a 6km (hinh v&), biét
HE + KF =20 km va d6 dai EF khong doi. Hoi xdy cdy cau cach thanh phd 4
1a bao nhiéu kilomet dé duong di tir thanh phd 4 dén thanh phd B 1a ngén nhit

(di theo duong AEFB)? (két qua 1am tron dén phan chye)y B
Gia su doanh s0 ban hang (don vi triéu dong) cua mdt san pham mai trong vong mot s nam nhat dinh
tuan theo quy lujt logistic dugc mé hinh héa bang ham s& f(¢)=500(¢* +me™), voi t>0 la thoi

gian tinh bang nam ké tir khi phat hanh san phdm méi, m <0 1a tham s6. Khi d¢6 dao ham f '(t) sé
biéu thi toc dd ban hang. Biét rang toc d6 ban hang ludn ting trong khoang thoi gian 10 ndm du phat
hanh san pham, khi d6 gia tri nh6 nhat cia m bang bao nhiéu?

Mot con ca hoi boi ngugc dong d€ vuot khoang cach 1a 100km. Van B
toc dong nudc 1a 5 (km/h). Néu van toc boi cua ca khi nudc dung 6i5m

yén la v (km/h), (v > 5) thi nang lugng ti€u hao cua ca trong ¢ gio A .
‘ m

dugc cho boi cong thitc £(v)=cv's, trong d6 ¢ 1a hing sé duong, sm|

T ——

’ M A M A A . 5 ’ . r ) Y
E dugc tinh bang Jun. Biét rang vén toc boi cia ca khi nudc diing B song F
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Cau 20.

Cau 21.

yén thudc khoang (a 'b) thi nang luong tidu hao cia ca giam. Hay tinh gia tri 1on nhat cia b —a (két
qua lam tron t6i hang phan mudi).

Pé 1am mét cira s6 c6 dang mot hinh ban nguyét va mot hinh chit nhat
ghép lai nhu hinh v& bén, ngudi ta dung 8m day thép dé lam cac
duong vién. Goi x, y 14 d6 dai canh ciia khung hinh chit nhat.

a) Tinh chiéu dai day dé uén ra ban nguyét.

b) Dién tich cua cira s6 1a S = 4x — x* ¢6 ding khong?

¢) Tim y khi dién tich ctia cira s6 16n nhét.

Tai mot co s& san xuit nude tinh khiét, nhan vién phu trach san xuét cho biét, néu mdi ngay co sé nay

san xuét x (m3 ) nudce tinh khiét thi phai chi phi cac khoén sau: 5 triéu déng chi phi ¢ dinh; 0,15 triéu
ddng cho mdi mét khdi san pham; 0,0005x” chi phi bao dudng may moc. Biét cong suét tdi da mdi
ngay clia co s¢ ndy 1a 200m°. Goi C(x) 1a chi phi san suat x (m3) san pham mdi ngay va ¢(x)1a chi
phi trung binh moi mét khoi san pham. Khi do:

a) Xy dung biéu thirc ciia ham s C(x) va E(x)

b) Mot nhan céng tinh chi phi trung binh gidm xuong khi san lugng nudc tinh khiét trong ngay khong
vuot qué 100 m’ c6 dung khong?

CHUONG II: TOA PQ CUA VECTO TRONG KHONG GIAN
BAI 6: VECTO TRONG KHONG GIAN

PHAN 1. TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN

Cau 1.

Cau 7.

Cau 8.

Cho tir dién ABCD. Lay G 1a trong tim tam giac BCD. Khéng dinh nao sau day sai?
A. BG+CG+DG=0B. AB+AC+AD=3AG.C. BC+BD=3BG.D. GA+GB+GC+GD=0.

. Cho hinh hop ABCD.4B'C'D . Ly M la trung diém doan thing CC'. Vecto AM bing

A. AB+AD+AA . B.ZE+Z§+%E. c.zm%zmém. D.%ZE+Z§+E.

. Cho hinh hop ABCD.4A'B'C'D . Khang dinh nao dudi day sai?

A.ﬁ+@?ﬁ. B.E+E+A—4':E.C.Zf)+ﬁ=fl—5. D. AB+CC = AC .
. Cho tr dién déu ABCD c6 d¢ dai canh bang a, goi M la trung diém canh CD. Tich v6 hudng

AB-AM bang

A.a—z. B.ﬁ. C.a—z. D. a’.

4 2 3

. Cho hinh 1ap phuong 4BCD.AB'C'D’ ¢6 canh la a. Véc to nao bang véc to DC

A. DD . B. AD. C. 4B. D. (D.
. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A4,B,C,D; ¢6 canh a. Goi M I trung diém AD. Gia trj BMBD, la:

A a’. B. laz. C. z012. D. z(12.

2 2 4

Cho hinh hop chir nhat 4BCD.A'BC'D" Khang dinh nio sau day dung‘7

A AC'=AB+ AC + 4B B. AC'=AB+ AD + AA"

C. AC'= 4B’ +AC+AD' D. AC'=AB'+ AD" +AA'

Néu mot vat cé khoi lugng m (kg) thi luc hép din P cua trai dit tac dung 1én vat dugc xac dinh theo
cong thic P =mg , trong d6 g 1a gia toc roi tyr do ¢6 do 1on g =9,8(m/s*). Do 16n cua lyc trai dat
tac dung 1én mot qua 1& ¢6 khdi lwong 105g 1a

A. 102,9N. B. 1029N. C. 1,029N. D. 10,29N.

. Cho t&r dién déu ABCD c¢6 canh bé‘mg 2. Tinh ABCD.

A. ABCD=—4. B. ABCD=2. C. ABCD=1. D. ABCD=0.
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Céu 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh tam O. Trong cac ménh dé sau ménh d& nao
la ménh de SAI?
A SA+SB+SC+SD=4S0 B. SA-SB+SC-SD=0
C SA+SB+SC+SD=0 D. OA+0OB+0C+0D =0
Céau 11. Cho hinh l4p phuong ABCD.AB'C'D' c¢6 canh bang a. Trén cac canh CD va BB ta lan luot lay cac
diém M va N sao cho DM =BN =x véi 0<x<a.
(1) AC'= 44"+ AB + AD
(II) Goi K 1a trung diém AD khi d6 CK = Fc+@+5§.
(111 ABB'D'=da*

(IV) Géc gitra vecto AC va MN béng 60°.
Trong cac ménh deé trén, so cac phat bieu dung la:

A 1. B. 2 C.3. D. 4.
Cau 12. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Xét tinh ding/sai cuia cac ménh dé sau:
- . A D
(I) Hai vecto AB va C'D’ bang nhau L ]

(I) Hai vecto A'D va CB’ dbi nhau
(TIT) Hai vecto A'B’ va AC cung phuong v6i nhau %

(IV) C6 3 vecto khac vecto 0 bang vecto BC 5 ¢
Trong cac ménh de¢ trén, so cac phat bicu dung la:

AL B. 2 C. 3. D. 4.
PHAN 2. TRAC NGHIEM DUNG SAI ‘ ﬂ
Cau 13. Cho tr di¢n deu S.ABC c¢ tat ca cac cgnh bang a, M la trung di€m cua canh s
BC . Xét tinh diing/sai cua cac ménh dé sau:
a) S4.55 = SB.5C = 54.3C b) AM =S4+ §B+5C
c¢) Goc gilra SA va BC bang 90° d) AM.SC=0 . ).
Cau 14. Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Goi O,0' lan - B
luot 1a tdm cua hinh vudong ABCD va A'B'C'D’. Xét tinh ding/sai ctua D, c
cac ménh deé sau: ’
- a2 -, a2 ;
a) AB.DC'=— b) AB.BD'=—— o
2 2 e P
c) D’A’+&+E§‘:a\/§ d) ‘@+@+TC+@ =4q P

PHAN 3. TU LUAN

Cau 15. Cho tir dién ABCD ¢6 AB=AC=AD=a BAC=BAD=60" ; CAD=90".Goi I la diém trén
canh AB sao cho Al =3IB va J 1a trung diém cua CD . Hay xac dinh goc giita cip vecto 4B; va 1J

Cau 16. Mot tim gd tron dugc treo song song voi mat phéng nam ngang boi ba so1 day
khong gian xuat phat tir diem O trén tran nha va 1an lugt bude vao ba diém A, B,
C trén tim g5 tron sao cho cac luc cang ﬁﬁi 14n luot trén mdi day OA, OB,

=|7|=[7] =10(%) (xem

OC d6i mot vudng goc véi nhau va c6 do Ion \Fl

hinh v&). Tinh trong lugng P ctia tim g tron do. ) )
Cau 17. Mot chau cay duoc c;ieflt trén mot gié’dG co b’(‘)n chan yo’ri diém dat

S(0;0;30) va cac diem cham mat dat cua bon chan lan luot 1a

A(30;0;0); B(0;20;0); C(—20;0;0); D(0;—20;0) (don vi cm). Cho biét

trong Iyc tac dung 1én chau cay c6 do 16m 60N v dugc phan bd thanh

bén luc F};Fz; E; 174 ¢6 d9 16n bang nhau nhu hinh v&. Tinh

F, +2F, +3F, +4F,| (két qua lam tron dén hang don vi)
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Cau 18.
Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

l;‘=4;

Cho hai vecto a,5 thoa man: ‘ZI‘ =3; a+ Z;‘ =6.Tinh ‘Zz - B‘ . (Lam tron két qua dén hang phan trim).
Trong khéng gian toa do Oxyz cho @ va b tao véi nhau mot goc 120°. Biét rang ‘ZI‘ =4; ‘l;‘ =3, tinh
gia tri cua biéu thic 4= ‘(3 - l;‘ + ‘Zl + B‘ (1am tron két qua dén hang phan tram)

Cho tr dién OABC c6 cac canh OA, OB,0C d6i mét vudng goc va OA=0B=0C=1. Goi M la
trung diém ctia canh AB. C0 sin géc giita hai vecto OM va AC bang —% véi % 1a phan sb toi
gian. Tinh Q=a.b?

Mot can phong dang hinh hdp chit nhat véi chiéu dai 8m, rong 6m va cao 4m co hai chiéc quat treo
tuong. Chicc quat A treo chinh giira birc tuong 8mva cach tran 1m, chiéc quat B treo chinh gitra buc

tuong 6m va cach tran 1,5m. Hoi khoang cach giira hai chiéc quat AB cach nhau bao nhiéu m ( lam
tron dén hang phan nghin)

BAI 7: HE TRUC TQA PQ TRONG KHONG GIAN

PHAN 1. TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN

Caul.

Cau 2.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 9.

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l;l;— 2) va B(2;2;1). Vecto AB ¢6 toa do la

A (-,-1;-3). B. (311). C. (L13). D. (3;3;-1).

Trong khong gian Oxyz , cho tam gidc ABC c6 cac diém A(1;0;3), B(2;3;-4), C(-3;1;2). Tim toa
do diem D sao cho tu gidc ABCD la hinh binh hanh.

A (—4-2,9). B. (4;2;9). C. (-2:4;-5). D. (6;2;-3).

. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop 4BCD.A'B'C'D’ c6 A(l;O;l) ,B(2;1;2) , D(l;— 1;1). Tinh toa

do dinh C cua hinh hop.
A. C(4:6;-5). B. C(2;0;2). C. C(3;5,-6). D. C(3:4:-6).

Trong khong gian v6i hé toa d Oxyz, cho OM = (1;5;2) , ON = (3;7;—4) , K(-1;3;1). Goi P 1a

diém d6i ximg véi M qua N . Tim toa d6 vecto KP.

A. KP=(6;6,-11). B. KP=(86-11). C. KP=(6;6,4). D. KP=(3;3-2).
Trong hé truc toa dd Oxyz , cho hai diém la A(1;3;-1), AB = (3;—1;5) . Toadd cua OB 1a

A. OB=(-2;4-6). B. OB=(2,-46). C. OB=(—4;,-2,-4).  D. OB=(42;4).
Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;2;3). Tim toa d6 A4' 1a diém d6i xtng v6i 4 qua truc Oy .
A. A(1;-2;3). B. A'(1;2;-3). C. A4(-1;2;3). D. A'(-1;2;-3)

Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh 4BCD tam [ c6 toa d¢ cac dinh B(3;1;0),
D(0;4;—6). Tim toa do diém 1 .

A. I[i;é;—3j. B. /(3;5;-6). C. 1[—2;2;—3) D. I(-3;5-6).
22 22

. Trong khong gian Oxyz, cho diém M thoa OM =3i + 5}' —7k . Tim toa do diém déi xung M 'cua

M qua mit phing (Oxz).

A. M'(—3;—5;7). B. M’(3;5;—7). C. M’(—3;5;7). D. M’(3;—5;—7).
Trong khong gian vdi hé truc toa d9 Oxyz , cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 diém A trung
voi géc toa d0 O, diém B nam trén tia Ox , diém D nam trén tia Oy, diém A'nam trén tia Oz .Biét
AB=2,AD=4,44"=3.Goitoadd cua C' 1a (a;b;c) khi d6 biéu thic a +b—c co gia tri la.

A. 4. B. 9. C.3. D.6.
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Cau 10. Trong khong gian véi hé truc toa 0 Oxyz , cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢o diém B trung
Vol géc toa dd Ova toa do cac diém A(3;0;0), D(3;l;0), B'(O;O;S). Goi toa do C'(m;n;p). Tinh
m’ +n’+p’
A. 26. B. 9. C. 16. D. 37.
Cau 11. Trong khong gian voi hé truc toa do Oxyz , cho a= (2;3;1) , b= (—1;5;2) , ¢ = (4;— 1;3) va
x = (—3;22;5) . Déang thirc nao dang trong cac dang thirc sau?
A.x=2a-3b-c B.x=-2a+3b+c C. x=2a+3b-c D.x=2a-3b+c
Cau 12. Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" . Biét A(2;4;0) , B(4; O;O) ,
C(-1;4;—7)va D'(6;8;10). Toa do diém B’ 1a
A. B’(8;4;10) B. B'(6;12;0) C. B'(10;8;6) D. B'(l3;0;17)
PHAN 2. TRAC NGHIEM DUNG SAI
Cau 13. Trong khong gian Oxyz , cho vecto OA4 = xi+yj+zk va OB =xi+yj +7k .
a) Toa d6 cta vecto ; la (0;1;0).
b) Toa do cua vecto 04 1a (x;3;2).
¢) Toa do cua diém B 1a (x5)2").
d) Néu 04 =OB thi x=x,y=y,z=z2".
Cau 14. Trong khong gian hé toa d0 Oxyz cho hai diém M (—4;3;—1) va N (2;—1;—3)
a) Tim toa d6 vecto OM = (—43;-1)
b) Cho vecto v=i+2j -3k va 4M =v . Toa do via diém A la: A(5:1;2)

. 2 4
¢) Goi G latrong tdm cua AOMN . Toa d0 hinh chicu cia G trén Oxy la (0; 0;—§j

, -~ — ] — _
d) I 1a trung diém ctia doan MN . Toa dd cua vecto w =3i+ 20N _EOI la (%;;;—7)

PHAN 3. TU LUAN

Cau 15. Trong khong gian Oxyz , cho AABC véi A(1;0,-2), B(-2;3;4),C(4;-6;1).
a) Tim toa do trong tam G cia AABC.
b) Tim toa dd cac vecto /TB, AC.
¢) AABC c6 la tam giac can khong?
d) Tim toa d¢ diém D d¢ t gidc ABDC 1a hinh binh hanh.

Cau 16. Trong khong gian voi hé toa 6 Oxyz , cho AABC biét A(2;0;0), B(O;2;O) , C(l;1;3). H(xo;yo;zo)
1a chan duong cao ha tir dinh 4 xudng BC . Khi d6 X, + Y, + 2z, bang bao nhiéu? (1am tron dén hang
phan trim). o

Cau 17. Nhirng can 1éu go trong hinh 1 duoc phéc thao dudi dang mét hinh lang try dimg tam gidc
OAB.O'A'B' nhu trong hinh 2. V&i hé truc toa d§ Oxyz thé hién nhu hinh 2 (don vi do lay theo
centimét), hai diem A’ va B' ¢6 toa d¢ 1an lugt 1a (240;450;0) va (120;450;300). M3i cin nha gb
c6 chiéu dai1a a em va chiéu rong 1a bem , mdi canh bén cia mt tién c6 do dai la ¢ om . Tinh
a+b+c (m tron dén hang don vi).
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Cau 18. Mot may bay dang cat canh tir phi trudng. Vi hé toa dd Oxyz duoc thiét 1ap nhu hinh bén duéi, cho

biét M (a;b;c) 1a vi tri cia méy bay, OM =14, NOB =32°, MOC = 65° . Tinh gi tri ciia biéu thirc
T=a+b+c

X N
Cau 19. Trong khong gian voi n;c}t hé truc toa 3o cl}o trudc (do‘p vi do léy theo kilérpét), ¢ )
ra da phat hién mot chiéc may bay di chuyén véi véan toc va hudng khong doi tur e | @
diém A(800;500;7) dén diém B(940;550;9) trong 10 phut. Néu méy bay tiép
tuc giit nguyén van tdc va hudng bay thi toa do ciia may bay sau 5 phit tiép E
theo1a C(x;y;z). Tinh x+y +z. S S

Cau 20. Hai chiéc khinh khi cau bay 1én tir ciing mét dia diém. Chiéc thir nhat nim cach diém xudt phat

Cau 21. Mot chau cay dugc dat trén mot gia do co bdn chan véi diém dat

2,5 km vé phia nam va 2 km vé phia dong, dong thoi cach mit dat 0,8 km . Chiéc thir hai nam cach
diém xuét phat 1,5 km vé phia bac va 3 km vé phia tay, dong thoi cach mat dat 0,6 km. Nguoi ta
cAn tim mot vi tri trén m:cflt dat dé ti,ép nhién liéu chg hai khinh khi cég sao cho téng kho‘élng cach tir vi
tri d6 t61 hai khinh khi cau nhé nhat. Gia st vi tri can tipl cach dia diém hai khinh khi cau bay 1én la
a km theo huéng nam va bkm theo hudng tay. Tinh tong 2a + 3b . Y

S(0;0;30) va céc diém cham mat dét ctia bon chan lan luot 1

A(30; 0;0),B(0;20;0),C(—20;O;O),D(0;—20;0) (don vi cm). Cho biét
trong lyc tac dung 1én chau cay c6 d6 1on 60N va dugc phan bd thanh
bén lyc F,,F,,F,,F, ¢6dd 16n bing nhau nhu hinh v&. Tinh

|F; +2F, +3F, + 4F, (ét qua lam tron dén hang don vi)

BAI 8: BIEU THUC TQA PQ CUA CAC PHEP TOAN VECTO

PHAN 1. TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN

Cau 1.

Cau 3.

Trong khong gian Oxyz , cho hai vécto la a = (1;2;3) va b= (4; 5;6). Toa do clia vécto a@ +b twong
ung la
A. (57:9). B. (3;7;9). C. (5;3;9). D. (3;5;9).

. Trong khong gian Oxyz, cho hai vécto 1a u = (1;2;3) vav= (4; —5;6) . Tim tich v0 hudng cua hai

vécto u va v.

A.12. B. 20. C. 14. D. 28

Trong khong gian Oxyz , cho diém A(l;2;3) va diém B(3;4;5). Toa d6 diém C 1a trung diém cua
doan thang AB 1a

A. (2:3:4). B. (1;3;5). C. (243). D. (2;2;3).

. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz , cho ba diém A(3;2;—5),B(l;2;4),C(2;5;—2). Toa d6 trong

tam G cua ~A4ABC la
A. G(6;9;-3). B. G(2:;3;-1). C. G(2:31). D. G(6;9;3).

. Trong khong gian Oxz, cho hai vécto la a = (1;2;3) va b = (2;—1;1)_ Tim biéu thuc toa do cua vécto

¢=3a-2b.
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Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

A. (—1;8;7). B. (3;4;5). C. (—1;7;7). D. (4;5;6).

. Trong khong gian Oxyz , diém d6i xtng véi diém M (2;2;—1) qua mit phang (Oyz) la

A M'(2-21). B. M'(-2;0;0). C. M'(-2;-2:1). D. M'(-2;2;-1).

. Trong khong gian Oxyz , cho diém M (1;—2;3). Diém d6i xtimg véi M qua truc Oy 1a

A. M2(1;2;3). B. M3(—l;2;—3). C. M, (—l;—2;—3). D. Ml(l;—2;—3).

. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz cho tam giac ABC, voi A(l;2;1),B(—3;0;3) , C(2;4;—1).

Tim toa d6 diém D sao cho tir giac ABCD 1a hinh binh hanh.

A. D(6;6;-3). B. D(6;-6;3). C. D(6;6;3). D. D(6;-6;-3).
Trong khong gian Oxyz , cho hai vécto la a = (l;—2;3) va b= (—2; 1;2). Tich vo hudng ((3 +b )l; bang
A.12. B. 2. C. 1L D. 10.

. Goc gitra hai vécto nay la

l;ﬁ;OJ
2

Trong khong gian Oxyz, cho hai vécto la a = (1;0;0) va b = (2

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;1);B(2;—1;3) va diém M(a;b;O) sao cho MA* + MB?

nho nhit. Gia tri cia a + b 1a

A.3. B. 2. ) C. 1. D. 2.
Trong khong gian, xét h¢ toa d9 Oxyz c6 goc O trung vai vi tri cua e
mot gian khoan trén bién, mit phang (Oxy) trung véi mit bién z

(dugc coi 14 phang) véi truc Ox hudng vé phia tay, truc Oy hudéng
vé phia nam va truc Oz hudng thang dimg 1én troi (H.2.52). Pon vi
do trong khong gian Oxyz lay theo kilomét. Mot chiéce ra da dat tai
gian khoan va mot chiéc tau tham hiém c6 toa dd 1a (30;25;-15).

Khoéngvcéch thg:o don vi kilém{et tlr chiéc ra ,da va mét chiée tau
tham hiém. ( Két qua lam tron lay mdt chit so thap phan)
A.41,8km. B.31,8km. C. 41,9km. D. 31,9km.

PHAN 2. TRAC NGHIEM PUNG SAI

Cau 13.

Cau 14.

Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(l;—2;3),B(—2;1;2),C(3;—1;2) . Xét tinh ding/sai cac ménh
dé sau:

a) AB= (—3;3;1). b) AB=34C. ¢) Badiém 4, B,C khong thang hang.

d) Toa d6 chan duong cao vé tir A cua tam giac ABC la (—;—;;%;2).

Trong khong gian Oxyz , cho céc diém A(1;3;5), B(1;1;3),C(4;-2;3) . Xét tinh ding/sai cac ménh dé sau:
a) Toa d¢ trung diém cua BC la (%;—%;3). b) D6 dai doan thang BC 1a 3/2.

719

¢) Cosin BAC bing 5

d) Goi D 1a dinh thi tu cta hinh binh hanh ABCD . Toa d6 hinh chiéu cua trong tim tam giac 4BD
1én mit phang Oyz 1a (2;0; 0) .

PHAN 3. TU LUAN

Cau 15.

Cau 16.

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (2;m —1;3),]5 = (1;3; —2n). Néu a cung phuong vé6i b thi
gia tri m + n bang bao nhiéu?

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(-1;-1;1) va B(3;-1;1). Diém M (a;b;c) thoa man

AM =3MB . Tinh a-2b+c.
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Cau 17. Trong khong gian véi mot hé truc toa dd Oxyz cho trudc (don vi do 1ay theo kilomet), ra da phat hién
mot chiéc méy bay di chuyén véi van toc va huéng khong doi tir diém 4(800;500;7) dén diém
B(940;550;8) trong 10 phit. Néu may bay tiép tuc giit nguyén van tc va huéng bay thi sau 5 phit tiép

theo, khoang cach tir may bay dén gdc toa dd O bing bao nhiéu? (két qua 1am tron dén hang don vi)

Cau 18. Nguoi ta can lap mot camera phia trén san bong dé
phat séng truyén hinh mot tran bong da, camera co .
thé di dong dé ludn thu duoc hinh anh rd nét vé dién s ora
bién trén san. Cac ki su dy dinh tréng bdn chiée cot o -
cao 30 M 3 sir dung hé théng cap gin vao bdn dau M90;0:30) ] —=— ~_
cot dé giir camera ¢ vi tri mong muén. M6 hinh thiét ) enaszINO0; 120
ké duoc xay dung nhu sau: Trong h¢é truc toa do £ K *A

1'm) , cac dinh

Oxyz (don vi d6 dai trén mdi truc 13

ctia bon chiée cot 1an luot 12 cac diém M (90;0;30),

N(90;120;30),P(0;120;30),Q(0;0;30) .Gid su K|, 1a vi tri ban dau ctia camera c6 cao do bang 25
va K,M = K,N = K,P = K,Q. Dé theo ddi qua bong dén vi tri A, camera duoc ha thap theo phuong
théng ding xuéng diém K , cao do béng 19. Toa d6 cua vecto K K, == (a;b;c)voia,b,c la cac )
thyc. TinhP=a+b - ? )

Cau 19. Trong khong gian vé1 hé toa do Oxyz, cho hinh vudng 4ABCD, B(3;0;8); D(-5;—4;0) Biét dinh A

thudc mit phang (Oxy) va cé toa do 1a nhimg s nguyén, khi d6 ‘a + @‘ bang:

Cau 20. Trong khong gian Oxyz cho hai vec to a = (1;-2;0),5 = (1;3;-2) . Goc giira hai vec to a va b bang
bao nhiéu ( tinh theo do 1am tron dén hang phan chuc)

Cau 21. Trong mét phong hoc duoc thiét ké dang hinh hop chit nhat, véi
chiéu dai 8m, chiéu rong 6m va chléu cao 3m. Hai ban An va Binh
lam nhiém vu truc nhat, mang nhén can quét & goc ngoa1 cung trén

tran nha, An bao khong nén ding ngay vi tri d6 ¢ nén nha quet vi s& E
bui roi xudéng ngudi minh, An lai d6 ban Binh ‘néu minh dtmg & R }\ y

giita nha quét thi minh phai kéo chbi quét nha dai ra may mét ( 1am L
tron dén hang phﬁn tram) dé quét duge vi tri mang nhén, biét An
cam chdi cao 1,5m’. Binh tra 101 dtng vi tri d6 chdi dai 5m ciing
khong toi. Hoi Binh da tinh dugc bao nhiéu?

6m

&m

CHUONG III: CAC SO PAC TRUNG PO MUC PQ PHAN TAN CHO MAU SO LIEU GHEP NHOM

‘ ’ BAI 9: KHOANG BIEN THIEN VA KHOANG TU PHAN VI
PHAN 1. TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN ) ) )
Ciu 1. Khao sat thoi gian xem ti vi trong mot ngay ctia mot s6 hoc sinh khoi 11 thu dugc mau s6 lidu ghép
nhom sau:

Thoi gian ( phit) [0:20) | [20;40) | [40:60) | [60;80) | [80;100)
S6 hoc sinh 5 9 12 10 6

Nhom chira tir phan vi thi nhét 1a
A. [0;20). B. [20;40). C. [40;60). D. [60;80).
Cau 2. Thoi gian (phit) truy cip Internet mdi budi tdi ciia mot s6 hoc sinh dugce cho trong bang sau:

Thoi gian (phat) | [9,512,5) | [12,5;15,5) | [15,5,18,5) | [18,5:21,5) | [21,5;24,5)

S6 hoc sinh 3 12 15 24 2
Tim tir phan vi thir nhat O, .
A. Q=15 B. 0, =155. C. 0 =152. D. 0 =15,25.

Cau 3. Khao sat thoi gian tp nghe nhac trong ngay cta hoc sinh 16p 12B thu duge mau s6 liéu ghép nhém sau:
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Thoi gian (phit) | [0;20) | [20;40) | [40;60) | [60;80) | [80;100)

S6 hoc sinh 5 10 12 9 4
Nhom chtra tir phan vi thirba Q 1a
A. [20;40). B. [40;60). C. [60;80). D. [80;100).
Ciau 4. Khao sat thoi gian tap thé duc trong ngay ctia mot s6 hoc sinh khéi 11 thu duge mau sb lidu ghép

nhém sau:

Thoi gian (phat) | [0;20) | [20;40) | [40;60) | [60;80) | [80;100)

S hoc sinh 5 9 12 10 6
Nhom chura tir phan vi thu ba la:
A. [20;40). B. [40;60). C. [60;80). D. [80;100).

Cau 5. Cho mau s liéu ghép nhom vé thoi gian (phut) di tir nha dén noi 1am viée clia cac nhan vién ctia mot
cOng ty nhu sau:

Thoi gian | [15;20) | [20;25) | [25;30) | [30;35) | [35;40) | [40;45) | [45;50)

S6 nhén vién 7 14 25 37 21 14 10
T phan vi thir nhdt Q, va tir phan vi thir ba Q, ctia miu s liéu ghép nhom nay 1a
136 800 1360 800
A. Ql:—,Q3:E. B Ql —,Q3:E.
1360 3280 136 3280
C. Ql :Q3: 33 . D. Q1 >Q3:§

Cau6. CoHa thong ké lai duong kinh than gb ciia mot sé cdy xoan dao 6 nam tudi duoc trong & mot 1am
truong & bang sau.

Duong kinh (cm) [40;45) [45;50) [50;55) [55;60) [60;65)
Tan s6 5 20 18 7 3
Hay tim khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhém trén.
A. 25. B. 30. C.6. D. 69,8.

Céu 7. Ban Chi rat thich nhay hién dai. Thoi gian tdp nhay mdi ngdy trong thoi gian gan day cua ban Chi
dugc thong ké lai ¢ bang sau:
Thoi gian (phut) [20;25) [25;30) [30;35) | [35;40) | [40;45)
S6 ngay 6 6 4 1 1
Khoéng tir phan vi ctia mau so liéu ghép nhom la
A. 23,75. B. 27,5. C.31,88. D. 8,125.
Cau 8. Co bao nhi€u nhén xét dung trong cac nhén xét sau :
1. Khoang bién thién ciia mau s6 liéu ghép nhom ludn ludn bang khoang bién thién ctia mau s liéu gdc.
2. Khoang bién thién ctia mau s liéu ghép nhém duoc ding dé do mirc d6 phan tan cia méu s liéu ghép nhom.
3. Khoang bién thién ctia mau s6 lidu ghép nhom cang 16n thi miu s6 liéu cang phan tan.
A. 0. B. 1 C.2. D. 3.
Céiu 9. Nhén xét nao sai trong cac nhan x¢ét sau :
1. Khoang tr phan vi ctia mau so liéu ghép nhom bi anh huong boi cac gia tri bat thuong trong mau s0 lidu.
2. Khoang ttr phan vi ctia mau sd heu ghép nhoém xap xi cho khoang tir phan vi ctia mau s6 liéu gdc.
3. Khoang tir phan vi cang 16n thi mau s6 liéu cang phan tan.
4. Khoang ttr phan vi dugc dung dé do mirc d6 phan tan ctiia mau so liéu ghép nhom.
A. Nhén xét 1. B. Nhéan xét 2. C. Nhan xét 3. D. Nhan xét 4.
Ciu 10. Trong ki thi chon hoc sinh giéi & cum truong THPT A, méon Toan c¢6 25 hoc sinh tham gia két qua
diém bai thi cua hoc sinh dugc thé hién trong bang sau:

Diém bai thi [10;12) [12;14) [14;16) [16;18) | [18;20)

S6 lan 4 6 8 4 3
Khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhém nhan gia tri ndo trong cac gia tri dudi day?
A.18,5. B. 10,5. C. s. D. 10.
Céu 11. Cho mau sd liéu ghép nhoém .
Nhém Tan s0
[a;a,) "
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Khoang bién thién ctia mau so6 li¢u trén 1a

A.R=a,—a,.

[a,5a,) m
nm
[am;am+1)
n
C.R=a,

B.R=a,, —a,.

+1_a2‘

D.R=a,, —q

Cau 12. Cho mau s liéu ghép nhém co tir phan vi thir nhét, thi hai, thi ba lan lugt 1a 0,,0,, Q, . Khoang tir
phan vi cia mau s6 liéu ghép nhom d6 bang:

A. QZ_QI'

B. Q1 _Qs-

PHAN 2. TRAC NGHIEM DUNG SAI

Cau 13. S6 tién thuong cudi nim ciia nhan vién cong ty X duoc thdng ké nhu sau (don vi triéu dong):

Cau 14.

C. Q3 _Ql

D. Q1 _Qz-

3 5 7 12 15 11 4 5 8 15
16 18 20 22 15 29 |28 |22 | 24 | 26
16 21 25 26 29 6 8§ 110 | 17 18

Hay chuyén mau sb liéu sang dang ghép nhém véi 6 nhom cé do dai bang nhau.
Xét tinh dung/sai cua cac ménh d¢€ sau (lam tron két qua dén hang phan muoi)

a) C& mau la 30.

b) Tién thuéng trung binh ciia cac nhan vién 14 16,2 .
¢) Khoang bién thién cua m§1~u sé{ liéu ghép nhom 1a 26.
d) Khoang tr phan vi cua mau s liéu ghép nhom la 14,5.

Thanh tich chay 50 m cua 30 em hoc sinh 16p 10 truong THPT A dugc thong ké nhu bang sau. (don
vi: gidy)
6,3 6,2 6,5 6,8 6,9 8,2
6,6 6,7 7,0 7,1 7.2 83
7.4 7,3 7,2 7,1 7,0 8.4
7,1 7.3 ) 7.5 7,6 8,7
7,6 7,7 7.8 7,5 7,7 7,8
Xet tinh ding/sai cua cac ménh d~é sau:
a) Bang tan s0 ghép nhom cia mau so li¢u trén la:
Lop thoi gian chay (gidy) [60:65) | [65:7,0) | [7,0:7.5) | [7.5:80) | [80:85) | [85:9,0)
Tan sb 2 5 10 9 3 1

b) Trung binh m&i em chay 50 m hét s thoi gian 1a 7,5 (gidy).

¢) Khoang bién thién ciia mau sb liéu ghép nhom trén 1a R =3,1

d) Khoang tt phan vi ctia mau sb liéu ghép nhom trén 1a A 0 =0,781.
PHAN3.TULUAN o
Cau 15. Bang dudi day bi€u dién mau s6 li¢u ghép nhom veé chiéu cao (don vi: Centimet) cua 43 hoc sinh
trong mot 16p hoc khdi 11 cua mot truong pho thong

Nhom Gia tri dai dién Tén s0
[150;155) 152,5 5
[155;160) 1575 10
[160;165) 162,5 12
[165;170) 167,5 9
[170;175) 172,5 4
[175;180) 1775 3
n=43

S trung binh cong cua mau sb lidu ghép nhom trén bang (1am tron dén hang phan trim)
Cau 16. Bang sau day cho biét chiéu cao cta hoc sinh 16p 5SA
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Chiéu cao (cm) Tan s
[85; 90) ]
[90; 95) 4
[95; 100) 8

[100;105) 12
[105; 1 lO) 3
[110;115) 2

Tim khoang bién thién, khoang t&r phan vi ciia mau s liéu ghép nhém vé chiéu cao ctia hoc sinh 16p 5A.
Céu 17. Thoi gian tip luyén trong mot ngdy (tinh theo gid) ciia mot sd van dong vién dugce ghi lai & bang sau:
Thoi gian tép luyén [0;2) [2;4) [4; 6) [6;8) [8; 10)
S6 van dong vién 3 8 12 12 4
Hay tim khoang bién thién cho thoi gian tap luyén cua cac van dong vién.
Ciu 18. Két qua do chiéu cao ctia 250 cdy dira dot bién 3 nam tudi & mot vién nghién ctiru dugc tong hop &
bang sau:
Chidu cao (m2) [8,5;8,8) [8,8;9,1) [9,1;9,4) [9,4;9,7) [9,7;10)

Sb cay 36 45 83 65 21
Tim khoang bién thién ctia mau sé liéu ghép nhom trén?
Ciu 19. Bang dudi day biéu dién mau s6 liéu ghép nhém vé chiéu cao (don vi: Centimet) ctia 43 hoc sinh
trong mot 16p hoc khdi 11 ctia mot trudng phd thong

Nhom Tan s6
[150;155)
[155;160) 10
[160;165) 12
[165;170) 9
[170;175) 4
[175;180) 3
n=43

Tim T phén vi thir hai cua mau s,é li¢u ghép nhém trén (1am tron dyé'n hang phan tram).

Cau 20. Chi so AQI 1a chi so thé hién chat lugng khong khi. C6 5 thdng s6 anh huong dén chi s6 AQI 1a
Ozone mit dat, 6 nhiém phan tir (bui min PM2.5 va PM10), CO, NO,, SO, (véi NO,, SO, la tac
nhén gy ra mua axit). Chi s6 AQI tir 0-50 1a muc tot, tir 51-100 13 trung binh, tir 101-150 la khong
tot (;ho cac nhc')m nhay cam, tir 151-200 la khong lanh manh, tir 201’-300 121~ rat khﬁmg ,tét, va trén 301
1a rat nguy hiém. Ha Noi cua ching ta la mét trong nhitng thanh ph6 6 nhiém nhat thé giéi. Ngay
5/3/2024 chi s6 AQI cua Ha Noi dat murc 241 va la thanh ph6 6 nhiém nhat thé gi¢i ngay hom do.
Chi s6 AQI ctiia mét so céc thanh pho ngay 24/6/2024 dugc cho trong bang sau

Chi s6 AQI [0;50) [50;100) [100;150) [150;200)

S6 thanh ph 73 47 7 2
Tim khoang bién thién ctia mau sd liéu trén

Céiu 21. Thong ké lugng khach du lich dén tinh Quang Ninh tir nim 2007 dén nim 2023 cho két qua nhu
sau (don vi: triéu nguoi).

34 4,2 5,0 54 6,2 7 7,5 7,5 7,8
83 9,87 12,2 14 88 4,4 9,5 15,5

Ghép nhém day sb lidu trén thanh cac nhom co do dai bang nhau dau tién 1a [1;5) 10i cho biét khoang

tr phén vi ciia mau s6 liéu ghép nhom trén.
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BAI 10: PHUONG SAI VA PQ LECH CHUAN
PHAN 1. TRAC NGHIEM 4 PHUONG AN
Ciu 1. Doanh thu ban hang trong 20 ngay dugc lya chon ngau nhién ctia mot ctia hang dugc ghi lai & bang
sau (don vi: triéu dong):
Doanh thu [57) | [7:9) | [9;11) | [11;13) | [13;15)

Sb ngay 2 7 7 3 1
S6 trung binh ciia mau s6 liéu trén thudc khoang nao trong cac khoang dudi day?
A. [7;9). B. [9;11). C. [1513). D. [13;195).

Cau 2. Nhiét d6 trong 55 ngay cia mot dia phuong dugc cho trong bang ghép 16p sau:
Nhiétdo (°C) | [19:22) | [22:25) | [25:28) | [28:31) | [3L:34) | [34:37)

SO ngay 5 7 8 16 12 7
Phuong sai ctia mau s lidu dugc 1am tron dén chir sb thap phan thi nhat nam trong khoang
A. (17;19). B. (20;21). C. (19;20). D. (23;25).

Cau 3. Khao sat chiéu cao (don vi ¢m ) cia hoc sinh 16p 12A, ta thu dugc két qua nhu sau:
Kétquado (cm ) | [150;155) | [155160) | [160;165) | [165;170) | [170;175)

S6 hoc sinh 6 10 14 5 5
Do léch chuan cua mau sb lidu ghép nhom trén thudc khoang nao sau day:
A. (5,56). B. (6;6,5). C. (6,57). D. (7,7.5).

Cau 4. Thdng ké can ning cua hoc sinh 16p 11A cho trong bang dudi day:
Can nang [40,5;45,5) [45,5;50,5) [50,5;55,5) [55,5; 60,5) [60,5; 65,5) [65,5; 70,5)

S6 hoc sinh 10 7 16 4 2 3
Tinh can ndng trung binh cua hoc sinh 16p 11A?
A. 50,1. B. 52,83. C. 50,81. D. 51,81.

Cau 5. Két qua khao sat thoi gian st dung lién tuc (don vi: gio) tir lic sac day cho dén khi hét ctia pin mot s6
may vi tinh cung loai dugc thong ké ¢ bang sau:
Thoi gian st dung | [7,2:7,4) | [7,47,6) | [7.6;7,8) [7.8:8,0)
S6 may 2 4 7 6
D6 léch chuan ctia mau s6 lidu ghép nhom c6 gia tri gan nhat vai gia tri nao dudi day?
A.0,192. B. 0,193. C. 0,037 D. 0,2
Cau 6. Dai luong nao d(~) do ’phﬁn tan cla nua gitra cua mau sd liéu, khong bi anh hudng nhiéu béi cac gia tri
ngoai 1€ trong mau s6 li¢u?

A. Khoang bién thién. B. Khoang tr phan vi. C.Phuong sai. D. B léch chuan.
Cau 7. DE so sanh mirc d§ phan tan ciia cac mau so liéu ghép nhom c6 cing 6 trung binh ta dung dai luong nao?
A. Khoang bién thién. B. Khoang torphanvi.  C.Trung vi. ~ D. D¢ léch chuan.
Cau 8. Thong ké diém thi danh gié nang luc cia mgt truong THPT qua thang di€ém 120 mon Toan
Diém [0;20) | [20;40) | [40;60) | [60:80) | [80;100]
S6 hoc sinh 25 35 37 15 8
Diém trung binh cua tat ca cac hoc sinh tham gia duy thi thudc khoang nao sau day?
A.[40;45]. B. [45;50]. C. [50;55]. D. [55;60].
Cau 9. Do chiéu cao cac em hoc sinh khdi 10 ta thu duoc két qua
Chiéu cao(cm) S6 hoc sinh
[150;152) 5
[152;154) 18
[154;156) 40
[156;158) 26
[158;160) 8
[160;162] 3
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Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Phuong sai cia mau s6 lidu ghép nhom trén 13 a,bede . Vi a,b,c,d, e 1a cac sb ty nhién. Khi d6

a+b+c+d+e bing.

A. 20. B. 21. C. 22. D. 23.

S6 dac trung nao sau ddy khong sir dung dé do mirc d6 phan tan ciia mau sb liéu ghép nhom?

A. Khoang bién thién. B. Trung vi C. Phuong sai. D. Khoang tr phan vi.

Y nghia d¢ 1éch chuén ciia mau sb lleu ghép nhom

A. ding @ do mic do phan tan cua mau s0 li¢u ghép nhom xung quanh s trung binh cua mau sb liéu do.

B. cho blet Vi tri trung tam cua mau so lidu va c6 thé dung dé dai dién cho mau sb liéu.

C. chia mau s6 liéu thanh hai phan, mdi phan chira 50% gia tri.

D. chia mau s6 liéu thanh bdn phan, mdi phan chira 25% gia tri.

Quiéing dudng di bo tap thé duc mdi ngay (don vi: km) ctia bac An trong 20 ngay duoc théng ké lai &

bang sau:

Quang duong (km) [2,2;2,6) [2,6; 3,0) [3,0;3,4) | [3.4:3.8) | [3.8;4,2)
S6 ngay 3 6 5 5 1

D6 léch chuan cia mau s6 liéu ghép nhom trén co gia tri gan nhat véi gid tri nao dudi day?

A.3,1. B. 0,042. C. 0,206. D. 0,45.

PHAN 2. TRAC NGHIEM DUNG SAI

Ciu 13. Cho bang phén b tan s6 ghép 16p can nang (don vi: kg) clia cic cong nhan trong mot cong ty nhur sau:
Cac 16p gid tricua X | [50;52) [ [52:54) [ [54:56) | [56;58) | [58;60)| Céng
Tan so n, 15 20 45 15 5 100
Xét tinh ding/sai ciia cac ménh dé sau:
a) Tan suét ctia nhom [52;54) 1a: 20%.
b) Sé trung vi cia mau sé liéu 13: 54,909 .
¢) Khoang bién thién cia mAu s6 ligu trén 1a: 10,
d) B9 1éch chuan ciia mau so liéu trén la: 4,35.
Céu 14. Théng ké chiéu cao cua t6 1 va t6 2 cua 16p 10A cho béi bang sau:
Chiéu cao (cm) | [150;155) | [155;160) | [160;165) | [165;170) | [170;175) | [175;180)
S6 hoc sinh t6 1 3 2 2 1 3 0
S6 hoc sinh t0 2 1 3 3 2 1 1

X¢ét tinh dung/sai ciia cac ménh dé sau:

a) Tt phan vi thir nhat ctia mau s6 liéu vé chiéu cao cua hoc sinh t6 1 1a Q, =154,375 .

b) Khoéng bién thién ctia mau s6 lidu vé chiéu cao ctia hoc sinh td 114 R =25.

¢) Phuong sai ctia mau s6 liéu vé chidu cao cta hoc sinh t6 2 1a 52 ~ 48,88 .

d) B0 1&ch chuén ctia miu s6 liéu vé chiéu cao ctia hoc sinh td 2 16n hon dd 1éch chuén ctia miu s6
liéu vé chiéu cao ctia hoc sinh td 1.

PHAN 3. TU LUAN

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Bang dudi day thdng ké cu li ném ta ctia mot van dong vién.
Culi(m) | [19;19,5) | [19,5;20) | [20;20,5) [20,5;21) [21;21,5)
Tan sb 13 45 24 12 6

Hay tinh d6 1éch chudn cia mau sd liéu ghép nhom trén (két qua duge 1am tron dén hang phéan tram)

Mot trang bao dién tir thong ké thoi gian nguoi sir dung doc thong tin trén trang trong mdi lan truy
cap ¢ bang sau:
Thoi gian doc (phut) [0;2) [2;4) [4; 6) [6;8) [8; 10)
S luot truy cap 45 34 23 18 5

Hay tim khoang ti¥ phan vi cua mau s liéu ghép nhom trén.

Nguoi ta ghi lai tién 1ai (don vi: triéu d6ng) ctia mot s6 nha dau tu (voi sb tién dau tu nhu nhau), khi
dau tu vao hai linh vuc 4, B cho két qua nhu sau:
Tién lai [5;10) | [10;15) [15;20) [20;25) | [25;30)
Sf:) nha deflu tu vao linh vuc 4 2 5 8 6 4
So6 nha dau tu vao linh vuc B 8 4 2 5 6

Tinh hiéu phuong sai s, — s’ cho cic mau s0 liéu vé tién 1ai ctia cac nha dau tu ¢ hai linh vyc nay.

trang 24



Ciau 18. Gia dong cira cia mot c6 phiéu 1a gia ciia cd phiéu d6 cudi mot phién giao dich. Bang sau thong ké
) ciia hai ma ¢6 phicéu A va B trong 50 ngay giao dich lién ti€p.

gia dong ctra (don vi: nghin don

Gia dong cura [120;122) | [122;124) | [124;126) | [126;128) | [128;130)
S6 ngay giao dich clia co phicu A 8 9 12 10 11
So6 ngay giao dich cua ¢o phicu B 16 4 3 6 21

Hay tinh phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhém trén va so sanh d6 rti ro ctia ¢6 phiéu A va co phicu B.

Céu 19. Thay Nién thong ké lai diém trung binh cudi nim cuia cac hoc sinh 16p 10A va 10B ¢ bang sau.

Diém trung binh [5:6) [6:7) [7:8) [8:9) [9;10)
S6 hoc sinh 16p 10A 1 0 11 22 6
S6 hoc sinh 16p 10B 0 6 8 14 12

Néu so sanh theo d6 1éch chuan thi hoc sinh 16p nio c6 diém trung binh it phan tin hon?
Cau 20. Chiéu dai cta 40 bé so sinh 12 ngay tudi dugc chon ngau nhién ¢ vién nhi trung wong dugc nghién

ctru thong ké ¢ bang dudi day:

Chiéu dai (cm) [44;46)

[46; 48)

[48;50)

[52;54)

[54;56)

[56;58)

SO tré 3

3

10

15

7

2

Tim phuong sai ( lam tron dén hang phan trim) ctia 40 bé so sinh & bang thong ké trén )
Cau 21. Mot cong ty bat fi(f)r}g san bat Vang thuc hién cudc khao sat khéc}l hang xem ho ¢6 nhu cau mua nha
O muc gia nao de tien hanh du an xay nha & Thang Long group sap toi. Két qua khao sat 500 khach

hang duoc ghi lai 6 bang sau:

Mirc gia (triéu dong)

[10;14)

[14;18)

[18;22)

[22;26)

[26;30)

S6 khach hang

75

105

179

96

45

D6 léch chuan (lam tron dén hang phan trim) ctia mirc gia dét 1a bao nhiéu?
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