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§ $Dé ateng én tip chueng ii
CHUYEN DE KHOI 12 Oeng ii. Fhéi Thin Xeay
Chii d&&. KHOI NON
Caul. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh day bang 4, gdc giita canh bén va mat day bang
60°. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén ¢6 dinh S va day la duwong tron ngoai tiép
t& giac ABCD.
3 2
ra' 6 . B. 72, C. 27a®. D. ma’.
12 2
Cau2. Cho hinh nén (N ) c6 chiéu cao h, d9 dai dwong sinh I, ban kinh ddy r. Cong thitc nao

A.

sau day la sai?

A. Vnoﬁn = %7{‘1’2]/1 : B. qu =27l . C. Sfp = 7T7"2 +7rl. D. qu =77l

Cau 3. Cho hinh nén cé ban kinh ddy R=1, dién tich toan phan Stp =3r . Tinh d¢ dai duong
sinh cua hinh nén.

A.1=3. B.1=2. C. [=6. D. [=4.

Cau4d. Chohinhnén cé ban kinh d4y bang 124, d6 dai duong sinh bang 134. Tinh d6 dai dwong
cao h cua hinh non.

A. h=5a. B. h=8a.. C. h=4a6. D. h=a.

Cau5. Chohinhnén cé ban kinh day R = 243 va dién tich xung quanh S = 8\/3r . Tinh d6 dai
dwong sinh ctia hinh nén da cho.

A 1=13. B. [=4. C.1=243. D. [=8.

Cau 6. Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 27cm’ va ban kinh day bang % . Do dai
duong sinh ctia hinh nén da cho bang
A. 1(cm). B. 4(cm). C. 2(cm). D. 3(cm)

Cau?7. Cho Hinhnon (N ) c6 ban kinh day bang 3 va dién tich xung quanh bang 15 . Tinh
thé'tich V' ctia khdinon (N) la:

A. 60r. B. 127. C. 207. D. 367 .

Cau8. Cho hinh chép tam gidc déu c6 canh day bang a va duong cao bang 6a. Thé tich
kh6i nén ngoai tiép hinh chdp d6 (hinh nén ngoai tiép hinh choép 1a hinh nén ¢6 dinh
trung véi dinh hinh chép va c6 duong tron day ngoai ti€p da giac ddy hinh chép,
kh&i nén teong ting goi 1a khdi nén ngoai tiép hinh chép) bang
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AT B ™ c. ™ p, &%
2 3 4 3
Cau9. Cho khdinén c6 ban kinh day bang 3 va thé tich bang 127. Tinh chiéu cao ctia hinh
non.
A. h=12. B. h=4r. C. h=4. D. h=8.

Cau 10. Cho hinh nén c6 d6 dai duong sinh 1a 5v/2, ban kinh duong tron day 1a 3v2 . Tinh dién
tich xung quanh ctia hinh nén.
A. 30r. B. 207 C. 10 D. 15y2x .

Cau 11. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 tat ca cdc canh bang 3. Tinh dién tich xung quanh
ctia hinh nén c6 day la duong tron ngoai tiép ti gidc ABCD va chiéu cao bang chiéu
cao ctia hinh chop.
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Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

A.S =

xq

B.S =09rm. C.S =

xq xq

9\/§7r
1

Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 2 (cm), géc & dinh bang 60°. Thé tich khdi nén 1a

813 (Cm3).

9\/5”. D.s =2,
2 0~ g

A. V:87r\/§(cm3). B.V-=

9
C. V:8W\/§(cm3). D. V:8wﬁ<cm3).
2 3

Dién tich xung quanh cta hinh nén tron xoay ngoai tiép tit dién déu canh a la:

2 2
A.S, =%. B. ABC. C. ”3\/5. D. AH=a+3.

Cho hinh nén (N ) c6 chiéu cao h, 6 dai duwong sinh I, ban kinh day r. Ky hiéu qu la

dién tich xung quanh ctia (N ) . Cong thitc nao sau day la dang?
A.S =l B. S, =2nr’h. C.S, =nrh. D. S, =2l
Cho hinh nén (N ) cddinhla S, dwong tron day la ( O) co ban kinh R, goc ¢ dinh ctia hinh
nén la ¢ =120°. Hinh chép déu S.ABCD c6 cac dinh A, B,C,D thudc duong tron (O) co
thé tich la
2R’ g, 2V3R° J3R? 23R’

5 =3 3 s
Tinh thé tich V ctia khdi nén c6 ban kinh day bang 3 va chiéu cao bang 6 .
A. V =18r. B. V =108r. C. V =H4r. D. V =36r.
Cho khdi chép déu S.ABCD c6 canh AB=a, goi O la tdm cta day, SAO =60°. Tinh
thé tich khdi chép S.ABCD theo a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S,
ddy la duwong tron ngoai ti€p hinh vuéng ABCD.

3 3 3 3
a\/g;37ra2. a\/g;Zmz. C.i a\/g;mzz.

6 6 16 6

B. mat. D.
Cho hinh nén dinh S ¢6 ban kinh day 20412, gbc 6 dinh bang 60°. Tinh chiéu cao
cta hinh non.
A. 24/10a. B. /264 C. V6a. D. 26a.
Cho hinh nén c6 dwong cao h= \/§ va d6 dai duong sinh [ = \/7 . Tinh ban kinh day
ctia hinh non da cho.
A. R=4. B. R=+/10. C. R=+5. D. R=2.
Mot hinh nén cé duong kinh day 1a 2a, chiéu cao ctia hinh nén bang 3a . Thé tich cta

A. C. D.

A.
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khoi nén la.

A.V=6nd. B. V =3na’. C. V=mna’. D. V =4ma’.

Cho hinh nén ¢6 d¢ dai dwong cao la a~/6 , ban kinh dwong tron day la a2 . Tinh
dién tich xung quanh ctia hinh nén.

A. 47a®. B. 27a®. C. 127a®. D. 8ma®

Mot khdi nén c6 dién tich xung quanh bang 67 va Do dai dudong sinh bang 3. Ban kinh

duong tron ddy bang
A.%. B. 1. C.%. D. 2
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Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

Mot hinh t¢ dién déu canh 4 ¢6 mot dinh trung véi dinh cta hinh nén, ba dinh con lai
nam trén duong tron day ctia hinh nén. Khi d6 dién tich xung quanh ctia hinh nén 1a

A. %w\@az . B. 7/34°. C. éw 34%. D. %71’\/5&2.
Cho hinh nén (N ) c6 chiéu cao bang 4cm, ban kinh ddy bang 3cm. Dién tich xung quanh
cta (N ) la:

A. 307r(cm2). B. 127r(cm2) : C. 157T(cm2). D. V =Sh=4R®

C4t hinh nén boi modt mit phéng di qua truc ta dugc thiét dién 1a mot tam giac vudng

can c6 canh huyén bang a6 . The tich V ctia khéi non dé bang:
ra*\J6

3 3 3
A.V=7m4\/g. B.V:WZ\/E. C.V:WS\/E. D. V="

Dién tich xung quanh ctia hinh nén ngoai tiép hinh chép ti gidc déu c6 canh ddy bang

a va canh bén bang 4a la:

A. S =2y2md’. B. S=2ma*. C. §=4ma’. D. S =+3na’.
Thé tich ctia khéi nén c6 chiéu cao bang h va ban kinh ddy bang R 1a
A. V:%ZWRh. B. V=nR’h. C. V:%th. D. V:%szh.

Nguoi ta dat duwoc mot tam giac déu ABC canh la 22 vao mét hinh nén sao cho A
trung véi dinh ctia hinh nén, con BC di qua tdm ctia mat day hinh nén. Tinh thé tich
hinh non.

A TV B. ™ ¢ 2ma p, ™
3 3 3 6

Cho khéi nén c6 ban kinh ddy R, d¢ dai duwong sinh [. Thé tich khoi nén la:
A. %szl. B. %WRZM . C.aRY. D. «R*P -R? .
Cho hinh nén c6 d6 dai duong cao la a+/3, ban kinh duong tron day la a. Tinh dién
tich toan phan cua hinh nén.
A. 2ma’. B. 47ma’. C. 5ma’. D. 3ma®.
Cho S.ABCDIa hinh chép t gidc déu, canh ddy bang 4, canh bén hop véi ddy gdc
45°. Hinh tron xoay dinh S, day la dwong tron noi ti€p hinh vuéng ABCD, c6 dién
tich xung quanh la:
A. S_=2ma’. B.S_=ma’. C.S =7r_uz. D. S =7r_uz.

xq xq xq 4 xq 2
Hinh nén c6 dwong kinh ddy bang 8, chiéu cao bang 3 thi dién tich xung quanh bang
A. 127, B. 157. C. 207. D. 247 .

Tam giac ABC vudng can dinh A c6 canh huyén la 2. Quay tam giac ABC quanh
truc BC thi duoc khdi tron xoay ¢é thé tich la

22 1 4 2

A, —. B. =x. C.—m. D. —.
3 3 3

Cho hinh chép déu S.ABC ¢ canh bang 4, chiéu cao bang 24. Hinh nén ngoai tiép hinh
chop S.ABC c6 dién tich xung quanh 1a
ra®\J15 B ra®11 c ra® 17 D ra? 13

3 3 3 3

A.
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Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Cau 46.

Cho hinh nén (N ) c6 chiéu cao h, d6 dai duong sinh [, ban kinh déy r. Ky hiéu S, 1a
dién tich toan phan cua (N ) . Cong thitc nao sau day la dung?

A.S, =7rl + 7. B. S, =mrl+2mwr. C.S, = 2rrl+7r?. D S, =mtl

Cho khdinén c6 chiéu cao bang 3 va thé tich bang 9. Tinh ban kinh dy ctia hinh nén.
A. R=9. B. R=4. C. R=8. D. R=3.

Cho hinh nén (N ) c6 duong sinh bang 10cm, ban kinh day bang 6¢m. Dién tich toan
phan cua (N ) 1a:

A. 66 (cm’). B. 607 (cm’). C. 967 (cm’®). D. 1207 (cm?)

Hinh nén c6 chidu cao 1043 cm, goc gitta mot duong sinh va mat day bang 60°. Dién
tich xung quanh ctia hinh nén d6 bang

A. 2007 cmm?. B. 1007 cm?. C.100¥37 cm?.  D. 50y3r cm2,

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao h=4cm, ban kinh day r =3cm. Do dai duwong sinh ctia hinh
non la:

A ~Tem. B. 12cm. C. 5cm. D. 7cm.

Mot khdi nén c6 thiét dién qua truc 1a tam giac vudng can c6 canh géc vudng bang a2
. Thé tich kh6i nén bang

A. 1ad® B 7T_a3 C 7T_a3 D W_as
. 5 3 =

Tam giac ABC vudng can dinh A c¢d canh huyén la 2. Quay tam gidc ABC quanh \CS
truc BC thi duoc khdi tron xoay ¢6 theé tich la ;\
A. &7& B. grr. C. 17r. D. ﬂﬂ. §

3 3 3 3 '
Cho hinh nén c6 d9 dai duong sinh bang 2cm, géc 6 dinh bang 60°. Dién tich xung X
quanh ctia hinh nén dé bang g}
A. 67 cm?®.. B. 7 cm?.. C. 27 cm?.. D. 37 cm?. )
Cho hinh chép déuS.ABC c¢6 canh day banga, goc gitta mat bén va day bang 60°. 3
Tinh dién tich xung quanh S cua hinh nén dinhS$, ¢6 ddy la hinh tron ngoai ti€p &‘
tam giac ABC. §

2 2 2 2 NG)

A5, —TW Bs ™V g _mNT g _mAO R

xq 3 xq 6 *q 4 il 8

Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc la mot tam gidc vudng can ¢ canh goc vudng

bang a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén.
2 2 2
A. “”2*/5 . B. ma*\2. C. ”4“/5 . D. 2”3\/5 .

Cho hinh nén (N) ¢6 ban kinh déy bang 6 va dién tich xung quanh bdng 60r. Tinh thé
tich V cta khoi non (N ) .
A. V =288r. B. V =432\/6x. C. V =9n. D. V =144/6r .

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=SB=SC=4, AB=BC=CA=3. Tinh thé tich khdi nén
gidi han boi hinh nén ¢é dinh la S va day la duong tron ngoai tiép AABC .
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A. 3r. B. 2V/2r. C. 4. D. V137 .
Cau 47. Cho hinh nén tron xoay ¢6 dinh 1a S, O 1a tim ctia duong tron ddy, duong sinh bang

a2 va goc gitta duong sinh va mat phiang ddy bang 60°. Tinh ban kinh duong tron
day
A. # B. 20\/3. C. 22/5 . D. V6.

Cau 48. Cho hinh nén c6 chiéu cao bang 25 Mot mit phang di qua dinh hinh nén va cat hinh
noén theo mot thiét dién 1a tam gidc déu, mat phang nay cach tim ctia duong tron day

2./35

mot khoang 1 = T . Thé tich ctia kh&i nén duoc gidi han boi hinh nén da cho bang
3V3
A. 32r. B. 32*3{5” . C. 96 D. 3257

Cau49. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D' canh a. Dién tich toan phan cta vat tron xoay
thu duwoc khi quay tam gidc AA'C quanh truc AA'bang

A. W(J§+2)a2. B. 27r(\/€+1)a2. C. 7r(x/6+2)a2. D. 27r(\/§+1)a2.

Cau 50. Cho mdt non tron xoay dinh S day la duong tron tam O ¢ thiét dién qua truc la mot
tam giac déu canh bang a. A, Blahai diém bat ky trén (O). Thé tich khéi chop SOAB
dat gia tri 16n nhat bang

3 3 3 3
NERE w3 w3 D. =

B. C.

Cau 53. Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 2 va géc 6 dinh bang 60°. Dién tich xung quanh

9% 24 48 96 3O
Cau 51. Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc la mot tam giac déu va khoang cach tir tam cta P
day dén duong sinh bang w3 . Tinh dién tich toan phan S, ctia hinh nén. %
2 4 N
A. Stp =3ma’. B. Stp =2ma’. C. Stp =4ma” . D. Stp =5ma®. g)
Cau52. Goi ,h,R Tan luot la 6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day cua hinh nén. 3
Cong thtrc dung la: )
2 22, g 1 1.1 22, p2 S
A. I"=hR. B. R =h"+I". C.—2=—2+—2. D.[I"=h"+R". N
I“ h*® R N
o
RO
x

ctia hinh non da cho bang

831 16+/37

A. . B. 167. C. . D. 8.
3 3

Cau 54. Mot tir dién déu canh a ¢6 mét dinh trung véi dinh cta hinh nén, ba dinh con lai nam
trén dwong tron day ctia hinh nén. Khi do6 dién tich xung quanh ctia hinh nén la:

27a’ \/§ 7l \/5 al \/5

A. . B. . C. . D. 7?3
3 2 3 a3

Cau 55. Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'BC'D’ canh bang 3. Tinh dién tich xung quanh S,, hinh

nén c6 day la duong tron noéi ti€p hinh vudéng ABCD va dinh 1a tam hinh vuoéng

ABCD'.
95 95
o

A S = . B.S =
xq 4 xq

C.S, =8V3r. D. S, =8\57.
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Cau 56.

Cau 57.

Cau 58.

Cau 59.

Cau 60.

Cau 61.

Cau 62.

Cau 63.

Cau 64.

Cau 65.

Cho hinh nén c6 chiéu cao bang 3. Mot mit phang di qua dinh hinh nén va cat hinh
nén theo mot thiét dién la tam giac déu cd dién tich béng \/5 Thé tich cta khoi nén
dwoc gioi han boi hinh nén da cho bﬁmg

A.%. B. 7/3. C. 5. D.#.

Cho hinh nén c6 d6 dai duwong sinh bang duong kinh ddy. Dién tich ddy ctia hinh nén
bang 7. Thé tich ctia khdi nén da cho bang

A. ?ﬂ. B. \/§7T. C. gﬂ. D. \/57(.

Cho hinh n6n dinh S ¢é chiéu cao béng 4. MOt mat phéng di qua dinh hinh nén va
cach tim O ctia mat ddy hinh nén mot khoang bang %, dong thoi cat hinh nén theo

mot thi€t dién la tam gidc vuodng can. Tinh thé tich ctia khoi non.

324/57 1367
-

A. 136437 B. c. =21, D. 9.

3
Tinh d¢ dai duong cao cua hinh nén dwgc sinh ra khi quay tam giac déu ABC canh a
xung quanh duong cao AH la:
A. 2a43. B. § C. a\f3. D. Z“f .
Cho tam giac ABC vudng tai A va AB=a, AC —av3. Quay tam gidc ABC quanh

truc AB d€ tao thanh mot hinh nén tron xoay. Khi d6 d6 dai duong sinh [ ctia hinh
nén bang bao nhiéu?
A. 3. B. 2a. C.a. D. a/2.
Cho khdi nén cé duwong cao h =5, khoang cach tir tam ddy dén duong sinh bang 4.
Thé tich ctia khdi nén da cho bang
AT B, 22007 c. X p. 297

3 9 3 27

Cho hinh chép t& gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang 4, canh bén hop véi ddy mot
goc 60°. Hinh nén ¢6 dinh la S, day la duwong tron noi ti€p ti giac ABCD c6 dién
tich xung quanh la

wal (ﬁ+1)
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wazﬁ. D. S:§7m2.

4 2
Quay mot tam gidc vudng can cé canh huyén bang a2 xung quanh mot canh goc
vudng. Tinh chiéu cao ctia hinh nén duoc tao thanh
A. 4a. B.a. C. 2a. D. aV2.
Cho hinh nén cé ban kinh day bang 5. Biét rang khi cat hinh nén da cho boi mot mat
phéng di qua truc, thiét dién thu duoc la mot tam giac déu. Dién tich xung quanh
ctia hinh nén da cho bang
A. 2007 . B. 257. C. 1007 . D. 507

Cho hinh nén N c¢6 ban kinh ddy R, duwong cao SO. Goi (P) la mit phang vudng goéc

A.S= B. S=ma®. C.S=

véi SO tai O, sao cho SO, = %SO. Mot mt phang qua truc hinh nén cat phan khdi nén
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N nam giita (P) va ddy hinh nén theo thiét dién 1a hinh t& gidc ¢6 hai duong chéo

vudng géc. Tinh thé tich phan hinh nén N nam gitta mat phang (P) va mat phang chira
day hinh nén N.
3 3 3 3
7R . B. 267R ' C. R ' D. 527R
9 81 9 81
Cau 66. Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang 2a, goc gitta canh bén véi mat ddy
bang 45°. Tinh dién tich xung quanh ctia khdi nén dinh S, day la dwong tron ngoai tiép

ABCD.
2
A. 42702 . B. 2/2ma?. C. 27a®. D. \/E;ra )

C4u 67. Cho hinh n6n dinh S ¢6 chiéu cao bﬁmg 6 . MOt mat phéng di qua dinh hinh nén va cat

A.

hinh nén theo mot thiét dién 1a tam gidc vudng can cé canh huyén bang 1072 . Thé tich
ctia khdi nén da cho bang

A. 1287 . B. C. 324/3r. D. 32r.

32\/§7r
3

Cau 68. Cho tit dién déu ABCD c6 canh bang 3z. Hinh nén (N ) c6 dinh A c6 day la duong
tron ngoai tiép tam gidc BCD. Tinh dién tich xung quanh S cua (N )
A.S, =12ma’. B.S, =6J3ma’.  C.S =6ma’. D. S, =33,

Cau 69. Cho hinh nén dinh S c¢6 dédy 1a hinh tron tam O véi thiét dién qua truc 1a tam giac

déu canh bang a. Thé tich ctia kh&i nén bang YO

3 3 3 3 -
A O B “m3. c. ©mi3 D, “3. N
2 4 24 8 §

Cau 70. Cho tam gidc ABC vuong can tai A c6 canh AB=2a. Quay tam gidc nay xung quanh N
canh AB. Ban kinh dwong tron ddy ctia khéi nén dwoc tao thanh la: Q)

A. 2. B. 4a. C. av/3. D. 2a. o

Cau 71. Cho khéinén dinh S s6 d6 dai duong sinh la a, goc gitta duwong sinh va mat day la CIJ
60°. Thé tich khoi ndn la 9

3 3 3 3 o\

A voTENE B.V="". c.v="0 D, v -3, 2

8 8 8 24 o

N}

X

Cau 72. Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang 4. Tam gidc SAB c6 dién tich
bang 2a°. Thé tich ctia kh&inén c6 dinh S va duong tron day noi tiép ti giac ABCD

A TN B, 7N c. =T, p, V15
8 4 7 24
Cau 73. Cho mdt khéi nén c6 ban kinh day la 9cm, goc gitra dwong sinh va mat day 1a 30°.
Tinh dién tich thiét dién ctia khdi nén cat boi mat phang di qua hai duong sinh vudng
gbc voi nhau.

A. 54(cm2). B. 2—27(cm2). C. 162(cm2). D. 27(Cm2).

Cau 74. Cho tam giac ABC vuong tai can A, goi I la trung diém cua BC, BC =2. Tinh dién tich
xung quanh ctia hinh nén, nhan dugc khi quay tam giac ABC xung quanh truc Al .
A.S, =22, B. S, =2r. C. S, =2r. D. S, =4r.
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Cau 75. Cho hinh nén ¢6 chiéu cao bang 25 . Mot mit phang di qua dinh hinh nén va cat hinh
nén theo mot thiét dién 1a tam gidc vuong c6 dién tich bang 18. Thé tich ctia khdi nén

bang
A. 32457, B. 32r. C. 32}{5”. D. 967

Cau 76. Mot khdi nén c6 duong sinh bang duong kinh day va bang 2. Chiéu cao khdi nén bang:

A. 243. B. /3. C.ﬁ. D.%.

2
Cau77. Cho hinh nén dinh S, ddy 1a duong tron noi ti€p tam gidc ABC. Biét rang
AB=BC=10a, AC=12a, gbc tao boi hai mit phing (SAB) va (ABC) bing 45°. Tinh
thé tich V' caa khéindn da cho.
A,V =3ma’. B. V =9na’. C.V=27ma. D. V =127’
Cau 78. Cat hinh nén dinh S béi mat phang di qua truc ta dwoc mot tam gidc vudng can cd canh

huyén bang a2 Goi BC 1a day cung ctia dudng tron day hinh nén sao cho mit phang
(SBC ) tao v6i mat phang ddy mot goc 60°. Tinh dién tich tam gidc SBC.
2 2 2 2
3 B.5- "2, c.5- o2 D.S="".
3 3 2 3

Cau 79. Cho hinh nén (N ) 6 thiét dién qua truc la tam giac vudng can, canh bén béng 2a. Tinh
thé tich ctia khéi non (N ) theo a.

A S=

; ; \
A ZmN2 B. = C. 7. D. 2ma*2. =
3 3 DN
Cau 80. Mot hinh chép tam giac déu cé do dai canh bén bang 243 6 dinh trung vdi dinh §
hinh nén va ba dinh trén mit day nam trén duong tron ddy ctia hinh nén. Tinh thé N
tich 16n nhat ctia khéi nén. Q2
167 o
A. 127 . B. 167. C. 276 D. =~ ,
o
Cau 81. Cho hinh nén dinh O c6 chiéu cao bang 25 Mot mit phang di qua dinh ctia hinh <
nén va cit hinh nén theo mot thiét dién 1a tam gidc OAB co dién tich béng 9\/5 va g
gdc AOB=45°. Thé tich ctia kh&i nén da cho bang %
00
A. 967 B. 325 C. 32*3{5” . D. 32r. B

C4u 82. Cithinh nén bé”mg mot mat phéng qua truc cta no, ta duoc mot thiét dién la mot tam
gidc vuong can canh bén a2 . Dién tich toan phan ctia hinh nén da cho bang
A. 4a’r. B. azw(\/i +1) . C. 2\2a%r. D. 42a%r .

Ciu 83. Cithinh nén bdi mot mit phéng di qua truc ta duoc thiét dién 1a mot tam giac vuong
can c6 canh huyén bang a~/6 . The tich V ctia khdi nén d6 bang:
ra*\6

3 3 3
A v-moE B v 6 c.v_me D.V= .
3 6 4 2
Cau 84. Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a. Tam gidc SAB c6 dién tich

bang 2a”. Thé tich ctia khdi nén c6 dinh S va duong tron day noi tiép ti gidc ABCD .
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A TN p. TS c. 7T, p, TN
8 24 7 4
Cau 85. Trong khong gian cho tam gidc ABC vudng tai A ¢c6 AB= \J3 va ACB=30°. Tinh thé
tich V' cta khoi nén nhan dwgc khi quay tam giac ABC quanh canh AC.
A. V=0r. B. V=2r. C. V=br. D. V=3r.
Cau 86. Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bang 4, géc gitta mat bén va ddy bang 60°. Tinh
dién tich xung quanh S ctia hinh nén dinh S, c6 ddy 1a hinh tron ngoai ti€p tam gidc

ABC.

2 2 2 2
A. S =”J§. B. S =7”“/1_0. C.S =”ﬁ. D.S _ a7
xq 3 xq 8 *q 4 xq 6

C4u 87. Cit mot hinh nén béng mot mat phéng di qua truc ctia né ta dwgc thiét dién la mot tam

gidc vuong can c6 canh huyén bang a. Thé tich ctia khdi nén bang
3 3 3 3
AT B. > . C.—. p. =L,

24 8 24 8

Cau 88. Cho hinh non (N ) c6 ban kinh day bang a va dién tich xung quanh S, = 27a’ . Tinh thé

tich V ctia khéi chop tit giac déu S.ABCD c6 day ABCD ndi ti€p day cua khoinon (N )

vadinh S trung vdi dinh cua khéi non (N ) .

3 3 3
A v B v -2l c.v_2l
3 3 3
Cau 89. Cho hinh nén tron xoay c6 chiéu cao & =20cm, ban kinh day r =25cm . Mit phang

D. V = 24/34.

(a) di qua dinh ctia hinh nén cach tam cua day 12cm. Tinh dién tich thiét dién cua

hinh nén cit boi mp ().

A.S=400(cm?).  B.S=406 (cm*). C.S=500 (em’). D.S=300(cm’).
Cau 90. Mot hinh nén c6 géc & dinh bang 120° va ban kinh duwong tron day bang a3 . Tinh

chiéu cao ctia hinh nén.

A. a. B.é. C. a\3. D.%.

Cau 91. Mot tdm ton hinh tam gidc déu SBC c6 d6 dai canh bang 3. K 1a trung diém BC.
Nguoi ta dung compa c6 tam la S, ban kinh SK vach mot cung tron MN. Lay phan
hinh quat go thanh hinh nén khong cé mat ddy voidinhla S, cung MN thanh dwong
tron day cuia hinh nén (hinh vé). Tinh thé tich khoi nén trén.
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_————
- -

;" S H‘.I
B K C
A, ™AL B. 37“/5. c. 3 p. ™05
64 32 32 64
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Cau 92. Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a. Géc gitra mat bén va mat day
bang 60°. Mot hinh nén ¢ dinh S va duong tron day ndi tiép ti gidc ABCD. Do dai
duong sinh ctia hinh nén bang

A.l:%. B.l:%. C.l=a. D. [=a3.

Cau 93. Cho hinh nén dinh S cé duong cao SO =a. Mot mit phang di qua dinh ctia hinh nén
va cat hinh nén theo thiét dién la tam gidc vudng SAB. Biét rang khoang cach tir O dén

mat phang (SAB) bang # . Dién tich xung quanh ctia hinh nén da cho bang

A. 6ra®. B. \3ma?. C. 43ma’. D. 2/3ma’.

Cau 94. Cho hinh nén dinh S c6 duwong SO =a, dién tich mat day béng 3ma? . Goi ABla mot day
cung ctia duong tron day ctia hinh nén. Tinh theo 4 dién tich 16n nhét cta tam giac
SAB.
A. 24/3a%, B. 24°. C. \3a?. D. 4a’.

Cau 95. Mot cong ty san xudt mot loai cSc gidy hinh nén cé thé tich 27cm?, véi chiéu cao h va

ban kinh day r. Gid tri r d€ lwgng giay tiéu thu it nhat 1a

3 6 6 8
A.r=44/32. B.r=,6/3—2. C.r=,4/3—2. D.r=16/3—2.
27 27 27 27

Cau 96. Tu mdt tdm bia hinh vuéng ABCD canh 48 cm. Goi S, I Tan luot la trung diém cua
BC, AD . Dung compa vach cung tron MN cé tam la S va ban kinh SI (nhu hinh
v&) roi cat tim bia theo cung tron d6. Dan phan hinh quat sao cho canh SM va SN @
trung nhau thanh mot cai ma hinh nén khéng day véi dinh S (gia si phan mép déan
khong dang ké). Tinh thé tich V ctia cai ma d6.

B S C
§>
48 cm |
(@]
NS
XN
y y N
A , D §
AV :% (Cma). B. V =51274/35 (cmg).
C. V =1024 (cm®). D. V:% (em®).
3

Cau 97. Cho hinh nén dinh S, duong cao SO, A va B 1a hai diém thudc duong tron day sao
cho khoang cach tir O dén (SAB) bang @ va SAO=30°,SAB=60°. D9 dai duong

sinh ctia hinh nén theo a béng

A. 2a+3. B. /2. C. a5, D. a/3.

C4u 98. Cit hinh nén béng mot mat phéng qua truc ctia no, ta duoc mot thiét dién la mot tam

gidc vudng can canh bén a+/2 . Tinh dién tich toan phan ctia hinh nén.
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A. 242a%T (dvdt). B. azw(ﬁ +1) (dvdt).
C. 4a’r (dvdt). D. 4y/2a%x (dvdt).

Cau 99. Cho hinh nén dinh S. Xét hinh chép S.ABCcd day ABC la tam giac ngoai ti€p duwong
tron day ctia hinh nén va c6 AB=BC =10a, AC =12a gbc tao bdi hai mat phang (SAB)
va (ABC) béng 45 . Tinh thé tich kh&i nén da cho.

A. 97a’. B. 3ma’. C. 277a’. D. 1274°

Cau 100. Cho khi cau (S) c6 tam I va bén kinh R = 243, goi (P) la mit phang cat khdi cau (S)
theo thiét dién 1a hinh tron (C ) . Tinh khoang cach d ttr tdm mat cau dén (P) khdi nén
c6 dinh I va ddy la hinh tron (C ) 6 thé tich 16n nhat.

A N2, B. 2. C.z—f. D.ﬁ.

2
Cau 101. Cho hinh nén dinh S c6 ddy 1a hinh tron tam O, ban kinh R. Dyng hai duong sinh SA
va SB, biét AB chan trén duong tron day mot cung cé sd do bang 60°, khoang cach ttr

tam O dén mat phang (SAB) bang % DPuong cao h ctia hinh nén bang

A. h=R43. B. h=R+2. C.h:RT\/E.. D.h:RTJg.

Cau 102. Mot cai x6 lam bang inox, hinh dang va kich thuede c6 ty 1é nhw hinh vé(x6 khong c6

nap, day x6 1a hinh nén ban kinh 9dm). Gia dinh 1dm* inox c6 gia a (dong). Khi d6 YO
gia nguyén vat liéu lam 10 cai x6 nhw trén gan nhat véi két qua nao duwdi day? 9&
X
e
36 |
o
O
N
W
N
A. 1323rm.a (dong). B. 11607.a (dong). o
C. 132307 (dong). D. 1161r.a (d6ng). R

Cau 103. Cho hinh nén ¢é chiéu cao k=20, ban kinh day r»=25. Mot thiét dién di qua dinh
ctia hinh nén c6 khoang cach tir tam ctia ddy dén mat phang chiza thiét dién 1a 12.
Tinh dién tich S cuia thiét dién d06.
A. S=500. B. $=300. C. S=406. D. S=400.

CAu 104. C4t hinh nén dinh I béi mot mat ph:fmg di qua truc hinh ndén ta dwgc moét tam gidc
vudng can c6 canh huyén bang a\2; BC 1a day cung cua duong tron day hinh nén
sao cho mt phing (IBC) tao v6i mét phing chita ddy hinh nén mot géc 60°. Tinh theo

a dién tich S caa tam giac IBC.
24° 2 \/Eaz \/Eaz

A 5= B.S=% . C.S= . D.S= .
3 3 3 6
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Cau 105. Cho hinh nén ¢6 thiét dién qua truc la tam giac vudng cé canh huyén bang a2 . Tinh
dién tich xung quanh qu cua hinh non dé.

ra*3 ra*\2 ra*\2 a2

B.S = C.S = D.S = .
3 K 6 K 2 K 3

Cau 106. Cho hinh nén dinh S c6 ddy 1a hinh tron tam O. Mot mét phang di qua dinh ctia hinh
nén va cat hinh nén theo thiét dién 1a mot tam gidc vudng SAB c6 dién tich bang 4a°.

A.S, =

Géc gitra truc SO va mit phang (SAB) bang 30°. Chiéu cao ctia hinh nén da cho bang

A. 2a. B.%”. C. V3. D. 7.

Cau 107. Hai hinh nén bang nhau c6 chiéu cao bang 2 dm duwgc dit nhuie hinh vé bén (mdi hinh
déu dat thang ding véi dinh nam phia dwdi). Lic dau, hinh nén trén chita day nude va
hinh nén dudi khong chira nude. Sau d6, nuwde dugce chay xudng hinh nén dudi thong
qua 10 tréng & dinh ctia hinh nén trén. Hay tinh chiéu cao ctia nwdc trong hinh nén dwdi
tai thoi diém khi ma chiéu cao ctia nitdc trong hinh nén trén bang 1 dm.

INE B.%. C.%. D. 5.

Cau 109. Nguoi ta dat duoc vao trong mét hinh nén hai khéi cau ¢ ban kinh lan lwot 1a a va
2a sao cho cac khéi cau déu tiép xtic v6i mat xung quanh cta hinh nén, hai khéi cau
ti€p xtic véi nhau va khoi cau 16n tiép xtc véi day ctia hinh nén. Ban kinh day cta

kS

R

Cau 108. Cho mot hinh nén c6 chidu cao h=a va ban kinh ddy r =2a. Mt phang (P) di qua X

S cat duong tron day tai A va B sao cho AB= 2\/3a. Tinh khoang cach d tir tam g}
ctia duong tron ddy dén (P). Y

&)

NPICS B 4= Y% C.d=a. D. 4= Y3 S

2 5 2 N

N

~

o

N}

X

hinh nén d3 cho 1a

A. ga. B. \54. C. 2\2a. D. 3a.

Cau 110. Cho doan thang AB c6 d6 dai bang 2a, vé tia Ax vé phia diém B sao cho diém B
ludn cach tia Ax mot doan béng a.Goi H 13 hinh chiéu cua B 1én tia Ax, khi tam
giac AHB quay quanh truc AB thi duong gap khiic AHB vé thanh mat tron xoay cé

(3+\/§)7m2

2

dién tich xung quanh béng:

2 2
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Cau 111. Cho hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao h =a va ban kinh ddy r =2a. Mt phang (P) di qua

S va cat dwong tron day tai A,B sao cho AB= 2\/3a. Tinh gbc tao boi mit phang (P)
va mdt ddy ctia hinh non.
A. 90°. B. 60°. C. 45°. D. 30°.

Cau 112. Cho hinh nén dinh S, day la hinh tron ndi tiép tam gidc ABC. Biét rang AB=BC =10a
, AC=12a, géc tao boi hai mit phing (SAB) va (ABC) bang 45°. Tinh thé tich V ctia
khéi noén da cho.

A.V =2Trd’. B. V =97a’. C. V=3’ D. V =127a’.

Cau 113. Cho hinh chédp t& gidc déu S.ABCD c6 canh ddy a, chiéu cao 2a, dién tich xung quanh
hinh né6n dinh S day la hinh tron ngi ti€p ABCD la

ra®\J15 B ra® 17 C ra® 17 D ra® 17
YL TR = e

Cau 114. Cho hinh nén cé chiéu cao va ban kinh day déu bang 1. Mt phang (P) di qua dinh cta

A.

hinh nén va cat day theo day cung c6 do dai bang 1. Khoang céch tir tim ctia day toi
mat phang (P) bang
V7 V2 V3 V21

A —. B. —. C. —. D. —.
7 2 3 7

Cau 115. Cho hai kh&i nén c6 cting thé tich. Mot khdi ¢ ban kinh day bang R va chiéu cao bang
h ; khéi con lai c6 ban kinh day bang 2R va chiéu cao bang x . Khi do

Cau 118. Mot cai phéu c¢6 dang hinh nén. Nguoi ta ¢6 mot lwong nuwdc vao phéu sao cho chiéu

Y®
A.x:@. B.x:Eh. C.x:E. D.x:E. =
2 4 2 4 39
Cau 116. Cho mot miéng ton hinh tron ¢ ban kinh 50 cm . Biét hinh nén ¢6 thé tich 16n nhat %
khi dién tich toan phan ctia hinh nén bang dién tich miéng ton o trén. Khi d6 hinh N
non c6 ban kinh day la: Q2
A. 10v2em. B. 20cm. C. 50v2 cm. D. 25¢m. ¥
. |
Ciu 117. Cho khéi nén dinh O, truc OI . Mit phang trung triec ctia OI chia khéi chép thanh o
hai phan. Ti s6 thé tich ctia hai phan la: NS
1 1 1 1 o
A = B. =. C.=. D. =. 9
2 8 7 4 o)
N}
X

2 7 X M l AN ? X 2 . A . , oA
cao cua lugng nuwdc trong phéu bang 3 chiéu cao cua phéu. Hoi néu bit kin miéng

pheéu roi 1on nguoc pheu 1én thi chiéu cao ctia nwde xap xi bang bao nhiéu? Biét rang

chiéu cao ctia phéu la 15cm.

A. 0,5cm. B. 0,216¢m . C. 0,188¢cm. D. 0,3cm.
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Cau 119. Cho hinh nén dinh S ddy la hinh tron tam O, SA va SB la hai duong sinh ctia hinh
nén. Biét SO =3, khoang cach tir O dén mit phang (SAB) bang 1 va dién tich tam giac
SAB la 18. Tinh ban kinh ddy ctia hinh nén trén.

/674 g 92 23 \/530
o

AT c. 22 p. YX>&
4 4 4

Cau 120. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' canh a. Tinh dién tich toan phan cua vat tron
xoay thu dwoc khi quay tam gidc AA'C quanh truc AA".

A. zw(ﬁ+1)a2. B. W(\/€+2)a2. C. W(\/§+2)a2. D. 2%(\/€+1)a2.
Cau 121. Cho hinh t& dién ABCD c6 AD L (ABC ), ABC la tam giac vudng tai B. Biét BC =g,

AB=ua\l3, AD=3u. Quay cac tam giac ABC va ABD (bao gom ca diém bén trong hai
tam gidc) xung quanh duong thang AB ta duwoc hai khéi tron xoay. Tinh thé tich V
phén chung ctia hai khdi tron xoay do.

A V= 33’ . B. V= 4f3ra’ . C.V= 5/3na’ . D.V-= 8/3na’ .
16 16 16 3

Cau 122. Hai chiéc ly dung chat long gidng hét nhau, mdi chiéc co phan chira chat long 1a mot
kh6i nén ¢é chiéu cao 2 dm (md ta nhu hinh vé). Ban dau chiéc ly tht nhat chita day
chat long, chiéc ly thit hai d€ rong. Nguoi ta chuyén chat 1ong tir ly thit nhat sang ly thit
hai sao cho d¢ cao ctia ¢4t chat 1ong trong ly thit nhat con 1dm. Tinh chiéu cao h cua cft
chat long trong ly thit hai sau khi chuyén (d6 cao ctia cft chat 1ong tinh tit dinh cta
khéi néon dén mat chdt 1ong - luong chat 1ong coi nhuw khong hao hut khi chuyén.
Tinh gan dang h vdi sai s6 khong qua 0,01dm).

<7 7 S~

I I
= =

A. h=1,89dm. B. h=1,91dm. C. h=1,73dm. D. h=1,41dm.

Cau 123. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh a,SA vuong géc véi mit phang
day va SC tao véi ddy mot goc 60°. Goi M 1a diém thudc canh CD sao cho
DM =3MC. Goi Hla hinh chi€u vuoéng goéc ctia S 1én BM. Tinh dién tich xung
quanh khd&i nén dwgc sinh ra khi quay tam gidc SAH xung quanh canh SA.

ma 118 4a° 118 Ara’ 118 b 4ra’ 118
. . 7 . « .

1
1
1
1
1

2 S
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A —. B C.
17 17 1 17

Cau 124. Cho hinh choép tam giac déu S.ABC. Hinh nén c6 dinh S va c6 dwong tron day la
duong tron ndi tiép tam gidc ABC goi la hinh nén néi ti€p hinh chép S.ABC, hinh
nén c6 dinh S va c6 duong tron ddy la duong tron ngoai tiép tam giac ABC goi la
hinh nén ngoai tiép hinh chép S.ABC. Ti s0 thé tich cta hinh nén

1 1 2

A —. B. —. C. —. D.l.
4 3 3 2
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Cau 125.

Cau 126.

Cau 127.

Cau 128.

Cau 129.

Cau 130.

Ban Lan c¢6 mdt miéng bia cing hinh tron c6 ban kinh bf?mg 2. Ban Lan cit mét goc mot
miéng bia hinh quat véi AOB=30°, sau d6 ban ddn miéng bia con lai tao thanh mt
xung quanh ctia mot hinh non (N ) Tinh dién tich xung quanh qu cua hinh néon (N )

A B
A 5B B.§, V23T c.s, =17 D.s, =1
2 i 3 M3 2
Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh day bang 2a. Mt phang qua ABva trung

diém M ctia SC cat hinh chép theo thiét dién c6 chu vi bang 7a. Thé tich ctia khdi nén
c6 dinh1a S va duong tron ddy ngoai tiép tit gidc ABCDbang
A. 2’6 . B. 2’6 . C. ra'<J6 . D. 2ra’3 .

9 3 3 3
Nguoi ta cat hét mot miéng ton hinh tron ra lam 3miéng hinh quat bang nhau. Sau d6
quan va go 3miéng ton d€ duoc 3hinh noén. Tinh géc ¢ dinh ctia hinh nén.

A. 20 =120". B. 20 = 2arcsin%. C.20=60". D. 2¢p= 2arcsin%.

C4t hinh nén ( N ) dinh S cho treedc béi mat phéng qua truc cta né, ta dugc mot tam

giac vuong can c6 canh huyén bang 20+/2. Bidt BC 1a mot day cung duong tron cua
d4y hinh nén sao cho mat phang (SBC ) tao v6i mat phang day ctia hinh nén mot

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

goc 60°. Tinh dién tich tam gidc SBC.

2 2 2 2
A. 4”3*/5. B. 4“9ﬁ. C. 2“:2 D. 2a9ﬁ

Cho hinh nén dinh S véi day la duwong tron tam O ban kinh R. Goi I 1a mot diém

nam trén mit phang day sao cho OI = R\/3.Giastr A la diém ndm trén duong tron
(O;R) sao cho OA L OI. Biét rang tam gidc SAI vuodng can tai S. Khi d6, 46 dai
dwong sinh ctia hinh noén la

A. Ry2. B. R\3. C. 2R. D. R.

Cho hinh nén dinh S, duong cao SO, A va B la hai diém thudc duong tron day sao

cho khoang céch tir O dén (SAB) bang % va SAO =30°,SAB=60°. Dién tich toan

phan ctia hinh nén theo 4 bang
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Cau 131.

Cau 132.

Cau 133.

Cau 134.

Cau 135.

A. wazx/g(l+§} B. azﬁ(l+§} C. 7ra3\/§(1+§} D. 7m\/§(1+

Nguoi tho gia cong ctia mot co so chat luwong cao X cat mdt miéng ton hinh tron véi ban
kinh 60cm thanh ba miéng hinh quat bang nhau. Sau d6 nguoi tho dy quan va han ba

g
Al

miéng ton d6 d& duoc ba cai phéu hinh nén. Hoi thé tich V' ctia mdi cai phéu d6 bang
bao nhiéu?

A V= 16000y2r lit. B.V= 162r lit.
3 3
C.V= 160v2r lit. D.V-= M lit.

3 3
Cho hinh tit dién déu canh 24, c6 mot dinh trung véi dinh cua nén, ba dinh con lai nam
trén duwong tron day ctia hinh nén. Dién tich xung quanh ctia hinh nén la
A. é 2“,;/5. C. 22/5‘ D. g

Mot cai phéu c6 dang hinh nén, chiéu cao ctia phéu 1a 20cm . Nguoi ta &6 mot lwong

YO

=

N
A

B.

nudc vao phéu sao cho chiéu cao ctia cdt nede trong phéu bang 10cm (hinh H1). Néu

U

bit kin miéng phéu rdi 1at nguoc phéu 1én (hinh H2) thi chiéu cao ctia cot nude trong

phéu gan bang véi gid tri nao sau day? g)
|
o
O
KN

i W

N
~
o
N}
X

A.1,07cm. B. 0,87cm. D. 1,35cm.

Cho hinh nén (N)c6 dinh S, tm dudng tron d4y la O, ban kinh day R =3+/3. Mot

mgt phang qua S cat hinh nén (N ) theo thiét dién 1a tam gidc vuong SAB. Biét rang
khoang cach gifta hai duong thang ABva SO béang 3. Tinh géc & dinh ctia hinh nén
(N)-

A. 15°. B. 30°. C. 60°. D. 120°.

Cho hinh nén dinh S, duong cao SO. Goi A va B la hai diém thudc duwong tron day

ctia hinh nén sao cho khoang cach tir O dén AB bang a va SAO=30°, SAB=60". Dién
tich xung quanh ctia hinh nén bang:
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A S :’Naz\/g. :27ra2\/§.
i 3 3

Cau 136. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 4, canh bén SA vuéng goc
voiday va SA = a\/E .Goi H, K, L Tan lwot 1a hinh chiéu vudng géc cua A 1én SB,SC,SD
. Xét khoi nén (N ) c6 ddy la dudng tron ngoai tiép tam giac HKL va c6 dinh thudc mét

phang (ABCD). Tinh thé tich cta kh6i nén (N ) .

B. S, =ma*\3. C.S D. S, =2ma*\3.

xq

3 3 3 3
= B. . c. =, D. =
12 8 24 6

Cau 137. Cho duong trbn(C) c6 tam I, ban kinh R=a. Goi M la diém nam ngoai (C) va

IM = a\/g ; A la diém thudc (C ) va MA tiép xac véi (C ) ; H la hinh chiéu cta A trén

duong thang IM. Tinh theo a d6 dai ban kinh d4y ctia khdi tron xoay tao boi hinh tam

gidc MAH quay xung quanh truc IM.

9 V3

A. Vzﬁmzs.. B. V:@was.. C.V==md.. D.V=-"rma
12 27 8 8
Ciau 138. Luong nguyén liéu can dung dé€ lam ra mot chi€c nén 14 duoc wéc luong qua phép tinh

dién tich xung quanh ctia mat nén. C¢ lkgla dung d€ lam nén cé thé lam ra s6 nén cé
tong dién tich xung quanh Ia 6,13m*. Ho6i néu mudn lam ra 1000 chiéc nén 14 gidng nhau
c6 duong kinh vanh nén 50cm, chiéu cao 30cm thi can khéi luong 1a gan nhat véi con
s0 nao dudi day? (coi moi chiéc nén c6 hinh dang la mét hinh nén)

A. 48kg . B. 50kg. C. 38kg. D. 76kg .

Cau 139. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh AB=a, goc tao boi (SAB) va (ABC)
bang 60°. Dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S va c6 duong tron ddy ngoai
tiép tam gidc ABC bang

2 2 2 2
A, Yoo . Yoo’ ¢ p, VIma’.
6 2 6 3

Cau 140. Tinh dién tich vai toi thi€u dé may dwgc chi€c mit c6 hinh dang va kich thuéce (cung
don vi do) dugc cho boi hinh vé bén (khong ké vién, mép) biét phia trén c6 dang hinh
non va phia dudi (vanh mi) c6 dang hinh vanh khan.
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< 30

A. 4507t. B. 5007t. C. 350m. D. 400r.
Cau 141. Mot hinh nén dinh S, ddy hinh tron tim O va SO =h. Mot mét phang (P) qua dinh S

cat drong tron (O) theo day cung AB sao cho géc AOB=90°, biét khoang cach tir O

dén (P) béng % . Khi d¢6 dién tich xung quanh hinh nén bz\“mg.
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WhZ\/E th\/ﬁ C th\/ﬁ D 27rh2\/]3
N 5 Ty Ty
Cau 142. Cho hai mit phang (P) va (Q) song song véi nhau va cat mot mat cau tim O ban kinh

A.

R tao thanh hai duwong tron c6 cung ban kinh. Xét hinh nén c6 dinh trung véi tam cta
mot trong hai duong tron va day trung vdi duwong tron con lai. Tinh khodng cach gitra
( P) va (Q) d€ dién tich xung quanh hinh nén d6 1a 16n nhat.
A.R. B. Ry2. C. 2R3. D.#.

Cau 143. Cho hinh nén dinh S ¢6 ddy 1a hinh tron tam O. SA, 5B 1a hai duong sinh. Biét SO =3
khoang canh tr O dén (SAB) la 1 va dién tich tam gidc SAB 1a 18. Dién tich xung

quanh cta hinh nén la
/89305 /89305 /89305

A.ﬂ. B. ——. C.——. D. ——.
16 8 12 4
Cau 144. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a, gbc gitta mat bén va ddy bang
60°. Dién tich xung quanh cta hinh nén dinh S, c6 ddy la hinh tron ngoai ti€p tam giac

ABC bé”mg
2 2 2 2
A. mg/l_o. B. ”“4ﬁ. C. ””3*/5. D. ””Gﬁ.

Cau 145. Cho hinh nén cé ban kinh déy bang 3 chiéu cao bang 6, mot khdi tru ¢6 ban kinh day
thay d8i noi tiép khdi nén da cho (nhwe hinh vé). Thé tich 16n nhat ctia khdi tru bang

A. 107 . B. 4n. C. 8. D. 67.

Cau 146. Tai trung tAm mot thanh phd nguoi ta tao diém nhan bang cot trang tri hinh nén c6
kich thudc nhu sau: chigéu dai duong sinh =10 m, ban kinh ddy R=5 m . Biét rang
tam giac SAB 1a thiét dién qua truc ctia hinh nén va C 1a trung diém SB. Trang tri
mot hé théng den dién tit chay tir A dén C trén mat nén. Xac dinh gid tri ngan nhat
cua chiéu dai day den dién tG?

A. 10 m. B. 543 m. C. 15 m. D. 55 m.

Ciu 147. Gia tri 16n nhat ctia thé tich khoi néon ndi tiép trong khdi cau ¢d ban kinh R 1a

A ——7R’. B. 2.R°. c lire. D. 2 7R,

81 3 3

Cau 148. Nguoi ta dat vao mot hinh nén hai khdi cau ¢6 ban kinh lan luot 1a R, =a; R, =2a sao
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cho cac khdi cau déu tiép xtic véi mat xung quanh ctia hinh nén, hai khdi cau tiép xuc
ngoai voi nhau va khoi cau 16n tiép xuc véi day hinh nén. Tinh ban kinh ddy cua hinh
noén.

A. 24, B. 8av/2 . C. 24/2a. D. 4443 .
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Cau 149.

Cau 150.

Cau 151.

Cau 152.

Cau 153.

Cau 154.

Mot chi€c ly hinh nén chita day ruou c6 chiéu cao 9 cm. Nguwoi ta udng di mot phan
ruou sao cho chiéu cao phan reegu con lai bang mét phan ba chiéu cao ban dau. S6 phan
regu da duoc udng la:

A3 B. 2. c.z. D. 2.
9 27 3 3
Mot tdm ton hinh tam giac déu SBC c6 &6 dai canh bang 3. K 1a trung diém BC . Nguoi

ta dung compa cé tam la S, ban kinh SK vach mét cung tron MN . Lay phan hinh quat
go thanh hinh nén khong c6 mét day vdi dinh la S, cung MN thanh duong tron day
cta hinh nén (hinh vé). Dién tich toan phan cta hinh nén dé la

—————

! S ;
AY N”f",
B K C
A B. " c. 2. D. 2"
16 8 12 8

Cho hinh nén c6 ban kinh ddy r=3a va chiéu cao h=4a. Mit phing (P) vuong goc
véi truc hinh nén va cat hinh nén theo giao tuyén 1a duong tron ( C ) . Tinh khoang cach

tlr tim O duodng tron ddy dén mit phang (P) khi thé tich khdi nén cé day la duong

tron (C) va dinh O dat gid trj 1on nhat. pQ
A.%. B. a. C.%a. D. 3a. 9§
Cho hinh nén ¢6 bén kinh day bang 3chiéu cao bang 6, mot khdi tru c6 ban kinh N
day thay d6i noi tiép khoi non da cho (nhw hinh vé). Thé tich 16n nhat cua khoi tru Q)
bang ¥
|
o
O
N
N
N
~
o
)
X
A. 107 . D. 67.
Hinh nén (N ) c6 dinh S, tim duong tron day 1a O, goc 6 dinh bang 120°. Mot mat

phang qua S cat hinh nén (N ) theo thiét dién la tam gidc vuéng SAB. Biét rang
khoang cach gitta hai duong thadng ABva SO bang 3. Tinh dién tich xung quanh S
ctia hinh nén (N )

A. S, =213r. B. S, =183r. C. S, =93r. D. S, =36v3r.

Cho hai mat phzfmg (P) va (Q) song song vdinhau cat khéi cau tam O ban kinh R tao
thanh hai hinh tron (C,) va (C,) cung ban kinh. Xét hinh nén cé dinh trung voi tam cua

mot trong hai hinh tron, day trung véi hinh tron con lai. Biét dién tich xung quanh cua
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Cau 155.

Cau 156.

Cau 157.

Cau 158.

Cau 159.

Cau 160.

Cau 161.

hinh nén la 16n nhat, khi d6 thé tich khoi tru ¢é hai day la hai hinh tron (C,)) va (C,)

béng
3 3 3 3
A. 47TR*/§. B. ”R*/g. C. ZWR*@. D. 4”R*/§.
3 9 9 9
Cho hinh nén dinh S, duong cao SO, A va B la hai diém thudc duong tron day sao

cho khoang céch tir O dén (SAB) bang # va SAO=30°SAB=60°. D dai duong

sinh ctia hinh nén theo a bang

A. a\/E. B. a\/?_a. C. a\/g. D. Za«/g

Cho hinh nén dinh S, duong cao SO. Goi A va B 1a hai diém thudc duong tron day

ctia hinh nén sao cho khoang cach tit O dén AB bang a va SAO =30°, SAB=60°. Dién
tich xung quanh ctia hinh nén bang

7a’ \/é 2 2 27a’ \/g
A S, =" B. S, =ma’y3. C.S, =2m’\3. D.S = T
Cho hinh nén dinh S, day 1a hinh tron tim O, géc & dinh bang 120°. Trén duodng tron
day, 1ay diém A 6 dinh va diéem M di dong. C6 bao nhiéu vi tri diém cua diém M dé€
dién tich tam gidc SAM dat gid tri 16n nhat?
A. 1 vi tri. B. vO sO vi tri. C. 2 vi tri. D. 3 vi tri.
Mot hinh nén cé dinh S ¢6 ban kinh day bang 2043, goc o dinh la 120°. Thiét dién qua
dinh cta hinh nén la 1 tam giac. Dién tich 16n nhat S__ ctia tam giac 1a bao nhiéu?

A. S =16a’. B. S =4d°. C.S  =8. D. S =4a°\2.

X X X max

Cho mot miéng ton hinh tron c6 ban kinh 50 cm. Biét hinh nén ¢6 thé tich 16n nhat
khi dién tich toan phan ctia hinh nén bang dién tich miéng ton ¢ trén. Khi d6 dién
tich xung quanh cuia hinh nén la

A. 50007 . B. 18757 . C. 37507 . D. 25007 .

Khi san xuat hop mi tdm cdc nha san xuat luén dé mot khoang trong dwdi day hop.
Hinh vé dwdi mo ta cdu tric ctia hdp mi tom. Thé mi tom c6 dang hinh try, hdp mi
c6 dang hinh noén cut dwoc cit ra boi hinh nén ¢ chiéu cao 9cm va ban kinh day
6cm. Nha san xuat tim cach sao cho thd mi tom cé dwoc thé tich 16n nhat vi muc
dich thu hat khach hang. Tim thé tich 16n nhat do.
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A. 547 . B. 367. C. —. D. 48x.

Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Tinh dién tich xung quanh ctia khéi nén
c6 dinh la tam O cta hinh vuéng ABCDva day la hinh tron ndi ti€p hinh vuodng
A'BCD' .
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a5

2 2 2
_ a5 B.S - . C.S _ a5 D.S —”’*/g.

w2 i 8 i 4 T 16

A.S

Cau 162. Cho mot hinh phang gdom ntra duong tron duong kinh AB =2, hai canh BC, DA ctia
hinh vudéng ABCD vahai canh ED, EC ctia tam giac déu DCE (nhw hinh vé bén duéi).
Tinh dién tich S ctia mat tron xoay tao thanh khi quay hinh phéang trén quanh truc d6i

A. S=6r. B.S= 6+73 7r. C. S=8r. D.S:[ZOE*@JW

xtng clia no.

Cau 163. Cho khdinoén dinh O, chiéu cao la h. Mot khoi nén khac c6 dinh la tdm I cta day va day
la mot thiét dién song song vdi day cua hinh nén da cho. D€ thé tich ctia khéi nén dinh
I 16n nhat thi chiéu cao ctia khdi nén nay bang bao nhiéu?
0

/\ |

A B! c. 2 D. 1.
3 2 3 3

Cau 164. Cho hinh nén (N) ¢6 dinh S, géc ¢ dinh bang 120°, d6 dai duong sinh bang a. Mt

18Z9'LSS'S60 — ™2 V(o375

phang qua S cat hinh nén theo mot thiét dién c6 dién tich 16n nhat bang

2 2 2 2
AL B.a\/é. c . D.‘“/é.
4 2 2 4
Cau 165. Hai ban A va B choi mot trd choi nhw sau: Moi nguoi 1dy mot miéng ton hinh tron
ban kinh nhw nhau, sau d6 cit bé di mét hinh quat roi cudn lai, dung keo gén lai

thanh mét chiéc phéu nhu hinh vé.
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Cau 166.

Cau 167.

Cau 168.

i
|II

I|

\ 4

Sau d6 A dung chiéc phéu ctia minh muc day nude roi trit sang phéu cta B. Néu
phéu ctia B day ma phéu cta A van con nudc thi A thang. Nguoc lai, néu phéu ctia A
hét nwdc ma phéu ctia B chua day thi B thang. Hay chi gitip A cach cat miéng ton cua
minh ¢6 goc ¢ tam cua hinh quat la bao nhiéu dé khi choi khéng thua B.
A. 26 . B. 26 . C. —(6_ ZJE)W . D. 22 .

9 27 3 3

Cho tam gidc déu ABC c6 dwong tronnéi ti€p (O;r), cat bo phan hinh tron va cho phan

hinh phang thu dwoc quay xung quanh OA. Tinh thé tich khéi tron xoay thu duoc theo
r

A. gwr3. B. gwra. C. 7T1’3\/§. D. 7«r?

Ttr mot tdm bia hinh vuéng ABCD canh 48 cm . Goi S, I lan lwot la trung diém cta
BC, AD . Dung compa vach cung tron MN c6 tam la S va ban kinh SI (nhu hinh
v&) roi cat tim bia theo cung tron d6. Dan phan hinh quat sao cho canh SM va SN (%

<

trung nhau thanh mot cai ma hinh nén khong day véi dinh S (gia sit phan mép dan 9%
khong déng ké). Dién tich xung quanh cta cai ma d6 la o
B S c §
48 cm §|)
&)
Ne)
o
N
N
M N g‘
A | D g
A. 384r. B. 448r. C. % . D. 768~ .

Cat mot khdi nén tron xoay c6 ban kinh day bang R, dwong sinh 2R boi mot mat
phang (@) qua tam déy va tao v6i mdt ddy mot goc 60° tinh ty s8 thé tich cua hai

phéan khéi nén chia boi mt phing (a)?
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A T4 B. 2 c. Lt _ D. 2

67 3’ 2(71’—1). T
Cau 169. Cho tam giac ABC noi tiép trong dwong tron tam O, ban kinh R ¢6

BAC =75°, ACB=60°. Ké BH 1 AC. Quay AABC quanh AC thi ABHC tao thanh hinh
non xoay (N ) . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén tron xoay ( N ) theo R.

B(V2+1) g 3+2B ., 34292 V3(+3+1)
L :

A, ——27R". C. D. — 7xR?.
4 2 4
Cau 170. Cho hinh nén dinh N, day la hinh tron tam O, géc 6 dinh 120° va A la mot diém cd
dinh trén duong tron day. Goi S 1a dién tich thiét dién ctia hinh nén bj cit boi mit

phang (P) di qua duong thang NA va M 1a giao diém ctia (P) voi duong tron day (
Mkhac) A. Co bao nhiéu vi tricaia M dé€ S dat gia tri 16n nhat?

A. Ba vi tri. B. VO sO vi tri. C. Hai vi tri. D. Mot vi tri.

Cau 171. Cho hinh tru c6 dién tich xung quang bang 8ma® va ban kinh ddy bang a . Do dai duong
sinh ctia hinh tru bang;
A. 8a. B. 6a. C. 2a. D. 4a.
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Cau 172.

Cau 173.

Cau 174.

Cau 175.

Cau 176.

Cau 177.

Cau 178.

Cau 179.

Cau 180.

CHUYEN DE KHOI 12 Oeng ii. Fhéi Thin Xeay
Chi dé. KHOI TRU
Cho hinh tru c6 ban kinh ddy bang R, chiéu cao bang . Biét rdng hinh tru d6 c6 dién
tich toan phan gap déi dién tich xung quanh. Ménh dé nao sau day dung?
A. R=2h. B. R=h. C. h=2R. D. h=+2R.
C4t hinh tru (T) bdéi mot mat phéng qua truc cua né ta duoc thiét dién la mot hinh

vudng canh bang 7 . Dién tich xung quanh ctia (T) bang

A 2T B. 98rt. c. 21 D. 497t.

4 2
Cho hinh tru c6 dién tich toan phan 12 47 va c6 thiét dién cat boi mit phiang qua truc la
hinh vuong. Tinh thé tich khoi tru?

47“/6. g. ™Vb c. ™6 D. 4™
9 9 12 9

Mot khai d6 choi gom hai khoi tru (Hl),(Hz) xé&p chong lén nhau, lan lugt ¢6 ban kinh

A.

day va chiéu cao twong ung la 1, h,1,,h, théa man r, =21, =2,h =2h, =4 (tham khao
hinh vé). Tinh thé tich khdi d6 choi.

A. 127 B. 167. C. 207. D. 167

Mot hinh tru ¢ ban kinh day r =a, d6 dai duong sinh [=2a. Dién tich toan phan
ctia hinh tru nay la:

A. 67a®. B. 47a’. C. 5ma®. D. 27a’.

Cho hinh chit nhat ABCD ¢ AD = 4a; AB = 2a. Tinh thé tich khoi tru dwoc tao thanh

khi quay hinh phang ABCD quanh truc AD.
D

A B
A. 121a°. B. 647a’. C. 32ma’. D. 167a’.
Cho hinh tru cé dién tich xung quanh bang 507 va d6 dai duong sinh bang duong
kinh ctia duong tron ddy. Tinh ban kinh r cta duong tron day.

A.r=5227r. B. r=5. C.r:5\/;. D.r:¥
Tinh thé tich V ctia khoi tru ¢é ban kinh ddy r =4 va chiéu cao h = a2
A. V =128r.. B. V =32r.. C. V=322x.. D. V =64/27.

Dién tich xung quanh ctia hinh tru c6 ban kinh bang R =3 va dwong sinh 1 =6 bing
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A. B47 . B. 1087 . C. 36r. D. 18x.

Cau 181. Cho hinh tru cé dién tich toan phan la 47 va c6 thiét dién cat boi mat phang qua truc la
hinh vuong. Tinh thé tich khoi tru?

A. ™6 B. 47“/6. c.ir. D.ﬁ.
12 9 9 9
Céu 182. Khéi tru cé thé tich V =184, ban kinh day r = 3a. Tinh chiéu cao h cta khéi tru
A. h=3. B. h=6a. C.h=2a. D. h=9%9%
Cau 183. Khéi tru c6 thé tich V = 36a%r, dién tich ddy bang 9ma®. Tinh chiéu cao & ctia khéi tru
A.h=2a. B. h=4a. C. h=4. D. h=12a
Cau 184. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru biét chu vi ddy ctia hinh tru d6 bang 67 (cm) va

thiét dién di qua truc 1a mét hinh chi nhat ¢6 d6 dai duong chéo b?ing 10 (cm).

A. 487 (cm?). B. 187/34 727 (cm?).
C. 721 (cm’?). D. 247 (cm’).

Céu 185. Khéi tru c6 thé tich V =20a’7, chiéu cao h=4a. Tinh ban kinh ddy r ctia khdi tru
A.r:\/Ea. B. r=2a. C.r:\/ga. D. r=5a

CAu 186. Cit hinh tru (T) bdi mot mat phéng qua truc cta ng, ta duoc thiét dién la mot hinh
vuong canh bﬁng 1. Dién tich xung quanh ctia (T) b:lfmg.

™

A. . B. L. c. = D. 2.
4 2

Cau 190. Tinh dién tich toan phan cta hinh tru c6 ban kinh ddy 2 va duwong cao El\/g .
A. 27ra2(\/§—1). B. ma’3. C. ma? (1+J§). D. 2rd’ (1+J§).

Cau 191. M6t hinh tru (T) c6 ban kinh ddy R va c6 thiét dién qua truc la hinh vuong. Tinh dién

Cau 187. Mot hinh tru c6 ban kinh day a, ¢é thiét dién qua truc la mot hinh vudng. Tinh dién m
tich xung quanh cua hinh tru. 9%
A. ma®. B. 3ma”. C. 4ma®. D. 2ma’ 2
Cau 188. Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 167a® va do dai duong sinh bang 2a. §
Tinh ban kinh » ctia dwong tron ddy ctia hinh tru da cho. ~
A. r=4a. B. r=6a. C.r=4nm. D. r=8a. g?
Cau 189. Cho khéi tru c6 chu vi day bang 47ma va d6 dai duong cao bang a . Thé tich cta khdi |
tru da cho bang 3
2 4 3 3 3 LN
A. ma”. B. —ma”. C. 4na”. D. 167a”. A
3 2
)
X

tich toan phéan S, ctia hinh tru.

2
A. S =6nR?. B.s -2R° C.S =2nR?. D.S =nR?.
Xq Xq 3 Xq Xq

Cau 192. Cho hinh tru (T) ¢6 chiéu cao 1, 6 dai duong sinh [, ban kinh day . Ky hiéu S_

la dién tich xung quanh ctia (T) Cong thitc nao sau day la dung?

A.S, =mrl. B.S, =mth. C. s, =2mrl. D. S, =2nr’h.
Cau 193. Thé tich ctia khoi tru c6 dién tich ddy B va chiéu cao h la
A. 3Bh. B.gBh. C.%Bh. D. Bh.




§ SDé cuang én by chueng i

Cau 194. Thiét dién qua truc cua mot hinh tru la hinh vuéng ¢6 chu vila 8a. Tinh dién tich xung

quanh ctia hinh try d6
A. 4md’ . B. 2ma®. C. 8ma®. D. 44°.
Céu 195. Mot hinh tru (T') c6 dién tich toan phan la 120 (cm?) va 6 bén kinh déy bang 6(cm).
Chiéu cao cua (T) la:
A. 6(cm). B. 5(cm). C. 3(cm). D. 4(cm).
Cau 196. Cho hinh cht nhat ABCD c6 AB=2; AD =3. Tinh thé tich khéi tru duoc tao thanh khi
quay hinh phang ABCD quanh truc AD.
A. 127. B. 4r. C. 187. D. 67.
Cau 197. Cho hinh tru (T) c6 chiéu cao h, do dai duong sinh [, ban kinh ddy r . Ky hiéu S, la
dién tich toan phan cua (T) Cong thitc nao sau day la dung?
_ 2 _ _ 2 _
A. S, =mrl+mr®. B. S, =mrl+2mr. C. S, =2nrl+2mr". D. S, =mrl.
Cau 198. Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 47’ va ban kinh day 1a a. Tinh d6 dai

dwong cao cta hinh tru do.
A. 3a. B. 2a. C.a. D. 4a.

Cau 199. Tinh theo a thé tich V ctia khoi tru ¢ ban kinhday » = 2a va chiéu cao h=2R.
A.V=16a"r. B. V =8a'r. C. V=32ar. D. V=4a'n
Cau 200. Thé tich ctia khdi tru tron xoay c6 ban kinh day r va chiéu cao h bang

A. %th. B. mr*h. C. gwrzh. D. 27rh

Cau 201. Mot hinh tru 6 khoang cach gitra hai ddy la 56 cm. Mot thiét dién song song véi truc
la mot hinh vuong. Biét khoang cach tir truc dén mat phang cat bang 45 cm. Tinh ban
kinh ddy cta hinh tru da cho.

A. 24. B. 43. C. 28. D. 53.

Cau 202. Cat mot khai tru béi mot mat phang qua truc ta duoc thiét dién 1a hinh chit nhat
ABCD c6 canh AB va canh CD nam trén hai ddy ctia khéi tru. Biét AC — a2 ,
DCA =30°. Tinh thé tich khéi tru.

A. ﬁmf. B. ﬁmf’. C. ﬁmf. D. ﬂmf.
16 16 16 48
Cau 203. Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 6ma®, thiét dién qua truc cta hinh try la

mot hinh vuong. Tinh ban kinh » ctia hinh tru da cho.

A.é. B.g. C.#. D. 6.
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Cau 204. Mot hinh tru ngoai tiép hinh lang tru tam gidc déu véi tat ca cac canh bang a ¢6 dién
tich xung quanh bang bao nhiéu?

2 2 2
A. ”“3\/5 . B. 4”“3\/5 . C. 2”3\/5 . D. 7a*\3.
Cau 205. Cho mot khéi tru c6 khoang cach gitta hai day bang 10, biét dién tich xung quanh ctia
khéi tru bang 807 . Tinh ban kinh ddy r ctia khéi tru da cho.
A. 6. B. 5. C. 8. D. 4.

Ciu 206. Hinh tru ngoai tiép hinh hop chit nhat canh bén a. Buong sinh cta hinh tru la
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A.#. B. a\/2. C. #. D. a.

Cau 207. Cho lang tru tam gidc déu co tat ca cac canh déu bf?mg a. Goi V la thé tich hinh tru ngoai
tiép khdi lang tru néi trén. Khi d6 V bang
A O B, ™ C. 3ma*3 D. 3.

6 3 2 3

Cau 208. Mot hinh 1ap phuong c6 canh bang 1. M6t hinh tru cé 2 duong tron day ndi tiép 2 mat

doi dién ctia hinh 1ap phuong. Hiéu s6 theé tich khoi lap phuong va khoi tru la
3 1 1 1
A. 4. B. 4 . C. 4. D. 2.

Cau 209. Trong khong gian, cho hinh chi* nhat ABCD ¢6 AB=2 va AD=4.Goi M, N lan luot la
trung diém caa AD va BC. Quay hinh cht nhat d6 xung quanh truc MN, ta duwgc mot
hinh tru. Dién tich toan phan cua hinh tru bfing:

A. 167. B. 27. C. 8. D. 4r.
Cau 210. Cho hinh tru ndi ti€p mat cau tam O, biét thiét dién qua truc la hinh vudng va dién tich

mat cau bffmg 127 (Cm2 ) . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru.
A. 167(cm?). B. 367 (cm’). C. 127 (cm?). D. 18 (cm?).
Cau 211. Cho khéi tru (T) Biét rc:?mg mot mat phéng chtta truc ctaa (T) cit (T) theo thiét dién la

mot hinh vudng canh 4a. Thé tich khdi tru da cho béng
A. 32ma. B. 8ma°. C. 647a’. D. 167a°

\Y ’ m
Cau 212. Mot hinh t&¢ dién déu ABCD canh 4. Xét hinh tru c6 mot day la dwong tron noi tiep ;\
tam giac ABCva chiéu cao bang chiéu cao hinh t dién. Dién tich xung quanh ctia =
hinh tru d6 bang: §
2 2 2 2
A, 20N2 LCY ¢, 23 D, ™3 Q
3 3 3 3 3
Cau 213. Mot hinh tru ¢ truc OO’ chira tdm ctia mot mat cau ban kinh R, cac duong tron day |
ctia hinh tru déu thudc mat cau trén, duong cao ctia hinh tru bang R. Tinh thé tich 3
V cta khoi tru. a
3 3 3 WN
Av="8 B. V="K C. V=R, D.v="% N
3 A 4 N
™

Cau 214. Cho hinh tru cé dién tich toan phan la 87 va 6 thiét dién cit boi mit phéng qua truc
la hinh vuong. Tinh thé tich khoi tru?

167T\/§ 47 C ﬁ D W\/g
. . T .

A. B. —. . .
9 9 12
Cau 215. Mot hinh try tron c6 d6 dai duong sinh bang duong kinh day bang a . Thé tich ctia
khdi tru bang
ma’ 3 3 2
A. o B. ma’. C. 2ma”. D. ma®.

Cau 216. Thiét dién qua truc ca mot hinh tru 1a mét hinh vuéng c6 canh béng 2a. Tinh theo a
thé tich khoi tru do.

A. 4nad. B. = 7a®. C. ma°. D. 27a’.
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Cau 217. Mot hinh tru ¢é ban kinh day b??mg 5cm. Thiét dién qua truc cua hinh tru c6 dién tich

bang 20 cm’. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh try.

A. 107 cm?. B. 407 cm?. C. 20cm?. D. 207 cm®.
Cau 218. Mot hinh tru ¢6 hai ddy la hai hinh tron ni tiép hai mat cia mét hinh 1ap phuwong canh
a. Thé tich ctia khoi tru bang:
A. 7. B. T c. ™ D. ™.
2 4 3

Cau 219. Mot hinh lang tru t& gidc déu cd canh day béng a\/E va canh bén b?!mg 2a noi ti€p trong
mot hinh try. Tinh dién tich toan phéan cua hinh tru.
wa’ (1+ 2\/5 )

A. S, =6ma’. B.S,=————

C. 5, =’ (1+2V2). D. S, =3ma’.

CAau 220. Cit mit xung quanh ctia mot hinh tru doc theo mot duong sinh roi trai ra trén mat
phang ta duoc hinh vudng c6 chu vi bang 8. Thé tich khdi tru da cho bang
A. 4. B. 27%. C. 2n%. D. 4x°.

Cau 221. Cho hinh tru c6 dién tich toan phan la 127 va c6 thiét dién cit boi mit phéng qua truc
la hinh vuong. Tinh thé tich khoi tru?
A Y2m

5 B. 4. C. 8r. D. 42

Cau 222. Mot hinh tru c6 ban kinh day béng a, mat ph:fmg qua truc cit hinh tru theo mot thiét m
dién c6 dién tich béng 84°. Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru? 2&
A. 2ma®. B. 4ma”. C. 167ma*. D. 87ma® . %

Cau 223. Cho hinh tru c6 hai day la hinh tron tam O va O', ban kinh bf?mg R, chiéu cao R\/g ; N
va hinh nén c6 dinh la O, day la dwong tron (O;R) . Tinh ti s0 gitra dién tich xung Q2
quanh cua hinh tru va dién tich xung quanh ctia hinh nén. §;)
A. 3. B. 3. C.2. D. 2. 3

Ciau 224. Trong khong gian, cho hinh cht nhat ABCD ¢6 AB=1 va AD=2. Goi M,N lan &‘
luot 1a trung diém ctia AB va CD. Quay hinh ch nhat d6 xung quanh truc MN ta &
duoc mot hinh tru. Tinh thé tich V cta hinh tru d6. %
A V=m. B.V=". C. V=4r. D. V=2r. =

Cau 225. Cho hinh cht* nhat ABCD c6 AB = a\/g, ACB=30°. Tinh ban kinh r ctia khéi tru sinh
ra khi quay hinh chit nhat ABCD xung quanh truc AB.

A. 3. B.%. C. 3. D. a.

CAu 226. Cit hinh tru boi mot mat phéng di qua truc dugc thiét dién 1a hinh ch@ nhat ABCD
c6 AB va CD thudc hai day hinh tru, AB = 4a; AC =5a.Tinh thé tich khoi tru.
A. V =1674°. B. V =4nd°. C. V=127a". D. V =8na’.
Cau 227. Mot hinh tru ¢6 ban kinh day bf?mg 2cm va c6 thiét dién qua truc la mot hinh vudng.
Dién tich xung quanh ctia hinh tru la
A. 167cm®. B. 8mcm’®. C. 4mem?. D. 32ncm?
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Cau 228. Mot hinh tru ¢é thiét dién qua truc la mot hinh vuong canh 2a. Thé tich khéi tru twong
tng bang

2na’ . C. 8ma’
3 3

Cau 229. Cho khéi tru cé d6 dai dwong sinh gdp d6i ban kinh day va c6 thé tich bang 167. Dién
tich toan phan ctia khéi tru da cho bang
A. 247, B. 167. C. 8. D. 127.

Cau 230. Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=1. Quay hinh chit nhat d6 xung
quanh truc AB ta duwgc mot hinh truy. Biét dién tich toan phan Sy ctia hinh tru do béng
127 . Tinh ban kinh ddy cta hinh tru nay.
A. 3. B. 5. C. 2. D. 6.

C4u 231. Cho hinh tru co chiéu cao béng 5\/§ . Cit hinh tru da cho boi mit phéng song song voi
truc va cach truc mot khoang bé“mg 1, thiét dién thu dwoc cd dién tich b?ing 30. Dién tich
xung quanh ctia hinh tru da cho bang

A. 5397 B. 10/3r. C. 104/397 . D. 20437

CAu 232. Cit moOt khéi tru boi mot mit phéng qua truc ta duoc thiét dién la hinh ch nhat ABCD
c6 AB va CD thudc hai day cua khoi tru. Biét AC=5a va ban kinh day cua khoi tru
bang 2a. Tinh d6 dai duong sinh ctia khéi tru da cho.
A. 3. B. av/21. C. 6a. D. 4a.

Cau 233. Cho hinh tru cé ban kinh d4y bang a, chu vi ctia thiét dién qua truc bang 12a. Thé tich
ctia khéi tru da cho bang

A. 27a’. B. D. na’.

A. 4nd®. B. 6ma”. C. md’. D. 5ma’. pQ
Cau 234. Tinh thé tich V cta khéilap phwong ABCD.A'BC'D', biét ring bdn kinh duong tron )}
ddy cta hinh ldng tru ngoai tiép hinh vuéng ABCDla r = J3. %
8 X
A. 636 B. 3V6 C.3. D. 8. Q
Cau 235. Trong khong gian, cho hinh cht nhat ABCD ¢6 AB=1 va AD=2.Goi M, N lan luot %
la trung di€ém ctia AD va BC. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truc MN, ta dugc o
mot hinh try. Tinh dién tich toan phan S " cua hinh tru do. 8
N
i1 M IND N
J o
N}
1 00
B c
A. S, =4r. B. S, =107. C.S5, =2r. D. S, =6m.
Cau 236. Biét thiét dién caa hinh tru qua truc la hinh vudng cé chu vi bf?mg 8. Thé tich cua
Kkhdi tru sé bang
A. 167. B. 8. C. 4r. D. 2x.

Cau 237. Hinh tru c6 hai duong tron day ngoai ti€p hai mat cia mot hinh 1ap phuong canh a thi
c6 dién tich xung quanh bang bao nhiéu?
A. \2ra?. B. 2ma’. C. ma. D. 22ra?.
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Cau 238. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'BC'D' ¢6 AD=8, CD=6, AC'=12. Tinh dién tich
toan phan S, cta hinh tru c6 hai duong tron ddy la hai duong tron ngoai tiép hai hinh

chitt nhat ABCD va A'B'C'D'.

A. S, =5(4\11+5)r. B. S, =267
C. S, =576r. D. 5, =10(211+5).
Cau 239. Cho hinh tru ¢6 duong cao h=a va thé tich V = 7a’. Tinh ban kinh 7 cta hinh tru da
cho.
A.%. B.a. C. 3a. D. 2a.

Cau 240. Cho hinh try c6 dién tich toan phan la 47 va c6 thiét dién cat boi mat phang qua truc la
hinh vuoéng. Tinh th€ tich khéi tru?
A Y6 B. —”f . c.iT. 46

. D.
12 9 9

Cau 241. Mot hinh tru c6 ban kinh ddy bang a, mat phang qua truc cat hinh tru theo mot thiét
dién c6 dién tich béng 84%. Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru?

A. 47a®. B. 167a*. C. 2md’. D. 8ma’ .
Cau 242. Cho hinh tru ndi ti€p lang tru tam gidc déu canh day a, canh bén a\/E . Tinh dién tich
xung quanh cta hinh try.
Wazx/g Wﬂz\/g 27m2\/6
A. . B. . C. . D. 7a*\6.
2 3 3 a6 D
Cau 243. Mot hinh tru cé thiét dién qua truc 1a hinh vudng, dién tich xung quanh bang 47 . 9%
Thé tich khéi tru 1a “g
A. 27. B. 4r. C. %7‘(’. D. %7‘(’. N
Cau 244. Mot hinh tru c6 ban kinh ddy a, ¢6 thiét dién qua truc la mot hinh vudng. Tinh dién g)
tich xung quanh cua hinh tru. |
S NG
—— S
) N
~
o
N
XK
A. 27a°. B. 4ma”. C. ma®. D. 3ma’.

Cau 245. Cat mot khdi tru béi mot mit phang qua truc ctia né ta duwoc thiét dién 1a mot hinh
vuong co canh b?mg 3a. Tinh dién tich toan phan cua khoi tru.

2 2 2
2ram. B. S, =a’my3. C.S, = 132 s D.s, =" ™3

A. S, = >

Cau 246. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 BC =3, AC =5. Tinh d¢ dai dwong sinh ¢ cua khdi tru sinh
ra khi quay hinh chit nhat ABCD xung quanh truc AB.
A.5. B. 4. C.6. D. 9.

Ciu 247. Cho mét hinh tru tron xoay va hinh vuéng ABCD canha c6 hai dinh lién tiép A, B nam
trén duodng tron day thit nhat ctia hinh try, hai dinh con lai nam trén duong tron day
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thit hai ctia hinh tru. Mt phang (ABCD) tao véi day hinh tru géc45°. Dién tich xung
quanh S ‘0 hinh tru va thé tich V ctia khoi tru la

B ra?2 R 3n24°

A.S = ;
xq

B. S

_ 7ra2\/§ Vo 37r\/§a3

3 32 v~ 3 8

2 3 2 3

c.g =™ \/§;V=37“/§” . D.s =" \/g;vz‘%ﬁ” .
Wy 16 T 8

Cau 248. Cho hinh tru c6 chiéu cao bang 6a. Géc tao gitta dwong thang ndi hai ddy véi truc ctia
hinh tru bang 30° dong thoi khoang cach gifta chiing bang a . Dién tich toan phan cta
khéi tru da cho bang
A. 287a®. B. 16ma” C. 30ma’. D. 327a’®.

Cau 249. Can déo thanh g6 hinh hop cé day 1a hinh vuong thanh hinh tru c¢é cling chiéu cao. Ti
18 thé tich gd can phai déo di it nhat (tinh gan dung) 1a
A. 21%. B. 50%. C. 30%. D. 11%.

Cau 250. Cho hinh tru c6 chiéu cao h=2, ban kinh day r=3. Mot mat phéng(P) khong vuong
gbc voi ddy ctia hinh try, lan lwot cat hai ddy theo doan giao tuyén AB vaCD sao cho
ABCD 1la hinh vudng. Tinh dién tichS ctia hinh vudéng ABCD .

A. 5=20. B. S=127. C.5=12. D. S=20r.

Cau 251. Cho AA'B'B la thiét dién song song véi truc OO’ ctia hinh tru (A, B thudc dwong tron
tam O). Cho biét AB=4,AA'=3 va thé tich ctia hinh tru bang V =247, Khoang cach d
tir O d&n mit phang (AA'B'B) la:

A.d=3. B. d=4. C.d=1 D.d=2 m

Cau 252. Hinh bén bao gom hinh ch@ nhat ABCD va hinh thang vudéng CDMN . Cac diém B B

, C, Nthéng hang, AB=CN =2dm; BC=4dm; MN =3dm. Quay hinh bén xung %
quanh canh BN ta duwgc khéi tron xoay c6 thé tich bang X
M 3cdrn N
2cdimn g
o) (&) |
(@)
1dm \O
N
8N
N
A 2dm I '\I
o
)
A. 547dm’. B. 54dm”’. C. %T”dm3. D. 8—§dm3. 0

Cau 253. Cho lang tru ding ABCD.A'B'C'D' ¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, goc gitra
hai mat phang (A' BD) va (ABCD) bang 45°. Dién tich xung quanh hinh tru noi tiép
ling tru diing da cho bang

J2ra? wa? wa? J2ra?

A. . B. —. C. —. D. .
2 2 4 2

Cau 254. Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 47 . Mot mat phang (a) song song vai truc,

cat hinh tru theo thiét dién 1a t& gidc ABB'A’, biét mot canh ctia thiét dién 1a mot day
cung cua duong tron day cua hinh tru va cang moét cung 120°. Tinh dién tich thiét dién
ABB'A’.

A. 3. B. 24/3. C. 2. D. 3\/2.
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Cau 255.

Cau 256.

Cau 257.

Cau 258.

Cau 259.

Cau 260.

Cau 261.

Cau 262.

Nguoi ta lam chi€c thung phi dang hinh try, kin hai day, vdi th€ tich theo yéu cau la
27m®. Hoi ban kinh day R va chiéu cao & ctia thting phi bang bao nhiéu dé khi lam thi
tiét kiém vat liéu nhat?

A. R=1m, h=2m. B.R=4m,h:%m
1 1
C.R:Em,h:Sm. D.R:Zm,h:Em.
Cho hinh tru c6 truc OO', thiét dién qua truc la mét hinh vudéng canh 2a. Mat phéng

(P) song song voi truc va cach truc mét khoang %. Tinh dién tich thiét dién ctia hinh
tru khi cit boi mp (P) .

A. 23, B. 7ma’. C. 22%+3. D. 4.
C4t mot khoi tru boi mot mit phéng qua truc ta duoc thiét dién la hinh ch nhat ABCD

c6 canh ABva canh CD ndm trén hai day cua khéi tru. Biét BD = a\/E , DAC=60".

Tinh thé tich khoi tru.
A w e ¥ p 3,
48 16
Cho lang tru ding ABC.A’ B C' c6 d6 dai canh bén bang 2a, ddy ABC la tam gidc vuong

can tai A, goc gitta AC’ va mgt phang (BCC’B') bang 30°. Dién tich xung quanh cta
khdi tru ngoai tiép lang tru ABC.A'B'C’ bang

A. &2ma?. B. 2\/2ma’ . C. \2ma?. D. 8ma’.

Mot nguoi tho c6 mot khadi da hinh tru. Ké hai duong kinh MN, PQ cua hai day sao
cho MN L PQ. Nguoi tho d6 cat khdi da theo cac mat di qua 3 trong 4 diém
M,N,P,Q dékhoi da cd hinh t dién MNPQ . Biét MN =60 cm va thé tich khoi ti
dién MNPQ =30 dm®. Hay tinh thé tich luong d4 cat bo (lam tron dén mot chit s§
thap phan sau dau phay).

A. 121,3dm°. B. 141,3dm°. C. 111,4dm”. D. 101,3dm’.
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Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C' ¢6 AB=a, AB =2a. Tinh thé tich V ctia khéi tru
ngoai tiép hinh ling tru ABC.A’B'C’. Biét rang mot mat ddy ctia khéi tru ndm trén
mat phang (ABC)
A V=T B. v ™3 c. v, D.v="0

3 9 3 9
Cho hinh 1ap phuong c6 canh bang 40 cm va mot hinh tru c6 hai day 1a hai hinh

tron noi ti€p hai mat d6i dién caa hinh 1ap phuong. Goi S;, S, Ian luwot 1a dién tich

toan phan cua hinh lap phuong va dién tich toan phéan ctia hinh try. Tinh S=S5, +85,

(cmz).

A. S=4(2400+3r). B. S=2400(4+3n).
C. 5=4(2400+7). D. 5=2400(4+7).
Cho hinh tru c6 chiéu cao bang 6+/2 cm . Bidt rang mot mit phang khong vudng gdc véi

day va cit hai mit day theo hai day cung song song AB, A'B' va AB= A'B'=6cm, dién
tich t& gidc ABB'A’ béng 60cm®. Tinh ban kinh day ctua hinh tru.

Oy - Kb tin vy R
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Cau 263.

Cau 264.

Cau 265.

Cau 266.

Cau 267.

Cau 268.

Cau 269.

Cau 270.

Cau 271.

A.5cm. B. 4cm. C. Sﬁcm. D. 3\/§cm

Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh déy bang 2, gc tao boi SA va (ABCD) bang 30°
. Goi S la dién tich toan phan cua hinh tru ¢cé mét duong tron day 1a duong tron noi
tiép hinh vudéng ABCD va chiéu cao bang chiéu cao ctia hinh chép S.ABCD. Tinh S

A. 27r3+3\/g. B. 27(3++6). C. 27r3+6*/€. D. 27r3+2*/5.
Cho khéi tru c6 duong kinh day 1a a, mat phang qua truc cta khéi tru cat khéi tru theo
mot thiét dién c6 dién tich 1a 34%. Tinh thé tich cta khéi tru da cho.
3 3 3 3
e B. . c. I D, 3
4 4 2 4

Mot nha may can san xuat cac hop hinh tru kin ca hai dau co6 thé tich V' cho tredc Moi
quan hé gitta ban kinh ddy R va chiéu cao & cuta hinh tru d€ dién tich toan phan ctua
hinh tru nho nhat 1a?
A. h=2R. B. R=2h. C. R=h. D. h=3R.

Cho khéi tru (T), AB va CD Tlan luot la hai duong kinh trén cac mat day ctia khoi (T)

. Biét géc gitta AB va CD 1a 30°, AB=6cm va thé tich khdi ABCD la 30cn’. Khi d6 thé
tich khoi tru (T) la

A.

9073
270
Cho lang tru ding ABC.A'B'C' c6 dd dai canh bén bang2a, ddy ABC la tam gidc
vudng can tai A, goc gitta AC' va mat phéng(BCC 'B’) bang30°. Thé tich ctia khéi tru

A. 457cm®. B. cm’. C. 307en®. D. 90ncn’.

ngoai tiép lang tru ABC.A'B'C’ bang
A. 3md’. B. 4ma’. C. 2rma®. D. 7a’.
Cho hinh tru (T) 6 chiéu cao h =2m, ban kinh day r =3m. Gia sk (L) la hinh lang tru
déu n canh ¢6 hai day la da giac déu ndi tiép dwong tron day cua hinh tru (T) Khi n
tang 1én v6 han thi tong dién tich tat ca cac mat ctia ctia khoi lang tru (L) (tinh bang) m?
c6 gidi han la
A. 127. B. 5=12. C. 307. D. §=20r.
Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢ canh day la a, canh A’'B tao véi day
mot gdc 45°. Mot hinh tru ¢6 2 day la 2 duwong tron ngoai ti€p tam giac ABC va A'B'C’
. Dién tich toan phan cua hinh try la:
(\/§+1)7r.a2 (2x/§—1)7r.a2 (2 3+1)7T.a2 (2 3+2)7r.a2
—_— B. —m——. cC.————. D ————
3 3 3 3
Cho hinh tru c¢6 cac day la 2 hinh tron tam O va O', ban kinh d4y bang chiéu cao va
bang a. Trén duong tron day tam O 13y diém A, trén duong tron day tam O’ 1ay
diém B sao cho AB=2a.Thé tich khoi tir dién OO'AB theo a la.
3 3 3 3
i R CL c vy T C
8 4 12 6
Cho hinh tru ¢ hai d4y 1a hai hinh tron tdam O, O', ban kinh d4y bang chiéu cao va
bang a, trén duwong tron day tam O 14y diém A, trén duong tron day tim O’ 13y diém
B sao cho AB=2a.Thé tich tit dién OO'AB la
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A.

A V=
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Cau 272.

Cau 273.

Cau 274.

Cau 275.

Cau 276.

Cau 277.

Cau 278.

Cau 279.

73 73 73

3
ﬂ. B. V=43 Cc.y="N D. =2V
3 12 24 6

Cho lang tru tam gidc déu ABC.A’'B'C’' c6 AB=a. Biét mat phang (AB'C') tao voi mat
day (A'B’C') mot goc 45°. Cho mot hinh tru ngoai tiép hinh lang tru ABC.A'B'C'. Tinh

A V=

dién tich xung quanh cta hinh tru va theé tich ctia khoi tru.

AN L) _ ANE]

A.S=ma*; V = ) B. S=ma?; V =
6 18
2 3 2 3
C.S:ﬂ,-vzm*/g. D.S:ﬂ;vzm*/g.
2 6 2 18

C4t mot hinh tru bé“mg mat phéng (a) vudng goc mat day, ta duoc thiét dién 1a mot
hinh vudng cé dién tich bang 16. Biét khoang cach tlir tam day hinh tru dén mat phang
(a) bang 3. Tinh ban kin ctia khéi tru.

A N12. B. \13. C.8. D. 10.
Cho hinh lang tru d&u ABC.A'B'C’, biét gdc gitra hai méat phang (A’BC ) va (ABC ) bang

45°, dién tich tam gidc A'BC bang 4’6 . Tinh dién tich xung quanh cuia hinh tru ngoai
tiép hinh lang tru ABC.A'B'C'.

2 2
A. 2ma?. B. 4”3 Vs C. 4ma. D. 8”3*/5 .

Cho mét hinh tru ¢6 dién tich toan phan gap 3 lan dién tich xung quanh. Khi tang

ban kinh day 1én 2 an thi dién tich toan phan ctia hinh tru khi d6 1a bao nhiéu? Biét m
ban kinh day ban dau cua hinh tru la . 2&
A. 2172, B. 8772, C. 672, D. 4nr2. N
Cho lang tru ding ABC.A'B'C’' c6 d6 dai canh bén bang2a, day ABC la tam giac X
vudng can tai A, goc gitta AC" vamat phéng(BCC ’B’) bang 30". Tinh ban kinh duwong g
tron day cua khdéi tru ngoai tiép lang tru ABC.A'B'C'. |
A. 2a. B. a\/z. C. a\/g. D. a. %
Cho tit dién déu ABCD canh a. Dién tich xung quanh hinh tru c6 ddy la duong tron &1
ngoai tiép tam gidc BCD va c6 chiéu cao bang chiéu cao t& dién ABCD la N

2 2 2 2 N
a 23 B N2 LY p, ™3 &

2 3 3 2 -
Cho hinh ch@* nhat ABCD ¢6 AB=4AD. Goi S,,S, lan luot la dién tich toan phan
cta hinh tru khi quay ABCD quanh AB va BC. Tinh ti s6 %

2
AL B. = c.i. D. L.
4 2 3 6

Cho hinh tru c6 hai duong tron day (O ; R) va (O’ ;R), chiéu cao h = \/gR . Doan théng

AB c6 hai dau mut ndm trén hai dwong tron ddy hinh tru sao cho géc hop béi AB va
truc ctia hinh tru la «=30°. Thé tich t& dién ABOOQO' 1a:
3 3 3 3
aE B. 2. c X p. &
4 4 2 2




§ $Dé avang n tip duceang ii

Cau 280. Ban A mudn lam mot chi€c thung hinh tru khong day tit nguyeén liéu la manh t6n hinh

tam giac déu ABC c6 canh béng 90 (cm). Ban mudn cit manh ton hinh chit nhat
MNPQ tlt manh ton nguyén liéu (véi M, N thudc canh BC; P, Q twong tng thudc
canh AC va) AB dé tao thanh hinh tru ¢é chiéu cao béng MQ . Thé tich 16n nhat cta
chiéc thung ma ban A c6 thé lam dwoc la

A
o) P
AN
B M N C
A 139003 () p, 10800043 )
. .
C. 911:5(cm3). D. 911:5(@3).

Cau 281. Cho hinh tru c6 hai day la hai hinh tron (O) va (O'), chidu cao bang 2R va ban kinh
day bang R. Mot mat phang (a) di qua trung diém cta OO' va tao véi OO' mdt goc
bﬁng 30° (a) cit hinh tron day theo mot doan th:fmg co0dodail. Tinh [ theo R.

4R 2R 2R 242R 10O
A l=—=. B.l=—F. Cl=—. D.l=—0. ~
33 3 3 £ A
Cau 282. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’, biét géc giita hai mat phang (A'BC ) va (ABC ) %
bang 45°, dién tich tam gidc A’BC bang a%\/6 . Tinh chiéu cao ctia hinh try ngoai tiép S
hinh lang tru ABC.A'B'C'. g
A. 2a. B. a\/3. C.a. D. a/2. C'D
Cau 283. Cho khi tru c6 ddy la cac dudong tron tam (O), (O') c6 ban kinh la R va chiéu cao 9
h= R\/E .Goi A, B lan luot 1a cac diém thudc (O) va (O’) sao cho OA vudng goc v6i g
O'B. Ti s0 thé tich cua khoi tit dién OO'AB vdi thé tich khoi tru 1a %
1 1 2 1 .

A, —. B. —. C. —. D. —.

3 47 3 67

Cau 284. Mot hinh tru cé ban kinh ddy r =5cm va khoang cach gitta hai day h=7cm. Cat
khoi tru bdi mot mat phéng song song vai truc va cach truc 3cm . Dién tich cua thiét
dién duoc tao thanh la:

A. S =46(cm?). B.S=53(cm?).  C.S=55(cm’).  D.S=56(cm’).

Cau 285. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’, biét gic giita hai mit phing (A'BC) va (ABC) bang
45°, dién tich tam gidc A'BC bang 4’6 . Tinh dién tich xung quanh cua hinh tru ngoai
tiép hinh lang tru ABC.A'B'C'.

Ama? \/§ 8ma’ \/g

A. . B. . C. 47ma®. D. 27a?.
3 3




§ De cuengy n tap dudong i
Cau 286. C6 mot miéng bia hinh chit nhat ABCD v6i AB=3 va AD=6.Trén canh AD ldy diém
E sao cho AE=2, trén canh BC ldy diém F la trung diém BC.
A E D

B E C

Cudn miéng bia lai sao cho canh AB va DC trung nhau dé€ tao thanh mat xung quanh
ctia mot hinh tru. Thé tich V cua t dién ABEF la

3
A v=" B. V=" C.V:g*/g. D. V=2,
3 2 21 3’
CAu 287. Cit moOt khéi tru boi mot mit phéng qua truc ta duoc thiét dién la hinh cht nhat ABCD
c6 canh ABva canh CD nam trén hai day cua khoi tru. Biét BD = a\/a , DAC=60".
Tinh chiéu cao khoi tru.
cZ, D. a.

A.ﬁ. B.ﬁ.
3 2 2

Cau 288. Cho hinh hinh tru ¢6 hai ddy 1a (O)va (O'). Thiét dién di qua truc la hinh chir nhat

ABCD c6 dién tich bang 36+/327. Goc tao boi duong chéo AC va mat phang ddy bang
60°. Thé tich ctia hinh tru la

A. 54/31a°. B. 18v/374°. C. 60+/3ma’. D. 5lma’.
Cau 289. Mot khdi gd hinh 1ap phuong cé thé tich V,. Mot ngwdi tho mdc mudn got gitia
kh6i gb d6 thanh mot khdi tru c6 thé tich 1a V,. Tinh ti s8 1én nhat k = % ?
1
A k=", B. k=" C. k=2 D. k=—.
4 T T 2

Cau 290. Mot khoi da c6 hinh 1a mot khoi cau ¢ ban kinh R, nguoi thg thu cong my nghé can
cit va got vién da d6 thanh mot vién da canh ¢6 hinh dang la mot khoi tru. Tinh thé
tich 16n nhat c6 thé cua vién d4 canh sau khi da hoan thién?

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

3 3 3
3V3rR . B. C. 43R . D. 43R .
12 6 9 3
Cau 291. Mot khoi tru ¢6 ban kinh day r=2a4. O,0’ Tan luot 1a tdm dwong tron day. Mot mat

43R

A.

2 ‘e v ay1s \ \ , . c e m ~
phang song song voi truc va cach truc , cat duong tron (O ) tai hai diém A, B. Biét

#\15
4

thé tich ctia khdi t diéen OO'AB bang . Do dai duong cao ctia hinh tru bang?
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Cau 292.

Cau 293.

Cau 294.

Cau 295.

Cau 296.

Cau 297.

Cau 298.

Cau 299.

A. 3a. B. 2a. C. 6a. D. a.
Cho hai hinh tru. Hinh tru thtt hai c6 ban kinh day bang ntta ban kinh day ctia hinh tru
thir nhat va cé chiéu cao gap 4 lan chiéu cao ctia hinh tru th nhat. Goi ban kinh day va
chiéu cao ctia hinh tru thit nhat Ian luot la » va h . Dién tich toan phan cta hinh tru tht
hai la:

2 2 2

A dth+m B. dmrh+7r. C. dmh+m. D. dmrh+m

Cho lang tru dtmg ABC.A'B'C’ ¢6 d6 dai canh bén bang 22, day ABC 1a tam giac vudng
can tai A, goc gitta AC’ va mat phéng(BCC 'B) bang30". Thé tich ctia khdi tru ngoai
tiép lang tru ABC.A'B'C’ bang

A. 27ma®. B. ma’. C. 4ra’. D. 3ma’.

Cho hinh tru c6 hai ddy la hai hinh tron (O) va (O’), chiéu cao 2R va ban kinh day R.
Mot mit phang (a) di qua trung di€ém ctia OO’ va tao véi OO" mot géc 30°. Hoi (a)

cat duong tron day theo mot day cung 6 do dai bang bao nhiéu?

INELS B, 2802 c. R, p. 2R
V3 V3 3 33
Cho hinh chdép déu S.ABC c6 canh ddy bang a, goc tao boi hai mit phang (SAB) va

(ABC ) bang 60°. Dién tich xung quanh ctia hinh tru c6 duong tron ddy ngoai tiép tam

giac ABC va chiéu cao bang chiéu cao cta hinh chép la

mot mat phéng song song vai truc va cach truc mot khoang béng 3a, thiét dién thu
duoc 1a mot hinh vudng. Thé tich ctia khéi tru dugc gidi han boi hinh tru da cho bang
A. 2167a°. B. 10874°. C. 54ma’. D. 15074’ .

Mot hinh tru cé ban kinh day bang a, chu vi thiét dién qua truc bang 10a. Thé tich
ctia khdi tru da cho bang

2 2 2 2

o, Yora' g, Y3 ¢, Y3 p, Yara'. o
4 2 3 6 3
Cho hinh tru ¢6 hai ddy la hai hinh tron (O;R) va (O’; R). AB la moét day cung ctia §
duwong tron (O;R) sao cho tam gidc O'AB déu va mit phang (O’AB) tao voi mat N
phang chita duong tron (O; R) mot goc 60°. Tinh theo R thétich V ctia khdi tru da g}

cho. |
o

3 3 3 3

A v 3R gy, 3TBR o mTR g R &
7 5 7 5 o
Cho hinh tru c6 duong kinh day bang 6av/2 . Biét rang khi cat hinh try da cho béi O\‘\
N}
00

Amg®

3
Cho hinh tru c6 tam hai day lan lwgt la O va O'; ban kinh day hinh tru béng 2a. Trén
hai dwong tron (O) va (O') lan luot 1dy hai diém A va B, Goi A’ la hinh chiéu cta A

A. ma. B. C. 3ra®. D. 47a®.

1én duong tron (O'). Biét AB tao voi day cung A'B mdt goc 45  va c6 khoang cach gitra
OO’ va mit phing (ABA’) bing a+/3. Tinh dién tich toan phan cua khdi try.
A. 14ma. B. 167a°. C. 12ma*. D. 107a”.




§ $Dé ateng én tip chueng ii
Cau 300. Mot c8c nudc hinh tru ¢6 chiéu cao 9cm, duong kinh 6ecm .Mat ddy phang day lem,
thanh cdc day 0,2cm . PO vao c6c 120 ml nuwéc sau d6 tha vao cdc 5 vién bi ¢ duong

kinh 2cm . Mt nudc cdch mép cSc gan nhat véi gid tri bang
A. 2,28(cm). B. 3,08(cm). C. 3,67 (cm). D. 2,62(cm).

CAu 301. Khi cit khdi tru (T) boi mot mat phéng song song vdi truc va cach truc caa tru (T) mot
khoang bang a+/3 ta duoc thiét dién 1a hinh vudng cé dién tich bang 44°. Tinh thé tich
V cua khoi tru (T)
A. V =8rd’. B. V =77rd’. C. V=§7m3. D. V:¥m3.
Cau 302. Cho lang tru ABC.A'B'C’, day ABC latam giacc6 AB=5, AC =8 va goc (AB, AC) =60°.

GoiV, V' lan luot la thé tich ctia khdi lang tru ngoai tiép va noi ti€p khoi lang tru da

cho. Tinh ti sO %?

A B. . c.2. D. 2
49 49 ‘ 4 7 49 ,

Cau 303. Cho hinh tru cé ban kinh ddy bang 4. Mot mat phang khong vuong goc voi day va cat
hai ddy cta hinh tru theo hai day cung song song MN, M'N’ théa man MN =M'N' =6
. Biét rang t& giac MNN'M' c6 dién tich bang 60 . Tinh chiéu cao h ctia hinh tru.

A h=62. B. 1=65. C.h=4\5. D. h=4J2.

CAau 304. Cho hinh léng tru déu ABC.A'B'C’, biét géc gitta hai mat phang (A'BC ) va (ABC ) Y®
bang 45°, dién tich tam giac A'BC bang a°\[6 . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh
tru ngoai tiép hinh lang tru ABC.A'B'C'.

47r112\/§ 87mz\/§

A. 2ma®. B. 47a®. C. ) D.
3 3

Cau 305. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam giac déu canh a. Hinh chiéu vuong gbc
cia A’ lén (ABC) trung voi trong tam AABC. Biét khoang cach gitta hai duong

thang AA’ va BC bang #. Tinh thé tich V cta khoi tru noi tiép khoi lang tru

18C9°LSSS60 ~ "> VU0

ABC.A'BC'.
3 3 3 3
A V=" B.V="% c.v="% D.vV="%
6 24 12 36

Cau 306. Mot hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a hinh vuong, dién tich xung quanh béng 3674’
. Tinh thé tich V' cta lang tru luc giac déu noi tiép hinh tru.
A,V =2432°. B. V =36v34°. C. V =813, D. V = 27+/34".

Cau 307. Cho hinh tru cé chiéu cao bang 6+/2 cm . Bidt rang mot mat phang khong vudng goc
véi day va cat hai mat day theo hai day cung song song AB, A'B' ma AB= A'B'=6cm
, dién tich t& gidc ABB'A’ béng 60cm?. Tinh ban kinh day ctia hinh tru.
A. 4cm. B. 5cm. C. 5\2cm. D. 3\2em.
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Cau 308.

Cau 309.

Cau 310.

Cau 311.

Cau 312.

Cau 313.

Cau 314.

Cau 315.

Cho hinh tru tim O,0'. Lay diém A e(O) va Be(O') sao cho AB=8. Gdc tao boi day
cung AB va truc OO bang 30°. Khoang cach OO’ va AB la 2.Tinh dién tich xung
quanh cta hinh tru.

A. 1637 B. 831 C. 167. D. 166

Cho hinh ch&* nhdt ABCD ¢6 M,N lan luot la trung di€m cua AB va CD. Biét
AC = Za\/E , ACB =45°. Tinh dién tich toan phan cua hinh tru duoc tao thanh khi quay
ABCD quanh MN.

A. 4nad’. B. 67a’. C. 8ma’”. D. 127a°.

C4t hinh tru (T) bfmg mot mat phéng di qua truc dugc thiét dién la mot hinh chir nhat
c6 dién tich bang 30cm® va chu vi bang 26 cm . Biét chiéu dai cta hinh chit nhat 16n
hon duong kinh mat day cua hinh tru(T). Tinh ban kinh dwong tron day cua (T)?

A. g(cm) B. %(cm). C. 2(Cm). D. 4(Cm).

Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=3a, AD=2a. Quay ABCD quanh AB ta dwgc mot
hinh tru. Dién tich xung quanh ctia hinh tru d¢6 la

A. 127a*. B. 47a’®. C. 247a’. D. 6ma’.

Cho hinh tru cé cac day 1a hai hinh tron tam O va O, ban kinh d4y bang chiéu cao va
bang 4cm . Trén duong tron dy tam O 18y diém A, trén duong tron day tam O’ 1ay

diém B, sao cho AB= 4\/5 cm . Thé tich khoi t¢ dién ABOO' 1a

A. %cm"’. B. gcm3. C. 32cm’. D. 64cm?. @
3 3 3]
Cho mot khéi tru 6 ban kinh day r=a va chiéu cao h=2a. Mt phang (P) song P
song voi trucOO’ cua khoi tru chia khoi tru thanh 2 phén, goi V, 1a thé tich phan §
khoi tru chita truc OO, V, la thé tich phan con lai ctia khdi tru. Tinh ti s6 %, biét g
2 <
!
rang (P) caich OO' mot khoang béng#. 3
N
- _ W
A 21 3. B. 3 2. C. 37T+2. D. 27r+3. o
=2 =2 =2 =2 o
Cho hinh tru cé day la hai duong tron tam O va O', ban kinh day bang chiéu cao va N

bang 2a. Trén dudng tron ddy cé tim O 14y diém A, trén duong tron tam O’ 1y
diém B.Diat o la goc gifta AB va ddy. Goi A’ 1a hinh chiéu ctia A 1én mit phang
chtta duong tron tam O', goi B’ 1a hinh chiéu ctia B 1én mat phang chira duong tron
tam O. Biét rang thé tich khdi lang tru O'A'BOAB' dat gid tri 16n nhat. Khang dinh
nao sau day dung?

A. tana =+/2. B. tana=%. C. tana=1. D. tana:i.

2

Nghiéng mot c6c nude hinh tru ¢d dung nudc, nguoi ta thay bé mat nudce la hinh Elip
c6 do dai truc 16n la 10cm, khoang cach ttr hai dinh trén truc 16n caa Elip dén day coc

lan luot la 5cm va 11lem. Tinh thé tich nudce trong coc.




A. 1727 cm’®. B. 1287 cm®. C. 1007 cm®. D. 967 cm®.

Cau 316. Cho hinh tru ¢6 ban kinh day R=8 va chiéu cao h=10. C4t hinh tru da cho boi mit
phang song song véi truc va cach truc mot khoang bang 2, thiét dién thu dwoc 1a hinh
chi* nhat ABCD. Goi I 1a tdm hinh chit nhat ABCD, dudng thang qua I va vudng gdc
voi (ABCD) cit mat tru tai diém S (v6i) SI > 8. Goi (N ) 1a khoi nén cd dinh S va co
duong tron day ngoai ti€p ABCD. Tinh thé tich cua khéinén (N).

200+/60 200+/60 D, v 8507
3 . 3 . . - T .

Cau 317. Cho hinh tru c6 chiéu cao 1a 5 cm, mdt mat phang khong vudng gdc véi ddy va cat hai
mat day theo hai day cung song song AB, A'B' ma AA'=BB' =6cm. Biét dién tich t&
gidc ABB'A’ bang 48cm’. Ban kinh déy ctia hinh tru da cho bang

A. 53. B.#. C. \11. D. 104/3.

Cau 318. Mot cong ty thiét ké cac bon chita niede hinh tru bang nhua c6 thé tich V khong d6i,

A V= B. V =850r. C.V=

A \ /4 7 /4 /4 ? A~ h A? A A A \ A V4 \
chiéu cao i vaban kinh ddy R. Tinh ti s0 k= 2 dé nguyén vat liéu lam bon nudc la

it ton kém nhat.

A.k=z. B. k=2. C.kzi. D.k=§.
3 2 2

Cau 319. Mot nguoi tho c6 mot khoi dé hinh tru. Ké hai duong kinh MN, PQ ctia hai day sao
cho MN 1 PQ. Nguoi tho d6 cit khoi d4 theo cdc mat cit di qua 3 trong 4 diém M,
N, P, Q d&thu dugc khdi da c6 hinh tit dien MNPQ . Biét rang MN =60 cm va thé
tich khéi tt dien MNPQ bang 36dm®. Tim thé tich ctia lwong d4 bi cat bo (lam tron
két qua dén 1 chir s6 thap phan).
A. 113,6dm°. B. 133,6dm°. C. 123,6dm®. D. 143,6dm°.

Cau 320. Cho hinh tru co6 hai day la hai hinh trbn(O) Vé(O’), thiét dién qua truc cta hinh tru
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1a hinh vudng. Goi A, B 1a hai diém Ian ot nam trén hai duwong tron (O) Vé(O’).
Biét AB =2a\/5 va khoang cach giita hai dwong thang AB va OO’ bang a . Ban kinh
day cta hinh tru bang

A. 2043 B. a3 . C.#. D.#.

Cau 321. Mot nha mdy san xuat can thiét ké mot thung son dang hinh tru cé nap day véi dung

tich 1000cm® . Ban kinh cta nép day dé nha san xudt tiét kiém nguyén vat liéu nhat b%lng
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A. 10.\/E cm . B. lO.i/E cm . C. 43’@ cm . D. @ cm .
s T T 7T

Cau 322. Cho hinh ldng tru ding ABC.A'B'C’ c6 tam gidc ABC la tam gidc vudng can tai A véi

AB=a.Géc gitta A'C v6i mét ddy bang 45°. Dién tich xung quanh ctia hinh tru ngoai
tiép lang tru ABC.A'B'C’ 1a:
A. w2, B. 2ma’. C. ma?. D. ma’.

Cau 323. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’ canh a va mot hinh tru c6 hai day ndi tiép trong
hai hinh vuéng ABCD va A'B'C'D'. Ti s6 gitta dién tich xung quanh hinh tru va dién
tich toan phan ctia hinh 1ap phuong bang?

AL B. 7. C.—. D. ~.
2 2 6

Cau 324. Cho hinh tru c¢ hai day la hai hinh tron (O) va (O’) véi ban kinh 7, chiéu cao h=2r.
Mot mat phang (a) di qua trung diém ctia OO’ va tao véi duong thang OO’ mot goc
30°. M4t phang (a) cat duong tron day theo mot day cung c6 do dai bang:

A.%. B.é. 2“/8. D. /3.

C.
3
Cau 325. Cho mot hinh tru c6 ban kinh ddy bang R . Hai diém A, B Tan luot nam trén hai duong
tron day sao cho goc gitta AB va truc ctia hinh tru bang 30°. Khoang cach gitta AB va

» \ M R 3 BN B \ M
truc ctia hinh tru bang — Chiéu cao ctia hinh tru bang

A = C. R. D. R\3.

2
Cau 326. Trong cac khéi tru c6 cting dién tich toan phan bang 7. Goi (T)lé khoi tru ¢6 thé tich

: 5. 8.

16n nhat. Chiéu cao cua (7) bang

V6 B.Wff. c. X, D.ﬁ.

A —.
6 3 3

Cau 327. Mot cai mii bang vai ctia nha o thuat véi cac kich thudc nhue hinh vé. Hay tinh tong
dién tich vai can c¢6 d€ 1am nén cai ma d6 (khong ké vién, mép, phan thtra).

' S

35 cm

A. 750,257 cm?. B. 754,25% cm®. C. 756, 25m cm?. D. 7007 cm?.
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Cau 328. Trén mot manh dat hinh vudng cé dién tich 81m? ngroi ta dao mot cdi ao nuodi ca hinh
tru (nhu hinh vé) sao cho tdm ctia hinh tron day trung véi tAm ctia manh dat. O gitra
mép ao va mép manh dat nguoi ta d€ lai mot khoang dét trong d€ di lai, biét khoang
cach nho nhat gitta mép manh dat la x(m). Gia st chiéu cao cua ao cling la x(m). Tinh

thé tich 16n nhat ciia V cta ao.
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A. V=367, B.V=135rm’.  C. V=72rm’, D. 277m’.

Cau 329. Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' . Khoang cach gitra hai dwong thang AB va B'C
la #, gitta hai duong thang BC va AB' 1a Zag/g

NLE
3

A. ma®. B. 2ma®. C. 8ma’. D. 47a’.

Cau 330. Mot bon hinh tru dang chira dau, duoc dat nam ngang, ¢ chiéu dai bon la 5 m, c6 ban
kinh d4y 1a 1 m, véi nap bon dat trén mat nam ngang cia mat tru. Nguoi ta da rat dau
trong bon twong tng véi 0,5 m ctia duong kinh ddy. Tinh thé tich gan ding nhat cta
khoi dau con lai trong bon (theo don vi m3).

, gitta hai duong thang AC va BD'

. Thé tich khdi tru ngoai tiép hop ABCD.A'B'C'D' bang

A. 12,637 m3. B. 114,923 m3. C. 11,781 m3. D. 8,307 m3

Cau 331. Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh béng 47, thiét dién qua truc la hinh vuong. Mot
mét phang (a) song song vdi truc, cat hinh try theo thiét dién 1a t& gidc ABB'A’, biét
mot canh cta thiét dién la mot day cung ctia duong tron day cta hinh tru va cang
mot cung 120°. Tinh dién tich thiét dién ABB'A’.

A. 2. B. 3V3. C. 243. D. 2V2.

CAiu 332. Khi san xuat vo lon stta bo hinh tru, cic nha thiét ké ludén dat muc tiéu sao cho chi
phi nguyén liéu lam vo lon 1a it nhét, tic la dién tich toan phéan cta hinh try 1a nhé
nhat. Mudn thé tich khoi tru dé béng 2 va dién tich toan phan hinh tru nhoé nhat thi
ban kinh day géan sé nao nhat?

A. 0,6. B.0,7. C.0,5. D. 0,8.

Cau 333. D€ lam mot cdng thoat nwde cho mot khu dan cu nguoi ta can dac 500 6ng hinh tru
c6 duong kinh va chiéu cao trong &ng bang 1 m, d6 day ctia thanh ng 1a 10 cm. D&
tron duwoc mot khoi bé tong dung dé€ dac dng noi trén can 7 bao xi mang, s6 bao xi
mang can dung dé lam da 500 6ng nodi trén gan vdi sd nao nhat trong cac sd sau.

A. 1200. B. 1210. C. 1230. D. 1220
Cau 334. Cho hinh try ¢ ddy 1a hai duwong tron tim O va O’, ban kinh ddy bang chiéu cao va
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bang 2a. Trén duong tron ddy c6 tam O 1ay diém A, trén duong tron ddy c6 tam O
1ay diém B. Dt « la goc gifta AB va mit phang day. Biét rang thé tich ctia khdi ti
dién OO'AB dat gia tri 16n nhat. Khéng dinh nao sau day dung?

A. sina:i. B. sinazl. C. sina:—g. D. sinazl.
3 2 2

3

Cau 335. Cho hinh tru c6 hai duong tron day la (O) va (O'). Goi A trén duong tron (O) va B
trén duong tron (O’) sao cho AB=4a. Biét khoang c4ch tir duong thang AB dén truc

ctia hinh tru bang a va OO’ =2a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru da cho.




$ hDe cuengy n tap dudong i
A. 84°. B. 167a°. C. 427a?. D. 8ma®.

CA4u 336. Cho hinh tru c6 ban kinh R va chiéu cao J3R . Hai diém A, B lan luot ndm trén hai
duong tron day sao cho goc gitta AB va truc d cta hinh tru bang 30°. Tinh khoang
cach gitta AB va truc cta hinh tru:

A. d(AB,d):R—*/g. B. d(AB,d)=R.
2
C. d(AB,d)=Ry3. D. d(AB,d)=>.

Cau 337. Cho hinh tru c6 day 1a hai duong tron tim O va O', ban kinh day bang chiéu cao va
bang 2a. Trén duodng tron ddy cé tam O 1dy diém A, D sao cho AD = 2\/3a; goi C la
hinh chiéu vudng goc ctia D 1én mit phang chita dueong tron (O') ; trén dwong tron tam
O' lay diém B ( ABchéo v6i)CD. Pat « la géc gitta AB va day. Tinh tan« khi thé tich
khoi t¢ dién CDAB dat gia tri 16n nhat.

A. tanazﬁ. B. tana:i. C. tana=1. D. tana =+/3
3 72

Cau 338. Cho khoi tru ¢ thiét dién qua truc OO’ la mét hinh vudng canh béng 2. Mat ph:fmg
(P) qua trung diém caa OO’ va tao véi ddy khoi tru mot goc 30°, cit khdi tru theo mot
thiét dién co dién tich S. Ménh dé nao duédi day dang?

 ———

N
: [r.‘._ i v m
J B e | §
X
S— R
|
A.S:Zﬁ”. B.S:W—\/g. C.S=2r. D.S=mr. 2
3 2 W
CAu 339. Khi san xuat vo lon stta bo hinh tru, cic nha thiét ké ludén dat muc tiéu sao cho chi A
phi nguyén liéu lam vo lon 1a it nhét, tic la dién tich toan phéan cta hinh try 1a nhé g‘
nhat. Muodn thé tich khoi tru dé béng 1dm® va dién tich toan phan ctia hinh tru nhé &
nhat thi ban kinh day ctia hinh tru phai bang bao nhiéu?
A.idm. B.idm. C.idm. D.idm.

I Jr Yo 3w
Cau 340. Mot nha san xuat stta c6 hai phuong an lam hop stta. Hop stta c6 dang khéi hop chiv
nhat hodc hop stra c6 dang khdoi tru. Nha san xudt mudn chi phi bao bi cang thap
cang tot(tttc dién tich toan phan cua hop nhé nhat), nhung van phai chtta duwgc mot
thé tich xac dinh 1a V' cho trudce. Khi d6 dién tich toan phan cua hop stra bé nhat trong
hai phuwong an la.

A R2rv? B. Y2rv? c 6fve D. 36V
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Cau 341. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’, biét géc gitra hai mat phang (A'BC) va (ABC) bang

45°, dién tich tam gidc A'BC bang a%/6 .. Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru ngoai
tiép hinh lang tru ABC.A'B'C'.

2 2
A. 4ma?. B. 47”’3*/5. C. 2ma’. D. 8”3\/5.

Cau 342. Cho hinh tru (T) Ké cac duong kinh MN, PQ trén hai duwong tron day cua (T) sao cho

gbc gitta MN va PQ bang 60°. Tinh dién tich xung quanh ctia khéi tru (T) biét
MN =60 cm va khdi tie dien MNPQ c6 thé tich bang 60 dm®.

A. $=4073(dm?). B. $=607+/3(dm?).

C. §=207/3(dm?). D. § =407 (dm?).

CAu 343. Cit mot khdi tru cho truede thanh hai phan thi duoc hai khéi tru méi ¢é tong dién tich
toan phan nhiéu hon dién tich toan phan cta khdi tru ban dau 327 dm?. Biét chiéu cao
cua khdi tru ban dau 1a 7 dm, tinh tong dién tich toan phan S cta hai khoi tryu mai.
A.S=2567(dm®). B.$=1207(dm’). C.S=144r(dm®). D.S=288r(dm’).

Cau 344. Khi thiét k&€ vo lon sira hinh tru cac nha thiét ké luén ddt muc tiéu sao cho chi phi lam

v6 lon nho nhéat. Mudn thé tich khoi tru la V' ma dién tich toan phan cua hinh tru nho
nhat thi ban kinh R ctia duong tron dy khdi tru bang?

A V. B.,/l. c i’ D. 3V
T 27 T 27

0
Cau 345. Mot nha may can san xudt cac hop hinh tru kin ca hai dau c6 thé tich V' cho truéc }&
MG6i quan hé gitta ban kinh day R va chiéu cao h cta hinh tru d€ dién tich toan phan §

ctuia hinh tru nho nhat 1a? N

A. h=3R. B. h=2R. C. R=2h. D. R=h. Q)

Cau 346. Cho mot hinh try tron xoay va hinh vudéng ABCD canh 2a c¢6 hai dinh lién tiép A, B N
nam trén duong tron ddy thit nhat cta hinh try, hai dinh con lai nam trén duong tron CIJ

day thit hai ctia hinh tru. Mat (ABCD) tao voi day hinh tru géc 45°. Do dai ban kinh 9

d4y ctia hinh tru 1a N

A a. B. 2. c. 2. ALY 5

2 2 2 @

Cau 347. Mot chiéc cOc hinh tru ¢ duong kinh day 6cm, chiéu cao 15cm chita day nudc.
Nghiéng cdc cho nude chay tir tir ra ngoai dén khi mép nwée ngang véi duong kinh
ctia day cSc (hinh bén). Khi d6 dién tich ctia bé mit nwdc trong cdc bang:

9/26

§6W cm?. B. 9267 cm?. C.

9+/26

267 cm?. D.
2

26

267
cm .
10

A.
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Cau 348. Cho mot tadm bia hinh ch@ nhat c6 kich thwdc 31,6a . Nguoi ta udn tir tam bia d6 lan luot

thanh 4 hinh khong ddy nhu hinh vé, trong d6 c6 hai hinh tru Ian lwot c6 chiéu cao 31

,6a va hai hinh lang tru tam gidc déu c6 chiéu cao lan lwot la 31,64a.

-
3a 6a 3a 6a
Hq Hy Hj Hy
Trong bon hinh H, H,, H,, H, lan luot theo thit tu c6 thé tich 16n nhét va nho nhat 1a
A. H,H,. B. H,,H,. C. H,,H,. D. H,, H,.

Cau 349. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’, biét géc gitta hai mat phang (A’BC ) va (ABC ) bang

Cau 350. Cho mot hinh tru tron xoay va hinh vudéng ABCD canh a c6 hai dinh lién ti€p A, B

Cau 351. Cho mot hinh tru c6 ban kinh day béng 5. Hai diém A, B 1an lwot ndm trén hai duong

45°, dién tich tam gidc A'BC béng azx/g . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru ngoai
tiép hinh lang tru ABC.A'B'C'.
8ma’ \/§

Ara® \/§

A. . B. 2ma?. C. 4ma®. D. .
3 3

nam trén duong tron ddy thit nhat cta hinh try, hai dinh con lai ndm trén duong tron
day thi hai ctia hinh tru. Mat phang (ABCD) tao v4i ddy hinh tru mot goc 45°. Thé

tich cua khoi tru la:

\/Emls B 3ra’ C 3\/5%13 - wa®

16 16 16 16

tron ddy sao cho goc gitta AB va truc ctia hinh tru bang 60°. Khoang cach giita AB
va truc ctia hinh tru béng 3. Chiéu cao cua hinh tru béng

A.i B.%. C. 43. D. 83 .

3
3
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Cau 352. Khi thiét ké vo lon stta hinh tru cac nha thiét k& ludn dat muc tiéu sao cho chi philam

vo lon nhé nhat. Mudn thé tich khoi tru 1a V' ma dién tich toan phan cua hinh tru
nho nhat thi ban kinh R ctia duong tron ddy khoi tru bang?

A i B..[ . OF A p. |V
T T 27 27

Cau 353. Cho hinh tru c6 hai day 1a hai hinh tron (O ;R) va (O' ; R). AB la mot day cung ctia

dwong tron (O ; R) sao cho tam gidc O'AB 1a tam giac déu va mat phang (O’AB) tao voi
mat phang chita duong tron (O ;R) mot goc 60°. Tinh theo R dién tich xung quanh

cua hinh tru da cho
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Cau 354.

Cau 355.

Cau 356.

Cau 357.

Cau 358.

37R*\5 g 3TRNT c TR\5 D, 6TRT

5 P g P
Mot xuedng lam co khi nhan lam nhitng chiéc thung phuy v6i thé tich theo yéu cau la
20007t lit nwedc mbi chiéc. Hoi ban kinh ddy va chiéu cao ctia thting Tan luot bang bao

A.

nhiéu dé tiét kiém vat liéu nhat?

A.1mva2m. B.1dm va2dm. C.2dmvaldm. D.2mvalm.
Ngudi ta 1am ta tap co tay nhu hinh vé véi hai dau 1a hai khdi tru bang nhau va tay cam
cling 1a khdi tru. Biét hai dau 1a hai khéi tru duong kinh day bang 12, chiéu cao bang 6
, chiéu dai ta bang 30 va ban kinh tay cAm 1a 2. Hay tinh thé tich vat liéu 1am nén ta tay

do.
12 | 4 :
\ .
L
30
A. 64807 . B. 5027 . C. 504 . D. 1087 .
Mot khtic gb hinh tru cé ban kinh R bj cat béi mot mit phang khong song song véi day

ta duoc thiét dién 1a moét hinh elip. Khoang cach tir diém A dén mat day la 12 cm,
khoang cach tir diém B dén mit day la 20 cm. Dt khtic gb d6 vao trong hinh hop
chir nhat c6 chigu cao bang 20 cm chita day nuée sao cho dudng tron day ctia khic
g0 tiép xtic v6i cac canh day ctia hinh hop chit nhat. Sau &6, nguoi ta do lwgng nuwdce
con lai trong hinh hop chit nhat 1a 2 lit. Tinh ban kinh cta khtic gb (gia st khtc gb
khong thdm nuwéce va két qua lam tron dén phan hang chuc).

=i~ 2lem

1 2em

N\,
1829°£5S'S60 - ™25 P37

A. R=5,2cm. B. R=6,4cm. C. R=8,2cm. D. R=4,8cm.
Cho hinh tru cé ddy 1a hai duwong tron tim O va O', ban kinh d4y bang chiéu cao va
bang 2a. Trén dudng tron ddy cé tim O 14y diém A, trén duong tron tam O’ 14y
diém B.Dat o 1a gbc gitta AB va day. Biét rang thé tich khéi ti diéen OO'AB dat gid
tri 16n nhat. Khang dinh nao sau day dtng?

A. tana:i. B. tanoz:%. C. tana=1. D. tanozzx/z.

J2
Hai ban X va Y c6 hai miéng bia hinh chit nhat c¢6 chiéu dai bang a, chiéu rong bang b.
Ban X cudn tdm bia theo chiéu dai cho hai mép sat nhau roi dung bang dinh dan lai
duwoc mot mat tron xung quanh ctia mot hinh tru va khai tru nay c6 thé tich V, (khi d6

chiéu rong cuia tdm bia la chiéu cao cua hinh try). Ban Y cudén tdm bia theo chiéu rong
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theo cach tuong tu trén d€ duwgc mot mét xung quanh hinh tru va khoi tru nay c6 thé

4 4 ? n V
tich V,. Tinh ti s6 —*.

2

ALl B. i c_a. D Vi_1
V, a v, V, b v,

Cau 359. Nguoi ta tha mot vién bi ¢6 dang hinh cau ¢ ban kinh 2,7cm vao mot chiéc c6c hinh
tru dang chita nudc (tham khao hinh vé). Biét rdng ban kinh ctia phan trong day cdc
5,4cm va chiéu cao ctia muc nudc ban dau trong cdc bang 4,5cm . Khi d6 chiéu cao ctia

muc nudc trong cde la

———————————

A. 55cm. B.54cm. C.57cm. D. 5,6cm.
Cau 360. Mot khoi gd hinh tru véi ban kinh ddy bang 6cm va chiéu cao bang 8cm . Trén mot

duong tron ddy ndo do ta 18y hai diém A, B sao cho cung AB c6 s6 do 120°. Nguoi ta
cat khtic gb béi mot mat phang di qua A, B va tam cta hinh tru (tam hinh tru 1a trung
diém ctia doan ndGi tam hai ddy) d€ duoc thiét dién nhw hinh vé. Tinh dién tich S cua

thiét dién thu duoc.

A.S=20m+30y3. B.S=207+25J3. C.S=20r. D. S=127+18V3.
Cau 361. Mot hinh tru c6 ban kinh day r = 70cm, chiéu cao hinh tru / = 20c¢m. Mot hinh vudng

c6 cac dinh nam trén hai duong tron ddy sao cho c6 it nhat mot canh khong song
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song va khéng vuéng géc véi truc hinh tru. Khi d6, canh ctia hinh vuong bang
A. 140cm. B. 100\/§cm. C. 80cm. D. 100cm .

Cau 362. Nguoi ta mudn dung vat liéu béng kim loai d€ go thanh mot thung hinh tru tron
xoay c6 hai ddy vdi thé tich V' cho truede (hai day cling dung chinh vat liéu d6). Hay
xac dinh chiéu cao & va ban kinh R cta hinh tru theo V dé ton it vat liéu nhat.

A.R:2h:24/1. B.R:2h:243/1. C.hzZRsz/l. D.hzZRzZJK.
27 27 27 27

Ciu 363. Mot doi xay dung hoan thién hé thdng cft tron cua mot cira hang kinh doanh gom 17
chiéc. Truede khi hoan thién mdi chiéc cot 1a mot khdi bé tong cdt thép lang tru luc gic
déu canh 14 cm; sau khi hoan thién (bang cach trat thém vira tong hop vao xung quanh)
mdi cot 1a mot khoi tru cd duong kinh day bf?mg 30 cm. Biét chiéu cao ctia mdi cot truede
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va sau khi hoan thién 13 390 cm. Tinh lwgng vita hdon hop can dung (don vi m°1am tron

dén 1 chit sO thap phan sau dau phay).
A.19m’. B. 2.0 m’. C.12m’. D.13 m’.
Cau 364. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’, biét géc giita hai mat phang (A’BC ) va (ABC ) bang

45°, dién tich tam gidc A'BC bang a°\[6 . Dién tich xung quanh cta hinh tru ngoai ti€p
hinh lang tru ABC.A'B'C’ la

2 2
A. 4”“3 Vs B. 4ra’. C. 2na’. D. 8”3*/5 .

Cau 365. Cho hinh tru T ¢6 truc OO'. Trén hai duwong tron day (O) va (O') [an lwgt 1dy 2 diém

A va B sao cho AB=a va duong thang AB tao véi day hinh tru géc 60°. Goi hinh
chiéu ctia B trén mit phang day chita duwong tron B 1a B'. Biét rang AOB' =120°. Tinh
dién tich xung quanh ctia khoi tru T.

2 2 2 2
AT B. 7”“/5. c. ™ D. 7““/5.
2 4 4 2

Cau 366. Cho hinh tru (T) co (C ) va (C ’) la hai duong tron day noi tiép hai mat déi dién cta

mot hinh 1ap phuong. Biét rang, trong tam gidc cong tao béi dudng tron (C ) va hinh
vudng ngoai ti€p caa (C ) c6 mot hinh chi® nhat kich thwdc ax2a (nhu hinh vé dwdi

day). Tinh thé tich V ctia khoi tru (T) theo a.

&
L

3 3
A. 25%” . B. 25074°. C. loo;” . D. 10074° .
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Cau 367.

Cau 368.

Cau 369.

Cau 370.

Cau 371.

Cau 372.

Cau 373.

Cau 374.

Cau 375.

CHUYEN DE KHOI 12 Oeng ii. Fhéi Thin Xeay
Chii d2. KHOI CAU

Thé tich ctia khdi cAu cd ban kinh 7 1a

A. V:ﬂwrs. B. V:§7rr3. C. V:lwﬁ. D. V:EW?
3 4 3 3

Cho mat cau (Sl) c6 ban kinh R,, médt cau (SZ) c6 ban kinh R, =2R,. Tinh ti s6 dién tich
clia mat cau (SZ) va (51)-
1

B. —.
2

Cho tam giac déu ABC canh a. Goi ( P) la mat phang chita duong thang BC va vuong

A. 4. C. 3. D. 2.

gbc v6i mat phang (ABC ) Trong (P), xét duong tron (C ) duwong kinh BC. Tinh ban

kinh cta mat cau chita duong tron (C ) va diqua diém A.
A s, 5.2, c.m3.

Cho hinh cau duong kinh 2a+/3 . Mt phang (P ) cat hinh cau theo thiét dién 1a hinh tron

D.ﬁ.
4

c6 ban kinh bang a2 Tinh khoang c4ch tlr tam hinh cau dén mat phang (P) .

A . B. 2. C. aV10. p. W10
; ’ 'S
Cho hinh 1dp phuwong ABCD.A'BC'D'. Xét mat cau di qua 8 dinh ctia hinh lap =
phuong. Ban kinh ctia mét cau dé la B
A. BD B. ﬁ C. AB. D. BD'. §
2 2 X
Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' nhw hinh sau: g
A’ D N
B’ :\\ c’ e IO
- ‘:k N ,’,, : o
Pl "
N N
. 5 N
Xét mat cau di qua 8 dinh ctia hinh lap phuwong. Ban kinh cua mat cau d6 la -
a2 B. 2. C. AB. D. BD'.
Néu mot khoi cau co thé tich V =367 thi dién tich mat cau d6 bang?
A. S=3. B. S=367. C. S=3r. D. 5=36.
Tinh dién tich mat cau ngoai ti€p hinh bat dién déu c6 canh bf?mg a.
A. %mxz . B. %71’&2 . C. ma®. D. 27a’.

Cho khéi chép t gidc déu S.ABCDc6 canh ddy bang a, canh bén bang 2a. Thé tich cta
khdi cau ngoai tiép khdi chép da cho bang

A 161474 . 24147 c 641474a° b 484’
49 49 o147 196
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Cau 376. Cho hinh hop cht nhat ABCD.A'BC'D'c6 AB=a, AC=2a, AA'=3a ndi ti€p mat cau
(S). Tinh dién tich mat cau.

A. 137a®. B. 67ma°. C. 567a®. D. %m‘lz.

Cau 377. Cho hinh h¢p chit nhat cé ba kich thwdce 4, b, ¢. Ban kinh mat cau ngoai ti€p ctia hinh
hop chit nhat &6 bang

’ 2 2 2 ’ 2 2 2
A. 2ad® +b° +¢° . B. Na? +b° +c* . C. %M. D. %b“.
C4u 378. Mot mat cau c6 dién tich bﬁmg 100 (sz) . Ban kinh ctia mat cau béng

AL B.>. C.M. D.ﬁ.
5 T T 5

CAu 379. Cit mit cau (S) béng mot mat phéng cach tam mot khoang béng 4cm ta dwoc mot thiét
dién 1a duong tron cé ban kinh bang 3cm. Ban kinh ctia mét cau (S) 1a
A. 10cm. B. 5cm. C.7cm. D. 12cm.

Cau 380. Cho hinh 1ap phuong c6 canh bang 1. Dién tich m4t cau ngoai tiép hinh lap phuong
bang
A. 6. B. 3r. C. 2m. D. 7.

Cau 381. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?
A. Hinh chép ¢6 day 1a hinh binh hanh thi ¢6 mat cau ngoai ti€p.
B. Hinh choép 6 day la hinh chit nhéat thi c6 mat cau ngoai tiép.
C. Hinh chép cé day la hinh thang thi ¢ mat cau ngoai tié€p.
D. Hinh chép c6 day 1a t& giac thi ¢ mat cau ngoai tiép.

Cau 382. Cho hinh cau duong kinh 403 . Mt phang (P) cat hinh cau theo thiét dién 1a hinh
tron c6 ban kinh bang a2 . Tinh khoang cach tir tam hinh cau dén mat phang (P) .

A. a\5. B. V104 . C. 104. D. 2 210 .

2
CAu 383. Tinh thé tich khoi cau biét ban kinh mat cau dé1a R= g .

A.V=£7T. B.V=&7r. C.V=E7T. D.V:MW.
3 3 3 3
Cau 384. Mot mét cau cé dién tich bang 87 . Ban kinh ctia mit cau bang

A N2, B. 2. c. 2. D. 6 .

Cau 385. Cho mat cau tam O, ban kinh R=3. Mat phéng (a) cach tam O ctia mat cau mot
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khoang bang 1, cat mat cau theo mot duong tron. Goi P 1a chu vi duwong tron nay,

tinh P.

A. P=42r. B. P=4r. C. P=8r. D. P=2y2x.
CA4u 386. Cho khoi cau (S) cO ban kinh » =3a. Tinh theo a thé tich ctia khoi cau (S) )

A. V=T72md%, B. V=36ma". C. V=12r1a°. D. V =187ma°.

Cau 387. Cho hinh 1ap phuwong c6 canh bang 4. Phat biéu nao sau day la dtng?

" VI , N2
A. Ban kinh mdt cau ngoai ti€p hinh lap phuwong la % .
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B. Ban kinh mét cau ngoai tiép hinh lap phuong la INED

3
C. Ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh lap phuwong la aT .

D. Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh 1ap phuong la a\/i .
Cau 388. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D" ¢6 AB=a , AD=2a, AA'=3a . Tinh ban kinh
mat cau ngoai ti€p t& dién ACB'D' .

R a4 CH i
2 2 4 2

B.

Cau 389. Mt cau di qua cac dinh ctia hinh hop chit nhat c6 ba kich thudc 2,3,6 c6 ban kinh bang:
A.5. B. 49. C. 3,5. D. 7.
Cau 390. Cho tir dién ABCD c6 ddy ABC la tam giéc vudng tai B, DA L (ABC). Ban kinh mét

cau ngoai tiép ti dién ABCD . Biét DC=4a .

2 b *B
2 2
Cau 391. Cho mat cau S(O; \/ER), A 1la mdt diém & trén mat ciu (S) va (P) la mat phang qua

A. 4qa. B. 2a. C

A sao cho goc gitta OA va (P) béng 60°. Dién tich ctia hinh tron giao tuyén gitta khdi
cau S(O; \/ER) va mit phang (P) bang

Cau 394. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat, SA vuong goc véi day, [
la tim mat cau ngoai tiép hinh chép. Khang dinh nao sau day la dtng?
A. I la trung diém SC. B. I 1a trung diém SA.
C. I la tam duwong tron ngoai ti€p ASBD. D. I la giao diém cua AC va BD.
Cau 395. Khdi cau c6 ban kinh R=6 c6 thé tich bang bao nhiéu?
A. 1447, B. 2887. C. 48 . D. 72r.
Cau 396. Dién tich mat cau ban kinh 2r Ia.

TR? ) TR? TR?
A. . B. 7R". C. . D. .
4 " 2 8 NQ
Cau 392. Mot khdi cau c6 ban kinh 2R thi c6 thé tich V bang bao nhiéu? P
3 3 3 x
A, v =32 B. v = 24K c. v D. V=47R* §
3 3 T
RV .y o1& . A R o
Cau 393. Cho khoi cau tam O ban kinh R. Mat phang (P) cach O mot khoang > chia khoi g}
cau thanh hai phan. Tinh binh phwong ti s6 thé tich cta hai phan d6. !
25 25 5 25 3
A —. B. —. C. —. D. —-. W
729 927 27 27 W
N
o)
)
X

A. 16772 B. 4mr’ . C. 8n7r?. D. grrrz,

Cau 397. Khdi cau (S) c6 tam, dudong kinh AB=2R. Cat (S) boi mot mat phang vudng gdc véi
duong kinh AB ta dugc thiét dién la hinh tron (C ) Tinh khoang cach tir tam [ dén
mt phang (P) .

R R
. C
2

A. —. B D

R
; .3

R
"3
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Cau 398.

Cau 399.

Cau 400.

Cau 401.

Cau 402.

Cau 403.

Cau 404.

Cau 405.

Cau 406.

Cau 407.

Cau 408.

Khéi cau ¢6 ban kinh R/6 c6 thé tich 1a:

A. 8/67R?. B. 87R® . C. %w% D. 4/67R?.
Biét hinh tron 16n ctia mét cau cé chu vi bang 647 . Ban kinh méat cau bang:
A. 16, B. 32. C. 42 D. 8.

/o A 14 14 7 a 6 14 A? 7 \
Khoi cau c6 ban kinh » = T c6 thé tich la:

8ra®\/6 B 4na® 6 8ra’[6 4ra® 6

A. . . . . . D.
27 27 c 9 9
Tinh ban kinh ctia mét cau c6 duong kinh bing 2a+/3 ?
A. 2a. B. 4a\/§. C. #. D. a\/g.
Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh canha, canh SA c6 d6 dai béng a va

vudng goc voi mat day. Tinh ban kinh mat cadu ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.
NS B. 1\/3 c. 28 b, 6.
2 3 2
Chon ménh dé ding trong cac ménh dé sau?
A. Hinh chép c6 day 1a hinh thang thi c6 mat cau ngoai ti€p.
B. Hinh chép c6 day 1a hinh binh hanh thi ¢6 mat cau ngoai tiép.
C. Hinh chép cé day la hinh t gidc thi c6 médt cau ngoai tiép.

dudng thang IM va mit phing (P) bang 60°. Tinh theo R thé tich khéi chom cau

D. Hinh chop c6 ddy la hinh thang can thi c6 mdt cau ngoai ti€p. @
Tinh dién tich mat cau biét ban kinh mat cau dé6la R=—.
2 s
A.S=2r. B. S=. C. S=+2r. D. S=4r. S
: y 32 w21

Mot khoéi cau co thé tich bang TW .Ban kinh R cta khoi cau do la g
|

2N2 =

A. R=32. B.RzT\/_. C.R=2. D. R=4 0

N

Khéi chom cau. Goi M 1a diém bat ky thudc duong tron (C), biét rang goc gitra N

)

X

nho tao thanh.

7rR3(6—\/§) 37TR3(6—\/§) wR3(6+\/§) WRS(G—\E)

A. . B. ———~. cC.—-. D.
8 8 8 24
Mot mét cau (S) c6 d6 dai ban kinh béng 2a. Tinh dién tich S cua médt cau (S) .
A. Smc =8a27'r . B. Smc :16?%02. C. Smc — 4&271' . D. Smc =16027T .
Thé tich ctia khdi cau c6 dién tich mat ngoai bang 367 .
A. 36 B. - C.= D. 9
. 7T . . 9 . . 3 . . ITT
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Cau 409. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat vdi d6 dai dwong chéo béng
a\2, canh SA c6 dd dai bang 2a va vudng goéc véi mat ddy. Tinh ban kinh mét cau
ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.

a2 206 alk D. #.

. B. . .
2 3 ¢ 12

Cau 410. Cho qua dia cau ¢ d6 dai duong kinh tuyén 30° Bong 1a 40mcm (tham khao hinh vé).

D¢ dai dwong xich dao la:
Cyc Béc
: _Kinh tuyén 30° Pdng
——__Xich dao
~~__ Kinh tuyén gbc
807
A. 40437 cm.. B. —— cm.. C. 807 cm.. D. 407 cm.

3

Cau 411. Biét rdng khi quay mot dueong tron cé ban kinh bang 1 quay quanh mot duwong kinh ctia
ndé ta dwoc mot mat cau. Tinh dién tich mat cau dé.

A.V=%7r. B. 47 . C. 2rm. D. 7.

Cau 412. M6t hinh cau c6 ban kinh béng 2 (m). Hoi dién tich ctia méat cau bf?lng bao nhiéu?
A. 167 (m?). B. 87 (m?). C. 7 (m?). D. 47 (m?).
Cau 413. Mot hinh cau c6 ban kinh bang 1(m). Hoi thé tich ctia khdi cau bang bao nhiéu?

A. V:ﬁw(ms).. B. Vzgw(m:‘).. C. V:EW(ﬂf).. D. V=§7T(m3).
3 3 3 3
Cau 414. Tinh ban kinh ctia khéi cau c6 thé tich bang 367 (cm3) ?
A. \/g (Cm). B. 9 (cm). C.3 (cm). D. 6 (cm).
Cau 415. Dién tich hinh tron 16n ctia hinh cau la S, mot mit phang (P) cit hinh cau theo mot
. 1
duong tron c6 ban kinh 1a 7 va c6 dién tich bang ES . Biét ban kinh hinh caula R.

Khi d6 7 bang

AR5 5. . c. M2 Rz
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D. —.
4

Cau 416. Goi R, S, V Tan luot 1a ban kinh, dién tich va thé tich ctia khéi cau. Cong thitc nao
sau day sai?

A. V=g7rR3. B. S=47R?, C.3V=SR. D. S=7R?

Cau 417. Mat cau tiép xuc véi sdu mét cta hinh 1ap phuong (mat cau noi tiép hinh lap phuong)
canh bang 24 c6 ban kinh bang
A. V2. B.a. C.a\3. D. .
Ciu 418. Khéi cau (S) c6 thé tich bang 2887r(cm3) thi ¢6 ban kinh la:

A. 6(cm). B. 6\/§(cm). C. \/g(cm) D. 6\/€(cm)
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Cau 419.

Cau 420.

Cau 421.

Cau 422.

Cau 423.

Cau 424.

Cau 425.

Cau 426.

Cau 427.

Cau 428.

Cau 429.

Dién tich xung quanh ctia m¢t mat cau cd ban kinh » = ﬁ la

A.0,5. B. 0,25. C.1. D. 2.

Cho khéi cau (S) c6 thé tich bang 367 (cm®). Dién tich m3t cdu bang bao nhiéu?
A. 367 (cm®). B. 4. C. 187 (em?). D. 277 (em?).
Cho mat cau (S) tam O ; duong kinh R. Khi d6 dién tich mat cau la

A. %sz . B. 47R%. C. 2nR’. D. nR*.

Mot mat cau c6 dién tich bﬁmg 2007 . Ban kinh ctia mat cau bf?mg

A.5. B. 512. C. 25, D.g.

Cho khéi cau (S) c6 thé tich bang 367 (cm®). Dién tich mat cau 1 bang bao nhiéu?
A. 187 (cmz). B. 367 (sz). C.12n (sz) . D. 27« (cmz).
Cong thtrc tinh dién tich mat cau ban kinh R la

A. S=7R2.. B. S=47R’.. C. Sz%rRz. D. S:%WRS.

Tinh ban kinh cia mot khdi cau biét thé tich cia khéi cau bang 123 (Cms) (lam tron dén
s0 thap phan thit nhat, 1dy) 7 =3,14.
A.31(cm). B. 3(cm). C. 29,4 (cm). D. 3,08 (cm).

. Bra’N2
Cho khoi cau cO thétich1la V = 3 Khi d6, ban kinh cua khoi cau la:
A. a3, B. a+/6 . C. a2. D. 2a.
Cho mit cau (S ) tam O va cac diém A, B, C ndm trén mit cAu (S) sao cho AB=3
, AC=4, BC=5 vakhoang céch tir O dén mit phing (ABC) bang 1. Ban kinh ctia
khéi cau (S) bing

A2 B.@. C. 29 . D.5.

2 2
Cho mit cau S(O;S) , A lamot diém & trén mat cau (S) va (P) la mat phang qua A

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

sao cho goc gitta OA va (P) bang 60°. Dién tich cua hinh tron giao tuyén gitta khdi
cau S(O;R) va mit phang (P) bang

25 25 25
7”. B.TW. C. 25 . p. 21

4
Cho mét cau (S ) c6 ban kinh R=5 (cm). Mit phang (P) cat mt cau (S ) theo giao
tuyén la duong tron (C) co chu vi béng 8 (cm) .Bondiém A, B, C, D thay d6i sao
cho A, B, C thudc duong tron (C), di€m D thudc (S) (Dkhong thudce duong tron)
(C ) va tam giac ABC la tam gidc déu. Tinh thé tich 16n nhat ctia t& dién ABCD .

A. 9643 (em®) | B. 3243 (em’). C. 203 (em®) . D.60V3 (em’) .
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Cau 430.

Cau 431.

Cau 432.

Cau 433.

Cau 434.

Cau 435.

Cau 436.

Cau 437.

Cau 438.

Cau 439.

Theé tich khéi cau ngoai tiép khéi 1ap phuong 6 do dai canh bing a+/3 1a

3 3

AT B. 3rd°. c. 4 p, o™
3 3 2

Cho hinh chép S.ABC c6 AABC vuodng tai B, BA=a,BC= a\/3. Canh bén SA vuong
goc voi day va SA=a. Tinh ban kinh ctia mét cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC.

A. R_”J— B. R=a5. C. R_”*/_ D. R=2a5 .

Cho hmh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’' ¢6 9 Canh bang nhau va bang 2. Tinh dién
tich S ctia mat cau ngoai ti€p hinh lang tru da cho.
2 2 2
A 5=2T0 B.s="" C. 5—77;” D. 5= 210
M3t cau ngoai tiép hinh 1ap phuong c6 canh bang 1 cm c6 dién tich bang.
A. lem? . B. 3mcm’. C. 4?Wcm D. 127/3cm?
Hinh chép déu S.ABCD tAt ca cac canh bang . Dién tich m3t cau ngoai ti€p hinh chép
la:
A. ma® . B. 2ma’. C. 27ma* . D. 4ma® .
Tinh dién tich mdt cau (S) khi biét chu vi duong tron 16n ctia nd bang 47 .
A. S=16m. B. S=8r. C. S=64r. D. 5=32r.
i
A. aV3. B.@. C. a6, D.@. 9§
7 R .
Cho khéi cau tam O ban kinh R. Mat phing (P)cach O mét khoang > chia khoi N
cau thanh hai phan. Tinh ti s§ th€ tich cua hai phan do. g
5 5 5 5 !
A — B. = C. — D. — Q
27 32° 19° 24" 9
Cho khéi cau (S) c6 thé tich bang 367 (cm®). Dién tich mat cau 1 bang bao nhiéu? &
~
A. S=167(cm?). B. S=27m(cm’). C. S=36n(cm?) . D. S =18n(cm?) . '%
Cho khéi chép S.ABC c6 SA vudng géc véi mit phang (ABC) va SA=a.Day ABC X

ndi tiép trong duong tron tam I c6 ban kinh bang 2a (tham khao hinh vé). Tinh dién
tich mat cau ngoai tiép khdi chép S.ABC.
s
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Cau 440.

Cau 441.

Cau 442.

Cau 443.

Cau 444.

Cau 445.

2
A. 177, B. 5ma’ . C. 20;“’ . D. 20ma’.
Dién tich S ctia mat cau ngoai tiép hinh lap phrong canh bang 2 1a

A. 487 . B. 87+/3. C. 273 . D. 12r.
MOt mat cau (S) c6 d¢ dai dwong kinh bﬁmg 2a. Tinh dién tich S, cta mat cau (S ) .

167

A. S, =8d’T, B. S, =16a’r. C.S, = 3 " D. S _=4a’r.

Cho hinh chép S.ABC, c6 SA vudng géc mat phang (ABC) ; tam gidc ABC vudng tai

B.Biét SA=2a, AB=a, BC =a+/3 . Khi d6 dién tich ciia mit cau ngoai ti€p hinh chép
la:

A. 327a’. B. 4ma® . C. 16ma’. D. 8ma’

Mot khéi cau tAm I ban kinh R bi cit boi mot mat phéng (P) theo duong tron giao
tuyén (C ) , tao thanh hai khéi chom cau. Goi M la diém bét ky thudc dwong tron (C ) ,
biét rang goc gitta duong thang IM va mat phang (P) bang 30°. Tinh theo R thé tich

khoi chom cau nho tao thanh.

3 3 3 3
A 157R . B. 5STR - C. 5TR - D. 157R .
24 24 12 12
Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuéng canh bang 4. Canh bén SA vudng gdc
voi mat day va SA= a2 . Tinh thé tich khéi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD theo
a. 30
3
A. 8”“3\/5. B. gms. C. 8md’. D. 4ma’. 9§
Hinh chép S.ABCD cé day la hinh vudng canh a4, SA vudng goc v6i mit phang N
(ABCD) va SA=2a. Dién tich mit cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD bang Q
A. ma*. B. 67ma” . C. 3rad’ . D. 27a’. §,
Loigiai -~
Chon B W
s w
A N
TANN o
.l"l i l\'\_ ™ g
AN =
I.fl A N
x'fl | \".\ o .
x - \ \\\
) Ago. Neeeeeeo @D
f N\ .
L N\
B® *c

Ta chitng minh duoc:
* BC 1 (SAB)=>BC 1 SB=>ASBC vudng tai B.

+CD 1(SAD)=CD 1 SD = ASCD vubng tai D.
+SA 1(ABCD)=SA L AC=>ASAC vudng tai A,

1
Goi O la trung diém canh SC . Khi d6: OA=0C=0D=0B=0S= ESC.
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Cau 446.

Cau 447.

Cau 448.

Cau 449.

Cau 450.

Cau 451.

Cau 452.

Cau 453.

Cau 454.

Do dé O la tam mat cau ngoai ti€p khoi chop S.ABCD.

Ban kinh mat cau la: R=%SC=%\/SA2 + AC? :%\/4a2+2a2 zg.

2
Dién tich mat cau: S =4nR? = 471'.3% =6ma’.

Cho hai khoi cau (Cl),(CZ) co cung tam va c6 ban kinh Tan lwot la 4,b, véi a<b. Thé

tich phan ¢ gitta hai khoi cau la

2T (13 3 4.3 3 A 3 3 T(13 3
A.?(b ). B. 5(b ). C. ?(b ). D. §(b ).
Cho mat cau S(O;r) c6 duong kinh duong tron 16n la 10. Khi d6, mat cau S(O;r) co
ban kinh la
A. r=20. B. r=8. C. r=10. D. r=>5.
Neéu tang thé tich khoi cau 1én 27 Tan thi ban kinh mat cau d6 tang 1én bao nhiéu lan?
A. 3. B.9. C.6. D. 27.

Puong kinh ctia duong tron giao tuyén ctia mit cau (S) va mat phang (a) la 12cm,

biét rang khoang cach tir tam O dé&n mat phang (a) bang 3cm . Tinh ban kinh mat cau

(5)

A. 6cm. B. 5cm . C. 3/5cm. D. 3\17cm.

Cho mat cau S(O;r) c6 dién tich duong tron 16n 1a 27 . Khi d6, mat cau S(O;r) co
ban kinh la

A.r=v2. B.r=1. C.r=2. D. r=4.

Thé tich ctia khdi cau ngoai ti€p bat dién déu c6 canh bé“mg a la:

827 Jora J2ra NETT
3 . B. 5 C. 3 D. 3

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh chi* nhat, AB = V3 va AD=a. Duong thing
SA vudng gbc voi day va SA =a. Thé tich ctia khéi cau ngoai ti€p hinh chép S. ABCD
bang

3 3 3 3
A, M \/g. B. > \/g. c. 31 \/g. p. 2™ \/g.
8 6 25 24

Mot hinh tru cé ban kinh day bang 3, chidu cao bang 243 va goi (S) la mat cau di

A.
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qua hai duong tron day caa hinh try. Tinh dién tich mat cau (S) .

A. 6437 B. 867 C. Vor. D. 24

Khinh khi cdu cia Mong-gdn—fie (Montgolfier) (nguoi Phap) nha phat minh ra khinh
khi cau dung khi néng. Coi khinh khi cau nay la mét mdt cau c¢6 duong kinh 11m
thi dién tich ctia mat khinh khi cau la bao nhiéu? (Idy = = % va lam tron két qua dén
chr s0 thap phan th hai).

A. 380,29 (m*). B. 190,14(m’). C. 95,07 (m?). D. 697,19(m’).
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Cau 455.

Cau 456.

Cau 457.

Cau 458.

Cau 459.

Cau 460.

Cau 461.

Cau 462.

Cau 463.

Cau 464.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SAL(ABCD), ddy ABCD la hinh chir nhat,
AB=a, AD =2a, gbc gitta duong thang SC va ddy bang 45°. Tinh theo @ thé tich V
cua khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

3 3 5 10 3
A v =10 B. V =6’ c.v=2 b, v - Yo’
24 6 24
Biét rang khi quay 1 dwong tron c6 ban kinh bang 1 quay quanh moét duong kinh ctia
nod ta dwoc 1 mat cau. Tinh dién tich méat cau do.
A. 2. B. %7‘(’. C.4r. D. 7.

Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 1 hinh chit nhat, AB = av/3 vd AD=a.Dubdng thing SA
vubng goc voi day va SA =a. Thé tich ctia khdi cau ngoai tiép hinh chép S.BCD bang

5ra’ \/g 5ra’ \/g 3ra® \/g 3ra® \/g

A. . B. . C. . D. .

6 24 25 8
Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 day bang 3a, gdc gifta canh bén va mat day bang
45°. Thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC béng.

4’3 B. 474°3. C. 4ra’\2

A. .
3 3

. D. 4na’2 .

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D'c6 AB=a, AD= a\/g va AC'A’=45°. Thé tich
ctia khdi cau ngoai tiép hinh hop chir nhat d6 bang
A 87ra3x/5. B. 167ra3\/§' C Arg® . D. 47ra3\/§.

3 3 3 3
Cho hinh chép S-ABCD ¢4 day ABCD 1a hinh chit nhat véi AB=3a, BC=4a,
SA=12a yv3 SA vubéng goc véi day. Tinh ban kinh R ctia mat ciu ngoai tiép hinh
chép S-ABCD.
A.R=l7—a. B.R=g. C. R=6a. D.R=&.

2 2 2

Ban kinh ctia dwong tron giao tuyén ctia mat cau (S )va mét phang (a) la 5, biét

rang khoang céch tir tim O dén mit phang (a) bang 3. Tinh ban kinh mét cau (S)

A.T. B. 4. C. /34, D.2.

Néu téng dién tich hinh tron 16n ciia mot hinh cau 1én 4 [an thi ban kinh khéi cau dé
tang 1én bao nhiéu lan?

A. 16. B. 8. C. 4. D. 2.

Cho tit dién ABCD c6 AD vudng géc v6i mt phang (ABC ), tam giac ABC vudng
can tai A, AD=2a, AB=a.Ban kinh mat cdu ngoai tiép t& dién ABCD b%lng

A.&. B.&. C.&. D.&.
4 3 2 2

Thé tich khdi cAu ngoai tiép khdi chdp ti gidc déu c6 tat ca cac canh bang a la:
3 3 3
A. 4‘/53” : B. “/5;” . C. 2md’. D. 87;”

YO

‘n

18C9L$S¢60 — ™2
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CAu 465. Cho mit cau (S ) tam 1. Mot mit phang (P) cach I mot khoang bang 3(cm) cit mat

cau (S) theo mot duong tron di qua ba diém A, B, C tao thanh tam giac ABC co
A=30° BC=6.Ban kinh ctia mt cau (S) bang
A. 3\/5cm. B. 6cm. C. 5cm. D. 3\17cm.
Cau 466. Thé tich ctia khdi cau ngoai tiép béat dién déu c6 canh bang a 1a
J2ra?

8214’ eI J2ra?

B. C. . D.
3 3 3 6

Cau 467. Xét hinh tru (T) ndi ti€p mot mat cadu ban kinh R va S 1a dién tich thiét dién qua truc

A.

cua (T) . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru (T) biét S dat gia tri 16n nhat
TR? 27 R?
3 3
Cau 468. Cho hinh cau duong kinh 4a+/3 . Mit phing (P) cat hinh cau theo thiét dién 1a hinh

_ 2 _ 2 _
A.S, = B. S, =27R?, C.S, =7R. D.S, =

tron c6 ban kinh bang a/3. Tinh khoang cach tir tam hinh cau dén mit phang (P) .
A. av3. B. 3a. C.a. D. 2a.

Cau 469. Khoi cau (S ) c6 tam, duong kinh AB=2R. Cat (S ) boéi mot mat phang vudng goc véi
duong kinh AB ta duoc thiét dién la hinh tron (C ) r6i bo di phan 16n hon. Tinh thé tich
phén con lai theo R, biét hinh nén dinh I va day 1a hinh tron (C ) co goc 6 dinh béng

120", N
3 3 3 3 -
A 57R . B. 5mR . C. 5mR . D. 5mR 2&
8 12 32 24 §
Cau 470. Mt cau (S) c6 dién tich bang 20, thé tich khdi cau (S) bang N
A. 47“/5. B. 29T C. 207“/%. D. 2075 . §?
3 3 3 ,
Cau 471. Cho mét cau (51) ban kinh R,, mat cau (52) ban kinh R,. Biét rang R, =2R,, tinh ti 3
sO dién tich mat cau (Sz) va mat cau (51) ) &1
L 2 4 ﬁ
A. —-. B. 2. C. 3. D. 4. N
2 &

Cau 472. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1la hinh vuéng canh 4, tam giac SAB déu va
nam trong mt phang vuong géc véi mit phang day. Tinh thé tich V cta khéi cau
ngoai ti€p hinh chdp da cho.

7321ra’ 4370’
18 81

Cau 473. Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh bang 1, BAD =60°, (SCD) va
(SAD) cting vudng goc véi (ABCD), SC tao v6i (ABCD) géc 45°. Tinh thé tich khéi

A V= B. V= D. V=

7\/ﬁ7m3 ' C V= 4\/§7Tﬂ3 .
54 27

cau ngoai ti€p khoi chop S.ABC.

2 4
A. 27, B, T c. 2. D. L.
3 3 3
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CAau 474. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh bang 1, mit bén SAB la tam
gidc déu va nam trong mat phang vudng goc véi mat phang ddy. Thé tich khdi cau ngoai
tiép hinh chép S.ABC la.

A. . B. . C. . D. —.
8 54 27 3
Cau 475. Cho hinh chép S-ABCD ¢4 SAJ_(ABCD), déy ABCD 13 hinh chit nhat, AB=a,
AD=2a, géc gitta dudng thing SC va déy bing 45°. Tinh theo @ th&tich V' cua khdi
Cau ngoai tiép hinh chép S-ABCD

3 3 3
A V=TT B. VZ&/T%“ c. v =10 D. V =/6ra’.

Cau 476. Cho t¢ dién déu ABCD ¢6 mot duong cao AA,. Goi I 1a trung diém AA,. Mt phang
(DCI) chia tit dién ABCD thanh hai tt dién. Tinh ti s8 hai ban kinh ctia hai mat cau
ngoai tiép hai t dién do.

1
43 D 48

A. —. B. C..|—. N
4 51 153
Cau 477. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vudng tai A. Biét
AB=AA"=a, AC=2a.Goi M la trung diém cua AC . Thé tich khdi cau ngoai ti€p ti
dién MA'B'C’ bﬁng

N |-

Cau 480. Mat cau tam I ban kinh R=11 (cm) cat mat phang (P) theo giao tuyén la duong

3 3 3 3
A p, S5’ c D. 1%

3 6 3 3 \q

Cau 478. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat, AB=3, AD =4 va cac canh =
bén cta hinh chép tao voi mat day mot goc 60°. Tinh ban kinh khdi cau ngoai ti€p 2&
hinh chép da cho. N

5 5 5 5 X

AR—\/_ BR—\/_ CR—\/_ DR—\/_ Q)

. N

Cau 479. Cho h1nh chép tam giac déu S.ABC co day bang 3a, goc gitta canh bén va mat day )
bang 45°. Thé tich kh&i cau ngoai tiép hinh chép S.ABC bang. 2

3 3 KN

A 403 L CY C. 4ra*\2. D. 4723 O

3 3 N

o

N}

X

tron di qua ba diém A, B, C. Biét AB=8 (Cm), AC:6(Cm), BC=10 (cm). Tinh

khoang cach d tir [ dén mat phang (P)

A.d=+21(cm).  B.d=/146 (cm). C.d=4J6 (cm). D.d=4(cm).
Cau 481. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong can tai A, AB= AC =a. Mt

bén SABla tam gidc déu va nam trong mit phang vudng goc véi day. Tinh theo 4

thé tich khoi cau ngoai tiép hinh chop S.ABC.

3
D V- ma ;/Z '

3 321
Ay B.V="0 c.v=T4N2 .
54 3 54 5
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Cau 482. Cho mat cau (S) tAm O va cic diéfm A, B, C nam trén mit cau (S) sao cho AB=3,

AC =4, BC =5 vakhoang cach tir O dén mat phang (ABC ) béng 1. Thé tich ctia kh&i
cau (S ) bang
294291 1057 20357 721x

6 3 3 2

A. B. C. D.

CAu 483. Trong mat phang (P) cho tam giac OAB can tai O, OA=0B=2a, AOB=120°. Trén
duong thang vudng goc véi (P) tai O 14y hai diém C, D nam vé hai phia ctia mat
phang (P) sao cho tam giac ABC vudng tai C va tam gidc ABD déu. Tinh ban kinh
mdt cau ngoai ti€p ti dién ABCD .

A. 5”;/5. B. 5”;/5. C. 3”;/5. D. g

Cau 484. Cho hinh chép S.ABC co SAJ_(ABC), SA=2a. Biét tam giac ABC can tai A 6

1
BC =2a\2, cos ACB= 3 tinh dién tich mat cau ngoai tiép hinh chop 5.ABC.

977a’ D S_657ra2
) S=—

Cau 485. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, AB= \/ga, AD =a, ASAB la

tam giac déu va nam trong mat phang vudng gdc véi day. Tinh theo 4 dién tich S

A. S=137a°. B. S=4ma*. C.S=

clia mdt cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD? YO
A. 1072 . B. 5ma” . C. 4ma. D. 4ma®. 99
Cau 486. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh 4, SA vudng goc voi %
day, SC tao vdi mat ph:fmg (ABCD) mot goc 45°. Tinh dién tich S cia mat cau ngoai N
tiép hinh chop. g;
A. S=6ma’. B. S=4ma’. C. S=12ma". D. S=8ma’. b
Cau 487. Cho tir dién déu ABCD canh 4. Goi K la trung diém cua AB, M, N lanluot 1a hinh -~
chiéu caa K lén AD va AC. Tinh theo 4 ban kinh méat cau ngoai ti€p hinh chdp N
KCDMN ? &
a\/E a\/g 3a\/§ Ba\/i o
A, —. B. —. C. . D. . N
4 4 8 8 x

CAu 488. Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 d6 dai canh ddy bang 4 va chiéu cao
bang 2a. Tinh thé tich V ctia khéi ciu ngoai tiép hinh ling tru ABC.A'B'C..

32/374° 5 V323’ /B3’ 32374’
9 21 -o21 81

A V= D. V=

C.

Ciu 489. Cho hinh chop t& giac S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B,
AB=BC=a, AD=2a, SA L(ABCD) va SA=av2. Goi E la trung diém ctia AD.
Ké EK L SD tai K.Ban kinh méat cau di quasaudiém S, A, B, C, E, K la:

J6 1 3

A. R=—a. B. R==a. C.R=——a. D. R=a.
2 2 2
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Cau 490. Cho mit cau duong kinh AB =2R . Mit phing (P) vuong goc AB tai I (Ithudc doan)
AB, cat mat cau theo duong tron (C). Tinh h=AI theo R d&hinh nén dinh A, day la
hinh tron (C ) co thé tich 16n nhat?

2R 4R R
A. h= 3 B. h=R. C.h—?. D'h_E'

Cau 491. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABC la tam giac vudng can tai B, BC=2a, canh bén
SA vudng gbc véi day. Goi H, K lan luot 1a hinh chiéu ctia A 1én SB va SC, khi dé
béan kinh ctia khéi cau ngoai ti€p hinh chéop AHKCB 1a

V2

A.R=a">. B.R=a. C.R=m/2. D. R=a3.

Cau 492. Cho hinh lang tru dting ABC.A'B'C’ ¢4 chiéu cao bang 4, ddy ABCla tam gic can tai
A v6i AB=AC=2; BAC=120°. Tinh dién tich S ctia mdt cau ngoai tiép hinh lang tru

trén.

A. 5:647“/5. B. S=327“/§.
3 3
Cau 493. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC la tam giac vuong tai B, AB=8, BC=6. Biét
SA=6va SA L(ABC). Tinh thé tich kh&i cau noi ti€p hinh chép S.ABC.

256 625 16 25

C. §=327. D. S=167.

A, —. B. —. C. —m. D. —m.
81 81 9 9
Ciu 494. Cho t&¢ dién déu ABCD cé mat cau ndi tiép la (51) va mdt cau ngoai tiép la (Sz), Q)
hinh 1ap phuong ngoai ti€p (Sz) va noi ti€p trong mat cau (53) .Goirn, 1, nlanluot  JQ
1a ban kinh cde mit cau (S,), (S,), (S,) - Khing dinh nao sau day ding? N
AT2anlL R o
r 3 I \/é , 3 T3 \/g $
chlln 1 D2t L N
r, 3 A 3\/§ rn 3 I \/E 8
Cau 495. Cho mat cau tim O, ban kinh R =3. Mat phang (a) cach tdim O ctia mat cau mot &
y , ~
khoang bang 1, cat mdt cau theo mot duong tron. Goi P la chu vi duwong tron nay, %
tinh P. @
A. P=8r. B. P=4r. C. P=42r. D. P=2\2r.

Cau 496. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc déu canh 4a, SA vudng goc véi mit phang
day, goc gitta mat phang (SBC ) va mit phang day bang 60° . Dién tich m4t cau ngoai
tiép hinh chép S.ABC béng

76ma’ 172ma’

Lr2ma B. 847a° . C. . D.
3 3 9
Cau 497. Cho hinh ling tru luc gidc déu c6 canh ddy bing a+/2, canh bén bing 2a+/2 . Tinh dién
tich méat cau ngoai ti€p hinh lang tru da cho.
A. 16ma”. B. 2ma’ C. 8ma® . D. 4ma’.
Cau 498. Cho tam gidc ABC vudng tai B va nam trong mat phang (P) c6 AB=2a, BC = 24/3a.
Mot diém S thay d6i trén duong thang vuong goc véi (P) tai A (S#A).Goi H,K lan

A.




§ EDé cuang én by chieny ii
luot 14 hinh chiéu vuéng gdéc cia A 1én SB,SC . Biét rang khi S thay d4i thi 4 diém
A,B,H,K thudc moOt mat cau cd dinh. Tinh ban kinh R ctia mat cau do.

A. R=2a. B. R=a. C. R=+/3a. D. R=2a.

Cau499. Cho hinh chép S.ABCD c6 SAL(ABCD), ddy ABCD la hinh chir nhat,
AB=a,AD =21, goc giita duong thang SC va ddy bang 45°. Tinh theo a thé tich V
cua khdi cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD

3 3 3
10ma’ By 5 o v o 5Vioma
3 6 3

Cau 500. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 cac canh déu béng a. Tinh dién tich S
ctia mdt cau di qua 6 dinh hinh ldng tru trén.

2 2 2 2

. B.5='" c.s="m™ D. 5= 294

114 3 3 144

Cau 501. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac vuong can tai B, AB=BC =312,
SAB=SCB=90°. Biét khoang céch tir A dén mat phang (SBC) bang 2a+/3 . Tinh thé
tich méat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

A V= D. V = /674"

A. 5=

A. 631874, B. 24/187a° . C. 18\187a°. D. 72187a°.
Cau 502. Tinh dién tich mét cau tiép xtic vdi tat ca cac canh ciia mot hinh 1ap phuong canh 4.
A. 4ma®. B. 3ma®. C. ma®. D. 2na®.

Cau 503. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc véi médp phang (ABC), tam giac ABC

vudng tai B.Biét SA=2a,AB=a,BC = a\/g . Tinh ban kinh R cta mat cau ngoai tiép Q)

hinh chép da cho. 9%

A. R=a.. B. R=2a.. C. R=2a2.. D. R=aV2. %

Ciu 504. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh chit nhat, AB=a, AD= a2 . Hinh chiéu ctia N
S 1én m4t phang (ABCD) la trung diém H cta BC, SH = % . Tinh ban kinh mat g

cau ngoai tiép hinh chép S.BHD. CID

O

A B V2. c. ™ p. M7 N

2 2 4 4 %

Cau 505. Cho hinh cau dwong kinh 2a+/3 . Mt phang (P) cat hinh cau theo thiét dién 1a hinh %
@

tron c6 ban kinh bang a2 Tinh khoang c4ch tlr tam hinh cau dén mat phang (P) .
A. a\10. B. . c. w0, D. .
2 2
Cau 506. Cho tit dién ABCD co tam giac ABC la tam gidc can véi BAC =120°, AB=AC=a.
Hinh chiéu ctia D trén mit phang (ABC ) la trung diém BC. Tinh ban kinh R ctia

3
mat cau ngoai ti€p t& dién ABCD biét thé tich ctia t¢ dién ABCD la V = f—G .

13 134 Jo1s

A. R= . B. R=—. C. R=6a. D. R=——.
4 2 8
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Cau 507. Cho mat cau S(O; R), A la mot diém & trén mat cau (S) va (P) 1a mat phéng qua A

sao cho goc gitta OA va (P) bang 60°. Dién tich ctia hinh tron giao tuyén gitta khdi cau
S(O; R) va mit phang (P) bang
2 2 2
= B. T c. X
2 4 8

Cau 508. Cho tt dién OABC c6 OA,OB,OC do6i mot vudng goc nhau va OA =a,0B =2a,0C =3a
. Tinh dién tich S ciia médt cau ngoai tiép t& dién OABC.
A. S=12ma*. B. S=8ma’. C. S=14na’. D. §=10ma".

Cau 509. Cho khéi ling tru tam giac déu c canh day bang a . Géc gitta duong chéo ctia mit bén
va day cua lang tru 1a 60°. Tinh dién tich méat cau ngoai tiép hinh lang tru do.

A. Ewaz. B. Eﬂaz. C. Eﬂaz. D. §7r612.
9 9 3 3

A. D. 7R?.

C4u 510. Cho mat cau (S) tam [. Mot mat phéng (P) cach I mot khoang bf?mg 3(cm) cit mit
cau (S) theo mot duwong tron di qua ba diém A, B, C biét AB :6(cm), BC :8(cm),
CA= 10(cm). Dién tich ctia mat cau (S ) béng
A. 68mcm?. B. 136mcm’ . C. 20mem’. D. 300mcm’.

Cau 511. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vuéng, canh bang 4cm. Biét SAB la tam giac
déu va nam trong mat phang vuong géc véi mat day. Mat cau ngoai tiép hinh chép d6
c6 dién tich la

A.Rz\/g. B.Rz,/ﬁ. C.Rz\/g. D.R:\/z. m
9 3 3 3 <
Cau 512. Cho tr diéen ABCD c¢6 BC =a,CD = a\/g,BCD = ABC = ADC =90°. Goc gitta duong §
thang ADva BC bang 60°. Tinh ban kinh R ctia mt cau ngoai tiép ti dién ABCD N

a7 a3 g

A a. B. . C. af3. D. . |

2 2 2

Cau 513. Cho tit dién ABCD c6 tam gidc ABC la tam gidc can véi BAC =120°, AB=AC=a. &‘
Hinh chiéu cta D trén mat phang (ABC ) la trung diém BC. Tinh ban kinh R cta A

3 o

mat cau ngoai ti€p t dién ABCD biét thé tich cua ti dién ABCD 1a V = ZILZ_6 ) §

A R B. R=122. c. R="13 D. R=6a.
8 2 4

Cau 514. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc déu canh bang 1, SAJ_(ABC), goc gitra
mat bén (SBC ) va day bang 60°. Tinh dién tich S ctia mit ciu ngoai ti€p hinh chép

S.ABC

A, 5= 27 B. 5= %" C. 5= D. 5= 2"

48 12 4 36
Cau 515. Thé tich cuia khoi cau ngoai tiép bat dién déu cd canh bf?mg a la:
8\/§7ra3

eI 2ra? J2ra?

A. . B. . C. . D. .
3 3 6 3
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Cau 516. Cho hinh chép S.ABCDc6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B.Biét AB=BC=1
, AD =2. Cac mat chéo (SAC) va (SBD) cung vudng goc voi mat day (ABCD). Biét

gbc gitta hai mat phang (SAB) va (ABCD) bang 60°. Tinh ban kinh méat cau tam D

tiép xdc véi mat phang (SAB).

A.ﬁ. B. 243. C. 3. D.%.

3
Cau 517. Cho hinh chdp tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a va mdi canh bén bang a2 . Khi
d6 ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC la:
A 2B B V6 c. ™ D. 3.
5 4 5 5

Cau 518. Cho hinh chép S.ABCD, tir giac ABCD 1a hinh chir nhat tim O, mit phang (SAB)

vuong goc voi (ABCD), tam gidc ASAB can tai S. Goi M, N lan luot la trung diém

J10

AD, CD.Biét AB=2a, SN =a+/11, cosSON = Y Tinh ban kinh mat cau ngoai ti€p
hinh chép S.DMN.

Al B. o, c.of2. D.aJE.
3] 12 48 3

Cau 519. Nguoi ta bd ba qua béng ban cung kich thwdce vao trong mot chiéc hop hinh tru c6 day
bang hinh tron 16n ctia qua béng ban va chiéu cao bang ba lan dwong kinh cta qua

béng ban. Goi S, la tong dién tich ctia ba qua bong ban, S, la dién tich xung quanh @
ctuia hinh tru. Ti s6 3 béng 2&
: S

|
A. 1. B. 2. C.15. D. 12. o
Cau 520. Cho mat cau (S) thm O va cic diém A, B, C n3m trén mit cau (S) sao cho 8
N
AB=AC=6, BC=8. Khoang cach tir tim O dé&n mit phang (ABC) bang 2. Dién N
A M O
tich mat cau (S ) bang §

A 32471'. B. 21967T. C. 4047+/505 ' D. 4047r.
5 75 75 5

Cau 521. Cho khéi chép S.ABC véi ba canh SA, SB, SC d6i mot vudng goc; SA=av2,
SB = a+/3. Biét thé tich khéi chép S.ABC bang a°, tinh thé tich ctia kh&i cau (C ) co

tamla S va (C) ti€p xtic v6i mat phang (ABC).

3 3
A. 4na®. B. W\/ga3. C. il ;a ) D. 47;{1 .

Cau 522. Cho hinh chép S-ABC, d4y 1a tam giac vudng tai A, AB=3, AC=4_5A vudng gbc véi
day, SA = 2V14. Thé tich V' ciia khéi cau ngoai tiép hinh chép S-ABC 13,

A. V =367. B. V=81r. C. V=30r. D. VZ@.
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Cau 523. Cho ttt dién S.ABCco6 day ABC la tam gidc vudng tai A véi AB=3a, AC=4a. Hinh
chiéuH cua$ trung véi tam duong tron noi ti€p tam gidc ABC. Biét SA = 2a, ban kinh
mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC la.

V118 V118 V118

A.R:a.T. B.R:a.T. C. R=4a.+/118. D. R=a. >

Céau 524. Cho hinh chépS.ABCDc6 day ABCD la hinh vudng canh bang a. Puong thang
SA =a+2 vudng gbc voi day (ABCD). Goi M la trung diém SC, mat phang (a) di qua
hai diém A va M dong thoi song song véi BD cit SB,SD Tan luot tai E, F. Ban kinh mit

cau di qua nam diém S, A, E, M, F nhan gia tri nao sau day?
A.%. B. a\/E. C.a. D.g

Cau 525. Cho t& diéen ABCD ¢6 AB=CD=3, AD=BC=4, AC=BD= 2\/5. Ban kinh mat cau
ngoai tiép t dien ABCD bang
N g V3. c. Y2 p. V74
4 2 4 4
Cau 526. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a va SA=2a, SA L (ABCD)

. Ké AH vudng géc véi SB va AK vuong géc véi SD. Mit phang (AHK) cat SC tai E
. Tinh thé tich khoéi cau ngoai tiép ABCDEHK .

%ag. B. %mf’. V2 3.

C. —ma
3

V2

A. D. —a°.
3

Cau 527. Cho mat cau (S ) tAm O va cic diém A, B, C nidm trén mit cau (S ) sao cho AB=3
, AC=4, BC =5 va khoang cach tit O dén mat phang (ABC) bang 1. Thé tich ctia
khoi cau (S) bang

A. ABD. B. C. D.

20297 20+/57 721
6 3 2

Cau 528. Cho hinh lang tru dung ABC.A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac vudng tai A. Biét
AB=AA"=a, AC=2a.Goi M la trung diém ctia AC . Dién tich mat cau ngoai ti€p
te dien MA'B'C’ béng
A. 3rma®. B. 47ma’. C. 2ma®. D. 5ma®.

Cau 529. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong canh a4, SAD 1a tam giac déu va nam
trong mt phang vudng gdc véi day. Goi M, N Tan luot 1a trung diém cta BC va
CD. Tinh ban kinh R cta khdi cau ngoai ti€p khoi chop S.CMN .

a3 c. R="2 D. R="23"

12 8 6

Cau 530. Cho hinh chép S-ABC ¢4 canh bén SA vuéng géc voi day, AB =a\2 | BC=a,
5C=2a y3 SCA=30° Tinh ban kinh R cia mit cAu ngoai tiép ti dién S-ABC.
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A. R: B.R:

a\93
12

A. R=a. B.R:a\/g. C.R:%, D,R:%

Cau 531. Cho khdi tt dién ABCD 6 AB=3a,CD =4a, ABC = DAB=90°, goc gitta AD va BC
bang 60°. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép tit dién ABCD.
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a\/55
5

a\[55 c. 165 D, 4165
3 et et
Cau 532. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C' c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A.Biét rang
AB=AA"=a,AC=2a. Goi M la trung diém cua AC. Ban kinh mat cau ngoai tiép t&

dién MA'B'C’ bang.
B W2 c 5 b, M3
2 2 2

Cau 533. Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’. Goi O' 1a trong tam tam giac A'B'C’, (N )

A. B.

A. a.

1a hinh nén ngoai ti€p hinh chép O'.ABC. Gdc gitta duong sinh cua (N ) va mat day la
@ v6i tana =2, khoang cach gitra hai duwong thang A'B va C'C bang 3a. Tinh thé tich
khéi cau ngoai tiép hinh lang tru ABC.A'B'C’.
RS B. 20, c. %o D. %ma.
81 81 9 3
C4u 534. Dién tich hinh tron 16n ctia hinh cau la S, mot mat phéng (P) cit hinh cau theo mot

duong tron c6 ban kinh la r va cé dién tich bang %S. Biét ban kinh hinh cau 1a R. Khi

do6 r bang
A BB 5. 12, c KB, p. B2,

Cau 535. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vuodng goc vdi day. Goi B', C' Tan lwot la hinh chiéu

Cau537.Cho hinh chép S.ABCDc6 ABCD 1la hinh vudng canh bing 4.
SA 1 (ABCD), SA =a«/3. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop?

A. 2a.. B. a\7.. C. § D. a+/5.

Cau 538. Cho mat cau (S) va mot mat phéng (P) cit mit cau theo mot hinh tron, biét khoang

Y®
vudng goéc cia A 1én SB va SC.Biét AB=a, AC =2a, BAC =120°, tim ban kinh R i
cua mat cau ngoai tiép ti dién ABB'C'. 9§
av21 av3 av2l av'/
.R= . .R=——. .R= . .R=——. i
A 3 B 7 C . D 3 N
Cau 536. Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA vudng goc véi mat phang (ABC), SA=a, hinh chiéu g}
vuong goc cia A 1én SB,SC Tan lwot 1a M, N . Biét goc gitta hai mat phang (ABC) 0
va (AMN) bang 60°, tinh theo # ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép A.BCNM. 3
N
AL B. a. c M3 D. a3. &
2 2 ~
o)
)
X

cach ttr tam mat cau dén (P)bf?mg 4 va ban kinh hinh tron thiét dién béng 3. Tinh dién
tich mat cau (S).
A. 287. B. 1207. c. 507 . D. 1007 .
Cau 539. Cho hinh chép tit gidc déu c6 tat ca cac canh bang 572 cm. Tinh th& tich V ctia khéi cau
ngoai tiép khoi chop trén.
250

A. V =100rcm®. B. V:Tcms.
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1252 cm?®. D. V= 5007 cm?®.

C.V=

Cau 540. Cho hinh chép S-ABC ¢4 SA vudng gbc véi mat phang (ABC), SA=2a, AB=a,
AC=2a, BAC=60° Tinh thé tich kh&i cdu ngoai tiép hinh chép S-ABC,
A. gmf’. B. iﬂ : C. 64:;/5 ma®. D. 8\2ra’.

C4u 541. Cho tir dién déu ABCD canh a.Goi K la trung diém ctia AB, M, N Ian luot la hinh
chiéu cia K 1én AD va AC. Tinh theo a ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh choép

K.CDMN .

A. & B. . :
4 8 8
Cau 542. Cho hinh chdp 10In2 +% c6 ddy = A’ =P la hinh thoi canh m <3, f(x) =m.Mat bén

SAB la tam giac déu va nam trong mat phang vuong goc véi mat phang day. Tinh dién
tich y=f (x) cta mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.
2 2 2
137a . B, S:57m ' C. S:13mz . D. S_57m
12 3 36 9
C4u 543. Cho khoi cau (S ) c6 tam I va ban kinh R = 2+/3 , goi (P) la mt phang cat khdi cau (S )
theo thiét dién 1a hinh tron (C). Tinh khoang céch d tir I dén (P) sao cho kh&inén
c6 dinh I va day 1a hinh tron (C) c6 thé tich 16n nhat.

\/5 .

A.d=2. B.d=+2. C.d="2

A. S=

2f

Cau 544. Cho khoi chop S.ABCDc6 SA 1 (ABCD); ddy ABCD la hinh thang vudng te_n A va
B v6iAB=BC=a; AD=2a; SA=a. Goi E la trung diém ctia AD. Tim tam va ban
kinh médt cau ngoai ti€p hinh chép S.ECD.

A. R=a\11, B. R=a\7. C.Rz‘“él_l. D. R=220 \/_

Cau 545. Trong tat ca cac hinh chép ti gidc déu ndi tiép mit cau cé ban kinh bang 9, tinh thé
tich V ctia khoi chép c6 thé tich 16n nhat.
A. V =576V2. B. V =576. C. V =144. D. V =144\6

Céu 546. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=SB=5C =4, ASB=ASC =90°, BSC =60°. Dién tich m4t
cau ngoai tiép hinh chop la

D.d=—
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Tma’ . B. T7a? . C. T7a? . D. Tra?
12 18 3 6
Cau 547. Dién tich bé mat ctia mat cau ndi ti€p trong hinh chdp trong hinh chép t& gidc déu

A.

c6 canh day béng 2a\/§ va canh bén bf?mg a\/]g (mdt cau noi ti€p hinh chop la mat
cau c6 tim nam trong hinh chép va tiép xtic véi tat ca cdc mit ctia hinh chép) bang

A. %mzz. B. 4ma?. C. ma. D. wa”.

CAiu 548. Cho tir dién ABCD cb AB=4a, CD =64, cic canh con lai déu bf?mg a\/i . Tinh ban kinh
cua mat cau ngoai ti€p tt dién ABCD.
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5a a«/g

A2 B. 3a. C. . AL
2 3 3
Cau 549. Cho hinh chép S.ABC ¢6 AC=a, AB= a\/3, BAC =150°va SA vudng gdc véi mat phang
day. Goi M, N lan luot la hinh chiéu vudng goc ctia A trén SB vaSC . Thé tich khdi cau

ngoai tiép hinh chép A.BCNM bang

3 3 3 3
A 28JZwa | B, 20J§na | c 4\/Z7ra | D, 44 1317ra |

Cau 550. Cho hinh chépS.ABCc6 day ABCla tam gidc vudng can tai B, AB=BC= 312,
SAB=SCB=90". Biétkhoang céch tir A dén mit phang (SCB) bang 2a+/3 . Tinh thé tich
mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC.

A. 6318’ B. 18\/1874°. C. 24+/187a". D. 72\/18a’.

Cau 551. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh 4. Hinh chiéu vudng goc cta
S trén mat phéng (ABCD) 1a diém H thudc doan AC thda man AC=4AHvaSH =a.
Dién tich mat cau ndi ti€p hinh chép S.ABCD (mdt cau ti€p xtc voi tat ca cac mat ctia
hinh chép) S.ABCD bang

27a’ 2ma 8ma 8ma

— B. ———. C. ———. D. ———.
49+ 917 49 +9413 49 +9\17 49 +9413
Cau 552. Cho duong tron tam O c6 dwong kinh AB=2a nam trong méat phang (P) Goi I la

2 2 2

A

diém doi xting v6i O qua A. Lay diém S sao cho SI L (P) va SI =2a. Tinh dién tich

mat cau di qua dwong tron da cho va diém S.
2 2 2
A. S=65md.. B. 5= 20 . 5= M D. 5= M
16 2
Cau 553. Hinh non c6 thé tich 16n nhat noi ti€p mot mdt cau ban kinh R = a\/g cho trude bé“mg
3 23 2 3 3
A 64+/3ma | g, B4T'a’ c 32r'd’ b, 3243ra |
27 81 81 27

Cau 554. Cho mit cau (S) tam O vaban kinh R.Ba diém A, B, C di ddng va nam trén mit
cau (S). Hoi gia tri 16n nhat ctia biéu thitc P = AB* + BC? +CA? 1a bao nhiéu?
A. 6R*. B. 9R’. C. 3R%. D. 12R%.

47T\/§
9

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

Cau 555. Cho khéi cau (S) c6 ban kinh R. Mot khdi tru c6 thé tich bang R® va noi tiép
khoi cau (S) Chiéu cao ctia khéi tru bang

3 V2 2\3
3

AR, B. K. c. 2R, D. RV2.

Cau 556. Cho mit cau (S) tdm O, ban kinh R=3. Mt phang (P) cach O mét khoang bang
1 va cat (S ) theo giao tuyén la duong tron (C ) cotam H.Goi T 1a giao diém cua tia
HO véi (S), tinh thé tich V' ctia kh&inén ¢6 dinh T va déy la hinh tron (C).

A.V=32TW. B.VzlGTW. C. V=32r. D. V =16n

Cau 557. Thé tich 16n nhat cua khéi nén noi ti€p trong khdi cau ¢ ban kinh R la:




§ $Dé avang n tip duceang ii

A. gsz. B. wa? C. EWRS D. —=xR%.
81 3 3 9

Cau 558. Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA=SB=SC=2a va tam gidc ABC c6 goc A bing 120° va
BC =2a. Tinh ban kinh médt cau ngoai ti€p hinh chop theo a.
203, B, V6 c. o3, p. Y6
3 6 2 2
Cau 559. Cho hinh chép S.ABC c6 SA L(ABC). Goi M,N lan luwot la hinh chiéu cia A trén

SB,SC . Biét BAC =, BC =a. Dién tich mdt cau ngoai tiép khoi da dién ABCMN la

47 47 7T m
— a’. B. 5 a’. C.—; a’. D. > a’.
sin” « cos” « sin® « Cos” «

Cau 560. Cho tit dién déu ABCD c6 mat cau ndi tiép la (Sl) va mat cau ngoai ti€p la (SZ), hinh

A.

A.

lap phuong ngoai tiép (Sz) va ndi tiép trong mat cau (Ss). Goi 1,, 1,, 1, Ian luot la ban

kinh cac mat cau (Sl), (SZ), (SS). Khang dinh nao sau day dung?

Al 1 B.hi_2 31
7’2 3 rS 3'\/§ 2 3 7’3 \/E
C.i—lvér—z=i. D.r—1=zv‘ar—2=i.
r, 3 r, 3 r, 3 r, 3

Cau 561. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh, cac canh bén cta hinh chép
béng \/g cm, AB=4 cm . Khi thé tich khdi chop S.ABCD dat gia tri 16n nhét, tinh dién

tich méat cau ngoai tiép S.ABCD. m
A. 127 et B. 367 cm’. C. 97 e’ D. 4 cnt’. 3]
Cau 562. Hinh chop t& giac S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a. Tam giac SAB %
vudng can tai S va tam giac SCD déu. Tinh dién tich mat cau ngoai ti€p hinh chop X
ABCD.

i C77m2 Tma® ma’ g

A S=——.. B.S=——.. C.S=—-.. D. §=7ma". !
3 12 3 %
Cau 563. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong canh a, SAD la tam gidc déu va ndm &‘
trong mat phang vudng géc véi ddy. Goi M, N Tan luot 1a trung diém cua BC va %
CD. Tinh ban kinh R cta khdi cau ngoai ti€p khoi chop S.CMN . %
@
AR5 B. R=TV2. c. R="03" D. R=23 =

12 8 6 12

Cau 564. Ban An c6 mét coc gidy hinh nén c6 duong kinh ddy la 10cm va d¢ dai duong sinh
la 8cm. Ban du dinh dung mét vién keo hinh cau sao cho toan bg vién keo nam trong
coc (khong phan nao cua vién keo cao hon miéng c6c). Hoi ban An c6 thé dung duoc
vién keo c6 duong kinh 16n nhat bang bao nhiéu?
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Cau 565.

Cau 566.

Cau 567.

Cau 568.

Cau 569.

Cau 570.

Cau 571.

A. %cm. B ﬁcrn. C. icm D @cm.

TS N T3

Tha mot qua cau dédc c¢d ban kinh 3 (cm) vao mot vat hinh nén (c6 dady non khong kin)
(nhu hinh vé bén). Cho biét khoang cach tir tim qua cau dén dinh non 145 (cm ). Tinh

thé tich (theo don vi cm?) phan khong gian kin gidi han boi bé mét qua cau va bé mat
trong cua vat hinh nén.

A B. 107, 187 p. 1T,
5 5 c. 5 5

Cho mt cau (S) c6 béan kinh R khong d6i, hinh nén (N) bat ki ni ti€p mit cau (S).

Thé tich kh&i non (N ) la V,; thé tich phan con laila V,. Gia tri 16n nhat cua %béng
2
A2 B. 22 c D. 32,
81 76 81 49
Trong tat ca cac hinh chop ti gidc déu noi tiép mat cau cd ban kinh bang 9, tinh thé tich

V ctia khoi chop c6 thé tich 16n nhat.

A. V =57642. B. V =144. C. V =576. D. V =1446 NQ
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc can tai A, mat bén (SBC ) vudng goc  Jq
vOi mat phéng (ABC ) va SA=SB=AB=AC=a; SC= a\/E . Dién tich mat cau ngoai §
tiép hinh chép S.ABC bang S
A. 4mad’ . B. 27a’. C. 8ma*. D. 7a®. g
Cho hinh chép S.ABC c6 hinh chiéu vudng goc cua S trén (ABC ) la He AB thoa !
o
man: HA =2HB. Tam gidc ABC déu véi canh 2a. ((SBC),(ABC)) =60°. Tinh ban 8
kinh mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC. §
J / o
A R=Y19 B. R= V209 c. R=V23 D. R= V43 >
9 18 18 9 =X

Cho hinh chép S.ABCDc6 ddy ABCD la hinh thang vuong tai A va B,
AB=BC=a, AD=2a. SA1(ABCD), SA=2a.Goi E la trung diém AD. Tinh thé
tich V' cta khoi cau ngoai ti€p hinh chép S.CDE theo a.

11\/ﬁ7m3 \/Eml?’ 5\/]37“13
6 3 3
Cho khdi cau (S) tam O ban kinh R va hai mit phang song song v6i nhau cét khdi cau

A V= B.V= C.V= D. V =92na°.

tao thanh hai hinh tron (C,) va (C,) cung ban kinh. Dién tich xung quanh ctia hinh nén
la 16n nhat c¢6 dinh trung véi tam ctia mot trong hai hinh tron, day trung véi hinh tron
con lai. Khi d6 thé tich khéi tru c6 hai day 1a hai hinh tron (C,) va (C,) bing

4R SR 21R33 47R3

A. . B. . C. . D. .
9 9 9 3
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Cau 572. Chiéu cao cua khdi tru co thé tich 16n nhat ndi tiép trong hinh cau c¢é ban kinh R la
A R, . 2058 c BB p. 4RE.
3 3 3
Cau 573. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuong tai A, D va AB=AD=a,
DC =2a, tam gidc SAD déu va nam trong mat phang vudng goc véi ddy. Goi H 1a hinh
chiéu vuong goc ctia D trén AC va M la trung di€m ctia HC . Dién tich mat cau ngoai
ti€p hinh chép S.BDM theo a la
2 2 2 2
13ma . B. ma . C. ma . D. 13ma
3 3 9 9
Cau 574. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc ABC déu, duong cao SH véi H nam trong A
ABC va 2SH=BC, (SBC) tao v6i mit phang (ABC) mot goc 60°. Biét c6 mot diém O

nam trén duong cao SH sao cho d(O;AB) = d(O;AC) = d(O;(SBC)) =1. Tinh dién tich

A.

mat cau ngoai ti€p hinh chdp da cho.
A s=297 B.s='". c.s=Br D.s=1".
4 5 16 4
Cau 575. Cho t& dién déu ABCD c6 canh 2a. Tinh ban kinh r cia mét cau tiép xuc véi tat ca cac
mat cua tir dién.
J6a J6a J6a
r=——. r=—-. F=—.
3 12 8

,Yoa
<

Cau 576. Cho lang tru ding c6 chiéu cao bang h khéng ddi, mot day la ti gidc ABCD véi A

A. B. C. D.

,B, C, D didong. Goi I la giao cua hai duwong chéo AC va BD cua t gidc d6. Cho
biét IA.IC =IB.ID =h*. Tinh gia tri nho nhat ban kinh mét cau ngoai tiép hinh ling
tru da cho.

A.%. B. k. C. 2h. D.%.

Cau 577. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, canh bén SA vudng goc
véi mat phang ddy. Goi B, C, lan luot 1a hinh chidu ctia A trén SB, SC. Tinh theo

a dién tich S cia mat cau di quanam diém A, B, C, B, C,.

A. szfmz.. B. szgmz.. C. szlmz.. D. S=ma’.
3 3 3
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Cau 578. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABC = ADC =90°, canh bén SA vuodng goc véi (ABCD)
, gbc tao boi SC va ddy ABCD bang 60°, CD=a va tam gidc ADC c6 dién tich bang
23

2

A. S, =32ma*. B. S, =16ma’. C. S, =8ma’. D. S, =4ma’.

Cau 579. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABC la tam giac vuong can tai B, BC =2a, canh bén
SA vuong goc véi day. Goi H, K lan luot 1a hinh chiéu cua A 1én SB va SC, khi
d¢6 theé tich ctia khdi cau ngoai tiép hinh chép AHKCB la

. Dién tich mat cau S, = ngoai tiép hinh chép S.ABCD la

3 3 3
A. */E;T” . B. 8*/?” . C. % D. 2.
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Cau 580. Cho hinh chép S.ABC ¢6 déy 1a tam gidc vudng tai A, AB=a, AC=2a.Mitbén (SAB)
, (SCA) lan luot 1a cac tam gidc vuong tai B, C. Biét thé tich khdi chép S.ABC bé“mg

§a3. Ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC?

3a \/ga

A.R=av2. B. R="". C. R=a. D. R="F.
Cau 581, Cho tit dién déu ABCD c6 canh bang a. Tim tap hop cac diém M trong khon gian sao
cho: MA? + MB* + MC* + MD* <2a°  (¥)
4 _a
2\2 V2
s . a a
C. Khoi cau, ban kinh bang —. —_—.
5202 2V2
Cau 582. Cho hai duong tron (C1 ) , (Cz) lan luot chita trong hai mat phang phan biét ( P) , (Q) .
(Cl), (Cz) 6 hai diém chung A, B.Goi I ctia mat cau di qua (C1) va (Cz) .Goi AA'

A. Mt try, ban kinh bang B. Khdi try, ban kinh bang

D. Mit cau, ban kinh bang

la 2 duong thang Ian luot vuong goc voi (P) , (Q) tai 2 tam cua duong tron (C1 ),' (Cz) .

Khang dinh nao sau day ding ?
A. Khong ton tai tam .

Cau 584. Cho mdt cau (S) c6 ban kinh bang 3(m), duwong kinh AB.Qua A va B dung céctia

At,, Bt, tiép xtc véi mat cau va vudng goc véi nhau. M va N la hai diém lan luot

B. I=ANA".
C. Duong thang d 1a trung truc cia AB.Khidé I=dnA".
D. IeA’ m
Cau 583. Cho mit cau tim O bén kinh R. Xét mit phang (P) thay d6i cat mat cau theo giao BN
tuyén la duong tron (C ) Hinh nén (N ) c6 dinh S nam trén mat cau, c6 ddy la duong §
tron (C) va c6 chiéu cao h(h>R). Tinh h d€ thé tich khdi noén duoc tao nén boi (N) Q
c6 gia tri 16n nhat. ¥
|
A. h=+BR. B.h="X. C. h=+2R. D. =2 2
3 2 NS
N
N
~
o
)
X

di chuyén trén At,, Bt, sao cho MN ciing ti€p xtc véi (S ) Biét rang khdi ti dién
ABMN ¢6 thé tich V (m’) khong d6i. V' thude khoang nao sau day?
A. (15,17). B. (25;28). C. (17;21). D. (23;25).

Cau 585. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc voi (ABC), AB=a, AC =av2,BAC = 45",
Goi B',C' lan luot la hinh chi€u vudng goc caa A 1én SB,SC . Thé tich khoi cau ngoai
ti€p hinh chép A.BCC'B'.

ma®\[2 wa’

4
A. 27’ B. 72 C. . D. °L.
3 3 2
Cau 586. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac déu canh a, canh bén SA vudng goc voi
mét phang day. Goi B,, C, lan luot 1a hinh chiéu ctia A trén SB, SC. Tinh theo a4 ban

kinh R ctia médt cau di qua nam diém A, B, C, B, C,.




§ SDé cuang én by chueng i

Cau 587.

Cau 588.

Cau 589.

Cau 590.

Cau 591.

Cau 592.

Cau 593.

Cau 594.

a3

D. R=——
2

N

A. R——

3

C. R——

R:&.

Cho hmh chép S.ABC c6 SA=SB=SC=2a va tam gidc ABC c6 géc A bang 120° va
BC =2a. Tinh dién tich mat cau ngoai ti€p hinh chép theo a.
A. 47d®.. B. 6ma’.. C. md®.. D. 2md.
Cho hinh chép t& giac déuS.ABCD c6 d6 dai canh day banga, chiéu cao bangb thoa
man 4a+b=6+2.GoiO 1 tim mit cu ngoai ti€p hinh chép S.ABCD. Khi thé tich khoi
chép S.ABCDdat gié tri 16n nhat. Tinh cdsin goc gitta hai mat phang (OAB) va (OCD)
?

56 8

A2 B. —. c. =, D. =,
65 17 17 65

Cho hinh chép S-ABCD ¢ ABC=ADC=90° canh bén SA vudng géc véi (ABCD),
gbc tao boi SC va day ABCD bang 60°, CD=a v3 tam giac ADC ¢6 dién tich bang

PNE)
2

A S, B. S, C. S, =32ma’. D. S, =16ma’.
Cho khéi chép S.ABCD c¢6 day la hinh vuéng, tam gidc SAB déu va nam trong mat

15 33

. Dién tich m4t cau S __ ngoai tiép hinh chép S-ABCD 13

=8ma’. =47’ .
phang vuong goc véi day. Mat cau ngoai tiép khdi chdp S.ABCD cé dién tich 847 (cmZ)
. Khoang cach gifta hai dwong thang SAva BD.

A @) BBy M) 0 M)

7 7 7

Cho mat cau c¢é ban kinh R, va mot hinh chép tam giac déu ngoai ti€p mat cau. Thé
tich nho nhat cta khdi chép bang

A. By/3R°. B. 44/3R°. C. 16v3R’. D. 8V/3R°.

Cho khoi lang tru ding cd chiéu cao h khong doi va day la ti gidc ABCD, trong d6
A,B,C,D thay do6i sao cho IAIC=IBID=
chéo. Xac dinh gia tri nho nhat cua ban kinh médt cau ngoai ti€p khoi lang tru da cho.

Zh\/_ C. R=+2h. h*/_

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ABC = ADC =90°, canh bén SA vudng gbc voi (ABCD)
, gbc tao boi SC va day ABCD béng 60°, CD =g va tam gidc ADC c6 dién tich bang

23
2

—h?, véi I la giao di€ém cua hai duong

A. R=h. B. R=—— D. R=——

. Ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD la
B.R=". vs
2
Cho khoi cau tam I, ban kinh R khong d6i. Mot kh01 non cé chiéu cao h va ban kinh

day r, noi ti€p khdi cau. Tinh chiéu cao i theo ban kinh R sao cho khdi nén c¢6 thé tich
16n nhat.

A. R=2a. C. R—” D. R=a.

B. h=>R c.n=2R
4 3

D. h=

A. h=4R. 5
4
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§ EDé cuang én by chieny ii

Cau 595. Trong khong gian Oxyz, lay diém C trén tia Oz sao cho OC =1. Trén hai tia Ox,Oy lan
luot 1dy hai diém A, B thay d6i sao cho OA+OB=0C. Tim gia tri nho nhét ctia ban
kinh mat cau ngoai ti€p t& dién O.ABC?
a5 B. \6.. c. V6 p. Y&,

4 2 3

Cau 596. Cho hinh ch6p S.ABC ¢6 SA 1 (ABC), AC=b, AB=c, BAC=a.Goi B', C’ lan luot la
hinh chiéu vuong goéc ciia A 1én SB, SC. Tinh ban kinh mét cau ngoai ti€p hinh chép
A.BCC'B’ theo b, c, a..

Jb? +¢% —2bc cos o
sin 2«
Jb? +¢? —2bc cos o - R_Z\/b2+c2—2bccosa
2sino sin«
Ciu 597. Cho mat cau c6 ban kinh béng 2, va mot hinh chép tam giac déu ngoai ti€p mat cau.
Thé tich nhé nhat cta khdi chép bang
A. 6443, B. 1283, C. 48V3. D. 324/3.
Cau 598. Trong tat ca cac hinh chép tt gidc déu noi tiép mét cau 6 ban kinh bang 9, khdi chop
c6 thé tich 16n nhat bang bao nhiéu?
A. 576. B. 144, C. 576/2.. D. 1446 .
Cau 599. Cho mit cau tdm O bén kinh 24, mat phang () ¢ dinh cach O mot doan 1a a, () cat
mit cau theo duong tron (T). Trén (T) 1dy diém A c6 dinh, mdt duwong thang qua A

A. R=2\/b2+c2—2bccosa. B. R=

C.R=

vuong goc voi (o) cit mit cau tai diém B khac A. Trong (a) mot goc vudng xAy quay @
quanh A va cat (T) tai 2 diém phan biét C, D khong trung véi A. Khi d6 chon khang 2&
dinh dang;: §
A. Dién tich tam giac BCD dat gid tri nhé nhat la 2?21 . N
B. Dién tich tam gidc BCD dat gia tri 16n nhét la a+/21. g;
C. Dién tich tam giac BCD dat gia tri nho nhat 1a 20221 . )
D. Do (a) khong di qua O nén khong ton tai gia tri 16n nhat hay nho nhat ctia dién 3
tich tam giac BCD &‘

Cau 600. Cho tir dién ABCD ¢6 AB=BC=CD=2, AC=BD=1, AD = /3. Tinh ban kinh cta 9
mat cau ngoai ti€p t& dién da cho. %
A. 1. B.@. C.ﬁ. D.&. =

6 3 3
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$ @é\w‘mgy an lap chueng ii
CHUYEN BE KHOI 12 Oeng ii. Fhéi Thin Xeay
Chi: 2. KHOI NON

Cau1. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh ddy bang a, géc gifta canh bén va mat day bang
60°. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén c6 dinh S va ddy la duong tron ngoai ti€p

t& giac ABCD.
3 2

A JE B. ™2, C. 2nmd’. D. 7a®.
12 2

Loi giai

AC a2

Bankinh r=—= 5

Goc gitra canh bén va mat day la SAO = 60°

Duong sinh [=SA = ! :a\/E.
cos 60°

Cau 2. Cho hinh nén (N ) c6 chiéu cao h, do dai duong sinh I, ban kinh ddy r. Cong thiee YD
nao sau day la sai? DN
- B. S_=2mrl. C.S =nr’+mrl. D.S_=mrl. §
noun 3 xq tp xq §
Loi giai

Chon'B 9

Tacd S =mrl |
xq . o
Cau 3. Cho hinhnon cd ban kinh ddy R=1, dién tich toan phéan S, =37 . Tinh d6 dai duong 8
N
sinh cua hinh nén. 9
A.1=3. B. [=2. C.1=6. D. [=4. Q)
00

Loi giai
Chon B

Stp =qu+5duy =3r=7mRI+7R* = 3r=wl+n=1=2.

Cau4. Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 124, 6 dai duwong sinh bang 134. Tinh d6 dai
dwong cao i ctia hinh nén.
A. h=5a. B. h=8a.. C. h=4a6. D. h=a.

Loi giai
Chon A
h=P =R = [(130)" - (12a)’ =5a.

Cau5. Chohinhnén c6 ban kinh ddy R =2+/3 va dién tich xung quanh S, =83r . Tinh db dai

dwong sinh ctia hinh nén da cho.




$ @é\afmgyé/@l’ﬁp cudeng i
A. =43, B.1=4. C.1=23. D.=8.
Loi giai

Chon B
S, =mRI=8\3r=1.2\3I=1=4.

Cau 6. Cho hinh nén ¢6 dién tich xung quanh bang 2mcm® va bén kinh day bang % Do dai

duong sinh ctia hinh nén da cho bang

A. 1(cm). B. 4(cm). C. 2(cm). D. 3(cm)
Loi giai

Chon B

Ta co S =71l < 27r=7r%l <1 =4(cm).

Cau?7. ChoHinhnén (N ) c6 ban kinh day bang 3 va dién tich xung quanh bang 157 . Tinh thé
tich V' cua khéi nén (N ) 1a:
A. 60r. B. 12r. C. 207. D. 367.
Loi giai
Chon B
Ta c6 dién tich xung quanh cia hinhnénla S =77l <15mr =731 <[=5.

Chiéu cao ctia kh&inén 1a h =12 —? =52 -3 = 4.

Thé tich cita kh6i nn 1a V = s =2 w34 =121 S

Cau8. Cho hinh chép tam gidc déu c6 canh day bang a va duong cao bang 6a. Thé tich BN

kh6i nén ngoai ti€p hinh chép d6 (hinh nén ngoai tiép hinh chép la hinh nén c6 dinh §
trung voi dinh hinh chép va c6 duong tron ddy ngoai tiép da giac day hinh chép, N
khdi nén tuong ting goi 1a khdi nén ngoai tiép hinh chép) bang g
3 3 3 3 ’
AT B. °.. c. ™. D. 22° |
2 3 4 3 @)

Loi giai X

Chon D o
~

o)

)

X

Ta c6 khéi nén can tim c6 chiéu cao /1=6a va ban kinh day R = 372 " 3

2
1 1 [ﬁ} 2nd

Vay thé tich cia khéinén la: V ==hrR* ==-6a-7-
3 3 3 3

Cau9. Cho khdinén c6 ban kinh day bang 3 va thé tich bang 127. Tinh chiéu cao ctia hinh

non.
A. h=12. B. h=4r. C. h=4. D. h=8.
Loi giai
Chon C
R=3,V =12~.
Ta c6 VZEFhRZShI 3V =4,
3 TR?




§ $Dé avang én tip duieang ii
Cau 10. Cho hinh nén c6 d¢ dai duwong sinh la 5\/5 , ban kinh dwong tron day la 3\/5 . Tinh dién
tich xung quanh ctia hinh nén.

A. 30r. B. 207. C. 10x. D. 1527 .

Loi giai
Chon A

Taco S, =l =m.5\2.3\2 =307

Cau 11. Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 tat ca cdc canh bang 3. Tinh dién tich xung quanh
ctia hinh nén ¢6 day la dwong tron ngoai tiép ti gidc ABCD va chiéu cao bang chiéu

9\/§7r 97

B.S_=97. C.§S = . D.S =—.
xq xq 2 xq 2

cao ctia hinh choép.

_9\/§7r
1

A.S =
xq

Loi giai
32

Hinh nén c6 ban kinh day la r = % AC= —

D¢ dai duong sinh ctia hinhnén la [=SA=3.Do dd S, =nrl= 9\/2§7T .

Cau 12. Cho hinh nén c6 ban kinh d4y bang 2 (cm), géc & dinh bang 60°. Thé tich khdi nén 1a

A. V=87r\/§(cm3). B. V:87T9\/§(cm3).
) D. v = (o),

Loi giai
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r

Ta ¢6 ban kinh day =2, dwong cao h = = h=23.

(¢}

tan 30

Vay thé tich khéi nén V = émfzh _ %m.zf _ 872@ (cm?).

Ciu 13. Dién tich xung quanh cta hinh nén tron xoay ngoai tiép t dién déu canh a la:

2 2
A.S, =%. B. ABC.. C. ”3*/5. D. AH=a\3.

Loi giai
ChenC

2
Ta cd:R= :a:qu:WRlzwas\/é.

a3
3 7




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cho hinh nén (N ) c6 chiéu cao h, 46 dai duwong sinh I, ban kinh day r. Ky hiéu qu la
dién tich xung quanh ctia (N ) . Cong thitc nao sau day la dang?
A.S =mrl. B.S, =2mr’h. C.S, =mnrh. D. S, =2mrl

Loi giai
Taco S, =mrl
Cho hinh nén (N ) co dinhla S, duong tron day la (O) c6 ban kinh R, gdc ¢ dinh ctia hinh
nén la ¢ =120°. Hinh chép déu S.ABCD c6 cac dinh A, B,C, D thudc duwong tron (O) co
thé'tich 1a

3 3 3
A 2R g, 2V3R° c. V3R p, V3R
9 3 3 9
Loi giai

Tinh thé tich V ctia khdi nén cé ban kinh ddy bang 3 va chiéu cao bang 6 .
A. V =18r. B. V =108r. C. V =54r. D. V =36r.
Loi giai

'

Do hinh chép déu S.ABCD néi tiép hinh nén BN

= SO1la duong cao cua hinh chép déu S.ABCD va ddy ABCD la hinh vudng noi §

ti€p duong tron (O, R) X

Ls0-—R RSB uc_ors AB-R\Z g
tan60° 3 I

o

, 1 1 Ry3 2R°f3 0

Ta co VS‘ABCD :§SO.SABCD :gTZRZ :T. a

N

~

o

N}

X

Tacdo V = %WRZI’Z = %W.32.6 =187.

Cho khdi chép déu S.ABCD c6 canh AB=a, goi O la tam cua day, SAO =60°. Tinh

thé tich khoi chdp S.ABCD theo a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S,

ddy la duwong tron ngoai ti€p hinh vuéng ABCD.
3 3 3 3
ag/g;.?maz. B. ag/g;Zmzz. C. al\ég;mzz. D. ag/gnmz.

Loi giai

A.




.
=

=a?;50 = OA.tan60° = N2 a.

Ta c6 dién tich day S, > =5
1 1 /6 J6
VS.ABCD =§SO.SABCD 25.7[1.02 =?a3 .
2 2
1=SA=+/50% + AO? —\/(ga] +[%a} =2a.

X

S, =7rrl=7r.ga.x/§a=7m2.

Cau 18. Cho hinh non dinh S ¢6 ban kinh day 20412, géc ¢ dinh bang 60°. Tinh chiéu cao cua

hinh nén.

A. 24104, B. \/26a. C. \J6a. D. 2/6a.
Loi giai

Chon D

Goi AB la duong kinh cua duong tron dady, ta c6 BSA 1a géc 6 dinh cuia hinh non.
Theo bai ra BSA=60°; AB=20A=2R= 4a+/2.
Tam gidc SAB déunén SA =SB =4av/2.

SO=+/SA?— AO? = \/(451& )2 —(2aﬁ )2 NS

Cau 19. Cho hinh nén c6 dwong cao h= J3 va dé dai duwong sinh /= J7. Tinh ban kinh day
ctia hinh non da cho.

A. R=4, B. R=+10. C. R=+5. D. R=2.
Loi giai
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Chon D

R=NIF-h*=7-3=2..
Cau 20. Mot hinh nén c6 dwong kinh day 1a 2a, chiéu cao ctia hinh nén bang 3a. Thé tich ctia
khoi nén la.




§ Dé ateng én tip chueng ii

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

A. V =6ma°. B. V =3rd. C. V=mnd. D. V =47xad®.

Loi giai
1 1 (22Y
V="ar’h==-n 4 Ba=mna’..
3 3 2

Cho hinh nén c6 d¢ dai duong cao la a\/g , ban kinh dwong tron day la a\/E . Tinh dién
tich xung quanh ctia hinh nén.
A. 47a’. B. 2ma’®. C. 12ma*. D. 8ma’

Loi giai
Taco: =\h2 +7 =2{2a
Suy ra S, =mrl=4ma’.
Mot khdi nén c6 dién tich xung quanh bang 67 va Do dai duong sinh bang 3. Ban kinh
duong tron ddy bang
IS b1 c. 2B
3 3
Loi giai

Tacd: S, =nrl<br=m3cr=2.

D. 2

Mot hinh t& dién déu canh 4 c6 mét dinh trung véi dinh ctia hinh nén, ba dinh con
lai ndm trén duong tron ddy ctia hinh nén. Khi d6 dién tich xung quanh cta hinh
non la

A. %m/gaz. B. 7/34°. C. %77 342, D. %W\Eaz.

Loi giai
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Cho hinh nén (N ) c6 chiéu cao bang 4cm, ban kinh day bang 3cm. Dién tich xung
quanh cua (N) la:
A. 307 (cm?). B. 127 (cm’). C. 157 (cm?). D. V =Sh=4R’

Taco: [=vh*+r* =5(cm), S, =7rl =15m(cm’”) .

Loi giai




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 25. C4t hinh nén boi mot mit phéng di qua truc ta dugc thiét dién 1a mot tam giac vudng

can c6 canh huyén bing av/6. Thé tich V ctia khdi nén d6 bing:

ra*\J6 a6 ra*\J6

A. V= B. V= C.V= D. V=
4 2 3
Loi giai
L
B A
Theobairatacd AH = é )
AB a\ 6

Lai c6 ASAB vudng can tai S nén SH = - = AH=——.

1 a\/g a«/g 77\/6 7

Thé tich khdéinénla V = :—J;SH mAH? = 3 . J = 2

2 2

Cau 26. Dién tich xung quanh cua hinh nén ngoai tiép hinh chép tit gidc déu c6 canh day

bang 4 va canh bén bang 4a la:

A. S=22ma?. B. S =27, C. S=4rd’. D. S = /3742,

Loi giai

Hinh nén c6 duong sinh [ =SA =4a va ban kinh ddy r=0OB = # .

Dién tich xung quanh cia hinhnénla S =mrl= 2\27a’.

Cau 27. Thé tich ctia khdi nén cé chidu cao bang  va ban kinh day bang R la
1 1

A. V:§27rRh. B. V =7R%. C. Vzgth. D. Vzgszh.

Loi giai

Thé tich ctia khdi nén co chiéu cao bang h va ban kinh ddy bang R 1a V = %szh .
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§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Nguoi ta ddt duwoc mot tam giac déu ABC canh la 22 vao mét hinh nén sao cho A
trung voi dinh ctia hinh nén, con BC di qua tam ctia mat ddy hinh nén. Tinh th€ tich

hinh non.
A. 7“/5”3. B. ™ C. 234’ D 7“/5”3.

3 3 3 "6
Loi giai

Goi H la trung diém cta BC.
Chiéu cao hinhnén h=AH = a\/§ )
Ban kinh ddy cta hinh néon R=BH =a.
a3
3
Cho khéi nén c6 ban kinh ddy R, d¢ dai duwong sinh . Thé tich khéi nén la:

A. %szl. B. %WRZ\/ZZ —R?. C. 7R?]. D. 7R*JI? - R? .
Loi giai

Duong cao khdinon h=+1° - R?

Thé tich khdinén V = %Sh = %WRZ\HZ -R*.

Cho hinh nén c6 d6 dai duong cao la a~/3 , bén kinh duong tron day la a. Tinh dién
tich toan phan cua hinh nén.

A. 27a®. B. 4ma®. C. 5ma®. D. 3ma®.

Loi giai
Taco: I=\I +r* =2a, S, =S _+S,=nrl+mr’ =3ma’.
Cho S.ABCD]Ia hinh chép tt gidc déu, canh day bang a, canh bén hop véi day goc
45°. Hinh tron xoay dinh S, ddy la duwong tron noi tiép hinh vuéng ABCD, c¢6 dién
tich xung quanh la:

Vay thé tich khdinén V = %ﬂ'th = %waz.a 3=
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a’ a’

A. S =2ma. B. S =ma. C.S =
xq o4

xq

Ke SO L (ABCD) thi O la tam ctia hinh vuéng ABCD.

Loi giai

Do ASOA vubdng can tai Onén SA = 0AN2 = #\/_ =a.




S :Wﬁ.SA =l :W—az.
i 2 2 2
Cau 32. Hinh nén c6 duong kinh day bang 8, chiéu cao bang 3 thi dién tich xung quanh bang
A. 127. B. 157. C. 207. D. 247 .
Loi giai
Chon C

Ta c6 duwong kinh day bang 8 nén ban kinh day la r =4 = duong sinh [ =+/3* +4? =5
Ap dung cdng thiic tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén ta c6 S,, =mrl=207.

Cau 33. Tam giac ABC vudng can dinh A c6 canh huyén la 2. Quay tam giac ABC quanh truc
BC thi dwgc khdi tron xoay c6 thé tich la

A. &ﬂ'. B. 17T. C. i?T. D. E?T.
3 3 3
Loi giai
Chon D
C
2
H
4 B

Goi H la trung diém ctia canh AB thi AH | BC va AH =1. N

Quay tam giac ABC quanh truc BC thi duoc khdi tron xoay ¢6 thé tich la: ;&
v=2lupaan?-2" <

3 3 §

Cau 34. Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh bang 4, chiéu cao bang 24. Hinh nén ngoai tiép X

hinh chop S.ABC c¢ dién tich xung quanh la g
A ma’\[15 B ma’11 c ma’ 17 b ma’\[13 |

e g g g 3

Loi giai LU;]‘

Chon D &

o)

Tacd CM = #. N

r=co=2cm="B.

3 3
2
1=5C=SO?+0C? = ,/%+4a2 :@a.
Dién tich xung quanh hinh nén:

w3 39wt 13
S =nrl=m . a= .

i 3 3 3 .
Cau 35. Cho hinh nén (N ) c6 chiéu cao h, d6 dai dwong sinh , ban kinh day r. Ky hiéu S, 1a

dién tich toan phan cua (N ) . Cong thitc nao sau day la dung?

A.S = 7l + 7. B. S, =mrl+27r. C.S, = 2nrl+7r?.  D. S, =l




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Loi giai
Chon A

, _ _ 2
Ta co Stp —qu+Sd—7rrl+7rr .

Cho khdinén c6 chiéu cao bang 3 va thé tich bang 9. Tinh ban kinh dy ctia hinh nén.
A. R=9. B. R=4. C. R=8. D. R=3.

- Loi giai

Taco V :%WR2h2>97r=%7rR2.3:> R=3.

Cho hinh nén (N ) c6 duong sinh bang 10cm, ban kinh day bang 6cm. Dién tich toan
phén cua (N ) la:

A. 667 (cm’). B. 607 (cm’). C. 967 (cm’). D. 1207 (cm”)

Tacd S, =S, +S,=nrl+mr® =60m +36m = 96m(cm’)

Loi giai

Hinh nén cé chiéu cao 10v/3 cm, gbc gifta mot duong sinh va mat ddy bang 60°. Dién
tich xung quanh ctia hinh nén d6 bang
A. 2007 cm?. B. 1007 cm?. C.10037 ecm?.  D. 50437 em?.

Loi giai
Chon A

S === =0

________
- =~

Theo dé: SAO =60°.

Tam gidc SAO vudng tai O cd tanSAO = S0 = A0 = —10\/50
AO tan 60

Suy ra [ =\h? +1° «/10\/_ +10° = 20.

Vay nrl =7.10.20=2007 (cm?).

Cho hinh nén c¢6 chiéu cao h=4cm, ban kinh day r=3cm. D6 dai duong sinh cta
hinh nén la:

A.~Tem. B. 12cm. C. 5cm. D. 7cm.

Loi giai
Mot khéi nén c6 thiét dién qua truc 1a tam gidc vudng can cd canh géc vudng bang a2
. Thé tich kh&i nén bang
a a a
A. a*. B. ™. c.™ D. .
6 3 2
Loi giai

=10=r=10.
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Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Chon C

Thiét dién qua truc la tam gidc vudng can c6 canh goc vuodng bang a2 nén duong

sinh I=a+/2 va duong kinh duong tron ddy bang 2a, ban kinh r=a.
2
Chiéu cao h= (ax/i) —a’ =a.

wa

Thé tich khéindnla V = émfzh = %ﬂ.u.a = 5

Tam gidc ABC vuodng can dinh A ¢é canh huyén la 2. Quay tam giac ABC quanh truc
BC thi duoc khoi tron xoay c6 thé tich la

A. &7& B. gﬂ. C. 17(. D. ﬂﬂ.
3 3 3 3
Loi giai
Chon B
C
2
H
A B

Ta cé: AB=AC=12.
Goi H la trung diém cua canh AB thi AH L BC va AH =1.
Quay tam giac ABC quanh truc BC thi duoc khdi tron xoay ¢6 thé tich la:
V= Z.EHB.vrAH2 = 2—7T
3 3
Cho hinh nén c6 do dai dwong sinh bang 2cm, goc o dinh bang 60°. Dién tich xung
quanh ctia hinh nén d6 bang
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A. 67 cm?®.. B. 7 cm?.. C. 27 cm?®.. D. 37 cm?.
Loi giai

Chon C

Goi OI la truc, IM la duong sinh. !

Theo gia thiét:

IM =2cm, OIM =30° = OM = IM.sin30° = 2.% =1(cm)
Vay dién tich xung quanh cua hinh non:
S,, =mOM.IM =7.1.2 =27 (cm?). N 0 M

Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day banga, goc gifta mat bén va day bang 60°. Tinh
dién tich xung quanh S, cua hinh nén dinhS, 6 ddy la hinh tron ngoai tié€p tam gidc

ABC.
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Cau 44.

Cau 45.

_ ra* 3

A. S = . B.S = ) C.S = . D.S =
xq 3 Xq 6 Xq 4 .Xq 8
Loi giai
cmoLAB3 a3
3 2 6 S
AG ZE_AB*@ :ﬁ.
3 2 3
, , SG
Ta cd: SMG =60° Xét ASGM : tanSMG =——.
GM
Suy ra: SG=GM.tan60°=$.\/_:g. A C
Xét tam gidc vudng SAG : M

2 2
SA=+SG?*+ AG? = %#% =”*éz.

2
S :WAG.SA:Wa 3.ﬂ‘\/Z:ﬂ_ﬂ \/7
’“7 3 6 6
Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc la mot tam gidc vudng can co canh goc vuong béng
a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén.
2 2 2
A. a2 B. a2 C ra*\2 D 27”“/5.

> . TaATN2 . T2 S

Loi giai
Chon A

N

A4 B

Ta c6 tam gidc SAB vuong cantai S ¢ SA=a.

2

Khi d6: R= OA_“ , 1=SA=a.Nén S_=7Rl=
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w2 a2
. a= ..
2 2
Cho hinh né6n ( ) c6 ban kinh day bang 6 va dién tich xung quanh bang 60x. Tinh
thé tich V' ctia khéinon (N )
A. V =288r. B.V =4326n.  C.V=9%n. D. V =1446r.

Loi giai
ChenC

Ta ¢ V:%nth.

R=6 R=6
Lai c6 — = =V =96r.
qu=60n=an=nR h“+R h=8




§ $Dé avang én tip duieang ii
Cau 46. Cho hinh chop S.ABC c6 SA=SB=SC=4, AB=BC=CA=3. Tinh thé tich khéi nén
gioi han béi hinh nén c6 dinh la S va ddy la dwong tron ngoai ti€p AABC .
A. 3r. B. 2/2r. C. 4. D. V137 .
Loi giai

Chon D
Duong cao hinh chép la dwong cao hinh non:

2
h=S0=+/SA2—0A? =\/42[3 ﬁ} ~13.

372

Ban kinh duong tron ngoai tiép tam giac ABC:
R=0A=+3.

Vay thé tich khdi non can tim: V = %hsz _J13r.

Cau 47. Cho hinh nén tron xoay c6 dinh la S, O la tam cta duong tron ddy, duong sinh bf?mg

a2 va goc gitta duong sinh va mat phang ddy bang 60°. Tinh ban kinh duong tron

day

A. # B. 2443 . C. 2“,;/5 . D. a\6.
Loi giai

Chon A

Goi A la mot diém thudc dwong tron day hinh non.

Theo gia thiét ta c6 duong sinh SA = a2 va goc gitta SA va @

mgt phang ddy la SAO =60°. | 9§

Trong tam gidc vudng SAO, ta c6: OA = SAcos60° = # R A N

Cau48. Cho hinh nén cé chiéu cao bang 24/5. Mot mit phang di qua dinh hinh nén va cat g
hinh nén theo mot thiét dién 1a tam giac déu, mat phang nay cach tam ctia duong !

o

tron ddy mét khoang h = @ . Thé tich ctia khdi nén duoc gidi han boi hinh nén da 8

33 O

cho bang ~

5 o

A. 32r. B. 323 i C. 9. D. 3251 *

Loi giai:

Chon B




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 49.

Cau 50.

Goi O la dinh hinh nén, I la tam duong tron day hinh nén, thiét dién la tam giac déu
OAB. Goi K la trung di€ém cua AB khi dé IK L AB.

sf

Ké IH L OK khi d6 khoang cach tir I dén (OAB) chinh 1a IH hay IH =

Ta co 12= 12+ 12 nén 12= 12— 12:> 12:l hay IK*=7.
IH® IK® OI IK* IH® OI IK® 7

Trong tam gidc OIK ta c6 OK =+OI? +IK* =34/3.
AB\/_

Ma OK la duong cao cua tam giac déu OAB nén OK=——— = OA = T\/g =6.
3

2
Do d6 1A =\OA*~OI” = [36-(2V5) =4.
Khoi nén can tim ¢6 ban kinh day IA =4, chiéu cao OI = 245 nén c6 thé tich 1a

327r\/§
3

V= %W.IAZ.OI - %W.16.2\/§ -

Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D' canh a. Dién tich toan phan cua vat tron xoay
thu duwoc khi quay tam gidc AA'C quanh truc AA'bang

A. w(\/§+2)a2. B. 27r(\/€+1)a2. C. 7T(\/6+2)612. D. 27r(\/5+1)a2

Loi giai

Quay tam giac AA'C mdt vong quanh truc AA' tao thanh hinh nén ¢6 chiéu cao
AA'=a,

Ban kinh déy = AC=av2, dudng sinh [= A'C=JAA?+ AC? =a+/3 .

Dién tich toan phéan cua hinh nén: S = 7rr(r + l) = wa\/E(a\/Eﬂz\/g) = 7r(\/6+ Z)az
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Cho mat nén tron xoay dinh S ddy la duong tron tam O ¢6 thiét dién qua truc 1a mot
tam giac déu canh bang a. A, Bla hai diém bat ky trén (O). Thé tich khéi chop
SOAB dat gia tri 16n nhat bang

73 B 73 c 73 a’

9% T 24 ©o48 T 96

Loi giai
Chen C




Cau 51.

Cau 52.

Cau 53.

a3 1 2

Ta c6 OAzOBzg, SO=h=""", S0y ZEOA.OB.sinAOB:%.sinAOB
2
Tacd V, oy = hsS,, 18 o= G aop< ™
oa8 =3 32 8 48 48

Déng thtic xay ra khi va chi khi sin AOB=1 <> OA L OB.
3
Véy Vmax = - \/5 .
48
Cho hinh nén ¢6 thiét dién qua truc 1a mot tam giac déu va khoang cach tir tam cua day

a3

dén duong sinh bang — Tinh dién tich toan phan S, cua hinh non.

A. Stp =3ma’. B. Stp =2ma’. C. Stp =47a®. D. Stp =5ma®.
Loi giai

Chon A

Goi O la tdm ctia duong tron day va tam giac ABC la thiét

dién qua truc ctia hinh nén.

Goi H, KIan luot 1a hinh chiéu caa O, C 1én AB.

_a\/§ av'3
2

o5

wy,

Tacod d — =>0OH=—-— nénCK=ZOH=a\/§.

(0;48) © 9
Do tam giac ABCla tam gidc déunén CK = AB~3 .

2

Ta c6 ban kinh duong tron day r = % =a va chiéu dai

)
L8CY LYY $60 —

duong sinh [ = AB=2a.
Vay S, =mrl+nr® =ma2a+ma® =3ma’.

Goi [,h,R lan lugt la d¢ dai duwong sinh, chiéu cao va ban kinh day cta hinh nén.

Cong thtrc dung la:
A. ’=hR. B. R> =h*+I°. C.lz=i2+i2. D. I’ =h*+R®.
I h" R
Loi giai
Chon D.

Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 2 va géc ¢ dinh bang 60°. Dién tich xung quanh
ctia hinh nén da cho bang
16\/§7r

8\/§7r

A. . B. 167. C. . D. 8x.
3 3




§ SDé cuang én bip chueng i

Chon D

Loi giai

Goi S la dinh ctia hinh nén va AB la mot duong kinh caa day.
Theo bai ra, ta c6 tam gidc SAB la tam giac déu = [=SA=AB=2r=4.
Vay dién tich xung quanh cua hinhnéon dachola S =mrl=8r.

Cau 54. Mot t& dién déu canh a 6 mot dinh trung véi dinh cta hinh ndn, ba dinh con lai nam
trén duwong tron day ctia hinh nén. Khi do6 dién tich xung quanh ctia hinh nén la:

27Ta2\/§ 7r112\/§ C 7r112\/§ D 7T6!2\/§

A. : B. :
3 2 3
Loi giai

Chon C
¢ Hinh nén c6 d¢ dai duong sinh /=SA=a.

+ Ban kinh day r=OA:§-§=§.

¢ Dién tich xung quanh la:
a3 N
S =mnrl=m. a= .
’“7 3 3
Cau 55. Cho hinh lap phwong ABCD.A’B'C'D' canh béng 3. Tinh dién tich xung quanh S

hinh nén c6 ddy la duwong tron ndi ti€p hinh vudéng ABCD va dinh la tam hinh vuéng

A'BCD'.
9\/g7r
,

_9\/§7T
1

A.S, = B.S =

y C. S, =8/3r. D. S, =85r.
Loi giai
Chon A
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>
Q

Hinh nén co ban kinh 1a r = g; chiéu cao h=3.

Suy ra duong sinh la B

I=n?+r? = 3%(%2:% 2RI
\/ 2) " 2 AN

Dién tich xung quanh hinh nén la S

- E ﬁ _ 9\/57-(- B ol O_::>:(‘:‘

S =marl=mn.—.
a 272 4
Cau 56. Cho hinh nén c6 chiéu cao bng /3. Mot mit phing di qua dinh hinh nén va ct hinh

nén theo mot thiét dién la tam giac déu c6 dién tich bf?mg \/5 Thé tich ctia khoi nén

dwoc gidi han boi hinh nén da cho béng




§ $Dé avang én tip duieang ii
A.%. B. 73, C. 5. D.ﬂ.

3
Loi giai
Chon D
Goi O la dinh hinh nén, I la tdm duong tron day hinh nén, thiét 0
dién la tam giac déu OAB.
2 48
Ta co S, :M = O0A*=—22 ma S, ., - /3 nén
OA® = 4. \/_
A
Do @6 IA=+0OA?-0I* = ,f -

Khdi nén can tim ¢6 ban kinh day IA =1, chieu cao OI =+/3 nén c6 thé tich 1a
V=— IAZOI— m.1A3 = \/_
3 3 b
Cau 57. Cho hinh nén co do dai duong sinh bang duong kinh day. Dién tich ddy ctia hinh nén
bang 7. Thé tich ctia khdi nén da cho bang

A. gw. B. \/§7r. C. ﬁﬂ. D. \/E?T.

3
Loi giai

Chon A O
Dién tich ddy «ctia hinh ndén 1la TR =7 <R =1=R=1 2&
:>l=2R=2:>h=\/lz—R2:\/§ %
Khi d6 thé tich cua khdinén da cho la: V = %WRZI’Z = ?w é
Cau 58. Cho hinh nén dinh S c6 chiéu cao bang 4. Mot mat phang di qua dinh hinh nén va §|)
cach tam O ctia mat day hinh nén mot khoang bang %, doéng thoi cat hinh nén theo 3
N

mot thiét dién 1a tam gidc vudng can. Tinh thé tich ctia khéi nén. A
~

A. 136437, p. 32057 c. 1B, D. %6 >
3 X

Loi giai

Chon C
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Cau 59.

Cau 60.

Cau 61.

Goi thiét dién da cho la tam giac vuoéng can SAB. Do SA =SB nén tam giac SAB chi
co thé vudng tai S.
Goi M la trung diém cua AB, khi d6 OM L AB; goi H 1a hinh chiéu vudng goc cua

O 1én SM, khi d6 OH L SM, suy ra OH L (SAB), do vay OH = 152

1 1 1 SO* OH*

Ta co 3 2 2 =0M = P a— =3 =>SM =5 dodé MB=5.
OH SO OM S5O°-OH
Ta c6 bén kinh day r = OB =\OM? + MB? =+/34 .

Vay thé tich khdinénla V = éw h = 133?71' :

Tinh d¢ dai duong cao cuia hinh nén duoc sinh ra khi quay tam gidc déu ABC canh a

xung quanh duong cao AH la:

A. 2a4/3. B. § : C. a\/3. D. 2‘:/5 .
Loi giai

Chon B.

Cho tam gidc ABC vuodng tai A va AB=a, AC= a\/g. Quay tam gidc ABC quanh truc
AB d€ tao thanh mdét hinh nén tron xoay. Khi d6 d dai duong sinh | ctia hinh nén
bang bao nhiéu?

hy

A. 3. B. 2a. C.a. D. a/2.
Loi giai
Chon B m
z I
Puong sinh [ =k’ + R? =,/a2 +(a3) =2a. Q
Cho khd&i nén cé duwong cao h =5, khoang cach tlr tim ddy dén duong sinh bang 4. N
Thé tich ctia khéinén da cho bing g;
NS p200T o or D, 20001 .
3 9 3 27 o
N O
Loi giai N
Chon D o
~
o
N
X

Kh&inén ¢6 h=50=5, d(O,5A)=OH =4.

Xét tam gidc SAO vuodng tai O, ta cé:
1 11 1 1 1 1 1 9
= + = = - = ——=——=0A%=
OH? SO* OA* OA? OH2 SO* 4 5 45
Vay thé tich kh&i nén 1a: V = §7T OA?S0 = %77 480 5= 202070” .

400




§ EDé cuang én bip chueny ii
Cau 62. Cho hinh chép tit gide déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén hop véi day mot goc
60°. Hinh nén c¢é dinh la S, day 1a duong tron noi tiép t giac ABCD c6 dién tich xung

quanh la
(V7 +1 2
A.S:M. B. S=ma’. c 5= D.S=2m2.
4 4 2
Loi giai
Chon C

Goi O latam cua day ABCD, M la trung diém cua BC.
Hinh nén ¢6 dinh 1a S, ddy la duong tron ndi tiép t& giac ABCD 1a hinh nén tron xoay
tao thanh khi quay tam giac SOM quanh SO. Ta co:

w2 f;_ole

SO = OB. tan60° =
OM:E:r.
2
SM? = SO? +OM? = [J—j (] 1, alT
2) T4 2

_a w7 B ra® 7

272 T4

Cau 63. Quay mot tam giac vudng can cé canh huyén bang a\/_ xung quanh mot canh goc
vudng. Tinh chiéu cao ctia hinh nén duoc tao thanh

A. 44. B. a. C. 2a. D. a\/z.
Loi giai

Khi d6 dién tich xung quanh ctia hinhnénla S =7
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Chon B
Tam giac vudéng can cé canh huyén bang a2 thi hai canh géc vudng bang a.
Chiéu cao ctia hinh nén dwoc tao thanh 1a 4.

Cau 64. Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 5. Biét rang khi cat hinh nén da cho boi mot mét
phang di qua truc, thiét dién thu duwoc 1a mot tam gidc déu. Dién tich xung quanh
ctia hinh nén da cho bang
A. 2007. B. 257. C. 1007 . D. 507

Loi giai
Chon D




Cau 65.

Hinh nén c6 ban kinh day bang 5 thi c6 duong kinh day bang 10.

Vi vay, khi cit hinh nén da cho boi mot mit ph:fmg di qua truc thi thiét dién thu duoc
1a mot tam giac déu 6 canh bang 10.

Suy ra duong sinh ctia hinh non 7=10.

Dién tich xung quanh cta hinh tru da cho: S, =7l =7.5.10 =507 .

Cho hinh nén N c¢6 ban kinh ddy R, dwong cao SO. Goi (P) la m3t phang vudng goéc
véi SO tai O, sao cho SO, = %SO. Mot mat phang qua truc hinh nén cat phan khdi nén
N nam gitra (P) va day hinh nén theo thiét dién la hinh t& giac ¢ hai duong chéo
vudng goéc. Tinh thé tich phan hinh nén N nam gitta mét phang (P) va mat phang chira
day hinh nén N.
3 3 3
PNRLLS B. K c ™.
9 81 9
Loi giai
Goi thiét dién thu duwocla AA BB

1AB:E.ZR
3 3

527R?
81

D.

Vi 50, :%SO nén AB =
Mat khac AB, 1 AB taiInén
10 = %AB,IO1 = %AlB1

Vay OOl=R+§ 4R

A 0 B

D& thay SO, :%oo =2?R

1
Tir d6 SO=2R
Goi thé tich phan hinh nén phai tinh la V* thi V*=V, -V,
trong do:
V1 la thé tich ctia hinh nén N
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X

[ms]

V2 1a thé tich hinh nén dinh S va ddy la thiét dién cia N
dwoc cat boi (P).
Ta c6 thé tich phan hinh nén phai tinh la

=

R? 2R\ 527R°
81

VE =V _V, = 270850~ 2708250, = x| R22R- K- 2R |
3 3 3 93




§ $Dé ateng én tip chueng ii
Cau 66. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD c6 canh day bang 2a, goc gifta canh bén véi mit day
béng 45°. Tinh dién tich xung quanh ctia khdi nén dinh S, day 1a duong tron ngoai tiép

ABCD.
2
INUN TS B. 23/2ma?. C. 27a®. D. */E;m .
Loi giai
Chon B

Goi O=ACNBD.Khidd SO L (ABCD) va trong ASOA vuong tai O co

/SAO 45, 0A - AC _ (2an2 0A _,.
2 2 cos45°

Vay dién tich xung quanh ctia khoi nén dinh S, day la duong tron ngoai ti€p ABCD la
S,, =ml=T.OASA = raN?2.2a = 2\2ma?. .
Cau 67. Cho hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao bang 6 . Mot mat phang di qua dinh hinh nén va

= a\/z. Suy ra SA=

cat hinh nén theo mot thiét dién 1a tam gidc vudng can c canh huyén bang 102 . m
Thé tich ctia khdi nén da cho bang

32\/§7r
3

A. 1287 . B. C. 324/3r. D. 32r.

Loi giai

Chon B
Goi thiét dién da cho 1a tam giac vudng can SAB, goi O la
tam cua duong tron day.
Do SA =SB nén tam gidc SAB chi ¢ thé vudng tai S .
Theo gia thiét ta c6 canh huyén bang 1072 nén
AB=102.

2
Do tam gidc SAB vudng can tai S nén SB® +SB* = (le/E)
= 5B=10.
Ta c6 ban kinh déy r = OB =+/SB? —SO? =+/10° -6 =8.

1829 LSS S60 ~ 2> VU0

Vay thé tich khdinénla V = %m’zh = %7‘(’.82.6 =128m..

Cau 68. Cho tt dién déu ABCD c6 canh bang 3z. Hinh nén (N ) co dinh A c¢6 day la duwong
tron ngoai ti€p tam gidc BCD. Tinh dién tich xung quanh S cua (N )
A. S, =12ma’. B.S, =6J3m’.  C.S =6wa. D. S, =3V3ma’.

Loi giai
Chon D




Cau 69.

Cau 70.

Cau 71.

Goi r 1a ban kinh duong tron ngoai ti€p tam gidc BCD.

3043 2 2 3a\/§:a\/§'

Tacd BM = ; r=—BM=—.

2 3 3 2
S, =mrl=mnr.AB= raN3.30 = 33742,

Xi

Cho hinh nén dinh S c6 day 1a hinh tron tam O vdi thiét dién qua truc la tam gidc déu
canh bang a. Thé tich ctia khdi nén bang
3 3

23 . 23 . C. . D.

A. B.

2 4 24 8
Loi giai

'
Goi R, h, | Tan luot 1a ban kinh day, d6 dai duwong cao va d6 dai duong sinh cta
khoi nén.
2
Ta c6 R:%, I=a, h=\P-R* = az—% =§.

ny|
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2 3
Thé tich khéi nén 1a V = =7 R%: = L oaaV3 _am3
3 3 4 2 24
Cho tam gidc ABC vudng can tai A c6 canh AB=2a. Quay tam gidc nay xung quanh
canh AB. Ban kinh duong tron ddy ctia khdi nén dugce tao thanh la:

A. a\/E. B. 4a. C. a\/g. D. 2a.

Loi giai
Cho khoinén dinh S sé d dai duwong sinh la a, goc gitta duwong sinh va mat day 1a 60°
. Thé tich khoi nén la

3 3 3 3
A.V:”“E. B.v="% c =" D.V:”"/g.
8 8 8 24

Loi giai




Chon D
S
l
|
I
|
|
|
——J'—'—\
___L___3
A
Tacc'):—:C0560°:—:>r:2Véﬁ:sm60°:£:>h:ﬁ.
a 2 2 a 2 2
2 3
Vay Vzlﬁrzhzlﬂu—.—a 3 _ T \/5
3 3 4 2 24

Cau 72. Cho hinh chép t& gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a. Tam gidc SAB c6 dién tich
bang 2a*. Thé tich ctia khdi nén c6 dinh S va dudng tron day noi tiép ti gidc ABCD .
ra* 7 a7 a7 ra*\15

A. B. C . D. .

8 4 7 24
Loi giai

Chon A

Goi O=ACNBD va M la trung diém AB. Hinh nén c¢6 dinh S va dwong tron day
ndi tiép tr gidc ABCD c6 bén kinh day la R =OM :% va c6 chiéu cao 1a h=SO.

wa’

Thé tich khéi nén V = % Bh trong d6 B=rR = "1,
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S,y =207 — %SM.AB =20° < SM=4a.

2
Trong ASOM ta c6 SO =SM? —-OM? :,/16512 —az B 3a2ﬁ hay h = 3a2ﬁ .
a7

Vay thé tich cua khdinén V = g
Cau 73. Cho mot khinon cd ban kinh day 1a 9cm, goc gitta duong sinh va mdt day la 30°. Tinh

dién tich thiét dién ctia kh&i nén cat boi mit phiang di qua hai duong sinh vudng géc

vdi nhau.

A. 54(cm2). B. 2—27(cm2). C. 162(cm2). D. 27(cm2).




§ SDé cuang én bip chueng i

Loi giai

5

Mt phang di qua hai dwong sinh vudng gécla SA va AM cat khdi nén theo thiét
dién la tam gidc SAM .
Goc gitta dwong sinh va mat day la SAO =30°.

r 9
Taco SM=SA= =—==06+3.
cos30° 3 V8

2

Vi SA L AM nén tam gidc SAM vudng tai S.
Do @6 dién tich tam giacSAM la: S= %SA.SM = 54(crn2) :

Cau 74. Cho tam giac ABC vuong tai can A, goi I la trung diém cua BC, BC =2. Tinh dién tich
xung quanh ctia hinh nén, nhan dwoc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc Al .
A.S, =22, B.S, =2r. C. S, =2r. D. S, =4r.

Loi giai
R=%§:L1=AB:AC:jL:JE

J2

qu =7RIl= \/EW.

Cau 75. Cho hinh nén cé chiéu cao bang 245 Mot mit phang di qua dinh hinh nén va cat
hinh nén theo mot thiét dién 1a tam gidc vudng cé dién tich bang 18. Thé tich cta
khd&i nén bang

32\/§7r

A. 32457, B. 321. C. . D. 967

3
Chon C
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Loi giai




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 76.

Cau 77.

Cau 78.

Goi O la dinh hinh nén, I la tam duong tron day hinh nén, thiét dién la tam giac
vuong OAB.
Do OA=0B nén tam gidc OAB chi c6 thé vuong tai O.

2
Tacd Sy, =%OA2 —0A?=2S,,,, =36, do d6 IA =+JOA>-OI? :4/36—(2\/5) —4,

Khdi nén can tim ¢ ban kinh day 1A =4, chiéu cao OI = 2\/5

nén cé thé tich 1a V = %W.IAZ.OI - %w.les.z\/_ - 327;£ .

Mbt khdi nén c6 duong sinh bang duong kinh ddy va bang 2. Chiéu cao khdi nén bang:

A. 243. B. /3. C.ﬁ. D.%.

2

Loi giai
Chon B
Kh&inéncé [=2, R=1nén h=+I?—R? =+/3.
Cho hinh nén dinh S, ddy la dwong tron ndi tiép tam gidc ABC. Biét rz‘?mg
AB=BC=10a, AC=12a, gbc tao boi hai mit phing (SAB) va (ABC) bang 45°. Tinh
thé tich V' ctia khoi nén da cho.
A. V=313, B. V =97ma°. C.V=27rd". D. V =127a°.

Loi giai

Chon B
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Ha ID 1 AB, khi d6 goc tao boi hai mit phing (SAB) va (ABC) chinh la SDI = 45°
nén ID=SI=r=h.

SAABC

p
Tinh duoc p=16a, S, ;- =\/p(p—a)(p—b)(p—c) =48a°.

Suy ra r=3a. Vay V:%wrzh:%w(&z)s =9ma’.

Laico S, ,c=pr=r=

C4t hinh nén dinh S boi mit phéng di qua truc ta dwgc mot tam gidc vudng can coé canh
huyén bang a\2. Goi BC 1a day cung ctia dudng tron ddy hinh nén sao cho mit phang
(SBC ) tao véi mat phang ddy mot goc 60°. Tinh dién tich tam gidc SBC.




$ @é\angyéml%pmm’/@w
PaNE) 22 c S_aZ\/E a’
3 3 S=— 3

Loi giai
Dung OM 1 BC (M]a trung diém caa) BC.
Vi BC L SO nén BC L SM, ttr d6 ta c6

[ (SBC); ddy |=[ SM,OM | = SMO = 60°.

SO a6

Vi SO==1 =% hén SM = SLALY
2 2

A. 5=

sin 60° 3

Vay CM =+/SC?*-SM?* =
la\/g Za\/g _ aZ\/E

1
==-SM.BC = . .
ASBC 9 2 3 3 3

Cau 79. Cho hinh nén (N ) 6 thiét dién qua truc la tam giac vudng can, canh bén bf?mg 2a. Tinh

Vay S

thé tich ctia khoi nén (N ) theo a.

3 3
A. stﬁ. B. % C. . D. 274°2.

Loi giai

Vi hinh non (N ) c6 thiét dién qua truc 1a tam gidc vuong can, canh bén bang 2a E
nén chiéu cao va ban kinh ddy ctia hinhnén la: r=h= 2. %
2 3 >
Khi d6 thé tich cuia khéi nén da cho la: V = %th - %w(aﬁ ) a2 2””3‘/5 . N
Cau 80. Mot hinh chép tam giac déu cé do dai canh bén bang 243 6 dinh trung voi dinh g
hinh nén va ba dinh trén mit day nam trén duong tron ddy ctia hinh nén. Tinh thé CID
tich 16n nhat ctia khoi nén. 9
A. 127 B. 167 C. 26 p. 17 &
; 5
Loi giai N

Gia str tam gidc déu AABC c6 canh bang x.

2
Khids 40=23 50 [ (g<r<p).
3 3




$ hDe cuengy G tap dudong i
Thé tich kh&inon 13 V = —— x?+/36— 12 .
93

Khao sat ham so f(x) =x%+/36—x? trén khoang (O; 6) ta duwoc f_ = 48+/3 tai x = 24/6.

min

Vay V. = 16?” khi canh ddy ctia hinh chép bing 2+/6..

C4u 81. Cho hinh nén dinh O ¢6 chiéu cao béng 2\/§ . MOt mat phéng di qua dinh ctia hinh nén
va cat hinh nén theo mot thiét dién 1a tam gidc OAB c6 dién tich bang N2 va goc
AOB =45°. Thé tich ctia kh&i nén da cho bang

A. 9. B. 324/57. C. D. 32r.

32\/§7r
3

Loi giai:

Chon C

Goi I la tam duong tron day hinh nén, thiét dién la tam giac can OAB.

25
Tacd S 1 0A.0B.sin45° = 04? = £22048 ma S, s =92 nén OA? =36.

AOAB=2 sin45°
2
Do d6 IA =+OA?—OI? = 36—(2J§) —4,

Khdi nén can tim ¢6 ban kinh day IA =4, chiéu cao OI = 245 nén co thé tich 1a

vels n=triaror=tri62y5- 321y5
3 3 3 3

CAu 82. Cithinh nén béng mot mat phéng qua truc ctua no, ta dwoc mot thiét dién la mot tam
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gidc vuong can canh bén 2. Dién tich toan phan ctia hinh nén da cho bang

A. 4a’r. B. a'r(V2+1). C. 2V2ar. D. 4\2a%r.
Loi giai

Chon B

Gia st hinh nén da cho c6 d¢ dai dwong sinh I, ban kinh day la R.




§ EDé cuang én bip chueny ii
Thiét dién cua hinh nén qua truc la tam gidc OAB vuong can tai O va OA = a2 .
Ap dung dinh ly Pitago trong tam giac vuong can OABta c6:
AB*=0A’+OB* =44’ = AB=2a.
Vay: l:ax/i, R=a.
Dién tich toan phan ctia hinh nén la:
Syp =S,y + 5,4, = TRI+TR” =7a’ (V2.+1) (dvd)

CAu 83. Cit hinh nén béi mot mit ph:fmg di qua truc ta dugc thiét dién 1a mot tam giac vudng
can c6 canh huyén bang a+/6 . Thé tich V ctia khéinén dé béng;

3 3 3 3
”3\/6. B.V = ”6‘/6. C.V= ”4‘/6. D. V= ”2‘/6.

Loi giai

A V=

Chon C

s

a6

Theo bairatacd AH = T )

AB a«/g

Lai c6 ASAB vudng can tai S nén SH = - = AH = —

}a\/gﬁ(a«/gf_m/gas.

Thé tich khéi nén 1a V == SH.r. AH? =2 Y0 -
3 3 2 2 4

Cau 84. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a. Tam giac SAB c6 dién tich

bang 2a°. Thé tich ctia kh&inén c6 dinh S va duong tron day noi tiép ti giac ABCD

3 3 3 3
A TN B.vra;{l_S' wa’ 7 D, TNT

C. .
8 2 7 4
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Loi giai

Chon A

Goi O=ACNBD va M la trung diém AB. Hinh nén ¢6 dinh S va duwong tron day
ndi ti€p ti giac ABCD c6 ban kinh day la R =0OM :% va c6 chiéu caola h=S50.




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 85.

Cau 86.

7TLZ

Thé tich khéinén V = % Bh trong d6 B=7R* =

Dién tich tam gidc SAB 1a 24’ nén %SM.AB =20 < SM=4a.

2
Trong ASOM ta c6 SO =+SM?-OM? =,[164° —% = Sa;/? hay h= Baf :
a7
g
Trong khong gian cho tam giac ABC vudng tai A co6 AB= \J3 va ACB=30°. Tinh thé
tich V' cua khéi nén nhan dwoc khi quay tam giac ABC quanh canh AC.

Vay theé tich cua khéinén V =

A.V=09r. B. V=2r. C. V=bm. D. V=3r.
Loi giai
Chon D
. .y n . AB
Xét tam giac vuong ABC taco AC = =
tan 30°

The tich ctia kh6i ndén nhan dwoc khi quay tam giac ABC quanh canh AC la

Vv :%WABZ.AC =3m.

Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bang 4, gbc gitta mat bén va ddy bang 60°. Tinh
dién tich xung quanh S _ ctia hinh nén dinh S, cé ddy la hinh tron ngoai tiép tam

giac ABC.

2 2 2 2
A.S, _ N3 B.sxzm*/l_o. C.s, 7”“/_. D5~V
3 i 8 K 6
Loi giai
Chon D
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Hinh nén dinh S va day la duwong tron ngoai ti€p tam giac ABC co:

f

Béan kinh dwong tron day r = AG = 3 AN =2

Pudng sinh [ =SA =SG? + AG? = \/ GN tan 60°) + AG?

[ET (-

Dién tich xung quanh: S =7rl=




§ EDé cuang én bip chueny ii
CAu 87. C&t mot hinh nén béng moOt mat phéng di qua truc ctia né ta dwgc thiét dién la mot tam
gidc vudng can c6 canh huyén bang a. Thé tich ctia khdi nén bang

3 3 3 3
iy B. L. c. L p. 2T
24 8 24 8
Loi giai
Chon A

R TRy

——————
L=

Goi r va h Tan luot la ban kinh ctia duong tron day va do dai duwong cao cua hinh

non.
Goi O la tam cua duong tron ddy va tam giac ABC la thiét dién qua truc ctia hinh nén.
Do tam giac ABC vuong can tai Anén AO = B_2C = A0 = % :
Taco r=b0 =2 van=n0=2.
2 2 2
2 3
Thé tich khGinén 1a V == mr2h =~ 28 27
3 3 42 24

Cau 88. Cho hinh nén (N ) c6 ban kinh day bang a va dién tich xung quanh Sy = 2ma’ . Tinh
thé tich V' ctia khoi chop t& gide déu S.ABCD c6 ddy ABCD noi ti€p day caa khoi
nén (N) va dinh S tring véi dinh ctia kh&inon (N).
2/34° 2./54° 2\24°
3 .

A V= . B. V=
3 3

C.V-= D. V = 24/34.

Loi giai

Chon A

18Z9'LSS'S60 — ™2 V(o375

Ta c6: Dién tich xung quanh S, = onat = 7l =22 =1=2a0 =>h=\—1* =a/3.
P4y ABCD ndi ti€p day cua kh6inén (N) c6 ban kinh ddy bing 1 = AB=ay2.

3
h:z*/é” .

ABCD 3

1
Vay: V==S§
ay 3




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 89. Cho hinh nén tron xoay cé chiéu cao h =20cm, ban kinh ddy r = 25cm . Mt phang (a)

di qua dinh cua hinh nén cach tam cua day 12cm. Tinh dién tich thiét dién caa hinh
nén cat boi mp (a) .

A.S=400(cm2). B.S:4O6(cm2). C.S:500(cm2). D.S=300(cm2).

Loi giai

Chon C

Ta co: d(O,(a)) =0OH =12.

Dién tich thiét dién ctia hinh nén cit boi mp (o) la: S, =

%SM.AB =SM.MA.
1 1 1 1 1

Trong ASMO vuong tai O: oI = 508 - o S 0t OME <0OM=15. @
Suy ra SM =+/SO? + OM? =+/20° +15% = 25. R
Mt khac ta c6: M 1a trung diém ctia AB va OM L AB. §
Xét AMOA vudng tai M: MA =yJOA? —OM? =+/25% 15 =20 N
Vay Sys.s =SM.MA=2520=500 (cm’). g?
Cau 90. Mot hinh nén c6 géc & dinh bang 120° va ban kinh dwong tron day bang a3 . Tinh ch
chiéu cao ctia hinh nén. 8
N
A. . B.ﬁ. C. af3. p. M3 N
2 3 o
Loi giai R
Chon A
Goi B la dinh hinh nén, A 1a tdm day, C 1a mot diém thudc
duong tron day.
Theo gia thiét suy ra dwong tron ddy c6 ban kinh
r=AC=ay3 va cBA=2% _ o0,
Xét AABC vuodngtai A, tacd AB= AC 5 :ﬁ:a
tan60° /3

Do d6 chiéu cao hinh nén la h=a.




§ $Dé ateng én tip chueng ii
Cau 91. Mot tdm ton hinh tam gidc déu SBC c6 dd daicanhbang 3. K 1a -7
trung diém BC . Nguoi ta dung compa cé tam la S, ban kinh SK

vach mét cung tron MN. Lay phan hinh quat go thanh hinh nén '. :
khong c6 mat day vdi dinh la S, cung MN thanh duwong tron ‘A&f

day ctia hinh nén (hinh vé). Tinh thé tich khoi nén trén.

141 8. 33 c 3 m/105

64 32 "3 64
Loi giai

/

/

/

/
/
|
i
‘ A A

Ta cd SK = 537:_

A.

Chon D

Dién tich phin hinh quat1a S, = E TSK? = % 2747 _ %T .

Goi 7 la ban kinh day ctia hinh nén. Suy ra 27r = % 2r1SK=r = K _

6
Chiéu cao ctia kh&i nén bang i =+/SK> —r
1 3 \/10 _ w105

3'16 4 64

Cau 92. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD c6 canh ddy bf‘?mg a. Goc gitta mat bén va mat
day bang 60°. Mot hinh nén c¢6 dinh S va duong tron ddy ndi tiép ti gidc ABCD.
Do dai duong sinh ctia hinh nén bang

(

NEs

Thé tich bang V = §7rr2h =
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A.l:%. B. =22 C.l=a. D. [=a3.

Loi giai
Chon C
Goi O, H Tan lwot la trung diém AC va BC thi BC LOH va

BC 1LSO=BC LSH =((SBC),( ABCD))=SHO = SHO = 60"

Ta co

OH=14B=" =50- OHtanSHO—i su="4__,
2 2 cos60

Vay duong sinh hinh nén [=SH =a.




§ EDé cueng an tip oy ii
Cau 93. Cho hinh nén dinh S cé duong cao SO =a. Mot mat phang di qua dinh cta hinh nén
va cat hinh nén theo thiét dién 1a tam gidc vudng SAB. Biét rang khoang cach tir O dén

mat phang (SAB) bang #. Dién tich xung quanh ctia hinh nén da cho bang

A. \J6ma?. B. \/3ma’. C. 437, D. 2\/3ma?.
Loi giai

Chon D

Goi H, K lan luwot 1a hinh chiéu ctia O 1én AB va SH. S

Ta c6: ABL(SOH)=ABLOK. Ma OKLSH nén

OK L (SAB)

w2
2

= OK=d(0,(SAB))=

Trong ASOH, ta co: A
1 1 1 1 1 1
OK* 0s* OH® ~ NG
a2 B
2
1 2 1 1
= =—-—=—=>0H=a
OH? a* a* &
Khi d6: SH = /SO + OH? =\ +a* =av2.
Vitam gidc SAB vuong can tai S nén cé SH = % — AB=2SH =2+/2a. m
Khi d6 do dai duong sinhla [=SA=SB=2a. }§
Bén kinh ctia duong tron day la r =0A =yOH? + HA® = é
Vay dién tich xung quanh cta hinhnénla S =mrl= man3.2a = 2[37a’. !
. o
Cau 94. Cho hinh nén dinh S ¢6 duwong SO =a, dién tich mit day bang 3ma’. Goi ABla mot 9
day cung ctua duong tron day cua hinh nén. Tinh theo a dién tich 16n nhét ctia tam &
giac SAB. o\l\
A. 23327, B. 24°. C. J3a?. D. 4a°. N

Loi giai
Chon B

S




§ $Dé ateng én tip chueng ii
Ta co6 dién tich mat day la S= =3’ =>r= a\/g la ban kinh ctia duong tron ddy. Khi
d6 d6 dai dudng sinh 1a [ =SA =/SO? + OA? =~/ +34° = 2a.

Xét ASAO, ta c6 tan ASO =% =& 3= ASO=60°.
a

Khi d6 ta c6 goc & dinh ctia hinh nén bang 2450 =120°.
Ta c6 dién tich tam gidc SAB la S

ASAB —

%SA.SB. sin ASB = %.2a.2a. sin ASB.

Vi gbéc & dinh cta hinh nén bang 120° > 90°,
Nén ta c6 sin ASB<1 va sin ASB=1 khi ASB=90° (thda man khi)SA L SB.

Vay ta c6 S %.25{.25[. sin ASB < 2a*.

ASAB
K&t luan dién tich 16n nhat cia ASAB bang 2a”, khi tam gidc nay vudng can tai S .
Cau 95. Mot cong ty san xudt mot loai cSc gidy hinh nén cé thé tich 27cm?, véi chiéu cao h va

ban kinh day r. Gid tri r d€ lwgng giay tiéu thu it nhat 1a

3 6 6 8
A.r=44/32. B.r=,6/3—2. C.r=,4/3—2. D.r=$/3—2.
2 27 27 27

Loi giai

Chon D

7 ~? 7 ~ \ 7 1 2 81
Ta cé thé tich c6c hinh non V:§7r.r h=27 :>h=—2, r>0.

Y
81\
Khi do6 [= ( Zj +r% . Suy ra:
T

2
81 ) 3 / 3 7~
quZW-T’- (WJ’ZJ o =7T\/"2(7r2.r4+rzj=7r 7r2.r2+r4 e f(r)

Luong gidy tiéu thu it nhat < dién tich xung quanh phai nhé nhat < f (r) nho nhat.

3 A ()
Ta co: f(r):?+r4: + +ri>39 2L

oy 2wl r?  2mt it 47
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g 3P 38 3
Dang thiie xay rakhivachikhi ——=r' o’ =" or=5—.

2w r? 27? N 2x?

3
Vay dé lugng gifly tiéu thy it nhat thi 7 = ,6/% .
v

8
Chu y: Ta c6 thé khao sat ham f(r) = %H’"’, r>0
T
38
f’(r)=0<:>r=6§:ro.
r 0 Ty + oo
f - 0 +
+ oo + oo

f(r) \{ (v O)/'




§ $Dé avang én tip duieang ii
Cau 96. Tu mot tam bia hinh vudéng ABCD canh 48 cm. Goi S, I Tan luot la trung diém cua
BC, AD . Dung compa vach cung tron MN c6 tam la S va ban kinh SI (nhw hinh vé)
roi cAt tAm bia theo cung tron d6. Dan phan hinh quat sao cho canh SM va SN trung
nhau thanh mét cai m@ hinh nén khong day véi dinh S (gia st phan mép dan khong
dang ké). Tinh thé tich V cta cai ma do.

B S C

48 cm

M N

A
V= —5127r\/£ (cm3).
9

A.
C. V =1024n (cms). D.V :@ (cm3)
3
Loi giai

Chon D

B s c

48 cm
M N
A | D

Tacd MN =SM =SN =48cm nén ASMN déu = MSN =60°.

Chu vi duong tron ddy ctia cai mi chinh la chiéu dai x cua day cung MN.
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Mit khac s8 do cung MN béng s8 do MSN =60° nén x = W'f:(’fo =167 .
. \ /4 /4 k3 \ \ 4 2 /& ~ /4 x 167r
Goi r la ban kinh cta duong tron day cua cai mii, tacd x =27 =>r=—= o 8.
s s

Chiéu cao ctia céi phéu h= \/SM2 —r® = \/482 -8 = 8\/%.
Vay thé tich céi phéu V = %m% - %W82.8\/3_ - @ (cm?).

Cau 97. Cho hinh nén dinh S, duong cao SO, A va B 1a hai diém thudc duong tron ddy sao
cho khoang cach tit O dén (SAB) bang é va SAO=30°,SAB=60°. D9 dai duong

sinh ctia hinh nén theo a bang

A. 2a+3. B. a\/2. C. a5. D. a3.

Loi giai
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Chon B

A
Goi K la trung diém ctia AB ta c6 OK L AB vi tam gidc OAB can tai O
Ma SO L AB nén AB 1 (SOK) =(SOK) L(SAB) ma =(SOK)(SAB)=SK nén tir O
dung OH L SK thi OH 1 (SAB)= OH =d(O,(SAB))

Xét tam giac SAO ta co: sinSAO = g =S50 = 54

2

Xét tam gidc SAB ta cd: sinSAB = g—i = SK = ﬂ

Gia st hinh nén da cho ¢6 d¢ dai dwong sinh [, ban kinh day la R.
Thiét dién ctia hinh nén qua truc la tam gidc OAB vudng can tai O
va OA=a\2.
Ap dung dinh ly Pitago trong tam giac vuong can OABta cé:
AB? =0A? +OB’ =4a* = AB=2a.
Vay: I=a\2, R=a.
Dién tich toan phan cuia hinh nén la:
Syp =S, + S5, = 7RI+ 7R = 7a (V2 +1) (dvdb)

Cau 99. Cho hinh nén dinh S. Xét hinh chép S.ABCc6 ddy ABC la tam gidc ngoai ti€p duong
tron ddy ctia hinh nén va cé6 AB=BC =10a, AC =124 géc tao boi hai mat phang (SAB)

va (ABC)bang 45 . Tinh thé tich khdi non da cho.

2
Xét tam giac SOK ta co: ! = 12+ 12 = 21 >+ 12
OH® OK® 0§ SK°-S0° SO
1 1 1 4 2 6 3

=N = + = + = == =SA=2a"=SA=uay2.
OH®* SA* 3SA* SA®* SA* SA*  SA* & V2 0O
4 4 4 2&
C4u 98. Cithinhnén bé”mg mot mat phéng qua truc cta no, ta duoc mot thiét dién la mot tam §
giac vudng can canh bén a2 . Tinh dién tich toan phan ctia hinh nén. X
A. 242027 (dvdt). B. azw(ﬁ +1) (dvdt). g?
C. 4a*r (dvdt). D. 4/2a%r (dvdt). S
Loi giai X
Chon B o
~
n
)
R

A. 9rd’. B. 3ra°. C. 27na’. D. 1274
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Chon A

Loi giai

10a+10a+12a

Ntra chu vi tam giac ABC: p= 16a
Dién tich tam gidc ABC la:
S= \/p(p —a)(p —b)(p —c) = \/1651 (16a —10a)(16a —10a)(16a —12a) =484

Saapc _ 48a°

Ma S, ,c=pr=r= =34, voirla ban kinh cua dwong tron day nodi tiép

AABC
. SO
Lai c6 tanSIO = 0 =S50 =10.tan45°=10=3a

p 16a

Thé tich khéinén la: V = %somz = %.3” (3a)2 =9ma.

Cau 100. Cho khdi cau (S) 6 tam I va ban kinh R =243, goi (P) la mat phang cat khéi cau

(S) theo thiét dién 1a hinh tron (C). Tinh khoang cach d tir tim mt cau dén (P) khdi
nén ¢6 dinh I va day 1a hinh tron (C) c6 thé tich 16n nhat.
A2, B. 2. c. 283, p. %3,
3 2
Loi giai

Chon B
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Goi r 1a ban kinh khoi nén.
. 2
Ap dung dinh li Pitago ta ¢4: r =V R*—d* = (2\/5) —d* =12-d*

Thé tich khéi nén: V = = mrih =17r(12—d2)d =17r(12d—d3).
3 3 3

Bai todn tré thanh tim gid tri 1on nhat cia ham s6 f (d) =12d —d° trén khoang (0,' 243 ) :
f'(d)=12-34
f(d)=0=12-37 =0 d=2(v)0<d <23




§ $Dé avang én tip duieang ii
d 0 2 2./
r@ :

+ 0
16
f(d) / \
0 0

Tasuy ra max f(d)= f(2)=16.

]

Vay thé tich 16n nhét ctia khdinén 1a V = 16?” Khi d=2.

Cau 101. Cho hinh nén dinh S c6 day la hinh tron tam O, ban kinh R. Dung hai duong sinh SA
va SB, biét AB chan trén duong tron day mot cung c6 s6 do bang 60°, khoang cach tt

tam O dén mat phang (SAB) bang % Duong cao h ctia hinh nén bang

A. h=R43. B. h=Ry2. c.thT*/g.. D.h:RT*/g.
Loi giai
Chon C
Goi I la trung diém AB. Ké OH vuodng goc voi SI.
_ (o1 L AB \ A
1 = AB 1 (SOI)= ABLOH ma SI LOH nén
SO 1 AB

tac6 OH L (SAB) tai H. pQ
AN
Khi d6 ta c6 d(O, (SAB))=OH = R ’
‘ S
Vi cung AB c6 s8 do bang 60° nén AOB = 60°. N
Tam gidc AOI vudng tai I, tacd cosIOA = (())_il < OI'=0A.cos30° = RT g
!
Tam giac SOI vudng tai O, ta co: 3
N
1 1 1 1 11 1 1 8 R\6 o
OH? SO’ OF ~ S0’ OH’ OF (RrY 2 =g 7507 N
R} (V3R o
2 2 N

Cau 102. Mot cai x6 lam bang inox, hinh dang va kich thwdc c6 ty 1& nhwe hinh e
vé(xd khong cé nap, day x6 1a hinh nén ban kinh 9dm). Gia dinh
1dm’ inox c6 gia a (dong). Khi d6 gid nguyén vat liéu 1am 10 cdi x6
nhu trén gan nhat véi két qua nao dudi day? 36
A. 1323m.a (dong).  B. 11607m.a (dong).
C. 132307m.a (dong). D. 1161r.a (dong).
Loi giai
Chon B




Cau 103.

AB_BC 9 3 _AB 3

Tact: —=—=—=—-=—
AE DE 21 7 BE

Suy ra dién tich xung quanh cdi x6 la: m.DE.AE—7.BC.AB =.21.63—7.9.27 =10807 dm®
dién tich day xo la: m.BC? = 71.9% =81 dm?
Khi d6 gid vat liéu lam 10 cai x6 la (10807 + 7.9 ).10.0 =11610.a (dong).

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao k=20, ban kinh ddy r =25. Mot thiét dién di qua dinh cta
hinh nén c6 khoang cach tir tam ctia day dén mat phang chia thiét dién 1a 12. Tinh dién
tich S cta thiét dién do.
A. S=500. B. S=300. C. S=406. D. S=400.

Loi giai
Chon A @
Gia st hinh nén dinh S, tam day O va c6 thiét dién qua dinh thoa man yéu cau bai
toan la ASAB (hinh vé).

4:AB=27,AE:63
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Ta c6 SO la duwong cao ctia hinh nén. Goi I la trung diém caa AB =OI 1 AB.
Goi H 1a hinh chiéu cia O 1én SI =OH 1. SI.
Ta chting minh dugc OH L (SAB) =>OH =12.

Xét tam giac vuong SOI : t _ ! + L = 1 _+ 1 _1 1 _1
& 8o o "0t Torr T O O OS2 122 207 225

—=0I*=225=0I =15.
Xét tam gidc vudng SOI c6 SI = \/OS2 +0I° = \/202 +15° =25.

Xét tam gidc vudng OIA 6 IA=vJOA? —OI’ =/25" —15° =20 = AB=40.

Tacd S=S, 0 :%AB.SI E %.40.25 =500.
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CAu 104. C4t hinh nén dinh I bdi mot mit phéng di qua truc hinh nén ta dugc mot tam giac

vuodng can ¢ canh huyén bang aN2; BC 1a day cung ctia duong tron day hinh nén sao
cho mit phang (IBC ) tao véi mat phang chita day hinh nén mot gée 60°. Tinh theo a
dién tich S cta tam gidc IBC.

2a° a’ J2a?

A . S=— B.S5=—. C. 5=

3 3 3 6
Loi giai

Chon C

C4t hinh nén dinh I bdi mot mit phéng di qua truc hinh nén ta dugc mot tam giac

(

vudng can cé canh huyén bang a2 nén bén kinh ctia hinh nén 1a r =0B=0C =

[

duong sinh [=IB=IC=a va duong cao h=10=—— 4

Goi H la trung diém BC, m
Khi d6 goc hop boi (IBC ) va mit phang chita duong tron day la THO =60°. R
Suy ra IH = —2 _aV6 |y pe_ack -2 ICZ—IH2=2”*/§. §
sin60° 3 3

Dién tich S cua tam giac IBC la S, :E JH.BC = 3 5
Cau 105. Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a tam gidc vudng c6 canh huyén bang a2 . Tinh §
dién tich xung quanh S caa hinh nén do. &
2 2 2 2 ~
A5, ~T B.s, V2 g ™2 w2 >
xXq 3 xq 6 xq 2 xq 3 g

Loi giai
Chon C

Goi S la dinh hinh nén, thiét dién qua truc la tam giac SAB.
Ta co AB:a\/E:SAzu, suyra [=SA=a; rzgzg.
a2 e ma’\2
5 ,
Cau 106. Cho hinh nén dinh S ¢6 day 1a hinh tron tam O. Mot mat phang di qua dinh ctia hinh
nén va cat hinh nén theo thiét dién la mot tam gidc vudng SAB c6 dién tich bang 4a°.

Vay qu =nrl=.

Géc gifta truc SO va mat phang (SAB) bang 30°. Chiéu cao ctia hinh nén da cho bang

A. 2a. B. 3% C. a3 D. &

2 2
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Loi giai

.-I’
Goi M la trung diém cua AB, tam giac OAB can dinh O
Nén OM L AB va SO L AB suy ra AB L(SOM). Dung OK LSM.

Vi ABJ_(SOM) nén OK L AB ma OK L SM suy ra OKJ_(SAB).

Vay goc tao bdi gitta truc SO va mit phang (SAB) la OSM =30°.
Tam gidc vuodng can SAB tai S va c6 dién tich bé“mg 4q°

:%SAZ:4a2:>SA:2a\/§:>AB:4a:>SM:2a.

Xét tam giac vuong SOM c6 cosOSM = SS_Z\?I =S50 = ?.Za —a\3.
Vay chiéu cao ctia hinh nén da cho bang a3

Cau 107. Hai hinh nén bffmg nhau c6 chiéu cao bc:?mg 2 dm dwoc dat nhu hinh
vé bén (mdi hinh déu dat thang ding véi dinh nam phia duéi). Luc
dau, hinh nén trén chira day nuwde va hinh nén dudi khéng chira nude.
Sau d6, nwdc duge chay xudng hinh nén dwdi thong qua 16 tréng o
dinh cta hinh nén trén. Hay tinh chiéu cao cua nudc trong hinh nén
dudi tai thoi diém khi ma chiéu cao ctia nwéc trong hinh nén trén bang
1dm.

A 37 B.

c.%. D. 5.

Wl
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Loi giai

Goi a la ban kinh day hinh noén;
V,,V,lan luot la thé tich ctia hinh nén trén ltc chira day nuwdce va khi chiéu cao ciia nude

bang 1 dm;
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Cau 108.

Cau 109.

h, V, Tan luot la chiéu cao ctia nudc, thé tich ctia hinh nén dudi khi chiéu cao ctia nude
trong hinh nén trén bang 1 dm;

R, r Tan luot 1a ban kinh ctia hinh ndn trén ctia nwdc, ban kinh ctia hinh non dwéi cua
nudc khi chiéu cao ctia nwdc trong hinh nén trén bang 1 dm.

Ta co: E:1:>R:£.
a 2 2
2
Thé tich nwéc ctia hinh nén trén khi chidu cao bang 11a V, = %.1.7r(%11)2 = %
Matkhac: © = = 2T
a 2 2

' 2 math’®

Do d6 thé tich nuéc hinh nén dudi V, =L hr(La) =
12
Thé tich nudc cua hinh non trén khi day nudce V, =1.2.ma’.
21.3 2

Lai c6: V, =V, -V, = ”‘;Zh = 1.2ma% - % ol+h =8 h=1..

Cho mot hinh nén ¢6 chiéu cao h=a va ban kinh day r =2a. Mat ph:fmg (P) diqua S
cat duong tron day tai A va B sao cho AB= 2\/3a. Tinh khoang cach d tir tam cua
duong tron day dén (P).

A d=—. B.d=——. C.d=a.
2 5 2

Loi giai

Chon A

Cé (p) = (SAB).
Tacd SO=a=h,0A=0B=r=2a,AB= 2ax/§, goi M la hinh chiéu cua O 1én AB
— Mla trung diém AB, goi K la hinh chiéu cia O 1én SM —d(O,(SAB))=0OK.
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Ta tinh dwoc OM =yOA? - MA? =a
— ASOM la tam gidc vuong can tai O,

3 o A SM a2
— Kla trung diém cta SM nén OK = - " T\/_ .

Nguoi ta ddt dugc vao trong mot hinh nén hai khéi cau c6 ban kinh lan lwot 1a 4 va 2a
sao cho cac khdi cau déu tiép xuic véi mat xung quanh ctia hinh nén, hai khéi cau tiép
xuc voi nhau va khdi cau 16n ti€p xtc véi day ctia hinh nén. Ban kinh day caa hinh nén
da cho la




A. ga. B. \54. C. 2424. D. 3.
Loi giai

A

Goi thiét dién qua truc ctia hinh nén la tam gidc ABC véi A la dinh ctia hinh nén va
BC la duong kinh ddy ctia hinh nén c6 tam day la I.

Goi M va N TIan lwot la tam cta hai khoi cau ¢ ban kinh 24 va a.

Hva K Tan luot 1a diém tiép xuc cia AC v6i hai duong tron tam M va N.

Ta c6: NK la duong trung binh AAMH —— N la trung diém ctia AM.

AM=2MN =232 =6a = Al =8a.

Ta lai c6 hai tam giac vudng AICva AHM dong dang

€ AL o820 o, QN
HM — AH 36a° —4a’ 9&
Vay ban kinh hinhnénla R= Za\/E . =
Cau 110. Cho doan thang AB c6 do dai bang 2a, vé tia Ax vé phia diém B sao cho diém B §
ludn cach tia Ax mot doan b:‘?mg a.Goi H 1a hinh chiéu ctia B 1én tia Ax, khi tam
giac AHB quay quanh truc AB thi duwong gdp khic AHB vé thanh mét tron xoay c6 g
dién tich xung quanh bang;: |
&)
1+\/§ wa’ 2+\/§ a’ 2 3+\/§ 7al O
NS L 0 S Y
2 2 2 2 N
Loi giai =~
Chon D N

A

Xét tam gidc AHB vuong tai H.Ta cé AH =+ AB>—HB? =3
AH.HB av3.a _ a3
AB 2a 2

Xét tam gidc AHBvudng tai H, HI 1 AB tai [ tacod HI =
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Khi tam giac AHB quay quanh truc AB thi duong gdp khic AHB vé thanh mat tron
xoay (co dién tich xung quanh 1a) S 1a hop cua hai mdt xung quanh ctia hinh nén (N1)
va (N2).
Trong do:
(N1) 1a hinh nén c6 dugc do quay tam gidc AHI quanh truc Al c6 dién tich xung quanh

3ra’
2
(N2) 1a hinh nén ¢6é duoc do quay tam gidc BHI quanh truc Bl c6 dién tich xung quanh

a\/§a_\/§7ra2
2 7

2

3ra’ \/§7ra2 (3+\/§) ma’
+ = .
2 2 2
Cau 111. Cho hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao h=a va ban kinh ddy r =2a. Mat phéng (P) di qua

la S, = mHLAH = w.a—f.a\/_ -

1a S, =mHILBH = .

=S=5+8, =

S va cét duwong tron day tai A, B sao cho AB= 2\/§a. Tinh gbc tao boi mat phéng (P)

va mat ddy ctia hinh non.
A. 90°. B. 60°. C. 45°. D. 30°.
Loi giai

Chon C

Gia st tam cua duwong tron day la O.

Goi M la trung diém cia AB = AM =MB= \/511
Vi AOAB can tai O nén OM 1 AB,

Ap dung dinh li Py-ta-go vao AOBM ta dugc:

OM? = OB’ - MB’hay OM? =(2a)’ ~(\3a) =4* = OM =a.
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Ta ¢ (P) cat mdt ddy theo giao tuyén la AB.

OM 1 AB ,
Mat khac: {SM | AB suy ra goc tao bdi mat phang (P) va mdt day la SMO .
Trong tam gidc vudng SOM ta c6 tan SMO = % =2 1= 5MO=45.
a

Cau 112. Cho hinh nén dinh S, day 1a hinh tron ndi tiép tam gidc ABC. Biét rang AB=BC =10a
, AC=12a, g6c tao boi hai mit phang (SAB) va (ABC) bang 45°. Tinh thé tich V cua

khoi nén da cho.
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A.V =2Tna’. B. V =971ad°. C. V=3’ D. V =12na°.
Loi gii

TS

| SR

Dung IK L AB suy ra goc gitta (SAB) va (ABC) la goc SKI =45°.
Xét AABC co:
_ AB+BC+AC _10a+10a+12a
- 2 2
Suyra S, = \/p(p —a)(p-b)(p-c) = \160.64.60.40 = 484 .
S 48a°

Ban kinh duong tron ndi tiép r =— = 3a.
p 16a

164.

Xét ASIK ¢6 SI=IK=r=3a.

Y®
A 7 Als 7 \ l 2 1 2 3 <
Thé tich khéinén la: V == h.nr’ = —.3a.7r.(3a) =9ma”. 99
3 3 AN
Cau 113. Cho hinh chép t¢ giac déu S.ABCD c6 canh day a, chiéu cao 2a, dién tich xung §
quanh hinh nén dinh S ddy la hinh tron ngi ti€p ABCD la N
A ra®\J15 B ra® 17 c ra® 17 D ra® 17 @
. R . 1 . g . 5 §I
Loi giai o
S
N
N
~
o
)
X

Goi O= ACnBD; M la hinh chiéu ctia O 1én BC. Khi d6 ta coé:

SO=2a; OM=1aB=%
2 2

2
Trong tam giac vudbng ASOM vudng tai O ta cd SM =/SO* +OM? =, / 4a’ +% = a\/21_7
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Cau 114.

Cau 115.

17

Hinh nén dinh S day la hinh tron néi tiép ABCD c¢6 duong sinh 1a [=SM = 5 ; €O

ban kinh day la » =OM = % ; suy ra, dién tich xung quanh hinh nén dinh S day la hinh

a a7 _ Tt 17

tron noi tiép ABCD la: S_ =nrl=m.—.
i 2 2 4
Cho hinh nén ¢é chiéu cao va ban kinh day déu bang 1. Mt phang (P) di qua dinh cua

hinh nén va cat day theo day cung c6 do dai bang 1. Khoang céch tir tim ctia day toi
mat phang (P) bang
V7 V3 J21

A —. B. —. C. —. D. —.
7 2 3 7

Loi giai
Chon D

N

0

S

Goi AB la day cung giao tuyén ctia (P) va mat phang day. X
Khi d6 AB=1.Goi I la trung diém doan AB, ta c6 Ol =yOB* —IB* = ‘/1—% = g . §
(so1) L (SAB) 3

Khi d6 . A
(SOI)(SAB)=S5I o~

~

Ké OHLSI tai H  =OH.L(SAB) :»d(O,(SAB)):OH:ﬂ )
SO*+0I* X

w

1+—
Cho hai khéi nén c6 cling thé tich. Mot khdi cé ban kinh day bang R va chiéu cao
bang h ; khéi con lai cé ban kinh ddy bang 2R va chiéu cao bang x . Khi &6

:@. B.x:Eh. C.x:E. D.x:E.
2 4 2 4

A. x
Loi giai
Chon D
1

Thé tich cta khoi nén thit nhat: V, = 3 mR%h .
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Th tich cita khéi nén thit hais V, = (2R) x =S raRx.

Vi V1=V2<:>%7rR2h=%7r4R2x©h=4xc>x=%.

Cau 116. Cho mot miéng ton hinh tron ¢é ban kinh 50 cm. Biét hinh nén c6 thé tich 16n nhat khi

dién tich toan phan ctia hinh nén bang dién tich miéng ton ¢ trén. Khi d6 hinh nén c6

ban kinh day 1a:

A. 102 cm. B. 20cm. C. 5072 cm. D. 25¢m.
Loi giai

Chon D

Ta c6 dién tich miéng ton la S = 7.2500 (sz) :

Dién tich toan phan cua hinh nén la: S, = TR +m.RlI.

Thoa man yéu cau bai toan: 7R? +7.R.I=25007m <> R* + RI=2500=A <1 = % -R.

2
Thé tich khéi non la: V=%TFR2.h <:>V=%7TR2. I’ - R? C)VZ%WRZ.\/(%—RJ -R?

2
oV= %WRZ.‘ /%—214 V= %W.\/AZ.RZ _2AR* = %w.\/—ZA.R“ + A%R?

Tacé V dat GTLN khi —2A.R* + A*.R*dat GTLN.

Xétham s8 y = f(x)=-2Ax" + A%x v6i x>0. \D
— 2 )
Tacé f dat GTLN khi x= —4 -4 R
2.(-24) 4 §
| X
Do d6 —2A.R* + A*.R*dat GTLN khi R* = Ao R- \/E: 290 _ o5,
4 4 4 gy
Vay V dat GTLN khi R=25. |
Cau 117. Cho khéi nén dinh O, truc OI. Mt phang trung truc ctia OI chia khéi chép thanh 2
hai phan. Ti s0 thé tich ctia hai phan la: N
WN
AL B. L. =S D. 1. N
2 8 7 4 o
Loi giai R
Chon C
O

|

I =

1
u————=,—I————

|

1

|

Goi R la ban kinh day cua khéi nén truc Ol.= V = %WRZ OI




§ $Dé ateng én tip chueng ii
Gia sir mat phéng trung treec cua Ol cit truc OI tai H, cit duong sinh OM tai N.
Khi d6 mat phang nay chia khdi nén thanh 2 phan:

(+) Phan trén la khdéi non méi ¢ ban kinh rzg, c6 chiéu cao la %

1 (RY(0OI\ =R2OI
SV=cxl S| [ == .
312/ 2 24

(+) Phan dudi 1a khoi nén cut c6 thé tich V, =V -V, =

TR*0OI 7R?0Ol 7nR*0I
3 24 24
7R%.0I
Vay tis§ the tich Lo 2= 24 -1
V, T1nR°.0OI 7
T
Cau 118. Mot cai phéu c6 dang hinh nén. Nguoi ta d6 mot lwong nudc vao phéu sao cho chiéu

2 7 X M 1 SA 2 X 2 . A . ’ <A X
cao cua lwong nudc trong phéu bang 3 chiéu cao ctia phéu. Hoéi néu bit kin miéng phéu

ro6i 16n nguwoc phéu 1én thi chiéu cao cua nuwdc xap xi bang bao nhiéu? Biét rang chiéu
cao ctia phéula 15cm.

A. 0,5cm. B. 0,216c¢cm . C. 0,188cm. D. 0,3cm.

Loi giai
Goi R, h Tan luot 1a ban kinh va chiéu cao cua phéu. Tacd h=5S0=15

Goi h,, R, lan lwgt 1a chiéu cao va ban kinh day cua khdi nuwdc lac ban dau.
h
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h=SH== [h =5
Ta c& 3
a Cco = R
R R=2
h R
2
Thé tich khoi nwdc V. zlezh :WR h
"3 b8l

Khi quay nguwoc phéu, nide trong phéu dugc bidu dién nhw hinh vé.
Dit SO, =x>0, O,A =R’ thi chiéu cao cot nwdc mdi trong phéu la h—x (1) va
R’ xR

__£:>R'=_
R h h




Goi V, la thé tich khoinon cé chiéu cao 1, ban kinh day R.Taco V, = %Wth

TR?x®
3n?

. \ A s Ao 7 7 DA 7 7 7 7 1 ’
Goi V, la thé tich khoinon c6 chiéu cao x, ban kinh day R'.Taco V, = §7TR 2x =

2.3 3
WRZX =i7rR2h:>x= 26h
3h 81 3

Thay vao (1) ta duwgc chiéu cao cdt nudc mébi  trong phéu la

3 3
n-x=n1-Y22 | _1511- Y25 | 0 188 (cm).
3 3

Cau 119. Cho hinh nén dinh S ddy la hinh tron tam O, SA va SB la hai duong sinh cta hinh
nén. Biét SO =3, khoang cach tir O dé&n mit phang (SAB) bang 1 va dién tich tam

Vi V,-V,=V, nén %WRZh—

giac SAB la 18. Tinh ban kinh ddy ctia hinh nén trén.
A V674 g N2 c 28 D, V530
4 4 4 4
Loi giai
Chon D
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Goi M la trung diém AB, ké OHLSM tai H, suy ra OH L(SAB), nén
OH =d(0;(SAB))=1.

Goi 7 la ban kinh hinh tron ddy ctia hinh nén da cho.

Ta co: 12 12 12 12: 12 lz—lz—izzg.SuyraOM:i.
OH? SO’ OM? _OM? OH’ SOF £ % 9 J8

T d6: SM =+/SO* +OM? = f




f@émm@gm@a

AB=2MA =2r*-0 r—g

18<:>1ABSM 18<:>12 99

ASAB 2 \/_

Laico: S

4
Cau 120. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' canh a. Tinh dién tich toan phan cua vat tron
xoay thu duoc khi quay tam giac AA'C quanh truc AA'.

A. 27r(x/§+1)a2. B. w(\/€+2)a2. C. w(\/§+2)a2. D. 27r(\/€+1)a2

Loi giai

= r2—§:4\/§<:>r2:% or=¥30

'
Quay tam gidc AA'C mot vong quanh truc AA' tao thanh hinh nén ¢6 chiéu cao 2&
AA'=a, bén kinh ddy r = AC =ay/2, dudong sinh = A'C =JAA?+ AC? =a\/3. N
Dién tich toan phan cua hinh nén: S = 7rr(r + l) = wa\/i(a 2 +a\/§) = 7r(\/6+ 2)112 X
Cau 121. Cho hinh tit dién ABCD c6 AD L (ABC ), ABC la tam giac vudng tai B.Biét BC =g, §
!
AB=ua\l3, AD=3u. Quay cac tam giac ABC va ABD (bao gom ca diém bén trong 2
hai tam giac) xung quanh duong thang AB ta duoc hai khéi tron xoay. Tinh thé tich o
V phan chung cta hai khoi tron xoay do. &
3 3 3 3 o
Nl gy 4 o SE L 8B N
16 16 16 3 =
Loi giai
3a A 3a
Y X
I
] [
E— 5 G C

Cat khéi tron xoay boi mit phang (ABC ) ta thu dwgc thiét dién nhu hinh vé.

Ap dung dinh 1i Thales ta c6 BN _NE_ BE :1, BM _ M _ BC =1.
YN NA AY 3 XM AM AX 3




§ EDé cuang én bip chueny ii
Suy ra IM=£AX:%.
4 4
Phéan chung ctia hai khdi tron xoay thu dwoc gom hai khéi nén khi quay cac tam giac
AIM va BIM quanh truc AB.
3
Dodé&@ﬁduﬂamﬂéV=%wMﬁJA+%waJB:%ﬂNFAB:3ﬁ2a”

Cau 122. Hai chiéc ly dung chat long gidng hét nhau, mdi chiéc c6 phan chita chat long 1a mot
kh6i nén c6 chiéu cao 2 dm (md ta nhu hinh vé). Ban dau chi€c ly th nhét chita day
chat 1éng, chiéc ly thit hai d€ rong. Nguoi ta chuyén chat long tir ly thit nhat sang ly thit
hai sao cho d¢ cao ctia ¢4t chat 1ong trong ly thit nhat con 1dm. Tinh chiéu cao h cua cot
chat 16ng trong ly thit hai sau khi chuyén (d6 cao cta cot chat 1ong tinh tit dinh ctia khoi
nén dén mat chat long - luong chat 1ong coi nhuw khong hao hut khi chuyén. Tinh gan
dtung h véi sai s6 khong qua 0,01dm).

ne
114

A. h~1,89dm. B. h~1,91dm. C. h~1,73dm. D. h=1,41dm.

Loi giai
Chen B

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

B R H C

C6 chiéu cao hinh nén khi dung day nude 6 ly thi nhat: AH=2.
Chiéu cao phan nwéc 6 ly thir nhat sau khi d6 sang ly th hai: AD =1.
Chiéu cao phan nudc ¢ ly thit hai sau khi d6 sang ly tht hai: AF =h.

Theo Ta let ta co: 5=£=1, &=£=Esuyra R':B, R”=R—h.
R AH 2 R AH 2 2 2
Thé tich phan nudc ban dau o ly thie nhat: V =27R*.
21.3
Thé tich phan nuwde & ly thit hai: V, =7R"*h = WR4h .

TR?

Thé tich phan nudc con lai ¢ ly th nhat: V, =




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 123.

Cau 124.

hS

21.3 2
TR, TR :2wR2@I+%:2@h=€/7z1,91.

Ma: V=V +V, =

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh 4,SA vudng gdéc véi mat phang day
va SC tao véi ddy mot goc 60°. Goi M la diém thudc canh CD sao cho DM =3MC . Goi
H la hinh chiéu vuéng goéc ctia S 1én BM. Tinh dién tich xung quanh khéi nén duoc
sinh ra khi quay tam gidc SAH xung quanh canh SA.

A 7a /118 B 4a" 118 4ra’ 118 D 4ra’ 118

C.

17 17 1
Loi giai

Chon C

Trong (SBM), SH L BM

1 1 1

= >+ 2:>AH=
AH® AB® AK

Xét AABK dwong cao AH :

e
7

Tir gia thiét ta c6 SCA =60° = SA =a\/6 Ny
BM 1 SH )

Ta c6 — BM L (SAH) = BM 1 AH AN
BM 1 SA §
Trong (ABCD), goi BMNAD=K N
Xét tam gidc ABK c6 DM //AB Q2
KD DM 3 KA 4 P
> — > —— = — |
KA AB 4 KD 3 S
O

:>1+%:ﬂ:>KA:4a N
KD 3 o

N

(@)Y

N

x

Xét tam gidc vuong SAH c6 SH =a, /%

Ta c6 tam gidc SAH vudng tai A. Nén dién tich xung quanh hinh nén dwoc sinh ra
khi quay tam gidc SAH xung quanh canh SA la:

4a a\/118:47ru2\/118
W om

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC. Hinh nén ¢é dinh S va c¢é duwong tron day 1la duong
tron noi ti€p tam giac ABC goi 1a hinh nén ndi tiép hinh chép S.ABC, hinh nén ¢ dinh
S va c6 duong tron day la duong tron ngoai tiép tam giac ABC goi 1a hinh nén ngoai
ti€p hinh chép S.ABC. Ti s6 thé tich cta hinh nén

1 1 2

A. —. B. —. C. —. D.l.
4 3 3 2

= qu =m.AHSH =7




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 125.

Loi giai

Goi M la trung diém cta BC.

Goi O la trong tam cta tam giac ABC.

Ta co: SO 1L (ABC) tai O.

Suy ra, O la tam duwong tron noi ti€p va ciing la tam cua duong tron ngoai ti€p AABC
Goi a la d0 dai canh caa AABC.

Goi V,, V, lan luot la thé tich ctia hinh nén ndi ti€p va hinh nén ngoai tiép hinh choép
S.ABC.

Do OM = %OA nén ta co:

[EY

2
LA (2] -(2] -
2
V2 ;'W'OAZ'SO OA OA 2 4

Ban Lan c6 mot miéng bia cting hinh tron ¢ ban kinh bé“mg 2. Ban Lan cit mot goc
mot miéng bia hinh quat véi AOB =30°, sau d6 ban d4n miéng bia con lai tao thanh
mat xung quanh ctia mot hinh nén (N ) Tinh dién tich xung quanh S cta hinh nén

(N).

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

A

A B
A.S:Mﬂ. B. S =*/§”. C.5 -7 D.§ -7
2 xq 3 xq Xq 2

Loi giai




§ SDé cuang én bip chueng i

A=B

Hinh nén (N ) c6 do dai duwong sinh =2, goi r la ban kinh duwong tron day.
Ta c6, chu vi dwong tron day hinh nén bang chu vi miéng bia trir di d6 dai cung nho
AB.
omr—om2-T o= M yay g gt
6 3 6 i 3
Cau 126. Cho hinh chép t& gidc déu S.ABCD c6 canh day bang 2a. Mt phang qua ABva trung
diém M ctia SC cat hinh chép theo thiét dién c6 chu vi bang 7a. Thé tich ctia khdi nén
c6 dinh 1a S va duong tron ddy ngoai tiép tit gidc ABCDbang
27Ta3\/g 27ra3\/€ 7ra3\/g 27r113\/§

A. . B. C. . D.
9 3 3 3

Loi giai

Chon B

S A

y - i

Goi E la trung diém SD = ME//AB suy ra (ABM) cat hinh chép S.ABCD theo
thiét dién 1a hinh thang ABME.

Goi dd dai canh bén cua hinh chdép la x. Do chép S.ABCDIla chép déu nén
ASAD =ASBC = AE=BM.

18Z9'LSS'S60 — ™2 V(o375

SB? + BC? _SC2 _ x*+8d°
2 4 4

Ap dung hé thitc trung tuyén ta cd: BM? =

x? +8a°
4
M3t khéc dé thdy EM=a,AB=2a ma chu vi thiét dién béng 7a nén ta co:

2 2
a+2a+21/x 2861 =7a:>x=2ax/§.

Suy ra chiéu cao ctia hinh chép: SH? = SA® -

3
Thé tich khdi nén 1a: V = éw(aﬁ )2 a6 = 2”3*/5 .

Suy ra AE=BM =

2
ACT 62 —sH=a6 .




§ EDé cuang én bip chueny ii
Cau 127. Nguoi ta cat hét mot miéng ton hinh tron ra lam 3miéng hinh quat bang nhau. Sau dé
quan va go 3miéng ton d€ duoc 3hinh noén. Tinh géc ¢ dinh ctia hinh nén.

A. 20 =120". B. 2p= 2arcsin%. C.2¢p=60". D. 2p= 2arcsin%.

Loi giai
Chon D
Chu vi duong tron 16n: 27R.

Chu vi hinh nén: % .27R nén ban kinh ctia hinh non 1a: g )

R
siny = r_ i = Enén = arcsin1 =2p= 2arcsin1
PTITR 3O 37 3

CAu 128. Cit hinh nén (N ) dinh S cho trwdc boi mat phéng qua truc cta né, ta duwgc mot tam

gidc vudng can cé canh huyén bang 2a\/2. Biét BC 1a mot day cung duwong tron cua

day hinh nén sao cho mat phang (SBC ) tao v6i mat phang ddy ctia hinh nén mét

goc 60°. Tinh dién tich tam gidc SBC.

422 4022 2022 2022
3 B. 5 C. 3 D. 5

Loi giai

A.

Chon A

w
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|
|
I
I
I
I
I
I
I
|
|
|
|
T
|
|

ol

Thiét dién qua truc ctia hinh nén la tam gidc vudng can, suy ra r =50 = a2

Ta c6 gbc gitta mit phang (SBC ) tao véi day bang goc SIO = 60°

Trong tam gidc SIO vudng tai O c6 SI = 50 _ Zfa va Ol =Sl.cosSIO = @a

sinSIO

Ma BC =24/r*-0OI? =%a

4a°\2

Dién tich tam gidc SBC la S= %SI.BC =3




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 129. Cho hinh nén dinh S véi ddy 1a dwong tron tam O ban kinh R . Goi I 1a mot diém nam

trén mit phang day sao cho OI = R\3. Gia st A 1a diém nim trén duong tron (O; R)
sao cho OA 1L OI. Biét rang tam gidc SAI vuong can tai S. Khi d6, d6 dai duong sinh
ctia hinh nén Ia
A. Ry2. B. R+3. C. 2R. D. R.

Loi giai

Chon A

Cau 130. Cho hinh né6n dinh S, dwong cao SO, A va B la hai diém thudc duong tron ddy sao
cho khoang cach tir O dén (SAB) bing é va SAO =30°,SAB =60°. Dién tich toan
phan ctia hinh nén theo 4 bang

A. 7raﬁ/§(1+§}. B. azﬁ(l+§} C. 7ra3\/§(1+§} D. 7m\/§(1+§].

Loi giai
Chon A

18Z9'LSS'S60 — ™2 V(o375

Goi K la trung diém ctia AB ta ¢6 OK L AB vi tam gidc OAB can tai O
Ma SO L AB nén AB 1 (SOK) =(SOK) L (SAB) ma (SOK)(SAB)=SK nén tir O
dung OH 1 SK thi OH 1 (SAB)= OH =d(O,(SAB))

Xét tam gidc SAO ta co: sinSAO = g_f: =50= % *

Xét tam gidc SAB ta co: sinSAB = SK = SK = %
SA 2
1 1 1 1

Xét tam gidc SOK ta co: 12= st = >+
OH® OK® 0S§° SK°-50° SO




§ $Dé ateng én tip chueng ii
1 1 1 4 2 6 3
= = + = + = == =SA=22*=SA=av2
OH? SA* 3SA® SA* SA* SA* SA* 4 V2
4 4 4

a2

Thay vao (*) ta dwgc: SO = —

2
Xét tam gidc SAO ta c6: OA =+/SA*-SO* =, /2612 —% = g

Dién tich toan phan cuia hinh nén la:

3

Sgp =S, +S4, = TRI+ 7R’ =70ASA+7(0A) =ma’3 (1+ 7] .

Cau 131. Nguoi tho gia cong ctia mdt co s& chdt leong cao X cat mot miéng ton hinh tron véi ban
kinh 60cm thanh ba miéng hinh quat bang nhau. Sau d6 nguoi tho dy quan va han ba
miéng ton d6 d& duoc ba cai phéu hinh nén. Hoi thé tich V' ctia mbi cai phéu d6 bang
bao nhiéu?

i
B
A.V:%Ht. B.V:%lﬁ. S
X
C v 1802m oy, 1600002 Q
3 3 S
Loi giai |
Chon B %
b6i 60cm =6dm. o
Duong sinh ctia hinh nén tao thanh la /=6dm. ﬁ
Chu vi dudong tron ban dau 1a C=27R=167. %
Goi r la ban kinh duwong tron ddy ctia hinh nén tao thanh. -
Chu vi dwong tron ddy cua hinh nén tao thanh la 27r= 2L36 =4rdm
=>r= ar_ 2dm.
T

Duong cao ctia khéi nén tao thanh 1a i = JI2 -2 =AJ62—2% =42 |

1 16+/2

Thé tich ctia mi c4i phéu la V = %wrzh ==m224\2 = 32” dm® =

1642

27 1
3

3
Cau 132. Cho hinh t& dién déu canh 2a, c6 mét dinh trung véi dinh ctia ndn, ba dinh con lai nam
trén dwong tron day ctia hinh nén. Dién tich xung quanh ctia hinh nén la
A ﬁ Za\/g 2a\/§ D a\/E
g . g

B. C. .
3 3




§ SDé cuang én bip chueng i

Chon B

Loi giai

5

B

Goi O la tam cua day, ta cé SO L (ABC)

Goi H la trung diém cua BC < AH L BC.
Xét AAHB ¢ AH =\/AB? — HB? =\/4a® —a® = a3,
Tacs: R=OA=2 =203 203
3 3 3
Cau 133. Mot cai phéu cé dang hinh nén, chiéu cao cta phéu la 20cm . Nguwoi ta d6 mot luong

nudc vao phéu sao cho chiéu cao ctia cot nude trong phéu bang 10cm (hinh H1). Néu
bit kin miéng phéu r6i 1t ngwgc phéu Ién (hinh H2) thi chiéu cao cta cdt nuwde trong
phéu gan bang véi gia tri nao sau day?

®
AN
X
A.1,07cm. D. 1,35cm. g
|
o
Chon B NS
N
N
~
o)
N
XK
Truwdc khi 1at phéu lén:
. . 1 SE ED
Theo bai ra ta c6 SE=10cm, SH=20cm. ASCD~-ASAB= —=——=—
2 SH HB
\% 2
Suy ra == ED2 SE =1:> i =ZVM.
Ve HBSH 8 8 7
Sau khi 1at phéu lén:




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 134.

Cau 135.

ASMN#ASAB:S—F =ﬂ
SH HB
2 3 3
DoV, ~ v, e N SE_T L (SEY 7 o gy
g o HB) SH 8 SH 8 2
Vay chiéu cao ctia nude sau khi lat phéu la

AN R

FH =SH-SF = SH(:L_?} = 20.(1—7J ~0,8706.

Cho hinh nén (N ) co dinh S, tam duong tron day la O, ban kinh day R = 3\/§ . Mot mat
phang qua S cat hinh nén (N ) theo thiét dién la tam gidc vudng SAB. Biét rang khoang

cach gitra hai duong thang ABva SO bang 3. Tinh géc & dinh ctia hinh nén (N ) .
A. 15°. B. 30°. C. 60°. D. 120°.
Loi giai

Chon D

o
R
R o . O LAB X
Goi I la trung diém ctia AB ta cé: =0l = d(AB,SO) =3. Q
Ol LSO S
2 |
Xét tam gidc OAI vuodng tai I c6: Al =\JOA*-OI” =,’(3\/§) ~3 =32, 2
N
= AB=2AI=642. w
Xét tam gidc SAB vudng tai S c6: SA* +SB? = AB? <> 2SB* =72 <> SB=6. =
Xét tam gidc SOB vuodng tai O c6: N
sinBSO:%:ﬁzﬁzBSO:GOW
SB 6 2

Vay gbc & dinh ctia hinh nén bang 120°.
Cho hinh nén dinh S, duwong cao SO.Goi A va B la hai diém thudc dwong tron day
ctia hinh nén sao cho khoang cach tir O d&n AB bang a va SAO=30°", SAB=60".
Dién tich xung quanh ctia hinh nén béng:

27Ta2\/§

ra*3

— _ 2 _ _ 2
A S, =" B. S, =ma*\3. C.5 =" D. S, =2ma*\3.

Loi giai
Chon B




Goi I la trung diém cua AB, ta c6 OI L AB, hay d(O; AB) =0l=a.
Dit OA=r=x (x>0).

Xét tam giac SOA vudng tai O, co: cosSAO =cos30° = g—: =SA= 263 =1,
SO? =SA* —0OA? :gx2 —x :%x2 :

Tam giac SAB can tai S va SAB=60"suy ra ASAB déu

Khi d6 SI = g
Xét tam gidc SOIvuong tai O, co:

SA=x.

a6
=)

SI? =SO*+0I* < x* =%x2+a2 =x=

Vay r= a\z/g,l: Zf.agg —2a va S, =7T1’l=7r.§.\/§a=7mz\/§.

Cau 136. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuong canh 4, canh bén SA vuong
gbc véi day va SA=a\2. Goi H,K,L Tan luot 1a hinh chidu vudng géc ctia A 1én

SB,SC,SD. Xét khdi nén (N ) c6 day la duong tron ngoai ti€p tam giac HKL va cd
dinh thudc mit phang (ABCD) . Tinh thé tich ctua khéi nén (N ) .
ma® ma

.E. 8 .

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

B [

7

{BC 1SA
Ta cod

BC L SB
Ma SB L AH (2)

= BC 1 (SAB)= BC L AH (1)
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Cau 137.

Cau 138.

Tix (1) va (2) suy ra AH L (SBC) = AH L KH (3)

Tuong tw AL L LK (4).

Tk (3) va (4) — ALKH la t& giac ndi ti€p du"ong tron duong kinh AK hay AHKL noi
AK 1

ti€p dwong tron c¢d ban kinh R = El = —SC = E

Goi I la trung diém ctia AKva O=ACnBD = OI//KCva OI = %KC .

Theo chiing minh trén ta c6 AH L (SBC) = AH L SC (%).

Tuong tu ta c6 AK _LSC (**). AH 1 SC.
Ti (*) va (**) > SC L (AHK) hay KC 1 (HKL), ma OI//KC=>OI L (HKL) tai I.

Vay hinh nén (N) c6 chiéu cao h=0I = %KC = %SC :g va ban kinh ddy R = %.

2 3
Suy ra thé tich cua khéi nén (N) laVv =%7TR2. ==%w(%} .%z%.

Cho duong trbn(C) c6 tam I, ban kinh R=a. Goi M la diém nam ngoai (C) va
IM = a\/g ;A 1a diém thudc (C ) va MA tiép xuc voéi (C ) ; H la hinh chiéu ctia A trén
duong thang IM. Tinh theo a d6 dai ban kinh ddy ctia khéi tron xoay tao béi hinh tam

9 {3

gidc MAH quay xung quanh truc IM.

V3 43

A V=""T7a.. B. V——7r . C.V="mnd. D.V=—"ma. \
12 8 8 S

Loi giai 2&

Chon C §
X

G
|

o

O

Y

M N

i S

Tam gidc MAH vudng tai H nén hinh nén dwgc tao thanh c6 chiéu cao h=MH va %

ban kinh day 1a r= AH X

2 2

Co HIM=IA? & [H="2 _ @ __ 1
M ax/_ \B
= MH =IM~IH = aI—T 7
2
AR = IHME = 2020y,
NV ;

Lwong nguyén liéu can dung dé lam ra mot chi€c nén 14 dwgc wdc luong qua phép tinh
dién tich xung quanh ctia mat nén. C¢ 1kgla dung dé€ lam nén cé thé lam ra s6 nén cé

tong dién tich xung quanh 1a 6,13m”. Hdi néu mudn lam ra 1000 chiéc nén 14 gidng nhau
c6 duong kinh vanh nén 50cm, chiéu cao 30cm thi can khoi luwong 14 gan nhat véi con
s0 nao dudi day? (coi moi chiéc nén ¢ hinh dang 1a mét hinh nén)




§ SDé cuang én bip chueng i

A. 48kg . B. 50kg. C. 38kg. D. 76kg .
Loi giai

50cm =0,5m; 30cm=0,3m

Theo dé ta c6 duwong kinh AB=0,5m, suy ra ban kinh dédy r = % =0,25m, duong cao
h=0,3m

D6 dai duong sinh 1 =+/r? +1? = 2£01 =S, =nrl=m0, 25.2£01 = w% (m?)

Lam 1000 chiéc nén 1la thi 6 dién tich xung quanh la:

J61 W25\/a (mz)
)

1000.5,, =1000.7 50 - @
Ctr 1kgla dung dé€ lam n6n cd thé lam ra s6 non c6 tong dién tich xung quanh la g
6,13m?, suy ra khoi lugng 14 dé'lam 1000 chi€c noén la: 7. 25\2/a :6,13~50 kg . §
Cau 139. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC ¢6 canh AB=a, goc tao boi (SAB) va (ABC) g
bang 60°. Dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S va c6 duong tron day ngoai |
tiép tam gidc ABC bang 3
2 2 2 2 W
R p, Y3’ ¢ V7ma® p, Y7ma*. O
6 2 6 3 J
Loi giai N
Chon C X
S
A C
M
B
Goi M la trung diém AB va goi O 1a tam cta tam gidc ABC taco:
AB1CM \
= AB L (SCM) = AB LSM va AB LCM
AB 1 SO




§ $Dé avang én tip duieang ii
Do d6 goc gitra (SAB) va (ABC) la SMO =60°.

a3 a3

Mt khac tam giac ABC déu canh a4 nén CM = —~ Suy ra OM = %CM =—.

6
50~ OM.tan60° - 23 5 .
6 2
Hinh nén da cho c6 chiéu cao =50 =%, ban kinh ddy R=0A = % , do dai duong

sinh [=yh? +R? =2 621.
a3 a\/ﬁzﬁmz

3 6 6

Cau 140. Tinh dién tich vai t6i thi€u dé may duoc chi€c mii ¢6 hinh dang va kich thudc (cing don
vi do) dugc cho boi hinh vé bén (khong ké vién, mép) biét phia trén c6 dang hinh nén
va phia dudi (vanh mii) cé dang hinh vanh khan.

Dién tich xung quanh hinhnén la: 5 =m.RI=.

Ta cé: S, =m.5.40=2007 va S, =m.15" —m.5° = 2007.
Khi d6: dién tich vai t6i thiéu d€ may dwoc chiéc mii la S +S, = 2007t + 2007t = 4007t.
Cau 141. Mot hinh nén dinh S, day hinh tron tim O va SO =h . Mot mat phang ( P) qua dinh

i

R

A. 4507t. B. 5007. C. 3507. D. 400rt. %
Loi giai N

Chon D Q
Goi S,,S, lan luot la dién tich xung quanh cta hinh nén phia trén va dién tich cta 9
hinh vanh khan phia duéi. CID
O

N

N

N

~

o

)

X

S cat duong tron (O) theo day cung AB sao cho géc AOB=90°, biét khoang cach
te O dén (P) bang g . Khi d6 dién tich xung quanh hinh nén bang.

wh?\10 wh?\10 wh?\10 21h?\10
T

B . C. . D

N S 3

Loi giai

A.

Chon C




§ SDé cuang én bip chueng i

Goi I la trung diém cua AB.

1 11 1=4_i=3301:@_

= + = —
OH? SO* OI* O W W K 3
Tam gidc OAB vuong can tai O nén:

2h\3 6

AB=ZOI=T, R=OA=OB=T6.

2
Suy ra: SB=+/SO? + OB? = h%[hfj =h*/1_5.

3

Dién tich xung quanh ctia hinh non:

m6 h15  7h?\10
= .

S, =T"RSB=m. 3 3
\/E 2 2 72 . \/7 @
SM? =SO? + OM? = s + a =i:>l:_ }g
2 2 4 2 D
Khi d6 dién tich xung quanh ctia hinh nén la: §
O .\ 9
i 2" 2 4 S
Cau 142. Cho hai mit phang (P) va (Q) song song véi nhau va cat mot mat cau tam O ban CID
kinh R tao thanh hai dwong tron c6 cung ban kinh. Xét hinh nén c6 dinh trung voi 8
tam ctia mot trong hai duong tron va day trung véi duong tron con lai. Tinh khoang §
cach gitra (P) va (Q) dé dién tich xung quanh hinh nén d6 1a 16n nhat. o
N}
00
A.R. B. R2. C. 2R+3. D.#.
Loi giai
Chon D
|
R h




§ SDé cuang én bip chueng i

2 2
=77l = \/RZ \/RZ 3 _ \/—ih“ R —hW*+R".
Sy 16 2

Xét f(h ):--h“ ; LSRRy S (0<h<2R).
o 3 , 2R3
Tacs f'(h)==3h +R%, f'(h)=0h=""7.
h 0 2843 2R
3
f'(h) - 0 -
7(h) / —
Khi do f (h) dat gia tri 16n nhat tai h=——— ZR\/_ . Do @6 S dat gia tri 16n nhat khi
2R3
=

Cau 143. Cho hinh nén dinh S ¢6 dy la hinh tron tam O. SA, 5B 13 hai duong sinh. Biét SO =3
khoang canh tt O gén (SAB) la 1 va dién tich tam giac SAB 13 18 Dién tich xung

quanh cta hinh nén la

A /89305 ' B. 789305 ' C. 789305 ' D. 789305 '
16 8 12 4

Loi giai

Chon B

18Z9'LSS'S60 — ™2 V(o375

Goi H la trung diém cua AB,K Ia hinh chiéu vudng gdéc cua Otrén SH.
Khi d6 OK =d(0,(SAB)) =1

Ta co: 12= 12+ 12:OH=i
OK?> OH?> OS 22
S SH=SO+OH® = 2
22
2 J
:AB=% =82 = r = JOH?*+ HA? =%, SA=\/502+r2=%.
=5, -t - Y




§ $Dé aweng én tip dhuengy i
Cau 144. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day bang 4, goc gitta mat bén va day bang
60°. Dién tich xung quanh cta hinh nén dinh S, ¢6 day la hinh tron ngoai tiép tam giac

ABC bang
A ra®\J10 B T 7 C a3 D ra? T
T Ty T3 A

Loi giai

Goi I la tam duong tron (ABC) =I[A=r= 3

Goi M la trung diém cia AB = AB L (SMC )

2a\/§ _ a\/g

= GOc gitta mdt bén va mat day la goc SMC =60° = SM =2IM = 5 3

2 2
— SA =SM? + MA? = %“LQZ -1 621.

7

w3 21 B i
36 6
Cau 145. Cho hinh nén cé ban kinh d4y bang 3 chiéu cao bang 6, mdt khdi tru c6 ban kinh day
thay d6i noi tiép khdi nén da cho (nhw hinh vé). Thé tich 16n nhat cua khdi tru bang

Dién tich xung quanh hinhnén S =7l =7

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

A. 107. B. 4. C. 8. D. 6.
Loi giai




Goi ban kinh caa khéi tru la x (0 <x< 3), chiéu cao cta khoitrula h= OO’(O <h< 6) .
Khi d6 thé tich khéi tru la: V =7x%h.

Ta c6: ASO'N dong dang véi ASOB nén cd ON _ Ssg = g = 6;6h <h=6-2x.
Suy ra V =mx*h =mx*(6—2x)= 7r(6x2 —2x3).
Xétham f(x)=6x"—2x°, (0<x<3).
f'(x)=12x—6x>.

x=0 (l)

(x)=0
/ (x) QLZ (n)
0 2 3

X
f'(x) + 0 -

() / 8 T
Do d6 V 16n nhat khi ham f (x) dat gid tri 16n nhat.
Vay thé tich ctia khdi tru 16n nhat1a V =87 khi ban kinh khéi tru bang 2.

Cau 146. Tai trung tam mot thanh phd nguoi ta tao di€m nhan bang cot trang tri hinh nén ¢6
kich thudc nhu sau: chiéu dai duong sinh =10 m, ban kinh ddy R=5 m . Biét rang

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

tam giac SAB 1a thiét dién qua truc ctia hinh nén va C 1a trung diém SB. Trang tri
mot hé théng den dién tit chay tir A dén C trén mat nén. Xac dinh gid tri ngan nhat
cta chiéu dai day den dién ta?
A.10m. B. 53 m. C. 15 m. D. 55 m.

Loi giai
Chon D
Cat hinh nén theo duong sinh SA va trai 1én mat phang ta duoc hinh quat SAA’ ¢
tam S va ban kinh R'=SA nhu hinh vé.




§ SDé cuang én bip chueng i

n
NPT - 1
Do dai cung AA' la: lAA, =2n.R =107 (m). Suy ra = EZAA’ =5 (m)

Dit ASB=a thi =R'.a:>a=l£—€:% .
Suy ra tam gidc SAB vudng can tai S.
Dé chiéu dai day den dién t& ngan nhat thi AC phai la mot doan thang. Do do
AC =+/SA? +SC? =55 (m).
Ciau 147. Gia tri 16n nhat ctia thé tich khoi non ndi tiép trong khdi cau c¢é ban kinh R 1a
32 1 4

A. —= 7R3, B. == xR®. C. =7R%. D. —7R3.
81 3 3

Loi giai

Chon B

RO rang trong hai khéi nén cung ban kinh day ndi tiép trong mot khdi cau thi khoi
non cé chiéu cao 16n hon thi thé tich 16n hon, nén ta chi xét khoi non cd chiéu cao 16n
hon trong hai khoi nén dé.

Gia stt rang khdi nén 6 day 1a hinh tron (C ) ban kinh r .

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

Goi x voi 0<x <R la khoang cach gitra tam khdi cau dén day khoi non.
Khi d6 chiéu cao 16n nhét ctia kh6i nén noi tiép khdi cau véi day 1a hinh tron (C) sé
la h=R+x
Khi d6 ban kinh ddy nén 1a r=+R* -x*,
Thé tich khéi nén 1a V = 2 rr?h = 17r(R+x)(RZ —x2)
3 3

= (R x) (R x)(R-x) =< (Re-x) (Rot-x) (2R - 2x)

3
) R+x+R+x+2R-2x 8
Ap dung BDT Co-si ta co VS%’/T( 57 ) :32;T1R .




§ $Dé ateng én tip chueng ii

Cau 148. Nguoi ta dat vao mot hinh nén hai khdi cau ¢6 ban kinh lan luot 1a R, =a; R, =2a sao
cho cac khdi cau déu tiép xtic véi méat xung quanh ctia hinh nén, hai khdi cau tiép xuc
ngoai voi nhau va khoi cau 16n tiép xac véi day hinh nén. Tinh ban kinh day ctia hinh

non.
A. 24, B. 8av/2 . C. 24/2a. D. 4a+3.

Loi giai

CH//AI

Ta co 1 _ nén CH la duwong trung binh cuia tam giac FAI.
CH=> Al

Vay FA=6a=> FI =./(6a)? —(2a)’ = 4a~2; FG =8u.

Ta c6 AFAI dong dang véi AFEG nén 1—% = ;% = g = EG =2m/2.

Vay bén kinh day hinh nén bing 2a/2 .

Cau 149. Mot chiéc ly hinh nén chita day ruegu c6 chiéu cao 9 cm. Nguoi ta uéng di mot phan
ruou sao cho chiéu cao phan rieou con lai bang mot phan ba chiéu cao ban dau. S&
phéan ruou da duoc udng la:

8 B 26 1

A —. = C —-. D.E.
9 27 3 3

Loi giai

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

Goi h=9cm la chiéu cao ctaly, R la ban kinh miéng ly.

Thé tich ly hinh nén: V = ész.g _3R?.




§ SDé cuang én bip chueng i

’ - A 1 \ A \ \ /4 /4 \ \ 2. 14 \
Ky hiéu h, = §h =3 cm la chiéu cao va r la ban kinh dwong tron tao bdi mép ruou con

lai trong ly.

Thé tich phan ruou con lai: V, = % art.3=mr?.
1% 2 ’

Taco: ~L=—" 5 _iz .
V. 3xR* 3\ R

h 1% ’
Mt khic: © = B 1[% lov-2

e —— ==
h 3 V 3(R 27 27

Thé tich phan rwou da uéng: V, =V -V, = % V.

Cau 150. Mot tdm ton hinh tam giac déu SBC ¢6 d6 dai canh bf”mg 3. K latrung diém BC.Nguoi
ta dung compa cé tamla S, ban kinh SK vach mot cung tron MN . Ldy phan hinh quat
go thanh hinh nén khong c6 mat day véi dinh 1a S, cung MN thanh duong tron day
cta hinh nén (hinh vé). Dién tich toan phan cta hinh nén dé la

! S \
Y Nl’f“’
B K C
A 2 B. o™ c. 2m D. 217
16 8 12 8
Loi giai

Chon A

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

V3 _3V3

Ta co SK=SB—:—3.
2 2

Dién tich phan hinh quatla S = l7rSI<2 = sz _9n .
™6 6 4 8
Goi r la ban kinh day ctia hinh nén. Suy ra 27r = é 21SK = r = S?K = ? .

:>Stp =7l +7mr? :ﬁ.




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 151. Cho hinh nén ¢6 bén kinh déy r=3a va chiéu cao h=4a. Mit phing (P) vudng goc

véi truc hinh nén va cat hinh nén theo giao tuyén la duwong tron (C ) . Tinh khoang cach
tir tam O duong tron day dén mat phang (P) khi th€ tich khoi non cé day la duwong tron
(C ) va dinh O dat gia tri 16n nhat.

A.ﬂ. B. a. C.8—a. D. 3a.
3 3
Loi giai
Chon A

Goi r' la ban kinh cua dwong tron (C)
bat x=d(0,(P)) (0<x<4a).

r' h-x da-x . 3(4a-x)

= =>r'=—2".

Ta co: — =
r h 4a 4

Thé tich ctia khoi nén ¢ ddy la duwong tron (C ) va dinh O la:

Cw(r) ¥ Brx(4a—x)
3 16
y 3rx(4a - x)*
Dat f(X) = % .

37r2x(4a—x)(4a—x) - 3r (2x+8a—2x)3 B 167a°
32 T 32 3 9

Ap dung Cbsi ta co: f(x) =

Dau “=" xay ra khi 2x=4a—x<:>x=4—;.

Vay thé tich khdi nén c6 ddy 1a duong tron (C ) va co dinh O dat gid tri 1on nhat

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

khi khoang cach tir tam O ctia dudng tron ddy dén méat phang (P) bang 4—;.

Cau 152. Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 3chiéu cao bang 6, mot khdi tru ¢6 ban kinh
day thay doi noi ti€p khoi non da cho (nhw hinh vé). Thé tich 16n nhat cta khoi tru
bang




§ SDé cuang én bip chueng i

A. 107. B. 8r. C. 4r. D. 67.
Loi giai
Chon B
S
M
h
.
A N 0O B

+ Goi chiéu cao va ban kinh cuia hinh tru noi ti€p lan luwot la h,r (0<h<6).
Theo dinh ly Ta-lét: AN = MN = AN = AO.MN = % = E Suy ra

AO SO SO 6 2

r=OA—AN:3—%.

2
+ Thé tich cta khdi trula V, =mr’ h = ’/T(?)-%j h= 7{3—%}(3—%}.]1

+ Ap dung bat dang thitc C6- si cho ba s§ duong 3—E ; 3—E ;h tacod
2 2

3

I . (3—Zj+[3—@+h
[3__J[3_5Jh< =8.Dod6 V, <8~

2 B 3
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D&u "=" xay ra khi 3—% =h < h=2.Vay thé tich 16n nhat ctia khéi tru bang 8.

2
Chii yj: Néu khong dung bat dang thirc Co-si thi ta xét ham s8 f () = W(3—gj h véi

diéu kién 0<h<6. Tim GTLN cta ham sd nay trén khoang (0;6) ta c6 két qua tuong
te.

Cau 153. Hinh nén (N)c6 dinh S, tim dwong tron ddy la O, géc ¢ dinh bdng 120°. Mot mit
phang qua S cat hinh nén (N ) theo thiét dién la tam giac vudng SAB. Biét rang khoang




§ SDé cuang én bip chueng i

cach gitta hai duwong thang ABva SO bang 3. Tinh dién tich xung quanh S,,cua hinh
non (N )
A. S, =273r. B. S, =18V3r. C. S, =93r. D. S, =363

Loi giai

Theo bai ra ta c6 tam gidc SABvuong tai S va OH =3; va BSO =60°.
r 2r

sin 60° J3

Goi r 1a ban kinh duong tron ddy ctia hinh nén thi duong sinh [ =SB =

Suy ra BH =~ AB="Y°
2 3

, . N . Ie 67’2 2
Xét tam giac OBH vuong tai H, ta co 9+?:r or=33.

Dién tich xung quanh S cua hinh nén (N ) laS =mrl= 7T.3\/§.@ =187+/3.
3

NE

Cau 154. Cho hai mit phang (P) va (Q) song song véi nhau cat khdi cau tam O ban kinh R
tao thanh hai hinh tron (C,) va (C,) cung ban kinh. Xét hinh non c6 dinh trung véi
tam cua mot trong hai hinh tron, day trung véi hinh tron con lai. Biét dién tich xung
quanh ctia hinh nén la 16n nhét, khi d6 thé tich khéi tru c6 hai ddy la hai hinh tron

(C,) va (C,) bang
47R*[3 TR3 c 2R3 b 47R3

3 9 9 9

Loi giai

A.

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5




§ SDé cuang én bip chueng i

Goi r,h,I lan Iwot 1a ban kinh day, chiéu cao va duong sinh ctia hinhnénva I,1,,0

lan luot la tam cua hai duong tron (C,),(C,) va mat cau.

Vi hai duong tron (C,),(C,) c6 ban kinh bﬁmg nhau nén dé dang suy ra: OI, =OI, =g
2
Tacod r= ——:>l—\/h2+r =,|R*+ Sh
Dién tich xung quanh hinh non la
2 2
S =mrl= 7r.\/R2 " \/R2 3 T J(22R ~32). (4R? + 30 < 2rR”
: 4 4 4J_ J3

2R Ry6

2
(qu)mx = Zir/;—{ .Dau "=" xay ra < 12R* -3 =4R* +3h* < h =£ =7 _T
Ma ban kinh day va chiéu cao ctia hinh nén ciing chinh la ban kinh day va chiéu cao
hinh tru.
6R* 2R _47R’\3
- ﬁ ==

Cau 155. Cho hinh nén dinh S, dwong cao SO, A va B la hai diém thudc duong tron day sao

Vay thé tich hinh try V =nr?h=m7

cho khoang cach tir O dén (SAB) bang % va SAO =30°,SAB=60°. D dai duong

sinh ctia hinh nén theo a béng

A. a2, B. a/3. C. an5. D. 243

Loi giai

Chon A
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Goi K la trung diém ctia AB ta c6 OK L AB vitam giac OAB can tai O
Ma SO L AB nén AB 1 (SOK) =>(SOK) L (SAB)

= (SOK) " (SAB)=SKnén tir O dung OH L SK thi
OH L (SAB)=> OH =d(O,(SAB))

Xét tam gidc SAO ta c6: sinSAO = g—g =S50= STA

Xét tam gidc SAB ta co: sinSAB = % = SK = %
SA 2

Xét ASOK: —+ -+ Lt _ 1 1

_+_
OH? OK?* 0§ SK*-S0O* SO?




§ $Dé aweng én tip dhuengy i
1 1 1 4 2 6 3
= = + = + - =— =SA=20"=SA=a\2.
OH®? SA* 3SA® SA* SA* SA* SA® 4 V2
4 4 4
Cau 156. Cho hinh nén dinh S, duong cao SO. Goi A va B 1a hai diém thudc duong tron day

ctia hinh nén sao cho khoang cach tit O dén AB bang 1 va SAO =30°, SAB =60°. Dién
tich xung quanh ctia hinh nén bang
27ra2\/§

2
A.S, = ”3\/5. B. S, =ma*3. C.S, =2my3. D.S, = =

Loi giai

Ta c6 OH =a.Dat OA=x thi OA =SA.cos30° :>SA:%.
‘ A " 2x x
Do goc SAB=60° nén ASAB déu = AB=SA=—F= = AH=—F%=.

NN
2

Do AH?+OH? = OA® <:>%+a2 =’ :x=§.

Vay OA = # ; SA=ay2 nén dién tich xung quanh la S = W.%.ﬂ 2 =7ma’\[3.
Cau 157. Cho hinh nén dinh S, dy 1a hinh tron tam O, géc & dinh bang 120°. Trén duong

tron day, 1dy diém A cd dinh va diém M di dong. C6 bao nhiéu vi tri diém cta diém

M dé dién tich tam gidc SAM dat gia tri 1on nhat?

A. 1 vi tri. B. vO sO vi tri. C. 2 vi tri. D. 3 vi tri.

Loi giai
Chen C
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Goi r rla ban kinh day ctia hinh nén. Vi géc 6 dinh ASA’'=120°= ASO =60°.

Suy ra SO =0A.cot ASO = . Goi H 1a trung diém cua AMva dat x=0OH.

Ng




§ SDé cuang én bip chueng i

Ta c6: SH =/SO? + OH? = —+x . AM =2AH = 2JOA? —OH? = 24Jr? —x?

Dién tich tam gidac ASAM SAMbé“mg

2
s=L1SH.AM = %+x2.\/r2—x2 <2

2
2 , .77 2 2 2 2 r’ r N
s =—r-datduockhi —+x"=r"—x"ox"=— < x=—.Tiezcla OH =50.

max ~ g7 96 : 3 3 NE
Theo tinh chat d6i xtiing cta ctia dwong tron ta cé hai vi tri ctia M thoa yéu cau.

Cau 158. Mot hinh nén ¢6 dinh S ¢6 ban kinh day bf?mg 2ax/§ , g6c 6 dinh la 120°. Thiét dién qua
dinh ctia hinh nén la 1 tam gidc. Dién tich 16n nhat S__ ctia tam giac la bao nhiéu?

A. Smax :16a2 : B- Smax = 4a2 M C- Smax = 8ﬂ2 * D- SmaX = 4'az\/E .
Loi giai
Chon C
5
A\
r.-'{ll.lll M“-\.\.
;e .III ,
.-"- . __' I| LS
.-"lll. _.'I "I |I \.\.
S\
AN omp s
L T
Goi thiét dién caa hinh chép la ASCD, I la trung diém cua CD.
Taco: SO= OB =2a.
tan 60°

bat Ol =x, suy ra
IC =JOC? 012 = 1242 — x*
SI =+/SO? +OI% =/4a® +x* .

S = %CD.SI =SLIC = \/(4512 +%° )(12a2 —x° ) :

ASCD

= (S )2 =—x* +8a%x* + 484"

ASCD

Xét ham so f(x) — _x* +8a%x% +48a* v6i 0<x <243a.
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x=0
'(x)=—-4x*+16a°x; f'(x)=0<
f(x) X ax f( ) L:iZa
. —a -2a 0 2a 2\5&'
.1"
Dua vao bang bién thién trén (O +oo) ta thay —64a =S __ =8d".




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 159.

Cau 160.

Cho mot miéng ton hinh tron ¢é ban kinh 50 cm . Biét hinh nén c6 thé tich 16n nhat khi
dién tich toan phan ctia hinh nén bang dién tich miéng ton & trén. Khi d6 dién tich xung
quanh cta hinh nén la

A. 50007 . B. 18757 . C. 37507 . D. 25007 .

Loi giai

Chon B

Ta c6 dién tich miéng ton la S =7.2500 (sz) :

Dién tich toan phan cua hinh nén la: Stp =7R*> +m.RI.

Thda man yéu cau bai toan ta ¢d: mR* +7.RI = 25007 <> R* + R/ =2500= A

<:>l=é—R
R

Thé tich khoi non la:

2
\% :%WRZ.I”I =V :%WRZ.\HZ —RPoV =%7TR2-\/(%—R] -R?

2 3 2
<:>V=£7TR2.,’A——2A <:>V=17T.\/A2.R2—2A.R4 <:>V=E7T. i—2A RZ—é
3 R? 3 3 8 4

<V S%W.g g.Dé{u bang xay ra khi R=\/§= 25, vay V dat GTLN khi

R=25=1=75.

=5, =mRI=1875r. 0

Khi san xuat hop mi tom cic nha san xuat luén dé mot khoang trong dwdi day hop. AN

Hinh vé dwdi mo ta cdu tric ctia hdp mi tom. Thé mi tom c6 dang hinh try, hdp mi §
c6 dang hinh noén cut dwoc cit ra boi hinh nén 6 chiéu cao 9cm va ban kinh day N

6cm. Nha san xuat tim cach sao cho théd mi tom co dwoc thé tich 16n nhat vi muc g}
dich thu hut khach hang. Tim thé tich 16n nhat do. )

(@]

O

P —— X

— N

N

~

o

RO

x

C. 8—2177. D. 48r.

Loi giai




Cau 161.

“h

S

e Ta c6 mit cit qua truc hinh nén nhuw hinh vé.

bat r la ban kinh day hinh try, / la chiéu cao cua hinh tru.

Thd mi tom cé dwoc thé tich 16n nhat khi khoi tru co thé tich 16n nhat.

Thé tich khéi tru 1a: V =nr?h.

6 3r

Ta 6 hai tam giac SAI va SA'l' dong dang—= oL _ Al <:>i:-:>h:9——.
SI" AT 9-h r 2

3
Khidd V =mr2h= mz.[gﬁ—;} = 7{—3%+9r2)

e Khao sat ham so V, bién sO r (O<r < 6).

2
V’:W(—%+18rj.

3O
2 =0 (! !
V':ch(—giuwjzo@ ! (). BN
2 r=4 (n) %
| =2 |0 4 6 +0 é
v 0 + 0 - N
487 %
0 0 N
3
xR

Dua vao bang bién thién ta thdy V=487 khi r=4.

Vay thé mi tom co thé tich 16n nhat 1a 487 .

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' canh a. Tinh dién tich xung quanh cta khoi
nén cé dinh la tdam O cta hinh vuéng ABCD va day la hinh tron ndi ti€p hinh vudng

ABCD.
_ma'V5 (LRGN squ”ZJg. D5 -5

A.S =
xq 4 x 16

B.S_=
2 K 8

Loi giai
Chon C




Cau 162.

L N
i

<{3 _,
\;

b
L
e

AN e 4 4 SA \ \ /4 4 4 4 \ a
Khoi nén co chiéu cao la a va c6 ban kinh day la r = >

Do d6 dién tich xung quanh ctia khdi nén duoc tinh theo cong thtc:

2
S =mrlvéi I=fa? + - =2
d 4 2

. a a5 a5
Vay § =m.—.——= .
i 2 2 4
Cho mot hinh phang gom ntta duong tron duong kinh AB=2, hai canh BC, DA cta
hinh vudéng ABCD vahai canh ED, EC ctia tam giac déu DCE (nhw hinh vé bén duéi).

Tinh dién tich S ctia mat tron xoay tao thanh khi quay hinh phéang trén quanh truc d6i

xtng cua no.

g

A4 B 3
X

|

@)

O

WN

E: N
N

A. S=6r. B.S=(6+§]w. C. S=8r. D.S:{zogﬁ}r S
(0 0]

Loi giai
Chon C
Goi S, 1a dién tich ctia mat cau khi quay nita dwong tron duong kinh AB =2 khi
quay quanh truc d6i xting cilandé = S, =27.
Goi S, la dién tich xung quanh ctia hinh tru khi quay hinh vuéng ABCD canh
AB=2 quanh truc ddi xing ctané = S, =4r.
Goi S, la dién tich xung quanh cta hinh nén khi quay tam giac déu DCE canh EC =2
quanh truc d6i xing clané = S, = 27.
Vay dién tich cia mat tron xoay tao thanh khi quay hinh ph:‘;'mg trén quanh truc d6i
xtng cuanola S=S +5,+S, =8x.




§ EDé cuang én bip chueny ii
Cau 163. Cho khdinén dinh O, chiéu cao la h. Mot khdi nén khac ¢6 dinh 1a tam [ caa day va day
la mot thi€t dién song song vdi day cta hinh nén da cho. D€ thé tich ctia khoi nén dinh

I 16n nhat thi chiéu cao ctia khoi nén nay bang bao nhiéu?
0

h
a3 B 2 p. k.
3 2 3 3
Loi giai
Chon D
Goi x 1a chiéu cao can tim. R, lan lwot la chiéu cao ctia khoi non 16n va bé.
ro h—x R(l’l - X)

Khido —= =r= .
R h h

Thé tich khdi nén dinh I la
2 3
R(h—-x 2 Cauchy 7 R2 (h—x+h—x+2x 2
V=17T ( ) x=7rR2 (h—x)22x < WRZ ( ) _ 4R
3 h 6h 6h 27 81

Déu dang thitc xay ra khi h—x:2x<:>x:ﬁ.

Cau 164. Cho hinh nén (N) ¢6 dinh S, géc ¢ dinh bang 120°, d6 dai duong sinh bang a. Mt
phang qua S cat hinh nén theo mot thiét dién cé dién tich 16n nhat bang

2 a2\/§ 2 az\/g

AL B. c. L. D.

4 2 2 4
Loi giai

Chon C

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

Gia st tam gidc SAC la mat cit qua truc cta hinh nén da cho.
T gia thiét ta ¢ tam giac SAC can tai S, c6 ASC =120°.

Xét tam gidc SOA vuong tai O (Ola tam cua day hinh non) co:
AC =2A0 = 2SA.sin ASO = 24.5in 60° = /3.




§ SDé cuang én bip chueng i
a3

Vay hinh nén da cho cé ban kinh day bang -
Gia stt m3t phang qua S cat hinh nén theo mot thiét dién la ASAB can tai S .
Goi M la trung diém cua doan théng AB, dé thdy AB_LSM.

Dit AB=2x Lxe[o;éD.

o = MASM = MANSA? - MA? = x\a* —x* < > - %

a

2

=S

Dau "=" xay rakhi x =+va’ -x* < x=— (tm).

2

Vay S,.,; 16n nhét bang %.

CAu 165. Hai ban A va B choi mot tro choi nhw sau: Mdi nguoi ldy mot miéng ton hinh tron ban
kinh nhw nhau, sau dé cit bo di mét hinh quat roi cudn lai, dung keo gé'm lai thanh mot
chiéc phéu nhu hinh vé.

III
II

Sau d6 A dung chiéc phéu ctia minh mutic day nude roi trat sang phéu cua.

B. Néu phéu ctia B day ma phéu ctia A van con nude thi A thang. Nguoc lai, néu
phéu ctia A hét niedc ma phéu ctia B chua day thi B thang. Hay chi gitip A cach cat
miéng ton ctia minh ¢d gdc & tdm cua hinh quat 1a bao nhiéu dé khi choi khong thua.
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B.
6—2\/6 T
A. 27“/6. B. 2”‘/8. C. u D. 27“/5.
9 27 3 3
Loi giai
Chon C

Goi x(md) la gbc & tAm ctia miéng ton can cat (0<x< 27r) :

Goi R; 7 Ian luot 1a ban kinh miéng ton va ban kinh miéng phéu.




§ SDé cuang én bip chueng i

Dién tich phan con lai cia miéng ton 1a S =

(27r - x) R?
5 :
Dién tich xung quanh ctia phéu 1a S,, =mrR.
Mt khac dién tich phan con lai cia miéng ton chinh la dién tich xung quanh ctia phéu

(27 —x)R® (2r—x)R

nén ta duwoc: =mrR=r=

—
Duong cao ctia phéu 1a h=+R*—7* = 25\/47rx—x2 :
T

2
~ 2r—x) R? 3
Thé tich ctia phéu la V zéwrzh :%W(4—Z)2£\/47rx—x2 :%t\MWZ —t; voi
T us s

t:(27r—x)2:>t>0.

3
Ap dung bt dang thirc Cosi ta dugc t4n” —t = % NG (87r2 —~ 2t) Lom V3 :
2

9

2

D&u bang xay ra khi ¢ = 8% .

2 (6—2'\/6)71'

Vay thé tich phéu 16n nhét khi = % =t

Ban A cit miéng ton dé thé tich phéu thu duoc 16n nhat thi ban A sé khong thua ban.
B.

Cau 166. Cho tam gidc déu ABC c6 dudng tron ndi tiép (O;r), cat bé phan hinh tron va cho
phan hinh phang thu dwoc quay xung quanh OA. Tinh thé tich khéi tron xoay thu

duoc theo r

A. gﬂr3. B. gﬂr3. C. 3. D. 77’
Loi giai

Chon B
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Goi M la trung diém cua BC. Ta tinh duwoc AM =30M=3r.

Do d6 canh ctia tam giac déu ABC bang 2\/3.r

Khi quay tam gidc déu ABC xung quanh OA sé sinh ra khoi nén tron xoay c6 ban
kinh bdng CM =r+/3 va chiéu cao h=AM=3r.

Nén thé tich khdi nén d6 bang 3rr°

Khi quay hinh tron (O;r) xung quanh OA s& sinh ra khoi cau (O;r).

Do d6 thé tich khdi cau bing %7ﬂ’3 .




§ De cuengy G tap dudong i
Vay thé tich can tim bing 3rr° — % 7 = g 3

Cau 167. T mot tam bia hinh vudéng ABCD canh 48 cm . Goi S, I Tan luot la trung diém caa
BC, AD . Dung compa vach cung tron MN co6 tam la S va ban kinh SI (nhu hinh vé)

roi cAt tAm bia theo cung tron d6. Dan phan hinh quat sao cho canh SM va SN trung
nhau thanh mét cai ma hinh nén khong day véi dinh S (gia st phan mép dan khong
dang ké). Dién tich xung quanh cua cai ma d6 la

B S C
48 cm
M N
A | D
A. 384r. B. 4487 . C. % D. 7687 .
Loi giai
Chon A
B S C
48 cm
M N
A 1 D

Ta c6 MN =SM =SN =48cm nén ASMN déu = MSN =60°.
Chu vi duwong tron day cta cai mii chinh la chiéu dai x cua day cung MN.
m.48.60

Mit khac s6 do cung MN bang s& do goc MSN =60° nén x 180 =16m
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. \ /4 7 2 \ \ /4 2 /& ~ 4 16
Goi 7 la ban kinh cta duwong tron ddy cua cai mi, ta céd x =27y = r = X = 2_7T =8.
m v
Vay dién tich xung quanh ctia caimti la S, =nrl =384
CAau 168. Cit mot khéi nén tron xoay c6 ban kinh day bf?mg R, duong sinh 2R bdi mot mat
phang (@) qua tam déy va tao v6i mdt ddy mot goc 60° tinh ty s8 thé tich cua hai

phan kh&i nén chia béi mat phang (a)?




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 169.

A T4 B. 2 c. 1t D. 2.
o 3T 2(7?—1) T
Loi giai
Chon A

Khong mat tinh tong quat ta gia st R=1.
Khi cat mot khdi nén tron xoay c6 ban kinh day bang R, duong sinh 2R bdi mot mat
phang (a) qua tam déy va tao v4i mat ddy mot goc 60° thi ta dwoc thiét dién 1a mot

duong parabol cé dinh la goc O(O;O) va dinh con lai 1a A(l;l) , do do thiét dién s€ cd
dién tichla S= %

Xét mat phang di qua canh ddy cua thiét dién vudng géc véi hinh tron ddy ctia hinh
nén cat hinh nén lam doi.

Goi da dién chta mat thiét dién dé6 la (H ) Goi (K) la da dién chita dinh O cua
hinh nén duoc sinh boi khi cit thiét dién Parabol véi da dién (H ) )

\/g .

Khi d6 khoang cach ttr O dén mat thiét diénla h = >
B 2

6

Do d6 thé tich ctia da dién nho tao boi thiét dién va khoi non la

7r\/_ zf _(3r-4)\3 |

18
Vay ti s6 thé tich ctia hai phan khdi nén chia béi mat phang (a) la

(37-4)\/3
18
/3
3
Cho tam gidc ABC ngi tiép trong duong tron tam O, ban kinh R ¢o

BAC =75°, ACB=60°. Ké BH 1 AC. Quay AABC quanh AC thi ABHC tao thanh hinh
non xoay (N ) . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén tron xoay ( N ) theo R.

Suy ra thé tich cua da dién (K) laV, = %

1
3.

Mat khéc thé tich ctia ntra khoi ndn la Eg 7r\/_ =
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3r—-4
6r




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 170.

\/5 \/§+1
MWRZ. B. ﬂw. C. 3+2*/5sz. v 7
4 2 2 4
Loi giai

A.

Chon C

+ Hinh non (N ) c6 duong sinh la doan I = BC, duong cao
h=CH vaban kinh r=BH

¢ Trong AABC ta c6 BC =2Rsin75°.

¢ Trong ABHC ta c6 BH = BC.sin60° = ?BC :
¢ Dién tich xung quanh hinh nén (N):

\/5 3+2\/§ R?
2

~——BC’=n7
2
Cho hinh nén dinh N, ddy 1a hinh tron tam O, goc & dinh 120° va A la mét diém c6
dinh trén duong tron day. Goi S 1a dién tich thiét dién ctia hinh nén bi cit boi mit

qu =7mrl=w.BC.BH =7

phang (P) di qua dwong thang NA va M 1a giao diém cta (P) voi dueong tron day (
Mkhac) A. Co bao nhiéu vi tricaa M dé€ S dat gia tri 16n nhat?

A. Ba vi tri. B. VO s0 vi tri. C. Hai vi tri. D. Mot vi tri.
Loi giai

Chon C

Goi | (l > 0) la d6 dai dwong sinh cta hinh nén. :‘-'

Vi géc & dinh bang 120° nén ANO = 60°.
Ta co ban kinh duong tron day la

lf

OA =NA.sin ANO =1.sin60° =

Vi hinh nén da cho cé géc 6 dinh la 120° nén 0°< ANM <120°. A4 £- - ‘O _- I'

Tacd S= %.NA.NM.Sin ANM = %lz.sin ANM.

Dién tich S 16n nhét < sin ANM 16n nhat <> sin ANM =1 < ANM =90 < AANM
vuong can tai N.

Khi d6 AM =12 .

Ma A c0 dinh nén M nam trén duwong tron (A,' l\/a ) .

I3

Mit khac M nam trén duong tron day [O —]
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Nén M la giao diém ctua duong tron (A 2 ) va duong tron day [ l\/_]

l\/_ zf 13

Vay co ha1 vi tri dlem M.

Vi OA = nén hai dwong tron trén cit nhau tai hai diém phan biét.




§ $Dé aweng én tip dhuengy i
CHUYEN BE KHOI 12 Oeng ii. Fhéi Thin Xeay
Chi: ds. KHOI TRU
Cau 171. Cho hinh tru c6 dién tich xung quang bang 8ma® va ban kinh ddy bang a . D9 dai duong

sinh ctia hinh tru bang:
A. 8a. B. 6a. C. 2a. D. 4a.
Loi giai
Chon D
Tach S = 2nRl ==t 80 _ g
i 2R 2ma

Cau 172. Cho hinh tru c6 ban kinh ddy bang R, chiéu cao bang & . Biét rang hinh tru d6 c6 dién
tich toan phan gap doi dién tich xung quanh. Ménh dé nao sau day dung?
A. R=2h. B. R=h. C. h=2R. D. h=+2R.
Loi giai
Chon B
Tacod: 5, =25 < 2mR? +27Rh =2.27Rh <> R=h.
Cau 173. Cit hinh tru (T) boi mot mat phéng qua truc ctia né ta duoc thiét dién la mot hinh

vudng canh bang 7. Dién tich xung quanh ctia (T) bang

A. 49—71 B. 98rt. C. 49—71 D. 497t.
4 2
Loi giai
Chon D

Ban kinh ddy cua hinh trula r = % .
Duong cao cia hinh trula h=7.
Dién tich xung quanh cta hinh trula S=2nr.h = 271%.7 =497,

Cau 174. Cho hinh tru c6 dién tich toan phan la 47 va c6 thiét dién cit boi mit phéng qua truc
1a hinh vuong. Tinh thé tich khdi tru?
47T\/€ B W\/g C W\/g 47
. e . —

D. —
9

A. .
12 9

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

Loi giai
Chon A
Hinh tru c6 thiét dién cat béi mat phang qua truc 1a hinh vuéng suy ra: [=h=2r
Hinh tru cé dién tich toan phan la 47 suy ra:
S,, = 2mrl+2mr® = 2m.2r" + 2mr” = 6mr® = 4r
Neén rzﬁ, lzh:ﬁ
3 3
47T\/€
5
Cau 175. Mot khoi d6 choi gom hai khéi tru (Hl),(Hz) x€p chong lén nhau, lan lwgt ¢ ban kinh

Thé tich khéi tru: V =nrih =

ddy va chiéu cao twong tng la 1, h,1,,h, théa man r, =2r, =2,h, =2h, =4 (tham khao
hinh vé). Tinh thé tich khdoi d6 choi.




A. 127. B. 167 . C. 207. D. 167

Loi giai
Taco R =1, hy=4=V, =4~
R,=2, h,=2=V,=8r
Thé tich khéi d6 choila V =V, +V, =127
Cau 176. Mot hinh tru c6 ban kinh day r =a, d6 dai duong sinh [=2a. Dién tich toan phan cta
hinh tru nay la:
A. 67a°. B. 4ma®. C. 5ma*. D. 2ma.

Loi giai
Stp =27a.2a+ 27a’ = 6ma®

Cau 177. Cho hinh ch@t nhat ABCD c6 AD =4a; AB = 2a. Tinh thé tich kh6i tru dwgc tao thanh
khi quay hinh phang ABCD quanh truc AD.
D

C

A B

A. 127a°. B. 64ma’. C. 327a°. D. 167a°.

Loi giai
Tacdo R=AB=2a;h=AD =4a
Thé tich khéi tru dwoc tao thanh 1a V = 7R*h =1674a°.
Cau 178. Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 507 va do dai dwong sinh bang duong
kinh cta duong tron ddy. Tinh ban kinh » cua duong tron day.
52

A.r=5\/22_7r. B. r=5. C.r:5\/;. D.r 5
Loi giai
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§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 179.

Cau 180.

Cau 181.

Cau 182.

Cau 183.

Cau 184.

Dién tich xung quanh cua hinh tru: 277l (I: d0 dai dwong sinh) C6 [=2r

5\2

S,, =2nrl < 2mrl =507 < 2mr2r =50 < r=——.

2
Tinh thé tich V ctia khéi tru c6 ban kinh ddy r =4 va chiéu cao h= 42
A. V =128r.. B. V =32r. C.V=32V2r.  D.V=64/2m
Loi giai

Thé tich ctia khdi tru 1a V = mr%h = 424427 = 64427
Dién tich xung quanh ctia hinh tru c6 ban kinh bang R =3 va duong sinh [ =6 bang
A. S47. B. 1087 . C. 367. D. 187.

Loi giai
Taco: S, =2n3.6=36m.
Cho hinh tru c6 dién tich toan phan la 47 va cé thiét dién cat boi mat phang qua truc la
hinh vuong. Tinh thé tich khoi tru?

Aﬂ ]347“/g (34_7r Dﬁ

12 9 9 9
Loi giai

Vi thiét dién cat boi mat phang qua truc 1a hinh vudng nén khdi tru cé chiéu cao bang

2r. Q)
7 2 2 2 )
Ta co: Stp=47r<:>27rr +27rl =41 S 67nr° =41 =71 = 3 2&
Tinh thé tich khoi tru la: V =7r?h =2771° = 271'& = 47“/6 . X
33 9 Q2
Khai tru c6 thé tich V =184°7, ban kinh ddy r = 3a. Tinh chiéu cao h ctia khdi tru §|)
A. h=3a. B. 11=6a. C.h=2a. D. h=% S
Loi giai 9
Chon C o
N
1% ~
Tacd V=mr’h=>h=—=2a. o
r >
Khéi tru c6 thé tich V = 364°r, dién tich ddy bang 97a” . Tinh chiéu cao h ctia khdi tru -
A.h=2a. B. h=4a. C. h=4. D. h=12a
Loi giai
1%

Ta co V:S.h:h:E:4a.

Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru biét chu vi day cta hinh tru d6 b%lng 67 (cm) va

thiét dién di qua truc 1a mot hinh chi nhat ¢6 d6 dai duong chéo béng 10 (cm).

A. 487 (cm?). B. 187/34727 (cm?).
C. 727 (cm®). D. 247 (cm®).
Loi giai




Do chu vi day ctia hinh tru &6 bang 67 (cm)
Nén ban kinh ddy ctia hinh trula R= < _br_ 3(cm).

T 2’

Vi thiét dién di qua truc la mot hinh ch nhat ABCD c6 AC =10 (cm) va

AB=2R =6(cm) nén chiéu cao ctia hinh tru la:

h=1=BC=VAC?- AB? =10° —6° =8 (cm).
Vay dién tich xung quanh hinh try la: 5 =27Rh=2m.3.8 =48m (cm?).

Cau 185. Khdi tru ¢4 thé tich V =20a’r, chiéu cao = 4a. Tinh ban kinh ddy r ctia khéi tru

A.r:\/iu. B. r=2a. C.r:\/ga. D. r=5a
Loi giai
Chon C
Ta c6 V=7rr2h:>r2=1h=5a:>r=\/§a.
v

Cau 186. Cit hinh tru (T) boi mdt mdt phing qua truc ctia nd, ta duoc thiét dién 1a mot hinh
vuong canh bang 1. Dién tich xung quanh ctia (T) bang.

C.E. D. 2.
2

A. 7. B.

G|

Loi giai
Chon A
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- —— ~y
N
D

Thiét dién qua truc la hinh vuéng ABCD canh a

Do d6 hinh tru c6 duong cao h=1 va ban kinh day r = % =

N |-~

Dién tich xung quanh hinh tru: qu =2nrh= 27r.1.% =T7.
Ciu 187. Mot hinh tru ¢ ban kinh day 4, ¢6 thiét dién qua truc la mét hinh vuéng. Tinh dién tich
xung quanh ctia hinh try.
A. 7ma’. B. 3md®. C. 4md®. D. 2mad*
Loi giai




Mot hinh tru ¢ ban kinh day 4, ¢ thiét dién qua truc la mot hinh vudng nén chiéu cao
hinh tru bfmg 2a. Do do6 dién tich xung quanh hinh tru Ia
qu = 27Rh = 27.a.2a = 4ma®.

Cau 188. Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 16ma® va d6 dai dwong sinh bang 24. Tinh
ban kinh r ctia duong tron day cua hinh tru da cho.
A. r=4a. B. r=6a. C.r=A4r. D. r=8a.

Loi giai
S 2

Theo gia thiéttaco S_ =2nrl < r=—"= Loma” _ 4.

xq 2nl  2m.2a

Cau 189. Cho khdi tru c6 chu vi ddy bang 47ma va do dai duong cao bang a . Thé tich ctia khdi tru
da cho bang
A. ma®. B. gmﬁ C. 4ra’. D. 16ma’ .
Loi giai

Goichuvidéayla P.Taco: P=27R < 4ma=27rR < R=2a.
Khi d6 thé tich khéi tru: V =7R%h =7 (2a) .a = 4ra’.
Cau 190. Tinh dién tich toan phan cta hinh tru c6 ban kinh day a va dwong cao a3

A. 27m2(J§—1). B. 3. C. na? (1+ Jé) D. 2ra? (1+ J§)
Loi giai
Chon D

Taco: S, = 2ra.av3 = 27ra2\/§; Sy = al.
Do d6 S, = 2ma*\[3 +2ma* = 2ma* (1++/3).
Cau 191. Mot hinh tru (T) c6 ban kinh ddy R va c6 thiét dién qua truc la hinh vuéng. Tinh dién
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tich toan phan S . cuia hinh tru.

2
A.S_=6rR?. B. s =2 C. S, =2nR. D. S, =7R’.

Xq 3
Mot hinh tru c¢6 thiét dién qua truc la mét hinh vudéng nén chiéu cao hinh tru bf?mg
duong kinh day va bang 2R .
Tacé: S, = 2nR2R+27R* =67R’.

Loi giai
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Cau 192.

Cau 193.

Cau 194.

Cau 195.

Cau 196.

Cau 197.

Cho hinh tru (T) c6 chiéu cao /1, d6 dai dwong sinh [, ban kinh day r. Ky hiéu S, 1a
dién tich xung quanh cta (T) Cong thirc nao sau day la dung?
A. S =mrl. B. S, =mrh. C. S, =2mrl. D.S = 27r?h.
Loi giai
Chon C
Hinh tru cé chiéu cao h, d6 dai dwong sinh [, ban kinh day r .
Dién tich xung quanh la S =27rl]

Thé tich ctia khéi tru ¢ dién tich day B va chiéu cao h la

A. 3Bh. B.gBh. C.%Bh. D. Bh.

Loi giai
Chon D
Thé tich ctia khéi lang tru c6 dién tich ddy B va chiéu cao h 1a V =Bh

Thiét dién qua truc cia mot hinh tru 1 hinh vudng c6 chu vi la 8a. Tinh dién tich xung
quanh cta hinh tru d6
A. 4ma®. B. 2ma®. C. 87a®. D. 44°.
Loi giai
Chon A
Hinh vudng c6 chu vi 1a 82nén canh hinh vuéng bang 2a.
Do d6 ban kinh day la a2 va duong sinh la 2a.
qu =27a.2a = 4ma’.

Mot hinh tru (T) c6 dién tich toan phian la 1207 (cm? ) va c6 ban kinh d4y bang 6(cm)
. Chiéu cao ctia (T) la:
A. 6(cm). B. 5(cm). C. 3(cm). D. 4(cm).
Loi giai
Chon D
S,, =2nrh+2mr* =120m = 2m.6.h+21.6° = h=4.

Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=2; AD =3. Tinh thé tich khoi tru dwoc tao thanh
khi quay hinh phang ABCD quanh truc AD.
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A. 127. B. 4. C. 18x. D. 67.
Loi giai
Chon A
D [
3
A 2 B

Taco R=AB=2,h=AD=3
Thé tich khdi tru duogc tao thanh 14 V =7R*h =127 .
Cho hinh tru (T) c6 chiéu cao h, do dai duong sinh I, ban kinh day r . Ky hiéu S, 1a

dién tich toan phan cua (T) Cong thitc nao sau day la dung?
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Cau 198.

Cau 199.

Cau 200.

Cau 201.

_ 2 _ _ 2 _
A. Stp =7nrl+7re. B. Stp =7rl+27r. C. Stp =2mrl+2mrc. D. Stp =T7rl.

Hinh tru c6 chiéu cao &, d¢ dai duwong sinh [, ban kinh day r .

Loi giai

Dién tich toan phéan la S, =277l +27r° .

Mot hinh tru cé dién tich xung quanh bang 4ma® va ban kinh day 1a a. Tinh do dai
dwong cao ctia hinh tru do.
A. 3a. B. 2a. C.a. D. 4a.

Loi giai

Dién tich xung quanh ctia hinh tru ¢6 ban kinh day a4 va chiéu cao & 1a

2
_ dra _o

S
S =2mragh<h=—2
*q 2ma  27a

Vay do dai dueong cao ctia hinh tru déla h=2a.
Tinh theo a thé tich V cta khéi tru c6 ban kinhddy r = 2a va chiéu cao h=2R.
A. V =16a"7. B. V =8a’r. C. V=32r. D. V =4a’r

Loi giai
Thé tich ctia khoi trula h=2R=4a
Thé tich ctia khéi trula V =nr?h = (2a)2 Aar =164’ .
Thé tich ctia khdi tru tron xoay c6 ban kinh ddy r va chiéu cao h bang

A. %m’zh. B. r*h. C. gm’zh. D. 2nrh

Dién tich ddy cua khéi tru 1a 7r?

Thé tich ctia khéi tru lanr?h.

Mot hinh tru c6 khoang cach gitra hai day la 56 cm. Mot thiét dién song song voi truc
la mot hinh vuong. Biét khoang cach tir truc dén mat phang cat bang 45 cm. Tinh ban
kinh ddy ctia hinh tru da cho.

A. 24. B. 43. C. 28. D. 53.

Loi giai

Loi giai
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56
(™)
Dé& mit phang thiét dién 1a hinh vuéng thi hinh vudng d6 ¢ do dai canh la 56 (bang
do dai chiéu cao ctia hinh truy).
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Khi d6 ta c6 mit phiang dugc vé nhw hinh dwedi. Ban kinh ddy cta hinh tru da cho la:
2
r=,[45 +(5—26] =53.

CAu 202. C4t moOt khdi tru boi mot mit phfmg qua truc ta dugc thiét dién 1a hinh chit nhat ABCD
c6 canh AB va canh CD nam trén hai day ctia khoi tru. Biét AC = a\/E , DCA =30°. Tinh
thé tich khoi tru.

W6 NI W3 NI
Ta . B. —ma’. a
16 16 8

. D. —ma’.
16 4

D

Tam giac ADC vudng tai D co:

S DC=AC.cos30° < DC:%.

S AD=AC.sin30° < AD= % .

Khi d6 hinh tru da cho c6 h=AD, 1’=%DC.

32

Vay thé tich khéi tru V =mr’h = ?waa )

Cau 203. Cho hinh tru cé dién tich xung quanh b:‘?mg 6ma’, thiét dién qua truc ctia hinh tru la
mot hinh vuong. Tinh ban kinh » ctia hinh tru da cho.

A.#. a6 C.g. D. 6.

B. —.
3
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Loi giai
Chon C
Vi thiét dién qua truc hinh tru la mot hinh vudng nén duong sinh ctia hinh tru
chinh 1a duwong cao va bang 2r.
Do d6 dién tich xung quanh ctaa hinh trula S =27rl = 47r?. Suy ra:
47r® =6ma° @r:%.
Cau 204. Mot hinh tru ngoai ti€p hinh ling tru tam giac déu véi tat ca cac canh bang a c6 dién
tich xung quanh bang bao nhiéu?
27a’ \/g

2 2
T \/5 4ma \/g C. . D. 7Ta2\/§.

A. . B. .
3 3 3
Loi giai

Chon C




DPdy la hinh tron ngoai ti€p tam giac déu canh a nén c6 r = %
a\/g B 27r{12\/§
3 A= g
Cau 205. Cho mot khdi tru ¢6 khoang cach gitta hai ddy bang 10, biét dién tich xung quanh ctia
khéi tru bang 807 . Tinh ban kinh ddy r ctia khéi tru da cho.
A. 6. B. 5. C.8. D. 4.

Loi giai
Chon D

Ta c6 I=h=10. Dién tich xung quanh ctia khdi tru la S, =2nrl=207r.

Do d¢ dién tich xung quanh hinh tru la: S =27rh =2.7.

Suy ra: 20mr =80 =r =4.
Cau 206. Hinh tru ngoai tiép hinh hop chir nhat canh bén a. Puong sinh ctia hinh tru la

A2, B. V2. c.m2. D..

Loi giai
Cau 207. Cho lang tru tam giac déu co tat ca cac canh déu bf!mg a. Goi V la thé tich hinh tru
ngoai tiép khdi lang tru néi trén. Khi d6 V bang
A, 7O L C. 3ra’\3. D, Ta°V3

6 3 2 3
Loi giai
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Vi ddy hinh tru la duwong tron ngoai tiép tam gidc dé canh a nén ban kinh day la
a3
r=——-.
3

a _ma’

2
Thé tich khditrula V = W(TgJ a= R

Cau 208. Mot hinh 1ap phuong ¢ canh bgmg 1. Mot hinh tru ¢ 2 dwong tron ddy noi ti€p 2 mat
d6i dién ctia hinh 1ap phuong. Hiéu sd theé tich khoi lap phuong va khoi tru la
2
3 1 1-T 1-T
A. 4. B. 4 . C. 4. D. 2.

Loi giai




Ta c6 thé tich khoi lap phuwong la: V =1
D4y 1a hinh tron ndi tiép tam giac déu canh a nén c6 r = % :
Nén thé tich khéi tru1a V = %
Do d6 hiéu s thé tich Ia 1- %
Cau 209. Trong khong gian, cho hinh chi* nhat ABCD ¢6 AB=2 va AD=4.Goi M, N lan luot la
trung diém ctia AD va BC. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truc MN, ta duwgc mot

hinh tru. Dién tich toan phan ctia hinh tru bang:
A. 167 . B. 27. C. 8. D. 4m.

Loi giai
i D

Theo gia thiét ta duwgc hinh tru c6 chiéu cao h= AB=2, ban kinh ddy R= A—ZD =2.

Do d6 dién tich toan phéan: S, = 27Rh+27R* =16..
Cau 210. Cho hinh tru noi ti€p mat cau tam O, biét thiét dién qua truc 1a hinh vudng va dién

tich mat cau bang 727r(cm2) . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru.
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A. 167r(cm2). B. 367r(cm2). C. 127r(cm2). D. 187r(cm2).

Loi giai

Ta c6 dién tich cia mét cau 1a: S, =47R* =72r(cm?) = R =342 (cm)
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Cau 211.

Cau 212.

Cau 213.

Thiét dién qua truc ctia hinh tru la hinh vuéng nén h=2r.
Nén: R=rv2 =32 =r=3(cm)
Do d6 dién tich xung quanh hinh try la: § =27} =367 (cm”
Cho khai tru (T) Biét réng mot mat phéng chtra truc ctaa (T) cit (T) theo thiét dién la
mot hinh vudng canh 4a. Thé tich khdi tru da cho béng
A. 327a°. B. 87a’. C. 64ma’. D. 16ma’
Loi giai
Chon D
Thiét dién ctia hinh tru (T) qua truc la hinh vuéng canh 44 = hinh tru c6 chiéu cao la

h=4a vabéan kinh day R=%-4a=2a:>V=7rR2h=7r-4a2'4a=167m3.

Mot hinh t& dién déu ABCD canh a. Xét hinh tru c6 mot day 1a duong tron ndi tiép
tam gidc ABC va chiéu cao bang chiéu cao hinh t dién. Dién tich xung quanh ctia hinh
tru d6 bang:
a 22 B ™2 c. 23 D, T3
3 3 3 3
Loi giai
Chon B

14 7 \ \ \ Ao oA .« A A 1 a
Ta c6 day la dwong tron ndi ti€p tam gidc déu ABC canh 4 nén r = 3 2 8"
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2
Duong cao t dién ABCD la DO =, |a’ —(%é} - @,
2
Do d6 dién tich xung quanh hinh tru 1a: S = 277k = 2.7. 2 63 . ”f - Bﬁ .

Mot hinh tru ¢é truc OO’ chira tAm cua mdt méat cau ban kinh R, cac dwong tron day
cta hinh tru déu thudc mat cau trén, duong cao caa hinh tru béng R . Tinh thé tich
V ctia khoi tru.

R® 3R? R?
A.V:”3 . B.V= ”4 . C. V=nR’ D.V:”4 :

Loi giai

Chon B
Thé tich khéi tru ban kinh ddy R va chiéu cao h 1a: V =7r’h.

Puong kinh ddy ctaa khdi tru la 2r = 1/(21{)2 ~R?=R3=r= R—\/g

2
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3
Vay thé tich V =nr’h = W(R\/_J _ 3R .

4

Cau 214. Cho hinh tru c6 dién tich toan phan la 87 va c6 thiét dién cit boi mit phéng qua trucla
hinh vuong. Tinh thé tich khéi tru?
A. 167“/5. B, 4T C. —*/_ D.ﬁ.
9 9 12 9
Loi giai

Chon A
N
~

2r

Goi ban kinh duong tron day 1a .
Vi thiét dién cat boi mit phang qua truc 1a hinh vuong nén chiéu cao hinh tru la 2r.
Taco S, =25,+8S, =21’ +2nrh =2mr" +2mr.2r = 677

4 243

Theo dé bai Stp:87r:>r2:§ 7= 3 V=mrth=mrt2r =27r® =

8\/_ _16V3r
9
Cau 215. Mdt hinh tru tron c¢6 do dai duong sinh bang duong kinh day bang a. The tich ctia

khoi tru b?mg

A. % B. 7ad’.. C. 2ma. D. wa®.
Loi giai

Chon A

Ban kinh ddy ctia hinh trula R = %. Puong cao h=a.

Vay thé tich khdi trula V =7R*h = %mf

Cau 216. Thiét dién qua truc cua mot hinh tru 1a mét hinh vuong c¢6 canh bﬁmg 2a. Tinh theo
a thé tich khoi tru dé.

A. 4rad. B. %mﬁ. C. ma. D. 27a®.
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Loi giai
Chon D
Goi chiéu cao va ban kinh day cua hinh tru lan lugt la h, 7.
Thiét dién qua truc ctia hinh tru la mét hinh vudng c6 canh bf?mg 2a nén
h=2a,r=a.
Thé tich ctia khéi tru d6 1a V =7r?*h = ma®.2a = 27a’.
Cau 217. Mot hinh tru ¢ ban kinh day béng 5cm . Thiét dién qua truc cua hinh tru c6 dién tich
béng 20 cm?®. Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru.
A. 107 cm?. B. 407 cm?. C. 20cm?. D. 207 cm?.
Loi giai
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Cau 218.

Cau 219.

Cau 220.

o

h

——
¢ Thiét dién qua truc cta hinh tru 1a hinh ch@ nhat ABCD.

.S =2o(cm2)@2rh=2o@h=§=2(cm).
25

ABCD

¢ Dién tich xung quanh ctia hinh tru: S, =27rh =2m.5.2 =207 (sz) .

Mot hinh tru c6 hai day 1a hai hinh tron noi ti€p hai mat caa mot hinh 1lap phuong canh
a . Thé tich ctia khoi tru bang:
3 3 3
A. md’. B. 72 c. ™ D. ™
2 4 3
Loi giai

Tacd h=a.

DPdy la hinh tron noi ti€p hinh 1dp phwong canh a nén cé r = % .

2 3
Khidé V=nrth=n|2|a="2.
2 4
Mot hinh lang tru t& gidc déu c6 canh day bang a2 va canh bén bang 2a noi tiép
trong mot hinh tru. Tinh dién tich toan phan cta hinh tru.

o’ (1+ 2\/5)

_ 2
A. S, =6ma’. B.S,=———.
C. 5, =ma*(1+2V2). D. s, =3ma’.
Loi giai

D4y 1a hinh tron ngoai ti€p hinh vudng canh N2 néncé r=a.
Do d6 dién tich toan phan hinh tru la S, =277k + 2nr? =2.ma.2a+2ma’ =6wa’ .
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CAt mit xung quanh cua mot hinh tru doc theo mét dwong sinh roi trai ra trén mat
phang ta duoc hinh vudng c6 chu vi bang 87 . Thé tich khdi tru da cho bang
A. 4r. B. 27°. C. 272, D. 4x°.

Loi giai
ChenC
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Cau 221.

Cau 222.

Cau 223.

Chu vi hinh vudng bang 87 nén canh hinh vuéng bang 2 .

Do d6 hinh tru c6 ban kinh R=1, duong sinh [ =2R.

Vay thé tich cua hinh tru la V = 7R*h = 27°.

Cho hinh tru c6 dién tich toan phan la 127 va c6 thiét dién cit boi mit phéng qua truc
la hinh vuong. Tinh thé tich khoi tru?

A. % B. 4r. C. 8r. D. 42
Loi giai
Chon A

Hinh tru c6 thiét dién cit boi mat phang qua truc 1a hinh vuong suy ra: [=h=2r
Hinh tru c6 dién tich toan phan la 4= suy ra:
S,, = 2mrl+27r® = 2m.2r" + 2mr® = 6y =127

Nén T:\/E,l:hZZ\/E

Thé tich khéi tru: V = mr2h = 1.2 242 = 4427
Mbt hinh tru ¢6 ban kinh ddy bang a, mat phang qua truc cat hinh tru theo mot thiét
dién co dién tich bz‘?mg 84’ . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru?
A. 27a®. B. 47a®. C. 167a*. D. 8ra’ .
Loi giai
Chon D

B

o —— ———

LS
R
<
§
&)
S
W
2
)
X

Thiét dién qua truc ctia hinh tru la hinh ch nhét, c6 d6 dai mot canh la 24, c6 dién
2

4 \ A 2 N\ \ a
tich 1a 84°, suy ra chiéu cao ctua hinh tru la h = o= 4a.
a

Vay dién tich xung quanh cua hinh trula: S =2nrh =2.m.a.4a = 8ra’ .

Cho hinh tru c6 hai day la hinh tron tam O va O, ban kinh b%mg R, chiéu cao R\/§ ;
va hinh nén c6 dinh 1a O’, day la duong tron (O;R) . Tinh ti s8 gitra dién tich xung
quanh cua hinh tru va dién tich xung quanh ctia hinh nén.

A. 3. B.3. C.2. D. /2.
Loi giai

Chon A

Dién tich xung quanh hinh tru la S, =27mRh=2m R? \/§

D06 dai duong sinh ctia hinh nén 1a [ =VR®* +h* =2R.

Dién tich xung quanh ctia hinh nén la S, =7RIl= 2mR?.

S
Vay S—z=\/§




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 224.

Cau 225.

Cau 226.

Cau 227.

Cau 228.

Trong khong gian, cho hinh cht nhat ABCD ¢6 AB=1 va AD=2.Goi M,N lan luot
la trung diém ctia AB va CD. Quay hinh ch@ nhat dé xung quanh truc MN ta duoc
mot hinh tru. Tinh thé tich V ctia hinh tru do.

A.V=r.. B.Vzg.. C. V =4r.. D. V=2r
Léi giai
Chon B
Hinh tru tao thanh c6 chiéu cao bing h = AD =2 va bén kinh bing r = % AD= % .

Do dé né c6 thé tich V = mr2h = g .

Cho hinh chtt nhat ABCD c6 AB = a\/g,ACB =30°. Tinh ban kinh r cta khéi tru sinh ra
khi quay hinh chit nhat ABCD xung quanh truc AB.
A. 3a. B.%. C. a\3. D. a.

Loi giai
Chon A

1 T e s AB
Ban kinh day ctia khoi tru la: BC = 5 =3a.
tan 30

C4t hinh tru boi mot mét phéng di qua truc duoc thiét dién la hinh ch* nhat ABCD c6
AB va CD thudc hai day hinh tru, AB =4a; AC =5a.Tinh th€ tich khdi tru.

A. V =167d°. B. V =4rd’. C. V=12na°. D. V =8ra°.
Loi giai

Chon C

Ap dung dinh 1i Pitago trong tam giac vuéng ABC c6
BC =\ AC? — AB? =+/2547 ~16a* =3a.

2
Vay thé tich khi tru la V = w(%j BC =r.(24)’ 3a=12ma”.
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Mot hinh tru cé ban kinh ddy bang 2cm va cé thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng.
Dién tich xung quanh ctia hinh tru la

A. 16mcm?. B. 8mcm?. C. 4mwem?. D. 327cm?
Loi giai

Chon A

qu =2nrh

Vi thiét dién qua truc la hinh vudéng nén ta c6 h=2r =4cm. qu =2nrh =2mw.2.4 =16mcm? .

Mot hinh tru c6 thiét dién qua truc la mot hinh vudng canh 2a. Thé tich khdi tru tuwong
tng bang




§ SDé cuang én bip chueng i

A. 2ma’.. B.

27a’ C 8ma’ s
3 3
Loi giai
Chon A
h=2a

Do khéi tru c6 thiét dién qua truc 1a hinh vudng canh bang 2a nén = 2R = 22 = {
=a

Vay thé tich khéi tru la V =7R* h=2ma’.
Cau 229. Cho khéi tru c6 d6 dai duong sinh gap ddi ban kinh day va c6 thé tich bang 167. Dién
tich toan phan ctia khéi tru da cho bang
A. 24r.. B. 167.. C. 8m.. D. 127.
Loi giai
Chon A

V=nr’h=16r = |h=4
Cau 230. Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=1. Quay hinh chit nhat dé xung
quanh truc AB ta dwgc mét hinh try. Biét dién tich toan phéan Sy ctia hinh tru d6 béng
127 . Tinh ban kinh ddy ctia hinh tru nay.
A. 3. B. 5. C. 2. D. 6.
Loi giai

hel=2 _2
Ta c6 { ' :{r . Khi do S, =2mr” + 2rh = 24 .

Chon C
Ta c6 chiéu cao ctia hinh trula h= AB=1.
Taco S, =2mr’ +2rrh=12n =1’ +r—-6=0r=2.

Cau 231. Cho hinh tryu c6 chiéu cao bang 53 . C4t hinh try da cho boi mit phang song song
voi truc va cach truc mot khoang béng 1, thiét dién thu dwoc cé dién tich bé“mg 30.
Dién tich xung quanh ctia hinh tru da cho bang

A. 5397 . B. 104/37. C. 104/397 . D. 204/37.

Loi giai

Chon A

18Z9'LSS'S60 — ™2 V(o375

Goi O, O Tan lwgt 1a tam cua hai day va ABCD la thiét dién song song v6i truc voi
A,Be(0); C,De(0).
Goi H la trung diém cua AB = OH = d(OO',(ABCD)) =1.

ABCD=3O<:>AB.BC=30:>AB_W_2\/_ — HA=HB=+3.

Ban kinh cta day la r = \/OI—I2 +HA? = \/3+1 =2.
Dién tich xung quanh ctia hinh tru béng qu =2nrh = 27r.2.5\/§ = 20\/§7r.

Vis$s




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 232.

Cau 233.

Cau 234.

Cau 235.

C4t mot khoi tru bdi mot mit phéng qua truc ta duoc thiét dién la hinh ch nhat ABCD
c0 AB va CD thudc hai day cua khoi tru. Biet AC=5a va ban kinh day cua khdi tru
bang 2a. Tinh 6 dai duong sinh ctia khéi tru da cho.
A. 3a. B. av/21. C. 6a. D. 4a.
Loi giai
Chon A
Xét tam gidc ABC c6 AB=2r=4a.
Duong sinh cua khéi tru da cho 1a = BC =+ AC? — AB* =3a.
Cho hinh tru c6 ban kinh day bang a, chu vi ctia thiét dién qua truc bang 12a. Thé tich
ctia khéi tru da cho bang
A. 4ma’. B. 67a’. C. ma’. D. 5ma’.
Loi giai
Chon A

B

_______

Goi O, O’ Tan luot la tam cua hai day va ABCD la thiét dién qua truc véi

Chon A

A,Be(0); C,De(0'). Vichu vicaa ABCD 1a 122 nén 3

AB+BC=6a=>BC=6a— AB=6a—2r=4a. [N
Tacéo h=BC=4a. N

Thé tich ctia khéi tru la V =mr?h = ma.da =4na’. §

Tinh thé tich V cta khdi lap phwong ABCD.A'B'C'D', biét rang ban kinh duong tron

day cua hinh lang tru ngoai tiép hinh vuéng ABCDIla r = J3. g
8 !

A. 66 B. 3V6 C.3. D. 8. 2
Loi giai O

~

o)

)

X

DPdy hinh tru la duong tron ngoai ti€p hinh vudng ABCD, ¢6 r = J3 nén canh hinh lap
phuong la: 6.

Ta c6 thé tich ctia khdi 1ap phuong 1a: 616 .

Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB=1 va AD=2.Goi M, N lan luot la
trung diém ctia AD va BC. Quay hinh chi® nhat d6 xung quanh truc MN, ta duoc mot
hinh tru. Tinh dién tich toan phan S , cua hinh tru do6.




§ SDé cuang én bip chueng i

A 1 ':f 1 D
1
B C
A. Stp =47. B. Stp =107. C. Stp =2m. D. Stp =67.
Loi giéi

Tac6 S, =S, +S,,, =27Rh+21R* =27R(h+R).

2day
Hinh tru d& cho c6 chiéu cao 1 h= MN = AB=1 va bén kinh déy R = A—ZD _1. Do dé
dién tich toan phéan hinh tru la: S, =27(1+1)=4n.

Cau 236. Biét thiét dién ctia hinh tru qua truc l1a hinh vuéng cé chu vi bgmg 8. Thé tich cua khoi
tru sé béng
A. 167. B. 8. C. 4r. D. 2x.

Loi giai
* Gia st ban kinh day cua khdi tru la: .
*Ta ¢ chiéu cao cua khoi tru: h=2r.
* Theo gia thi€t ta c6:4.2r=8=r=1.

* Thé tich khoéi tru: V =mr’h=nwr?.2r =27. @
Cau 237. Hinh tru c6 hai dwong tron ddy ngoai ti€p hai mat cia mét hinh 1ap phwong canh a4 9%
thi c6 dién tich xung quanh bang bao nhiéu? 2
A. 2ra’. B. 2ma®. C. ma’. D. 2\/27a? . §
Loi giai q
Chon A ]
|
Goi r 1a ban kinh duong tron day thi r = # I=a.S, =2mrl= 2w§.a =2’ o
N
Cau 238. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'BC'D' ¢6 AD=8, CD=6, AC'=12. Tinh dién tich O
toan phan S, cua hinh tru c6 hai duong tron ddy 1a hai duong tron ngoai tiép hai ;
hinh chit nhat ABCD va A'BC'D'. 5
A. S, =5(4\11+5)r. B. S, = 26r.
C.’S, =576 D. 5, =10(2V11+5).
Loi giai
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Cau 239.

Cau 240.

Cau 241.

Duong chéo hinh chit nhat ABCD la V8 +6° =10.
Hinh chit nhit ACC'A’ ¢6 A'C' =10, AC' =12 nén CC' =+/122 —10% = 24/11.

Day hinh tru la duwong tron ngoai ti€p hinh chita nhat ABCD nén c¢6 r = %.10 =5.

Ta c6 dién tich toan phan ctia hinh tru la:
S, = 2nrh+2mr? = 2.w.5.2411+ 2.5 =50+ 2011 .

Cho hinh tru c6 duwong cao h=a va thé tich V =na’. Tinh bdn kinh r cta hinh tru da
cho.
A B.a. C. 3a. D. 2a.
Loi giai
Chon B

3
Ta ¢ V:whrzzr:‘/lzﬂ/ﬂ:u.
Th Ta

Cho hinh tru c6 dién tich toan phan la 47 va cé thiét dién cat boi mat phang qua truc la
hinh vuong. Tinh thé tich khoi tru?
N RALE c. i p, 4m6
12 9 9 9
Loi giai
Chon C

Hinh tru c6 thiét dién cit boi mit phéng qua truc la hinh vudéng suy ra: [=h=2r
Hinh tru cé dién tich toan phan la 47 suy ra:
S,, =2l +2mr® = 2m.2r% 4+ 2mr® = 6mr® = 4n

Je ,_, 26

Nénr=—,1I=
3 3

Thé tich khéi tru: V =712k = 473/5 .

Mot hinh tru cé ban kinh day bang a, mat phang qua truc cat hinh tru theo mot thiét

dién c6 dién tich béng 84°. Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru?
A. 47a®. B. 167a®. C. 2md®. D. 8ma®.
Loi giai
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Chon D

Thiét dién qua truc cta hinh try la hinh ch nhat, c6 d¢ dai mot canh 1a 24, c6 dién tich
\ o s ., 8
1a 84%, suy ra chiéu cao cua hinh trula h = o= 4a .
a

Vay dién tich xung quanh cua hinh trula: S =2nrh =2.ma.4a = 8ma’.




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 242. Cho hinh tru ndi ti€p lang tru tam gidc déu canh day a, canh bén a\/E . Tinh dién tich

xung quanh cta hinh try.
2 2 2
A 76 p. 6 c. ZeVe. D. 7a*\6.
2 3 3
Loi giai
Chon B

1 a\/gzﬁ.

Pdy la hinh tron noi ti€p tam giac déu canh a nén cd r==.——

3 2 6
2
Do d6 dién tich xung quanh hinh tru la: S =27rh = Z.W.é.a 2= 3\/6 .
Cau 243. Mot hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a hinh vudng, dién tich xung quanh bang 47 . Thé
tich khoi tru la
2 4
A. 27. B. 4n. C. §7T. D. —m.
Loi giai
Chon A
A (?; B’
A B

Ta c6 ABB'A’ la hinh vuong = h=2r.
Dién tich xung quanh cta hinh tru : S = 27rh = 27r.2r = A1’ =4r=1=h=2.
Thé tich khéi tru V =nr’h=nl1?.2=2x7.
Cau 244. Mot hinh tru c6 ban kinh ddy a, ¢é thiét dién qua truc la mot hinh vudng. Tinh dién
tich xung quanh cta hinh tru.
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A. 2ma®. B. 47a®. C. ma®. D. 3ma”.
Loi giai
Chon B
Hinh tru c6 ban kinh ddy a, c6 thiét dién qua truc la mot hinh vudng nén chiéu cao
hinh tru bang 2a.
Do d6 dién tich xung quanh hinh tru la qu =2mRh = 2m.a.2a = 4ma’.

Cau 245. Cat mot khdi tru boi mot mit phang qua truc ctia né ta duoc thiét dién 1a mot hinh
vuong co canh b?mg 3a. Tinh dién tich toan phan cua khoi tru.
274’ 132°1 2?3

_ — 2 — _
A5, =" B. S, =a’m3. C.5, == D. 5, =""%.

Loi giai




§ De cuengy G tap dudong i
Thiét dién qua truc la mot hinh vuong cd canh bf?mg 3a nén ta c6 do dai dwong sinh

[=3a va ban kinh duong tron day la » = 3?01 :

2 2
Tir d6 ta tinh duoc S, = 2l + 277 = 2#.3—:.351 + 27r.(3_2“j = 27; T

Cau 246. Cho hinh cht nhat ABCD ¢6 BC =3, AC =5. Tinh d6 dai duwong sinh ¢ cua khdi tru sinh
ra khi quay hinh chit nhat ABCD xung quanh truc AB.
A.5. B. 4. C.6. D. 9.

Loi giai
D6 dai dwong sinh ctia khdi tru 1a: €= AB=\AC? —BC? =+/52—3 =4..
Cau 247. Cho mot hinh tru tron xoay va hinh vuéng ABCD canha c6 hai dinh lién tiép A, Bnam

trén duong tron day thi nhat cua hinh try, hai dinh con lai nam trén duong tron day
thtt hai ctia hinh tru. Mt phang (ABCD) tao véi day hinh tru goc45°. Dién tich xung
quanh S hinh tru va th€ tich V' cta khéi tru la

B ra?2 _ 3m24°

A.S, = A% B. S

_ N = 3m24°

3 32 * 3 8
2 3 2 3
c.g =" */§;V=37“/§“ . D.s =" */E;V=37rﬁ” .
*q 4 16 x4 2 8
Loi giai
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* Goi M, N theo thit tu la trung diém cua ABvaCD . Khi d6: OM 1L AB vaO'N L DC

Gia st I 1a giao diém caa MNvaOO'".
Khi &6 géc gitta (ABCD) va day ctia hinh tru bang géc IMO hay IMO =45°,

bat R=0A, h=00".
/2 Ga_ 7

* Trong AIOM vuong can tai I nén: OM:OI=7IM :gz 5 .%@hzTa.
2 2. 2
“Taco: R —OA7 = AN+ MOP—[ 8] o[22 ] _' @83
2 2 4 2 4

a3 uﬁ:wazJE

Vay S, =27Rh =21 >




§ $Dé avang én tip duieang ii
3_azax/§_37rx/§a3
= .

V=nR?h=m
4 8

Cau 248. Cho hinh tru c6 chiéu cao bang 6a. Géc tao gitta duong thang ndi hai ddy véi truc ctia
hinh tru bang 30° dong thoi khoang cach gifta chiing bang a . Dién tich toan phan cta

khéi tru da cho bang
A. 28ma’. B. 167ma* C. 30ma’. D. 327a®.
Loi giai
Chon D
H M
o
-
o

Truc hinh tru la OO’ va h=00'=6a.

Goi M, N lan lwgt 1a hai diém thudc hai ddy ctia hinh tru.

Ké NH//OO'" thi NH=00'=6a.

Khi d6 géc gitta MN va OO’ bang géc gifta MN va NH va bang 30°.

10O
: L , o MH 0o . 3 '
Xét tam giac vuong NHM ta co tan30" = NE = MH = NH.tan30" = 6a.? =2a+/3. DR
Goi E la trung diém MH — EH =EM = a\3 va OE L MH . §
Lai c6 d(MN,00')=d(00",(MNH))=d(O,(MNH))=OE =a. q
Ta c6 OM? = OE? + EM? =a* +34° = 4a® = R=0OM=2a. S
|
Dién tich toan phan: S, =2mRh+ 2mR* = 2m.2a.6a+ 27r(2a)2 =32ma’. 2
Cau 249. Can déo thanh gb hinh hop c6 ddy 1a hinh vudng thanh hinh tru cé cling chiéu cao. o
Ti 1é thé tich gb can phai déo di it nhat (tinh gan ding) 1a 9
A. 21%. B. 50%. C. 30%. D. 11%. Q)
Loi giai X
Chon A
( o,
1
|
|
1
S P— ) 8
|}/_ | iy \7
J - R4
s ~ © _

D& gb bi déo it nhat thi hinh hop d6 phai 1a hinh hop ding.
Goi h la chiéu cao ctia hinh hgp chit nhat va R la ban kinh day cta hinh tru.




§ $Dé avang én tip duieang ii

Cau 250.

Cau 251.

Do hinh hp ch@ nhét va hinh tru ¢é cung chiéu cao nén thé tich g6 déo di it nhat khi
va chi khi dién tich day ctia hinh tru 16n nhat (th€ tich khoi tru 16n nhat). Suy ra R = % .

Goi V, va V, lan luot la thé tich cua khoi hop va thé tich cua khoi tru c6 day 16n nhat.
2

Tacéd: V,=a’.h va 'V, =7TR2.I’Z=7T.%.I’Z.

T.—.h

V e X 7 ANy M ~ < 1> 2
Suy ra: 72 = 24 = % ~ 78,54% . Vay theé tich go it nhat can déo di la khoang 21,46%
. a.

Cho hinh tru cé chiéu cao h=2, ban kinh day r=3. M{t mat phéng(P) khong vuong

goc véi day cua hinh try, [an luot cit hai day theo doan giao tuyén AB vaCD sao cho
ABCD la hinh vudng. Tinh dién tichS ctia hinh vudéng ABCD .
A. 5§=20. B. S=127. C.5=12. D. §=20r.

Loi giai
A -
D o B
T I T I}

0

L= = = == '
D\\h?h“_‘_‘{é\ ) g

Ké duong sinh BB’ ctia hinh tru. Dat do dai canh ctia hinh vuéng ABCD 1a x,x > 0.
o {CD 1 BC

= CD 1L B'C= AB'CDvudng tai C.Khi d6, B'D la deong kinh cua
CD 1 BB'

duwong
Xét AB'CD vudng tai C = B'D* =CD?*+CB'"> = 4r* =x*+CB" (1)
Xét ABB'C vudng tai B' = BC* =BB"+CB"” = x*=h*+CB" (2)

2 2
Tir (1) va (2) = 2 = 2 2+h =20. Suy ra dién tich hinh vuéng ABCD la S=20.

1829°£SS'S60 ~ 25 V(o 3% 1)

Cho AA'B'B la thiét dién song song véi truc OO’ cta hinh tru (A, B thudc duong
tron tdm O). Cho biét AB=4, AA'=3 va thé tich ctia hinh try bang V = 24r. Khoang
cach d tir O dén mit phing (AA'B'B) la:

A. d=3. B.d=4. C.d=1. D.d=2

Loi giai
Chen D
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Cau 252.

B
T
a7
! | I
I I
I |
I I
I |
I I
I !
I I
I I
o
_B_io___
“'-}-'-j PR ‘-q_\‘
}ﬁ:’__"__ C-"_____ﬂ-f'}

Ké OH L AB thi OH L(AA'B'B)va AH = AB =2

Tacd V =m.0A%.AA' =310A?

Ma V =247 = 0A* =8

AOAH :d? =OH? =0A?- AH? =8-4= 4:>d(O,(AA'B'B))=d= 2.

Hinh bén bao gom hinh chit nhat ABCD va hinh thang vuéng CDMN . Cac diém B, C
, N théng hang, AB=CN =2dm; BC=4dm; MN =3dm. Quay hinh bén xung quanh
canh BN ta duoc khdi tron xoay c6 thé tich bf!mg

M 3dm N
2dm

D C @
4dm —9§
X
4 2dm 5 g

|
A. 547dm’. B. 54dm°. C. &7 4me. D. Bam. o
3 3 8
Loi giai N
WN
Chon C 2
(@)
N
x

Ak T 2dm B " i‘

Khi quay hinh trén quanh canh BN ta duwoc mét khéi tron xoay gom mét khéi tru cd
ban kinh dy bang 2 dm, chiéu cao bang 4 dm va mot khdi nén cut c6 ban kinh hai day
lan luot 1a 2dm va 3 dm, chiéu cao bang 2 dm.




§ $Dé aweng én tip dhuengy i
Do d6 thé tich ctua khéi tron xoay la

V=V, 4V = 47r.4+§(4w+ 9 +/4m. 97 ) = 8%” (dm?).

trui

Cau 253. Cho lang tru ding ABCD.A'B'C'D' c6 ddy ABCD la hinh vuéng canh a, géc gitra hai
mit phing (A' BD) va (ABCD) bang 45°. Dién tich xung quanh hinh tru ndi tiép ling
tru dtmg da cho bang

J2na?

2

ona?

2

A. D.

Goi O la tam hinh vudng ABCD suyra BD 1 AO=BD L (A’AO).

Khi d6 ((A'BD);(ABCD))=(A'0;0A)= A'OA = 45°
Suy ra AA’AO vudng cantai A = AA'=0A= % .
Ban kinh dwong tron ndi ti€p hinh vuéng ABCD la r,,,. = %

Khéi tru noi ti€p hinh lang tru déng c6 R=r, .. :% va h=AA"= #.
J2ra?

7
Cau 254. Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 47 . Mot mat phang (a) song song voi

Vay dién tich xung quanhla S =27Rh=
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truc, cit hinh tru theo thiét dién 1a té giac ABB'A’, biét moét canh cua thiét dién la
mot day cung ctia duwong tron ddy cta hinh try va cang mot cung 120°. Tinh dién
tich thiét dién ABB'A’.

A. 3. B. 24/3. C. 22, D. 34/2.
Loi giai




Cau 255.

Goi R, h, | Ian lwot 1a ban kinh, chiéu cao, 6 dai dwong sinh ctia hinh tru.

Tacd S, =4m < 2mRI=41 < RI=2.

Gia st AB la mot day cung cua duong tron day caa hinh tru va cang mot cung 120°.
Ta cd ABB'A’ 1a hinh chit nhat co AA'=h=1I.

Xét tam gidc OAB can tai O, OA=0OB=R, AOB=120° = AB=R+/3.

Supw = AB.AA" = R\3.1 = RI\3 = 24/3.

Nguoi ta 1am chiéc thung phi dang hinh try, kin hai day, véi thé tich theo yéu cau la

ABB'A’

27m®. Hoi ban kinh day R va chiéu cao & ctia thting phi bang bao nhiéu dé khi lam thi
tiét kiém vat liéu nhat?

A. R=1m, h=2m. B.R=4m,h:%m.
1 1
C.R==m, h=8m. D. R=2m, h=—m.
2 2 N
Loi giai ‘
Chon A 9§
T gia thiét ta co: V:Wth:ZWDh:%. N
Dién tich toan phan ctia thung phi la: g
S =2xRh+27R? = 27| R +2 |. !
P R 8
2 N
Xétham sd f(R)=R?+— véi Re(0;+x). ot
f(R) R €(0;+0) &
2(R° -1 N
’(R):ZR_%: (Rz ) .
f(R)=0=R=1
z |0 1 +o0
y’ - 0 +
+o0 +00
3

Suy ra dién tich toan phan dat gia tri nho nhdt khi R=1=h=2.
Vay dé tiét kiém vat liéu nhat khi lam thung phi thi R=1m,h=2m.
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Cau 256. Cho hinh tru ¢é truc OO', thiét dién qua truc la m¢t hinh vuéng canh 2a2. Mat phéng

(P) song song voi truc va cach truc mot khoang %. Tinh dién tich thiét dién ctia hinh
tru khi cat béi mp (P) .
A. a*43. B. ma’. C. 24°43. D. 2.

Loi giai
Chen C

;:E*“-——fij:;:ézd—j;’;

Thiét dién qua truc 1a hinh vuoéng canh 2a nén suy ra hinh tru ¢6 ban kinh r =a; chiéu
cao h=2a.

Mat phéng (P) song song voi truc nén cit hinh tru theo thiét dién 13 hinh chit nhat
ABCD v6i OA=r=a; BC=h=2a.

Goi I la trung diém AB. Suy ra OI L AB.

Ma OI L BC nén OI L(ABCD).

\ ! A ! — — —E
Vi 00"//(ABCD) nén d(00',(ABCD))=d(O,(ABCD))=0I == .

Xét tam gidc AOI vuong tai I, ta cd

2
Al =yJOA? —OI? = /az—(gj :§:>AB=L1\/§.

Dién tich thiét dién1a S,,., = AB.BC =24°/3.
Cau 257. Cat mot khdi tru béi mot mat phang qua truc ta duoc thiét dién 1a hinh chit nhat
ABCDc6 canh ABva canh CD nim trén hai day cua khoi tru. Biét BDza\/E ,
DAC =60". Tinh thé tich khéi tru.

NP a2 r
32

A, —ma’. B. —ma’.

48
Chon D

ABCD

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

D. == 7ad.
16

N 32
C. F’f(—ﬂ .

Loi giai




Ta co6 ABCD la hinh chit nhat nén tam gidc ADC vuong tai D va BD=AC = a2 .
Xét tam giac vuong ADC co

mmf( ) 2 < DC = ACsin DAC <> DC =a[2.5in60° < DC :— =ban kinh mat

[0;2]
w6

day cia hinh tru la r = v

AD a2

CosDAC—A—C < AD=ACcosDAC < AD =a~\2 cos60° <:>AD:T

—1++/4++/5 (— —\/4+\/_j:—2 chiéu cao ctia hinh tru la hz#.

? 3 Y®

Th tich knéi tru 1a a2 — | Y6 | 2¥2 _30V2 ‘
4 )2 6 R
Cau 258. Cho lang tru diing ABC.A’B'C’ ¢6 d6 dai canh bén bang 2a, ddy ABC la tam giac §
vudng can tai A, goc gitta AC' va mat phang (BCC'B’) bang 30°. Dién tich xung S
quanh ctia khéi tru ngoai tiép lang tru ABC.A'B'C’ bang g
A. W27 B. 2\2ma’ . C. \27a’. D. 8ma’. CID
Loi giai 2
Chon A s
N
~
M >
B - P §

A

Goi M la trung diém cua BC. Ta 6 (AC',(BCC'B')) = AC'M =30°

BC x\/_

Goi AB=AC=x=AM==>==% CAC' = AC?+CC? =¥ + 442




§ SDé cuang én bip chueng i

Ta cd AM = AC'.sin30° <

w2 NP +ad
5 = > o x=

Ban kinh d4y hinh tru 1a R= AM =a\2
Dién tich xung quanh ctia khéitrula S, , =27mRI= 2m.aN2.2a = 427a? (dvdt).

Cau 259. Mot nguoi thg ¢ mot khoi da hinh tru. Ké hai duwong kinh MN, PQ cta hai day sao
cho MN L PQ . Nguoithg do cit khdi da theo cadc mit di qua 3 trong 4 diém M,N,P,Q
dékhdi da c6 hinh tt dién MNPQ . Biét MN =60 cm va thé tich khoi tir dién MNPQ = 30

dm®. Hay tinh thé tich lwong da cat bo (lam tron dén mot chit s6 thap phan sau dau

phay).

A. 121,3dm?.

Chon C

B. 141,3dm°.

Loi giai

C. 111,4dm°.

2a

D. 101,3dm®.

\ -
Q‘ e =—- hy - -
M T ==
- -~
- S~ PR
~. 0
-2 N
~ .
~a 2

~ ~/<

P

Goi O va O’ lan lwot 1a trung diém MN va PQ.

Khi @6 OQO' 1a truc ctia hinh tru va OO’ L MN = MN L (OPQ) .
00'.6*

1%

SMNS

MNPQ —

|74 =30dm?® = OO0’ =5dm .

MNPQ

Thé tich khéi tru 1a V,  =m.3°5~141,4dm’. Vay thé tich lwvong d4 cit bo
~111,4dm®.

Cau 260. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’' ¢c6 AB=a, AB =2a. Tinh thé tich V cta khdi tru
ngoai tiép hinh ling tru ABC.A’B'C’. Biét rang mot mat ddy ctia khéi tru ndm trén
mat phang (ABC )

v=v -V

tru

V=

a3

9

CV

Loi giai

- L
ks [ ==

I S il Pk

=600’ (dm3) .Theo bai ra ta co

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

AN wa’

. D.V=—m.
3 9

_‘_'_'_,_-F'f.

————a——

Goi F, G lan luwot la trung diém cua BC va trong tam AABC.




$ @é\&w an lap chueng ii
AABB'vudng tai B, cé: BB = AB? — AB? =~4a’ —a® =<[3a.

V3 V3

AABC déu canh a nén AF:Ta :AGz?a.

Goi h, R Tan lwot 1a chiéu cao va ban kinh cua hinh tru.

J3

Ta co h=BB’=\/§a, R:?azGA.

Vay theé tich khoi tru ngoai ti€p ABC.A'B'C'la:

J3 J3ma? .

2
V=hnR?®=n\3a.| —a | =
3 3

Cau 261. Cho hinh 1ap phuong c6 canh bang 40 cm va mot hinh tru c6 hai ddy 1a hai hinh tron
ndi tiép hai mat doi dién caa hinh 1ap phuwong. Goi S;, S, Ian luot la dién tich toan phan

cta hinh 1ap phuong va dién tich toan phan cta hinh tru. Tinh S=S5 +85, (cm2 ) .

A. S=4(2400+37r). B. 5=24oo(4+37r).
C. 5=4(2400+7r). D. S:2400(4+7r).
Loi giai
Chon D
D’ C
! S '
A e
R
| S S
R
A/ —== -

Ta cé: S, =6.40° =9600.

Ban kinh duwong tron ndi ti€p hai mat ddi dién cua hinh lap phuong la: » =20 cm;
hinh tru c6 duong sinh /=40 cm

Dién tich toan phan ctia hinh tru la: S, = 2.7.20% + 27.20.40 = 24007 .

Vay: S=5,+5 ,=9600+ 24007 = 2400(4+).

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

Cau 262. Cho hinh tru c6 chiéu cao bang 6+/2 cm . Biét rang mot mat phang khong vudng géc
véi day va cat hai mat ddy theo hai day cung song song AB, A'B' va AB=A'B' =6cm
, dién tich t&t gidc ABB'A’ bang 60cm’. Tinh ban kinh d4y ctia hinh tru.
A. 5cm. B. 4cm. C. 5\2cm. D. 3V2cm
Loi giai
Chon B
Goi O, O’ 1a tam cac day hinh tru (hinh vé).




Cau 263.

Vi AB= A'B'nén (ABB'A’) di qua trung diém caa doan OO’ va ABB'A’ la hinh chi
nhat.
Ta cd S,y = AB.AA" <60=6.AA" = AA'=10(cm).

Goi A,, B, Tan luot la hinh chi€u cta A, B trén mat day chtta A’ va B’
= A'B'B/A, 1a hinh chit nhat c6 A'B'=6(cm),

2
BB =|BB? - BB} :1/102 —(6J§) =27 (cm)
Goi R 1a ban kinh day cta hinh try, ta c6 2R=A'B=/BB*+ A'B?* =8 = R= 4(cm).
Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh ddy bang 2, goc tao boi SA va (ABCD) bang 30°

. Goi S la dién tich toan phan cta hinh tru c6 mot duong tron day la duong tron ndi

tiép hinh vudng ABCD va chiéu cao bang chiéu cao ctia hinh chép S.ABCD. Tinh S
A 2x 306 B. 27(3+6). C. 2: 306 D, 2306
3 6 2
Loi giai
Chon A

S
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Goi O la tam ctia déy. Ta c6 AC=2v2, A0=+/2, (SA,(ABCD))=SA0=30".

tanSAO0 =22 = 50 = tan30°.40 = ﬁ.f = @
AO 3 3
Hinh tru can xac dinh ¢ ban kinh day r = % = % =1, chiéu cao h =50 = @ .

15

\/€j=2W3+

Dién tich toan phan 1a: S = 2xrh+2mr? = 2mr (h+7) = 27r.1{1+ Y 3




§ EDé cuang én bip chueny ii
Cau 264. Cho khdi tru c6 duong kinh day 1a a, mat phang qua truc ctia khéi tru cat khéi tru theo
mot thiét dién cé dién tich 1a 34%. Tinh thé tich ctia khéi tru da cho.

A 9ma’ B 7r_a3 C 3ra® D 3ra®

AR o N A
Loi gii

Chon D

NS

Goi R 1a bén kinh ddy ctia hinh try = R = g .

Gia sir mat phéng qua truc cit hinh tru theo thiét dién 1a hinh chit nhit ABB'A’
Cé: AB=2R=a, AA' =h 1a chiéu cao cua hinh tru.

S sy =ABAA <3’ =ah < h=3
2 3 3
V, =mR*h=m. 4\ 3p="""2
Tu 2 4

Cau 265. Mot nha may can san xudt cac hop hinh tru kin ca hai dau c6 thé tich V' cho truwéc @
MG6i quan hé gitta ban kinh day R va chiéu cao / cta hinh tru d€ dién tich toan phan R
ctia hinh tru nhé nhat 1a? %
A. h=2R. B. R=2h. C. R=h. D. h=3R. N

Loi giai
Chon A g
V= nR%h == S
7R 8
S;p =2mR* +2nRh = 2wR* +27R. 7:;2 =2mR* + % +% > 3.,3/%12?%% =3327V? ?
2
S,, dat gid tri nho nhét khi 2R’ =% o2 ="M L op—p. o

CAiu 266. Cho khoi tru (T), AB va CD lan luot la hai duwong kinh trén cac mat day ctia khoi
(T). Biét g6c gitta AB va CD 1a 30°, AB=6cm va thé tich kh&i ABCD la 30cm’. Khi
do thé tich khoi tru (T) la

9073

270

A. 457cm’. B. cm®. C. 307wcn®. D. 90rcns’.

Loi giai
Chon D




Cau 267.

Cau 268.

Goi h, V Tan luot 1a chiéu cao va thé tich khoi tru (T)
:>d(AB,CD) =h(cm) .
6V

ABCD

Taco: V : 5
sin 30°.6

ABCD —

%h.sin(AB; CD).ABCD = %h.sin30°.62 =h= =10(cm).

2
= V(T) = w(%j h= 907r(cm3) )

Cho lang tru dting ABC.A’B'C’ c6 d6 dai canh bén bang 24, day ABC 1a tam giac vuéng
can tai A, goc gitta AC' va mat phéng(BCC 'B) bang30". Thé tich ctia khdi tru ngoai
tiép lang tru ABC.A'B'C’ bang

A. 3ma’. B. 47a’. C. 2ma®. D. 7a’.
Loi giai
Chon B

R
AT %
X
| .
A 3
Goi ban kinh ctia hinh try Ia R . o
Ta cé: CC' L (ABC)=CC' L AI. N
o
Lai c6 tam gidc ABC la tam gidc vuong can tai A nén Al 1L BC do do N

Al 1 (BCC'B') hay géc gitta AC' va mdt phing (BCC'B') 1a IC'A.

AL R

tanIC'A

Xét tam gide CIC' ta cé: IC? =IC? +CC? <> 3R =R? +4a> = R=a2..

Thé tich khéi tru ngoai tiép lang tru ABC.A'B'C' la: V =7R*.h = 47a’.

Cho hinh tru (T) c6 chiéu cao h=2m, ban kinh day r =3m. Gia st (L) la hinh lang tru

Xét tam giac AIC' ta cé: IC'=

déu n canh c6 hai déy 1a da gidc déu ndi ti€p duong tron day caa hinh tru (T'). Khi n ting
lén v6 han thi tong dién tich tat ca cac mat cua cua khdi lang tru (L) (tinh béng) m?® cb gidi

han la

A.127. B. 5=12. C. 307. D. §=20r.

Loi giai
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Chon C
Vi (L) la hinh lang tru déu n canh c6 hai day la da giac déu néi ti€p duong tron day cua

hinh tru (T) nén do dai mdi canh cta lang tru la a=2r. sin_ .
n

L A as , C A 1 . T T
Do d6 dién tich cilan méatbén la S, = nah = 2nrh.sin— =12n.sin —
n n

2 . 2w

nre.sin—

Cong thire dién tich ctia da giac déu n canh, c6 d¢ dai moi canh la ala: s= 5 n

Nén dién tich cia hai day la: S, =2.5s=9n. sin2—7r.
n

Tong dién tich tat ca cac mat cta khéi lang tru (L) la:
§=5+5, —12n.sin — + 9n.sin2—7r.
n n
Khi 7 tang lén vo han:
lim (12.11. sin = +9n.sin Z—Wj =lim (12.11. sin zj +lim (Qn.sin Z—Wj =307.
X—>+00 n n X—>+00 n X—>+00 n
Cau 269. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 canh déy 1a a, canh A’B tao véi day mot
goc 45°. Mot hinh tru ¢6 2 day 1a 2 duong tron ngoai ti€p tam giac ABC va A'B'C’. Dién

(2J§ +1) . (2J§ + 2)7r.a2

tich toan phan cua hinh tru la:

(\/§+1)7r.a2 (2x/§—1)7r.a2

A —. B. C. D.

3 3 ’ 3 3
Loi giai:

Chon C
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Ta cé A'BA =45° nén AA’ = AB.tan45° =a, do d6 chiéu cao hinh tru h=AA'=a.

/4 \ \ \ . - A ./ A A /4 14 4 a 3
Do day tru la hinh tron ngoai ti€p tam gidc déu canh a nén c6 ban kinh R= =

a’

nén dién tich ddy ctia trula S=7R* = =

3 3

Cau 270. Cho hinh tru c6 cac day la 2 hinh tron tam O va O', ban kinh d4y bang chiéu cao va
bang a. Trén duong tron ddy tam O 14y diém A, trén duong tron day tam O’ 18y diém
B sao cho AB=2a.Thé tich khoi tir dién OO'AB theo a la.

2 3+1)m.a®
Dién tich toan phén cta hinh tru: 5, =S _+S, =S5, =2m. af a+ ( ) .




3 3 3
*/_” B.V:‘@” . C.V:‘@” . D.V:ﬁ” .
4 12 6
Loi gii

e B

____________________

Ké duong sinh AA'. Goi D la diém d6i xtng véi A’ qua O va H la hinh chiéu cua B
trén duong thang A'D.
Do BH L A'D, BH L AA'= BH 1(AOO'A).

A'B=+AB? -~ A'A? = a\/_ 3= BD=vVA'D*-A'B? =a

AO'BDd&éu nén BH =——

a’ ) . n . 32

S e Suy ra thé tich khoi t dién OO'AB la: V = 1

AAOO" —

Cau 271. Cho hinh tru c6 hai day la hai hinh tron tam O, O’, ban kinh day bf?mg chiéu cao va Y
bang a, trén duong tron day tam O 13y diém A, trén duong tron day tam O’ 1ay =
diém B sao cho AB=2a.Thé tich tit dién OO'AB la g

3 3 3 3
A vooYE By -t cv-th D v -3 N
3 12 24 6
Loi giai §
Chon B .
B 3
Y
o 'n LN
T WN
:\\ of I ~
(Y : 1 (@)
; G N
L L R x
CoX

Dung hinh chit nhat ADBC, ta c6: AD = a\3, OA=0OD=a, OE =

3

12

SNIS
w

1% ly s 00’ = % ADOEOO'——a\/_—a—

00'AB — 5 OAD.O'CB — 0AD

I\Jll—‘




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 272.

Cau 273.

Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' ¢6 AB=a. Biét mit phang (AB'C') tao voi mat
day (A'B'C') mot goc 45°. Cho mot hinh tru ngoai tiép hinh lang tru ABC.A'B'C'. Tinh

dién tich xung quanh cta hinh tru va thé tich ctia khoi tru.

7a®3 B AN ]

A.S=ma*; V = ) B. S=ma?; V =
6 18
2 3 2 3
C.S:ﬂ,-vf‘“/g. D.S:ﬂ;vﬂ‘“/g.
2 6 2 18
Loi gii

| oy
I -
i
1, ff,
(I, %
I A
iy
A —
Zec-p -~
< \ “H— .
A" - - -
M -

Goi I la trung diém B'C'.
Vi ABC.A'B'C' 1a lang tru déunén Al 1L BC' va A1 LBC'.
Do dé ((AB'C’),(A’B’C')) = AIA' =45°,

'
Suy ra AAA'T cantai A"’ nén AA'=A'l :é. 9§
Khi dé6 dién tich xung quanh ctia hinh trula S =27rh = ZW.é.@ =7a’. é
2 5 N
The tich khi tra s V | 23| Y8 _ 708 S
2 |2 6 2
KN
C4t mot hinh tru béng mat phéng (a) vudng goc mat day, ta dugc thiét dién la mot &
hinh vuong c6 dién tich bang 16. Biét khoang cach tir tam ddy hinh tru dén mat ;
phéng (a) b@“mg 3. Tinh ban kin ctia khoi tru. §
A 12, B. V13. C. 8. D. 10.
Loi giai

C




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 274.

Cau 275.

Dung cac dit kién bai toan theo hinh vé trén.

Mit phang (a) vuong goc mat day, ta duoc thiét dién la mot hinh vuéng ABCD c6
dién tich bang 16 = Canh hinh vudng bang 4.

Khoang cach tir tim I day hinh tru dén m4t phang (a) béng 3=10=3.

Ta c6 IA=vI0? +OA? =\9+4 =13.
Cho hinh ling tru déu ABC.A'B'C’, biét goc gitra hai mat phang (A'BC) va (ABC) bing
45°, dién tich tam giac A'BC béang a%\[6 . Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru ngoai
tiép hinh lang tru ABC.A'B'C'.

8ma’ \/5

47r112\/§

A. 2ma’. B. . C. 4ma®. D. .
3 3
Loi giai
Chon C
A’ C
=
At Yo
R
Goi M la trung diém BC.Khi d6 tacé BC L AM, BC L A'M X
Suy ra ((A'BC),(ABC)) =A'MA=45° = A'/A= AM. Goi O la trong tam tam gidc g}
ABC. |
3 /6 2
Dét BC=x, x>0.Taco AM:A’A:T:A’M:T' a
N
2 ~
Nén SAA,Bczé.A’M.BC=x;/E=a2x/6 —x=2a. oy
00

2ax/§ _

2

Khi d6 AO:%AM:%. Z“f va A/A=a3.

Suy ra dién tich xung quang khdi tru la: S, =2m.0A.A'A =2 2a?:/§ a3 =47a’ .

Cho mot hinh tru cé dién tich toan phan gap 3 [an dién tich xung quanh. Khi tiang
ban kinh day 1én 2 Ian thi dién tich toan phan ctia hinh tru khi d6 la bao nhiéu? Biét
ban kinh day ban dau cua hinh tru la .
A. 277, B. 872, C. 6772 D. 47,
Loi giai
Chon B
Goi h la chiéu cao ban dau ctia hinh tru.
Dién tich toan phan 1&: S, = 2mrh +2mr? = 2mr (h+7)




§_EDé cung én tip chuang ii
Dién tich xung quanh la: S, =277r°.
Theo dé S, =35 <« 2nr(h+r)=32m" < h+r=3r<h=2r.
Khi ban kinh day tang lén 2 Ian thi dién tich toan phan cua hinh tru khi d6 la:
S, = 2mRh+27R? = 2R (h+R) = 27.2r.(2r +2r) = 8.

Cau 276. Cho lang tru diing ABC.A'B'C’ ¢6 d6 dai canh bén bang 2a, day ABC la tam giac vudng
can tai A, goc gitta AC' va mat phéng(BCC 'B') bang 30" . Tinh ban kinh duong tron day

cua khoi tru ngoai tiép lang tru ABC.A'B'C'.

A. 2a. B. a\/2. C. a\3. D. a.
Loi giai

Chon B

Goi ban kinh ctia hinh trulaRr.

Ta c6: CC' L(ABC)=CC' L Al \CS
Lai c6 tam gidc ABC la tam gidc vudng can tai A nén Al 1 BC do d6 2&
Al 1L(BCC'B') hay géc gitta AC' va mdt phing (BCC'B') 1a IC'A. §
Al '

Xét tam giac AIC' taco: IC'=———— = R\/g. S
tan IC'A g

Xét tam gide CIC' ta c6: IC? =IC?+CC"? < 3R’ =R*+4a> = R=a/2 . |
Cau 277. Cho t& dién déu ABCD canh a. Dién tich xung quanh hinh tru c6 day la duwong tron 3
ngoai tiép tam gidc BCD va c6 chiéu cao bang chiéu cao t dién ABCD la o
27T612\/§ mfﬁ 27m2\/§ 7ra2\/§ ﬁ
A. . B. . C. . D. AN
2 3 3 2 )
Loi giai ®

Chon C

A

C
2
Ta c6 RzOBzE.gzé; 1=0A=+JAB?—OB? = /az_%zg

2




§ SDé cuang én bip chueng i

Dién tich xung quanh hinh tru la qu =27wRIl =27

a3 a6 B N
3 3 3
Cau 278. Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=4AD. Goi S,,S, lan luot la dién tich toan phan caa

hinh tru khi quay ABCD quanh AB va BC. Tinh ti s6 %
2
Al B. <. c.i. D. 1.
4 2 3 6
Loi giai
Chon A

- Khi quay ABCD quanh AB:
Hinh tru dwoc tao thanh c6 ban kinh day », = AD = % , duwong caola h, = AB.
Dién tich toan phan cua hinh tru la

2
S, =2mrhy + 2mr = ZW.%.AB + 27{%) = gwABZ .

N
- Khi quay ABCD quanh BC. 9%
Hinh tru dwoc tao thanh c6 ban kinh day r, = AB, duong cao la h, = AD = % . %
LN 7 \ A 2 \ \ 2 AB 2 5 2 §
Dién tich toan phan ctia hinh tru 1a S, = 27r,h, + 271,” = ZW.AB.T +27wAB° = EWAB . Q
§>
Taco 2=2rap 2rapr =t S
S, 8 2 4 NS
Y
Cau 279. Cho hinh try ¢6 hai duong tron day (O ;R) va (O’ ;R), chiéu cao h= \/§R. Doan &
thang AB c6 hai dau mut nam trén hai duong tron ddy hinh tru sao cho géc hop béi ;
AB va truc ctia hinh tru la «=30°. Thé tich t& dién ABOQO' la: 3.3
3 3 -
A X D. 5.
4 2
Chon A

h,:ﬁR




§ SDé cuang én bip chueng i

Ta cé: OO'// BB' nén (AB,OO') - (AB, BB’) _ ABB' =30°.

bat V= Vousoas -
, 1 2

Ta co: VOA’B.O’AB' = VB.O’AB’ + VB‘OA’AO = 5 V+ VB.OA’AO = VB.OA’AO = g V.
A(A"/(0BA)) _1a° |

Ma ——% = =1lnén V,, =V, ==V,
d(O',(OBA)) 10’ A'.OAB O'OAB 3

Tac6é OB' =R, AB'=R nén tam gidc O’AB’ déu nén c6 dién tich bang

R%\3
o

2 3
Vay ta cé V., :%V =%\/§R£Rf}%.
Cau 280. Ban A mudn lam mot chi€c thung hinh tru khong day tit nguyeén liéu la manh tén hinh
tam gidc déu ABC c6 canh bang 90 (cm). Ban mudn cat manh ton hinh chit nhat
MNPQ ttr manh ton nguyén liéu (véi M, N thudc canh BC; P, Q twong tng thudc
canh AC va) AB dé tao thanh hinh tru c6 chiéu cao bang MQ . Thé tich 16n nhat ctia
chiéc thung ma ban A c6 thé lam dwoc la

A
< < IS
— 2&
B M N C §
N 13500.4/3 (cm?). 5. 108000+/3 (cm?). g)
v v |
91125, 91125, o
C. o (cm ) . D. - (cm ) . 8
Loi giai o
Chon A ;
A s
Q P
B M | N c
Goi I latrung diém BC.Suy ra I la trung diem MN.Dbat MN =x, (O <x< 90).
Ta co: MQ :% < MQ :£(90—x); goi R laban kinh cta tru = R _x
Al BI 2 2w
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2
Thé tich ctia khoi try la: V, = W(ij ﬁ(QO—x) = ﬁ(—f + 90x2)
T) 2 8
Xét f(x)=8£(—x3 +90x" ) v6i 0<x<90.
T

' \/5 , x=0
f(x)= 8_7r(_3x2 +180x) , f(x)=0= L 6o
Khi d6 suy ra max f(x) = f(60) —M

y x€(0;90) B B T )

Cau 281. Cho hinh tru c6 hai day la hai hinh tron (O) va (O'), chiéu cao bang 2R va ban kinh
day bang R. Mot mat phang (a) di qua trung diém cta OO' va tao véi OO' mot goc
bang 30° (a) cat hinh tron day theo mot doan thang c6 d6 dai [. Tinh | theo R.

AR 2R 2R 2J2R
A =2 B. =22 C === D. =2V
33 3 3 J3

Chon D

Gia st (a) cat hinh tron (O;R) theo day cung AB
Goi I la trung diém OO', H la trung diém day cung AB
Taco AB_L (OIH) tr d6 suy ra duoc (OO',(a)) =OIH = OIH = 30°

2
Ta c6: OH=OI.tanOIH=i:>AB=2,/R2—R— =@.
J3 3 3

Cau 282. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’, biét géc giita hai mat phang (A'BC ) va (ABC )

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

bang 45°, dién tich tam gidc A’BC bang 4?6 . Tinh chiéu cao ctia hinh try ngoai tiép
hinh lang tru ABC.A'B'C'.
A. 2a. B. a+/3. C.a. D. a/2.
Loi giai
Chon B




§ SDé cuang én bip chueng i

ffffffff

Goi M la trung diém BC.Khi détacdé BC L AM, BC L A'M
Suy ra: ((A'BC),(ABC))= AMA =45° = A’A= AM. Goi O 1a trong tam tam gidc
ABC.

bat BC=x, x>0.Taco6 AM = A'A—x

6y

2
Nén S, =%.A'M.BC= z ;/E —a?\J6 = x=2a.

2\/_ Za\/_ AA =g \/—
Cau 283. Cho khdi tru c6 day la cac duong tron tam (O), (O') c6 ban kinh la R va chiéu cao

Khi d6: AO=— AM—Z
3 3

h= R\/E .Goi A, B lan luot la cac diém thudc (O) va (O’) sao cho OA vudng goc véi @
O'B. Ti s0O thé tich cta khoi t& dién OO'AB vdi thé tich khoi tru la 2&
NS 5L c 2 b1 o
3 47 3 61 §
Loi giai Q
Chon D S
|
(04 '®)
|\\ B \O
7 o
i “ I””" W
R\/E: ‘.\ i,II’/ g\l
) i /I #A > g

Thé tich khéi tru V, = wR%.h = 7R?.Ry2 = nR3\2
Khéi t&t dién BO'OA ¢6 BO' 1a dwong cao va ddy 1a tam giac vuong O'OA, do d6

thé tich khi ti dién 1a V, = %SO,OA,O'B Z%%OA.OO.O'B _ %R,R\/E,R - %RS

V, RV2 1 1

Va
1y v

1 - 6 7TR3\/§ - 6_71' .
Cau 284. Mot hinh tru c6 ban kinh ddy 7 =5cm va khoang cach giita hai ddy / =7cm . Cat khdi
tru boi mot mat phéng song song vdi truc va cach truc 3cm. Dién tich cua thiét dién

dwoc tao thanh la:
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A. S=46(crn2). B. 5:53(cm2). C. S=55(cm2). D. S=56(cm2).

Loi giai
Chon D
Goi O, O’ la tam cta hai day cta hinh tru va (P) la mit phang song song véi truc va
cach truc OO" mot khoang 3cm.
Mp (P) cat hai hinh tron day (O) , (O') theo hai day cung Ian luot 1a AB, CD va cat
mat xung quanh theo hai duong sinhla AD, BC.Khi d6 ABCD la hinh chit nhat.

B
O |
Hi

A

-
Qé /',/ P

Goi H la trung diém cua AB.Tacé OH L AB; OH L AD = OH L (ABCD)

=d(00/,(P))=d(0,(ABCD)) =OH =3cm.

Khi d6, AB=2AH = 2JOA? —OH? =252 -3 =8: AD=00"'=h=7cm.
Dién tich hinh chit nhat ABCD 1: S, = AB.AD =56 (cm’).

7 YO

Cau 285. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’, biét géc gitta hai mat phang (A’BC ) va (ABC ) ;&

bang 45°, dién tich tam giac A'BC bang 4’6 . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh §
tru ngoai tiép hinh lang tru ABC.A'B'C’. N

2 2

A. 4 ) B. 8™ ) C. 4ra?. D. 2’ 9
3 3 3

Loi giai S

Chon C v

N

N

A c =

)

00

B* puixe

///////////

Goi M la trung diém BC.Khi dé tacd BC L AM, BC L A’M
Suy ra: ((A'BC),(ABC))= AMA =45° = A’A= AM. Goi O la trong tim tam gidc ABC

Dit BC=x, x>0.Ta ¢b AM=A'A=§:>A’M=%.
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Cau 286.

2
Nén S,,,. = %.A'M.BC - # =026 = x=2a.

Za\/_ 2a\/_ ’A—a\/_

2

Khi d6: AO=— AM—Z
3 3

2{13\/5 .a\/g =4ma” .

C6 mot miéng bia hinh cht nhat ABCD véi AB=3 va AD=6. Trén canh AD lay diém
E sao cho AE=2, trén canh BC ldy diém F la trung diém BC.
A E D

Suy ra dién tich xung quang khéi tru la: S =2m.0A.A'A =2m.

B = C

Cudn miéng bia lai sao cho canh AB va DC trung nhau d€ tao thanh mat xung quanh
ctia mot hinh tru. Thé tich V cua t¢ dién ABEF la

Av=C B v - c.vzf”? D.v=2.
3 2 2m 3t
Loi giai
Chon C
E
A K 30
[@) 4 \H .
N \ N
O N
// A AN o \ §
/ \
L - e §
Sl '
o
T gia thiét suy ra BF la duong kinh dwong tron day ctia hinh tru. 9
Ké duong sinh FK, goi O la trung diém AK. o
~
Goi r laban kinh ddy, suy ra 2rr=6<r= g ) %
Tt
00
Dit AOE =« (rad). Trong hinh chit nhat ABCD c6 AE =2 -
=1 =ra=2=A0E=a= 2_ 2: EOK = E , suy ra tam gidc EOK la tam giac
r

A 3
déu canh r=—.
T

Goi H la trung diem OK = EH L AK, EH 1 AB

1’\/— 3\/_

= EH 1 (ABFK)=d(E,(ABF))=EH =—~

2r
Dién tich tam gidc ABF la S—1 ABBF—13E=2.
2 2 m W

The tich khoi e dién ABEF 1a V=15, 4(E,(ABF))=
3
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Cau 287.

Cau 288.

C4t mot khoi tru bdi mot mit phéng qua truc ta duoc thiét dién la hinh chit nhat ABCD

c6 canh ABva canh CD nam trén hai day cua khoi tru. Biét BD = a\/a , DAC=60".
Tinh chiéu cao khoi tru.

A W3 B, W3 c. 2. D. a.
3 2 2
Loi giai
C
D A
A

Ta c6 ABCD la hinh chit nhat nén tam gidc ADC vudng tai D va BD=AC = a2 .
Xét tam giac vuong ADC co

min f(#)=2 <> DC = ACsin DAC < DC =y/2.5in60° < DC =% —=bén kinh mat

[02]
a6

déy cua hinh tru 1a r =22 0
4

AD J2 B
cos DAC =22 < AD = ACcos DAC < AD = a2 cos60° < AD = N2 §
AC 2 S
1+ \/4+\/§ +(—1— 4+ \/gj =-2chiéu cao cia hinh trula h = % ) g
Cho hinh hinh tru c¢6 hai day la (O) va (O’). Thiét dién di qua truc 1a hinh chi nhat CID
ABCD c6 dién tich bing 36+/3a%. Géc tao boi dudng chéo AC vamit phing ddybing o
60°. Thé tich ctia hinh tru 1a Q
A. 5437a°. B. 18/374°. C. 60/37a°. D. 51ma®. oy
Loi giai x

B O’ A

cka o b

M
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Cau 289.

Cau 290.

Thiét dién di qua truc 1a hinh chit nhat ABCD <6 dién tich bang
363" = AD.CD =36y3a* (1)va AD//O0'= AD 1 (0)=D la hinh chiéu cua Alén
mat phang day.

Suy ra goc tao boi duwong chéo AC va mat phang day 1a ACD =60°

, . AD
Ta co: tan 60 :C—D:>AD:\/§CD(2)

T (1,2) = +/3CD? =36y/32> = CD=6a= R =34
Vay V =mR?h =.(3a) .6v/30=54/3ma°.

Mot khdi gd hinh 1ap phwong c6 thé tich V,. Mot ngurdi tho mdc mudn got gitia khdi
gd d6 thanh mot khéi tru c6 thé tich 1a V,. Tinh ti s6 16n nhat k = %?

1

A k=" B. k=2 C.k=2. D.k=".
4 T T 2
Loi giai
Chon D
‘ Y
X I
Lo
I I
I I
pu—— @
v i
Goi a 1a canh ctia hinh 1ap phwong, khi d6 thé tich ctia hinh lap phwong 1a V, =4°. §
X
Khi d6 ti s& Ve 16n nhat khi va chi khi V, 16n nhat. Q
1 §>
Khi d6 hinh tru c6 chiéu cao bang canh ctia hinh 1ap phuong va cé duong tron day !
&)
ndi ti€p mot mat ctia hinh 1ap phwong = h=a,r = % : Y
N
a)  wa N
Khid6 V,=nr’h=7| - | a=— o
2 2 N
00
V, =« -
Vay k=—%=—.
y Vo2

1

Mot khai da c6 hinh la mot khdi cau c6 ban kinh R, ngwoi tho thu cong my nghé can
cit va got vién da do thanh mot vién da canh c6 hinh dang la mét khoi tru. Tinh thé
tich 16n nhat c6 thé cua vién d4 canh sau khi da hoan thién?




3 3 3 3
A. 33rR . B. 43R . C. 43R . D. 43R .
12 6 9 3
Loi giai

Goi chiéu cao cuia vién dad canh hinh trula h=2x, 0<x<R
= Bén kinh day cta khéi tru la: VR* —x°.
=V =w(R*—x")2x = 2 (R*x—x%).

R _RV3
5,

:>V':27r(R2—3x2)=0<:>x2:—©x=
3

Lap bang bién thién cua ham s V trén khoang (O; R) ta duoc

. :V{R«@]:4«/§R3
: .

max 9
Cau 291. Mot khoi tru ¢b ban kinh ddy r=24. O,0' lan lwot 1a tam duong tron day. Mot mat

S | cat duong tron (O’) tai hai diém A, B.

15
4

2 I \ s a
phang song song vdi truc va cach truc

Biét thé tich ctia khéi tit dién OO'AB béng

. B§ dai duong cao ctia hinh tru

bang?
A. 3a. B. 2a. C. 6a. D. a.
Loi giai

1829°£SS'S60 ~ 25 V(o 3% 1)

a0
{::
'

Vé duong sinh AC, khi d6 mit phéng ( ABC) song song véi OO va cach OO’ mot

/15

>

khoang
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Goi I la trung diém AB, ta c6 d(0O',(ABC))=d(O',(ABC))=0'=

/15
=

2
Bén kinh O'A=2a suy ra BA =2IA=2JO'A’—O =2,|aa> - 2% _

3
Thé tich t& dién OO'AB béng ~ 4“15 nén ta c :
3\/ NN
6 OO 5 a= 4

5 OO' [0'.AB =
Vay hinh tru cé Chleu cao OO =31.

Cau 292. Cho hai hinh try. Hinh try thit hai ¢6 ban kinh day bang ntta ban kinh day cta hinh tru
thir nhat va cé chiéu cao gap 4 lan chiéu cao ctia hinh tru th nhat. Goi ban kinh day va
chiéu cao cua hinh tru thit nhat lan lwgt la » va h. Dién tich toan phan ctia hinh tru th

<00 =3.

hai la:
7"2 1’2 rz
A. 47T1’h+7TZ. B. 4nrh+7r?. C. 47Th+7T?. D. 47T1"h+7T€.
Loi giai
Chon C

Goi ban kinh day va chiéu cao cua hinh try th nhét lan lwgtla r va k.
Khi d6, ban kinh day va chiéu cao cta hinh tru thi hai lan lwot 1a R :% va H=4h.

Dién tich toan phan ctia hinh tru thi hai la:

Y®
r r r’ =
S,2 = 2mRH +27R?* = 27R(H +R) = 2w5(4h+§J =4nrhm . 99
Cau 293. Cho lang tru ding ABC.A'B'C' c6 d6 dai canh bén bang2a, day ABC la tam giac %
vuéng can tai A, géc gilta AC' va mit phing(BCC'B) bing30". Thé tich ctia khitry >
ngoai tiép lang tru ABC.A'B'C’ bang g
A. 2ma’. B. ma’. C. 4ma®. D. 3ma’. '
\e e o
Loi giai 9
Chon C N
N
B I C %
X

Goi ban kinh ctia hinh tru laR.
Ta c6: CC' L(ABC)=CC' L AI.
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Cau 294.

Cau 295.

Lai c6 tam giac ABC la tam giac vudng can tai A nén Al | BC do d6 Al L(BCC'B’)
hay géc gitta AC' va mat phang (BCC'B') la IC'A.

Al
tanIC'A
Xét tam gidc CIC' ta cé: IC? =IC? +CC? <> 3R> =R? +4a° = R=av2 .

Theé tich khoi tru ngoai ti€p lang tru ABC.A'B'C' la: V =7R* h =4rma’.
Cho hinh tru c6 hai day la hai hinh tron (O) va (O’), chiéu cao 2R va ban kinh day R.

Xét tam giac AIC' ta co: IC' = R3.

Mot mat phang (a) di qua trung diém ctia OO’ va tao véi OO" mot goc 30°. Hoi (a)

cat duong tron day theo mot day cung cé d dai bang bao nhiéu?

A.ﬁ. B.&. C.Z—R. D.ﬂ.
3 3 3 3\3
Loi giai
Chon B

Goi M la trung diém ctia OO'. Goi A, B la giao diém cua mat phéng (a) va duong
tron (O) va H la hinh chiéu cta O trén AB = ABJ_(MHO).

Trong (MHO) ké OK L MH, (K e MH) khi d6 goc gitta OO’ va (a)la gbc

OMK =30°.

Xét tam giac vuong MHO ta c6 HO =0OMtan30° = Rtan30° = RT\E .
3 B

Xét tam giac vudng AHO ta c6 AH =y OA?-OH? =,|R

2R\2

Do H la trung diém cua AB nén AB= 5
3

Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bang a, géc tao bdi hai mat phang (SAB) va

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

ABC) bang 60°. Dién tich xung quanh cta hinh tru ¢ duong tron day ngoai tié]
( g gq g y ngoai tiép

tam giac ABC va chiéu cao bang chiéu cao cua hinh chop 1a

J3ra? J3ra? J3ra? J3ra?

A. . B. . C. . D. .
4 2 3 6

Loi giai

Chon C




Cau 296.

Goi P la trung diém cua AB, O 1a tam cua tam giac ABC.
Ta c6 OP L AB, SP 1 AB. Do d6 ((SAB),(ABC))=SPO=60".

1o a¥8 oo 20p 2 a3 _ads

O=—C —
3 3 2 3

37 3 2 6

tan SPO =(SD—C; — SO =tan60°.0P = \/5.% =4

Hinh tru can xac dinh ¢6 ban kinh day r=0C = #, chiéu cao h =S50 :g .

Dién tich xung quanh la: S =2nrh=2m

Cho hinh tru c6 hai déy la hai hinh tron (O;R) va (O';R). AB la mdt day cung ctia
duong tron (O;R) sao cho tam gidc O'/AB déu va mit phang (O'AB) tao voi mat
phang chita duong tron (O; R) mot goc 60°. Tinh theo R thétich V ctia khoi tru da

a3 E_\/gmz
rh .

3

cho.
3 3 3
A.V:SW\/?R . B.V:Bm/gR . (:.1/:7“/7R .
7 5 7
Loi giai
Chon A
0'
A
/
/7 I
1\
11\
/’ 11\
p I 11\
A — 1 Jo\ )
A=~ _\
B

bat @0 dai canh AB=x (x > 0) va M la trung diém AB.

_ ’/T\/gRS

5

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5
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Cau 297.

Cau 298.

\ ’ AN A ’ ’ ’ X\/§
Vi AOAB déunén OA=0B=AB=x :>OM=T.
Vi (O’AB) tao véi mat phang chita duwong tron (O; R) gbc 60° nén O'MO =60°.
Xét tam giac O'OM vudng tai O ta c6: cosO'MO = 8—]\]\//{[
Suy ra cos60°:O—M<:>OM:£.

3 4
2
Xét AOAM vudng & M cé: OA? =OM? + AM®

2 2
Neén R? {#] +(fj e R =y :x:MR

2 16 7
Do d6: O'M = % -

Vivay, ta co OO’ = JO'M? —-OM? = gR.

Vay thé tich khdi trula V =7R* h= WRz.ﬁR =V =

ZT*/ZR va OM=§=gR.

37Tﬁ R®
-

Cho hinh tru c6 duong kinh day bang 6a+/2 . Biét rang khi cat hinh tru da cho boi mot
mat phéng song song vai truc va cach truc mot khoang bf?mg 3a, thiét dién thu dwoc

la mot hinh vudng. Thé tich cta khoi tru dwgce gidi han baéi hinh tru da cho béng m
A. 2167a°. B. 10874a°. C. 54ma®. D. 15074a°. 2&
Loi giai Q
Chon B N
M g)
—— .y :
4 _ TM B |
— ! 2
\, |
S~ o
s d
L H o
*F-Q‘*-.::::.::--:I g

¥
D \ 0" C
Theo gia thiét, ban kinh hinh try la: R = 3av/2
Gia st thiét dién la hinh vuéng MNPQ, tac6, O'H=3a; O'Q = 3a\/§ .

Suy ra QH=+/0'Q*~O'H? =31 = PQ=6a.

Thiét dién ta thu dwoc 1a hinh vuong MNPQ c6 canh bang 6a. Suy ra chiéu cao hinh tru
la h=6a

2
Vay thé tich ctia khdi tru can tim 1a: V = 6a.7r.(3a\/5 ) ~1087a°.

Mot hinh tru c6 ban kinh day b:?mg a, chu vi thiét dién qua truc béng 10a . Thé tich ctaa
khéi tru da cho bang




A. 7d B 47;” C. 3ra°. D. 474,
Loi giai

Chon C

D OI

C

; |

1 1

] 1

] 1

1 1

A Leaieinl - -
i),

Goi ABCD la thiét dién qua truc cta hinh try, ta c6 ABCD la hinh chit nhat.
Tir gia thiét suy ra AB=2a va 2(AB+BC)=10a=>BC=3a.

Suy ra hinh tru c6 chiéu cao h=3a.

Vay thé tich khdi tru da cho bang V = 7R*h =7.4°.3a = 3na’.

Cau 299. Cho hinh tru ¢ tdm hai ddy [an luot la O va O'; ban kinh day hinh tru béng 2a. Trén
hai dwong tron (O) va (O') lan luot 1dy hai diém A va B, Goi A’ la hinh chiéu cta A
l1én duong tron (O'). Biét AB tao vdi day cung A'B mot goc 45  va c6 khoang cach gitra
OO’ va mit phang (ABA') bang a+/3 . Tinh dién tich toan phén cua khéi tru.

A. 147a®. B. 167a”. C. 12ma”. D. 107a’ . QN
Loi giai ‘
Chon B 9§
= @A/ g?
/ I
o
/ O
/l LN
o
/’/ // \\\\ LN
/’ /// o’ Y ~
NN o

Goi B’ 1a hinh chiéu cua B trén (O)

Ta cé (AB,BA')= ABA'=45" (do AABA’ vudng tai) A'.
Goi I la trung diém A'B.

Do OO'//( AA'BB') nén
d(00',(AA'B))=d(O',(AA'BB)) =0T =av3.

Tacé A'B=2BI=2JO'B—O'T? =2, /4a2 —(a\/§)2 —2a.

AA'= A'B.tan45° = 2a suy ra d¢ dai duong cao hinh lang tru h=AA"=2a.

Dién tich toan phan cua khéi tru: S, =S, +S,, =S, =2m.2a.2a+ 2r(2a) =167a”.
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Cau 300. Mot cdc nwdce hinh tru ¢ chiéu cao 9cm, duwong kinh 6cm .Mat day phéng day lcm,
thanh cdc day 0,2cm . PO vao c6c 120 ml nuwéc sau d6 tha vao cdc 5 vién bi ¢ duong

kinh 2cm. Mt nudc cdch mép cSc gan nhat véi gid tri bang

A. 2,28(cm). B. 3,08(cm). C. 3,67 (cm). D. 2,62(cm).
Loi giai

Chon A

Thé tich cia cdc nudc la: V = .77.(2,8)2 .8=62, 727r(cm3) )

Thé tich ctia 5 vién bi la: V, :5.%.7r.13 = ?.w(cmf’).
Thé tich con lai sau khi d0 vao coc 120 ml nudc va tha vao coc 5 vién bi la:
V,=V-V,-120 =62, 727r—%.7r—120 ~56,10(cm”).

V, _ 5610
7.(2,8)° m.(2,8)

CAu 301. Khi cit khéi tru (T) bdi mot mat phéng song song vai truc va cach truc ctuia tru (T) mot

Chiéu cao phan con lai la: h=

~2, 28(cm) .

khoang béng El\/g ta duoc thiét dién 1a hinh vudng c6 dién tich bé“mg 4g°. Tinh thé tich
V cua khoi tru (T)

A. V =81a°. B. V =7J7nd. C. Vz%wa?’. D. V:¥m3.

Loi giai
Chon A

.':/
T~
’2
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Thiét dién 1a hinh vuéng ABCD.Ta cé S, =4a° = AD=CD=2a
Goi H la trung diém CD =OH L CD = OH L(ABCD)=OH =a+3

= OD =+ DH? +OH? =+a® +3a® = 2a.
Tacd h=AD=2a, r=0D=2a =V =7mr*h=8ma’.
Cau 302. Cho lang tru ABC.A'B'C’, dday ABC la tam gidc c6 AB=5AC=8 va goc

(AB, AC ) =60°. GoiV, V' lan luot la thé tich cua khdi lang tru ngoai tiép va ndi tiép

khoi lang tru da cho. Tinh ti s& %?

A2 B. 12 c.? p. 2
49 49 4 49
Loi giai
Chon A




Cau 303.

Ap dung dinh ly cosin trong tam gidc ABC ta c6

BC? = AB* + AC* -2 AB.AC.cos60° = 25+ 64 — 2.5.8.% =49.

Dién tich tam gidc ABC la: S = %AB.AC.sin 60° = % £ =104/3.
Mait khac: S, %ISBC v6i R 1a ban kinh duong tron ngoai ti€p tam giac ABC.

ABACBC 587 73

= R= .
1S, 4103 3

Ngoaira: S,,. =pr,trong dop = %(AB +BC+ AC) =10va r la ban kinh duong tron

ndi tiép tam gidc ABC = r =4 =
p

Hinh tru ngoai ti€p va noi tiép lang tru da cho c6 ban kinh ddy lan luot la R,7 va co

SABC 10\/5
=N 3
10 \/_

chiéu cao bang chiéu cao ctia hinh ling tru.
Gia st I 1a chiéu cao hinh lang try, ta c6: V =7R*h va V =nr’h
Va V' 9

VY T ae
Cho hinh tru c6 ban kinh day bang 4. Mot mat phang khong vudng goc véi day va
cat hai ddy cta hinh tru theo hai day cung song song MN,M'N’ thoa man
MN = M'N' =6. Biét rang t& gidc MNN'M' c6 dién tich bang 60. Tinh chiéu cao h
cta hinh tru.
A. h=6\2. B. hi=645. C.h=45. D. h=4/2.

Loi giai

Chon A
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Cau 304.

Cau 305.

MN 1 MH

Dung duong kinh NH cuia duong tron ddy tam O. Ta c6 = MN 1L MM'.
MN 1L HM'

Suy ra ti gidc MNN'M' 1a hinh chit nhat. Do d6 MM’ = 6_6? =10.

Mat khac HM =+ NH? - MN? =+/64-36 =2\ﬁ suy ra M'H = M'M? - MH? :6\/5.

Vay chiéu cao ctia hinh trula h= 6/2..
Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’, biét gdc gitra hai mét phang (A’BC ) va (ABC ) bang
45°, dién tich tam giac A'BC béng azx/g . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru ngoai
ti€p hinh lang tru ABC.A'B'C'.

4ra? 3 81a*3

D.

A. 27ma®. B. 47a°. C. .
3 3

Loi giai
Chon B

Goi M 1a trung diém BC.Khi d6 tacé BC L AM, BC L AM

Suy ra: ((A'BC),(ABC))= A'MA = 45° = A’/A= AM. Goi O la trong tim AABC.
B o e

2

Pit BC=x, x>0.Taco AM=A'A=2Y2 ’M_x

2
Nén S, =%.A'M.BC= x ;/g —a*\J6 =x=2a.

2a\/_ Za\/_ A'A—a \/—

Khi d6: AO=— AM—z
3 3 2
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Suy ra dién tich xung quang khdi trula: S, =2m.0A.A’A = 2. Zaf a3 = 4ma?.

Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 ddy la tam gidc déu canh a. Hinh chiéu vudng goc
cia A’ lén (ABC) trung voi trong tam AABC. Biét khoang cach gitta hai duong

v \ M 3 ’ A L 2 Ao Ao oA N
thang AA’ va BC bang %. Tinh thé tich V caa khoi tru ndi tiép khoi lang tru

ABC.A'BC'.
3 3 3
Ay T B.V="% c.v="% D.v="%,
6 24 12 36
Loi giai
Chon D
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A’ C'

A
2 ©
M
B
Goi M la trung diém BC.
Ké MN L AA' (N e AA').
BC L AM
Ta c6 = BC L(AA'M)=BC L MN .
BCLAG

bat A’G:x(x>0).
Trong AAA'G c6 AGz%AM:E.—:—.
2
C6 AA'=VA'G* + AG® =, /xz +% .
2 2 a

Trong AAA'M 6 A'G.AM=MN.AA" < 2x = x2+% <:>x2:%:>x=§ (vi

a>0). O
Khéi tru ndi tiép lang tru c6 duwong cao h = g, ban kinh ddy r = % nén 2&
B) e 5
Verht =l N2 T

3| 6 36 g
Cau 306. Mot hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a hinh vuong, dién tich xung quanh béng 3674’ CID
. Tinh thé tich V cta lang tru luc giac déu ndi tiép hinh tru. O
N
A,V =2432. B. V =3634°. C. V =81/34°. D. V =273 O
Loi giai ~
o)
Chon C R
X

St T A - ‘-\3:‘-;-

=5 -'—c::;;‘_'.::-\’*’/

Dién tich xung quanh hinh tru S,y = 27l =27r.2r =36ma® =r=3a

Lang tru luc giac déu c6 duwong cao h=1=6a
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Cau 307.

Cau 308.

Luc giac déu ndi tiép duong tron ¢ canh bang ban kinh cta dueong tron
(361)2 J3 B 27423

Suy ra dién tich luc gidc déu S=6. A 5

Vay thé tich V = SJ1 =814/3a°.
Cho hinh try c6 chiéu cao bdng 6v/2 cm . Biét ring mét mit phing khong vudng géc voi
ddy va cat hai mat day theo hai day cung song song AB, A'B' ma AB= A'B'=6cm, dién
tich tt gidc ABB'A’ bang 60cm’. Tinh ban kinh ddy ctia hinh truy.
A. 4cm. B. 5cm. C. 5\2cm. D. 3\2cm.
Loi giai
Chon A
Goi O, O' la tam cac day hinh tru (hinh vé).

Vi AB= A'B'nén (ABB'A’) di qua trung diém ctia doan OO va ABB'A’ la hinh
ch@ nhat.

Ta cd S,y = AB.AA" <60=6.AA" = AA'=10(cm).

Goi A,, B, Tan luot la hinh chiéu caa A, B trén mat day chtta A’ va B’

= A'B'B/A, 1a hinh chit nhat c6 A'B'=6(cm),

BB =.[BB? — BB? :4/102 —(6\/5)2 =2/7(cm)

Goi R 1a ban kinh day ctia hinh try, ta c6 2R=A'B, =,/BB*+ A'B” =8

= R=4(cm).

Cho hinh try tam O,0’'. Lay diém Ae (O) va Be (O’) sao cho AB=8. Gdc tao bdi
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day cung AB va truc OO’ bang 30°. Khoang cach OO’ va AB la 2.Tinh dién tich
xung quanh cta hinh tru.

A. 16437 . B. 83~ C. 167. D. 16\/67.
Loi giai
Chon D
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Goi B' la hinh chiéu vudng gbc cua B 1én duong tron (O) .
Khi dé ta c6: OO’/ /BB'.
Suy ra (AB,OO') - (AB, BB’) — ABB'=30°.
83 _,
2
Goi H trung diém AB'.Khi d6 OH L AB'.
Vi O0'//(ABB') nén d(00’, AB)=d(OO0",( ABB'))=d(O,(ABB')) = OH = 2.
Ta c6: AB' =8sin30° =4 = OA’ =OH? + HA? =24/2..

Vay dién tich xung quanh cta hinh try la: S = 2242 # =166 .

Ta c6: OO’ = BB' = AB.cos30° =

Cau 309. Cho hinh chi* nhat ABCD c¢6 M, N lan luot 1a trung diém ctia AB va CD. Biét \g@
AC=2a\2, ACB=45". Tinh dién tich toan phan cta hinh tru duoc tao thanh khi 2&
quay ABCD quanh MN. §
A. 4ma®. B. 67a’. C. 8ma’. D. 12ma®. N

Loi giai
Chon 3§
|
2N, 2
N
N
i e J
- . o
D{------ ¢ R
N ®

Ta c6 sin ACB= j—g — AB=sin45°.AC =sin 45°.2a+/2 = 2a.

cos ACB = i—g — BC = c0s45°. AC = cos 45°.2a\/2 = 2a .
Quay ABCD quanh MN ta duoc hinh tru c6 chiéu cao h=BC =2a, ban kinh day
r=AM= ﬁ = & =a

2 2

Dién tich toan phan ctia hinh tru Stp =2nrh+27r? = 27rr(h +r) = 27r.a(2a + a) =67ma’.




§ SDé cuang én bip chueng i

CAu 310. Ct hinh tru (T) bang mot mit phang di qua truc duoc thiét dién 1a mot hinh chit nhat

c6 dién tich bang 30cm” va chu vi bang 26 cm . Biét chiéu dai ctia hinh chi nhat 16n
hon duong kinh mat day cua hinh tru(T). Tinh ban kinh dwong tron day cua (T)?

A. g(cm) B. g(cm). C. Z(Cm). D. 4(Cm).
Loi giai
Chon A
——
% ’_+__'5
N
e

Goi h,r lan lwot 1a dwong cao va ban kinh ddy ctia hinh tru (T)
Thiét dién ciia mat phang va hinh try (T) la hinh chi* nhat ABCD.
Khi d6 theo gia thiét ta cd

h>2r h>2r h>2r h>2r s
S upep = h-2r =30 <hr=15 <<h=13-2r < <{h=13-2r S

Cop=20h+2r)=26  |h+2r=13 |-22415r-15=0 |[r=5=h=3() 9§

3

r:E:hzlo(TM) N

Cau 311. Cho hinh ch@* nhat ABCD c¢6 AB=3a, AD=2a. Quay ABCD quanh AB ta dugc g
mot hinh tru. Dién tich xung quanh ctia hinh tru d6 la |

A. 127a°. B. 4ma. C. 24ma®. D. 6ma°. %

Loi giai o

Chon A %

o

N

XK

/

B

Hinh tru dwoc tao thanh c6 ban kinh ddy r = AD=2a, duong caola h=AB=3a.
Dién tich xung quanh ctia hinh tru la qu = 27rh = 2m.2a.3a =127a’.

Cau 312. Cho hinh tru c6 cac day 1a hai hinh tron tam O va O, ban kinh d4y bang chiéu cao va
bang 4cm . Trén duong tron ddy tam O 1y diém A, trén duong tron day tam O’ 1dy

diém B, sao cho AB = 4+/3cm . Thé tich khéi tit dién ABOO' 1a




C. 32cm’. D. 64cm®.

Loi giai

Tam giac OAO’ vudng cantai O = O'A= a2
Tam gidc O'AB c6 AB* =0'B* +O'A’

= AO'ABvudng tai O =0O'B_L AO'

Lai c6 OO' LOB = O'BL(OAO).

Tam gidc OAO' vudng cantai O =S,,,, = 8(cm2)

~v _lops 1.4.8=g(cm3).
3 3

B0AO' T 3 AOAO" —

Cau 313. Cho mot khéi tru cé ban kinh ddy r=a va chiéu cao h=2a. Mit phang (P) song

song voi trucOO’ cua khoi tru chia khoi tru thanh 2 phan, goi V, 1a thé tich phan \q
& ’ ’ \ A? 7 A \ . 2 A ’ 2 ~ V o« A ;
khoi tru chita truc OO’, V,la thé tich phan con lai cta khoi try. Tinh ti s6 -1, biét 2&
2
N I4 / A 2 M a\/z §
rang (P) cach OO" mot khoang bangT. Q
A 27‘(’—3. B. 371'—2' C. 37T+2. D. 27T+3' N
T—2 T—2 T—2 T—2 IO
Loi giai NS
Chon C N
N
A F o '\I
N o
I 5 g
| L
1 | |
1 I |
| 1 \
I I %
ez o™ = T _?77‘3,3 1
R IR
EI:L/‘C

Thé tich khoi tru V = nr?h = ma?.2a = 2ma®.
Goi thiét dién 1a hinh ch* nhat ABB'A’.
Dung lang tru ABCD.A'B'C'D’" nhu hinh vé.
Goi H 1a trung diém AB.

a2

Ta c6OH L AB= OH L (ABB'A")=OH = =
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a2

:DIAFIZ:BFIZZ—E;—:()}{.

=AOAB vuodng can tai O = ABCD la hinh vuong.
Ttr d6 suy ra:

1 a (7T 2)
V2_4(V VABCDABCD) (27m (a\/_) 2) 5

3
@(7-2) _a@r+2) Suyra Vi 3T2
2 2 v, 7-2

Cau 314. Cho hinh tru c6 day la hai dwong tron tam O va O', ban kinh day bang chiéu cao va
bang 2a. Trén dudng tron day cé tam O 13y diém A, trén duong tron tim O’ 1dy diém
B.Dit o la goc gitta AB va ddy. Goi A’ 1a hinh chiéu ctia A 1én mat phang chita duong
tron tim O', goi B’ 1a hinh chiéu cua B 1én mit phang chita duong tron tam O. Biét
rang thé tich khdi lang tru O’A’'BOAB’ dat gid tri 16n nhat. Khang dinh nao sau day

V,=V -V, =2ma’-

dung?
1 1
A. tanazx/a. B. tana=—. C. tana=1. D. tana=—.
2 2
Loi giai
Chon D

Goi R la ban kinh ctia dwong tron tam O, suy ra: R=2a.Ta cé: a = BAB'.
Suy ra: AB'=2Rtana. Goi I la trung diém cua AB' =OI L AB'.

Ta c6: O =JOB? —IB? =+ R? = R? tan® o = Ry/1—tan® ov .
Va: SAOAB, = %OI.AB' = %R.\/l—tan2 a.2Rtana = R* tana./1—tan® «v .

Suy ra: V., ous = 00'.S, . =2R.R* tan ae.y/1-tan’ o .
dat gid tri lon nhat khi va chi khi tana.v1-tan’ o dat gia tri lon nhat.
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Ta cod: V

OO'AB

Xétham s§ f(t)=t.N1-t* v6i te[0;1] c6 f’(t)=\/1—7+ t'(_t) 1-2t° véi
NI e
e(O;l)
1

Xét f'(t)=0e1-2¢ :O<:>t:i—2.

Vi 0°<a<90° nén tana>0=t=

-




Cau 315.

Cau 316.

t 0 L 1
N2
f (t) 0 + 0 —0
Yeo
() / \
0 0

\ 2 - A - A 7 . 1
Dua vao bang bién thién, taco V__khi t =—= hay tana =—=.
V2 V2
Nghiéng mot c6c nude hinh tru ¢é6 dung nudc, nguoi ta thady bé mat nudce la hinh Elip
c6 d¢ dai truc 16n 1a 10cm, khoang cach tir hai dinh trén truc 16n cta Elip dén ddy cdc

lan leotla 5cm va 11lem. Tinh thé tich nudce trong coc.

A. 1727 cm?®. B. 1287 cm®. C. 100w cm®. D. 967 cm?®.

Loi giai
;'

/0
'_«’f 10am

Tacd V=V +V,.
Xét mit cit nhw hinh vé. Ta cd6 CE=6cm, CD =+ DE? —CE? =8cm.

Do d6 ban kinh day hinh tru » =4cm.

V,=nr’h=n.4°5=80rcm®, V, = %wrzl = %m?s =48mcm®.
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Vay V =128rcm®.

Cho hinh try c¢é ban kinh ddy R=8 va chiéu cao h=10. C4t hinh tru da cho boi mit
phang song song véi truc va cach truc mot khoang bang 2, thiét dién thu dwoc 1a hinh
chit nhat ABCD. Goi I 1a tdm hinh chit nhat ABCD, dudng thang qua I va vudng géc
voi (ABCD) cat mit tru tai di€m S (v6i)SI >8. Goi (N) la khéi non ¢6 dinh S va c6

duong tron ddy ngoai ti€p ABCD. Tinh thé tich cta khoi nén (N ) :

V:@. B. VV =850r. C.szoog/@. D.V:%.

A.




Loi giai
Chon D

Ta c6 SI=10. Goi O,0’ Tan luot la tam hai ddy cua hinh tru.

Gia sir mat ph:fmg song song voi truc ctia hinh tru cit hinh tru theo thiét dién 1a hinh
ch® nhat ABCD nhu hinh vé.

Goi M la trung di€m ctia AB =0OM L (ABCD) .

Do dé d(00';(ABCD))=d(0;(ABCD))=OM =2.
Tacé MA® =R’ —~OM’ =64—4=60.
= IA* =IM” + MA® = 25+60=85.

Thé tich ctia khéi nén (N) 1aVv= % IA? 7SI = %w.SS.lO = %.

Cau 317. Cho hinh tru c6 chiéu cao 1a 5 cm, mdt mat phang khong vudng gdc véi ddy va cat hai
madt ddy theo hai day cung song song AB, A'B' ma AA'=BB' =6cm. Biét dién tich ti

gidc ABB'A’ bang 48cm’. Ban kinh ddy cta hinh tru da cho bang

A. 53 B.%. C. J11. D. 104/3.

Loi giai

Chon B
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Dung duong sinh B'Cva A’D nhu hinh vé, suy ra t gidc A'B'CD]1a hinh chit nhat.
Suy ra ABCD la hinh binh hanh va ndi ti€p dwgc nén la hinh chir nhat.
Tk d6 ching minh dwoc ABB'A’ la hinh cht nhat. Do d¢é

S :AB.BB':AB:%:&m.

ABB'A’

Xét tam giac ADA’ vuong tai D ta co: AD = JAA? - AD? =62 -5 = 11.
2
Xét tam gidc ACD vudng tai D ta c6: AC =/ AD? +CD’ :J(Jﬁ) +82 =543.

Vay ban kinh ctia hinh tru da cho la r = % = # .
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Cau 318. Mot cong ty thiét ké cac bon chita nuwde hinh tru bang nhua c6 thé tich V khong d6i,

A \ /4 7 /4 4 2 ~ h A? A A - A \ A 4 \ 4
chiéu cao I va ban kinh ddy R.Tinh tisd k= R dé nguyén vat liéu lam bon nudc la it

ton kém nhat.

A.k:Z. B. k=2. C.kzi. D.k:E.
3 2 2
Loi giai
Chon B
7 2 V
Taco: V=nmhR* = h= S
TR

Nguyén liéu lam bon nurdc it ton kém nhét khi S, bé nhat.

S, :27th+27rR2:2—V+27rR2:Z+K+2 RZ>3,3/Z K2 R* =3%/27V? .
P R R R R R
h

Suy ra S, bé nhat bang 3¥27V? khi % =27R* =V =27R* = 27R® = mhR* = ' 2.

Cau 319. Mot nguoi thg c6 mot khdi da hinh tru. Ké hai dwong kinh MN, PQ cua hai day sao
cho MN L PQ. Nguoi thg do6 cit khoi da theo cadc mit cat di qua 3 trong 4 diéfm M, N
, P, Q d&thu dwoc khdi d4 c6 hinh t¢ dién MNPQ . Biét rang MN =60 cm va thé tich
khdi tie dién MNPQ bang 36dm®. Tim thé tich ctia lwong da bi cat bo (lam tron két qua
dén 1 chir sd thap phan).

A. 113,6dm>. B. 133,6dm°. C. 123,6dm°. D. 143,6dm?®. S
Loi giai N
Chon D 2&
Dung hinh lang tru MP'NQ'.M'PN'Q (nhu hinh vé) §
R X
= 4,4, =~ ) 8
|
| o
. O
Y
N
N
~
o
N
0o
+ Fr - 2= = 4N -
X e
w oo - - “0” .
Khi d¢, ta co:
VMNPQ VMP 'NQ'.M'PN'Q (VP.MNP’ + VQ‘MNQ' + VM.M'PQ + VN‘N’PQ) = VMP’NQ'.N’PN’Q - 4'VP.MNP'
1
= VMP'NQ’.PNQ —-4.- 2 VP MQ'NP' VMP’NQ'.M'PN’Q - ZVP.MQ'NP'
1 1
= VMP'NQ’.PN'Q -2 g VMP'NQ'.PN’Q = 5 VMP’NQ'.PN'Q :
1
=3 Vi =36(dm’ ) < V, oy pvig =108(dm’).

Do MN L PQ,PQ//P'Q' nén MN L P'Q'= MP'NQ'’ la hinh vudng
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MQ =22 ~30/2(cm) =32 (dm)
Ta c6: MN =60cm = \/E
OM :6—20=30(cm) =3(dm)

2
= Supng =(3V2) =18dm’
Vina oo = Supng 1 =181 =108 = 1= 6dm

Thé tich khéi tru 1a: V = 7R%h = mOM?h = 7.32.6 = 547dm’®
Thé tich ctia luong d4 b cit bo 1a: 547 —36 ~133,6(dm’).

MP'NQ’

Cau 320. Cho hinh tru cé hai day la hai hinh tron (O) Vé(O'), thiét dién qua truc ctia hinh truy la
hinh vuong. Goi A, B 1a hai diém Tan luot nam trén hai duwong tron (O) Vé(O’). Biét

AB=2a+[5 va khoang cach gira hai duong thang AB va OO’ bang a. Ban kinh day
cua hinh tru bffmg

A. 2a+3. B. a3 .

D.@.
2

Chon B

’ {O’H AP om (ABA').

Goi H la trung diém A'B, ta c6
O'H L AA'
Ké dwong sinh AA’. Suy raOQO'// (ABA').
Khi d6 d(00’; AB)=d(00';(ABA"))=d(0';(ABA'))=O'H =a.
Dst OA'=R= AA =2R.
Xét AAO'H: AH =JA'0? —~O'H? =R*-a” .
Suy ra AB=2A'H=2yR*-a*.
Xét AAA'B: AB® = AA” + A'B® < 20a° =4R* +4(R* —a’) < R = NER
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Cau 321. Mt nha may san xuat can thiét ké mot thuing son dang hinh tru cé nap day véi dung

tich 1000cm® . Ban kinh ctia nap day dé nha san xuat tiét kiém nguyén vat liéu nhat

bang
A. 10.\/E cm . B. 10.§/E cm . C. 43/@ cm . D. 5—00 cm .
v T T T
Loi giai
Chon C

Goi h (cm) la chiéu cao hinh tru va R (cm) la ban kinh n:flp day.
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Ta c6: V =nR’2=1000. Suy ra h=

1000

5 .

TR
Dé nha san xuat tiét kiém nguyén vat liéu nhat thi dién tich toan phan S v ctia hinh tru

nhod nhat.
1000

2

Ta co: Stp =27R? + 2nRh = 2 R? + 2nR.

TR

=27R* + 1(;;)0 —13({)0>3\/2 R%. 1330 10130 3%/27.1000°

Dang thirc xay ra khi va chi khi 27 R? = 1(;20 & R=3 00 .

T

Cau 322. Cho hinh lang tru diing ABC.A'B'C’ ¢6 tam gidc ABC la tam gidc vudng can tai A véi
AB=a.Goc gitta A'C véi mat day bﬁmg 45°. Dién tich xung quanh ctia hinh tru ngoai
tiép lang tru ABC.A'B'C’ 1a:

A. 12?2 | B. 2ma?. C. na?. D. nd.
Loi giai
Chon A
A C
B Rl
S
Al \/ c
e

Do géc (A'C;(ABC))=45° nén h=CC'= A'C'tan45° =a.
Ban kinh d4y hinh tru bang ban kinh dwong tron ngoai ti€p AABC vuodng can tai A
BC _ABJ2 _a\2
hay R=—=——=—.
2 2 2
Chiéu cao h=a.

o)

Tt d6 ta tinh duoc dién tich xung quanh hinh try: S| =27wRh=2r.——.a= Ta~2.
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Cau 323. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a va mot hinh tru ¢ ha1 day noi tiép
trong hai hinh vuéng ABCD va A'B'C'D'. Ti s6 gitta dién tich xung quanh hinh tru
va dién tich toan phan ctia hinh 1ap phuong bang?

AL B. 7. c. = D. =,
2 2 6
Loi giai
Chon D

Vi hinh tru ¢6 hai day ndi ti€p trong hai hinh vuéng ABCD va A'B'C'D’ nén hinh tru
nay c6 ban kinh day r = % va chiéu cao h=a.Khi do: qu =2nrh=ma’.

Dién tich toan phan ctia hinh 1ap phuong la: S=6a°.




§ $Dé aweng én tip dhuengy i
Do d6 ti s0 gitra dién tich xung quanh hinh tru va dién tich toan phan caa hinh lap

mat 7w
huvong la: —=—.
P ng la 62 6

Cau 324. Cho hinh tru c6 hai ddy la hai hinh tron (O) va (O') v6i ban kinh 7, chiéu cao h=2r.

Mot mit phing (a) di qua trung diém ctia OO’ va tao véi duong thang OO" mot goc
30°. Mat phang (a) cat duong tron day theo mot day cung cé do dai bang:

/6 3 mJE_ D. 13,

A —. B. —. C.

3 ) 3
Loi giai

* Theo hinh vé va gia thiét ta c6: OA=0B=r, OO =2r va IMO =30°

a

¢ Xét tam gidc vudng MOI, c6 OI =OM.tan30° = =

6
.

¢ Xét tam gidc vudng AIO, c6 IA=+OA*-OI* =

ox@yAB:mA=zg£.

Cau 325. Cho mot hinh tru c¢6 ban kinh ddy bang R. Hai diém A, B Ian luot ndm trén hai
duong tron day sao cho goc gitta AB va truc ctia hinh tru bang 30°. Khoang cach

.~ \ » \ M R 3 SA » \ M
gitta AB va truc ctua hinh tru bang — Chiéu cao ctia hinh tru bang

R R3

A = B. —¥° C. R. D. R3.
2 3
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Loi giai

7

Goi H la trung diém A'B, ta co =O0H.L (ABA’).

O'H 1 AA’
Ké duwong sinh AA’. Suy raOQO'// (ABA').

{OHLAB




§ SDé cuang én bip chueng i
R3

Khi d6 d(0OO'; AB) =d(OO';(ABA')) :d(O';(ABA’)) -O'H == va A’AB=30°.

Xét tam gidc A'O'H vudng tai H ta c6: AH=+A'0” -O'H? =

Suyra A’ B=2A'H=R.

Xét tam gidc AA'B vudng tai A’ taco: AA = AB__ R3.
tan 30°

Cau 326. Trong cac khoi tru c6 cung dién tich toan phan bf?mg . Goi (7) la khoi tru c6 thé tich 16n
nhat. Chiéu cao cta (T) bang

A.ﬁ. B. ™3 c.”. D.ﬁ.
6 4 3 3

Loi giai
Chon D
Goi r,h Tan lwgt 1a ban kinh ddy va chiéu cao cua khéi tru (7)

Ta CéStp :27rr(r+h):7r<:>h:i—r.

2r
Thé tich khoitrula V = wrz.(zi —r] = 7{% —r3j
r

:>V’(r)=7r(%—3r2j=0<:>r=i§.
_ 5 5\

Lap bang bién thién suy ra thé tich khéi tru 16n nhat khi r = - = h= > e " 3
Cau 327. Mot cai mii bang vai ctia nha o thuat véi cac kich thudc nhue hinh vé. Hay tinh téng

dién tich vai can c6 d€ lam nén cai mai d6 (khong ké vién, mép, phan thira).
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A. 750,257 cm”. B. 754,257 cm’. C. 756,257 cm®. D. 7007 cm®.
Loi giai
Chon C
Tong dién tich dwgc tinh bémg tong dién tich xung quanh cua hinh tru va dién tich
mot ddy, vdi dién tich hinh vanh khan.
Ta c6: S=2m.7,5.30+7.7,5" +7(17,5° ~ 7,5 ) = 756, 25
Cau 328. Trén mot manh dat hinh vudng cé dién tich 81m? ngroi ta dao mot cdi ao nuodi ca hinh
tru (nhw hinh vé) sao cho tAm cta hinh tron day trung véi tam ctia manh dat. O giita
mép ao va mép manh dat nguoi ta d€ lai mot khoang dét trong dé di lai, biét khoang




§ SDé cuang én bip chueng i

cach nho nhat gitta mép manh dat la x(m). Gia st chiéu cao cua ao cling la x(m). Tinh

thé tich 16n nhat ctia V cta ao.
A. V =367mm’. B. V =13,57m°. C. V="72nm". D. 27nm’.

Loi giai
Chen B

Duong kinh ddy cua hinh tru Ia 9—2x = Ban kinh day hinh tru la o

2
9-2x
Khi d6 ta c6 thé tichao 1a V = x="(9-2¢)x="f(x).
2 4 4

Xét ham so f(x):(9—2x)2x:4x3—36x2+8]x, voi 0<x<g, tacod:

9
xX=—
f(x)=122*~72x+81=0 & g
X=—
2
3 9
* e 2 2
v y 0 - o
54
y / \
0 0 YO
y 12 TIIA ~ 3 R
Duwa vao bang bién thién ta thay f (x)m =S ox= > 3
s 4y 27 3 §
Khi do V,, === =13 5r(r"). X
Cau 329. Cho hinh hdp chit nhat ABCD.A'B'C'D' . Khoang cach gifta hai dwong thang AB va g
2a \/_ 205 7 |
B'C la =——, gitta hai duong thang BC va AB' la — gitta hai dwong thang AC 3
SN
\/_ N
va BD' la —— . Thé tich khdi tru ngoai tiép hop ABCD.A'B'C'D' bang AN
o
A. mad®. B. 27ma®. C. 87a’. D. 4ma°. o
Loi giai
j/; W 1¢
A — .. D
\\\ : O\‘\ :\’l :
W ;
\\‘j‘,_ o _j_ \‘H E J
e A T B s
AL i Sk .
Al T = ~ D”

Goi do dai 3 canh cia hinh hop la AB=x, BC=y,AA'=
Tacd ABL(BCC'B'), BC L(ABB'A").




§ $Dé aang én tip duieng i

Cau 330.

2a\/§

Neéntlr B ké BM L B'C tai M va BN 1. AB' tai N thi BM =BN =

5
1 1 1 1 1 1
Ta co —2+—2=—2 va —2+—2=—2 hay i2+i2:i2 va i2+i2=i2 (1)
vy oz (Za\/gj x° oz (Za\/gJ yo z° da x° z° da
5 5

Tir day suyra x=y.

Ké duong thang qua D' song song véi AC trong (A'B’C'D’), né cat B'C' tai J,
Dé thay (' 1a trung diém ctia B'J va BJ cat CC' tai trung diém K .

Goi mp(P)=mp(BD',D7). I latam mat day, O la tim hinh hop.

Ta 6 d(AC,BD')=d(C,(P))=d(C',(P))=d(L,(P)).

Taco ID' L D'], ké IH L OD' ta dwoc d(I,(P))=1IH .

1 2 4 3
2 hay — Tt 5= (2)

12+ - 1
SNCINC

Tt (1) va (2) tacod x =y =a,z=2a. Vay khoi tru ngoai ti€p hop c6 duong cao h=2a, ban

Vay ta co

, [ av'2
kinh day R=T:> V =mhR? =7a’.
Mot bon hinh tru dang chita dau, dwoc ddt nam ngang, c6 chiéu dai bon 1a 5 m, c6
ban kinh ddy la 1 m, vdi né'p bon dit trén mit ndm ngang cua mat tru. Nguwoi ta da
rut dau trong bon twong tng véi 0,5 m ctia duong kinh day. Tinh thé tich gan dung
nhat ctia khoi dau con lai trong bon (theo don vi m3).

1829°£SS'S60 ~ 25 V(o 3% 1)

A. 12,637 m3. B. 114,923 m?3. C. 11,781 m?. D. 8,307 m3
Loi gidi
/
A C
B
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Cau 331.

Cau 332.

Thé tich ctia khdi dau con lai bang dién tich mat cat ngang ctia phan dau (dién tich hinh
tron chita cung) ABC con lai nhan v6i chiéu dai ctia bé
Tacé IH=0,5=0H =0,5=> AC =2/OA’ ~OH? =3

5 e

Do do S, ,- :%OH.AC :T va sin AOC =7 = AOC =120°
Suy ra dién tich can tinh la S= %wl{z +Sp0uc = 2% g

A A? 7 Al A \ o 1) 10 5 3
Vay thé tich khoi dau conlaila V =h.S= ?W + T\/_ ~12,637m". .
Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh béng 47, thiét dién qua truc la hinh vuong. Mot
mat phéng (a) song song voi truc, cit hinh tru theo thiét dién 13 t& giac ABB'A’, biét
mot canh caa thiét dién la mot day cung cua duong tron day ctia hinh tru va cang mot
cung 120°. Tinh dién tich thiét dién ABB'A’.

A. W2, B. 343 C. 243. D. 242.

Loi giai

Chon C

~—— 4

B'

¢ Goi h,r Tan lugt 1a chiéu cao va ban kinh ddy ctia hinh tru.
* S, =41 =2mh=4r=rh=2(1).
r=1
h=2
¢ Thiét dién song song véi truc OO’ la hinh chi* nhat ABB'A’ (hinh trén)
* Day cung AB cidng mot cung 120° = AOB =120°
— AB=+/OA? + OB? —20A.0B.cos120° =+/3.
*Vi AA'=h=2=S, . =ABAA =2\3.
Khi san xuat vo lon stta bo hinh try, cdc nha thiét k& ludn dit muc tiéu sao cho chi
phi nguyén liéu lam vo lon 1a it nhat, tic la dién tich toan phan caa hinh try 1a nhé
nhat. Muon thé tich khoi tru d6 bémg 2 va dién tich toan phan hinh tru nho nhat thi
ban kinh day gan s6 nao nhat?
A.0,6. B.0,7. C.0,5. D. 0,8.

Loi giai

* Thiét dién qua truc 12 hinh vudng nén h = 2r(2) LT (1),(2) = {
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Chon B




§ SDé cuang én bip chueng i

Goi chiéu cao hinh tru la & va ban kinh day 1a r, thé tich khéi trula V. Ta ¢6

V =nr’h,suyra h= 12 . Mat khac ta c0S,, = 27r* +27rh = 27r° 2
r r

3 f—
Xét ham so f(r):27'(r2 +2_V trén (0/._,_00). Ta cé: fv(r) :471'1’—2—‘2/: 47y _ 2V
r r r

Dé thay f'(r)>0<:>r>,3/21 va f'(r)<0<:>0<r<,3f21.Véy f(r) dat gia tri nho nhat
7T i

khi r = ,3/1 = «3/1 ~0.6827.
27 27

Cau 333. D€ lam mot cdng thoat nwdc cho mot khu dan cu nguoi ta can dic 500 6ng hinh tru ¢
duong kinh va chiéu cao trong 8ng bang 1 m, dd day ctia thanh &ng 1a 10 cm. D€ tron
duwoc mot khoi bé tong dung dé€ duc dng ndi trén can 7 bao xi méang, s6 bao xi mang can
dung dé€'lam du 500 6ng noéi trén gan voi sd nao nhat trong cac s sau.

A. 1200. B. 1210. C. 1230. D. 1220
Loi giai
Chon B
Thé tich khéi tru ban kinh 0,6 m chiéu cao 1m la V, =7R*h=7.0,6%.1= 2—7;

Thé tich khi try ban kinh 0,5 m chiéu cao 1m 1a V, = 7R*h = .0,5%.1= %

Do dé, thé tich bé tong d& dtc 16ng 1a V =V, V, = 1(1)—7;
Suy ra luong bé tong dé dic 500 dngla V,, = SOO.% =557
Vay s6 lwgng bao xi mang can mua 1a 557.7 ~1210..

Cau 334. Cho hinh try cé ddy la hai duong tron tim O va O’, ban kinh ddy bang chiéu cao va
bang 2a. Trén duong tron ddy c6 tam O 13y diém A, trén duong tron ddy c6 tam O
lay diém B.Dat « la goc gitta AB va mit phang day. Biét rang thé tich ctia khdi ti
dién OO'AB dat gid tri 16n nhat. Khang dinh nao sau day dtng?

A. sina:i. B. Sinozzl. C. Sina=—3. D. sinazl.
3 2 2

3

Loi giai
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Chon A

H Lozt 87

Goi H,K Tan luot la hinh chiéu cuia cdc diém B va A lén cac day, I la trung diém cta

HA . Khi d6 gbc gitta BA véi day la goc BAH =«




$ @éangyé/u%p cudeng i
Taco: AH=20 = 2% s o1 =JOH? _IH? = 1/451 -
tana tana tan® a

Do 0< AH <4a nén 0<

<4a=0< <
tan « tana

Mit khc: SMOH%OI-AH:aZ\/ 4 1

tan’a  tan‘a

Vay thé tich khdi lang tru BOKHOA 1a: V =24° \/ 4 1

tan’a  tan’ o

s e g . 24° 4 1
Do d6 theé tich khoi chép O'ABO 1a 'V, = 5 _

tan’a  tan‘ o

Dit =x thi V, dat gid tri léon nhatkhi f (x) =4x* —x* dat gia tri lon nhat trén (0; 2]

tan o
x=0

Tacod f'(x)=8x—4x°; f'(x)=0< x=—2
x=12

T o0 0 W2 @ o

) + 0 yd

/ { 10O
I :
Dua vao bang bién thién ta thdy gid tri 16n nhat caa f (x) =4x* —x" trén (0; 2] bang 9§
4 datduockhix:x/a tiec tana:i: sinae=—. N
V2 V3 G
Cau 335. Cho hinh tru ¢6 hai dwong tron day la (O) va (O’). Goi A trén duong tron (O) va N
. |
B trén duong tron (O’) sao cho AB=4a.Biét khoang cach tir duong thang AB dén o
. O
truc cta hinh tru bang a va OO’ =2a. Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru da a
cho. &
A. 84°. B. 167a’. C. 427a’*. D. 8ma®. oy
Loi giai Q
L |
N
2a :\\ila
1 \\
oo
L -"H

c
Ké AC//OO', OH L BC = H la trung diém cua BC.

Vi AC//O0' nén d(00', AB)=d(00',(ABC)) =d(O',(ABC))=OH =a.

Xét AABC c6 BC=\AB ~ AC? = [(4a)’ (2a)" =232 = BH =3,
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Cau 336.

Cau 337.

2
Xét AO'HBco O'B=O'H’ +BH? = e’ +(</3a) =
Do do dién tich xung quanh cua hinh tru da chola: S, =27.24.2a = 8ma’ .

Cho hinh tru c6 ban kinh R va chiéu cao V3R . Hai diém A, B Tan luot ndm trén hai
duong tron day sao cho goc gitta AB va truc d cta hinh tru bang 30°. Tinh khoang
cach gitta AB va truc cta hinh tru:

Rf

A. d(AB,d)= B. d(AB,d)=R
_ _R
C. d(AB,d)_Rﬁ. D. d(AB,d)=".
Loi giai
Chon A
A
H

Lai c6 d//(ABC) va (ABC)> AB nén d(d, AB) =d(d,(ABC)) =d(],(ABC)).
Ké JH L AC, He AC. Vi BC L JH nén JH L (ABC).Suy ra d(],(ABC))z]H.
Xét tam giac JAC ta thdy JA=]C=AC=R nén JAC la tam giac déu canh R. Khi

R\/_ - R\/_

d6 chiéu cao la JH =——. Vay d(d, AB
Cho hinh tru c6 day la ha1 duwong tron tam O va O', ban kinh day bang chiéu cao va

i

R

Goi I, ] la tam ctua hai day (hinh vé). §

Tt B ké dwong thang song song véi truc d ctia hinh try, cat duong tron dy kia tai Q)
C.Khi d¢, (AB,d) =(AB,BC)= ABC. Suy ra ABC =30°. §|

Xét tam gidc ABC vudng tai C, ta co: 3

AC 1 N

tan ABC =~ = AC =CB.tan ABC = Ry/3.tan30° = R{3.-- =R O

CB N ~

o

N}

X

bang 2a. Trén dwong tron day c6 tam O 14y diém A, D sao cho AD = 2\/3a; goi C

1a hinh chiéu vudng gdc ctia D 1én mit phang chita duong tron (O’) ; trén duong tron
tam O’ 1dy diém B ( ABchéo v6i)CD . Ddt « la goc gitta AB va ddy. Tinh tana khi thé
tich khoi t& dién CDAB dat gia tri 16n nhat.

J3

A. tana:?. B. tana:i. C. tana=1. D. tana=\/§

72




Goi H 1a hinh chiéu vudng géc cia B 1én mit phang chita duwong tron (O) .
Goi K 1a hinh chidu vudng géc cia A 1én mat phang chira duong tron (O').
Ta c6 HAD.BKC la moét hinh lang tru ding.

Ta c6 thé tich cta tir dién CDAB la

Ly L 208, = %.Zaé.AD.d(H, AD)= %.Za.%.Za\/g.d(H, AD).

HAD.BKC — 3

1%

ABCD T 5
3
(V \BCD )max = (d(H , AD))max < Hla diém chinh gitta cung 16n AD cuia duong tron
(0) @-
AD AD _23a_+3

Theo dinh ly sin ta c6 —————=2.2a < sin AHD =—
sin AHD 4q 4a

AHD =60°.
Do d6 (1) xay rakhi AAHD déu < AH=AD=243a.

Suy ra: tano =tanBAH:ﬁ:i=£.
AH 243 3
Cau 338. Cho khoi tru c6 thiét dién qua truc OO’ la mot hinh vudng canh béng 2. Mat phéng
(P) qua trung diém cua OO’ va tao véi day khoi tru mot gée 30°, cat khéi tru theo
mot thiét dién co6 dién tich S . Ménh dé nao duwédi day dang?

f——

»
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A.S:zf”. B.S:#. C. S=2r. D.S=r.

¢ Thiét dién qua truc cta hinh tru 1a hinh vudng canh béng 2=>r=1h=2.

Loi giai
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Cau 339.

Cau 340.

¢ Goi S, la dién tich day hinh tru= S, = =T,

S ?
* Do d6 §=—2—, trong d6 « la géc gitta mit phang (P) va mat ddy = o =30°.
cosa

T T 277\/§

. Vé 5 = = =
Y7 0s30° 3 3
2
Khi san xuat vo lon stta bo hinh tru, cac nha thiét k& luén dat muc tiéu sao cho chi phi

nguyén liéu lam vo lon la it nhat, tic la dién tich toan phan ctia hinh try la nho nhat.
Mudn thé tich khoi tru dé bﬁmg 1dm® va dién tich toan phan ctia hinh tru nhé nhéat thi

ban kinh day ctia hinh tru phai bang bao nhiéu?

1 1 1 1
A. — dm. B. — dm. C. — dm. D. dm.
3/; \/; I2n NKTS
Loi giai
Chon C
: R *‘;\
I
Goi R(dm) , h(dm) lan lwot la ban kinh va chiéu cao hinh tru. 2&
biéukién: R>0 va h>0. §
Tacd V=nmR’h<=h= 12 )
7r 2 gy
Dién tich toan phan cua lon sita la S =2nR* +2nRh = 27R* + 27R.—5 = 27R* + = !
7R R @)
2 1 1 11 8
Talai co 27TR2+—=27TR2+—+—Z343/27TR2.—.— o\
R R R R R ﬁ
Hay S>3%/27 . o
03]

1 1
DAau "=" xay ra khi —=27R? hay R=—.
y R y 3/—27T

Vay dién tich toan phan ctia lon sita nhé nhat bang 327 khi ban kinh day ctia lon

1
o
Mot nha san xuét stta ¢6 hai phuwong an lam hop stta. Hop stta ¢6 dang khoi hop chiv
nhat hoac hop stra c6 dang khoi tru. Nha san xudt mudn chi phi bao bi cang thdp cang
t6t(ttc dién tich toan phan ctia hop nho nhat), nhung van phai chita dwge mot thé tich
xac dinh 1a V' cho trudc. Khi d6 dién tich toan phan ctia hop sita bé nhét trong hai

stta bang

phuong an la.
A Rnv? B. onv? c 63ve D, 3i6v?

Loi giai




i .
" e
S — .
b a
Truong hop 1: Hop stta hinh tru.
v 2V

Thé tich khong d6i V =mR*h = h = 7Sy = =27R* +27Rh = 27R* + =
TR

Ap dung bat dang thiic Cauchy cho bo ba s§ duong 27R?,— Vv

R'R’
Ta c6 S, = 27R’ +%+% > 3,3/%12%%% =327V (¥).

Truong hop 2: Hop stta hinh hop chit nhat.

Thé tich khong doi.
v :abh:hzzb S, =2ab+2(a+b)h=2ab+2a. —+2b —=2(ab+—+ j
a
vV Vv @
Ap dung bét dang thitc Cau chy cho b ba s& duong ab —,3. 9%
a AN
Taco S, 22 3*3/6117 — . — =6V (**). §
Xét hai két qua ta thay (*) nho hon. Q
Véy dién tich toan phan ctia hp sita bé nhat 1a S, =3327V* (dvdt). §|
Cau 341. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’, biét géc gitta hai mit phing (A'BC ) va (ABC ) 3
N
bang 45°, dién tich tam gidc A'BC bang a%\/6 . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh A
tru ngoai ti€p hinh lang tru ABC.A'B'C'. ;
2 2 N
A. 4. . 4T3 C. 2ma?. p, BN, X
3 3
Loi giai

Goi M la trung diém BC.Khi do tacdé BC L AM, BC L A'M
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Cau 342.

Cau 343.

Suy ra: ((A'BC),(ABC))= AMA =45° = A’A= AM. Goi O la trong tam AABC.

Pit BC=x, x>0.Tacé AM=A'A= ‘2/_ 'M—i

2
Nén S, =%.A'M.BC= * ;/g —a*\J6 =x=2a.

2ax/_ Za\/_ A'A =g \/—

Khi d6: AO=— AM—g
3 3

Suy ra dién tich xung quanh khéi tru la: S, =2m.0A.A’A = 2. Zaf a3 =47’

Cho hinh tru (T) Ké cac duwong kinh MN, PQ trén hai duwong tron ddy cua (T) sao cho
gbc gitta MN va PQ bang 60°. Tinh dién tich xung quanh ctia khéi tru (T) biét
MN =60 cm va khi t¢ dién MNPQ c6 thé tich bang 60 dm®.

A. S=407r\/§(dm2). B. S=607r\/§(dm2).

C. S=207r\/§(dm2). D. S =407 (dm?).
Loi giai

Chon A

| N

X

Goi O,0' tam mat cua duong tron day lan luot chita MN, PQ. §|

Dung duwong kinh M'N' cta (O') va song song voi MN. 2
Y

Khi d6 (M'N’,PQ)=(MN,PQ)=60°=QO'N'=60°= AO'QN" déu canh o

30cm =3dm o\l\

Goi H la hinh chiéu cua Q 1én M'N'. Khi d¢: QHJ_(MNN'M') tai H va §

= ﬁdm
2
. 1 L1 33
Ta thay V)0 =2Vinoo = 2'§SMNO' 0O0'=2. = EMN OO' QH —5 .6.00". 5
o0 Yo _ 60 _ 20

33 33 3
20

Vay dién tich xung quanh ctia khdi tru la S, = 2r.OM.00" = 27.3.“= = 4074/3(dm”)

J3
CAt mot khéi tru cho trude thanh hai phan thi duogc hai khoi tru méi cé tong dién tich
toan phan nhiéu hon dién tich toan phan cua khdi tru ban dau 327 dm?. Biét chiéu cao

cua khoi tru ban dau la 7 dm, tinh tong dién tich toan phan S cua hai khéi tru méi.




§ SDé cuang én bip chueng i

A.S= 2567r(dm2) . B.S =1207r(dm2) . C.S =1447r(dm2) . D.S= 2887r(dm2) .

Loi giai
Chon B

.....
i T~ h

I

A3

!
1
1
—=t=
[
u
¥

Goi 7, h Tan luot la ban kinh day va chiéu cao khéi tru ban dau (T)
h,, h,1an luot 1a chiéu cao ctia hai khéi tru méi (Tl), (T2 )

Dién tich toan phan khéi tru (T) 1a: S =27rh+27r°.

Dién tich toan phan khoi tru (Tl) la: S, =2nrh, + 2712,

Dién tich toan phan khéi tru (Tz) la: S, =2nrh, + 27’

=S, +8S, =277 (h, +h, )+ 4mr?.

Theo dé bai ta cd: S, +S, - S=321 < 27r? =321 < r=4

Vay S,+S, = 2nrh+4nr® = 27.4.7+4m.16 =1207 (dm® ).

Cau 344. Khi thiét ké vo lon stta hinh tru cac nha thiét k&€ ludn dat muc tiéu sao cho chi philam
v6 lon nhé nhat. Mudn thé tich khoi tru 1a V ma dién tich toan phan cua hinh tru
nho nhat thi bdn kinh R ctia duong tron day khéi tru bang?

A V. B.,/l. c i’ D. 3 V.
T 27 T 27
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Loi giai
Chon D
Goi chiéu cao va ban kinh day cua lon siva lan luwotla & va R .(h, R > 0)
Ta cé: Thé tich ctalon sttala V =nR°h=h = ‘1; .
T
s T~eAL b \ “w_ 1a 2 2 \% , 2V
Khi do: Dién tich toan phan la S, =27R" +2mRh =27R" + 27R. o 2mR° + =
v

TS oA 2V .
Xét ham sO f(R) =27R? +? trén khoang (0,' +oo) .

o 2V 4nR*-2V
Ta co f (R):47TR—F:T
Cho f'(R)=0«47R°-2V =0 R= 9/1 :
2T
A 2 - A - A /4 7 A \ \ V
Lap bang bién thién suy ra ban kinh can tim la R=3—.
™

Cau 345. Mot nha mdy can san xudt cdc hop hinh tru kin ca hai dau cé thé tich V cho trudec Méi
quan hé gitta ban kinh day R va chiéu cao I cta hinh tru d€ dién tich toan phan cta
hinh tru nho nhat 13?




§ SDé cuang én bip chueng i

A. h=3R. B. h=2R. C. R=2h. D. R=h.
Loi giai
V=nmRh=h= Vz
TR

S;p =2mR* +2wRh = 27R* + 27R.

1% vV v VvV
= 27R? + — + —>3.327R2. — .~ =33[27V?
R CTNTRTRTNTTNRR

2
"R oR=1.

5. dat gié trj nho nhat khi 27R? :% & 21R? =

Cau 346. Cho mot hinh tru tron xoay va hinh vuéng ABCD canh 2a c¢6 hai dinh lién ti€p A, B
nam trén duong tron day thit nhat cta hinh try, hai dinh con lai ndm trén duong tron
day th hai ctia hinh try. Mat (ABCD) tao vdi day hinh tru goc 45°. D¢ dai ban kinh

day ctia hinh tru la
A a. B. 2. . 7O,
2 2
i
R
X
Ta co: IMO =45 ;IM:EBCza. |
o
O
Xét tam gidc IOM vuodng tai O cd :cos45° = oM <> OM =IM.cos45° = &. W
IM 2 O
N
~
Xét tam gidc OMB vudng tai M c6 :OB=+OM? + MB® = %

R 6
Vay r= i .
2
Cau 347. Mot chiéc cdc hinh tru ¢6 duwong kinh day 6cm, chiéu cao 15cm chita day nudec.
Nghiéng coc cho nudc chay tir tir ra ngoai dén khi mép nudc ngang voi duong kinh
ctia day cdc (hinh bén). Khi d6 dién tich ctia bé mat nude trong cSc bang:




§ SDé cuang én bip chueng i

A. 9267 cm?. B. 9267 cm? . C. 9/26r cm?. D. 9267 cm?.
5 2 10
Loi giai
e T > A’
g = oy
- ) _Ir._:&?- ™
( of-==3a

¢ Dung cdc hinh try, phan gach chéo chinh la hinh chi€u caa dién tich bé mat nudc
trong cOc.
* Goi S 1a dién tich bé mat nwdc, S, 1a dién tich phan gach chéo.

4 14 S 7 .
¢ Theo cong thitc hinh chiéu, ta cd cosy = ?0' voi p=A'OA.

OA 3 2

OA' (1158 26

¢ Tam giac A'‘OA vudngtai A, cd cos A'OA =

mre 97w 9 \/% 9\/%7r
0 = — S = — =
2 2 2 26 2
Cau 348. Cho mdt tdm bia hinh chi nhat c6 kich thude 31,6a. Nguoi ta udn tir tdm bia d6 lan
lwot thanh 4 hinh khong day nhu hinh vé, trong dé ¢é hai hinh tru [an lwgt c6 chiéu

cao 31,6a va hai hinh lang tru tam giac déu c6 chiéu cao lan luot la 31, 6a.

cm?.
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—_—
Ga 3a 6a
= \/
Hl H'2 H3 H_]
Trong bon hinh H, H,, H,, H, Ian lugt theo thit tw c6 thé tich 16n nhét va nho nhat la
A. H,H,. B. H,,H,. C. H,,H,. D. H, H,.
Loi giai




-
ba 3a 6a
Hl H'2 H3 H_1
Hinh H, c6 chuvidayla 6a,taco 2rr=6a<r _3a .
T

3a) , 27a°
Thé tich khéi H, 1a V, = wr?h = 7{_”} ="

7T s

*) Hinh H,c6 chu vi day la 3a, ta co 27rr:3a<:>r=£.
s

2 3
Thé tich khoi H, 1a V, =nr’h = W(E] -6a = 227a .
s

T
*) Hinh H, c6 chu vi day 64, goi d6 dai canh day lax, ta c63x =6a < x =2a.

Theé tich khéiH, 1aV, =3a- % x2-sin60° = #®343.

*) Hinh H, c6 chu vi ddy 34, goi do dai canh ddy lax, ta c63x =31 <> x =a. LS
N ot . . 1, . 0 u33\/§ 2&
Theé tich khoiH, laVA:GaEx -sin 60 == §
Vay thé tich khoi 16n nhat 1a H,, thé tich khdi nhé nhdtlaH,. X
Cau 349. Cho hinh léng tru déu ABC.A'B'C’, biét géc giita hai mit phing (A'BC ) va (ABC ) g
bang 45°, dién tich tam gidc A'BC bang a°\/6 . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh CID
tru ngoai ti€p hinh lang tru ABC.A'B'C'. 9
2 2 W
VLA EY B. 2ma’. C. 4ma’. p, 803, 2
3 3 on
Loi giai 5

A C

N !3\' -
Ak




§ $Dé avang én tip duieang ii
BC 1 AM

Goi M la trung diém BC, khi do = BC L A'M, do d¢6 goc gitra ( A'BC ) va
BC L AA’

(ABC) la A'MA =45°.

BC\/_ e BC\/_

Tam gidc A’AM vudng can tai A nén A'M = AMA2 =

1 BC«/_ BCZJE

Dién tich S, = %A’M.BC =, BC="—,

BC*\6
4

Theo dé 6 26— BC=2a.

BC\/§: 203 4
3 3’

Hinh tru ¢ ddy la duwong tron ngoai ti€p ABC c6 ban kinh r =

cao h=AA =

Dién tich xung quanh S =2nrh =27 2a;/§ .a\/g =4ma®.

Cau 350. Cho mot hinh tru tron xoay va hinh vudéng ABCD canh a c6 hai dinh lién tiép A,B
nam trén duong tron day thit nhat cta hinh try, hai dinh con lai ndm trén duong tron
day thtt hai ctia hinh tru. Mt phang (ABCD) tao v6i ddy hinh tru mot goc 45°. Thé'tich

cua khoi tru 1a:

3 3 3 3
A. J2ra . B. o™ C. 32ma . p. ™.
16 16 16 16
Loi giai
Chon C
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¢ Goi M, N theo thit tw la trung diém cua AB va CD =OM L AB va ON LCD.
* Goi I=MNNOO'.Dbat r=0A,h=00'

¢ Tam gidc IOM vudng can tai O = OM =0l =

a3
\/_
3\/— 27a’ .

16

—IM\/E :>h=—a\/§.
2 2
e Tacod: r=0A =\ AM? + MO? =

¢ Thé tich khéi tru la: V =nrh =




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 351. Cho mot hinh tru c6 ban kinh ddy bang 5. Hai diém A, B 1an luot nam trén hai duong

tron d4y sao cho goc gifta AB va truc ctia hinh tru bang 60°. Khoang cach giita AB va
truc ctia hinh tru béng 3. Chiéu cao cua hinh tru bf?mg

A.%. B.%. C. 43. D. 83.
Loi giai
Chon A

O'HL1LAB
O'H L AA’
Ké duong sinh AA'. Suy raOO'// (ABA’). Khi @6

Goi H la trung diém A'B, ta co { =O0OH L (ABA’).

d(00'; AB) = d(OO',-(ABA')) =d (O';(ABA')) ~O'H=3va A’/AB=60°.

Xét tam giac AAO'H vuodng tai H ta co: A'H = \/A'O'2 —O'H® = \/52 -3 =4,
Suy ra AAB=2A'"H=8.

Xét tam giac AA'B vuong tai A’ ta co: AA' = AB :%. m
tan 60° 3 9%
Cau 352. Khi thiét ké vo lon stra hinh tru cac nha thiét ké ludn dat muc tiéu sao cho chi philam =
vo lon nhé nhat. Mudn thé tich khoi tru 1a V' ma dién tich toan phan cua hinh tru §
nho nhat thi ban kinh R ctia dueong tron day khoi tru bang? é
A Y B. [V C. 43/1. D.JK. Y
T T 2 2 '
N _eoe (@]
Loi giai 9
Chon C N
Goi chiéu cao va ban kinh day cta lon stra lan luwotla h va R .(h, R> O) ﬁ
o)
RO
Ta cé: Thé tich ctialon sttala V=nR*h=h= ‘1/22 ) ®
v
. 4 «A 7 \ A \ 2 2 V 2 2V
Khi do: Dién tich toan phan la S, =27R" +2mRh =27R" + 27R. o 2mR" + -
v

Xétham s6 f(R)=27R +2% trén khoang (0;+w).
o 2V _4nR’-2V
Ta co f (R):47TR—F:T
Cho f'(R)=0«47R°*-2V =0« R= ,3/1 :
21

Lap bang bién thién suy ra ban kinh can tim la R= ,3/21 .
T
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Cau 353.

Cau 354.

Cho hinh tru c6 hai day la hai hinh tron (O ;R) va (O’ ;R). AB la mot day cung cua
duong tron (O ; R) sao cho tam gidc O’'AB 1a tam giac déu va mit phang (O’AB) tao voi
mit phing chita duong tron (O ;R) mot goc 60°. Tinh theo R dién tich xung quanh

cua hinh tru da cho

37R%\5

5

3rR%7

7

7TR2\/§

5

67R*\7

7

A. B. C. D

Loi giai
Chon B

i
[IPEEE ol
r’g“wr ;oL e
3 I"-.-'H"lj-.._;o “
w
'-.'rf
1
A
AB 1L O'M

Goi M la trung di€ém doan AB, ta c6 { = gbc gitta mat phang (O'AB)

AB 1 OM
v6i mdt phing chita dudng tron (O;R) 1a O'MO = 60°.

bat O0'=h=0'M =— f @O’M:&.
sin 60° J3
Tam giac O'AM vuong tai M nén c6 O'A = OM :ﬁ.
sin60° 3

2
Tam gidc O'AO vudng tai O nén cé O'A* =0'0* +0A* = (%j =h*+R*=h=

_6nR7

==

Mot xudng lam co khi nhan lam nhiing chi€c thung phuy vdi thé tich theo yéu cau

1a 20007 lit neéc mdi chiéc. Hoi ban kinh ddy va chiéu cao ctia thung an luot bang

bao nhiéu dé tiét kiém vat liéu nhat?

A.lmva2m. B.1dm va2dm. C.2dmvaldm.
Loi giai

3R

77
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Vay dién tich xung quanh cua hinh tru T la S =27RI

D.2mvalm.

Chon A
Goi R (m) va h (m) lan luot la ban kinh day va chiéu cao cta thung phuy.
Ta c6: 20007 lit =27 (m°).

R?

Thé tich ctia thing phuy 1 V =27 (m*) = 7R*h =21 =h=




§ SDé cuang én bip chueng i

Dién tich toan phén cua thung phuy la: S, =27R* + 27Rh = ZW(RZ - %j

Mit khac R2+E:R2+l+123§/R2.l.l =3
R R R R R

D4u bang xay ra <> R:l(m) =h= Z(m)

Cau 355. Nguoi ta 1am ta tap co tay nhu hinh vé véi hai dau 1a hai khdi tru bang nhau va tay cam
cling 1a khi tru. Biét hai dau 1a hai khéi tru duong kinh ddy bang 12, chiéu cao bang 6
, chiéu dai ta bang 30 va ban kinh tay cam 1a 2. Hay tinh thé tich vat liéu lam nén ta tay

dé.
12 | 4 |
. .
i
30
A. 64807. B. 5027 . C. 5047 . D. 1087 .
Loi giai

Chon C

Goi h,,R,,V, 1an luot 1a chiéu cao, ban kinh ddy, thé tich khéi tru nho mdi dau.
V,=hm.R’=6.m.6°=216m.

Goi h,,R,,V, Tan lugt 1a chiéu cao, ban kinh day, thé tich cta tay cam.

V, =h,m.R,} =(30-2.6).m.2* =72r.

Thé tich vat thé lam nén ta tay bang V =2V, +V, =504~ .

Cau 356. Mot khtic gb hinh tru 6 ban kinh R bi cat bdi mot mit phang khong song song véi
ddy ta duoc thiét dién la mot hinh elip. Khoang cach tir difm A dén mat day la 12
cm, khoang c4ch tir diém B dén mit day la 20 cm. Dt khuc gb dé vao trong hinh
hop chit nhat c6 chiéu cao bang 20 cm chita day nude sao cho dwong tron day ctia
khtc g6 ti€p xutc vai cac canh ddy ctia hinh hop chit nhat. Sau d6, nguoi ta do luong
nuedc con lai trong hinh hop chit nhatla 2 1it. Tinh ban kinh ctia khtic gs (gia st khuc
g0 khong thdm nuwde va két qua 1am tron dén phan hang chuc).
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Cau 357.

T -
(T
‘T _:'- il 20cm
12cm : |r
1 Jen 11 )
Komm-mmm- -3
A. R=5,2cm. B. R=6,4cm C. R=8,2cm D. R=4,8cm.
Loi giai
/|: - i _‘,.-l
T -
[z
i fh":" :-.J_: _____ -=17 | 20em
12cm : |r
i b e A
'E"\.-_‘_‘_- ...... '-HF )

Goi ban kinh ddy hinh tru la R.
Goi V,,V,Tan luot la thé tich hinh hp chi nhat va khoi gS.
Ta cd V, =Bk =4R*.20=80R*
Chia khéi gb lam hai phan bang mot mat phang qua A va song song day.
Tacd V,=7R*h, +17rR2.(h—h1) =167R’.
2

h,1a khoang cach tir difm A dén mat day, h khoang cach tir diém B dén mat day.
Thé tich nuée con lai: V =V, -V, =16R*(5—7)=2000= R ~8,2.

Cho hinh tru cé day 1a hai duong tron tam O va O', ban kinh day bang chiéu cao va
bang 2a. Trén dudng tron ddy c6 tim O 14y diém A, trén duong tron tam O’ 1y
diém B.Dat « la goc gitta AB va day. Biét rang thé tich khéi tt dién OO'AB dat gia
tri 16n nhat. Khang dinh nao sau day dtng?

A. tana:i. C. tana=1. D. tana:\/z.

72

B. tana:l.
2

Loi giai

Goi A’ 1a hinh chiéu ciia A 1én mat phang chita duong tron tam O'.
Goi B’ 1a hinh chiéu ctia B 1én mat phang chita duong tron tam O.
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§ $Dé avang én tip duieang ii
Goi R la ban kinh ctia dwong tron tam O, suy ra: R=2a.Ta cé: a=BAB'.
Suy ra: AB'=2Rtan«. Goi I la trung diém cua AB' =OI L AB'.
Ta cé: Ol = \/OB'2 —IB? = \/R2 —R*tan’a = R\/l—’can2 o .

Va: S, . = %OI.AB' = %R. Jl—tan®«.2Rtana = R? tanc..4/1—tan® «v .

Suyra: V,,, = % Vous ons = %OO'. S onp = %.ZR.R2 tana.V1-tan® o .

dat gid tri 16n nhat khi va chi khi tana.y1-tan® o dat gia tri 16n nhét.
L(-t) 1-2¢

N/ERRN e

Ta cod: V

OO'AB

Xétham s§ f(t)=t.N1-t* véi te[0;1] c6 f'(t)=V1-t +

voi t e (0;1)

Xét f'(t)=0<:>1—2t2=0<:>t:i%.

1
Vi 0°<a<90° nén tana >0 :>t=T.
2
‘ 0 - I
2
f ( f) 0 + 0 —0
Yen
£(0) / \
0 0 LS
N o1 1 AN
Duwa vao bang bién thién, tacé V__ khi t=—= hay tana=—.
2 72 S
Cau 358. Hai ban X va Y c6 hai miéng bia hinh chit nhat c6 chiéu dai bang a, chiéu rong bang N
b.Ban X cudn tam bia theo chiéu dai cho hai mép sat nhau r6i dung bang dinh dan g}
lai dwoc mét mat tron xung quanh ctia mot hinh tru va khéi tru nay co thé tich V| Y
(khi d6 chiéu rdng ctia tdm bia la chiéu cao cuia hinh tru). Ban Y cudn tdm bia theo 3
chiéu rong theo cach tuong ty trén dé€ duwgc mot mdt xung quanh hinh tru va khoi &‘
» N N
tru nay c6 thé tich V,. Tinh ti s6 —*. ~
v, N
V. b V. V. a % =
A L=—. B. Lt =ab.. C.Lt=-.. D. 1=1.
V, a v, V, b v,
Loi giai
Chon C
Ban X cudn tdm bia dwoc khdi tru ¢é chiéu cao i, =b; chuviday C,=a=R = A
T

Ban Y cudn tdm bia dwgc khoi tru ¢é chiéu cao h=4; chuviday C=b—=R= b

T
2 9 2 2
Do 6 thé'tich V, = R2h, = .| | b=, thetich V, =R, =m| 2 | .a="
2 Vs 21 Vv

, V 2 2
Vay tis§ =20, _a
, 4m 4w b
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Cau 359. Nguoi ta tha mot vién bi c¢6 dang hinh cau ¢ ban kinh 2,7cm vao mot chiéc coc hinh

tru dang chita nude (tham khao hinh vé). Biét rang ban kinh ctia phan trong day coc
5,4cm va chiéu cao cua myrc nude ban dau trong cdc bang 4,5cm . Khi d6 chiéu cao ctia

mutc nwdc trong coc la

———————————

A. 55cm. B.54cm. C.5,7cm. D. 5,6cm.
Loi giai
Chon B
N RN
h !
\ 5 LT Ef?

Goi R=2,7cm la ban kinh cta vién bi.
Ta ¢ ban kinh phan trong ddy cdcla 2R.
Thé tich nu6ce ban dau 1a V, =7 (2R)".4,5=187R".

Thé tich vien bila V, = %ww .
Thé tich nwdc sau khi tha vienbila V =V, +V, = 27R? (9 +§RJ .

Goi h la chiéu cao murc nede sau khi tha vién bi vao.
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2
, v 9+§R
Ma V=7(2R) h=h= > = =5,4cm .
(2R) 2

Cau 360. Mot khéi gb hinh tru véi ban kinh ddy bang 6cm va chiéu cao bang 8cn. Trén mot

dwong tron ddy ndo do ta 1ay hai di€m A, B sao cho cung AB ¢4 s8 do 120°. Nguoi
ta cit khc g6 béi mOt mat phéng di qua A,B va tam cta hinh try (tam hinh tru la
trung diém ctua doan ndi tam hai ddy) d€ duoc thiét dién nhu hinh vé. Tinh dién tich
S cta thiét dién thu duoc.




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 361.

A.S=207+30V3. B.S=20r+25J3. C.S=20m. D. 5=127+1843.
Loi giai

Chon A

+ Mit phang cat sé cat duong tron ddy con lai tai hai diém C,D ma cung nhé CD ciing

c6 s do 1a 120°.

+ K& céc duong sinh CC’, DD’ ta ¢4 hinh phang gi¢i han duong tron ddy va nam gitta

hai day cung AB,C'D’ chinh la hinh chiéu cta thiét dién 1én mat phang day.

e —

. "\.__\
..-'}/ | \."

be - ol |

\ ;|
_ \\ x / '
7 SABC'D' 7 2 7 .~ v < 2 v 7
¢ Do d6 § =—"=—, trong d6 « la goc gitta mat phang (ABCD) va mat day.

COS «
* Suner =2(Soms 5, )= 2[1.6.6.£+ﬂ.7r.62j ~18\3+127 va

2 2 360
tana = iy = 8 = 8 =ﬂ:>C05a=§:S:18\/§ﬂ=30\/§+207r.

HK  2r.sin30° , .1 3 5 3 YO
2 5 99
Mot hinh tru ¢é ban kinh day » =70cm, chiéu cao hinh tru h = 20cm. Mot hinh vudng %’
c6 cac dinh nam trén hai duong tron ddy sao cho c6 it nhdt mot canh khong song N
song va khong vuéng géc véi truc hinh tru. Khi d6, canh ctia hinh vuéng bang %
A. 140cm. B. 1002 cm . C. 80cm. D. 100cm. g
Loi giai S

Chon D NS
N

N

~

o

N}

X

¢ Xét hinh vudng ABCD c6 AD khong song song va khong vuong goc voi truc OO
cua hinh tru.

CD L AA’
CD 1 AD
duong kinh ddy nén A'C =2r =140cm .

* Xét tam gidc vudng AA'C, ta c6: AC=vAA?+A'C? =10052 cm.

¢ Dung duong sinh AA’, ta c6 { :>CDJ_(AA'D):>CDJ_A'D =AC la
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Cau 362.

Cau 363.

Cau 364.

¢ Vay canh hinh vuéng la AB = AC 100cm .

N3

Nguoi ta mudn dung vat liéu bang kim loai d€ go thanh mét thting hinh tru tron xoay
c6 hai day voi thé tich V' cho trudce (hai ddy cling dung chinh vat liéu d6). Hay xac dinh
chiéu cao h va ban kinh R cua hinh tru theo V dé ton it vat liéu nhat.

A.R:2h:21/1. B.RthzZE,l. C.hzZRsz/l. D.h:2R:24/1.
27 27 27 27

Loi giai
Chon C
D€ vat liéu ton it nhat thi dién tich toan phan ctia hinh tru nho nhat.
Tacéd: S, = 27R* +27Rh.

Do V =7R?h nén h= V?_

TR

Vv vV Vv Vv V
. —27R2 + — +—>3.327R%. — .~ =332V .
R NIRRTV RR
Déng thitc xay ra khi 27R” = v < R= ?/1 .Khidoé h= 2,3/1 .
R 27 27

Mot doi xay dung hoan thién hé thong cot tron ctia mot cira hang kinh doanh gom 17
chiéc. Trwdc khi hoan thién moi chiéc cot 1a mot khoi bé tdng cot thép lang tru luc giac

déu canh 14 cm; sau khi hoan thién (bdng cach trat thém vita tdng hop vao xung
quanh) mdi cot 1a mot khdi tru c6 dwong kinh day bang 30 cm. B~ié't chiéu cao cta \D
moi cft truede va sau khi hoan thién la 390 cm. Tinh lwong vita hon hop can dung

Suy ra S, =27R’

(don vi m*1am tron dén 1 chit s6 thap phan sau d&du phay).

A.19m°. B. 2.0 m®. C.12m’. D. 1.3 m®.
Loi giai
Chon D S
DPdy khoi bé tong la luc gidc déu, suy ra dién tich day luc gidc déu la: !
V3 14743 3
6.0,14* = me. W
4 5000 &
J
Thé tich 1 khoi bé tong cot thép lang tru luc giac déu la : 147\/_ 39 5733\/_ m. O
5000 50000 Bg
Vi sau khi hoan thién mdi cot 1a mét khéi tru, do d6 thé tich khdi cdt sau khi hoan -
thién 1a 7.0,15%3, 9—£7r m®.
4000
Thé tich vita tong hop trat vao moi tru cot 1a : 3l 57333 ~0,077 m’.

4000 50000
Thé tich vita tong hop can dung cho 17 cot 1a 0,077.17 ~1,3 m°.
Cho hinh ling tru déu ABC.A'B'C’, biét goc gitta hai mat phiang (A'BC) va (ABC) bing
45°, dién tich tam gidc A'BC bang a*\/6 . Dién tich xung quanh cta hinh tru ngoai ti€p
hinh lang tru ABC.A'B'C’ la
2 2
a 43 B. 47, C. 2ma?. p, B0,
3 3
Loi giai
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Cau 365.

Chon B

Goi M trung diém BC. Do tam giac A'BC can tai A’ nén A’M L BC.

Ta c6: S —%A'M.BC = ?J6 va AMA'=45° hay

e 2 J6

BC73=AM:AA':A'M7<:>A'M=BC76.
Thay vao biéu thirc dién tich ta co:
V6 V3

%.BC2.7:a2\/E<:> BC? = 42% & BC:Za,AA’:BC7:ax/§.

+ Ban kinh day hinh tru bang ban kinh dwong tron ngoai tiép AABC déu hay

R_BC3 2_2a\3

2 3 3

+ Chidu cao: h=AA"=a:/3. YO

Ttr d6 ta tinh dugc dién tich xung quanh hinh tru qu =2nRh =2n. Zaf .a\@ =47a’, 2&

Cho hinh tru T ¢6 truc OO'. Trén hai dwong tron day (O) va (O’) lan luot 1ay 2 §

di€ém A va B sao cho AB=a va duong thing AB tao véi day hinh tru géc 60°. Goi Q
hinh chiu ctia B trén mat phang ddy chtta duong tron B la B'. Biét rang §|

AOB' =120°. Tinh dién tich xung quanh ctia khoi tru T. 2

wa a3 a’ a3 N

A —. B. . C. —. D. . N

2 4 4 2 9

Loi giai o

Chon A @

Tt B ké duong sinh BB’ cua khéi try. C6 AB' 1a hinh chiéu ctia AB trén (AOB').
Khi do ( AB;(AOB')) = ( AB; AB') = BAB' ~60°

Xét AABB' vudng tai B', c6 AB'= AB.cos60° :% va BB =asin60° = 5

Goi I la trung diém cua AB'.
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Suyra [A=" va AOI =60 :>sinAOI:£:>OA:£:sin60°:ﬁ.
4 AO 4 6
Vay S, =27RIl= 2{1 .

CA4u 366. Cho hinh tru (T) cé (C ) va (C ’) la hai duong tron day noi ti€p hai mat ddi dién cta
mot hinh 14p phuong. Biét rang, trong tam giac cong tao bdi duong tron (C ) va hinh
vudng ngoai ti€p cua (C ) c¢6 mot hinh chit nhat kich thudc ax2a (nhw hinh vé dudi

day). Tinh thé tich V ctia khoi tru ) theo a.

7/\
N/

3 3
250ma” B. 2507a°. ¢, 100ma”
3 3

Loi giai

~
N

C D

D. 1007a°.

Chon B

X

Ta cd BK=2a, KI =a nén Bl—a\/_:cosKBI— va sinKBl = — 2
5 &
Khi @6 cosOBI = cos(KBI—KBO) = cos KBI.cos 45° + sin KBI.sin 45°
1V2 2 2 32
B R v

Kihiéu AB=2x thi Ol =x,0B= x\/E.

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

Ta c6 OI? = BO? + BI? —2.BO.BI.cos OBI = 2x? +5a% — 2.x\[2.a+/5. 32 —2x% +54% —6xa

25

< x? =2x% +5a% —6xa < x* —6xa+5a* =0 c{ac:a i
x =5a
Vi x>a nén x=5z1 hay r=0Il =5a.

Vay thé tich khi tru (T) 1a V = (5a) 102 = 2507a°.
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Cau 367.

Cau 368.

Cau 369.

Cau 370.

CHUYEN DE KHOI 12 Oeng ii. Fhdi Thin Xoay
Chii de. KHOI CAU
The tich ctia khoi cau c6 ban kinh r 1a
A. Vzﬂwra. B. V=§7T1”3. C. V:lm’s. D. V==nr’
3 4 3
Loi giai
Chon A
Cong thikc tinh thé tich khéi cu bén kinh r 1a V = %m’?’
Cho mdt cau (51) c6 ban kinh R;, madt cau (Sz) c6 ban kinh R, =2R,. Tinh ti s0 dién tich
clla mat cau (SZ) va (Sl).
A. 4. B.%. C. 3. D. 2.
Loi giai
Chon A
Goi S,S' Tan lwot la dién tich mat cau (51) va (Sz).
Khi d6, S=47R? va ' =47R? = 47.4R? =167R’.

Véy 167TR1
S 4R}
Cho tam giac déu ABC canh a. Goi (P) la mat phang chita duwong thang BC va @
vudng goéc véi mat phang (ABC ) Trong (P) , xét duong tron (C ) duwong kinh BC. R
Tinh ban kinh ctia mat cau chita dwong tron (C ) va di qua diém A. §
a3 a\/§
A. aV3. B. —. D. —.
” 2 : S
|
Chon C 3
SN
N
N
~
o
N}
X

Goi (S ) la mét cau chita duong tron (C ) vadiqua diém A; H la duong cao tam
giac déu ABC; I la trong tam ctia AABC thi I ciing la tam ctia mat cdu (S) :

a\/_ BC

Tacod IH = §AH =——, ban kinh cta duong tron (C) la R= - =

a3
5,

a
2
= Ban kinh ctia mat cau (S) la r=IB=vBH’ +IH* =
Cho hinh cau duong kinh 2a+/3 . Mt phang (P ) cat hinh cau theo thiét dién 1a hinh tron
c6 ban kinh bang a2 . Tinh khoang cach tir tam hinh cau dén mat phang (P) .




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 371.

Cau 372.

Cau 373.

a/10

C. a\/l_O.

Loi giai

A.a.

N |

Ban kinh hinh cau d3 cho 1a R = a+/3.

Khoang cach tit tim hinh cau dén mat phang (P) lad= \/(,1\/5)2 _(a\/E)Z =a.

Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D'. Xét mat cau di qua 8 dinh cua hinh 1ap phuong.
Ban kinh ctia mat cau dé la
A. tb B. ﬁ C. AB. D. BD'.
2 2
Loi giai

Vi ABCD.A'BC'D'1a hinh lap phuong nén ABC'D', AA'C'Cva BB'D'Dla cac hinh chix
nhat tam O. Do d6 diém O cach déu cac dinh cta hinh ldp phuong hay Ola tam mat

cau di qua 8 dinh. Ban kinh méat caula R=0B= Bf :

'
Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D’ nhu hinh sau: DN
A D’
B’ :\\ c’ /// §
T 9
“,/'i’___\,‘.__:: b [
B - C §
Xét mat cau di qua 8 dinh ctia hinh lap phuwong. Ban kinh cua mat cau d6 la N
. N
A B0 B. A8 C. AB. D. BD'. =
2 2 N
Loi giai x

Tam mat cau ngoai ti€p hinh lap phuwong la trung diém ctia dwong chéo hinh lap
phuong.

Ban kinh ctiia mat cau R= %

Néu mot khoi cau co thé tich V =367 thi dién tich mat cau dé bang?
A. S=3. B. S=367. C. S=3r. D. 5=36.
Loi giai

Thé tich khoi cau la: V = gWR3 =36r = R=3.

Khi d6, dién tich mét cau la: S=47R* =47.3* =367.
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Cau 374.

Cau 375.

Cau 376.

Tinh dién tich mit cau ngoai tiép hinh bat dién déu c6 canh bang a.

A. %Wﬂz. B. %71’5!2. C. ma°. D. 274°.

Loi giai

Chon D

Mt cau ngoai tiép hinh bat dién déu tam O, c6 ban kinh R=0B.
BD a2

Vi ABCD la hinh vudéng nén OB=—= = :

22
2

7 - A 4 ~ A . - A \ 14 - A A a
Ta c6 dién tich mat cau ngoai ti€p hinh bat dién déu: S= AR? = 47r.5 =27ma®.

Cho khéi chdp & giac déu S.ABCDc6 canh ddy bang a, canh bén bang 2a. Thé tich ctia
khdi cau ngoai tiép khdi chép da cho bang

N 16\1474° 8. 24147 c 64\1474° . 48\1474°
49 49 147 196
Loi giai
Chon C

Goi Ola tam caa day thi SOla truc cua duong tron ngoai ti€p hinh vuéng ABCD.
Goi H la trung diém cua SB.

Dung mit phang trung triec cia SB, gia st cat SOtai I thi IS=IB=I1A=IC =IDnén
I'la tam ctia mdt cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD. Ban kinh médt caula r=1S.

Ta 6 ASHI ~ ASOB = % _Sl _ g _SHSB

—
SB SO
2
Ma OBzg, SO=+/SB?—0B? = /4a2—% _a 214
a.2a 2\/1211

N
2

Vay r=5I=

3
Thé tich khdi cau ngoai tiép la V = %7?7‘3 = % .

Cho hinh h¢p chit nhat ABCD.A'BC'D'c6 AB=a, AC=2a, AA'=3a nji ti€p mat cau

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5
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Cau 377.

Cau 378.

Cau 379.

(S). Tinh dién tich mt cau.

A. 1371a®. B. 6ma°. C. 567a°. D. —7a?.

Loi giai

Goi OO'1a dwong cao cua hinh hop va I1a trung diém cta OO'. Ta c6 [ cach déu cac
dinh ctia hinh hgp chit nhat. Vay I 1a tam mat cau (S) )

2
Béan kinh mit cau (S) la R= JOI? +0A? = 9%+u2 = 213 .
Dién tich mat cau S =47R* =13ma°.
Cho hinh hop cht nhéat c6 ba kich thudce 4, b, ¢ . Ban kinh mat cau ngoai ti€p cua hinh
hop chit nhat d6 bang

’2 2 2 ’2 2 2
A. 2\a* +b* +c* . B. Na® +b* +c? . C.—f—ig—ii—. D.—f—ig—iia

Loi giai
Tam mat cau ngoai ti€p hinh hop chir nhat la trung diém duong chéo.
Duodng chéo ctia hinh hop chit nhat c6 d6 dai Va? +b? +¢? nén ban kinh mit cau
2 2 2
1 A L Ay NATHDTHC
ngoai ti€p hinh hop chit nhat la —
Mot mat cau cé dién tich béng 100 (sz) . Ban kinh ctia mat cau bé“mg

5 ¢ 5V 5

™
A. —. B. .
5 5
Loi giai

T
S = 47R? <100 = 47R? @R:izﬁ.
N
N

Vay béan kinh cua méat cau da chola —.
T
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Cét mit cau (S) b@"mg mot mat phémg cach tam mot khoang b%mg 4cm ta dwoc mot thiét
dién 1a duwong tron c6 ban kinh bang 3cm. Ban kinh ctia mét cau (S) 1a
A. 10cm. B. 5cm. C. 7cm. D. 12¢m.

Loi giai
Chon B
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R=+/3+4% =5(cm)..
Cau 380. Cho hinh 1ap phuong cé canh bang 1. Dién tich mat cau ngoai ti€p hinh 1ap phuong

bang

A. 6. B. 3r. C. 2r. D. 7.
Loi giai

Chon B

Goi R la ban kinh ctia mat cau.
Tacé R =% A'C? = %\/A'AZ +AC? = %\/A’Az +AB?+BC? =2

Dién tich mit cau la S=47R* =3r.

Cau 381. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?
A. Hinh chép ¢6 day 1a hinh binh hanh thi ¢6 mat cau ngoai ti€p.
B. Hinh choép ¢6 day la hinh chit nhéat thi c6 mat cau ngoai tiép.
C. Hinh chép cé day la hinh thang thi ¢ mat cau ngoai tiép.
D. Hinh chép c6 day 1a t& giac thi ¢ mat cau ngoai tiép.

e

Loi giai
Chon B
Hinh chép c6 mét cau ngoai tiép khi va chi khi day cua hinh chop 1a mét da gide noi
tiép.

Céu 382. Cho hinh cau duong kinh 4a+3 . Mit phéng (P) cdt hinh cau theo thiét dién la hinh
tron c6 ban kinh bang a2 . Tinh khoang cach tlr tam hinh cAu dén mit phang (P) .

A. a5, B. V104 C. 104. D. 210 .
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Loi giai

Chon B

Ban kinh hinh cau da cho 1a R =2a+/3 .

Khoang cach tir tam hinh cau dén mat phéng (P) 1a d = \/(2aJ§ | ~(av2) =+ioa.
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2 14 A A - A/ 14 7 1Y A /4 \ 2
Cau 383. Tinh thé tich khoi cau biét ban kinh mat cau d61a R = g .

22 2 a2
2

A V=—m. B.V C.V=37r. D.V=—-m.

Loi giai

Tacod: V=—nR}=—m.
3 2

3

C4u 384. Mot mat cau c6 dién tich béng 87 . Ban kinh ctia mat cau bémg

A N2, B. 2. C. 2. D. ¥6 .
Loi gii

S=4nR? <81 =4rR? <> R=+/2.
Vay béan kinh cta mat cau da cho 1a \/E .
CAiu 385. Cho mat cau tam O, ban kinh R=3. Mat phéng (a) cach tim O cuia mat cau mot

4, 4 [JET 2

khoang béng 1, cit mit cAu theo mét dwong tron. Goi P la chu vi duong tron nay, tinh
P

A. P=42x. B. P=4r . C. P=8r. D. P=22r.
Loi giai
Ban kinh dwong tron r = \/Rz —d? (O,(a)) —J3 12 =22.

Chu vi duong tron la P =277 = 4\/§7T }
Cau 386. Cho khoi cau (S ) c6 ban kinh 7 =3a. Tinh theo a thé tich ctia khoi cau (S ) .

A V="T2ra". B. V =367a°. C. V=127, D. V =187a®.

Loi giai
Chon B

Tacd V = gwrg =364’ .

Cau 387. Cho hinh 1ap phuong c6 canh bang . Phat bidu nao sau day la ding?

2
A. Ban kinh mdt cau ngoai tiép hinh 1ap phuwong la % :

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

B. Ban kinh mét cau ngoai tiép hinh lap phuong 1aav/3 .
C. Ban kinh m4t cau ngoai ti€p hinh lap phuong la % .
D. Bén kinh mit cau ngoai tiép hinh 1ap phuong laay/2.
Loi giai
5&111 mat cau ngoai ti€p hinh 1ap phwong la giao cua 2 dwong chéo hinh lap

phuong, ban kinh mat cau ngoai tiép hinh 1ap phuong bang ntta duong chéo hinh lap
phuong.
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Cau 388.

Cau 389.

Cau 390.

Cau 391.

Do d6R = w3 .

2
Cho hinh hép cht nhat ABCD.A'B'C'D" ¢6 AB=a , AD=2a, AA'=3a . Tinh ban kinh
mat cau ngoai ti€p t& dién ACB'D' .

A.ﬁ. p, W4 C.ﬁ. ”\/g.
2 2 4 2

Loi giai
Chon B
Mat cau ngoai tiép t& dién ACB'D' cling la mdt cau ngoai ti€p hinh hop chr nhat
ABCD.A'BCD'

“ 1 ., 1 14
Ban kinh mat cau laR = EAC = E\/az +(2a)2 +(3a)2 . >
Mt cau di qua cac dinh ctia hinh hop chir nhét c6 ba kich thude 2,3,6 c6 ban kinh béng:
A. 5. B. 49. C. 3,5. D. 7.
Loi giai

Chon C
Mit cau di qua cac dinh ctaa hinh hop chit nhat c6 ba kich thudc 2,3,6 ¢ ban kinh

2°+3°+6° 7 _

2 2

Cho tit dién ABCD c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B, DA L(ABC). Ban kinh

mat cau ngoai ti€p t dién ABCD . Biét DC=4a .

R= 3,5.

3
A. 4a. B. 2a. c. i D. i
2 2
Loi giai
Chon B
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B

Ta c6 bon di€ém A, B nhin CDvéi1 goc vudng.
Nén ABCD ndi ti€p trong mat cau ¢ tam [ 1a trung diém cua DC, R la ban kinh
mat cau ngoai tiép ti dién ABCD
=R= be_ 2a.

2
Cho mat cau S (O; \/ER), A la mét diém & trén mat cau (S) va (P) la mat phang qua
A sao cho goc gitta OA va (P) bang 60°. Dién tich ctia hinh tron giao tuyén gitta khdi

cau S(O; \/ER) va mat phang (P) bing
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2 2 2
A TR B. 7R2. c. ™R p. ™R
4 2 8
Loi giai
Chon C

Goi H 1a hinh chiéu vudng goéc ctia O trén (P) thi.
* H la tam cua duong tron giao tuyén (P) va (S ) .
* (0A,(P))=(0A, AH) =60°.

Ban kinh cua duong tron giao tuyén: = HA = OA.cos60° =

RV2
=

2
2
Suy ra dién tich dudng tron giao tuyén: nr’ = 7{@] = Wl; .
Cau 392. M6t khoi cau ¢ ban kinh 2R thi ¢6 thé tich V bé“mg bao nhiéu?
3 3 3 NQy)
A, v =R B. v = 24K c. vk D. V=4rR* N
3 3 3 99
Loi giai
Chon A §
3
Thé tich cita khdi cau V = 27 (2R)’ = 2228 9
3 3 S
o a L p 1% . A R !
Cau 393. Cho khoi cau tam O ban kinh R. Mat phang (P) cach O mot khoang 2 chia khoi -~
KN
cau thanh hai phan. Tinh binh phwong ti s6 thé tich cta hai phan do. O
25 25 5 25 ~
A ——. B. —. C. —. D. —. '
729 927 27 27 S
Loi giai =
Chon A
4T

Thé'tich khdicaula V = 3 R3.

WR_Zg_syrw
4 6 24

o o MLz a R
Thé tich chom cau co chiéu cao h = Py 1a vV, =7h’ (R —%j =

3 2
Do d6 phan con lai 6 thé tich V, =V —V, = 27K yay £=i:£v1] -5
24 v, v,) 729
Cau 394. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat, SA vudng goc vdi day, I la
tam mat cau ngoai ti€p hinh chép. Khang dinh nao sau day la dting?
A. I 1a trung diém SC. B. I 1a trung diém SA.
C. I la tam duong tron ngoai ti€ép ASBD. D. I la giao diém cua AC va BD.
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Cau 395.

Cau 396.

Cau 397.

Cau 398.

Loi giai

B&=—

Ta c6 tam giac SBC, SCD vudng.
Goi I la trung diém SC, khi d6 IC=IS=ID=IB=IA nén I la tdm madt cau ngoai ti€p
hinh chop.

Kh&i cau 6 ban kinh R=6 c¢6 thé tich bang bao nhiéu?
A. 1447 B. 2887. C. 487 . D. 727 .
Loi giai

o . 4
Thé tich khoi cau V = §7TR3 = 288r. .

Dién tich mat cau ban kinh 2r 1a.
A. 16777 . B. 47’ . C. 8rr?. D. 2ar.
3 Y®
Loi giai 3
Chon A =
A o as A s < oA 2 2 §
Theo cong thitc tinh dién tich mat cau S= 47r(2r) =167r". N
Khéi cau (S) c6 tam, duong kinh AB=2R. Cat (S ) boi mot mét phang vudng goc @
véi duong kinh AB ta duoc thiét dién la hinh tron (C ) . Tinh khoang cach ttr tam [ §|
dén méat phang (P) . 3
SN
N
AL B. 2. c . D. 5 %
4 2 8 3 =
Loi giai N

Goi mit phang vudng gdc véi duong kinh ctia khdi cau la mat phang (P)
Ta c6 mat phang (P) cat khdi cau theo mot duong tron (C ).
Khi d6 dudng kinh ctia dudmg tron (C) béng Rv3.

, . R
Suy ra khoang cach ttr tam I dém mat phang (P) la rE
Khi cau c6 bén kinh RV6 c6 thé tich 1a:

A. 8\/67R?, B. 87R®. c. 2R3, D. 4/67R? .

Loi giai:
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3
Tﬂ@%khkh&mﬁucébénkﬁﬁlRngd\/=gﬂ(RJ€):SJ&HF.

Cau 399. Biét hinh tron 16n cia mét cau c6 chu vi bang 647 . Ban kinh mat cau bang:
A.16. B. 32. C. 4/2. D. 8.

Loi giai
Chen B

Ta cd 2nR=647 < R=32.
6
Cau 400. Khoi cau cé ban kinh 7 = % co thé tich 1a:

8ra’ \/6 A7a® \/E 8ra’ \/g 47a® \/6

A. . B. . C.

27 27 9 9
Chon A

Loi giai:
3
1% =ﬂ7r 3 =£7{£aj —%mf

3 ) 2
Cau 401. Tinh ban kinh ctia mat cau c6 duong kinh bang 2032

A. 2a. B. 4043 . Cu%?. D. a\3.

Loi giai
Mt cau c6 duong kinh bang 2a+/3 thi ban kinh bang av3.
Cau 402. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh canha, canh SA c6 d¢ dai bf?mg a va
vuong goc voi mat ddy. Tinh ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.

A.%?. B. a3, ZME. Du%?.

C.
3

Loi giai

5
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Ta c6 ASBC, ASDC, ASAC la cac tam giac vuong chung canh huyén SC .
Goi I la trung diém SC.Khiddétacd IS=IC=IB=ID=IA.
Vay I la tam mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD va c6 ban kinh R
R=SC_m3.
2 2
Cau 403. Chon ménh dé dung trong cac ménh dé sau?
A. Hinh chdp c6 ddy la hinh thang thi c6 mat cau ngoai tiép.
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B. Hinh chép c6 day 1a hinh binh hanh thi c6 mat cau ngoai ti€p.
C. Hinh chép ¢ day 1a hinh t& gidc thi c6 mat cau ngoai tiép.
D. Hinh chép c6 ddy la hinh thang can thi c6 madt cau ngoai ti€p.
Loi giai

Chon D

Mot hinh chép c6 mdt cau ngoai ti€p khi va chi khi day ctia né la mot da gidc noi ti€p
duoc duong tron. Nhu vay day la hinh binh hanh, hinh tt gidc, hinh thang bat ky chua
chic da noi tiép dwoc mot mat cau nén Chon D,C,D(loai).

2
Cau 404. Tinh dién tich mat cau biét ban kinh mat cau dé1a R= g .
A. S=2r. B.S=r. C. S=2r. D. S=4r.
Loi giai
Chon A

\/ET =27.

Ta cd: S=4nR? = 47r.{7

Je (A 7 A 7 M 32 7 7 2 A A 7 1)
Cau 405. Mot khoi cau co thé tich bang TW .Ban kinh R ctia khoi cau dé la

5 R_22

3 C. R=2. D. R=4

A. R=32.

Loi giai
Chon C

) N . 4 32
Ta cO thé tich khoi cau cOban kinh R 1a V =§7TR3 =T7r =SR=2.

Cau 406. Khoi chom cau. Goi M la diém bat ky thudc duong tron (C), biét rang goc gitta
duong thang IM va mat phang (P) bang 60°. Tinh theo R thé tich kh&i chom cau

nho tao thanh.
wR3(6—J§) 37rR3(6—\/§) wR3(6+\/§) sz(a—\E)
T- B- T. Co T. Do T.
Loi giai

A.

Chon A
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IH 1 (P)

Gia str duong tron giao tuyén (C) c6 tam H, ban kinh r. Khi dé { HM <7y °

T gia thiét goc gitta IM véi mp (P) bang 60°, suy ra IMH =60°.
J3R

Tam giac IMH vuong tai H ¢6 [H = IM.sin60° = —

’ " : ) L 1A R+3
Suy ra khoi chom cau nho tao thanh c¢6 chiéu cao h = —\/_ .

hJ_Ws_RZLR_Rﬂ_”RS(ﬁ—@ |

V =nh?| R—=
3 4 6 8

Cau 407. MOt mat cau (S) c6 do dai ban kinh béng 2a. Tinh dién tich S, cua médt cau (S) .
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Cau 408.

Cau 409.

Cau 410.

A. S, =8dT. B.S, =16?7Ta2.

s PN ’ ” v M 2 2 2
Tacoédiéntich S, chlamatcaula S, =7R" =4a’r.

C. S, =4a’m. D. S, =16a’m.

Loi giai

Thé tich ctia khdi cau c6 dién tich mit ngoai bang 367 .
™ ™
A. 367 . B. —. C -. D. 9
Loi giai
Ta co:
o S.=47R*=36r => R*=9—=>R=3.
= V. :in3 :ﬂﬂ'.33 =367 .
3 3
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat véi d§ dai duong chéo bang

aN2, canh SA c6 d6 dai bang 2a va vuong goc véi mat ddy. Tinh ban kinh mat cau
ngoai tiép hinh chép S.ABCD.
6 2a+/6 6 6
N . 206 c. o2 b, 46
2 3 12 4
Loi giai

5

Ta c6 ASBC, ASDC, ASAC la cac tam giac vudng chung canh huyén SC .
Goi I la trung diém SC .Khidd tacd IS=IC=IB=ID=IA.
Vay I la tam mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.

, SC _aV6
Taco R, =5 =5
Cho qua dia cau c6 d6 dai duwong kinh tuyén 30° Dong la 40ncm (tham khao hinh vé).
Do dai duwong xich dao la:
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Cyc Béc

_Kinh tuyén 30° Bong

—

T Kinh tuyén géc
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Cau 411.

Cau 412.

Cau 413.

Cau 414.

Cau 415.

80
A. 40\/§7r cm.. B. —Wcm.. C. 80w cm.. D. 407 cm.

NE
Loi giai
Puong xich dao la duwong vi tuyén 16n nhat. D6 dai duwong xich dao gap hai lan duong
kinh tuyén 30° Dong.
Vay do dai duong xich dao la: 2.407 = 8O7r(cm). .

Biét rang khi quay mot duong tron ¢6 ban kinh bang 1 quay quanh mét duong kinh ctia
nod ta dwgc mot mat cau. Tinh dién tich mat cau do6.
A.Vzgﬂ. B. 4. C. 2m, D. 7.

Loi giai
Theo dé bai ta suy ra ban kinh ctia dwong tron bang ban kinh ctia mat cau.
Vay dién tich cia mat caula V = 47R? = 4 (dvitt).
Mobt hinh cau c6 ban kinh bc:?mg 2 (m). Hoi dién tich ctia méat cau béng bao nhiéu?
A. 167 (m?). B. 87 (m?). C. 7 (m?). D. 47 (m?).

Loi giai
Chon A

Dién tich mit cau S=47R* =167 (m?).

Mot hinh cau cé ban kinh bang 1(m). Hoi thé tich ctia khdi cau bang bao nhiéu?
A. Vzﬂﬂ(ms).. B. V:gw(ms).. C. V=E7r(m3).. D. V=§7r(m3).
3 3 3 3

Loi giai

4 , 4 3
facO V==nr’==m(m’).
a co 3 3 (m”)

Tinh ban kinh ctia khéi cau c6 thé tich bing 36w (em®)?
A. \/g (Cm). B. 9 (cm). C.3 (Cm) . D. 6 (Cm).
Loi giai

V=wa3@367r=wa3@R=3 (cm),
3 3

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

Vay ban kinh cua khéi cau da cho la 3 (cm) .
Dién tich hinh tron 16n ctia hinh cau la S, mot mat phing (P) cit hinh cau theo mot
L1
duong tron c6 ban kinh 1a 7 va c6 dién tich bang ES . Biét ban kinh hinh caula R.
Khi d6 7 bang
A R3 5 R3 c R\2 b R\2
e S = IR
Loi giai
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Cau 416.

Cau 417.

Cau 418.

Cau 419.

Cau 420.

Cau 421.

Ban kinh hinh tron 16n ctia hinh cau 1a R . Khi d6 ta cé: S=7R?.

Hinh tron giao tuyén cta (P) va hinh cau c6 ban kinh 1a 7 suy ra c6 dién tich la: 7r* .

1 R? RN2
Theo gia thiét: 77’ = ES o =" or= —\/_ )

2
Goi R, S, V lan luot la ban kinh, dién tich va thé tich caa khdi cau. Cong thirc nao sau
day sai?
A. VzgwRS. B. S=47R’. C.3V=SR. D. S=7R?
Loi giai

Coéng thitc tinh dién tich méat cau la: S= ATR.
Mt cau tiép xtc voi sau mat ctia hinh 1ap phuwong (mat cau noi ti€p hinh 1ap phuong)
canh bang 24 ¢4 ban kinh bang

A. a2, B.a. C. a3, D

Mt cau néi tiép hinh 1ap phuong canh 2a ¢é ban kinh R=a.
Khdi céu (S) 6 thé tich bing 2887 (cm®) thi c6 ban kinh 1a:

A. 6(cm). B. 6\/5(6171). C. \/g(cm) D. 6\/g(cm)
Loi giai
Chon A

V:wa3©288=f7rR3©R:6(cm),
3 3

a
.5
Loi giai

Vay bén kinh ctia khéi cau da cho 1a R=6(cm).
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S 1
Dién tich xung quanh ctia mot mat cau c¢6 ban kinh r=— 1a
Nar

A.0,5. B. 0,25. C.1. D. 2.

Loi giai
S=4mr* =1,
Cho khi cau (S) ¢6 thé tich bang 367 (cm®). Dién tich mit cau bang bao nhiéu?
A. 367 (cm®). B. 4. C. 187 (em?). D. 277 (em?).

Loi giai

» RS 4
Theé tich khoi cau bang 367 = §7Tr3 =36 =7’ =27 =r=3.

Vay dién tich m3t cau (S) 1a: S =4nr® =473 =36 (cm?) .

Cho mat cau (S) tam O ; duong kinh R. Khi d6 dién tich mat cau la
A. gsz . B. 47R%. C. 27R%. D. 7R’.
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Chon D

2
S :47{Ej =7R?.
2

CAau 422. Mot mat cau c6 dién tich béng 2007 . Ban kinh ciia mét cau bf?mg

A. 5. B. 5v2. C. 25. D.

S=47R? <200 =47R? < R=52 .
Vay béan kinh cua méat cau da chola R= 5\/5 )
Cau 423. Cho khoi cau (S) c6 thé tich bang 367 (cm®). Dién tich mat cau 1 bang bao nhiéu?

A. 187 (sz). B. 367 (sz). C. 127 (cmz). D. 277 (sz).

., e w b 4
Thé tich khoi cau bang 367 = gwr?’ =36r =>1r* =27 =r=3.

Loi giai

N | o1

Loi giai

Loi giai

Vay dién tich mat cau (S) la: S =4nr? =47.3* =367 (sz) )

Cau 424. Cong thuc tinh dién tich mat cau ban kinh R la

A. S=7R%.. B. S=4xR°.. C. S=%7TR2. D. S=—nR3.

Coéng thitc tinh dién tich méat ciu ban kinh R la S= 4R, .
Cau 425. Tinh ban kinh ctia mot khéi cau biét thé tich ciia khéi cu bang 123 (em®) (lam tron

Loi giai

dén s6 thap phan tht nhat, 1dy) 7 =3,14.
A.31(cm). B. 3(cm). C. 29,4 (cm). D. 3,08 (cm).

Loi giai

174 =f7rR3 @123:57TR3 < R=31 (cm),
3 3
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Vay bén kinh cua khéi cau da cho la 3,1 (cm) :

8ra’ \/E

Cau 426. Cho khoi cau co thétichla V = . Khi d6, ban kinh ctia khoi cau la:

3
A. a3 B. a6 . C. a2, D. 2a.
Loi giai
3
Ta co: V=g7TR3 :87m \/E:R=a\/§,
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Cau 427. Cho mit cau (S) tam O va cic diém A, B, C ndm trén mit cau (S) sao cho AB=3,
AC=4, BC=5 vakhoang cach tir O dén mat phang (ABC ) bang 1. Ban kinh ctia khéi
cau (S) bang

A.

B.@. C. 29 . D. 5.

Loi giai

N | ol

Chon B

Ta cé AB*+AC* =3 +4°>=25=BC*> = AABC vudng tai A.

Goi H 1a hinh chiéu ctia O trén mat phang (ABC)= H la tam duong tron ngoai tiép
AABC.

Vi AABC vuéng tai A nén H la trung diém cua BC.

Vi khoang cach ttr O d&n mat phang (ABC) bang 1 nén OH =1.

2

AOHBvubng tai H c6: OB=VOH? + BH® = |1’ +(gj = @ @
5 S
Vay mat cau (S) c6dban kinh R=0B=——. §
’ S

CAiu 428. Cho mat cau S(O;S) , A lamot diém & trén mat cau (S ) va (P) la mat phéng qua A Q
sao cho goc gitta OA va (P) bang 60°. Dién tich ctia hinh tron giao tuyén gitra khdi §|)
cau S(O;R) va mit phang (P) bang Q
KN

257 257 257 N

A ——. B. —. C. 257. D. —.

2 8 " 4 N

Loi giai N

Chon D x

Goi H 1a hinh chiéu vudng géc cta O trén (P) thi.
* H la tam ctua duong tron giao tuyén (P) va (S).

* (0A,(P))=(0A, AH) =60°.
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Béan kinh ctia dwong tron giao tuyéh: r=HA =0A.cos60° =

R
2

N | ol

R

2
Suy ra dién tich dudng tron giao tuyén: =r’ = W(Ej _ 21 .

4
Cau 429. Cho mat cau (S) c6 ban kinh R=5 (cm). Mit phang (P) cat mat cau (S) theo giao
tuyén la duong tron (C) cO chu vi b%mg 8 (cm) .Bondiém A, B, C, D thay d6i sao
cho A, B, C thudc duong tron (C), diém D thudc (S) ( Dkhong thudc duong tron)

(C) va tam gidc ABC la tam giac déu. Tinh thé tich 16n nhat cua tit dién ABCD.
A. 963 (em®) . B.32V3 (em’).  C.20V3 (em’) . D.60V3 (em’) .

Loi giai

Goi I la tam ctia mat cau (S) va H la hinh chiéu ctia I trén (P)

Khi d6 H la tam ctia dwong tron (C ) va la trong tam cua AABC .

Duong tron (C) c6 chu vi bang 87 (cm) nén c6 ban kinh »=4—=1H =3.

Va AABC noi ti€p duong tron (C ) nén c6 canh bang 43 va c6 dién tich khong doi.
Do d6 Ve I6nnhat < d(D;(ABC)) lalénnhat < H, I, D thing hang.
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Khi d6 DH =8.
2
Vay V. =1DHS,, = 1.8.(4\/5) 3 3243
3 3 4
Cau 430. Thé tich khdi cau ngoai tiép khdi lap phuong cé d dai canh bang a3 1a
3 3 3
AT B. 3’ c. v D. 2
3 3 2
Loi giai
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Ban kinh khdi cau ngoai ti€p khoi lap phuong R=

AC' _a\3Af3_3a
2

2 2

2 2

Cau 431. Cho hinh chop S.ABC ¢6 AABC vuodng tai B, BA=a,BC= a/3. Canh bén SA vuong
goc voi day va SA=a. Tinh ban kinh ctia mét cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC.

3 3
Thé tich khoi cau ngoai tiép khoi lap phuong V = %wR‘% = %7{§ a} _ 9ma .

A R=22 B. R=a5. c. R=1 D. R=2a5.

5 5
2 4
Chon A

Loi giai

‘®
Tam ctia mat cau ngoai ti€p chép S.ABC la trung diém [ ctia SC. BN
AC=JAB? +BC? = 2a. N
Khi d6 SC=+SA? + AC? =+/a® +4a® =a\/5 . é
SC a\/g S

Vay R=SI=—=——,
& 2 2 i
Cau 432. Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 9 canh bang nhau va bang 2a. Tinh 9
dién tich S ctia mdt cau ngoai ti€p hinh lang tru da cho. &
2 2 2 2 Q|
A 5=BT B. 5= c. 5= 1M D. 5= 2™ on
3 3 9 N
e s 0
Loi giai -

Goi O, O’ lan luot la trong tam tam giac ABC va A'B'C’
Tac6 OO’ 1a tryc cia mét phing (ABC) va (A'B'C')
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Trong mat phing (AA’,00'), dung dudng trung tryc d cua canh AA’
Khi d6 d cdt OO’ tai I =1 la tam mit cau ngoai ti€p hinh lang tru ABC.A'B'C’, ban

kinh R =IB=+OI*+O0OB?

. 2
Mat khac : Tam giac ABC déu canh 2a, ¢6 O la trong tam nén OB = 3

203 _ 203

2 3

287ma?

Vay dién tich mat cau ngoai tiép ling tru la S=47R* =

Cau 433. Mit cau ngoai tiép hinh lap phuong c6 canh bang 1 cm c6 dién tich bang.

A. lem? . B. 3mcm?. C. 4?Wcmz. D. 127/3ci?

Loi giai

Chon B

Goi R 1a ban kinh ctia mat cau. @

Ta c6 R:% A'C? =%x/A'A2 +AC? =%x/A’A2 + AB? + BC? =§ 9§
Dién tich mit ciu 1a S=47R? =3mem’ . N

Cau 434. Hinh chép déu S.ABCD tat ca cac canh bang 4. Dién tich mat cau ngoai tiép hinh Q
chop la: ¥
|

A. ma*. B. \[2na’. C. 2ma’. D. 4na®. o

N\ o L] @

Loi giai W

Chon C N
N

o

N}

X

B

Goi O la tAm mt ddy, M la trung diém SA, ké MI LSA (I€SO).
S.ABCDla hinh chép déu nén I la tdm mat cau ngoai tiép hinh choép, ban kinh R=1S
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log 2
ASMI d6ng dang v6i ASOA = — oM _ 5 —=S5l= SMSA 2 -2 _ 7
SO sA SO~ Jsa?_oA? \/ , @ 2
a —_—
2

Vay S, = 47R* =2ma’® .
C4u 435. Tinh dién tich mat cau (
A. S=167. B.

Ta c6 chu vi dwong tron 16n cia mat cau bang: 2R =47 =R =2.
Vay S=4mR* =16,

S) hi biét chu vi dwong tron 16n ctia né bang 4 .
S=

8r. C. S=64r. D. S=32r.
Loi giai

Cau 436.

A. a3, B.@. C. a6 . D.&.

Loi giai
Chen B

7 oA 7 v A \ 87Tﬂ
Ta ¢6 dién tich mat cau la

Cau 437. Cho khoi cau tam O ban kinh R. Mat phang (P) cach O mot khoang 2 chia khoi ;g
cau thanh hai phan. Tinh ti s thé tich cta hai phan do. %
5 5 5 5 -
A — B. — C.— D. . X
27° 32° 19° 24 q
Loi giai $
- !
47 8
Thé tich khéi caula V =—R®. X
3 5
, " " R 2 °
Thé tich chom cau ¢ chiéu cao h=—la V, = 7h?| R _h 7rR— SR = SR . ;
2 3 4 6 24 ’CB
3 V -
Do d6 phan con lai ¢6 thé'tich V, =V -V, = 2R .Vay —+= > .
24 v, 27
Cau 438. Cho khdi cau (S ) c6 thé tich bing 367 (cm?®). Dién tich mit ciu 1 bing bao nhiéu?
A. S=167(cm?) . B. S=27n(cm’). C. S=36m(cm?). D. S=187(cm?) .
Loi giai

Ta co: VZ%WR3:367T:>R3:27:>R:3,

Vay S= ATR* =367
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Cau 439. Cho khéi chép S.ABC c6 SA vudng goc véi mit phang (ABC ) va SA=a.Dbay ABC

ndi tiép trong dudng tron tim I c6 ban kinh bang 2a (tham khao hinh v&). Tinh dién
tich méat cau ngoai tiép khdi chép S.ABC.
S

207a?
5

A. 177a?. B. 5ma® . C. D. 207a?.

Loi giai
Chon A

Goi A la dwong thang qua I va A J_(ABC ) .

Goi M la trung diém cua SA, mat phéng trung truc cua doan théng SA cit A tai
0.
Khi 6 O la tam madt cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC, ban kinh R=0A.

2
OA =+ AI? +OI :‘/4a2+% _4 217 .

Dién tich mit cau la S=47R* =177a” .
Cau 440. Dién tich S ctia mat cau ngoai ti€p hinh lap phuong canh b?mg 2 la
A. 487. B. 87+/3. C. 273 D. 127 .
Loi giai
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ChonD
Mt cau ngoai ti€p hinh lap phwong canh 4 c6 tam la giao diém cac duong chéo
3
ctia hinh 14p phuong, c6 ban kinh R = “T .
Do d6 mit cau ngoai tiép hinh 1ap phrong canh bang 2 ¢ ban kinh R = NER
Vay dién tich mat cau la: S=4nR* =127,
Cau 441. MOt mt cau (S) 6 do dai duong kinh bang 2a. Tinh dién tich S, cua mit cau (S).
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Cau 442.

Cau 443.

A. S, =8d’T. B. S, =16a’r. C.S, =—ada". D. S, =4a’r.
Loi giai
Chon D
Ta c6 mit cau cé duong kinh bang 22 nén c6 ban kinh bang a
Vay S=4mR® =4ma® .
Cho hinh chép S.ABC, c6 SA vudng géc mat phang (ABC) ; tam gidc ABC vudng tai
B.Biét SA=2a, AB=a, BC =a+/3 . Khi d6 dién tich ciia mit cau ngoai ti€p hinh chép
la:
A. 327a’. B. 4ma® . C. 16ma’. D. 8ma’
Loi giai
Chon D

B YO
Ta c6: SACva SBC la hai tam gidc vudng tai A va B. 9&
w1 . SsC =
Nén tam mat cau la I trung diém SC = R= - %
X
C6 AC=AB*+BC® =2a, SA=2a=>SC=2a\2= R=av/2.. Q
Dién tich mit cau 1a S=47R* =8ma’” . §|)
Mot khéi cau tAm I ban kinh R bi cit bdi mot mit phéng (P) theo duwong tron giao o
O
tuyén (C ), tao thanh hai khoi chom cau. Goi M 1a diém bat ky thudc duwong tron o
(C ), biét rang goc gitta duwong thang IM va méit phang (P) bang 30°. Tinh theo R §
thé tich kh6i chom cau nho tao thanh. N
3 3 3 3 -
A 157R . B. 57R ' C. 5mR ' D. 157R .
24 24 12 12
Loi giai
Chon B

IH 1 (P)

Gia sit duong tron giao tuyén (C) c6 tam H, ban kinh r. Khi dé { HM=r °

T gia thiét goc gitta IM véi mp (P) bang 30°, suy ra IMH =30°.
. R
Tam giac IMH vuong tai H c¢6 IH = IM.sin30° = 5

/o 2 A 2 \ 4 A R
Suy ra khéi chom cau nho tao thanh c¢6 chiéu cao h= >




§ $Dé ateng én tip chueng ii
: : \ hY_ R°(, R)_5aR’
Vay thé tich ctia kh&i chom cau nho can tim la: V = nh? (R—gj =7y [R—EJ = 7;4 .
CAu 444. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vuong canh bang 4. Canh bén SA vudng gdc
voi mét day va SA = a2 . Tinh thé tich khéi cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD theo 4.

3
A, 81 \/5. B. 2o,
3 3

C. 87a®. D. 4na’.

Loi giai

Ta chitng minh duoc cac tam giac SBC, SAC va SCD la cac tam gidc vuong lan
lwot tai B,A,D.

Suy ra cac diém B, A,D nhin canh SC dudi mot goc vudng.

Goi I la trung di€ém SC =1 la tam mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.

Khi d6 ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD la:

R= Al :%\/SAZ + AC? :%\/(a\/i)z +(a\/§)2 —a.
4 4ma®

Vay thé tich khoi cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD la: V = gwR3 = §7r.a3 =3

Cau 445. Hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong canh 4, SA vudng géc véi mit phang
(ABCD) va SA =2a. Dién tich mat ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD bang
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A. Ta*. B. 67ma”. C. 3ra’ . D. 2ma’ .
Loigiai
5
ﬁi\\
AN
[ L% ",
f ! NN
[ NN
j‘: . N ~,
| 41 ™
f‘.l \ o \\\
I,H' i \ \\\\
] SRS \ S ‘e D
B of’




§ SDé cuang én bip chueng i

Ta chttng minh dwoc:
* BC 1 (SAB)=>BC L SB=> ASBC vudng tai B.

*CD 1 (SAD)=CD 1 SD=> ASCD vubng tai D.
*SA L (ABCD)=SA L AC= ASACvudng tai A.

1
Goi O la trung diém canh SC . Khi d6: OA=0C=0D=0B=0S= ESC.
Do dé O la tam mat cau ngoai ti€p khoi chop S.ABCD.
B4n kinh mat cau la: R= —SC = —\/SA2 AC? = \/ +24° a\/_

2
Dién tich mat cau: S =4nR? = 47.3% =6ma’.

Cau 446. Cho hai khoi cau (Cl),(Cz) co cung tam va c6 ban kinh Tan lwot la 4,b, véi a<b. Thé

tich phan ¢ gitta hai khoi cau 1a

27r 3 4.3 3 4 3 T (3 3
S -). B. _(b"-a’). C. —(v'-a). D. - (v'-a’).
Loi giai
Chon C
Goi V,,V, lan luot la thé tich cta hai khéi cau (C,),(C, ). Thé tich phan ¢ gitta hai khéi
3 3
caula: V,-V, = anb” _dma”_ 4—7T(b3 —a3) :
3 3 3 Ny
Cau 447. Cho mdt cau S (O ) c6 duong kinh duong tron 16n 1a 10. Khi d6, mdt cau S (O r) co ;&
ban kinh Ia (\g
A.r=20. B. r=8. C. r=10. D. r=>5. N
Loi giai Q)
Chon D o
10 !
Ta c6 dwong kinh cua duong tron lon la 10 nén v = 5 5 2
Vay ban kinh mét cau 1a r=5. s
Cau 448. Néu tang thé tich khdi cau 1én 27 [an thi ban kinh mdt cau d6 tang 1én bao nhiéu [an? ;
A. 3. B. 9. C.6. D. 27. N
Loi giai -
Chon A

Goi R la ban kinh khéi cau ltuc dau, R' la ban kinh khéi cau sau khi tang thé tich
Theo dé ta co: %WR'S =27.%7rR3 < R'=3R.
Cau 449. Duong kinh ctia duong tron giao tuyén ctia mdt cau (S) va mat phang (a) la 12cm
, biét rang khoang céch tir tim O dén mét phing (a) bang 3cm . Tinh ban kinh mt cau
(5)
A. 6cm. B. 5cm . C. 35em D. 3\17cm.
Loi giai
Chon C




§ SDé cuang én bip chueng i

Ta co: r:%:6cm.

d(0;(P))=VR? -r* = R=+/3+6” =3\/5cm

C4u 450. Cho mat cau S(O;r) o dién tich duong tron 16n 1a 27 . Khi d6, mat cau S(O;r) co ban
kinh la
A.r=v2. B.r=1. C.r=2. D. r=4.

Loi giai
Ta c6 dién tich duong tron 16n 1a 27 nén 7r?=2m <> r =+/2
Vay ban kinh mat cau lar=+/2 .
Cau 451. Thé tich ctia khdi ciu ngoai tiép bat dién déu c6 canh bang  la:

827 Jora J2ra® NETs

B. . C. . D.

A.

3 6 3 3
Loi giai

b
BN
X
e

|
\ (@)
5 =
Gia str hinh bat dién déu nhu hinh vé. khi dé Ban kinh mat cAu R=S0O g
2 o
=ySA’-0A?> . = R= az—zi =&. N
4 2 x

2 3
Thé tich caa khéi cau V = gwR3 = % .

Cau 452. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh chit nhat, AB= a\3 va AD=a. Duong thing
SA vudng goc véi ddy va SA=a. Thé tich ctia khdi cau ngoai ti€p hinh chép S. ABCD
bang

37m3\/g 57m3\/§ 37m3\/g 577613\/5

A. . B. . C. . D.
8 6 25 24

Loi giai
Chen B




Dé thay cac tam gidc SAC, SBC, SDC la tam gidc vudng (SC la canh huyén).
Suy ra mat cau ngoai ti€p khoi chop S.ABCD ¢é tam la trung diém ctia SC va ban kinh
SC _\SA?+AC? SA2+AB+AD? \a?+3a+a* _a\5

la R=2% _
aR=5 2 2 2 2

—\3 —
2 Y \, 5 3 5
Do do¢, theé tich khoéi cau la: V = gwRS = gw.[a 25} = 7ra6 .

Cau 453. Mot hinh try cé ban kinh day b?ang \/5, chiéu cao béng 2\/§ va goi (S ) la mat cau di

qua hai duong tron day cua hinh try. Tinh dién tich mat cau (S) :

A. 6\/§7r. B. 8\/571 C. \/EW. D. 24r.
Loi giai
Chon D

Ta c6 tam mét cau la trung diém I ctia OO’: R=ID=+0'I?+0'D* = V3+3=16.
Vay S=47R? =247 .

Cau 454. Khinh khi cau cila Mong-gon-fie (Montgolfier) (nguwoi Phap) nha phat minh ra khinh
khi cau dung khi néng. Coi khinh khi cau nay la mot mdt cau c¢6 duong kinh 11m
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thi dién tich ciia mat khinh khi cau la bao nhiéu? (1ay =~ % valam tron két qua dén
chit s6 thap phan thi hai).
A. 380,29 (m?). B. 190,14(m’). C. 95,07 (m?). D. 697,19(m’).
Loi giai
Chon A
Bén kinh cua khi khi cau la R = %(m).
Dién tich mjt cau la §=47R*=121r ~380.29(m’).
Cau 455. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SAL(ABCD), ddy ABCD la hinh chit nhat,
AB=a,AD =2a, gbc giita duong thang SC va ddy bang 45°. Tinh theo a4 thé tich V
cua khdi cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.




§ SDé cuang én bip chueng i

3 3 5 10 3
A.V:lO;” . B. V =67, C.V:57;“ . D. V= \/;m .

Loi giai

Goi O=ACNBD va I latrung diém SC.

Khi @6 OI 1a truc ctia hinh chtt nhat ABCD nén IA=IB=IC=1ID.
Mit khac do I 1a trung di€ém SC nén IS=IC.

Vay [ la tdm mat cau ngoai tiép hinh choép S.ABCD.

Do SA L(ABCD) nén AC la hinh chiéu ctia SC 1én (ABCD). Vay

SCA=(SC,(ABCD))=45°.

Ban kinh mét cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD la R = %SC = %.AC\/_ = ;/_%.

AT I
Thé tich cua khéi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD la V = dm) N5 | _ 5v10ma . DR
3242 24 §

Cau 456. Biét rang khi quay 1 duong tron c6 ban kinh bang 1 quay quanh mot dwong kinh ctia N
nd ta duwoc 1 mat cau. Tinh dién tich mat cau do. Q
4 $

A. 27. B. §7T. C. 4r. D. 7. |
N o

L

oi giai 0
Chon C Oy
S=47R* =4r. ~
o
N}
X

Cau 457. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh chitnhat, AB =a+/3 va AD =a.Duodng thang SA
vudng gdc véi day va SA = a. Thé tich ctia khdi cau ngoai tiép hinh chép S.BCD bang

5ra’ \/g 5ra’ \/g 3ra® \/g 3ra® \/g

A. . B. . C. . D. .
6 24 25 8

Loi giai
Chon A




Dé thay cac tam gidc SAC, SBC, SDC la tam giac vudng (SC la canh huyén).
Suy ra mat cau ngoai ti€p khoi chdép S.ABCDc6 tam la trung di€m ctia SC va ban kinh
SC \SA’+AC? \SA’+AB*+AD?> a’+3a’+a* a5

2 2 2 2 2

3 3
Do d9, thé tich khéi cau la: V = ﬂ7TRa = ﬂw. a\/g = Sl \/g .
3 3 2 6
Cau 458. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 day bang 3a, goc giita canh bén va mat day bang
45°. Thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC bang.

3 3
A, 4 E . B. 4na*3. c. 4ma */E. D. 47a®\2 .
3 3 @
Loi giai 3
Chon B 9§
X
G
|
(@]
O
N
N
N
<
o
N
x
Ta co: AH 22'352/5 = a\/g; ASAH vudng can=SH = AH:a\/é.

2 2
Ban kinh mét cau ngoai tiép S.ABC la: R= SAT _ 6a _ a3
2SH  244/3

Vay V = gﬂR3 = gﬂ(a\/g)s =47m3\/§.

Cau 459. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D'c6 AB=a, AD = a\/g va AC'A"'=45°. Thé tich
ctia kh&i cau ngoai tiép hinh hop chit nhat d6 bang
3 3 3 3
A 8ma \/E L. 167a \/5 C. 4ma . D. 47a \/E
3 3 3 3
Loi giai




A a/3 D
:\\ //
a P .
| N z
N //
Be——
I, e
I BRI, Ete
| PPN,
A/P‘:'{ ------ NTTtr ::':'3' D’
’ -, ~o -
-’ ~—o "‘,x’
TR s
, —- 2
P \‘\2
BI 7z - A\ C'

Goi I la giao diém cua AC' va A'C khi d6 I 1a trung diém ctia AC’ va I la tam khoi
cau ngoai tiép hinh hdp ch nhat ABCD.A'BC'D'.

Tacd: A'C'=+a*+3a°> =2a = AC' = AC _ 202

cos45°
= R= AZC :a\/E.

3 3
Vay thé tich khdi cau 1a: V = gwRa _ gw(a\/i ) = 87”13*/5 .
Cau 460. Cho hinh chép S-ABCD ¢4 ¢ay ABCD 13 hinh chit nhat véi AB=3a,BC=4a 5A=12a

va SA vuéng goc véi ddy. Tinh ban kinh R ctia mét cau ngoai tiép hinh chép S-ABCD

A. R=—. B. R=—. C. R=6a. D. R=—.

Loi giai.
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. [BC LAB A
Ta co: = BC 1 (SAB)= BC 1 SB = ASBCvudng tai B.
BC L SA

CD 1L AD
CD 1L SA

SA 1 (ABCD) =SA 1L AC = ASAC vudng tai A.

Tuong tu: { = CD 1 (SAD) =CD L SD = ASAD vudng tai D.

Goi I la trung diém SC tacd IA =IB =IC =ID=1S :%

— Ila tam mat cau ngoai ti€p S.ABCD.

Khi d6 ban kinh mat cau ngoai tiép S.ABCD la R = % )




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 461.

Cau 462.

Cau 463.

Cau 464.

Ta cé: AC=+AB*+BC? =5a.

SC=+SA*+ AC* =13a.

13a
Vay R=".
WERET

Ban kinh cta duong tron giao tuyén ctia mat cau (S)Vé mit phang (a) la 5, biét rang
khoang cach tir tam O dén mat phang (a) bang 3. Tinh ban kinh mat cau (S )
AT, B. 4. C. V34. D. 2.

Loi giai
Tac6: d(O;(P))=VR?—1* = R=y3"+5" =/34.
Néu tang dién tich hinh tron 16n cia mot hinh cau 1én 4 Ian thi ban kinh khdi cau do
tang lén bao nhiéu [an?
A. 16. B. 8. C. 4. D. 2.

Loi giai
Goi R la ban kinh khdéi cau ltc dau, R' la ban kinh khéi cau sau khi tang dién tich hinh
tron 16n.
Theo dé ta c6: TR'*=47R* < R'=2R.
Cho tit dién ABCD c6 AD vudng géc v6i mt phang (ABC ), tam giac ABC vudng
can tai A, AD=2a, AB=a.Ban kinh mdt cau ngoai ti€p t dién ABCD béng
o R

A N2 B. N2 .
4 3 2

Loi giai
Chen D

v
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B

BC:ax/E

Ban kinh duong tron ngoai tiép tam giac ABC: r =

2
Ban kinh mét cau ngoai tiép ti dién ABCD: R = / +7? 1/ + — a\/_ .

Thé tich khdi cau ngoai ti€p khoi chop tir giac déu co tat ca cac canh bang a la:
3 3 3
A B2 p. Y2 C. 2md’. i
3 3 3
Loi giai




2
Ta co ASMINASOA:SﬁzﬂzR:SI:SA'SM: >4 .
SO SA

SO 250
2
2
Véi soz=5A2—OA2=a2—(§] =% :sozg.

SAZ 2

zsoZLZﬁJ%'
2

= R=

() -

Vay V. = 2qRe = 2q| L
A RN W 3

CAiu 465. Cho mat cau (S ) tam . Mot mat phéng (P) cach I mot khoang béng 3(cm) cAt mit

cau (S ) theo mot duong tron di qua ba diém A, B, C tao thanh tam gidc ABC ¢6
A =30°, BC =6. Ban kinh ctia mat cau (S) bang
A. 35cm. B. 6¢cm. C. 5cm. D. 3\17cm.

Loi giai

Goi R ban kinh duong tron di qua ba diém A, B, C.

PC _r=R=-"=6
sin A 1,

2
Khi d6 bén kinh mt cau r=+/6% +3* =35cm.
Cau 466. Thé tich ctia khdi cAu ngoai ti€p bat dién déu c6 canh bang 4 1a
8\/571’613 \/§7ra3 \/Emzs x/§7m3

A. . B. . C. . D. .
3 3 3 6
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Loi giai

Gia st hinh bat dién déu nhu hinh vé. khi d6 Ban kinh mét cdu R=S0O =+SA? —0A?

a2

= R= =
4 2

J2ra®
—
Cau 467. Xét hinh tru (T) ndi ti€p mot mat cdu ban kinh R va S la dién tich thiét dién qua truc

Thé tich ctia khéi cau V = %WRS =

cua (T) . Tinh dién tich xung quanh cua hinh tru (T) biét S dat gia tri 16n nhat

TR? 27 R?
A. qu = . .

B. S, =27R*. C.S, =7nR". D.S, =

Loi giai
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Goi x la ban kinh ctia hinh tru O<x<R.
Dién tich thiét dién 1a S =2x.2YR% —x? =4xy/R? —x? .
Vi 4xy/R? -2 < 2,(x*+R*—x*) nén S<2R.

Ry2

Vay S, =2R khi x=\/R2—x<:>x=T.

RJ_ R\2

Vay dién tich xung quanh ctia hinh trula S, =27 —— 2— =27R’.
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Cau 468.

Cau 469.

Cau 470.

Cho hinh cau duong kinh 403 . Mt phang (P) cat hinh cau theo thiét dién 1a hinh

tron c6 ban kinh bang a+/3 . Tinh khoang c4ch tlr tam hinh cau dén mat phang (P) .

A. a3, B. 3. C.a. D. 2a.
Loi gii

Chon B

Ban kinh hinh cau da cho 1a R =2a+/3 .

Khoang cach tir tam hinh cau dén mét phing (P) 1a d = \/(251\/5 )2 - (aJé )2 = 3a.

Khdi cau (S ) c6 tam, duong kinh AB=2R. Cat (S ) boi mot mit phang vuong goc véi
duong kinh AB ta duoc thiét dién la hinh tron (C ) r0i bo di phan 16n hon. Tinh thé tich
phén con lai theo R, biét hinh nén dinh I va day la hinh tron (C ) c6 goc o dinh bang
120",

A 57R® B. 57R® C. 57R® D. 57R®
8 12 32 24
Loi giai
Chon D

Goi mat phang vudng goc véi duong kinh ctia khdi cau 1a mat phang (P)
Ta c6 mit phing (P) cat khdi cau theo mot duong tron (C ) .
Khi d6 dudng kinh ciia dudng tron (C) bing R3.

. R
Suy ra khoang cach tir tam I dém mat phang (P) la rS
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. R
Mait phang (P) cach tam I mot khoang 3 chia khéi cau thanh hai phan, phan 16n

la phan chita tim [ con phan nho 1a phan khéng chira tam [ goi la chom cau.

2 2 3
Khi d6 thé tich ctia chom cau la V =| 2R+ X |[ R R | T 3R RE m _StRT
2 2) 3 2 4 3 24
Mit cau (S) c6 dién tich bang 207, thé tich khdi cau (5) bang
475 207 2075

A. . B. =X, . . D. 2075 .
3 3 €3 ™5

Loi giai

Chon C
Dién tich mit cau (S): 47R® =20 <> R=+/5.




§ $Dé ateng én tip chueng ii
.y e n . 4 4 3 207r\/§
Thé tich khoi cau (S) laV =§TCR3 :gn(\/g) =3
Cau 471. Cho mat cau (51) ban kinh R,, mat cau (SZ) ban kinh R, . Biét rang R, =2R,, tinh ti s§

dién tich mat cau (Sz) va mat cau (51) .

1
A.E. B. 2. C. 3. D. 4.
Loi giai
Chon D
51:47rR12 , ,
Taco: S, =47R} :%:T—RZZZR—ZZ: .
R2:2R1 1 7TR1 Rl

Cau 472. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh 4, tam giac SAB déu va
nam trong mit phang vuong géc véi mit phang day. Tinh th&tich V ctia khéi cau ngoai

tiép hinh chdp da cho.
3 3 3 3
I N A P L L
18 54 27 81
Loi giai
Chon B

18Z9'LSS'S60 — ™2 V(o375

Goi O=ACNBD.

Dung duong thang p di qua di€ém O va vudng gdc véi mét phang (ABCD).

= pla truc duong tron ngoai ti€p hinh vuéng ABCD .

Goi G la tam dwong tron ngoai tiép tam giac déu SAB.

Dung duong thang g di qua G va vudng goc véi mat phang (SAB) cat p tai I.
= gla truc duong tron ngoai ti€p tam giac SAB.

Khi d6, I la tam mat cau ngoai ti€p hinh choép S.ABCD.

Thatvay, Iep=IA=IB=IC=ID (1).

Ieq=IA=IB=IS (2).




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 473.

Cau 474.

Tk (1) va (2) suyra IA=IB=IC=ID= nén | la tdm mat cau ngoai ti€p hinh chdp
S.ABCD.

OH la duong trung binh cta tam giac ABC nén OH = 5 T5" GI .
2 a3 3
Vi G la trong tam cua tam gidc SAC nén SG = §SH = 5% = % .
2 2 2
Tam gidc SGI vudng tai G nén SI? =SG* +IG* < R’ :(% J{%j - % —R= a\éz _

Vay thé tich khéi caula V = 2aR® = 2 1
3" T3 54

3
21| 721
5 :
Hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh bang 1, BAD=60° (SCD) va
(SAD) cung vudng gbc voi (ABCD), SC tao véi (ABCD) goc 45°. Tinh thé tich khoi

cau ngoai tiép khoi chép S.ABC.

A. 27, D. 4—7T
3
Chon D

©
N
=
.
2
(SCD) L(ABCD) o
(SAD) L(ABCD) = SD L(ABCD). N
(SCD)n(SAD)=SD §

Hinh chiéu ctia SC 1én (ABCD) 1a CD.
=|5C,(ABCD) | -sCD-45".

=5SD=CD.tan45°=1.
Tam giac ABD ¢6 AB=AD=1, BAD=60°.
Nén tam giac ABD la tam giac déu.
Ta c6: DA=DB=DC=DS=1.
4 4
Nén D la tam mat cau ngoai ti€p khoi choép S.ABC.Khido V = EWRS =37
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh bang 1, mit bén SAB la tam
giac déu va nam trong mit phang vudng géc véi mit phing day. Thé tich khdi cau ngoai
tiép hinh chép S.ABC la.




§ SDé cuang én bip chueng i

51/15 51/15 473 5
A. . B. . C. . D. .
8 54 27 3
Loi giai
Chon B

Dung truc duong tron Gx ngoai tiép tam gidc ABC.

Dung truc duong tron Ky ngoai ti€p tam gidc SAB.

Goi I la giao diém Gx va Ky.

Tacd I cich déu cidcdiém S, A, B, C =IS=IA=IB=IC=R.

5
k5

Xét ASKI vudng tai K ta c6: R=SI=+SK*+IK* =

Thé tich ctia mdt cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC la: V = gwR =37 76 e

3
. 4 E\/l_s J _5m15
Cau 475. Cho hinh chép S-ABCD ¢4 SA J_(ABCD), ddy ABCD 13 hinh chit nhat, AB=4a,
AD=2a  gic gitta duong thing SC va day bang 45°. Tinh theo ? thé tich V' cta

khdi cau ngoai tiép hinh chép S-ABCD

3 3 3
A. V=57;‘Z N B. V=5\/1_27m .. C V=1073”Z N D. V =6ma’.
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Loi giai
Chon B




Goi O=ACNBD va I la trung diém SC.

Khi @6 OI la truc ctia hinh chtt nhat ABCD nén IA=IB=IC=1ID.
Mt khac do va I la trung diém SC nén IS=IC.

Vay I la tam mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.

Do SA L (ABCD) nén AC la hinh chiéu ctia SC 1én (ABCD).

Vay SCA=(SC,(ABCD))=45°.

" R . . 1 1 AC 5
Ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD la R=-5C=—.—== ﬁ.
2 2

47 [ \/ga T _ 5@7?{13 .

Thé tich ctia khéi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD la V =— =
3242 3

Cau 476. Cho tir dién déu ABCD c¢6é mot duwong cao AA,. Goi I la trung diém AA,. Mat phéng

(DCI) chia t& dién ABCD thanh hai t& dién. Tinh ti s& hai ban kinh ctia hai mjt cau
ngoai tiép hai t dién do.
A.l. B.l. C. E. D. ﬁ.
4 2 51 153
Loi giai
Chon C

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

Goi canh ctia tit dién déu la a.

Goi K la trung diém ctia CD va E=IK"AB. Ta ¢c6 mp (DCI) chia t¢ dién ABCD
thanh hai t& dién EBCD va EACD.

Qua A4, ké duong thang song song véi IK cat AB tai J.




§ $Dé aweng én tip dhuengy i

BA, 1 3
L/ 2 va — AE _ Al —— =1 nén suy ra AE==AB=2 vy BE=22
BE BK 3  E IA 477 4 4

Goi M la trung diém cua BE, trong (ABK) dung duong trung truc ciia BE cat AA,

Ta cé:

tai O.
Ta dé dang chiing minh duwoc O 1a tdm ctia mét cAu ngoai tiép EBCD.

a\/_ a6

Ta co: BA =——, AA =g

bat BE=x.

Vi AABA, dong dang voi AAOM nén suy ra
AM _OM _ . AMBA [ x)[1

AA~ BA, AA, 2 )\ 2

Goi R la ban kinh mét cau ngoai tiép tit dién EBCD ta co:

2 2
R=0OB= OM2+MBZ=\/%+%(L1—3) .

2 2
i 1= s k= 4o 3] [

64 2 8

a A . - A \
Twong tu voi x=7 ta ¢c6 ban kinh R’ cua mat cau ngoai ti€p EACD la

2 2
R = a_ + 1 — E = 51 @
64 2 8 128 99
Do dé R 43 . §
R \51 N
Cau 477. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’' ¢6 day ABC la tam gidc vuong tai A. Biét Q
AB=AA'=a, AC=2a.Goi M la trung diém ctia AC . Thé tich khdi cau ngoai tiép S
t dién MA'B'C' bng S
\/§7m3 5\/§7ra3 \/E?Tlls Ama® 8
A. : B. . C. . D. . o
3 6 3 3 N
N ~
Loi giai o
)
Chon B N
B C -

Goi I la trung di€ém cta canh B'C’. Khi d6 I la tam duwong tron ngoai ti€p AA'B'C'.
Goi M’ la trung diém ctia canh A'C'. Khi d6 MM’ L(A'B'C').




§ $Dé ateng én tip chueng ii
Do MA'=MC'=av2 nén AMA'C’ vudng tai M.
Do d6 M' la tam duong tron ngoai ti€p AMA'C’.
Do d6 I la tam mdt cau ngoai tiép t&t dién MA'B'C'.
BC a\/g

Ban kinh mat caula r=1B = > =5

4 5\57a’
Do d6 thé tich khéi caula V = gwf - ‘/;” .
Cau 478. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh cht nhat, AB=3, AD =4 va cac canh

bén ctia hinh choép tao v6i mat day mot gdc 60°. Tinh ban kinh khéi cau ngoai tiép hinh

chép da cho.
A RPE B R=5V3 c -2 b. R=5V3
6 3 3 2
Loi giai.
Chon B

Cau 479. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 ddy bang 3a, géc gitta canh bén va mat day
bang 45°. Thé tich kh&i cau ngoai tiép hinh chép S.ABC béng.
47m3\/§ 47ra3\/§

A B. = C. 47a®\2. D. 4ma*\3 .

'

R

Goi O la tam day, do cac canh bén cung tao véi ddy goc 60° nén SO L (ABCD) : S

Mt phang trung triec ctia canh SD di qua trung diém M ctia SD va cat SO tai I. g
Ta co I la tam mat cadu ngoai tiép hinh chdép va ban kinh mét cau R=1S. !

o

BD=5=0D=2=5D=-2 _5_spm=2. 15-_M 5B _p ¥

2 cos60° 2 sin60° 3 o

~

o)

)

X

Loi giai
Chon D




B

.Baf za\/g; ASAH vudng Cén:>SH=AH=a\/§ .

Ta co: AH =

wilinN

2 2
Ban kinh mét cau ngoai tiép S.ABC la: R= SAT_ Lo av3.
2SH 2443

Vay V =%7TR3 =g7r(a\/§)3 = 4ra3.

Cau 480. Mt cau tam | ban kinh R=11 (cm) cat mt phang (P) theo giao tuyén la duong tron
di qua ba diém A, B, C. Biét AB=8 (cm), AC=6 (cm), BC =10 (Cm). Tinh khoang
cach d tr I dén mat phéng (P)
A.d:\/Z(cm). B.d=\/14_6(cm). C.d=4\/g(cm). D.d:4(cm).

Loi giai
Chon C

18Z9'LSS'S60 — ™2 V(o375

Goi | la hinh chiéu ctia I 1én (P) .Theobaira JA=IB=IC=R nén | la tam duong

tron ngoai ti€p tam gidc ABC.
AB+AC+BC

Tacop= 2 =12(Cm)/ SABC:\/p(p_a)(p_b)(p_c)

=/12.4.6.2 = 24(cm”)

Dit R, 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.Tacb S,,. = %
AB.AC.BC 8.6.10

SR Tz olem)

Tir d6 suy ra d=1] =IA?~ AJ* =\|R®*~R? =121-25 =46 (cm).

Chii 1j: Ta c6 thé 1am nhanh hon nhu sau




§ EDé cuang én bip chueny ii
Nhén xét tam gidc ABC vudng tai A nén tam duwong tron ngoai ti€p ABC la trung
diém | cta BC nén IJ J_(ABC) va ban kinh duong tron ngoai ti€p ABC bé“mg
R= BC_ 5.
2
Cau 481. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai A, AB= AC =a. Mat bén
SABIla tam gidc déu va nam trong mit phang vudng goéc véi ddy. Tinh theo 4 thé tich
khoi cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC.
ma’ na® m"’\/ﬁ B 77m3\/£

A V=—-o. B.V=—mo. C.V= . D. V
54 3 54

Chon D

Goi H la trung diém ctia AB, ta c6 SH L(ABC)

Kla trung diém cua BC, suy ra K la tam duwong tron ngoai ti€p ABC

Gla trong tam tam giac SAB

Dung hinh chit nhat HKIG, khi d6 IK]la truc ctia ddy, IG la truc cia mét bén
— I la tim mét cau ngoai ti€p hinh chop

Ban kinh r=1A

\/Eﬂ a

Ta céAKzT;IK:GH:%SH:T?’:ﬂAz A K= 621

3 77m3\/z

? Ae A 4
Vay thé tich khéi cau V =_nr’ =
3 54

CAiu 482. Cho mat cau (S ) tAm O va cac difm A, B, C nam trén mit cAu (S) sao cho AB=3

, AC=4, BC =5 va khoang céch tlr O dén mat phang (ABC ) bang 1. Thé tich ctia
khéi cau (S) bang

20297 1057 20/57 721
6 3 3 2
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B. C. D.

A.

Loi giai
Chon A




Ta cd AB* + AC? =3 +4° =25 = BC* = AABC vudng tai A.

Goi H la hinh chiéu cua O trén (ABC ) = H la tam duong tron ngoai ti€p AABC.
Vi AABC vuong tai A nén H la trung diém cua BC.

Vi khoang céch tlr O dén mit phang (ABC) bang 1 nén OH =1.

2
29
AOHBvuong tai H co: OB=+OH?+BH? = 1%{%} zg.
J29

Vay mat cau (S) cdban kinh R=0B = -

3
4 o) 29429
Do d6 the tich kndi céu (5) 1 V =2 7R’ = %7{ 29} ==

2

30

Cau 483. Trong mat phang (P) cho tam giac OAB cantai O, OA=0B=2a, AOB=120°. Trén 9%

duong thang vuong goc véi (P) tai O 1ay hai diém C, D nam vé hai phia ctia mét §

phang (P) sao cho tam gidc ABC vuong tai C va tam gidc ABD déu. Tinh ban kinh X

mat cau ngoai tiép t& dién ABCD . g
A 5a\/§ B Sa\/E C 3a\/§ D a\/E [

. 2 . . 3 . . 2 . . 3 . %

N 8N

Loi giai N

N

Chon C ~

c )

X

O¢

D

Goi I la trung diém cua AB, ta cd Al =0OA.sin60° = a\/§




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 484.

— AB=2AI =2a\/3, OI =0A.cos60°=a, CI:%=(1\/§, DI:%\E=

Canh OC=+CI2—~0OI? =a\/2, OD =/DI? —~OI* = 2ay/2 = CD =CO+0D =312 .
Do (CID) la mat phang ddi xting cta t dien ABCD nén duong tron ngoai tiép tam
giac CID la dwong tron 16n ctia mat cau ngoai tiép t& dién ABCD, ban kinh mat cau
ngoai tiép t& dién ABCD duoc tinh theo cdng thikc

CD.CLDI CDCIDI 3aa\3 3a3

R = = = =
4S,.,  2CDOI  2a 2

Cho hinh chop S.ABC c¢6 SA L(ABC), SA=2a. Biét tam gidc ABC can tai A c6

1
BC =2a\2, cos ACB= 3 tinh dién tich mat cau ngoai tiép hinh chop 5.ABC.

977a’ D.S— 657a’

4 4

A. S=137a". B. S=4ma*. C.S=

Loi giai

Chon B

'
R
Goi M, N lanluotla trung diém BC va SA; O latam duong tron ngoai ti€p AABC é
. $
Do ABC cantai A nén Oe AM. !
Qua O dung A 1a truc duwong tron ngoai ti€p tam giac ABC (A /l SA). §
Trong (SAM) , ké duong thang qua N vudng goc véi SA cat A tai 1. Khi d6 &
~
IS=IA=IB=IC nén I la tdm mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC %
AAMC c6 cos ACM =M—C = AB= AC=3a\2. =3
S s :%CACB smACB_—gaJ_ZaJ_ / _4a2f
‘ AB.AC.BC
Ma e = ST 0= a

97
Tt gide NAOI la hinh chit nhat nén Al =VNA? + AO? = Q :

974
.

Suy ra ban kinh mat cau R=

A \ 7 2
Vay dién tich mit cau 1a S=4nR* = 97ma )




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 485.

Cau 486.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat, AB = \/ga, AD=a, ASAB 1la
tam gidc déu va nam trong mat phang vudng gdc véi day. Tinh theo @ dién tich S cta
mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD?

2 2 2 2
A. 107a”. B. 5ma“ . C. 4ma” . D. 4ma”.
Loi giai
Chon B
4:“? \
|
Yot \..,
s F-' | TR
T \
V4 ! |
P J-’ ; | : Y
/’/ S rlf ||| ! \
4 T !
VAR WL
// [ !
v A r/ I| I \\
/ | f A \
VAP N i e
i - . AL e ~
Pt S e
//’ - - - 0\\ II '/,/
‘/_(/:f -7 \‘ul./ o
D C

Goi H 1a trung diém AB—=SH 1 AB (vi ASAB déu).
Mit khéc (SAB) L (ABCD)=SH 1 (ABCD).
Goi O la giao diém ctia AC,BD = O 1a tam duong tron ngoai ti€p hinh ch nhat

ABCD. @

Goi G la trong tam ASBC =G la tam duong tron ngoai tiép tam giac déu SBC. DN

Qua O dung dwong thing d//SH = d la truc ctia dudng tron (O), qua G dung %

duong thang A//OH = A 1a truc ctia duong tron (H ) . X

dNA=1=IA=IB=IC=ID=I1S=>1 la tam cua mat cau ngoai tiép chép S.ABCD. g
3

Xét tam giac déu SAB c6 canh la a\3=SH = ?a =S5G=a. IO

O

AD n

Mt khac IG=OH=""=2 O

2 2 ~

a’ \/_ N

Xét tam gidc vudng SIG:IS* =SG* +IG* :a2+Z:T =I1S=—- o5

Vay dién tich m3t ciu ngoai tiép chép S.ABCDla: S =4wR* =5ma’.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng canh 4, SA vudng gbc véi
day, SC tao véimat phéng (ABCD) mot goc 45°. Tinh dién tich S cia mat cau ngoai
ti€p hinh chép.
A. S=6ma’, B. S=4ma’. C. S=12ma’. D. S=8ma’.

Loi giai
Chon B




=———

v/
o¥ -

1\

Goi O la giao diém cua AC va BD

= Ola tam duwong tron ngoai ti€p hinh vuéng ABCD,

Dung duong thang d di qua O va vudng goc véi (ABCD).

Goi M la trung diém SA, qua M dung mat phang trung truc ctia canh SA cat duong
thz“;mg d tai diém .

Khi d6 I 1a tam mat cau ngoai ti€p hinh chép.

Ta c6 SC tao v6i médt phing (ABCD) mot goc 45°

— ASAC vudng can tai A suyra SA=AC= a2

w2

Loi giai

AO—EAC— = R=Al=VAM* +MI* =a. A
Vay dién tich ctia mét cau ngoai ti€p hinh chép la: S= AmR? = 4ma” 2&
Cau 487. Cho tir dién déu ABCD canh 4.Goi K la trung diém cua AB, M, N lanluot 1a hinh §
chiéu cua K 1én AD va AC. Tinh theo 4 ban kinh mat cdu ngoai tiép hinh chép X
K.CDMN? g)
2 2

A D2 NLCH c 33 b, 302 |
4 4 8 8 %

Y

N

N

~
o)
NG

x

T dién ABCD déu, cd d6 dai canh 1a 1.




§ De cuengy G tap dudong i
Goi H la trong tam tam giac ABC khi d6 BH L (ACD) . Goi E la trung diém cua AH,
suy ra KE L (ACD) . Tt E ha EN vudng goc xudng AC, N € AC, suy ra KN L AC

Goi O la tam duong tron ngoai tiép tam giac NCD . Oe AH.

{39

Ta tinh duwgc ON =0C=0D = STR Dung duwong thang d di qua O, vudng goc véi

(ACD)
Goi I 1a tam mat cau ngoai tiép chop KMNCD, IF L KE = {F } (Voi IF la duong trung
triee ctia KE ) suy ra OEFI 1a hinh chit nhat

1«/_\/_ 3 J6

— OE—— KE =—

1
Ta tinh dwgc: NE=—.~

bat Ol =x ta co
IC*=10*+0C? =x*+0C?
IK? = [F? + KF? = OF? +(1<E—x)2

2
Ma IC=IK nén ¥*+—2 -3, ﬁ—x suy ra x=ﬁ
144 16 6 24

32

Vay R =IK=——.
Ay B 8

CAu 488. Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 d6 dai canh ddy bang 4 va chiéu cao

bang 2a. Tinh thé tich V ctia khéi cau ngoai tiép hinh lang tru ABC.A'B'C".
3 3 3 3
A yo3Be o 3B 8Bt 30y3m®
9 27 27 81
Loi giai
Chon B

18Z9'LSS'S60 — ™2 V(o375

Dung truc OO’ ctia hai day va goi I la trung di€m cua OO'. Khi d6 Ila tam cua mat
cau va ban kinh mat ciu R=1A".
a3

Trong tam gidc vudng IO'A’ tac6 R=VO'A?+0'T* véi O'A’ = 3 va O'I=2a tacod

203 32374’
-3 21

o 4
. Thé tich khéi cau V = gsz =V=




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 489.

Cau 490.

Cho hinh chép ti¢ giac S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B,
AB=BC=a, AD=2a, SA L(ABCD) va SA=a\2. Goi E 1a trung diém ctia AD.Ké
EK L SD tai K.Ban kinh méat cau di quasaudiém S, A, B, C, E, K la:

A.R:ﬁa, B.R=Ea. C.Rzﬁa. D. R=a.
2 2 2
Loi giai
Chon D
Vi E la trung diém cua AD, ABCD la hinh thang S

vudng tai A va B va AB=BC=a, AD=2a nén
AB=BC=CE=AE=ED=a va CE//AB.
Khi d6 CE L AD, CE L SA nén CE LSE hay K

SEC=90° va CELSD.

Mat khac EK L SD do d6 SD L (CEK) suy ra D
CK L SD hay SCK=90°.

Tac6 CBLAB, CB_LSA nén CB 1 SB hay B c

SBC =90°.

Ta cting c6 CA LSA nén SAC =90°

Vay cac goc SEC , SCK, SBC , SAC cung nhin canh SC dudi mot géc khong doi 90°
nén cac diém S, A, B, C, E, K nam trén mat cau tdm I la trung diém ctia SC

ban kinh R=2 | N
2 38
Ta 6 AC=+AB?+BC? =ay[2; SC =y AC? +SA? = 2a suy ra R=a. “g
Cho mit cdu duong kinh AB=2R. Mt phing (P) vuéng géc AB tai I (Ithuoe T
doan) AB, cat mit ciu theo duong tron (C ) Tinh h= Al theo R d€ hinh nén dinh g)

A, déy la hinh tron (C) c6 thé tich 16n nhat? |
@)

2R 4R R

A b= B. h=R. C.h="2 D.h=>. &
3 3 3 O
Loi giai ~
Chon C %

bit Ol =x; (0<x<R).
Tacod: h=Al = AO+Ol =R+x.
Lai co: r* = R? —x* nén thé tich khéi nén can tinh 1a

174 =%7rr2h:%7r(R2 —xz)(R+x):%7r(—x3—Rx2 +xR? +R3)

V o (—x3 —Rx? + xR’ )max

Xét f(x) =—x*—Rx*+xR% xe [O; R]

R .
f'(x)=-3x*-2Rx+R*; f'(x)=0< XZEE[O’R] .
x=—R¢[O;R]




§ SDé cuang én bip chueng i

_0- _ .o R)_1L s
£(0)=0; f(R)=-F; f[SJ TR
Suy ra h:R+§:%

4R
Vay thé tich hinh nén 16n nhat dat khi 7= 3

Cau 491. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABC la tam giac vudng can tai B, BC=2a, canh bén
SA vudng gboc véi day. Goi H, K lan luot la hinh chiéu cta A 1én SB va SC, khi d6
ban kinh cta khdi cau ngoai tiép hinh chép AHKCB la

A.Rzag. B. R=a. C. R=a\2. D. R=a\3.
Loi giai
Goi M la trung diém BC.
1

AABC vudng can tai B = MB=MA=MC=§AC. (1)

AKAC vubng tai K = MK :%AC .(2)

BC 1L AB
= BC 1 (SAB)= BC L AH
BC L SA = AH 1 (SBC)= AH L HC. O
AH 1 SB 2&
- 1 N
= AAHCvubng tai H :>MH=EAC. (3) N
Tt (1) —(8) = M la tam khdi cau ngoai tiép hinh ch6p AHKCB. g
o 1 1
Ban kinh khoi cau can tim: R= > AC= E\/ABZ +BC? =2, CID
. O
Cau 492. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 chiéu cao bang 4, day ABCla tam gidc can o
tai A véi AB=AC=2;, BAC=120°. Tinh dién tich Scta mdt cau ngoai ti€p hinh ﬁ
lang tru trén. N
@
647\ 2 327\ 2 -
A.S= 7;\/_. B.S= 7;\/_. C. S=32r. D. S=16r.
Loi giai
Chon C

Goi M, M’ Tan luot la trung diém caa BC va B'C'.
Goi I,I' Ian luot la tam dwong tron ngoai ti€p cac AABC va
AA'B'C,
— tdm mat cau 1a trung diém O cua II'.
Ta c6 BM = ABsin60° =+/3= BC=243.
bc =2.IA:>IA:L3O:2;OI=2:>OA= O +1A> =242 |
sin BAC 2sin120
Ban kinh mat cAau R=0A = 22 .




§ SDé cuang én bip chueng i

2
Dién tich mit cau 1a S = 47R? = 47r(2J§ ) =321

CAu 493.
SA=6va SA L (ABC) . Tinh thé tich khéi cau ndi

A. @ﬂ'. B. @ﬂ'. 16
81 81 9
Loi giai

Chon A

Goi 7 1a ban kinh khdi cau ndi tiép hinh chép S.ABC va S,

la dién tich toan phan ctia hinh chép S.ABC.

1
Khi dé V, e = §Sw . Tatinh 7 theo cac budc sau

L4 Tinh VS.ABC

1 1.1 1
Vs asc = 3 SAS, e = gSA.E BA.BC = c 6.8.6=48.
e Tinh Stp

Do BC L AB va BC L. SA nén BC L SB.
Xét cac tam gidc vuong SAB va ABC taco

C.—m.

Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam gidc vuong tai B, AB=8, BC=6. Biét

ti€p hinh chép S.ABC.

D. EW.
9

SB=~SA? + AB? =+/6? +8? =10, AC=+AB?+BC? =8 +6* =10.

Cau 494.
hinh 1dp phuong ngoai tiép (Sz) vanoi ti€p trong

Cho t& dién déu ABCD cé mat cau noi tiép 1a (51) va mdt cau ngoai tiép la (SZ),

mat cau (Sg) .Goi 1, 1,, 1, 1an luot

1 1 1 1 .
Suyra S, = E.SA.AB = 5.6.8 =24, 5,0 = E.SA.AC = 5.6.10 =30 va \@o
Syeuc = %.BC.SB - %.6.10 =30, AN
T d6 S, = Syape +Sasus + Sasnc +Sasuc = 24+24-+30+30=108. §
3.V 348 4

S p =2 Vs.ABC _ == 5
ayra s, 108 3 g

|
. N M As A 1 . . 4w 64 256 o
Vay thé tich khoi cau ndi tiép hinh chop S.ABC la V = §7T.1’3 = ?WE = 817T . 8
w
~
o
N}
X

1a bén kinh cac mit cau (S,), (S,), (S,)- Khing dinh ndo sau day dung?

A2yt B. L
r, 3 A \/§ f)
rn 1 7, 1 £

C.+t=-vat=—xr. D. *
r, 3 r, 33 7,

Loi giai

Chon B

1on_ 1
3B
2n 1
—3va 1’3_\/5.

Gia st ti dién déu ABCD c6 canh béng 1, khi d6, dién tich ctia mbi mat t& dién déu 1a

J3

4




§ SDé cuang én bip chueng i
Goi H la tdm cua tam giac déu BCD thi AH la duong cao cua hinh chép A.BCD va
W3_ 1
2 3

Boi vay, chiéu cao cta hinh choép la h=AH=+AB*-BH? = [1*-

BH=E.
3
2
\/—.
£

12°

NG
43

1
Tt d6 suy ra thé tich khoi tie dién ABCD 1a V = §SBCD h=

~[&
%al

1
>

w

»smﬁﬂ

Bén kinh mét cau (S,) noi tiép dién déu ABCD la 1, = 3V

BC

Trong mét phfmg ABH, duong théng trung truc cia AB cit AH tai I thi I 1atAm mit
cau (SZ) ngoai tiép t& dién déu ABCD .
AM _ . _AB_ T J§ J3

, , Al
Goi M la trung diém AB, ta cd E:E: IZZAH: 2\/_ 2\/_

%|

“
V6

Do dai canh hinh 1ap phuong ngoai ti€p (Sz) bang a=2r,=——

2
3 N6 V3 32

Ban kinh mat cau (53) ngoai tiép hinh lap phuong dé1a 7, = % = 7% = m
 as L N ! BN
Terdétaco == va ==—F. %
r2 r3 \/g §

Cau 495. Cho mat cau tam O, ban kinh R =3. Mat phang (a) cach tdim O cua mat cau mot Q)
khoang bang 1, cat mat cau theo mot duong tron. Goi P 1a chu vi duong tron nay, o
tinh P. C'D
A. P=8r. B. P=4r. C. P=42r. D. P=2\2x. 9
Loi giai “

Chon C ;
)

X

Ban kinh duong tron 7 =[R? ~d?(O,(a)) =& ~1* =24/2.
Chu vi duong tron la P =27r = 42r .

Cau 496. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam giac déu canh 4a, SA vudng géc v6i mat phang
ddy, goc gitta mat phang (SBC ) va mit phang ddy bang 60° . Dién tich mit ciu ngoai
tiép hinh chép S.ABC béng

2 2 2
A H7ema B. 84ma? . c. [oma” p. 172ma
3 3 9
Loi giai
Chon A




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 497.

Cau 498.

Goi M la trung diém canh BC, goc gitra (SBC ) va mit phang
day la SMA =60°

AGz%AMz?ﬂ.

Lai c6 SA=AM.tanSMA =6a—= AP =3a (v6i P la trung diém
canh) SA

Goi d la duong thang vuong goc véi mat phang (ABC) tai
trong tam G cua AABC,

Ké mit phang trung truc ctia SA cat d tai I. I 1a tdm mat cau ngoai tiép hinh chép

Khi d6 dién tich mat cau ngoai tiép lang tru la:
S=47R* =167a’.

Cho tam gidc ABC vuong tai B vanam trong mit phang (P) c6 AB=2a, BC = 24/34
. Mot diém S thay d6i trén duong thang vudng goc vai (P) tai A (S#A).Goi H,K

\ 129
S.ABC, ban kinh mit cau d6 1a IA =+ PA* + AG® = 3 1 ,
2 2

Do d6 dién tich mit cau d6 1a: § = 4r.IA? = 4. 2227 _ 172;”1 .

Cho hinh lang tru luc giac déu cé canh day béng a\/z , canh bén béng 211\/5 . Tinh dién

tich méat cau ngoai tiép hinh lang tru da cho.

A. 167a” . B. 2ma’ . C. 8ma’ . D. 47a’.

Loi giai

Chon A

Goi O, O' 1a tam luc gidc déu ABCDEF va A'BC'D'E'F £ A

Ta c6 e N S

+) OA=0B=0C=0D=0E=0OF =a2 ER S ;g

+)O0' la tryc cia mat phing (ABCDEF) va (A'BC'D'E'F') | i

Trong (AA',OO'), dung duong trung truc d ctia canh AA’ ’ §

thi d cat OO’ tai I EIRISR Q)

= I 1a tdm madt cau ngoai ti€p lang try, ban kinh R=1IA . S ‘O """" '“‘jj:.x.B ¥

\ ......... |

Xét tam gidc OIA vuong tai O c6: [A=+OI +OA* =2a D o
X
N
N
~
o
RO
x

lan luot 1a hinh chiéu vuong gdéc ctia A 1én SB,SC . Biét rang khi S thay ddi thi 4
diém A, B,H,K thudc mdt mat cau cd dinh. Tinh ban kinh R ctia méat cau dé.
A. R=+2a. B. R=a. C. R=+/3a. D.R=2a.

Loi giai
Chon D St
Ta c6: SALBC (Vi SA L (ABC)) va ABLBC (gt)=> BC L (SAB)
Talai cé: AH < (SAB)= AH 1 BC (1).
Va AH LSB (2).
Tw (1) va (2) suy ra AH L (SBC). Khi d6 AAHC vudng tai H .
Lai c6 AAKC vuodng tai K va AABC vuong tai B.




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 499.

Cau 500.

Suy ra B,H,K déunhin AC dudi goc vudng. Vay bon diém A, B, H,K déu thudc mat
cau
duong kinh AC.

AC

Trong tam giac vudng ABC c6: AC = AB?*+BC? =4a = R = ES =2a.

Cho hinh chép S.ABCD c6 SAL(ABCD), ddy ABCD la hinh chix nhat,

AB=a,AD =21, goc giita duong thang SC va ddy bang 45°. Tinh theo a thé tich V
cua khdi cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD

3 3 3
107;” . B. V_57;” . C. V=—5*/1_g7m N

D. V= \/gml3.

A V=

Loi giai
Chon C
Goi O=ACNBD va [ latrung diém SC .
Khi @6 OI 1la truc ctia hinh ch® nhat ABCD nén
IA=IB=IC=1ID.
Mit khéc do va I la trung diém SC nén IS=1IC.
Vay I la tdm mat cau ngoai ti€ép hinh chép S.ABCD.
Do SA L(ABCD) nén AC la hinh chiéu ctia SC 1én

(ABCD). Vay SCA=(SC,(ABCD))=45°.

J_a

Ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD 1a R= ESC =5 AC\/_ =

\/_a] 5\/1_O7m3.

2 3

Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ c¢6 cac canh déu bang a. Tinh dién tich
S ctia mdt cau di qua 6 dinh hinh lang tru trén.

Thé tich ctia khéi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD 1a V = 4; [

A 5220 B. 5= % c g Tm" D, g 49ma’
114 3 144
Loi giai
Chon C )
Goi M, M’ Tan luwgt 1a trung diém ctia BC va B'C'. Goi [,I' lan | e ARV

luot la tam dwong tron ngoai ti€p cac tam gidc ABC va tam gidc
A'B'C’, suy ra tdm mat cau la trung di€ém O cta II'.

Ta c6 BM = ABsin60° =+/3 = BC=243.

Ban kinh médt cau ngoai tié'p hinh léng tru

R=0A=+OI* +IA* =

J_
)5

Tma?

Dién tich mat cau la S=47R* = (

18CY LSSS60 — ™20 (o375



§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 501.

Cau 502.

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai B, AB=BC =312,
SAB=SCB=90°. Biét khoang cach tt A dén mat phang (SBC) bang 2a4/3 . Tinh thé
tich méat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

A. 6:1874° . B. 24\1874° . C. 18\1874°. D. 721874 .
Loigiai
ChonD

Goi I, H lan luot la trung diém cua canh SB va AC

Mt khac, theo gia thiét ta ¢ ASAB, ASCB Tan luot la cac

tam gidc vudng tai A va C =[A=IB=IC=1IS

= I'la tdm mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC

Mat khac: AABC vudng tai B = H la tam duong tron

ngoai tiép AABC

= IH 1 ( ABC)

Ta co: d(A’(SBC)) _AC
d(H,(SBC)) HC

GoiK la trung diém cua canh BC
= HK 1 BC(HK//AB, AB L BC)

Lai c6: BC L IH(IH 1 (ABC))= BC L(IHK)
Mit khéc: BC < (SBC)=>(SBC) L (IHK) theo giao tuyén IK

2= d(H,(SBC))=av3

AN
Trong(IHK), goi HP L IK = HP L (SBC)tai P = HP =d(H;(SBC))=av/3 ;g
Xét ATHK : 12= 12+ 12= 12+ 12:>HI:3a. §
HP* HI? HK® HI* AB S
“ .
4 5
Xét AIHB: IB=~/TH? + HB? =3a\2 =R. Vay V = 3R = 241874’ §I
Tinh dién tich mat cau ti€p xtc véi tat ca cdc canh cia mét hinh lap phwong canh 4. 3
A. 4ma’. B. 3ma’. C. ma?. D. 27a’. o
Loi giai N
Chon A %
B c g
A i D,
N
o
AT N B c
A’ S \D'

Goi I la giao ctia hai dwong chéo cta hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’; H la trung
diém ctia AA'.

Goi (S) la mat cau ti€p xtc vai tat ca cac canh cua hinh 1ap phuong ABCD.A'BC'D'.

Khi d6 mét cau (S) c6 tim la diém I va bén kinh R=1H = % AC = % .




§ $Dé avang én tip duieang ii
Suy ra dién tich mat cu la: S=47R* =27a’.
Cau 503. Cho hinh chép S.ABC cé SA vudng géc v6i map phang (ABC ), tam gidc ABC vudng

tai B.Biét SA =24, AB=a,BC =a/3. Tinh ban kinh R ctia mét cau ngoai ti€p hinh chop

da cho.

A. R=a.. B. R=2a.. C. R=2a\/2.. D. R=av/2.
Loi giai

Chon D

Vi tam gidc ABC la tam gidc vudng tai B nén tam
duong tron ngoai ti€p tam gidc ABC la D (véi D

la trung diém) AC.

Theo pitago ta c6: AC =+a*+3a° = 2a. @
Suy ra AD=a. 2&
Vay tam cau ngoai tiép hinh choép la giao cua 2 §
duong trung trec AC,SA 1a diém G. N
Goi E la trung diém SA nén AE=a=GD. Q
Vay ban kinh mét cau ngoai ti€p hinh chodp la N
R=~a®+a =ay2.. C'D
Cau 504. Cho hinh chép S.ABCD c¢é day la hinh cht nhat, AB=a, AD = a\/2 . Hinh chiéu cta La;
7 N

S lén mat phang (ABCD) la trung diém H cta BC, SH = % . Tinh ban kinh mat o\l\
N

o)

cau ngoai tiép hinh chép S.BHD.

A.&. B.&. c. Wit D. “*/1_7.
2 2 4 4

Loi giai
Chon A




Cau 505.

Goi O la tam duong tron ngoai tiép ABHD va M la trung diém doan thang SH.
Qua O dung duong thang d vudng goc véi mat phang day, khi d6 d 1a truc ctia duong
tron ngoai ti€p tam giac BHD.

Trong (SH ,d) , dung duong thang d’ 1a trung truc cia doan thang SH .

Goi I 1a giao diém ctia hai dwong thang d va d'.

Tacod I ed nén IB=IH =ID (1) .Dong thoi I ed’ nén IS=1H (2)

Tt (1) va (2) suy ra [B=IH=ID=IS, hay | la tdm madt cau ngoai ti€p hinh choép
S.BHD.

HD =+/CH? +CD? =

2
#J +a? =§; BD = AB? + AD? :1/a2+(a\/§)2 NS

'
, HB.HD.BD 2&
Ta co SAHBD:L].O—H' §
Do d6 OH = HB.HD.BD _ HI?L.HD.BD _HDBD _ 3 _3ay2 . g
4S, o0 21 ypep 2CD 2a 4 |
2 @)
O
W
Xét tam gidc SMI vudng tai M: SM = %SH = #, MI =0OH = 3a:1/§ &
~
2 2 o
nén ST=\SMEr M < | V2| (302 _aV5 &
4 4 2 puir{
a\/5

Vay ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.BHD bang —~
Cho hinh cau duwong kinh 2a+/3 . Mt phang (P) cat hinh cau theo thiét dién la hinh
tron c6 ban kinh bing av/2 . Tinh khoang céch tir tim hinh cau déh mit phéng (P).

A. a310. B C. D.a.

a a+/10
c o ,

Loi giai
Chon D




Cau 506.

Ban kinh hinh cau da cho 1a R = a+/3 .

Khoang cach tr tam hinh cau dén mat phéng (P) la d= \/(g\/g)z _(a\/z)z —a.

Cho t& dién ABCD c6 tam gidc ABC la tam giac can véi BAC =120°, AB=AC=a.
Hinh chiéu ctia D trén mat phang (ABC ) la trung diém BC. Tinh ban kinh R ctia mat

3

cau ngoai tiép ti dién ABCD biét thé tich cua t& dién ABCD 1a V = ZLLZ_G

_ a13 134 NCYY,

. B. R=—. C. R=6a. D. R=——.
4 2 8
Loigiai
Chon D
‘®
AN
X
e
|
@)
X
Goi H la trung diém BC. N
N
a a3 ~
C6AB=a, BAH=60°= AH=—;, BH=——-vaBC =a+/3 %
3 2’ 2 0
v, -ipHs, o -lpplpe¥dpy-W3
3 16 3 2 2 4

Vay DA = AH? + DH’ :# .

Goi O la tam duong tron ngoai ti€p AABC thi ban kinh duong tron dé la
BC

2sin A

Ké truc duong tron ngoai ti€p AABC, dwong thang nay cat ADtai S véi D 1a trung

a\/_ a\/_ 3ax/7 .
8

R=A0=

=a.Vay H la trung diém AO.

diém SA. Vay SO:ZDH—— SA = 2DA——V SM = —SA:

Tt trung diém M cta doan AD ké duong vudng goc voi AD, catSo tai .
Dé dang c6 1 1a tdm mat cau ngoai tiép ti dien ABCD.




§ SDé cuang én bip chueng i

Lai c6 ASAO va ASIM dong dang nén ML_SM = Ml =a. 37a = a21 .
OA SO o w3 4
S 2

Ban kinh mét cau bing R, =ID =MI* + MD? = ao1

ABCD
8
Cau 507. Cho mat cau S(O,‘ R), A la mdt diém & trén mat cau (S ) va (P) la mat phéng qua A
sao cho gbc gitta OA va (P) bang 60°. Dién tich ctia hinh tron giao tuyén gitta khdi cau
S(O;R) va mit phang (P) bang

2 2 2
TR B. TR C. TR .

A. D. 7R%.

2 4 8
Loi giai

Goi H la hinh chiéu vuéng goc cuia O trén (P) thi.

Cau508. Cho ta dién OABC ¢4 OA,0OB,OC d6i modt vudng goéc nhau va
OA =4a,0B=24,0C =3a. Tinh dién tich S cia mat cau ngoai ti€p t& dién OABC.
A. S=127a". B. S=8ma’. C. S=147a". D. S=107a%.
Loi giai

\ Pay \ \ . ~ m

* H la tam cta duong tron giao tuyén (P) va (S ) 9&
* (0A,(P))=(0A, AH) = 60°. §
Ban kinh ctia dwong tron giao tuyén: r = HA = OA.cos60° = % : é
RY =R $

Suy ra dién tich dudng tron giao tuyén: nr? = W(Ej = CID
S

N

N

~

o)

)

X




Goi N la trung diém BC = N la tdm duong tron ngoai ti€p AOBC.
Qua N dung duong thang d vudng goc véi (OBC ) =d la truc cua day.

Xét mat phang chita d va OA dung duong trung truc ctia OA (M la trung diém) OA
cat d
tai | = Ila tdm mat cau ngoai tiép khdi t& dién OABC.

Ta cé: OM=NI:g

Xét AOBC c6 BC? =0B?+0C? =(2a) +(3a) =132> = BC =av/13.

ON=1Bc=1a13. ey
2 2 ;g
Xét ASOI : 10° =ON?’ + NI? =1a2 +Ea2 = E1712 = OI° = Euz =R%. C\g
Dién tich xung quanh mét cau ngoai tiép la: S, =47R* = 47r%a2 =14ma’. é
Cau 509. Cho khéi lang tru tam gidc déu c6 canh ddy bang a. Géc gitta duong chéo ctia mat S
bén va ddy cua lang tru la 60°. Tinh dién tich mat cau ngoai ti€p hinh lang tru do. CID
5 2 13 2 13 2 5 2 8

A. —ma”. B. —ma”. C. —ma”. D. —ma”. :
9 9 3 3 o
Loi giai ~
Chon C >
A c —_

M)

Jdo
AT
:

a3

Ta c6 (A’B,(ABC)) = (A'B, AB) = A'BA=60° = AA'= AB.tan60° = av/3.




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 510.

Cau 511.

a3

Goi M la trung diém AA' tht AM = — Mat phéng trung triec cia doan AA’ cit truc

cta duong tron ngoai tiép AABC tai I thi I la tim mdt cau ngoai tiép lang tru.
2 2 2
Taco R? = IA? = IM? + AM? = AH? + AM? = 5% & _ 130"
4 3 12
N o) s ) 132> 13 ,
Vay dién tich madt cau ngoai ti€p lang tru S=4mR" =4n 1 = gna .
Cho mat cau (S) tam [. Mot mat phéng (P) cach I moét khoang be‘ing 3(cm) cdt mat
cau (S) theo mot duwong tron di qua ba diém A, B, C biét AB= 6(cm), BC =8(cm),
CA :10(cm). Dién tich ctia mat cau (S ) bﬁmg

A. 68mcm’. B. 1367cm’. C. 20mcm?. D. 3007cm?.
Loi gidi

Chon B

Goi S 1a dién tich tam giac ABC va R ban kinh dwong tron di qua ba diém A, B, C
$=12(12-6)(12-8)(12-10) = 24

R 6.8.10 _ 5

424
Khi d6 bén kinh mat cau r =+/5° +32 =/34
N 2
Dién tich ctia mat cau (S) bang: S = Amr? = 4.7r.(\/a) =1367cm?.

‘ YO
Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng, canh bang 4cm. Biét SAB la tam giac =
déu va nam trong mat phang vudng géc véi mat ddy. Mat cau ngoai ti€p hinh chép N
d6 c6 dién tich la §
A.Rz\/g. B.R:,,g. C_R:\/E, D. R= Z Q2
9 3 3 3 S
Loi giai |
Chon B %
Cach 1: &‘
N
~
o
N
X

Goi O la tam duong tron ngoai tiép hinh vuong ABCD, A la duong thang di qua O
va vudng gbc véi mit phang (ABCD) . G la tam duong tron ngoai ti€p tam giac SAB,
K la trung diém ctia AB.Duong thang di qua G va vuong goc véi mat phang (SAB)
cat A tai I (vi GI//KO,)GK//IO.




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 512.

Cau 513.

Ttr @6 I cdch déu cac diém A, B, C, D vacacdiém A, B, S nén I 1a tam mat cau
ngoai ti€p hinh chép SABCD.

GIKO1a hinh chit nhat GI =2 SG=25K=§.4.£=@; 51:‘/4+%=,/? _R.

2 3
Cho t&r diéen ABCD c¢6 BC=a,CD = a\/g, BCD = ABC = ADC =90°. Goc gitta duong
th:fmg ADva BC béng 60°. Tinh ban kinh R ctia mat cau ngoai ti€p t& dién ABCD.

A.a. B.#. C. ax/g. D.é.

Loi giai

Chon B

Goi H 1a hinh chiéu ctia A trén mit phang (BCD).
BC L AB {BC L HB

Theo dinh ly 3 dwong vudng goc ta co: { = :
CD 1 AD CD 1 HD
Do @6, BCDH la hinh chit nhat.
Ta c6: (AD, BC)=(AD, HD) = ADH = 60°.
B,Dnhin AC dudi mot goc vudng. Nén tix dién ABCD ndi ti€ép mdt cau duong
kinh AC.
Co: AH = HD.tan60° = a\/3; HC =2a; AC=3a"+4a* =a\7.

a7

Vay ban kinh mit cau ngoai tiép te dién ABCD 1a: R = %AC =L

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

Cho tir dién ABCD co tam gidc ABC la tam gidc can voi BAC =120°, AB=AC =a.
Hinh chiéu cta D trén mat phang (ABC ) la trung diém BC. Tinh ban kinh R cta

3
mat cau ngoai ti€p ti dién ABCD biét thé tich ctia t& dién ABCD la V = f—6 )

A.R:@. B. R= 1% c. R=18
8 2 4

Loi giai

D. R=6a.

Chon A




§ SDé cuang én bip chueng i

Goi H la trung diém BC.

Cé AB=a, BAH = 60°:>AH_% BH:#VQBCZQ 3
1 @ _1 1,43 a3
Viseo =3 DHS e 35 =g P05 o D=7

Vay DA =+ AH? + DH? :#.

Goi O la tam duong tron ngoai ti€p tam gidc ABC thi ban kinh duwong tron d6 la
BC
2sin A
Vay H la trung diém AO.

R=A0=

=a.

Ké truc duong tron ngoai tiép tam gidc ABC, duong thang nay cat AD tai S véi D m
la trung diém SA. Vay SO =2DH = i SA=2DA= “I - %SA - 3”8ﬁ . 9§
Tt trung diém M cua doan AD ké duong vudng goc véi AD, cat SO tai I. N
Dé dang c6 I 1a tAm mit cau ngoai tiép t& dién ABCD. Q
[ §>
Hai tam gidc vudng SAO va SIM dong dang nén ML_SM = MI =a. 37a _ el |
OA SO w3 4 o
8.—— O
2 X
N
N
Jo1 A
Ban kinh mt cAu bng R, =ID=yMI?+MD? =" = N
00

Cau 514. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day la tam gidc déu canh bang 1, SA L (ABC), goc gitra
mat bén (SBC ) va day bang 60°. Tinh dién tich S ctia mit cAu ngoai tiép hinh chép

S.ABC
A s=2T B. 5= 23T c.s=%1 D.s=%7T.
48 12 4 36
Loi giai
Chon B




Goi G la trong tam tam gidc ABC.
Vi AABC déu nén Gla tam duong tron ngoai ti€p AABC
Goi A 1a duong thang di qua G va vuodng goc voi (ABC ),

Va d la duong thang di qua trung diém N ctia SA va vuong goc voi SA.
Goi I =dnA.
Ta co: IG la truc ctia duong tron ngoai tiép AABC = IA=IB=1IC (1) .

NIla duwong trung truc cia SA nén [IA=1IS (2)
T (1) va (2) suy ra: JA=IB=IC=1IS = I la tdm mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC

Géc gitra (SBC) va ddy 1a: SMA =60°.

&I

Xét tam gidc SAM vudng tai A: SA=AM.tan60° = \/_ =

sz

Xét tam gidc ABC: AG=— AM———
3 3 2

r\Jloo

L1_+43
m 3 N

437T

Ta c6: tt gidc ANIG 1a hinh chit nhat = IA =V AN* + AG® =

N

Ban kinh mat cau: R =IA = —=. Dién tich mit cAu: S=47R* =

INCR
Cau 515. Thé tich ctia kh&i cau ngoai tiép bat dién déu c6 canh bang a la:
3 3 3 3
A, Yo' p. 2o’ ¢, Yo' p. 8Y2m’
3 3 6 3
Loi giai
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Chon B




s
Gia st hinh bat dién déu nhu hinh vé. khi dé Ban kinh mit cAu R=S0O =+SA? —-0A? .

= R = az_z_az :&
\l 4 2

Thé tich ctia khoi cau V = %WRS =

J2ra®
—35
Cau 516. Cho hinh chép S.ABCDc6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B.Biét AB=BC=1

, AD=2. Cécmit chéo (SAC) va (SBD) ciing vudng goc véi mit day (ABCD). Biét
goc gitra hai mdt phang (SAB) va (ABCD) bing 60°. Tinh ban kinh mgt cau tim Dy

<

<
€
>
&

tiép xtic véi mat phang (SAB).

A.g. B. 24/3. C. V3. D.%.
Loi giai

Chon C

Goi O=ACNBD.
(SAC) L(ABCD)

Ta c6: {(SBD) L(ABCD) =50 1(ABCD).
(SAC)~(SBD)=50

Dung OK L AB. Ta cé:

Oty - Kbt tiin




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 517.

(SAB)n(ABCD)= AB

OK L AB = |(sAB),(4BCD))=(OK, SK) = sKO=60°.
SK 1 AB
Ta c6: AAKO ~ AABC 3%=£=2 :>OK=EBC=E.
BC AC 3 3 3
2 23

Xét ASKO ta co: SO=0K-tanSKO = g-tan 60° = T )

Dung OH LSK (*).

. [ABLSO
Ta co:{ = AB 1 (SOK)=> AB LOH (**)

AB 1 OK
SO-OK V3
To (*) va (** OH 1 (SAB d|O,(SAB))=0OH = ——m——=—.

o d(D(s4B) pp_
" d(0,(sAB)) OB

Vay ban kinh médt cau tam D ti€p xtc véi (SAB) :R= d(D,(SAB)) = 3d(O,(SAB)) =3.

Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh ddy bang a va mdi canh bén bang a2 .
Khi d6 ban kinh médt cau ngoai ti€p hinh chop S.ABC la:

A.%. B, W6 C.”515. Dp. 3

5
Loi giai
Chon C
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B

Goi H la trong tam tam gidc déu ABC, khi d6 SH L (ABC ) va la truc duwong tron
ngoai ti€p mat day.

Goi N la trung diém SA, mit phang trung truc ctia canh SA cat SH tai I.Khi do
IS=IA=IB=IC nén I la tam mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC.

1., 2
e SNSA o4 1 (av2) aJ15
Ban kinh mat caula R=SI = = =— = .
SH  SA?-AH? 2

o (22£]




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 518. Cho hinh chop S.ABCD, tit gidc ABCD la hinh ch® nhat tam O, mat phéng (SAB)

vudng gbc voi (ABCD), tam giac ASAB can tai S. Goi M, N Ian luot 1a trung diém

J10

AD, CD.Biét AB=2a, SN = a\/l_l , C0sSON = B Tinh ban kinh mat cau ngoai ti€p

hinh chép S.DMN.

A.aﬁ. B.aE. C.a % D.a\/g.
VG VlZ \}48 3

Loi giai

Chon A

Ta c6 duong tron ngoai ti€p ADMN di qua O.

Suy ra mat cau ngoai ti€p hinh chép S.DMN ciing la mat cau ngoai ti€p hinh choép
S.OMN .

Ta c6 MO L(SON).

Goi K la tam duong tron (C) ngoai ti€p ASON .

Dung duong thang A qua K va song song véi OM suy ra A la truc ctia dudong tron
(©)-

Trong mat phang (KOM ) dung duong thang d 1a duong trung truc doan OM .

Goi I =dNA suy ra I 1a tAm mat cau ngoai ti€p S.OMN .

Xét tam giac ASON

Ta c6 sinSON =+v1-cos*SON = \/g

Trong tam giac SON theo dinh Ii sin:

SN _ a\/ﬁ _ a\/%
2sin SON Z\F 23
5
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Ta cd OK =

Vay ta c6 ban kinh mit cau ngoai ti€p hinh chép SOMN la OI =R=+vOK’ +IK?

5 1), 29
=/ =+=|a :a,’—.
12 4 6

Cau 519. Nguoi ta bo ba qua bong ban cung kich thudc vao trong mot chiéc hop hinh tru co
d4y bang hinh tron 16n ctia qua béng ban va chiéu cao bang ba lan duong kinh ctia qua
béng ban. Goi S, 1a tong dién tich ctia ba qua bong ban, S, la dién tich xung quanh cua

\ 2 AN S M
hinh tru. Tis6 X bang
2




Cau 520.

Al B. 2. C.15. D.1,2.
Loi giai

Goi r la ban kinh ctia khéi cau. Khi dé S, = 347r? =127r?
Dién tich xung quanh ctia hinh tru S, = 27rh = 27r.6r = 127712
2
Vay i:127r1’2 1
S, 12nr
Cho mat cau (S) thm O va cdc diém A, B, C nidm trén mit cau (S) sao cho

AB=AC=6, BC =8.Khoang cach tirtam O dén mit phang (ABC) bang 2. Dién tich

mat cau (S) bang

A 3247r. B. 21967r' C. 4047;\5/505 . D. 4047r.

5 75 5

Loi giai

Goi [ 1a tam duwong tron ngoai tiép AABC,
Do A, B, C nidm trén mit cAu (S) nén OIJ_(ABC).

Theo dé bai ta c6 d(0;(ABC))=0< O =2.
Goi M la trung diém cua BC, do AABC can tai A nén AM | BC

— AM =+ AB? —BM? =+/20.

- :%AM.BC :%.@.8:8\/5 .
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, AB.BCCA 668 9
Goi r la ban kinh duong tron ngoai ti€p AABC: r = CCA_ =—,
TNRTY N 5

Xét AOIA tacdé OA? =0I*+1A% = 4+8§1 = %1.
101 404x

Vay dién tich mat cau (S) la S =47R* = 41.0A* = dm. ==




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 521.

Cau 522.

Cho khéi chép S.ABC véiba canh SA, SB, SC d6i mot vudng goc; SA = ax/E, SB= a\/§
. Biét thé tich khdi chop S.ABC bang a°, tinh thé tich ctia khéi cau (C) c6 tim 1a S va
(C ) tiép xtic v6i mat phang (ABC ) .

3
A. 471a° . B. n/64°. c. = :“ . D. 47;” .

Loi giai

Chon D

Tacd V.

S.ABC —

E.ESA.SB.SC.
32

oa= %.%a 2.033.5C

& SC=a6 m
Khoi cau (C) cotamla S va (C) tiép xtic véi mat phang (ABC). R
R=d(S,(ABC)). §
Trong tam giac SAB ké duong cao SI . Q
1 1 1 1 1 5 a\30 S
EZSA“SBZ:(a\/g)”(a\/g)zzsazjﬂz 5 5
S
Trong tam gidc SCI ké duwong cao SH. N
1 1 1 1 1 1 N
=yt = S+ s=—=>SH=a. o
SH® SC° SH (a\/g) ( \/%J a N
a-—— X

5}

Khi d6: ABLSC, ABLSI=> AB LSCI=SH 1 AB.
Mit khac SH LCI .
Suy ra SH L (ABC)=d(S,(ABC))=SH=a= R=a.

3
Thé tich cua khéi cau (C) 1a V = %WR?’ = 47;” .
Cho hinh chép S-ABC, déy 1a tam gidc vudng tai A, AB=3, AC=4_ 5A yuong goc véi

day, SA= 2\14. The'tich V ciia khéi cau ngoai tiép hinh chép S-ABC 13,

A. V =36r. B. V =81r. C. V=30r. D. V:@.

Loi giai




§ SDé cuang én bip chueng i

Chon D

Lay H la trung diém ctia BC, tacé H la tam duong tron ngoai tiép tam giac ABC.
Do d6 truc dudng tron ngoai ti€p ctia hinh chép S.ABC chinh la dwong thang d qua H
va vuodng goc véi mat phang (ABC ) .

M3t phang trung triec cia canh bén SA chinh 1a mt phang di qua trung diém [ caa
SA va song song véi mat phang (ABC ) Mit phang nay cat truc d tai diém ].Ta co |
la tdm mat C‘éu ngoai tiép hinh chép S.ABC.

Nhan xé co I ]AH la hinh chtv nhat nén

JA=IH=+AI’+ AH? = / @
R
A oo VR . . 9
Ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh chop S.ABC la: R = > §
3
Thé tich khai cau 1a: V = 27Re = 4. [ 2] 22437 (dvtt). g
3 3 2 2 |
Cau 523. Cho tit dién S.ABCc6 day ABC la tam gidc vuong tai A véi AB=3a, AC =4a.Hinh 2
chiéuH ctia$ trung véi tam duong tron ndi ti€p tam gidc ABC. Bi€t SA =24, ban N
kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC la. §
N, J J o
A. R=a. 118 B. R=a. 118 C. R=a~/118. D. R=a. 118 N
8 4 2 X
Loi giai
Chon B

\

Goi r la ban kinh duong tron ndi ti€p tam giac ABC.
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Cau 524.

AB.AC 3
AB+ AC+BC

Tinh duwoc r =

[

Tinh dwoc AH =aN2 va MH =——

Tam gidc SAH vudng tai H suy ra SH =vSA* -~ AH? = 2.
Goi M1a trung diémcta BC va A la truc duong tron ngoai tiép tam giac ABC.
Goi O la tam mat cau ngoai ti€p S.ABC.Suyra Oe€A.
Ta cé: OC? =0S? < OM? + MC? =SK* +OK?.
3\2

250" _ 50 +(OM +a\2)? c>OM——a
\/118
a
4

Cho hinh chépS.ABCDcé day ABCD 1a hinh vudéng canh bang a. Puong thang
SA=a\2 vuong goc voi day (ABCD). Goi M la trung diém SC, mat phang (a) di qua
hai diém A va M dong thoi song song véi BD cit SB,SD Tan luot tai E, F. Ban kinh mit

cau di qua nam diém S, A, E, M, F nhan gia tri nao sau day?

< OM? +

Suyra R=0C=——

A.ﬂ. B. a\/E. C.a. D.&
2 2
Loi giai
Chon C
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- J@)BD AN \
aco (SBD)m(a):FEj BD//EF.Goi I la giao diém caa AM va SO

Dé thay I 1a trong tam tam gidc SAC

SE_S_2 SF——SD:>SFSD——SD2 (SA2+AD2)=2612:>SF.SD=SA2
SD SO 3 3 3 3

Xét tam gidc vuong SAD va SF.SD =SA* = AF la duong cao ctia tam gidc = AF L SF,
chttng minh tuong tu ta c6 = AE 1 SB

Tam gidc SA=AC = a2 nén AM vira la trung tuyén vira la duong cao cua tam giac
SAC =AM 1 SM




§ SDé cuang én bip chueng i

AF 1 SF

Taco yAELSE  nén mit cau di qua ndm diém S, A E,M,F ¢4 tam 1a trung diém cta
AM 1 SM

SA va ban kinh bing % = g

Cau 525. Cho t& dién ABCD ¢6 AB=CD=3, AD=BC=4, AC=BD= 2\/5. Ban kinh mat cau
ngoai tiép t dien ABCD bang

A Y% B. 37 c. % p. ¥4,
4 2 4 4
Loi giai
Chon D

Goi M, N theo thtt tu la trung diém cac doan théng AB va CD.

2
CA’+CB® AR’ _\/(2*/5) 4 g a7
2 4 2 4 2
DA*+DB* AB* 47
2 4 27
Do d6 CM =DMnén AMCD can tai M, suy ra MN la dueong trung truc doan CD

Xét tam gidc ABC co: CM = \/

Xét tam giac DABc6: DM = \/
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Chiing minh teong tu MN cling la duong trung triec doan AB.

Goi I 1a trung diém doan thang MN .

Khi d6 IA=1IB;IC =1D.

M3t khac AIMB va AINC bing nhau (do) IM =IN; MB=NC.

Do dé: IB=IC=1A=1ID hay Ila tam mat cau ngoai ti€p ti dién ABCD.

2
Bén kinh mit cau: R=IC =IN>+NC? = |MN" | N2 =
N




§_EDé cuangy én tip dhung i

Cau 526. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a va SA=2a, SA L (ABCD)
.Ké AH vudng gbc véi SB va AK vudng gbc véi SD. Mit phang (AHK) cat SC tai E
. Tinh thé€ tich khoi cau ngoai ti€p ABCDEHK .

A. %ag. B. %Wﬂg. V2 5. D. Q 3

C. —ma a.
3

Loi giai

Chon C

B, D nhin AC dudi mot gdc 90°.

2 2
SD=ay5; KD=A2__ 7 __ . 5c_sA+ AC? =ave.
SD a5 5
L1 11 2a IO
Ta co: -+ = > => AK=—= (1)
SA? AD?  AK NG AN
SC? =SD? +CD? = ASCD vuéng tai D. §
X
Khi &6 AKDC vudng tai D = KC =+/CD? +KD? = # G
5 S
Ta cé: AK® +KC? = AC?*. Vay AKC=90°. !
@)
Tuong tw AHC =90°. 9
Vay AC chinh la duwong kinh mat cau ngoai ti€p khéi ABCDEHK . o
a N
AC=a2=0A=-"2. on
V2 3
3 —_—
V= ﬂ7TOA3 :iwa— = Qﬁas.
3 3 22 3

Cau 527. Cho mat cau (S ) tAm O va cac diém A, B, C ndm trén mjt cAu (S ) sao cho AB=3
, AC=4, BC=5 va khoang cich tit O dén mit phang (ABC ) bang 1. Thé tich ctia
khdi cau (S) bang

29297 2057 b 721
— T L

A. ABD. B. C.

Loi giai
Chon B




Tacoé AB®+ AC? =3 +4° =25 =BC? = AABC vudng tai A.

Goi H 1a hinh chiéu ctia O trén mat phang (ABC ) = H la tam duwong tron ngoai ti€p
AABC.

Vi AABC vudng tai A nén H la trung di€m cua BC.

Vi khoang céch tir O dén mét phang (ABC ) bang 1 nén OH =1.

2
AOHBvuodng tai H c6: OB=+OH’ + BH? = 12+[gj :@.
J29

Véy mét céu (S) co bén kinh R=0B=—"-.

4 4 [@]3_29\/@3

Do d6 thé tich khdi cau (S ) la: V=—nR’="7
3 3 2 6

Cau 528. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac vudng tai A. Biét
AB=AA"=a, AC=2a.Goi M la trung diém cta AC . Dién tich mdt cau ngoai tiép

; N
t diéen MA'B'C’ bang =
A. 3md®. B. 4na?. C. 2. D. 5ma?. R
Loi giai N
Chon D N
B C g
|
(@)
O
WN
N
WN
~
(@)
N
x

Goi I la trung diém cua canh B'C'. Khi d6 [ la tam duwong tron ngoai ti€p AA'B'C'.
Goi M’ la trung diém cua canh A'C’. Khi d6 MM’ L (A'B'C').

Do MA'=MC'=a+2 nén AMA'C' vuong tai M.

Do dé M' la tam duwong tron ngoai tiep AMA'C'.

Do d6 I la tam mat cau ngoai ti€p t dién MA'B'C’.

Ban kinh mat caula r=1B' = % = é.

Do d6 dién tich mat cau la S =4nr® =5ma®.
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Cau 529.

Cau 530.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong canh a, SAD la tam giac déu va nam
trong mit phang vuong goc véi ddy. Goi M, N Tan luot 1a trung diém caa BC va CD.
Tinh ban kinh R cua kh6i cau ngoai ti€p khoi chép S.CMN .

a\/@ 5ax/§ a@ D R_uxfﬁ
. . g - R==——.

A. R= B. R= C.R=
12 12
Loi giai
Chon A
Goi:

- H la trung diém cua AD= SH 1 (ABCD).

- I la trung diém cua MN = [ la tam duong tron ngoai ti€p tam giac CMN.
- d 1a dwong thang qua I va vudng goc véi mat day.

- E lahinh chi€u cua I 1én AD.

- O la tam mdt cau ngoai ti€p khai chép S.CMN .

- K la hinh chiéu cua O 1én SH.

bat Ol =x.

Tacod: Cl== MN—— OC =+IC? +10% = —+x,

KO =HI =~/IE? + EH? = 374” +% J\{ll_o;

2 2 2
SO—BRETRO - | VB | om0 =\/x2—\/_ e
2 4 16
Vi O 1a tam madt cau ngoai ti€p khoi chdép S.CMN nén SO=0C
2
Suy ra: \/%+x2 =[x’ =3 53

12
| 250° \/@

8 48 12
Cho hinh chép S-ABC ¢4 canh bén SA vuéng goc véi day, AB = a2 BC=a, SC=2a
va SCA=30° Tinh ban kinh R ctia mit cdu ngoai tiép ti dién S.ABC,

s
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3ax:§a2<:>x:
4

Vay R=0C =

A. R=a. B. R=a+/3. C. R=22 D.R:%

Loi giai
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Cau 531.

Chon A

Ta co:
e AC=5C.cos30° =a\/3.

o AB?+BC?* =24’ +a* =3a*> = AC* = AABC la tam gidc vudng 6 B.
Goi H, I lan luot la trung diém cua AC, SC. Khi d6 ta c6:

e H la tam duong tron ngoai ti€p AABC.
e IH 1(ABC).

Do d6 I la tdm mét cau ngoai tiép hinh chép SABC. Suy ra R= %SC =a.

Vay R=a.

Cho khoi tt dién ABCD c6 AB=3a,CD =4a, ABC = DAB=90°, gbc gitta AD va BC
bang 60°. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép t& dién ABCD.

A. B.

a+/55 a+/55
6 3
Loi giai

Chon C

C.

D

Dung hinh binh hanh AECB. Ta ¢6 (AD, BC)=(AD, AE)=60°=

Vi ABC =90° = AECB la hinh chi* nhat.

O
R
N
/165 b, o165 g
= e |
(@]
O
XN
c =%
N
(@)
N
x
“E
DAE = 60°
DAE =120°

Goi I la tam mat cau ngoai tiép ti dién ABCD suy ra IA=IB=IC=1ID suyra I nam
trén truc ctia duong tron ngoai tiép tam giac ABC.Ma AECB 1a hinh chit nhat nén suy
ra [JA=IB=IC=IE. Khi d6 mat cau ngoai ti€p t& dién ABCD chinh la mdt cau ngoai
tiép chop D.AECB va cting chinh 1a mét cau ngoai tiép chép B.ADE.
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) {BALAE
a Co

ADE

BA 1 AD
ngoai ti€p chop B.ADE, R,,, la ban kinh duwong tron ngoai tiép tam giac) ADE
Tac6 CE//AB = CE L(ADE) = DE=+CD* ~CE? =/16a° ~94* =+[7a.
Ap dung dinh ly sin cho tam giac ADE ta co
DE DE  aJ21

—2R. =R, = _
sinDAE % 7" 24inDAE 3

2 2 2
. AB av 21 3a a+/165
VayR:JRiD“(Tj J{ 3 }H -5

Cau 532. Cho hinh lang tru diing ABC.A'B'C’' c6 ddy ABC la tam gidc vuong tai A.Biét rang
AB=AA"=a,AC=2a. Goi M la trung diém cua AC. Ban kinh mat cau ngoai ti€p ti
dién MA'B'C’' bang.

2
= BA L(ADE). Do d6 R=,|R} +(%) . (Rla ban kinh mit cau

Ta ¢6 BC=vAC? + AB* = a\5.

Goi I la trung diém cua B'C’, suy ra I 1a tam duong tron ngoai tiép tam giac
A'BC'.

Goi O la trung diém cua A'C'.

Tam giac MA'C’ vudng can tai M. Suy ra O la tam duong tron ngoai tiép AMA'C’

A a. AL C.ﬁ. D.&.
2 2 2
Loi giai
Chon C
A M 2a C
H;:\\
VP G
| * =
a | BN
|
: N
| X
|
(@]
O
WN
N
WN
J
(@)
N
x

: {OI LAc =0l L (ACC’A').

Ta co
OI L MO
Suy ra OI la truc cua tam giac MA'C'.
Suyra IA'=IC'=IM=1IB"
a5

Suy ra I la tam mat cau ngoai ti€p t& dien MA'B'C’ ban kinh R= % B'C'= % BC = o
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Cau 533.

Cau 534.

Cho hinh lang try tam giac déu ABC.A'B'C’'. Goi O' la trong tam tam giac A'B'C’, (N )
1a hinh nén ngoai ti€p hinh chép O'.ABC. Goc gitta duong sinh cua (N ) va mat day la

« voi tana =2, khoang cach gitta hai duong thang A'B va C'C bang 3a. Tinh thé tich
khéi cau ngoai tiép hinh lang tru ABC.A'B'C’.

. @f. B. @mis. C. %mf. D. ﬂms.
81 81 9 3
Loi giai
Chon D
A" C’
o
I
I
B’ 1
1
1
Iy
1
1
1
al o A\ _: _______ c
_iL—--
A I}

Goi Mla trung diém AB va O la trong tam tam gidc ABC.

Goi I la trung diém OO =1 la tam mdt cau ngoai ti€p ling tru tam giac déu
ABC.A'B'C’

Ta co:

Xét tam gidc vudng IOC ¢6: IC=yOC? +0I? =2\/2a.

O

CC'// AA"= CC'//(ABB'A")=d(CC',A'B)=d(CC',(ABB'A’))=d(C,(ABB'A’)). ;g
. [cM 1 AB ., . <

a: {CMLAA,:CML(ABBA):>d(C,(ABBA))=CM=3a. §
Mat khac, hinh non (N ) c6é mot dwong sinh O'C. g
Vi 00’ L(ABC) nén (O'C,(ABC))=(0'C,0C)=0'CO=a 5
’ ’ O

Xét AOOC c6itana =22 e 92 _2 & 00'=20C=2.2CM =42 = Ol = 2a. o
oC ~ oc 3 N

~

o

N

x

2 642

Ta .
3

Dién tich hinh tron 16n ctia hinh cau 1a S, mot mit phang (P) cit hinh cau theo mot

Vay thé tich khdi cAu ngoai tiép hinh ling tru 1a: V = %W (2J§a)

duong tron cé ban kinh 1a r va cé dién tich bang %S. Biét ban kinh hinh cau la R.
Khi &6 r bang
A RE

g, RV2.

c R¥3.
2 3]

p. R
4
Loi giai
Chon B
Ban kinh hinh tron 16n ctia hinh cau 1a R. Khi d6 ta ¢6: S=7R*.

Hinh tron giao tuyén cta (P) va hinh cau c6 ban kinh 1a 7 suy ra c6 dién tich la: 7r?.




§ $Dé avang én tip duieang ii
2 WRZCWZR—\/E.

Theo gia thiét: 7r* = %S &t = 5

Cau 535. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc véiday. Goi B', C' Jan luot la hinh chiéu vudng
géccta A 1én SB va SC.Biét AB=a, AC =2a, BAC =120°, tim ban kinh R ctia mt
cau ngoai tiép tir dién ABB'C'.

aval B.R=2V8 c. r=v2l D.R=ﬂ.

A.R=

3 7 7 3
Loi giai

Chon A

Xét tam gidc ABC cé: BC? = AB? + ACZ —2AB.AC.c0s120° = 7a* = BC = a7 O
Goi H,K Tan lwgt 1a trung diém ctia AB, AC.Ké IH, IK Tan lwot 1a truc cua duong 2&
tron ngoai ti€p tam gidc ABB' va AACC'. §
= | la tim mat cau ngoai ti€p t& dién ABB'C' va ban kinh mat cau la R=IA N
Mait khéc: | cling la tdm duwong tron ngoai tiép tam gidc ABC Q)
. 0 BC a\/21 S
= BC =2R.sin120" => R=— 5= . [
2.sin120 3 o
Cau 536. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc véi mat phang (ABC), SA=a, hinh chiéu 8
vudng goc cia A 1én SB,SC lan luot 1a M, N . Biét goc gitta hai mit phang (ABC) o
N A . - AN \ 4 '\I
va (AMN) bang 60°, tinh theo 4 ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép A.BCNM. o
00
A. g B. a. D. a\/3. -
Chon C




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 537.

Cau 538.

Goi H la hinh chiéu vudng géc ctia S 1én mit phang (AMN) va G la giao diém cta
SH va mit phang (ABC).
Ta c6 AM L (SBG) (Do) AM L SB,AM 1SG = AM L BG

Ma SA 1 BG nén BG L AB.
Tuwong tv CG L AC.
Suy ra: Tt giac ABGC noi ti€p duong tron duong kinh AG.

Vi SA L(ABC),SG L(AMN) nén ((AMN),(ABC)) ~(sG,54)=Gsa=60".

Ta cé: tanGSA = tan 60° :g — AG=a3

Goi |, K, I Tan luot la trung diém ctia AB, AC, AG.

Vi tam gidc ANC vudng tai N nén K la tdm duong tron ngoai tiép tam gidc ANC.
Ma (ANC) L (ABC),IK L AC nén IK L (ANC).

Suy ra IK la truc duong tron ngoai tiép tam giac ANC.

Twong tu ta cing ¢d IJ la truc duwong tron ngoai tiép tam giac AMB.

Vay I la tdm cau ngoai ti€p hinh chép A.BCNM.

Suy ra: Ban kinh mét ciu ngoai tiép hinh chép A.BCNM 1a R=IA = A—ZG = § .
Cho hinh chép S.ABCDc6 ABCD la hinh vuéng canh bang a. SA L (ABCD), SA = 3.

Tinh ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép?

D. a\/g.

A. 2a.. B. a\ﬁ..

Chon C
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Goi O=ACNBD. Dung (d) diqua O va vudng goc vdi mp(ABCD).

Dung A la duong trung triec ctia canh SA cit SA taiE.
[=dNA=>Ilatam cta mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD=>Ban kinh la: IA .
Ta c6 AO=& (“*/E)u(“*/g)2 =”*/g..

2 2 2 2
Cho mat cau (S) va mot mat phéng (P) cit mit cAu theo mét hinh tron, biét khoang
cach tir tam mat cau dén (P)bang 4 va ban kinh hinh tron thiét dién bang 3. Tinh dién
tich mat cau (S).
A. 28r. B. 1207 . c. 507 . D. 1007 .

Loi giai

,AE:§. Al =JAO? + AE? :J




§ SDé cuang én bip chueng i
Chon D
Goi R’ la ban kinh hinh tron thiét dién khi d6 R’ =3.
Tacd R=[d(I;(P))+R? =\/4*+3" =5.
Dién tich mat cau la 47R* = 475° =1007.
Cau 539. Cho hinh chép tit gidc déu c6 tat ca cac canh bang 5¢2 cm. Tinh thé tich V' ctia khéi cau

ngoai tiép khoi chop trén.

A. V =100rcm?®. B. V:Z—go cm®.
C. V:125\/E7r cam®. D. V=% cm?.
3 3
Loi gii
Chon B

'
Goi M la trung diém cta SC, tit M vé duong thang vuong géc SC cat SO tail. R
Vi 1eSO nén IA=IB=IC=ID. §
Vi [ ndm trén mat phang trung triee SC nén IS =IC. N
Vay I la tam mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD. Q

Ta co: ACzAB.«/Elecm:OC=5cm;SM:E:icm. §.
2 2 o
5 2 X
—.5v2 N
Ta c6: cosMSI=SS—AI/I:%:>R=SI:SA;I§C= 2 —— =5cm. N
I :
X

4 500 3

Thé tich khoi cau ngoai ti€p hinh chép la: V = §7T.53 =5 7em
Cau 540. Cho hinh chép S-ABC ¢§ SA vudng géc véi mit phing (ABC), SA=2a,6 AB=a,

AC=2a, BAC=60° Tinh thé tich kh&i cAu ngoai tiép hinh chép S-ABC.

A. %WLZS. B. %mf’. C. 64;/5 ma.

Loi giai

D. 821,

Chon B




Goi O la tam duong tron ngoai tiép tam gidc ABC. Tt O dung duong thang d song
song véi SA (d vudng goc voi) (ABC )

Dung d' la duwong thang trung triec cia SA trong mat phang (SAO).

I =dNd'chinh la tam ctia mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC.

2
Ta c6 IA=yAO* +OI”? =, /Rz + SI: , vGi R 1a ban kinh dwong tron ngoai ti€p AABC .

Ap dung dinh Iy cosin ta c6 BC =+ AB? + AC?—2.AB.AC.cos60° = +/3.

Ap dung dinh ly sin ta c6: R= I?C =a
2sin A

[ SA? N
Vay IA=,|R2+25 =42 ‘

ay 4 2&

Thé tich khéi cAu ngoai tiép hinh chép S.ABC 1la V = %WIAS = %ms. §

Cau 541. Cho tir dién déu ABCD canh a. Goi K la trung diém ctia AB, M, N Tan luot 1a hinh Q
chiéu cua K 1én AD va AC. Tinh theo a ban kinh mdt cau ngoai tiép hinh chép §|

K.CDMN . o

O

A W2 B. 3032 C. 303 D. 3. o

4 8 8 4 ﬁ

Loi giai o

RO

Chon B s

T dién ABCD déu, ¢6 d0 dai canh la 1.




§_EDé cwang én tip chuengy i
Goi H la trong tam tam giac ABC khi d6 BH L (ACD) . Goi E la trung diém cua AH,
suy ra KE L (ACD). Tt E ha EN vudng goc xuéng AC, N e AC, suy ra KN L AC
Goi O la tam duwong tron ngoai ti€p tam giac NCD. Oe AH.

V39

Ta tinh dugc ON =0C =0D = ETH Dung duwong thang d di qua O, vudng goc véi

(ACD)
Goi I 1a tdm madt cau ngoai ti€p chop KMNCD, IF L KE = {F } suy ra OEFI la hinh chi
nhat.
Ta tinh dwoc: NE :llﬁ :ﬁ; OE:Q; KE :ﬁ
23 2 12 4 6

bat Ol =x taco
IC*=10*+0C? =x*+0C?
IK? = IF? + KF? = OE? +(KE - x)’

2
Ma IC=IK nén *+—2 =3 4 ﬁ—x suy ra P L)
144 16 6 24
VayRmcsz:¥.

Cau 542. Cho hinh chép 101n2+% 6 ddy = A'=P la hinh thoi canh m <3, f(x)=m.Mat 3

<

bén SAB la tam giac déu va nam trong mit phang vudng gdéc véi mit phang day. 2&

Tinh dién tich y = f (x) cua mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD. §
2 2 2 2 ;

A 5= B. =" C.5=2 D.5="2 S

12 3 36 9

Loi giai §I

Chon C o

O

SN

N

N

~

o

N}

X

Goi H la trung diém ctia canh AB. Vi ASAB la tam gidc déu va nam trong mat
phang vudng goc véi mat phang day nén SH L (ABCD) .
Goi O, G lan luot la tdm duong tron ngoai ti€p cac tam giac ABC va SAB.
, CHLAB
0

CH LSH

Tir O ké duong thang A, L (ABC) = A,//SH.
Trong mat phang (Al;SH) tr G ké duong thang A,//CH va A,NA, =1.

Tac }:>CHJ_(SAB).




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 543.

Do A,//CH = A, L(SAB).

VileA =IA=IB=IC (1).

VileA,=IA=IB=IS (2).

Tt (1) , (2) c6 I la tdm ctia mat cau ngoai ti€p hinh chop S.ABC.

Céc tam giac ABC va SAB déu canh a nén SG :g va GI =0OH = %.
2 2
Bén kinh cita mit cau la R=ST =SG <GIF — |30 3 _aV15.

9 36 6
5ta’

Do d6 dién tich S ctia mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC 1a:S=47R? =

Cho khéi cau (S ) 6 tam I vabankinh R=2+/3, goi (P) la mt phang cat khdi cau (S )
theo thiét dién la hinh tron (C). Tinh khoang céch d tix [ dén (P) sao cho khdi non c6
dinh I va déy la hinh tron (C) c6 thé tich 16n nhat.

A d=2. B.d=+2. C.d:%. D.d=¥.

Loi giai

Goi r 1a ban kinh khoi nén.

Ap dung dinh li Pitago ta c6:
r=R—d? = (2@)2 —? =\12-d?

Thé tich kh&i nén: V = = ar2h =17r(12—d2)d =57r(12d—d3).
3 3 3
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Bai todn tr¢ thanh tim gid tri 16n nhat cia ham s6 f (d) =12d—d® trén khoang
(0:243).

f'(d)=12-34*

f(d)=012-3d* =0 d=2(v1)0<d <23




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 544.

d 0 2 2.3
f(d) 0 -
\ 16
f(d) /
0 0

Ta suy ra maxf(d):f(Z)zlﬁ.

24)

Vay thé tich 16n nhat cia khéinénla V = 16% khi d=2.

Cho khoi chép S.ABCDc6 SA L (ABCD); day ABCD la hinh thang vudng tai A va B
vOiAB=BC =a; AD=2a; SA=a. Goi E la trung diém ctia AD. Tim tam va ban kinh
mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ECD.

avil D.R= a7

A. R=aV11. B. R=a\7. C.R=" .

Loi giai

Chon C

Goi O la trung diém ctia CD.
Ké tia Ox|[|SA thi Ox L(ABCD).

Ta cé: O la tam duong tron ngoai ti€p tam giac vuéng CDE va Ox L (ABCD), nén

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

Ox la truc ctia duong tron (CDE) .
Goi M, N lan lwot 1a trung diém ctia AB,SC.

Ta cd: SM =~/SA? + AM? zé; MC =+ MB? + BC? :§ nén suy ra SM =MC.

Do d6 tam giac SMC can tai M, suy ra MN LSC.

Dé thdy (MNO)//(SAD) va CE L (SAD) nén —CE L (MNO) vado dé CE L MN .
Vay nén MN L (SEC), do d6 MN la truc ctia dwong tron (SEC).

Goi [ 1a giao diém cia MN va SO thi I chinh la tdm mat cau ngoai ti€p hinh chdp
S.ECD.

Ban kinh mit cu ngoai tiép hinh chép S.ECD 1a R=+/IC =IO* +0OC .

J5 SA 3

Trong d6 OC = ”T va I0=3NP=3."7="" (Plagiao diém ciia MO va) AC.




§ $Dé avang én tip duieang ii
Vay thi R= \/[%J +(3_;J2:N21_1.

Cau 545. Trong tat ca cac hinh chdp ti gidc déu noi tiép mat cau 6 ban kinh bang 9, tinh thé tich
V ctia khdi chop c6 theé tich 16n nhat.
A.V =576V2. B. V =576. C. V=144. D. V =144\6

Loi giai

Xét hinh chép ti gidc déu S.ABCD ndi ti€p mat cau c6 tam I va ban kinh R=9.
Goi H=ACNBD, K la trung diém SC.
bit AB=x;SH="h, (x,h>0).

. x , x°
Tacd HC=—==1=SC=,|h"+—.
) "2

SK SI
- = =

Do ASHI «» ASHC = I? =2h.R = x* =36h—2h".

1

Dién tich ddy ctia hinh chép S, =x* nén V = %h.xz - §h(36h ~21*).

ABCD

Ta cé 1h.(36h—2hz) =L hn(ze-2m)<t.
3 3 3 3

xay rakhi h=h=36-2h<h=12,x=12. Vay V| =576.

Cau 546. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=SB=S5C =a, ASB=ASC =90°,BSC = 60°. Dién tich mat
cau ngoai ti€p hinh chép la

3
L (WJ =576 = V <576, d4u bing
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2 2 2 2
Tma . B. Tma ' C. Tma . D. Tma .
12 18 3 6

Loi giai
Chen C

A.




Tacé AB=AC=a2,BC=a, suy ra tam gidc ABC can tai A.

Goi M, N, P Tan luot la trung diém caa BC,SB va SA.Goi [ =SMNCN thi [ 1a tam
duong tron ngoai ti€p tam gidc SBC.

Qua I dung duong thang d song song véi SA, dé thdy SA L (SBC) nén d L (SBC),
suy ra d la truc duong tron ngoai ti€p tam giac SBC.

Trong mat phéng (SAM) dung trung triec cua SA cit d tai O, khi d6

OA=0S=0B=0C nén O la tam mat cau ngoai ti€ép chép S.ABC.

Taco sM="Y3 L g1=2sp=2

2 3 J3
2 2 2
Tt gie SIOP la hinh chit nhat nén: OS? = SI? + SP? = % + % = 7112 —S0= ”Jg .

Ta® _ Tma’
12 3
Cau 547. Dién tich bé mét ctia mdt cau ndi ti€p trong hinh chdép trong hinh chop ti giac déu

Dién tich mat cau 1a S = 47.50° = 4.

c6 canh day bé"mg 203 va canh bén béng ay15 (mat cau ndi ti€p hinh chdép 1a mat
Cau c6 tam nam trong hinh chép va tiép xtic vdi tat ca cdc mat ctia hinh chép) bang

A. ﬂwaz. B. 47a”. C. ma’. D. 7a?.
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Loi giai
Chon B

Goi H 1a trng diém AB.Ta c6 SH =+/SA? —HA? =+/15a> —3a° = 2a+/3




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 548.

Taco S, = %SH.AB - %.211\/5.201\/5 =60", S0 = (2043 )2 ~124°

Dién tich toan phéan ctia khéi chép la S, =4S, +S ., =364’
Goi O la tam hinh vudng ta ¢ SO L (ABCD)
2
2

SO =+/SA? - AO? = \/(a\/l_S) —(% 2aJ§] =3

e 1 1 .
Do do6 thé tich khoi chop V, .., = ESO.S ABCD = 5.3&1.1251 =12a

. , 3V A124°
Ban kinh mdt cau noi ti€p hinh chép la r = —45L = 3322? =
a
o

Vay dién tich mét cau ndi tiép trong hinh chép trong hinh chép: S =4mr? = 4ma®.
Cho tir dién ABCD c6 AB=4a, CD=6a, cdc canh con lai déu béng a\/z. Tinh ban

kinh ctia mat cau ngoai ti€p ti dién ABCD.

A B. 3. c. W8 p. W79
2 3 3
Loi giai
Chon C

c

Goi M, N lan luwgt 1a trung diém ctia AB va CD.

Ta c6: AB LMD, AB 1 MC = AB L (MCD)

Tuong tw: CD L BN,CD L AN =CD 1 ( ANB)

= (MCD),(NAB) la mat phang trung triec ctia AB va CD.
GoiIla diém thudoc MN.

Do I e MN =1&(MCD)=IA=IB

Do e MN = 1e(NAB)=IC=ID

Néu I la tam mat cau ngoai tiép t& dién ABCD thi ID=1IB
Xét AAMN vudng tai M: MD =+ AD? — AM? =3\2a

Xét AMIND vudng tai M: MN =+ MD? —~ND? =3a

Dat MI =x,NI =32-x(0<x<3a)
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§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 549.

Cau 550.

Ta cé: R*=BI* =x* +4a’
Ma R? =ID? = (3a—x) +94?
a\/85

3
Cho hinh ch6p S.ABC c6 AC=a, AB= a\3, BAC =150° va SA vudng gdc v6i mit phang
day. Goi M, N lan lugt la hinh chiéu vuong géc cia A trén SB vaSC . Thé tich khdi cau
ngoai tiép hinh chép A.BCNM bang

= x? + 44? :(Ba—x)2+9a2 :>x:7—;:>R:

3 3 3 3
N 287 7a | B. 20~/57a | c MTra | D, 441170 |
3 3 3 3
Loi giai
Chon A

Trong mp (ABC ), goi A va A' lan luot la trung tryc cta cac doan théng AB va AC

Goi [ 1a giao diém cua A va A'.
. {A 1 AB
Vi
ALSA
tron ngoai ti€p tam gidc AMB.
ColeA=IA=IB=IM (1)
Chting minh twong tu ta duoc A' 1a truc duwong tron ngoai ti€p tam giac ANC.
Do dé IA=IN=IC (2)
Tk (1) va (2) suy ra IA=IB=IM=IN=IC = [ la tam mdt cau ngoai ti€p hinh chép
A.BCNMvéiban kinh R=1A.
Mit khac trong tam gidc ABC, I la giao di€ém ctia hai duong trung triec nén [ la tam

nén AL (AMB) ,ma tam gidc AMB vudngtai M suyra A latruc duong

18Z9'LSS'S60 — ™2 V(o375

duong tron ngoai ti€p tam gidac ABC.
Ap dung dinh ly sin trong tam giac ABC

BC _\AB+AC’-2ABAC.cosBAC __ 7 _ Fa

R=IA= = .
2sin BAC 2sin BAC 2sin150
3
Vay theé tich khoi cau ngoai ti€p hinh chép A.BCNM: V = gwR3 = @ .

Cho hinh chopS.ABCc6 day ABCla tam gidc vudng can tai B, AB=BC =302,
SAB=SCB=90". Biét khoang cach tit A dén mat phing (SCB) bang 2a+/3 . Tinh thé
tich médt cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 551.

3 3
A. 6/187a°. B. 18v/187a”. C. 24\18ma®. D. 7241874’ .
Loi giai
S P
,l: \\\\\
l’ : ‘\ \\\
[
R [ : \\ \\\ Q
L A ~
/ I \ \\
.'] \ s N |
! I »I\:\ \‘
! | H ~
’, : : \\}\\ \\
] D~=-=== e g == === =3 C
! /’ \"-. fl\}%\ I
! /, ‘)Ia’.—_ ':‘ == _\
Jl/’ _’-‘”’O \"\ T\ K
Al N 3av/2

A 3av2

Ta ghép hinh chép S.ABC vao hinh hop ding SRQP.DABC . Khi d6 tam [ ctia mat
cau ngoai ti€p hinh hop diing chinh la tdm cta hinh chép S.ABC.
Twr gia thiét ABCla tam giac vudng can tai B nén day cua hinh hop ding la hinh
vuodng. d(A,(SBC))=2d(0,(SBC))=2a\3 = OH =ay/3.

jZ
<0l=3a.

1 1 1 1 1
Suy ra ban kinh mé&t cAu ngoai tiép hinh chép S.ABC 1a R=1IB=+OI° +OB? |

OH? OF oK <7 me or'
(a\/g) 3a\/5
2
\/— 2
<:>OI\/9a2 +[723a\/§] — 18 .

Xét tam giac vuong OIK co:

3
Thé tich méat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC la V = %WR3 = gw(a\/ﬁ ) = 24/187a°.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a. Hinh chiéu vudng goc
caa S trén mat phéng (ABCD) la difm H thudc doan AC thoa man AC=4AHva
SH = a. Dién tich mat cau noi ti€p hinh chop S.ABCD (mét cau ti€p xuc vai tat ca cac
mgt ctia hinh chép) S.ABCD bang
27ma’ 2
494917
Loi giai

2 2

8ma

8ma -
494913

2ma C
494917

B. % __.
49+913
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Goi I 1a tam mat cau noi ti€p hinh chép S.ABCD.

o gavco)) = Yo gsas)) = Y gscoy = Y sncy) = Hsan)) =7

Vaasco = Viaseo + Visas * Visan + Visse + Visco % (Sasco +Ssan +Ssan *+Ssac +Ssoc ) (¥)
Ve anep = %.SH.SABCD laesls

Sapcp = a’

1 1 BC / 7 J1_7
S. ==uSE==.4+SH?+HE? = g N2 2
SAB 2 2 2 (4j 16 8 a
Sean ——aSF_ DC “_ \/1_7 7
4 \/ 16 8
2
Sesc ——aSK—la SH? + Bi = a? i § 2
2 4 \} 16 8

1 34D L9 5
S, =>25Q =~ a. |SH? +| 222 2y
s =520 = 2“J [ j 16 8

Thay vao (¥) ta duoc: r =

+\/_

Vay dién tich mdt cau noi tiép trong hinh chép trong hinh chép: S = 4nr? =

2

8
49+9\17
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Cau 552. Cho duong tron tam O c6 duong kinh AB=2a nam trong mat phéng (P) .Goi I la
diém d6i xting voi O qua A. Lay diém S sao cho SI L (P) va SI =2a. Tinh dién tich

mat cau di qua dwong tron da cho va diém S.

A. S=65md".. B. 5 85 . gm0 D. 5 9517
16 2
Loi giai
Chon B
SI —(SAB
Nhan xét: { < ): (SAB) L(P).
SIL (P)

Mat khac: (SAB) chtta duong kinh ctia duong tron tam O nén (SAB) cat mat cau theo

giao tuyén la duong tron 16n di qua ba diém S, A, B.




§ EDé cuang én bip chueny ii
Do d6 tam ctua mat cau ciing chinh la tdm duong tron ngoai ti€p ASAB.
X

Goi mat cau tam H qua dwong tron tdim O va diém S . Khi d6 ta ¢6 t gidc HOIS la
hinh thang vudng tai O va I.
Ta co SI=0I =2a=20A. Goi R=HA=HS = HB la ban kinh mit cau can tim.

HA =JHO? + OA? = \x? +a°

Ké HK 1 SI (KeSI), dit HO=x=KI (x>0) =
( ) (x>0) HS =VHK? + SK* = |(2a—x)" +4a?
Vi HA=HS nén y|(2a-x)’ +4a> =\ +a :x:%”.

Chon D

2 — ©
Suy ra R=HA= fa) g2 - R
4 4 §
2 >
Vay S = 657a - N
) S
Cau 553. Hinh non c6 thé tich 16n nhat ndi ti€p mot mét cau ban kinh R = a+/3 cho trude béng S
|
64/37a° 647°a° 327°a° 323 o
A 2P B. & C. . p. 2oV 2
27 81 81 27 Y
Loi giai o
J
o)
NG
x

Ki hiéu ban kinh ddy hinh nén la x, chiéu cao hinh nén la y (0 <x<R0<y< ZR). Goi
SS' 1a duong kinh ctia mit cau ngoai ti€p hinh non thi ta cd x* = y(ZR— y) .
Goi V, la thé tich khdi nén thi ta co:
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Cau 554.

1 1
V,==mxly = éﬁy.y(ZR—y) = %(4R—2y).y.y <

w[4R—2y+y+yT _ 327R?
5 _

6 3 81

3 3
32;12 :325”“ Khi va chi khi

Vay thé tich V, dat gia tri 16n nhat bang

2
4R—2y=y<:>y=%, tir d6 x° :%(21{_%]:8& hay x:ZRS*/EZZ”f_

Cho mat cau (S) tam O vabankinh R.Badiém A, B, C di dong va nam trén mit cau
(S) . Hoi gid tri 1én nhat ctia bidu thicc P= AB* + BC? +CA? 1a bao nhiéu?
A. 6R?. B. 9R%. C. 3R%. D. 12R%.

Loi giai

Goi O,, G lan luot la tam duwong tron ngoai ti€p va trong tam AABC . :
R,la ban kinh duong tron ngoai ti€p AABC . N
Dé thdy OO, L (ABC) nén R*=R?*+00; < R*=R*-00/. §
Ta di chitng minh GA? +GB? + GC? = %(ABZ +BC? +CA?). gp
That vay, xét AABC c6 M la trung diém cua BC, ta cé: CID
AG=2AM=24M = (4B+AC). S
3 3 3 N
1 —— 1 N
Suy ra GA® = §(AB2 +2AB.AC+ ACZ) = §(AB2 +AC? + ZAB.AC.COSA) oN
N}
1 AB?+ AC* - BC* X
=>| AB*+ AC?+2AB.AC.
9 2AB.AC
1

=§(2AB2 +2AC*-BC?). (1)

Chting minh twong tu ta ¢ GB? = %(ZABZ +2BC* - AC?); (2)
GC? = %(ZACZ +2BC* - AB*). (3)

Tix (1), (2) va (3) suy ra GA® +GB? +GC? = %(ABZ +BC? +CA2) .

2

- —\2 _— — — s —\2
Ta c6 O,A? +O,B? +O,C* :(OlG+GA) +(OlG+GB) +(olc+cc)
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_BOGZ+ZOG(GA+GB+GC)+GA2+GB2+GC2

=30,G* + 3(AB2 +BC? +CA?).
Suy ra AB’+BC?+CA® =3(0,A”+0,B*+0,C*)-90,G’
=9R’ -90,G* =9R*~9(00; +O,G* ) <9R’.
Ddu “=" xay ra khi va chi khi O=0, =G hay AABC déu va (ABC) chtta tam O cua
madt cau.
Vay MaxP =9R?.
A Ao A ’ ; ’ A Ao ’ A 7 M 47'(-\/5 3 \ Ao o A
Cau 555. Cho khoi cau (S) cd ban kinh R . Mot khoi tru co thé tich bang o R’ vanoi tiep khoi

cau (S) Chiéu cao ctia khéi tru bang

A.?R. B.%R. C. iR D. R\2.
Loi giai
Chon C

Goi r la ban kinh ctia khéi tru va h la chiéu cao ctia khoi tru, khi d6 ta co

r2=R2—[Ej2=R2—£.
2

2
Thé tich caa khéi trula V =nr’h = W(Rz Z jh
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Theo dé bai thé tich khéi tru bang # R® nén ta ¢6 phuong trinh

2
MR3:W(R2—%Jh

9
3
<9I ~36R*1+16\/3R* =0 < 9(%) ( j +1643=0= *3/_ oh 2*/_
Vay chiéu cao khoi tru la h = i R.
Cau 556. Cho mét cau (S) tam O, bén kmh R=3. Mit phang (P) cach O mot khoang bang 1
va cat (S) theo giao tuyén la dudng tron (C ) cotam H.Goi T la giao diém ctia tia HO
voi (S ) tinh thé tich V' ctia khdinén ¢é dinh T va day 1a hinh tron (C )

A. V—32—7T B. V—16T7T C. V=32r. D. V =16r

3




Loi giai

Goi r la ban kinh dwong tron (C ) thi 7 1a ban kinh ddy cta hinh nén ta c6:

r?=R*-0OH?=8; HT = HO+OT =1+3=4=h 1a chiéu cao ctia hinh nén.
1 1 327
Suy ra: Vn = éhS(C) = 5471'8 = T .
Cau 557. Thé tich 16n nhét cua khéi non noi ti€p trong khoi cau ¢d ban kinh R la:
A Zope B. 27k, C. IR, D. MWR?
81 3 3 9
Loi giai

Goi hinh nén c6 chiéu cao x (O <x< ZR) va r la ban kinh dwong tron ddy hinh non
=1r? =OM’-OH’ =R* —(x-R)=x(2R-x).
Thé tich ctia khéi nén la:

3 3
Vv :lwxz(ZR—x):ZX.x.(4R—ZX)Sz(x+x+<4R_2x)J :z(ﬁj :gWR3.
3 6 6 3 6\ 3 81

Cau 558. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=SB=SC =2a va tam gidc ABC c6 géc A bang 120°
va BC =2a. Tinh ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh choép theo a.

245, 26 c.n3 p. 26,
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A. B. —.

3 6

Loi giai
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A
Goi I la tdm duwong tron ngoai ti€p AABC. Do SA=SB=5C néntaco SI L (ABC )

Goi K la trung diém cua SA. Goi OK la duwong trung truec ctia SA va OeSI.
Khi d6 O 1a tam ctia mat cau ngoai ti€ép hinh chép S. ABC.

AB.AC.BC
Ta cé: Sasc =%AB.AC.sinA va S _

MEC T4 TA
AB.AC.2
Suy ra: = AB. AC.sin120°= A0AC2T p,y A1 203
2 4.sin120° 3
2
Ta cé: SI =+/SA? —IA? = 4a2—4% - 2“?:/6.
Q)
K.SA 2 2 =
Do ASKO ~ ASIA nén 2K 250  go_oK5A _SA" _ 4a =“J€. 99
SI  SA st2st 206 2 %
-3
Cau 559. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC). Goi M, N lan luot 1a hinh chiéu cia A trén X
SB,SC . Biét BAC = «, BC =a. Dién tich mat cau ngoai ti€p khoi da dién ABCMIN 1a g
|
A. _47; a’. B. 47: a’. C. 7T2 a’. D. 7T2 a’. o
SN « COS™ «x sSin” « COS”™ «x 8
Loi giai N
Chon C N
o)
RO
x
A
/"
B
Cach 2:

e Goi K, P Tan luwot la trung diém cua AC va AB.
AACN vuodng tai N= K la tdm duong tron ngoai tié€p AACN.
AABMvudng tai M= P la tam duong tron ngoai tiép AABM.
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Cau 560.

® Hai mit (SAB) L(ABC)=AB,

(+) Goi d, la truc ctia dueong tron ngoai tiép AABM

d,qua P, d, c(ABC) va d, 1. AB. Tuong tu, goi

(+) Goi d, la truc cua dwong tron ngoai ti€p AACN

d, qua K, d, c(ABC)va d, L AC.

e R{ rang, trong mit phang (ABC) thi d,, d, Tan lwot 1a dudng trung truc ctia cac cach
AB,

AC nén hai duong nay cat nhau tai tim duwong tron ngoai ti€p AABC . Do d6, tam mat
cau

ngoai tiép khoi da dién ABCMN ciing la tam duong tron ngoai ti€p AABC, ban kinh
R ctia

madt cau nay cling chinh la ban kinh duong tron ngoai tiép AABC.

BC a

e Ap dung dinh li sin cho AABC ta dugc R =—— =—.
2sin A  2sina

wa’

sin’® «v

Vay dién tich mit cau ngoai tiép khdi da dién ABCMN 1a S=47R* =

Cach 2:
Vé duong kinh AE cua duong tron ngoai tiép tam giac ABC . Khi doé A,M, N, B,C
cung nhin AE géc 90°. Ap dung dinh li sin cho AABC ta duoc

_ BC . a m
2sinA  2sina’ S
wa’ N
Vay dién tich mit cau ngoai tiép khdi da dién ABCMN 1a S=47R? = — —. §
sin® «v

Cho t&t dién déu ABCD c¢6 mat cau ni tiép la (51) va mdt cau ngoai tiép la (Sz), X

hinh 1ap phwong ngoai tiép (Sz) va nji tiép trong mat cau (Ss). Goi r,, 1,, 1, lan luot g

la ban kinh cac mdt cau (Sl), (SZ), (53). Khang dinh nao sau day ding? \IOO

N

Al L ogh 20 1 N

r, 3 A 33 r, 3 A J2 ﬁ

o

C.izlv‘ar—z:i. D.i:gvér—z:i. N

r, 3 r, /3 r, 3 r, 3 =
Loi giai
Chon C

Gia stt t¢ dién déu ABCD c6 canh bang 1.
J3

Khi d6, dién tich cia moi mat t& dién déu la -

Goi H latam ABCD thi AH la duong cao ctia chop A.BCD va BH =§£ =

S

2 3
1) 2
Do d6 chiéu cao cta hinh chép la h= AH =+ AB* - BH? = 12—(£} :ﬁ.
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Suy ra thé tich khoi t& dién ABCD 1a V ZESBCD.h :lﬁﬁzﬁ
3 343 12
32

3V 12

S 2
Spp 43 43

Bén kinh mat cau (S, ) noi ti€p dién déu ABCD 1a r, =

Trong (ABH ), duong thang trung truc ctia AB cat AH tai I thi I 1a tam mit cau (52)
ngoai tiép ti dién déu ABCD.

2 2
Goi M la trung diém AB, ta c6 ﬂzﬁ:}fu: AB = ! = \/5 =7, zﬁ.
AB AH 2AH ) ﬁ 232 22
3
D0 dai canh hinh 1ap phwong ngoai ti€p (S, ) bang a=2r, = @ :
Ban kinh mit cau (S, ) ngoai tiép hinh 1ap phwong d6 1a r, = § = ;g = % :

Tir d6 ta duoc i:1 va —zzi.
2 3 r3 \/g

»
Cau 561. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh, cac canh bén ctia hinh chép
bing /6 cm, AB=4 cm.Khi thé tich khdi chép S.ABCD dat gié tri 16n nhat, tinh

dién tich mat cau ngoai ti€p S.ABCD.

A. 127 cm?. B. 367 cm®. C. 97 cm®. D. 47 cm?.
Loi giai

Chon B
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Goi O la giao diém cua AC va BD.

Ta cd6 ASAC cantai S nén SO L AC va ASBD can tai Snén SO L BD.
Khi d6 SO L(ABCD).

Ta c6: ASAO=ASBO=ASCO=ASDO—=0OA=0B=0C=0D

Vay hinh binh hanh ABCD la hinh chi nhat.

AC  16+x?

Pit BC=x= AC=V4"+x* = AO = =
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2 2
Xét ASAO vuong tai O, ta c6: SO =+/SA* - AO* = \/6—16;x = \/82 X
A Ao r \ 1 8—X2 2 2
Thé tich khoi chép S.ABCD la: V, ., = §SO.SABCD = P Ax = 3 8—x".x

2 2

_ 42
Ap dung bat d:fmgthlﬁfc:abﬁa erb ta co: V:é\/8—xz.x£§.u:§.

D4u "=" xay ra <+8—x* =x < x=2. Do d6: BC=2,50=1.
Goi M la trung diém cua SA, trong (SAO) ké dwong trung triec cia SA cat SO tai .
Khi dé mat cau ngoai ti€p khoi chop S.ABCD c6 tam [ va ban kinh R=1S.
2
Vi ASMI «» ASOA(g.g) nén S _SM =Sl = AT _6 3= R=3(cm).
SA SO 250 21

Dién tich mit cau ngoai ti€p khdi chép S.ABCD la: 47R* = 4m.3° =36m(cm’) .
Cau 562. Hinh chop t gidc S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a. Tam giac SAB vuong

can tai S va tam giac SCD déu. Tinh dién tich mdt cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.

2 2 2
A 5= B. 5= c.s="% . D. S=7rd.

3 12 3
Loi giai

Chon A
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Goi I, K Tan lwot la trung diém caa AB va CD, O la tam cta hinh vuéng ABCD,
H 1a hinh chiéu cua S trén IK. Ta co:

AB 18I
AB 1 IK

SH 1 AB
SH 1 IK
Qua O dung duong thang song song véi SH cat SK tai | .
Mat khac ta co:

} = AB L (SIK)

}:» SH 1 (ABCD).




$ @éangyé/u%pchm@
1 a\/_

51=§AB—E 51<—— = SK? +SI* =2’ = HK® = ASIK vudng & S = SK L(SAB).

Qua I dyng duong thang song song véi SK cat O] tai M. Khi d6, diém M la tdm caa
madt cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.

Theo cach dung ¢ trén thi tt gidc I[JKM la hinh binh hanh= MB = ]B.

Lai ¢6: tanOKJ = 5—11( _ 1 . j0-OK.tanOKj =

NE 23
— B2 =]JO? +OB? = o ]B:a\/z
12 12

" a1 1y 7
Suy ra ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop bang a\/% .

77ra

Vay S=

Cau 563. Cho hinh chép S.ABCD cé ddy la hinh vudng canh a, SAD la tam giadc déu va nam
trong mat phang vudng géc véi day. Goi M, N lan luot 1a trung diém ctia BC va CD
. Tinh ban kinh R cua khéi cau ngoai ti€p khoi chép S.CMN .

Sa\@ a@ a\/3_7 D. R~ a\/@

A. R= B. R= C.R=

12 g8 6 12
Loi giai

Chon D
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Goi:

- H la trung diém cuia AD= SH 1 (ABCD).

- I la trung diém cua MN = [ la tam duong tron ngoai ti€p tam giac CMN.
- d 1a duong thang qua I va vudng goc voi mat day.

- E lahinh chi€u cua I 1én AD.

- O 1a tam mat cau ngoai ti€p khoi chép S.CMN .

- K la hinh chiéu cua O 1én SH.

bat Ol =x.

Ta cb: Cl == MN=— OC =IC? +10? = 1/
KO = HI =+IE? + EH? = 3” 4 ”*/_




$ @é\mmgyé/u’ﬁpcézmw
B 0) 2242
SO =+SK*+KO? = [%—x} +[a4 J :\/xz—\/gax+ 1:31 )

Vi O la tdm mét cau ngoai tiép khdi chop S.CMN nén SO=0C
2 2
Suy ra: \/%+x2 = xz—\/ﬁax+212él & 3ax:%a2<:>x:5\/§a.

12
2 2
Vay: R=0C = 24 25 :@a..
8 48 12
Cau 564. Ban An c6 mot cdc gidy hinh nén c6 dwong kinh ddy 1a 10cm va d6 dai duong sinh la
8cm. Ban du dinh dung mot vién keo hinh cau sao cho toan b vién keo nam trong coc
(khdng phan nao cua vién keo cao hon miéng c6c). Hoi ban An ¢é thé dung duwoc vién

keo c6 duong kinh 16n nhat bang bao nhiéu?

QI

S
A. @cm. B. ﬂcm. C. icm. D. @cm
13 J39 J39 13
Loi giai

Chon D

Goi (P) la mat phang di qua dinh va vudng géc véi mit phang day cua hinh nén.
Khi d6 (P) cat hinh cau (vién keo) theo thiét dién 1a dwong tron 1én. Vién keo ¢6
duong kinh 16n nhat khi va chi khi dueong tron 16n 1a dwong tron noi ti€p tam giac
SAB.

Ntta chu vi tam gidc SAB la p=13.
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Dién tich tam gidc SAB 1a S= % ABA(S, AB) = %.10. 82 ~5* =539.

539
13

Ban kinh dwong tron noi tiép tam gidc SAB: r=—= , do dé duong kinh

10439
13
Cau 565. Tha mot qua cau dac co ban kinh 3 (cm) vao mot vat hinh nén (cé day non khong kin)

<= |

2r

(nhu hinh vé bén). Cho biét khoang cach tir tim qua cau dén dinh nén la 5 (cm). Tinh
thé tich (theo don vi cm®) phan khong gian kin gidi han boi bé mdt qua cau va bé mat
trong ctia vat hinh non.




$ @éangyé/@fﬁp%m@

w
AT B. 107 187 | p. 147,
5 5 Cc. 5 5

Loi giai

Xét hinh nén va qua cau nhu hinh vé bén dudi.

CIKP 39

OI_E_ 5 g (Cm)

Thé tich chdm cau tam I c6 ban kinh OK la: YO
_ ? _9 )
v, =m(ik-ory [k-K=]_7[5-21 3-37s | 468r (em®). N
3 5 3 125 §
Thé tich hinh nén ¢ dinh S, day hinh tron tdm O, ban kinh ddy OK la: N
1 116 (12 7687 ,
Thé tich phan khong gian kin gidi han boi bé mdt qua cau va bé mat trong cua vat S
N
hinh nén La: V, —V, = (oo _ 408 _ 127 (em®).. n
125 125 5 O
Cau 566. Cho mat cau (S ) c6 ban kinh R khong d6i, hinh nén (N ) bat ki ndi ti€p mat cau (S ) %
@
. Thé tich kh&i nén (N ) la V; thé tich phan con laila V,. Gid tri 16n nhat caa % bang
2
A B. 32 c 2 D. 32
81 76 81 49
Loi giai




Cau 567.

Th@tichkhé'icﬁuV:%WRS.TaCéV;Z:V—Vla%= Vi 1

2

1% , s 4w 1 o

Do d6 —116n nhat < % nho nhat < V,dat gia tri 1on nhat.
2 1
Mat khac goi 7, h lan luot la ban kinh va chiéu cao ctia khdi nén ndi ti€p mat cau da
cho.
Ap dung hé thitc lugng trong tam giac vudng ta cd r* = h(ZR —h)
Khi d6 thé tich khoi non:
3

h h

3 81

-V =lwr2h=1wh(2lz—h)h=f7rﬁ(2R—h)ﬁsfw
3 3 3 2 273

1

Dé'u " :"Xéy ra khi va chi khi g:ZR_th:% .
3 3
Vay gid tri 16n nhdt ctia V, la: V, =S8 = v, = 76;11{
Khi dé ~2 =32
76

2
Trong tat ca cac hinh chép t gidc déu noi tiép méat cau cd ban kinh bang 9, tinh thé
tich V ctia khdi chop c6 thé tich 16n nhét.

1829°£SS'S60 ~ 25 V(o 3% 1)

A. V:576\/§. B. V =144. C. V=576. D. V=144\/g
Loi giai
Cach1




Xét hinh chép t giac déu S.ABCD ndi ti€p mat cau c¢d tam [ va ban kinh R=9.
Goi H=ACNBD, K la trung diém SC.
bit AB=x;SH="h, (x,h>0).

2

X X
Tacd HC=—— =1=SC=|h”+=—.
NA 2
SK_SL e _opR = x? =361 — 212,

Do ASHI «» ASHC =
SH

Dién tich ddy cta hinh chép S, ., = nén V = %h.xz = %h(36h— 21%).
3
Tac6 Lh.(36h-2h*) == uh(36—2m) < 2 [ IO ) 576y <576, dau bing
3 3 3 3
xay rakhi h=h=36-2h<h=12,x=12. Vay V. =576.

Cach 2
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Gia st khéi chép S.ABCD 1a khéi chép ti giac déu noi tiép mat cau 6 ban kinh bang
9.
Goi O la tam hinh vuéng ABCD thi SO L(ABCD). M la trung diém ctia SA, ké MI

vuodng goc véi SA va cat SO tai I thi I 1a tam mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD,
ban kinh ctia mat cau la IJA=1S=9.

bdat I0O=x, 0<x<9, do AIAO vudng tai O nén AO=\/AIZ—IO2 =\/8l—x2 , suy ra
AC =2481-x".
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Cau 568.

Do t& gidc ABCD la hinh vuéng nén AB=% =2./81-22, suy ra S ,up = AB’
=2(81-x).
VaY Vs s = =S 150050 =3(81—x2) (9+x) =3(—x3—9x2+81x+729)

: S.ABCD 3 OABCD* 3 : 3 .

Xétham s f(x)= %(—aﬁ ~9x” +81x+729) véi x €[ 0;9].

x=3

o) -2(or o) s =015

i)

9
: 0
576
i) / \
]
486

Dua vao bang bién thién ta thdy : max f(x)= f(3) =576.

xe[O;Q]
Vay khoi chép c6 thé tich 16n nhat bang 576.
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc can tai A, mat bén (SBC ) vuong goc

vOi mat phéng (ABC ) va SA=SB=AB=AC=a; SC= a\/E . Dién tich mat cau ngoai
tiép hinh chép S.ABC bang
A. 4ra®. B. 27a®. C. 8ma”. D. ma.
Loi giai
Chon A
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bat BC=x (x>0).
Ké SH 1 BC, (HeBC) = SH 1(ABC).
Ma SA=SB=HA=HB.
Goi E la trung diém AB.
BE _BABE 4 @

Ta c6 ABHE dong dang ABAD,suyraﬁz—:BH —=CH=x——.
BA BD BD X x




4
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Trong tam giac vudng SBH c6: SH? = SB* - HB® =4’ —

4 2\?
Trong tam giac vudbng SHC c6: SC? =SH? + HC? = 24° :az—a—2+(x—a—] = x=a3.
X X

Do SB:a;SC:a\/E; BC:a\/g = ASBC vudng tai S.

AD L BC}

Mt khac = AD 1(SBC).
AD 1 SH

Suy ra AD la truc duong tron ngoai tiép tam giac SBC.
Goi I la tam duong tron ngoai tiép tam gidc ABC, suyra [A=IB=IC=1S.Do d6 I 1a
tam madt cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC.

2
J3 a 1 1a a’y3
Tacé AD= |a>—| 22| 22 suyraS.. ==ADBC==.2 3= .
( 2 J g7 SV T4 Pamme =5 272 V3 4
Suy ra IA = AB.BC.AC _ a.a.a\3 B

= =a
45 AABC a’ \/5
Vay dién tich mat caula: S, = A JA? = 4ra? .
¢ Cach khac

A

I
Do AS=AB=AC nén A thudc truc duong tron ngoai tiép tam giac SBC.
Do (ABC) L(SBC) nénha AH 1 BC thi AH 1(SBC).
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Vay AH la truc duwong tron ngoai ti€p day (SBC ), nén H la tam duong tron ngoai
tiép tam giac SBC.

Suy ra H la trung diém BC va ASBC vudng tai S, suy ra BC = a3 va AH = g.

Ké trung truc MI cta doan AB thi I chinh 1a tdm mat cau ngoai ti€p SABC va ban
AB®
2AH
Vay dién tich mit cau la: S, =4mw.IA® = 47a’.

kinh ctiané bang R = a.




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 569.

Cau 570.

Cho hinh chép S.ABC c6 hinh chiéu vuéng goc ctia S trén (ABC ) la H € AB théa man:
HA =2HB. Tam gidc ABC déu véi canh 2a. ((SBC),(ABC))=60°. Tinh bén kinh mat
cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC.

A, R=Y109 B. R= V09 c. R=V433 D. R= V433
9 18 18 9
Loi giai
Chon C

Goi M 1a trung diém BC = AM :a\/§ ; Goi E la hinh chiéu vudng gbéc cia H trén

J3

BC— HE=1am="3
3 3

- OH = AH? + AO? —2.AH.AO.cos30° = 2—3” .

Vi ((SBC),(ABC))=60° nén SEH =60°= SH = HE.tan60° =a.

Goi O la trong tam tam gidc ABC = AO = 2(1:;/5 :
Khi &6 duong thang d qua O va song song véi SH 1a truc ctia tam giac ABC.

Goi I 1a tam mat cau ngoai ti€p hinh chép =1 ed.

2 2 e N2 2
Tacd: IS=IA< IS =IA <:>(IO+OH+HS) =(IO+OA)

< 10? +OH? + HS? + 210.HS = IO? + OA?

2a\/§

3

2 2
<:>IOZ+(%J +a2—2lo.H5=102+[ ] @210.H5=%a2@10=i.

18
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18 3 18

Cho hinh chép S.ABCDc6 day ABCD la hinh thang vudong tai A va B,
AB=BC=ua, AD=2a. SA1(ABCD), SA=2a.Goi E la trung diém AD. Tinh thé

tich V' ctia khoi cau ngoai tiép hinh chép S.CDE theo a.

2 2
Vay béan kinh mit cau: R =+I10?+0A? = \/[ij {Z“ﬁJ _ V4%

3 3 3
A.V:ll*/_ﬂ. B.V:ﬁ” . C.V=5\/1_07m . D.V=92nd.
6 3 3
Loi giai
Chon A




Trong mp (ABCD): ABNCD=F

Goi N la trung diém SD

Do tam giac SAD can tai Anén AN 1 SD (1)

Do AB L AD, AB1LSA=> AB 1(SAD)= AB LSD (2)

Tk (1) va(2) = (AFN ) la mat phang trung triec cia SD

Goi [ 1a trung diém CD, do E la trung diém AD = AE =a =t giac ABCE la hinh
vuodng

— ACEDvubdng can tai E = IE=ID=IC va =CD=ay2

Dung duong thang d di qua [ va song song véi SA=d | (ABCD)

Trong mp (SCD): FNNSI=M

Trong mp (SAI): AMnNd=0

Khi d6 O e AM, AM < (AFN)= O &(AFN)= O cach déu Sva D =0S=0D
Oed=OI 1 (ABCD)=> AOEI = AOCI = AODI = OE=0OC =OD

Vay OE=0C=0D=0S = O la tam mdt cau ngoai ti€p hinh chép S.CDE, ban kinh
mat caula R=0D
Xét tam gidc SCD:ké NH//SI,(H e CD) = SI =2NH ©)

S
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1
cD+1cp
AFNH ~ APMI = 2L - FL__FCxCl : 2 : S mi=%nE @)
NH FH FC+CI+H op Lop. lop 7 -
2"y
Tir 3) va (4) = ST =L mr = M5 _ 4
3 M3




§ SDé cuang én bip chueng i

AMAS ~ AMOT =25 - M5 4 _ 51 _354_35,_3,
o M3 1777
2 2
AIDOvudng tai [: R=0D = OIZ+ID2\/(3_ZHJ +[a\2/§] :a\él_l'

111ma’
6
Cau 571. Cho khdi cau (S) tam O ban kinh R va hai mit phang song song véi nhau cat khdi cau

Vay thé tich cua khéi cau ngoai ti€p hinh chép 1laS.CDE:V = gwR3

tao thanh hai hinh tron (C,) va (C,) cung ban kinh. Dién tich xung quanh ctia hinh non
1a 16n nhat c6 dinh trung véi tdm ctia mot trong hai hinh tron, ddy trung véi hinh tron
con lai. Khi &6 thé tich khéi tru c6 hai day 1a hai hinh tron (C,) va (C,) bang

3 3 3 3
A. 47TR\/§. B. WR\E. C. ZWR\E. D. 47TR\/§.
9 9 9 3
Loi giai
Chon A

]
|
4
1
4
)
s h
'
]
-~

! a3
L
'

< Pl

Goi r,h,l Tan luot la ban kinh ddy, chiéu cao va dwong sinh ctia hinhnénva I,,1,,0

lan luot 14 tm cua hai duwong tron (C,),(C,) va mat cau.

Vi hai duong tron (C,),(C,) ¢6 ban kinh bang nhau nén dé dang suy ra: O, =OI, =

2 2
Tacod r= 122—%:>l=\/112+1f2 = R2+%.

Dién tich xung quanh hinh nén la

h
2
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2 2 2
S., =wr1=w.\/R2—%.\/R2 s \/_\/ (12R* -31*).(4R? +317) < 2315 :
4
27R?
S,,16n nhat bang N
2R R6

Dau "=" xay ra khi va chi khi 12R? -3h? =4R*+3h* <> h="2=

=>r=—
J3 3

Ma bén kinh day va chiéu cao cuia hinh nén ciing chinh la ban kinh day va chiéu cao
hinh tru.

6R? 2R 47R*\3

"9 'fz3 9

Vay thé tich hinh try V =nr?h=m7




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 572. Chiéu cao cua khdi tru co thé tich 16n nhat noi ti€p trong hinh cau cé ban kinh R la

A. R3. B.#.

Gia str 2x la chiéu cao hinh tru (0<x <R) (xem hinh vé)
Ban kinh ctia khéi tru 13 r =+ R? —x? . Thé tich khéi tru la:
V =m(R*—x")2x. Xétham s8 V(x) =7 (R —x*)2x, 0<x <R

_R3
e

Ta cé V'(x):27r(R2—x2)=O<:>x

X 0 R—\E R
3
v (x) + 0 -
47R 3

V(x) / 9 \
0 0
2R3

Dua vao BBT, ta thay thé tich khdi tru 16n nhat khi chiéu cao ctia khdi tru 1a 3 ;

s _4R\B
max 9
Cau 573. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vuongtai A, D va AB=AD=a
, DC=2a, tam gidc SAD déu va nam trong mat phang vudng goc véi ddy. Goi H 1a
hinh chiéu vudng goc cua D trén AC va M la trung diém cua HC. Dién tich mdt
cau ngoai ti€p hinh chép S.BDM theo a la

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

2 2 2 2
A 13ma ' B. Tma . C. Tma . D. 13ma .
3 3 9 9
Loi giai




Cau 574.

I

Duyng hinh (hinh v&).
Toco Lo L, L 1 1 S _p,
DH? DA?> DC? &> 4a® Ma J5
CD? 44> 4a 2a

Mat khac HC =

= = ——=
AC Ve 5 M
Do d6 ADHM vudng can tai H. Suy ra DMA =45°=DEA .
Do vay nam diém A, D, E, M, B cung nam trén duong tron ngoai ti€p hinh vuong
ABED.

Suy ra madt cau ngoai ti€p hinh chép S.BDM la mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABED.

Goi R =ID la béan kinh mdt cau ngoai tiép hinh chép S.ABED.

2 2
2
Ta c6 R2:1D2:012+OD2:(a\fJ +(”*/§J _fa

2 12

2 2
Suy ra dién tich mét ciu ngoai tiép hinh chép S.BDM bang 47R’* = 47r% = 77;“
Cho hinh chép S.ABC c6 déy la tam giac ABC déu, duong cao SH véi H nam trong

AABC va 2SH=BC, (SBC) tao voi mat phang (ABC) mot goc 60° . Biét co mot di€ém
O nam trén duong cao SH sao cho d(O; AB) = d(O;AC) = d(O;(SBC)) =1. Tinh dién

tich mat cau ngoai ti€p hinh chép da cho.
A.S=49—7T. B.S:7—7T. C.S=49—7T. D.S=7—7T.
4 5 16 4
Loi giai
Chon A
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Cau 575.

Gia st E, F la chan duong vudng goc ha tir O xudng AB, AC . Khi d6 ta c6
HE 1 AB,HF 1 AC.Do OE=0OF =1 nén HE = HF.

Do d6 AH la phan gidc cua goc BAC.

Khi d6 AHNBC =D la trung diém cua BC.

Do BC L AD=BC 1(SAD).Ké OK LSD thi OK L(SBC).

Do d6 OK=1 va SDA =60°. m
D4t AB=BC=CA=2a(a>0) thi SH=u,HD=u.cot60°=%. 9§
Do d6 AD=a\3=3HD nén H la tAm tam giac déu ABC = S.ABC 1a hinh chép X
tam gidc déu va E,F la trung diém AB, AC. g}
Mt khéc trong tam gidc SOK ¢6: SO = .OI;OO =2.Do ADEF déu c6 OH L (DFE) 5
sin
O
nén OE=OF=0D=1=K=D. a
2
N
Khi d6 ADSO vudng tai D vh 6 DH 1 SO. Tirdd DH’ = HS.HO & *-=a(2-a) 3
N}
Sa=2 = AB=3,SH=". =
2 2
N < STV . N SA* 7
Goi R la ban kinh mdt cau ngoai ti€p hinh chop S.ABC thi R= >SH - 1"
497
Viay S=—.
1y 4

Cho t& dién déu ABCD c6 canh 2a. Tinh ban kinh r ctia mét cau ti€p xdc vdi tat ca
cac mat cua tir dién.
A.r:@. B.r:@. C.r:@. D.r:@.
6 3 12 8
Loi giai
Chon A

Goi H la trong tam tam giac BCD suy ra AH L (BCD) :




2
Tacé AH=AB?~BH* = \/(2a)2 —Lza\ﬁJ _26

2
2a) V3 4/ 3./
Thé tich t& dién ABCD la: V :lSBCD.AH=£( ) \/_.Za 6 _ 2a°N2 .
3 3 4 3 3
Goi Gla tam mat cau ngoai tiép ti dién ABCD,

Ta c6: r=d(G,(ABC))=d(G,(ABD))=d(G,(ACD))=d(G,(BCD)).

Loi giai

Mét khéc VABCD = VG.ABC + VG.ABD + VG.ACD + VG.BCD :
Ma: Sapc =Sasp =Saco =Spep -
1
Suy ra: Vi upe = Ve asp = Ve aeo = Vonen = 2 Vapen -
1 20°2
=4V =V isen = 4.§.SBCD.d(G,(BCD)) == N
2 R
2a \/5 8 B
:>4.E.L.d(G,(BCD)):2a ﬁ:r:d(c,(gcp)):@, §
3 4 3 6 S
Cau 576. Cho lang tru ding c6 chiéu cao bang h khong d6i, mot day la t& giac ABCD véi A
,B, C, D didong. Goi I la giao ctia hai duong chéo AC va BD cua t giac 6. Cho g
biét IA.IC =IB.ID=Hh*. Tinh gia tri nho nhat ban kinh m&t cau ngoai tiép hinh lang |
tru da cho. 3
W
A.M. B. h. C. 2. D.&. N
2 2 N
o)
NG
x




§ $Dé ateng én tip chueng ii
Do ldng tru noi ti€p mat cau nén goi (K ;r) la duong tron ngoai tiép ABCD.
Khi d6 IA.IC = IB.ID =r* —IK* (theo phuong tich cia dwong tron).
Suyra r* —IK* =h* =r* =h* +IK®.

Goi (O, R) la mat cau ngoai tiép lang tru ta co

o5 5 5 h\/_

RZ:OA2+OK2=r2+I=Zh2+IK224h >—V R = khi I 1a tam

duong tron ngoai ti€p ABCD.
Cau 577. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam gidc déu canh a, canh bén SA vudng goc véi
mat phang day. Goi B,, C, Tan luot 1a hinh chiéu ctia A trén SB, SC. Tinh theo a dién

tich S cia mdt cau di qua nam diém A,B, C, B,, C,.

A. S:ﬁwaz.. B. S:gwaz.. C. Szlwaz.. D. S=nd®.
3 3 3

Loi giai

Chon A

o
R
N
bat SA=x, goi I la tdm duong tron ngoai tiép tam gidc ABC, H la hinh chiéu cua g
B, trén canh AB, M la trung diém cua AB. CID
SB, SA* &’ SC, SA* & S
Ta cé SA*=SB.SB = =2 = = , tuwong tu ta cling c6 —= = = ) B
' SB SB* a’+x’ & 89%C s e &
BB, HB, BH a4 o
Suyra BC,//BC, BH//SA nén —:=—2= =
yra BGJIBC, B SB SA AB ¥+ 5
xa’ a.x’
= HB =———, HB= .
boxPral x° +a°

o3

Ta chi can chttng minh IA =1B, = 3 .Gid sit x>a (x<a talam tewong tu).

2 2 alx? —a?
zz.x 2>BM:E,suyra HM = ?.x 2—E=(—)
X" +a 2 X" +a 2 2(x2+a2)

« a3

B} =HI* + BH® = HM” + IM* + BH’ =~ = 1B, = 1A= =

\/'

Khi d6 HB=

Suyra IA=IB=IC=1IB =IC, = N2 1a ban kinh mat cau di qua nam diém A,B, C, B,

, C

1°




§ SDé cuang én bip chueng i

Vay S=g7ra2..

Cau 578. Cho hinh chép S.ABCD ¢ ABC = ADC =90°, canh bén SA vudng gbc véi (ABCD),
gbc tao boi SC va ddy ABCD bang 60°, CD=a va tam gidc ADC c6 dién tich bang

PN

. Dién tich mdt cau S, ngoai tiép hinh chép S.ABCD la

2

A. S, =32ma’. B. S, =16ma’. C. S, =8ma’. D. S, =4ma’.
Loi giai

Chon B

Gia thiét: SA 1 (ABCD) = AC la hinh chiéu ctia SC 1én (ABCD).
Do do: (sc,(ABCD)) = (SC,AC) =SCA=60°.

2
Xét AADC vudng tai D, dién tich S —%AD.DC =2 ;/5 & AD=a\3.

AADC —

2
Khi d6: AC =+ AD? + DC? =./(a\/§) +a® =24,
N . , SA
ASACvudng tai A, ta co: tanSAC = E =SA =AC.tan60° = 2a\/§ .

Goi I la trung diém SC (1), H la trung diém AC.
Khi d6 IH//SA = IH L (ABCD).

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

T giac ABCD c¢6 D=B=90°, H la trung difm AC nén H la tdm duong tron
ngoai ti€p tir gidc ABCD. Suy ra IA=IB=IC=1ID (2).

Tt (1) va (2) suy ra I la tam mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.
B4n kinh mat cau: R = %SC =% 4a® +12a* =2a.

Dién tich mat cau: S =47R? =167a®.

Cau 579. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABC la tam giac vuong can tai B, BC =2a, canh bén
SA vuodng goc voi day. Goi H, K lan lwot la hinh chiéu caa A 1én SB va SC, khi d6
thé tich cua khoi cau ngoai ti€p hinh chép AHKCB la

3 3 3
A. */E;m . B. 8‘/?” . C. % D. 27,




Loi giai

Goi M la trung diém BC.
AABCvudng can tai B= MB=MA=MC :%AC (1)

AKAC vuong tai K = MK :%AC .(2)

BC 1 AB
BC L SA
AH 1 SB

}:BCJ_(SAB):BCJ_AH
= AH 1 (SBC)= AH L HC.

= AAHCvuong tai H = MH = %AC. (3)
Tir (1) —(3) = M 1a tam khdi cau ngoai ti€p hinh chép AHKCB.

10O

Béan kinh khdi cau can tim: R== AC = —\/ AB?+BC? = a\/_ j@g

Thé tich khéi cau: V = gwR?* = 8*/_3”” . §

Cau 580. Cho hinh chop S.ABC co6 day la tam giac vudng tai A, AB=a, AC=2a. Mit bén g
(SAB), (SCA) Ian luot la céc tam gidc vudng tai B, C . Biét thé tich khdi chop S.ABC

o

bang %as. Ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép S.ABC? 8

N

N

~

A R=a\2. B. R=37 C. R=a. D. R-Y3 o

2 2 N

Loi giai -




Cau 581.

Goi H 1a hinh chiéu ctia S trén mit phang (ABC ) thi SH la duong cao ctia hinh chop.

Mt khac thé tich khéi chép S.ABC bang %as nén ta co %%AB.SH = %aa <SH=2a.
Dé thdy nam diém A, B, H, C, S clung thudc mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
Mit khac A, B, H, C cung thudc mot mat phang nén t& gidc ABHC ndi tiép duong
tron.

Ma BAC =90° = BHC =90° :HM:B—2C=§ — SM =+HM? +SH? = 221,

Ap dung cdng thiic duong trung tuyén ta cé:

Cho t¢ dién déu ABCD c6 canh bang a. Tim tap hop cac diém M trong khon gian

2 2 2 2 2 2 2
SM2=SB 42-SC _Bf :>SB -;SC =SM2+B§ =132171 ) @
2 2 2 2 2

R2 o CA ZSC _s,: et +25c . 9§
2 2 2 2 2 R
RZ:BI’Z:BA ;SB —SI: <:>R2=a +5B ~R?*. (3) é
2 2 2 2 2 2 2 2 2 §’

Tir(1), (2), (3) ta c6 4R2:a +SB +4a +SC :51 SB*+SC =SL 13a s |
2 2 2 2 2 2 o

O

:R:%. a
2 N

~

o

N

XK

sao cho: MA? + MB> + MC? + MD?* <2a° (%)
1
242

s \, N a
C. Khoi cau, ban kinh bang —.
PN

A. Mat try, ban kinh bf?mg B. Khoi try, ban kinh bﬁng

_a
2
vy [ , N a
D. Mat cau, ban kinh bang N5
Loi giai:
Chon C
Goi [ 1a trung di€ém ctia canh AB, | 1a trung diém ctia CD, K la trung diém IJ .

. , , b*+c®
Ap dung dinh ly trung tuyén trong tam giac | m = 4 ta co:
ABZ 2

MA? + MB? = 2MI? + 22 = 2 M2 +%.




CDZ | 2

—2M2+ 2

Suy ra MC? + MD? = 2MJ* + 5

2
MA?® + MB® + MC® + MD? = 2(MI” + MJ* )+ a* ZZ(ZMKZ +%]+az'

=IC*——=

Taco IJ* = 5 5 1

2

2
Suy ra MA? + MB? + MC? + MD? = 4MK? + 3% .

2 2

2
IC*+ID* CD? @ [a\@} N

; , 3a° ) , _a a
Do do: (*) < 4MK® +=-<2a" & MK® < - MK < ==

8 22"

Vay tap hop cac difm M trong khong gian la khoi cau tam K ban kinh R = 4

22" 0

Cau 582. Cho hai dwong tron (Cl), (CZ ) lan lwot chita trong hai mat phang phan biét (P) , (Q) 9§
. (Cl), (Cz) 6 hai diém chung A, B. Goi I ctia médt cau di qua (Cl) va (Cz). Goi N

A,A' 1a 2 dwong thang Tan luot vudng goc véi (P) ,(Q) tai 2 tam cua dwong tron g

(Cl) (Cz). Khéang dinh nao sau day ding ? ch

A. Khong ton tai tam I . B. [=ANA". 8

C. Duong thang d 1a trung truc ctia AB.Khidé I=dnA'. D. [e A’ A

Loi giai =~

N}

X




§ $Dé aweng én tip dhuengy i
Trén duong tron (Cl), (Cz) lan luot lay M, N sao cho hai diém nay khong trung véi
A, B.
Khi d6 4 diém A, B, M, Nkhdng dong phang nén tao thanh t dién ABMN .
Mit cau (S) di qua (C,) va (C,) khi d6 mat(S) diqua A, B, M, N.

Do d6 c¢6 duy nhat 1 mat cau.

Goi A,A' 1a 2 duwong thang lan luot vudng goc véi (P) , (Q) tai 2 tdm cua duong tron
(C,); (C,)-Khidé I=ANA".

Cau 583. Cho mit cau tim O béan kinh R. Xét mat phang (P) thay ddi cat mat cau theo giao
tuyén la dudng tron (C ) Hinh nén (N ) 6 dinh S nam trén mat cau, c6 day la duong

tron (C ) va co chiéu cao h(h > R) . Tinh h d€ thé tich khoi non duwoc tao nén boi (N ) co

gia tri 16n nhat.

A. h=+3R. B.h=%. C. h=+[2R. D.h=37R
Loi giai

Chon B

Cach 1:

Goi I 13 tAm mat cAu va H, r 1a tAm va ban kinh cua (c).
Tacd [H=h—R va r? = R? — [H? =R2—(h—R)2 — 2Rh—I?.

Thé tich kh&inén V = %hwrz - %h(ZRh—hz).

3 3 3
Taco hoh-(4R-2n)<| PFAFARZ2E_[ARY 2 op )< L[ 4R
3 3 2|3
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Do @6 V 16n nhét khi h:4R—2h<:>h:%.

Cach 2:
Goi I 13 tAm mat cAu va H, r 1a tAm va ban kinh cua (c) .

Tacd [H=h—-R va r* =R?~IH* =R ~(h—R) =2Rh—}?.
Thé tich kh6i nén V == hmr® = Zh(2Rh—1?) = .(21°R~ 1)
3 3 3
Xétham f(h)=—h>+2h’R, h€(R,2R), c6 f'(h)=-3h* +4hR.
R

f'(h) =0« —3K* +4hR =0 <> h =0hoic h=43 :




iR
h|R — 2R
3
s + 0 -
32R?

F(h) / Q?\

max f(h)= % R® tai h= % . Vay thé tich khdi non duoc tao nén boi (N) ¢6 gid tri
I6nnhatla V= 1a 32 g3 =32 113 ki p= 2R
3 27 81 3

CAiu 584. Cho mat cau (S) co ban kinh bé“mg 3(m), duong kinh AB. Qua A va B dung cac tia
At,, Bt, ti€p xtc véi mdt cau va vuong goc véi nhau. M va N 1a hai di€ém Ian luot di
chuyén trén At,, Bt, sao cho MN cling ti€p xtc voi (S) . Biét rang khéi t dién ABMN
6 thé'tich V (ms) khong d6i. V' thudc khoang nao sau day?

A. (15:17). B. (25;28). C. (17;21). D. (23;25).

Loi giai
M

-.'.\‘ m
x| \x §
X
e
|
o
O
WN
~ W
; W
\ s

N

Gia st MN tiép xtic (S) tai H.

bat MA=MH=x, NB=NH=y.Khido V =%.x.2R.y=%ny.
Ta c6 tam giac AMN vuong tai A (Vi) MA 1L AB, MA 1L BN..

= AN? :(x+y)2—x2.

Lai c6 tam gidc ABNvuodng tai B = AN? =4R* +y°.

Suy ra (x+y)2—x2 =4R* +y* < xy =2R%.

3
Vay V=1 R2R =28 _1g¢ (17;21).
3 3




§ $Dé ateng én tip chueng ii
Cau 585. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vudng goc véi (ABC), AB=a, AC = N2, BAC =45° . Goi
B',C' Ian luot la hinh chiéu vuong goéc cua A 1én SB,SC. Thé tich khéi cau ngoai tiép
hinh chép A.BCC'B'.
a2 ma

A. gmf. B. na®\?2. C. . D

; SR

Loi giai

Chon C

B

Tam giac ABC c6 AB=a, AC= a\2,BAC=45" = BC =a suy ra tam giac ABC la
tam gidc vudng can tai B. Vay diém B nhin AC dudi mot goc vudng.(1)
BC 1 (SAB)= BC L AB'
AB' 1 SB

= AB' L(BCC'B')= AB' LB'C.
SBNBC=B
SB<(BCC'B'),BC =(BCC'B')

Suy ra B' nhin AC dwdi moét goc vudng.(2)

Do AC'LSC nén C' nhin AC dwdi moét goc vuong.(3)

Tt (1), (2), va (3) suy ra mat cau ngoai tiép hinh chép A.BCC'B' la mat cau dwong
kinh AC.
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_AC_aV2
ez,

4 _ 7m3\/§

Suy ra thé tich cua mat cdu ngoai ti€p hinh chép A.BCC'B' 1a: V = 57?123 =

Cau 586. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh a, canh bén SA vuong goc
véi mat phang ddy. Goi B,, C, Tan luot 1a hinh chiéu ctia A trén SB, SC. Tinh theo

Ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép A.BCC'B' la: R

a ban kinh R cua mat cau di quanam diém A,B, C, B, C,.

A.R:ﬁ. B.Rzﬁ. c. R="V3 D.R:ﬁ
3 4 6 2

Loi giai

Chon A




bat SA=x, goi I 1a tam duong tron ngoai tiép tam gidac ABC, H 1a hinh chiéu cua B,
trén canh AB, M la trung diém cua AB.
Ta c6 SA*=SB.SB = SB, _ SAZZ = sz -, teong tue ta cling ¢4 oG _ SAz = sz >
SB  SB° a"+x SC SC° a"+x
BB, HB, BH 4
SB SA AB x2 +a’

Suyra BC,//BC, BH//SAnén

xa’ a.x’
= HB,=——, HB= :
boxPral x> +a?
Ta chi can chttng minh IA=1B, = i .Gid st x>a (x<a talam teong tw).
a.x’ a ax’ a a(xz—ﬂz) X
Khid6 HB=———>BM=—,suyra HM=———-—=———+ R
X ta 2 x“+a- 2 2(x2+a2) ‘%’
2 2 2 2 2 2 2 a\/g §
IB; =HI* + BH* =HM* +IM* + BH :ESIB IA:T. Q
a3 \ , ¥
Vay IA=IB=IC=1IB =IC :— la ban kinh mdt cau qua nam diém A,B, C, B, |
o
c,. &
Cau 587. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=SB=SC=2a va tam gidc ABC c6 géc A bang 120° §
va BC =2a. Tinh dién tich méat cau ngoai ti€p hinh chép theo a. %
A. 4ma®.. B. 67a°.. C. ma*.. D. 27a°. xR
Loi giai
Chon B




§ SDé cuang én bip chueng i

A
Goi I la tdam duwong tron ngoai ti€p AABC.Do SA=SB=SC néntacd SI L (ABC )

Goi K la trung diém cua SA. Goi OK la dwong trung truec ctia SA va O eSI.
Khi d6 O la tam ctia mdt cau ngoai ti€p hinh chép S. ABC.

. 1 . \ AB.AC.BC
Taco: S, ;- =EAB.AC.smA va S, s T 7
AB.AC.2
Suy ra: S AB.AC.sin120°= AP AC2T p 41 _ 203
2 4.sin120° 3
2
Taco: SI=+/SA>—IA® = 4a2—4% = 2”;/6.
Y®
SK.SA 2 2 =
Do ASKO ~ASIA nén 25 =29 & 50— _SA__ 4 ai6 9
SI  SA sL2st 206 2 N
3 %
Vay S=6ma’.. S
Cau 588. Cho hinh chép ¢ gidc déuS.ABCD c6 do dai canh day banga, chiéu cao bangb thoa g
man 4a+b=6+2.GoiO 1a thm mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD. Khi thé€ tich |
khdi chép S.ABCDdat gia tri 16n nhat. Tinh cdsin gdc gitta hai mat phang (OAB) va 3
N
(ocD)? "
56 8 15 33 =
L2 B. —. o= D. >, oy
65 17 17 65 o
Loi giai
Chon D
"
."Ull
. e N D
g4 %




§ SDé cuang én bip chueng i
Sh u2(6\/§—4u)

Ta co S=a2,h=b=6\/§—4a:>V=S3= 3
St dung bat dang thitce AM —~GM ¢6

V%[aﬂ(s\/z_zaﬂ<§(a+a+3\/§25,]3 i 4\/5_

3 3

Dé’ubéngdattai a:3\/§—2a<:>a:\/§:b:2\/§.

Goi H la tam cua mat day, khi d6 O e SH.

Goi M, N lan lwot 1a trung diém cac canh AB,CD ta ¢

(OMN) L(OAB),(OMN) L(OCD) do d6 géc gitta (OAB) va (OCD) la géc gitra
(OM,ON).

Ta c6 ban kinh ctia hinh chép bang % =1, canh bén ctia hinh chép bang v1+8 =3.
2

2
Do d6 ban kinh mat cau ngoai ti€ép hinh chép R= 9 92
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2h 222 8
130 130
. OM?+ON?*-MN? 64 64 = 33
Do do cos(OM,ON) = > OMON = ; 130 = o
' 64

Céu 589. Cho hinh chép S-ABCD ¢ ABC=ADC=90° canh bén SA vuéng goc véi (ABCD)
, gbc tao boi SC va day ABCD bing 60°, CD=a v3 tam gidc ADC ¢ dién tich bing

2
4 ;/5 . Dién tich mdt cau S, ngoai tiép hinh chép S.ABCD 13
A.S =8ma’. B.S = 4a® . C.§S,. =327’ D.S, =16ma’.
Loi giai
Chon D




Gia thiét: SA L (ABCD) = AC la hinh chiéu ctia SC 1én (ABCD).
Do dé: (SC,(ABCD)) ~(sc, ac)=sca=60°.

23

2

Xét AADC vudng tai D, dién tich S, , - :%AD.DC = < AD = a\/g.

Khi d6: AC =+ AD?+DC? =, /(a\/§)2 +a? =2a.

ASACvudng tai A, ta cé: tanSAC = i—‘é — SA=AC.tan60° = 21+/3.

Goi I la trung diém SC (1), H 1a trung diém AC.

10O
Khi d6 IH//SA = IH 1 (ABCD). IS
T gidc ABCD c¢6 D=B=90°, H latrung diém AC nén H la tdm duong tron ngoai %
ti€p tit gidc ABCD. Suy ra IA=IB=IC=1ID (2). N
Tt (1) va (2) suy ra [ 1a tam mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD. g
Bén kinh mit iu: R=~SC = - \/4s? +124% = 24. S
2 2 O
Dién tich mit cAu: S =47R? =1674?. o
Cau 590. Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng, tam gidc SAB déu va nam trong mat N
phang vuong goéc véi day. Mit cau ngoai ti€p khdi chép S.ABCD c6 dién tich 3
847r(crn2) . Khoang cach gifta hai dwong thang SAva BD . =

A Y2 (). N G G S L

7 7 7 7
Loi giai
Chon C




§ SDé cuang én bip chueng i

Ee

Goi Mla trung diém ABva G 1a tam duong tron ngoai tiép tam giac déu SAB, O 1a
tam cta hinh vuéng ABCD. Ta c6 OM L (SAB).

Dung truc ctia hinh vuéng ABCD va truc tam gidc SAB,

Khi d6 chiing dong phang va cat nhau tai [ ticla OI, GI 1a cac truc hinh vudng
ABCD va truc tam gidcSAB.

Béan kinh mit cau la R=5I.Ta c6 47R? =84 (cm?) <> R=+/21(cm).

Dit AB=x (cm)

Trong ASGI ta c6 SI? =SG* +GI? (1),

Ta cé GI = E SG = i thay vao (1) tinh dwoc x=6.
Dung hinh binh hanh ABDE. IO
d=d(BD,(SAE))d =d(B,(SAE)) = 2d(M,(SAE)). I8
Ké MK 1 AE tac6 (SAE) L(SMK). §
4(M, (SAE)) =d(M,5K) = ——2ME__(3). Q
VSM? + MK? >
|
Ta c6 SM = \/_—3\/_ MK—X\/_ 3[ N
W
N
Thay cac gia tri vao (2) tinh dwoc d(M,(SAE)) = 37\/2 ﬁ
(@)
N
(00)

J_

Cau 591. Cho mdt cau c¢é ban kinh R, va mot h1nh chép tam giac déu ngoai ti€p mat cau. Thé
tich nho nhat cta khdi chép bang

Vay khoang cach gitta SA va BD la 0

A. 6+/3R®, B. 44/3R®, C. 16+3R°. D. 83R%.
Loi giai
Chon D




B

Tam mat cau [ thudc doan SH (SH L (ABC)tai)H .
bat AB=a,SH=h
Do mét cau R tiép xtic véi4 matnén IH=1] =R =SI=h—R.

Ta c6 ASHM dong dang AS]I nén SL_J = R

R
SM _HM z
hz{a\@] a3
: 6

2
(h-R) R _, _ 2R
12h* + a2 a’ a* —12R?
1 2R:* a\3 R3 o
Vs apc = SHSAABC 3 2_12R2 4 - 6 4°—12R> \GS
4 =
Xétham f(a) :% trén (2R\/§;+OO). DR
a°—12R §’
5 2 3 a=0
Ta co f'(a):wzoz . X
(a*—12R?) a=+2R\/6 Q
a 2R3 2Rf6 e §,
F@ - C— 2
W
+C 40
f@ T~ N
48R o
@

Suy ra f,, = f(2R\/6)=48R’. Vay V,, =8R*\3..
Cau 592. Cho khoi lang tru diang c6 chiéu cao h khong doi va ddy la t gidc ABCD, trong d6

_— _—

A,B,C,D thay d6i sao cho IAIC=IBID=-h*, véi I 1a giao diém cta hai duong
chéo. Xac dinh gia tri nho nhat ctia ban kinh mét cau ngoai tiép khoi lang tru da cho.

hf

A. R=H. B. R_Zh‘/_ C. R=+2h. D. R=22

Loi giai




PSe)

b

— 'iU//'B
,_r;ﬁi"“‘-q

C

Goi O,0' Ian luot la tdm ctia dwong tron ngoai ti€p hai da giac day ctia lang tru.
h 2
Tacd R= Rd2+(§j .
IA-IC=IB-ID=-h*=0I’ ~R’ < R2 =OI’ + h* > I’
2
j _ hf Dy "

Do dé R> h2+(g .Dau "=" dattai O=1I.

Cau 593. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ABC = ADC =90°, canh bén SA vudng gbc véi (ABCD),
gbc tao boi SC va day ABCD bang 60°, CD=a va tam gidc ADC c6 dién tich bang

2
4 ;/g . Ban kinh mdt cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD la
A. R=2a. B.R:%. C.R=$. D. R=a.
Loi giai
Chon A
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Gia thiét: SA L (ABCD) = AC la hinh chiéu ctia SC 1én (ABCD).
Do dé: (SC,(ABCD)) ~(sc, ac)=sca=60°.

2
L uppc-=° E

AADC:2 2

Khi d6: AC =+ AD? + DC? :J(aﬁ)zﬂzz ~ 2.

<:>AD:a\/§.

Xét tam gidc ADC vuodng tai D, dién tich S




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 5%4.

ASACvuodng tai A, ta co: tanSAC = % —=SA = AC.tan60° = 2a\/§ .

Goi I 1a trung diém SC (1), H latrung diém AC.

Khi d6 IH//SA = IH 1(ABCD).

T gidc ABCD ¢6 D=B=90°, H la trung diém AC nén H la tam duong tron ngoai
tiép tir gidc ABCD. Suy ra IA=IB=IC=1ID (2).

Tt (1) va (2) suy ra I la tdm mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.

Ban kinh mat cau: R = %SC :% 4q° +12a% =2a.

Cho khéi cau tam I, ban kinh R khong d6i. Mot khoi nén c6 chiéu cao h va ban kinh
day r, noi tiép khoi cau. Tinh chiéu cao & theo ban kinh R sao cho khdinédn c¢6 thé tich
16n nhat.
A. h=4R. B.h=3—R. C.h=ﬁ. D.h=5.

4 3 4

Loi giai

Chon C

Goi H 1a hinh chiéu cua S 1én mdt day cua non thi SH di qua tam I, khi d6 thé
tich kh&i nén c6 diém I nam gitta S va H s& 1én hon thé tich ctia khdinén c6 S va
H nam cting phia véi nhau so véi diém 1.

Ta dit Dit HI =x; SH=SI+IH = R+x; HA=HB=+1A>~IH? =JR? 2" .

Thé tich khdinén la

1 1
V= mHA'SH =~ n(R* ~x*)(R+x) = (2R -2x)(R+x)’.
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Ap dung bat dang thikc cd-si cho 3 s& duong (ZR— 2x), (R+x) va (R+x), ta duoc

™

V=4 (2R-2v)(R+x) = (2R~ 2v)(R+x)(R+x)

.7 (2R—2x)+(R+x)+(R+x)T:z(ﬁj

6 3 6\ 3

D&u bang xay ra khi 2R—2x=R+x<:>x=§.




§ $Dé aweng én tip dhuengy i
N Y : . R . . N1 R 4R
Dau bang xay ra khi x = 3 Chiéu cao khoindénla h=SH = R+§ =3

Cau 595. Trong khong gian Oxyz, 1ay diém C trén tia Oz sao cho OC =1. Trén hai tia Ox,Oy lan
luot 1dy hai di€ém A,B thay d6i sao cho OA+OB=0C. Tim gia tri nhé nhat ctia ban
kinh mat cau ngoai ti€p ti dién O.ABC?

V6 V6 V6

A —. B. V/6.. C. —.. D. —.
4 Ve 2 3

Loi giai.
Chon A

P

1
)
-
1
Ul
=

-
-

~
N~
]
]
1
(]
]
]
LR
4
4
4

Vay R =—6, tai a=b=1..
' 4 2

A

Bon diém O, A, B,C tao thanh 1 tam dién vuong. @
2 2 2 9&
Ban kinh mit ciu ngoai tiép tit dién O.ABC 1a g Y04 “;B roc” “g
bat OA=a4;0B=b,a,b>0. Tacé a+b=1<=b=1-a. N
Gk i

> 2 la——| +—
R_\/OAZ+OBZ+OC2 _\/512+b2+12 _\/a2+(l—a) +1? B 2) 4 6 CID
2 2 - 2 - 2 T4 9
N
N
~
o)
NG
x

Cau 596. Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA L(ABC), AC=b, AB=c, BAC=a.Goi B', C' lan luot

la hinh chiéu vudéng goc cia A 1én SB, SC. Tinh ban kinh mat cau ngoai tié€p hinh
chép A.BCC'B' theo b, ¢, a..

2 2_
A. R=24b* +c* - 2bccosa . B R +¢ —2bccosa
sin 2«
2 2 2 2
C. szlb +c —.2bccosa' D. R:2\/b +c.—2bccoso< '
2sina sin o
Loi giai




Goi M, N lan luot 1a trung diém ctia AB va AC.

AABB'vudng tai B' nén M chinh la tam dwong tron ngoai ti€ép AABB’,

— truc tam duwong tron ngoai ti€p AABB' la duong trung triec A ctia AB (xét trong)
(ABC).

AACC'vudng tai C' nén N chinh la tam duong tron ngoai tiép AACC',

— truc tam dwong tron ngoai ti€p AACC' la duong trung truc A, ctia AC (xét trong)
(ABC).

Goi I=ANA thi [ 1a tam duong tron ngoai ti€p AABC va I cach déu cac diém
A,B,C,B,C' nén I la tam mat cau ngoai tiép ABCB'C'.

Goi R 1a ban kinh mét cau ngoai ti€p ABCB'C’ thi R chinh la ban kinh dwong tron
ngoai tiép tam giac ABC.

ABACBC  cbBC  ~b?+c®—2bc.cosa

Taco R= =
480uc 4 e sing 2sina 0o
27 R
Cau 597. Cho mat cau c6 ban kinh bang 2, va mot hinh chép tam giac déu ngoai tiép mat cau. %
Thé tich nhé nhat ctia khdi chép bang N
A. 6443, B. 12843, C. 48+3. D. 3243. Q
Loi giai §|
Chon A o
O
N
N
N
~
o
)
X

Tam mat cau [ thudc doan SH (SH L (ABC)tai)H.
bat AB=a,SH=h
Do mét cau R tiép xtc véi4 matnén IH=1] =R =SI=h—R.

Ta c6 ASHM doéng dang ASJI nén SSI I h-R R

= << =
M HM > 23
th{a 3} —
6 6




§ SDé cuang én bip chueng i

(h-R) R 2Ra’

S h=
12h° +a® P a* —12R?

v _leyg 1 2Ré a3 _R3
SABC g TTMBC 3t 2 19R?T 4 6 a*-12R>’
4

4 1o a A
Xét ham f(a):m trén (ZR\/§;+oo).

5 2.3 a=0
Ta co f'(a):w:0: .
(a*—12R?) a=+2R\/6
a 2R3 2RJ6 oo
Sf(a@) - 0 +
+0 +0
f@ 7 T 48Rz/

Suy ra f,,, = f(2R\B)=48R. Vay V,, =8R*3,R=2=V,, =64\3.

Cau 598. Trong tat ca cac hinh chdp t gidc déu ndi tiép mat cau cé ban kinh bang 9, khdi chép
c6 thé tich 16n nhat bang bao nhiéu?
A. 576. B. 144. C. 57642 D. 1446 .

Loi giai

s YO

T =

~ "-v:ll1\. .‘H"\

///- ;_.-.- il.'ll't_‘ \\\ —2;)%

| J.IJ ! ! JI". K l §
| ! 'II Iy ll'. X I Q

\ _"EA‘.'_;‘__ __::L. i “_ ’
K,.i’_:_ x HH"‘M:‘& ,*/ 1 o
pR==zzotooo e NS

c X

— N

~
Xét hinh chép ti gidc S.ABCD ndi ti€p mat cau c6 tam [ va ban kinh R=9. )
Goi H=ACNBD,K]la trung diém SC. K

2
Dit AB=x;SH=h,(x,h>0).Ta cé:HC=%:>l=SC=Jh2+%.

SK_SI e _opR=s x? =361 21

Do ASKI~ ASHC =
SH

—¥nén V =2 ha? = S n(36h—212)

ABCD 3 3

Dién tich day cta hinh choép S

3
Ta c6 %h(%h —2K?) = %h.h.(SG —2h)< %(WJ 576

— V <576 d4u bang x4y rakhi h=36—-2h < h=12,x=12
Vay V. =576.




§ SDé cuang én bip chueng i

Cau 599.

Cau 600.

Cho mat cau tam O ban kinh 24, mat phrfmg (o) ¢6 dinh cach O mdt doan 1a 4, («) cit
mat cau theo duong tron (T). Trén (T) 14y diém A cd dinh, mdt duong thing qua A
vuodng goc véi (o) cat mat cau tai diém B khac A . Trong (a) mot géc vudng xAy quay
quanh A va cat (T) tai 2 diém phan biét C, D khong tring véi A. Khi d6 chon khang
dinh dung:

A. Dién tich tam gidc BCD dat gid tri nho nhat la 2?21

B. Dién tich tam gidc BCD dat gid tri I6n nhat la 2?21

C. Dién tich tam gidc BCD dat gia tri nho nhat la 2a%21.

D. Do (a) khong di qua O nén khong ton tai gia tri 16n nhat hay nho nhat cua dién tich
tam giac BCD

Loi giai

Chon B

Goi I 1 tam dudng tron thiét dién. Ta ¢ OI =4,01 L (a),IA = av3.

Do géc CAD vudng nén CD la dwong kinh ctia dwong tron tam I, CD = 203
Dit AD=x,AC=y.Tacb x*+y*=12a° (0<x,y< 2a\/§)

Goi H 1a hinh chiéu cta A 1én CD.

Tac6 BHLCD. S, = %CD.BH = BH.a\3 = a3/ AB? + AH?

Ta c6 OI va AB dong phang, goi E 1a trung diém cta AB, ta c6 OE L AB, t giac
OIAE la hinh cht* nhat, AB=20I=2a.

BCD—a\/_\Ma +AH
Ta c6 AHZZiZjLiZZ 24 ~ 4 <34’ :>SBCD_a\/_\/4a +32% =a?21.

x° Yyt x4y 1247

1829'/SS°S60 - 2 VU3 5

D&u bang xay ra khix=y.
Cho t& dién ABCD c6 AB=BC=CD=2, AC=BD=1, AD =+/3. Tinh ban kinh ctia
mat cau ngoai ti€p t& dién da cho.

J39 J7 23

A. 1. B. —. C. —. D. 3
6 3

Loi giai
Chon B
Ta c6 AACD la tam gidc vudng tai A va AABD la tam giac vuong tai D
Dung khoi lang tru tam giac déu ACF.DEB nhu hinh vé.




§ SDé cuang én bip chueng i

D
G', - B
eyl
: .
2 A
RN
A _[ _____ A .
TN AT F
! |
C

Goi G va G' lan luot la trong tam cua hai tam giac ACF va DEB; I 1a trung diém cta
GG'.Khi d6 I la tam mdt cau ngoai tiép lang tru ACF.DEB, dong thoi cling la tam
mat cau ngoai tiép t& dién ABCD.
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