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TOAN 12 - CHUONG 1 ThS. Trin Thanh Yén

CHUONG 1.
UNG DUNG PAO HAM PE KHAO SAT HAM SO

BAI 1. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO

A.LY THUYET
1. Tinh don diéu ciia ham s6
Nhiic lai vé tinh dong bién, nghich bién ciia ham s6
Cho hamsb y=f (x) xac dinh trén K , véi K 1a mot khoang, nira khoang hodac mot doan.

Ham sé y = f(x) dong bién (tang) trén K néu Vx, x, e K:x, <x, = f(x) < f(x,).

Ham s y = f(x) nghich bién (giam) trén K néu Vx,, x, e K :x, <x, = f(x)>f(x).

Y Y
flxo) p---mmm---- . f(@1)
UC o f(s)
: Lo [ x
O T X9 O L1 L2
Ham s6 dong bién Ham s6 nghich bién

Néuham s y = f(x) dong bién trén K thi d6 thi cta né di 1én tir trai sang phai.

Néuhamsb y = f (x) nghich bién trén K thi d6 thi ctia né di xudng tir trai sang phai.

Ham s6 dong bién hodc nghich bién trén K duogc goi chung la don diéu trén K .

Tinh don di¢u ciia ham s6

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén khoang K .

Néu f'(x)>0, Vxe K thi ham s6 ddng bién trén khoang K .

Néu f'(x)<0, VxeK thi ham sb nghich bién trén khoang K .

Chu y:

Néu K 1a mot doan hodc nira khoang thi phai bo sung gia thiét “Ham sé y = f (x) lién tuc trén doan hoac
nira khoang d6”. Chang han: Néu ham sb y=/(x) lién tuc trén doan [a;b] va c6 dao ham
f'(x)>0, Vx e(a;b) thi ham s6 dong bién trén doan [a;b].

Chu y:

Cho hamsb y=f (x) c6 dao ham trén khoang K .
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TOAN 12 - CHUONG 1 ThS. Trin Thanh Yén

a) Néu f'(x) >0,VxeK va f'(x) =0 chi tai mot s6 hitu han diém thi ham s6 dong bién trén K .
b) Néu f '(x) <0,VxeK va f ’(x) =0 chi tai mot s6 hitu han diém thi ham sb nghich bién trén K .
¢)Néu f'(x)=0, Vxe K thi ham s6 khong déi trén K .

Nhan xét:

Néu ham sé dong bién trén K thi /"(x)>0, VxeK.

Néu ham s6 nghich bién trén K thi f(x)<0, VxeK .

BANG PAO HAM CAC HAM SO THUONG GAP

9. (kx) =k

10. (ku) =k

!

11. (sinx) =cosx

!

12. (sinu) =u'.cosu

!

!

13. (cosx) =—sinx 14. (cosu) =—u'.sinu
' ' u'
15. (tanx) = e 16. (tanu) = e
' 1 4 u'
17. t =— 18. t =—
(CO x) sin’ x (CO u) sin’ u
19 (e")’ =e 20 (e” )' =u'e"
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PAO HAM CUA TONG, HIEU, TiCH, THUONG

1. (uiv)’ =u' +v 2. (u.v)’ =u'v+uy
3. (u.v.w)' =u'vw+uv wr+uvw' 4 (zjr _u'v—uy
v v
5, (ax"‘bj,: ad —bc 6 ax* +bx+c '_ad.x2+2ae.x+be—dc
cx+d (cx+d)2 ) dx+e (dx+e)2

- ( ax’ +bx+c, j _ (ab, —a,b ) x* +2(ac, —a,c, ) x+bc, — by,

2 2
ax" +byx+c, (a2x2 +b2x+c2)

Chu y:
Khi xét tinh don diéu ctia ham s6 ma chua cho khoang K , ta hiéu xét tinh don diéu cia ham s6 do trén
tap xac dinh cua no.

CAC BUOC XET TiNH PON PIEU CUA HAM SO
Dé xét tinh don diéu ctia ham sb y=f ( x) , ta thuc hién cac budc sau:
Buwdc 1. Tim tap xac dinh D cua ham $0.

Budrc 2. Tinh dao ham »' = f’(x) ctia ham s6. Tim cac diém x € D ma tai d6 dao ham 7(x) bang 0 hoic

dao ham khong ton tai.
Bude 3. Xét dau f'(x) va lap bang bién thién.

Budc 4. Néu két luan vé cac khoang dong bién, nghich bién ctia ham so.

Mot sb quy tic xét dau biéu thire f'(x)
e Néu f '(x) 1a da thtre thi khoang ngoai ciing bén phai cing diu v6i a 13 hé sé cao nhit.

e Qua nghiém don (bdi 1¢) ddi dau, qua nghiém kép (boi chin) khong dbi dau.

CASIO: CALC X =X, v6i X, 1a mot sb tily y trong khodng (a;b) dé xéc dinh déu cua f*(x) trong

khodng do6 (véi f'(x) lién tuc va vo nghiém trén khoang (a;b)).

DANG TOAN: XET TiNH PON PIEU CUA HAM SO

Vidu 1: Tim céc khoang don diéu ciia ham sb: y=—x* +4x> -3.
Vidu 2: Xét tinh don diéu ctia ham sé: y=x" +3x" +3x+2.

Vidu 3: Xét tinh dong bién, nghich bién ctia ham sé: y =+/x* —2x .

e cn , \ ) +1
Vidu 4: Xét sy bién thién ciia ham so: y = 3lx .
-X

Vidu5: Tim cc khoang dong bién va nghich bién ctia ham s6: y =sin’ x+cosx, x €[0;7].
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Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

B. BAI TAP TU’ LUAN

Tim céac khoang don di€u ctia cadc ham so sau:

a) y=2x"+3x" +1 b) y=—§x3+6x2—9x—§ ¢) y=x"-2x>+3
d) y:x+i e) y:L—2x ) y=+2x-x"

X x+1

V2x*—x+3 X . 2

g y=—r h) y=———— i) y=+x’—x-20

3x+2 16— x2
1) y:x—ln(x+l) k) y=2x"e" 1) yz(xz—l).ex
m) y=xlnx n) y=x"Inx 0) y=ux.log, x
P) y:ln(—x2+5x—6) q) y=ex2_4x+4 r) y=(x2+1)ex

Tim cac khoang dong bién, nghich bién ctia cac ham so6:

a) y=x-sinx, xe[0;27r] b) y =sin3x, xe[O;%}
¢) y=sin2x—x, xe(-%;%) d) y =sin’ x+cosx+1, xe[o;ﬂ

Kim ngach xuat khau rau qua cia Viét Nam trong cic
nam tir 2010 dén 2017 c6 thé dugc tinh xap xi bang cong
thae f(x)=0,01x" —0,04x> +0,25x+0,44 (ti USD)

v6i x 14 s6 ndm tinh tir 2010 dén 2017 (0<x<7).

(Theo: https://infographics.vn/interactive-xuat-khau-
rau-qua-du-bao-bung-no-dat-4-ty-usd-trong-nam-
2023/116220.vna)

a) Tinh dao ham ctia ham s6 y = f (x) .

b) Chtng minh rang kim ngach xuét khiu rau qua ctia Viét Nam ting lién tuc trong cac nim tir
2010 dén 2017.

Xét mot chat diém chuyén dong doc theo truc Ox . Toa dd cua chit diém tai thoi diém ¢ duoc
xé4c dinh boi ham s6 x (1) =¢* — 61" +9¢ v6i 1> 0. Khi dé x'(¢) 1a van toc cia chat diém tai thoi

diém ¢, ki hiéu v(¢); v'() 1a gia toc chuyén dong cuia chét diém tai thoi diém ¢, ki hiéu a(r).
a) Tim cac ham v(t) va a(l) .

b) Trong khoang thoi gian nao véan tdc ciia chat diém tang, trong khoang thdi gian nao van toc
ctia chét diém giam?

Thé tich V' (don vi: centimét khéi) cuia 1kg nuéc tai nhiét d6 T (0°C <T <30°C) dugc tinh boi
cong thirc sau: V(T) =999,87—-0,06426T +0,0085043T* —0,00006797" .

Trang 4



TOAN 12 - CHUONG 1 ThS. Trin Thanh Yén

Cau 6:

Phan 1.

(Ngudn: James Stewart, J. (2015). Calculus. Cengage Learning 8™ edition, p.284)

a) Hoi thé tich V(T) , 0°C <T <30°C, giam trong khoang nhiét d6 nao?

b) Tim nhiét 6 7, €(0;30) dé ké tir nhiét &6 7, tr¢ lén thi thé tich ¥ ting (lam tron két qua
dén hang don vi).

Kinh vién vong khong gian Hubble dugc dua vao vil tru
ngay 24/4/1990 bang tau con thoi Discovery. Van tdc
cua tau con thoi trong st m¢nh nay, tu lic cit canh tai

thoi diém 7 =0 () cho dén khi tén lira ddy dugc phong

di tai thoi diém ¢ =126 (i), cho boi ham sb sau:

v(t) =0,001302¢’ —0,09029¢* +23

(v duoc tinh bang ft/s, 1 feet =0,3048m ).

Hoi gia toc ctia tau con thoi sé ting trong khoang thoi gian nao tinh tir thoi diém cit canh cho
dén khi tén lira day duoc phong di?

C. BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Cau 1:

Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén. y
Khang dinh nao sau day ding?

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1; 1) .

B. Ham s6 dong bién trén khoang (—1;3) .

C. Ham sb ddng bién trén khoang (—oo;—l) va (1; +OO).
D. Ham s dong bién trén khoang (—1;1) .
Cho hamsb y= f (x) xac dinh, lién tuc trén R\{O} va c6 bang bién thién:

X — -1 0 1 + o

A | - 0 4+

NS

Khang dinh nao sau day la ding?

A. Ham sb dong bién trén khoang (—oo; 1). B. Ham s6 dong bién trén khoang (—1;0) .

C. Ham s6 dong bién trén khoang (1;+oo). D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;0) .
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Cau 3: Ham s0 nao trong cac ham so sau c6 bang bién thién nhu hinh dudi day:

X — -2 0 + o0
y' - o - 0 +
3 + o0
y / \ /
— 0 -1
A. y=x +3x +1. B. y=2x+6x"—1. C.y=x +3x"-1. D. y=2x"+9x" —1.

. 1 5 o
Cau4: Hamso y= EX4 +x° —x dong bién trén cac khoang:

A. (—oo;—l) va (%;2}. B. (_OOQ_l) va (2;+°O)'
1) . 1
C. (—1;——} va (2;+oo). D. (—;4‘00)-
2 2
—x*+2x-4

Cau5: Hamsb y= ddng bién trén:

A. (0;2) va (2;4). B. (0;2) va (4;+).
C. (—o0;0) va (4;+0). D. (—0;0) va (2;4).
Cau 6: Chohamsb y= f;l Phat biéu nao sau ddy ding?
-X

A. Ham sb dong bién trén khoang (—oo; 1).
B. Ham s déng bién trén mdi khoang (—oo; l) va (1; +oo).
C. Ham s6 dong bién trén (—o0;1)U(1;+00).
D. Ca hai cau A va B déu dang.
Ciau7: Chohamsd y= m . Phat biéu nao sau day sai?
A. Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—oo;O) va (2;3).
B. Ham s6 dong bién trén khoang (0; 2) .
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—00;2) va (2;3).
D. C4 hai cau A va B déu dang.

Ciau8: Chohamsd y= f(x) xéac dinh trén khoang K . Piéu kién du dé ham sé y = f(x) ddng bién

trén K la:
A. f'(x)>0 tai hitu han diém thudc X. B. /'(x)>0 véimoi xeK .
C. f'(x)>0 véimoi xeK. D. f'(x)<0 véimoi xeK.
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Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cho hamsb y = f (x) xac dinh trén doan [a;b] . biéu kién du dé ham sé nghich bién trén doan

[a;b] la:

A. f(x) lién tuc trén (a;b) va f'(x)>0 véimoi x €[a;b].
B. f'(x)>0 véimoi xe[a;b].

C. f(x) lién tyc trén [a;b] va f'(x) <0 véimoi xe(asb).
D. f'(x)<0 véimoi xe[a;b].

4 2
Céc khoang nghich bién ctia ham s6 y = x? ey +10 la:

A. (—oo;—1) va (0;1).  B.(=L0) va (0;1). C. R\(-L1). D.R.

Ham s6 y=2x"+1 dong bién trén khoang nao?

A. (=2;0). B. (—oo;—lj. C. (0;+0). D. (__;mj.

2
Trong cac ham s6 sau, ham sé nao dong bién trén (—OO; +OO) ?
A. y=x +3x" +1. B. y=x"+2x" —x+1.
C.y=x"+2x"+1. D. y=x +3x" +3x+1.

Ham s6 y =+/2+x—x” nghich bién trén khoang

A. (1;2) B. (—1;1) C. (2;+). D. (-12).

2
Ham s6 y = x’e¢™" dong bién trén khoang nao?

A. (0;2). B. (2;+). C. (-;0). D. (—0;0)U(2;+0).
Cho ham s6 y =(x* -3)e". Chon dép 4n dung.

A. Ham sb ddng bién trén khoang (—o;1). B. Ham s6 nghich bién trén khoang (-3;1).

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (1;+OO). D. Ham s dong bién trén khoang (—1;3) .

Cho bén ham s sau: y=Inx, y=+2x*+4, y=(%) , Y= ln(x2 +l). C6 bao nhiéu ham s
ddng bién trén khoang ( 0; +OO) ?
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.

Cho ham s6 y=x—1In (1 + x). Khing dinh nao sau diy dung?

A. Ham s6 nghich bién trén (—1; +OO).
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B. Ham s6 dong bién trén (—1; +oo) .
C. Ham s6 nghich bién trén (—1; 0) va dong bién trén (O; +OO) )

D. Ham s déng bién trén (—1; 0) va nghich bién trén (O; +oo).

Ciu 18: Cho ham sb y = xln(x+\/1 T )—\/l T x° . Ménh d& nao sau day sai?
A. Ham s6 co tap xac dinh 1a R . B. Ham s6 c6 dao ham y' =1In (x +1+x° )
C. Ham sb ddng bién trén (0; +OO). D. Ham s6 nghich bién trén (O; +00).

Cau 19: Ham s6 nao sau day dong bién trén khoang (1;+OO) ?

1
A. y=§x3—x2—3x+1. B. y=+/x-1.

C. y=—x"+2x"+1. D. y=—x +3x>+3x+1.
Ciu 20: Chohamsd y= f(x) ddng bién trén khoang (a;b). Ménh d& nao sau déy sai?
A.Hams6 y=f(x+1) dong bién trén (a;b).
B. Ham s6 y =—/(x)—1 nghich bién trén (a;b).
C.Hamsb y= —f(x) nghich bién trén (a;b).
D. Ham s6 y = f(x)+1 ddng bién trén (a;b).
Ciu21: Chohamsd y=-x+ \/m . Chon phat biéu dung:

A. Ham sb dong bién trén R | B. Ham s6 nghich bién trén R .

C. Ham s6 dong bién trén khoang (—OO; —8) . D.Ham s6 dong bién trén khoang (—8; +00) .

Cau22: Chohamsb y= EITE Chon phat biéu dung:
A. Ham s dong bién trén (—1; l) va nghich bién trén (—00;—1) u(l;+oo) .
B. Ham s6 nghich bién trén (—1; l) .

C. Ham sb déng bién trén (—oo;—l) va (1;+oo).

D. Ham s dong bién trén (—1;1) , nghich bién trén (—oo;—l) va (1;+oo).
. 3 N .
Cau 23: Hamsoy = gxs —3x* +4x’ —2 ddng bién trén khoang nao?

A. (—2;0). B. (2;+0). C. (0;2). D. Tit ca déu ding.
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Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Ham s6 y= f(x) codao ham 1a f'(x)=x*(x+1)"(2x~1). Ham s6 y = f(x) dong bién trén
khoang:

A. (l;+oo) C. (—oo;lj.
2 2
Cho ham sé y :§+sin2 X, X€ [0;7[] . Hoi ham s6 dong bién trén cac khoang nao sau day?
A. 0;7—7[ , M;7z . B. 7—”,& .
12 12 1212

c oz |1z 1z p. [z =) fllz.
12 1212 1212 12

Cho ham s6 y = x+cos’ x. Khang dinh nio sau day 1a khang dinh ding?

B. (—o0;—1). D. (-10).

A. Ham s0 ludén dong bién trén R .

B. Ham s dong bién trén (% + k7z;+ooj va nghich bién trén (—oo;% + k/[j .

C. Ham s6 nghich bién trén (% +krm; +ooj va dong bién trén (—oo;% + kﬂ} .

D. Ham s6 ludn nghich bién trén R .

Cho cac ham so sau:

(I : y =vx*+4;

(D:y=§xﬁﬁﬁ+3x+4; ﬂD:y:E:%;

X+
(IV):y=x"+4x—sinx; (V):y=x"+x"+2.

C6 bao nhiéu ham sé dong bién trén nhimg khoang ma né xac dinh?
A. 2. B. 4. C.3. D. 5.
Cho ham s6 y=x+3+ 242-x. Khang dinh nao sau day la khang dinh dung?
A. Ham s6 nghich bién trén (—OO; —2) va dong bién trén (—2;2) .

B. Ham s6 dong bién trén (—00; —2) va nghich bién trén (—2; 2) .

C. Ham sb ddng bién trén (—00;1) va nghich bién trén (1;2) .

D. Ham s6 nghich bién trén (—OO; 1) va dong bién trén (1;2) .

Tim tit ca cac gia trj thuc ctia tham sb m dé ham s y =x+mcosx ludn ddng bién trén R .

A. [m|<1. ]&m>%§. C.|m|>1. ]&m<%.

Tim moi lién h¢ gitra cac tham s6 a va b d¢ ham s0 y = 2x+ asin x +bcosx luon tang trén R .

Trang 9
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A.l+%:l. B. a+2b=23. C.a+bh <4, D.a+2b21+3\/§.
a

Phan 2. Cau trac nghiém dang sai

. 5
Caul. Chohamso y= .
x=2

a) Pao ham ciia ham s 1a V' = .
(x-2)

b) Ham sd nghich bién trén R\ {2}.

¢) Ham s6 nghich bién trén khoang (—2;+00).

d) Ham sd nghich bién trén 2 khoang (—o0;2) va (2;+00).
Cau2. Chohamsd y=+2x-x.

a) Tap x4c dinh cua ham sé 1a D =[0;2].

1

b) y=————.
24/2x —x?

¢) Phuong trinh y’ =0 v6 nghiém trén doan [(); 2] .
d) Khoang dong bién ctia ham sb 1a (O; 1) .

Ciau3. Chohamsd y=x"—x>—x+3.

Q) y=0e|" 3.
x=1

b) Ham sé di cho ddng bién trén khoang (—oo;—l),

¢) Ham sb da cho nghich bién trén (—%ﬁooj .
d) Ham sd di cho nghich bién trén (—%;1)

Ciu4. Chohamsd y=

X
VXt +1 '
1

W= (x2 +1)\/x2 +1

b) D6 thi ham s6 da cho ludn di [én tir trai sang phai.

¢) Ham sb da cho c6 dd thj ludn nam phia trén truc hoanh.

Trang 10
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d) Ham s da cho dong bién trén khoang (0;1).
Cau5. Chohamsd y=f(x) codaohamla f'(x)=x(x+1)" (x-1)".
a) f'(x)>()<:>xe(();1).
b) Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang (0;1).
¢) Haim s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (—o0;0).
d) Haim s6 y = f(x) don diéu trén khoang (—1;1).

—2x-3
x—1

CAu 6. Chohamsb y=

a) =0 x=1.
b) Ham sb déng bién trén cac khoang (—00;1) va (1;+oo).
¢) D6 thi ham s6 cat tryc tung tai diém (0;3) , cat truc hoanh tai diém (—%;OJ )
d) D6 thi ham s6 1udn di 1én tir trai sang phai.
Cau7. Chohamsd y=—x"+3x—2 c6dd thi (C).
a) Phuong trinh " =0 c6 2 nghiém phén biét.
b) V' >0 xe(—0;—1)U(l;+0).
¢) Phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao diém ciia (C) véi truc tung 1a y =3x-2.
d) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (2025;2026) :
Cau8. Chohamsé f(x)=x+v1—x>.

a) Tap xac dinh ctia ham s6 dd cho 1a D= [—1; 1].

X=——
, 2
b) =0 .
A2
2
¢) Ham s6 dé cho dong bién trén khoang {—%,%J .

d) Do thi ham sb da cho cét truc hoanh tai 2 diém phan biét.

Cau 9. Cho ham sb bac ba c6 bang bién thién nhu sau:
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Cau 10.

X — 0 -2 1 + o0

- 0 +

N

a) Phuong trinh y’ =0 c6 2 nghi¢m phan biét.

00

b) Ham sé da cho nghich bién trén khoang (—7;20).

¢) Ham s6 dé cho ddng bién trén khoang (—20; —7) .

d) Ham sd di cho c6 cong thie 1a y =2x +3x” —12x.
Chohamsé y=xInx.

a) Do thi ham sb da cho cét truc hoanh tai 2 diém phan biét.

b) T4p xac dinh ctia ham s dd cho la D= [O; +oo) .

¢) Ham s6 dé cho ddng bién trén khoang (l, +ooj .
e

d) Ham s6 d4 cho nghich bién trén khoang [—oo;lJ .
e

Phan 3. Ciu tric nghiém tra I3i ngan

Cau 1:

Cau 3:

Cau 4:

Biét ham s6 y = x’.e" nghich bién trén khoang (a;b) va dong bién trén cac khoang (—oo;a) va
(b;400). Tinh § = a® + 5.

bS:

Gia sir tiép tuyén cua d6 thi ham s y=2x’ —6x"+18x+1 song song voi duong thing
d:12x—y=0 codangla y=ax+b.Tinhtong a+b.

bS:

Ham s6 y=x’—3x’+4 dong bién trén 2 khoang (-o;a) va (b;+w) véi b—a=2. Tinh
S=a’-b".

bS:

x*=3x+a

Biét ham s6 y = nghich bién trén khoang (1; 2) va dong bién trén khoang (2;+oo) .

Tim gié tri cua a.
bS:

Biét ham sb y = e"(x” —3) nghich bién trén khoang (a; b) va dong bién trén cac khoang (—OO; a)

va (b;+0). Tinh § = a® +b°.
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Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

bS:

Cho ham s f(x) c6 dao ham f'(x)<0, Vx e R. Biét tat ca cic gia tri clia x dé f(lj > f(2)
X

1a (—o0;a)U(b;+00). Tinh gia tri biéu thie P=(a+1)(b-2).

bS:

Cho ham s6 y = x.em . Biét ham sb di cho dong bién trén mot khoang (a;b) c6 d6 dai bang

2. Tinh gia tri biéu thic S=2a+b.

bS:

Cho ham s y = (x2 —2(m+4)x+2m+ 12)ex .Goi S 1a tong cac gia tri nguyén ctia m dé ham

s6 dong bién bién trén tap xac dinh cta né. Tinh S'.

bS:

2x+1 . , , ,
Goi M e(C):yz il 1 c6 tung d6 bang 5. Ti€p tuyén cua (C) tai M cat céc truc toa do Ox,
x_

. . a a .
Oy lan lugt tai A va B. Dién tich tam gidc OAB bang 3 voi 3 toi gian. Tinh T =ab.

bS:

. o . ) 26t +10
S6 dan cua mot thi tran sau ¢ nam ké tir nam 1970 dugc ude tinh boi céng thire f (t) = o5
+

trong d6 f (t) dugc tinh bang nghin nguoi. Pao ham ciia ham s6 f biéu thi téc d6 ting dan s6
ctia thi trén (tinh bang nghin ngudi/nam). Hoi vao nim nao thi toc do tang dan sb 1a 0,048 nghin
ngudi/nam?

bS:
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BAl 1. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (tiép theo)

A.LY THUYET

2. Cyec tri ciia ham so

Khai niém cwe trj cia ham so

Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh trén tap hop D va x, € D.

® Néu ton tai mot khoang (a;b) chira diém x, va (@b)cD sao cho f(x)<f(x) véi moi
xe(a;b)\{x,} thi x, dugc goi la mot diém cwe dgi, f(x,) dugc goi la gid tri cwe dai cia ham s6
y=/(x),kihiéula yg,.

® Néu ton tai mot khoang (a;b) chia diém x, va (@;b)cD sao cho f(x)>f(x,) véi moi
xe(a;b)\{x,} thi x, duoc goi 1a mot diém cwe tiéu, f(x,) dugc goi la gid tri cuc tiéu cia ham sb
y=f(x),kihigula y,.

Chi y:

a) Piém cuc dai va diém cuc ti€u dugc goi chung 1a diém cwc tri cua ham s6. Gia tri cuc dai va gia tri cuc
tiéu duoc goi chung la gid #ri cwe tri (con goi 1a cuwc tri) ciia ham so.

b) Néu X, la mot diém cuc tri (diém cuc dai, diém cuc tiéu) ctia ham sé y=f (x) thi ta cling n6i ham s6
y = f(x) dat cuc tri (cuc dai, cuc tiéu) tai x,.

¢) Ham sb co thé dat cuc dai va cuc tiéu tai nhiéu diém trén D .

d) Néu x, la diém cyc trj chia ham s§ y = £ (x) thi diém M (x,; £ (x,)) 1a mot diém cuc trj ciia dé thj ham

s6 y=f(x).

Piém cuc dai

1 cia dd thi Diém cuec tiéu
Gi4 tri cuc dai / ctia do6 thi
(cuwe dai) caa
ham s6 (Xco; Yep)
Yep +’

/ Yer ‘r- _________________ (xcr; ycr)

|
|
Py
X X

Gia tri cuie
tiéu (cuc tiéu)

@)

=
5
q

ctia ham s6 biém cuc df;lll Diém cuc tle,u
ctia ham so ctia ham s&
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Tim cwe tri ciia ham s6

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén khodng (a;b) chira diém x, va c6 dao ham trén cac khoang (a;x,) va
(xy:b) . Khi d6:

® Néu f'(x)>0 véimoi xe(a;x,) va f'(x)<0 véimoi x e(x,;b) thi ham s6 y = f(x) dat cuc dai tai
diém x, .

® Néu f’(x)<0 véimoi xe(a;x,) va f'(x)>0 véimoi x (x,;b) thihamsé y = f(x) dat cuc tiéu tai

diém x, .
X a X, b X a X, b
/(%) ¥ - f'(x) - ¥
fo | y”)\ 0| T~~~
Yer
Chu y:

a) Néu f"(x,)=0 va f’(x) khong doi dau khi x qua diém x, thi ham s6 khong c6 cuc trj tai x,.
b) Néu f'(x) khong doi dau trén khoang K thi f (x) khong c6 cuc tri trén khoang do.
Pinh Iy

Gid sirham s6 y = f(x) c6 dao ham cép 2 trong khoang (a;b) chira x,. Khi do:

thi x, la di€ém cyc ti€u ciia ham so.

)
)
. ' =0 . .
e Néu {f (XO)) 0 thi x, l1a diém cuc dai ciia ham so.

Chii y: Chiéu dao cta dinh 1y nay khong chic dung. Nhung dbi voi ham sé bac ba, chiéu dao cua dinh 1y
ludén dung.

CAC BUOC TIM CUC TRI CUA HAM SO

Quy tic 1:

Budre 1. Tim tip xac dinh D ciia ham s6.

Buéc 2. Tinh dao ham f'(x) ciia ham sé. Tim c4c diém x thudc D ma tai d6 dao ham f”(x) bang 0
hoac dao ham khong ton tai.

Buéc 3. Lap bang bién thién ciia ham sd.

Budce 4. Tur bang bién thién két luan vé cyc tri ciia ham so.

Quy tic 2:
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Buée 1. Tim tap x4c dinh D ciia ham sd.

Buwéc 2. Tinh dao ham f'(x) cta ham s6. Giai phuong trinh f”(x) vakihiéu x, (i=1,2,...) 1a cdc nghiém
cua no.

Buée 3. Tinh dao ham cép hai /”(x) va tinh cac gid tri f"(x,).

Budre 4. Dira vao dau cia f "(x,) suy ratinh cht cuc tri cta diém x, nhu sau:

/"(x,)>0: ham sO dat cuc tiéu tai x =x..

/"(x,)<0: ham sO dat cuc dai tai x=x,.

f"(x,)=0: chua dii co s dé két lugn x =x, c6 1a diém cuc tri hay khong.

DANG TOAN: TIM CUC TRI CUA HAM SO

Vidu 1: Tim cyec tri cia cac ham sb sau:
a) y=2x" —6x+2 b) y=—x"+3x" —3x+2
c) y=x"-2x"+2 d) y=—x'-5x"+2

Vidu 2: Tim cuc tri cia cac ham so sau:

2x-3 1 5
a) y= b) y=m -
Y= R RTprY
* _2x-1
o y=t2b d) y=x-5++
x-3 x

Vidu 3: Tim cuyc tri cia cdc ham so sau:

a) y:\/x2—2x+5 b) y=+v-x"-2x+3

c) y=2sin2x-3 d) y=2cos2x—4x

Vidu 4: Tim cyc tri ciia cdc ham so sau:

X

a) y=xlnx b) y=-2
x+1
1 2 Inx
c) y=—=(x+1) ¢ d) y=—"
) y=5(x+1) ) y=—

Vidu 5: Trong 8 phiit dau ké tir khi xuat phat, d6 cao / (tinh bang mét) ctia khinh khi ciu vao thoi diém
t phit duge cho boi cong thitc /()= 6" —81¢ +324¢. Do thi cuia ham s6 4(¢) duge bicu dién
trong hinh bén.
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h A

(1| N ———
4051--- -
324 - —f = 1T

Q¢ — === == ==

0 3 6

a) Trong céac khoang thoi gian nao khinh khi cau tang dan d¢ cao, gidam dan dd cao?

b) P6 cao ctia khinh khi cAu vao céac thoi diém 3 phit va 6 phut sau khi xuat phat c6 gi dic biét?

B. BAI TAP TU’ LUAN

Cau 1: Tim cyec tri cua ham so6 sau (néu co):

4

a) y=—x +3x" -4 b) y=x"+3x+1 c) y:%—x2+2
1 —x—-2 1
d) y=—x"-2x"+1 e) y= S, S
) y=—x T ) y=—""73 Hy 3
g) y=+4-x"+3 h) y=xv2-x -3 i) y=x+l
x
2 2 —
i) v = +4x—5 k) y=X T3x+6 By y= X F2e1
x+2 2x"+x-3

Cau2: Tim cuc tri ciia cac ham s sau (néu c6):
a) y=x—sin2x+2 b) y=3-2cosx—cos2x ¢) y=x"Inx
d) y=(-x+3)e" e) y=xe* f) y=x-Inx
Cau 3: MOt phan lat cit cua ddy ndi c6 do cao tinh bang mét dugc mé ta bai ham sd

y:h(x):— ! X+ 2 x2—§x+840 v61 0 < x<2000.
1320000 3520 44

Tim toa d6 cac dinh cua lat cit day ndi trén doan [0;2000] .

yA
2000 {

1500+ y=h(x)
1000
500 -

)

=y

0 2000

(Theo: Tap ban d6 bai tip va bai thuc hanh Dia li 8, Nha xuit ban Gido duc Viét Nam, 2011).
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Cau 4:

Cau 5:

Khi loai thuéc A duoc tiém vao bénh nhan, ndng do

(mg/l) cua thube trong mau sau x phut (ké tir khi bat
30x

X' +2°

dau tiém) duogc x4c dinh béi cong thire: C(x) =

(Ngudn: James Stewart, J. (2015). Calculus. Cengage
Learning)

Dé dua ra nhimg 16i khuyén va cach xir 1i pht hop cho
bénh nhan, ta can tim khoang thoi gian ma noéng do cua
thudc trong mau dang tang.

30x

X +2

a) Hay 1ap bang bién thién cta ham s6 C(x)= trén khoang (0;+0).

b) Ham ndng d¢ thude trong méu C(x) ting trong khoang thoi gian nao.

¢) Ham ndng d6 thudc trong mau C (x) dat gia tri cyc dai 1a bao nhiéu trong khoang thoi gian 6
phut sau khi tiém.

Mot cong ty tién hanh khai thac 17 giéng dau trong khu
vuc duge chi dinh. Trung binh mdi giéng dau chiét xuat
dugc 245 thung dau mdi ngay. Cong ty c6 thé khai thac
nhiéu hon 17 giéng dau nhung ctr khai thac thém mot
giéng thi luong dau mdi giéng chiét xuit duoc hang
ngay s& giam 9 thung. Dé giam ddc cong ty co thé quyét
dinh s6 giéng can thém cho phu hop véi tai chinh, hiy
chi ra sb giéng cong ty co thé khai thac thém dé san
lwong dau chiét xut ting 1én.

C. BAI TAP TRAC NGHIEM

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Cau 1:

Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh, lién tyc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

X — o0 -2 0 +
’ + 0o - +
0 + oo

Khang dinh nao sau déy la khiang dinh dtng?
A. Ham s ¢6 2 cyc tri. B. Ham s6 c6 gia trj cyc tiéu bang 0.
C. Ham s6 ¢c6 gia tri cyc dai béng -4, D. Ham s6 dat cuc daitai x=0.

Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh, lién tyc trén R va c6 bang bién thién:
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Khing dinh ndo sau day la khang dinh dang?

A. Ham s6 c6 dang 1 cuc tri.

B. Ham s c6 gia tri cuc tiéu bang 2.

C. Ham s c6 gia tri 10n nhat bang 2 va gia tri nho nhét bang —3.

D. Ham sb dat cuc dai tai x =0 va dat cuc tiéu tai x=1.

Cau3: Chohamsé y= f(x) xdc dinh, lién tyc trén doan [—3; 2] va ¢ d6 thi nhu hinh v& bén.

Y /\
| /\/ -,
o
Ham s6 d3 cho ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.

Cau4: Chohamsd y=f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh v& bén.

Y

1

/INJ

10| 1
Khing dinh ndo sau ddy la khang dinh sai?
A. f(x) dat cuc dai tai diém x =0. B. f(x) co giatri cyc daila y=0.
C. f(x) dat cyc tiéu tai diém x =—1. D. f(x) c6 gid tri cuc tiéula y=0.
Cau5: Hamsb y=x"—3x" +4 dat cuc tiéu tai:
A. x=0. B. x=2. C.x=4. D. x=0vax=2.

3
Cau 6: Chohamso y= %—sz +3x+§. biém cuc dai cia do thi ham so la:

A. x=1. B. (3;%}. C. x=3. D. (1;2).
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Cau 7:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

. 1 2 : .2 A
Cho ham s0 y = §x3 —4x* —8x—8 ¢6 2 diém cyc tri 1a x,, x,. Hoi tong x, +x, 1a bao nhiéu?

A x, +x,=-5. B. x,+x,=35. C. x+x,=-8. D. x, +x,=8.

4
cr ., \ £ X \
Gia tri cuc dai cua ham s6 y =?—2x2 +6 la:

A. Yo, =6. B. yo,=2. C. yp =20. D. y,=-6.

Biét dd thi ham s6 y =x* —2x> +2 ¢6 3 diém cuc tri 1a 4, B, C. Khi d6 dién tich tam giac ABC
béng:

A S e =1. B. S, 0 =2. C. SAABC=%. D. SAABC=%.
Lap phuong trinh dudng thing di qua 2 diém cuec trj cia dd thi ham s y=—~x —%xz +x.
A. y=—§x+%. B. y:%x+%. C. yz—gx—%. D. y=%x—%.
Cho ham sb y= % Gia tri cuc dai ctia ham s la:

A Yy, =—4. B. y,=-5. C. yop=3. D. y., =-1.

Tinh gia tri cuc tiéu Yer cua ham s6 y=xe".

1
A. ycfzz. B. y,=e. C. ycfz—z. D. y., =-1.
Tim diém cuc dai cua do thj ham sé y = e,

) ol

X

e +e
2

A. 1. B. 2. C.0. D. 1.

—X

Tim cuc tri cia ham s0 y =

Do thi ciia ham sb y= —x* +3x> +5 ¢c6 2 diém cuc tri 4 va B. Tinh dién tich S cta tam giac
OAB vo1 O la géc toa do.

A. §=9. B. §=—. C. §=5. D. §=10.

Khiang dinh nio sau day la ding vé ham s§ y=-2x* +5x* +2?
A. C6 2 cuc dai va | cuc tiéu. B. C6 2 cuc tiéu va | cuc dai.

C. Khong ¢o cuc tri. D. C6 ding 1 diém cuec trj.

X +3

T Khang dinh nao sau day 1a ding?

Cho ham sb y =
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Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

A. Ham sb dat cuc tiéu tai x=—1. B. Ham s6 ¢6 2 cuc tri trong A0 Yop < Ve -
C. Ham s6 dat cuc dai tai x=3. D. Ham s6 c6 gia tri cuc tiéu bﬁng 2.

Biét d6 thi cia ham s y= X =3x* =9x+1 ¢6 2 diém cuc tri 4 va B . Diém nao dudi day thude
duong thing AB ?

A. P(l;O). B. M(O;—l). C. N(l;—lO). D. Q(—l;lO).
Tim gia tri cuc dai y, cia ham s6 y=-2x+1-——.

x+2
A. Yy, =1. B. y,, =-1. C. yep=9. D. yo, =-9.
Ham s6 y=x—sin2x dat cuc dai tai:
A.x=—£+k7r. B.x:£+k7z. C.x=£+k7r. D.x=—£+k7r.

3 3 6 6
x> —4x

Got x,, x, 1a2 diém cuyec tri cua ham s6 y = . Tinh gia tri cta bieu thitc P=x, +x,.

A. P=-5. B. P=-2. C. P=-1. D. P=—4.
\ ey L. ., \ 4 x2 -3
Tim gia tri cuc dai cuia ham s6 y = 5"
x_

A. Yo =1. B. yo,=2. C.yp=3. D. y, =6.

. A e, e, . .2 , . e x2 +3x+3 e, e
Goi M, n lan luot 1a gia tri cuc dai, gia tri cuc ti€u ciia ham s6 y =—2. Khi d6 gia tri

X+

ctia biéu thire M? —2n bang:
A. 8. B. 7. C.9. D. 6.
Cho ham s§ y =+/x” —2x . Khing dinh nao sau day la ding?
A. Ham s6 ¢6 2 diém cuc tri. B. Ham s6 dat cuc tiéu tai x =0 .
C. Ham sb dat cuc dai x=2. D. Ham sb khong ¢6 cuc tri.
Diém cuc trj ctia dd thi ham sb y= V1+4x—x* co toa do la:
A. (1;2). B. (0;1). C. (23). D. (3;4).

Biét d thi ham s§ f'(x) =ax’ +&x° +¢ (a#0) 6 2 didm cuc trila A(0;2) va B(2;—14). Tinh
gia tri f(l)
A. f(1)=0. B. /(1)=-7. c. f(1)=-5. D. f(1)=-6.

Biét ham sd f(x)=x"+ax’ +bx+c dat cuc tiéu tai diém x =1, f(1)=-3 va dd thi cua ham

sb cit truc tung tai diém co tung do b?mg 2 . Tinh gid tri cia ham sdtai x=—1.

A. f(-1)=-3. B. f(-1)=4. C. f(-1)=13. D. f(-1)=2.
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Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Cho ham sb y = f(x) ¢6 dao ham 1a f'(x) = x(x—l)2 (x+3)3. Sb diém cuc tri ciia ham s6 1a:
A. 0. B. 1. C.2. D. 3.

Cho ham s6 f(x) c6 dao ham f'(x) =x (x+1)3 (x+ 2). Phat biéu nao sau day la dung?

A. Ham s6 dat cuc dai tai x=-2. B. Ham s dat cuc dai tai x=0.

C. Ham sb dat cuc dai tai x=—1. D. Ham sb khong c6 cuc tri.

Cho ham s y = f(x) x4c dinh, lién tuc trén R va c6 d6 thi f'(x) nhu hinh bén. Biét db thi
y=f"(x) chi cat truc hoanh tai dang 3 diém. Khang dinh nao sau day dung?

Y

A.Ham sé y = f(x) c6 gia tri cuc dai 1a f(—l).

)

B. Ham s6 y = f(x) c6 gia tri cuc dai la £7(0).

C.Hamsb y=f x) co gia tri cuc dai la f(l) .
)

(
(
(
(

D. Haim sé y = f(x) c6 gia tri cuc tiéu 1a f(3)

Phan 2. Cau trac nghiém ddng sai

Cau 1.

Cau 2.

Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

X | —® -2 0 2 + 00

V' -0 4+ 0 - 0 +

NG S

a) biém cuc tiéu chiahamsola x=-2 va x=2.

b) Ham sé dat cuc tri tai x=0.
¢) Ham s6 dat cuc dai tai x =3.
d) Do thi ham sb ¢6 3 diém cuc tri.

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham la f’(x)=x(x—l)2(x+3)3.
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a) S6 diém cyc tri clia ham sé y = f(x) 1a 2.
b) Ham s da cho dong bién trén khodng (0;2).
¢) Ham s da cho dat cuc tiéu tai x=-3.

d) Ham sb da cho dat cuc dai tai x=0.

Cau3. Chohamsd y= f(x) c6 dao ham lién tyc trén R va ham sé y = f'(x) c6 dd thi nhu hinh v&

bén.

1
1
1
1
I
I
:
1
L O z
1

_2/ _
a) Ham s6 y = f(x) dat cyc tri tai 2 diém.
b) Ham s6 y = f'(x) dat cuc tiéu tai diém x=1.
¢) Ham s6 y = f(x) dat cyc tiéu tai diém x=-2.
d) Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang (-11).

Caud4. Chohamsd y= f(x) c6 bang bién thién trén khoang (0;2) nhu sau:

X 0 1 2
V' + -
f(1)
y
f(O)/ \*ﬂz)

a) Trén khoang (0; 2), ham s6 khong co cuec tri.

b) Ham sé dat cuc dai tai x=1.
¢) Ham sb dat cuc tiéu tai x=0 va x=2.

d) Gia tri £ (1) la cuc dai ctua ham so.
Cau5. Cho ham s y=%x3 —2x*+3x—1.

L |
a) Gia tri cuc dai ciia ham so la 3

b) Ham s6 da cho ¢6 2 diém cuyc tri.

c) biém M (6; —3) thudc duong théng diqua?2 diém cuc tri A, B cua dd thi ham s6 trén.
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Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

d) buong théng di qua 2 diém cuc tri A4, B cua dd thi ham sd trén chan trén 2 truc toa do6 mot
tam giadc c6 dién tich la % .

Cho ham s6 y=x"-3x"+1 ¢6 dd thi (C).

a) SO diém cuc tiéu cua ham sb trén 13 1.

b) Ham s6 da cho ¢6 3 diém cuyc tri.

¢) Ba diém cuctri A, B, C cua dd thi (C ) tao thanh mdt tam gidc vudng.

d) Dién tich tam giac ABC bang 1.

Cho hamsé y= f (x) xac dinh va lién tuc trén R va co bang bién thién sau:

X | —®© -1 2 5 + 00

!

y -0 o+ -0 -

y \_1/\1

a) Tap x4c dinh ciia ham s6 y = f(x) 1a D=R\{2}.

\_OO

b) Ham s6 y = f(x) dat cuc trj tai x=35.
¢) x=2 la diém cyc dai ciia ham sé y = f(x).
d) Ham s6 y = f(x) ¢6 2 cuc tri.

mx*=2x+m—1
2x+1

Cho ham sb y = m 1a tham sd) c¢6 do thila (C).
y

a) Tap xdc dinh D =R\ {%} .

b) Ham s6 di cho 1udn ¢6 2 diém cuc tri néu m#0.

¢) V&i m=2 thi ham s c6 y., =+/5-2.

d) Puong thing ndi hai diém cuc tri cta (C ) vudng goc véi dudng phan gidc cua goc phan tu
thir nhat khi m bang —1.

Cho ham s6 y=x’—3x+1-m c6 o thi (C).

a) Phuong trinh y" =0 Iudn c6 2 nghiém phan biét.

b) Khi m=-1, dd thi ham s6 ¢ diém cuc dai ndm trén truc hoanh.

¢) Ham s0 ¢6 cuc dai va cuc ti€u trai dau khi —1<m < 3.
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Cau 10.

d) V6i m=3 hodc m=—1 thi 2 diém cuc tri caa (C ) cung véi géc toa do O tao thanh mot tam
gic co dién tich bang 2.

Cho ham s6 y=x’—x+m c6 dd thi (C).

a) Ham sb da cho ludn c6 2 diém cuc tri.

e, 243

b) V61 moi gid tri m ta lubn c6 |yCD —yCT| = T\/—

¢) Khi m =43 thi 2 diém cuc trj cta d6 thi (C ) cung voi géc toa d0 O tao thanh mot tam giac
c6 dién tich bang 1.

d) Puong thing ndi diém cyc dai v6i diém cuc tiéu cta do thi (C) di qua diém M (3;—1) khi

m=-1.

Phan 3. Cau tric nghiém tra I3i ngan

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

< A \ A 1 9 . . . rour M A
Bict ham s0 y = §x3 +Ex2 +7x—1 dat cyc tri tai x,, x,. Khi d6 tich x,.x, bang bao nhiéu?

bS:

x+1

Tim s6 diém cuc tri cua ham s6 y = - .
x" -4

bS:

Biét @6 thi ciia ham s6 y=x’+3x> —9x c6 2 diém cyc tri 4 va B va diém C(-2;y,) thudc
duong thang 4B . Khi d6 gia tri .. 1a bao nhiéu?

bS:

Cho ham s y=2x +bx" +cx+1. Biét M(l;—6) 1a diém cuc tiéu va N(xN;yN) 1a diém cuc
dai cia do thi ham s6. Khi d6 S =y, —x,, bang bao nhiéu?

bS:

Biét db thi ham s y=x"-3x"+ax+b cb diém cyc tiéu la A(2;—2) . Tinh téng S=a+b.

bS:

2
X —mx+m

Biét khoang cach gifta 2 diém cyc tri cia d6 thi ham sb y = c6 dang ab véi

X —

a,beN;a>1.Khido S=a-2b béng bao nhiéu?

bS:

Cho ham s y :ésin 3x+msinx . Tim gia tri cua tham s6 m dé ham sb dat cuc dai tai diém
xX=—.
3
bS:
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Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Khoang céch d giita hai diém cuc tiéu ctia dd thi ham s6 y = x* —4x> +1 c6 dang d = av/a . Khi

do P=(a+ 1)2 bang bao nhiéu?

bS:
L, 4 X X’ —ax+b : :
Biet do thi ham s0 y=———¢06 2 diém cuc tri 1a 4(0;-2) va B(2;2). Tinh tong
X—C
T=a+b+c.
bS:
. \ 2 . 4R S £ 4x* +x-5
Phuong trinh duong thang qua hai di€ém cyc tri cua do thi ham s6 y :—2 c6 dang
X+

y=ax+b.Khidé T =a*—b* bing bao nhiéu?

bS:
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BAl 1. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (tiép theo)
A.LY THUYET

Nhic lai vé tam thirc bac hai khéng déi dau trén R

) b )
Cho tam thirc ax® +bx+c (a;tO) vl A =b* —4ac hoic A'=b"" —ac, b’zE. Khi do:

2 a>0 2 a>0

® ax"+bx+c20,VxeR < ® ax" +bx+c>0,VxeR <
ALO0 A<O
2 a<0 2 a<0

® ax"+bx+c<0,VxeR < ® ax"+bx+c<0,VxeR <
A<O0 A<O

DANG TOAN: TIM m PE HAM SO PONG BIEN HOAC NGHICH BIEN TREN TUNG KHOANG
XAC PINH

P6i voi cac ham sb so cdp y = f(x), noi chung ta cé:

* Ham s6 dong bién (ting) trén D < ' >0, Vxe D .

® Ham s6 nghich bién (giam) trén D < y'<0, VxeD.

Mot s6 dang ham s thuong gip:

Ham s6 bic ba c6 dang y =ax’ +bx’ +cx+d (a * 0) thi:
Tap xdc dinh D=R.

.y » a,>0 a>0
Ham s6 dong bién (tang) trén R < y' >0, Vxe R <

y
o )
A, <0 b*=3ac<0

, ) L a,<0 a<0
Ham s6 nghich bién (gidm) trén R < »'<0, Vxe R <

y
< .
A, <0 |h*-3ac<0

b
(dieu kién: ¢ # 0, ad — bc # 0) thi:

Ham sb phan thirc bic nhat trén bic nhat c6 dang y = 4
cx+

ad —bc

Tap xac dinh D = R\{—i}. Dao ham y' = ———.
(cx+d)

c
Ham sé dong bién (ting) trén timg khoang cia D < ' >0, Vxe D < ad —bc >0 .

Ham sd nghich bién (giam) trén timg khoang ctia D < y' <0, Vxe D < ad —bc < 0.

2
; +bx + 3

Ham s0 phan thirc bac hai trén bac mt cé dang y = ar roxTe (dieu kién: a # 0, m = 0) thi:

mx+n
2
. X+ 2an. -
Tap xac dinh D = R\{—l}. Pao ham y' = am.x_ ¥ can x+2bn me
m (mx + n)

bat g (x) = am.x’ +2an.x+bn—mc.

Ham sb dong bién (tang) trén ting khoang cua D
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< y'>20,VxeD

< a.m >0 va phuong trinh am.x” +2an.x +bn—mc =0 c6 nghiém kép hodc vd nghiém

am>0
1A <0
g(x)

Ham s6 nghich bién (giam) trén timg khoang ciia D
< y'<0,VxeD

< a.m <0 vaphuong trinh am.x” +2an.x +bn—mc =0 c6 nghiém kép hodc vd nghiém

am<0
A <0
g(x)

Chu y:
® Cong thirc trén ap dung cho ham sb co diéu kién 1a q # 0, m = 0. Trong trudng hop a va m chua chic

khéc 0 thi ta phai xét a =0, m =0 trudec.

® Néu da thire tir khong chia hét cho da thirc mau (tic 1a I khong la nghiém cua tr)) thi trong céc cong
m

thirc trén, Ag(x) c6 thé khong c6 ddu bang "=".

Vi du 1: Tim tham s6 m dé ham s6 y = —x’ +3x? +3(m2 —1)x—3m2 —1 nghijch bién trén R.
Vi du 2: Tim tham s m dé ham s6 y=§(3—m)x3 —(m+3)x* +(m+2)x—3 dong bién trén R .

, . £ I A mx—2 . <A A s . ;s , .
Vidu 3: Tim tham s6 m d€ hamsd y = PR nghich bién trén tung khoang xac dinh cua no.
xX—m+

x’ —(m—l)x

Vi du 4: Tim tham s6 m dé hamsb y = ddng bién trén timg khoang xac dinh ciia no.

B. BAI TAP TU’ LUAN
Cau 1:  Xac dinh cac gia tri ctia tham s6 m dé ham sb:
a) y=x —3x"+ 3(m + 2)x+ 3m—1 ludn ddng bién trén tap xac dinh cua no.

b) y=—x’ +3x” —3mx—4 ludn nghich bién trén R .

3
) y=(m+ 2)%—(m —1)x* +4x -1 ludn ddng bién trén (—o0;+00).

Cau 2: Xac dinh cac gia tri cua tham s6 m d€ ham so:

+m

X A A Ao ) T , .
a) y= ludn dong bién trén tung khoang xéac dinh cua no.

X—m

(m+2)x—l

3 luén nghich bién trén timg khoang xac dinh cuia no.
X—m

b) y=
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Cau 3:

Xac dinh céc gia tri cia tham s6 m d€ ham so

X +mx—5

a) y= 3. luén nghich bién trén timg khoang xéac dinh ciia né.
—X
2
X +2x+m-2 3 A A s \ e .
b) y= — 1 ludn dong bién trén ting khoang xac dinh cua no.
X+

C. BAI TAP TRAC NGHIEM

Phan 1. Ciu trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 8:

Xac dinh m d& ham sé y=x’ +3x* + mx+m luén dong bién trén R

A. m>3. B. m <3. C. meR. D. med.

3
4 X A .y P A A1\ A A
Cho ham so y:(mz—l)?+(m+l)x2+3x—l.Tim tat ca gia tri cia tham s6 m dé ham so luén

déng bién trén tap xac dinh.

A.m>2. B. m<-1. C.-1<m<2. D.m<-1vm>2.
Tap tat ca cac gia tri cia m dé ham sé y=x’ —mx’ +3x—1 ddng bién trén R 1a:
A. [-3:3]. B. (-3;3). C. (—0;-3]U[3;40). D. (—o0;=3)U(3;+00).

Tap tat ca cac gia tri cia m dé ham sé y=mx’ +mx’ +(m+ 1)x—3 nghich bién trén R la:

A. (—oo;—%}u(o;wo). B. (—oo;—%ju(o;ﬁo).

C. (—oo;—%] D. [—%;Oj.

C6 bao nhiéu s6 nguyén m déhamsd y = (m2 - l)x3 +(m—1)x* — x +4 nghich bién trén khoang
(—oo;+oo) ?

A. 0. B. 3. C. 2. D. 1.

C6 bao nhiéu gi tri nguyén cia m dé ham s y = %(m2 —m)x3 +2mx” +3x—2 ddng bién trén
khoang (—OO; +00) ?

A. 4. B. 5. C. 3. D. 0.

Tim tat ca cac gia trj cia m déhamsd y = mx’ + mx’ +m(m—1)x+2 ddng bién trén R .

A.még/\mio. B.m:Ovng. C.mzi. D.O<m$§.

3

. 1 z e Rpa A . &
Cho ham s6 y = -3 x*+mx® +(3m+2)x+1. Tim tat ca céc gié tri cua m d€ ham s6 nghich bién

trén R.
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m>—1

m<-2" m<-2"

m=-1
A.{ B. 2<m<-1. C. 2<m<-1. D.{
Cau9: Tim tit ca cac gia tri cia m dé ham sb y=x3—3mx2+3(2m—l)x+1 dong bién trén R .

A.med. B. m#1. C. m=1. D. meR.

Cau 10: C6 bao nhiéu gié tri nguyén ctia m dé hamsé y = %x3 —2mx’ +(3m+5)x dong bién trén R ?
A. 4. B. 2. C. 5. D. 6.

Cau 11: Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham s6 y =sin x + cosx + mx dong bién trén R.

A. — 2<m<\/§. B.mS—x/E. C.—x/ESme/E. D.mZ\/E.

Cau12: Tim m déhamsd y = mx —sinx +3 dong bién trén R.

A. m=>1. B. m=1. C.m>-1. D. m<1.
A Y S O MX+2 o a
Cau 13: Tim tat ca cac gid tri cuia m dé ham s6 y = 5 ludn dong bién trén tung khoang xac dinh cua
X+m
no.
A. m<-2 hoaic m>2. B.m=2. C.2<m<?2. D. m=-2.
A Y T 1 A mx+3 Y ST
Cau 14: Tim tat ca cac gid tri cua m dé hamso y = 3 ludén nghich bién trén ting khoang xac dinh
xX+m
cua no.
A. -3<m<3. B. m<-3. C. -3<m<0. D. m>3.
A T U P £ mx+5 A Ay . (s \
Cau 15: Dicu kién can vadiicua m dé hamso y = " dong bién trén tung khoang xac dinh la:
X+
A.m=-5. B. m>-5. C. m=25. D. m>5.
A \ £ mx+4-3m . . ., FE 4 . A A
Cau 16: Cho ham s0 y =————. Tim tat c4 cac gia tri cia m dé ham s6 nghich bién trén ting
x+m
khoang xac dinh.
A. m>1. B. m<—4. C. 4<m<l. D.m<—-4vm>l.
" \ £ (m+1)x_2 Y T £ 21 £ 4A A
Cau 17: Cho ham s6 y =-———. Tim tat cd cac gia tri cia tham s6 m d€é ham so6 dong bicn trén
xX—m

tung khoang xac dinh.

>1 >1
A 2<m<l. B.|"° C. 2<m<l. p.|"7
m< =2 m< -2

mx—2m-3

Cau 18: Chohamsd y= .Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri nguyén ciia m dé ham sé dong

xX—m
bién trén cac khoang xac dinh. Tim so phan tir cua S .

A. 5. B. 4. C. Vo sb. D. 3.
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Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

mx+4-3m

Cho ham s0 y = , m 1a tham s0. Tim tat ca cac gia tri cia m de ham so giam trén

X+m
tung khoang xac dinh.

A. m>1. B. m<—4. C. 4<m<]. D. m<4vm>1.
(m+1)x-2

xX—m
tirng khoang xac dinh.

Cho ham s6 y = . Tim tat ca céc gia tri cia tham s6 m d€ ham s6 dong bién trén

>1 >1
A 2<m<1, B.|"° C. 2<m<l. p.|"" .
m<-=-2 m<-2

mx+4m

Cho ham s6 y = . Goi S 1a tap hop tit ca cac gia tri nguyén cia m dé ham sb nghich

x+m
bién trén cc khoang xac dinh. S6 phan tir caa S 1a:

A. 3. B. 5. C. 4. D. Vo sb.

xz—(m+1)x+2m—1

Tim tt ca cac gia tri cia m dé hamsé y = tang trén tirng khoang xac dinh
xX—m

cua no.

A.m>1. B. m<1. C.m<l1. D. m=>1.

2
X —m

Cho ham s6 f(x)=

(m#1). Chon cau tra 10 ding:
x —

A. Ham s6 ludn giam trén (—o0;1) va (1;400) voi m<1.
B. Ham s6 lu6n giam trén tap xéc dinh.
C. Ham s0 luén tang trén (—o0;1) va (1;+00) véi m>1.

D. Ham sb luon tang trén (—00;1) va (l;+00).

A Ko a e L £ m A - & A . . ;g \
Tap tat ca cac gia tri cia m dé ham so y =x+1 +—2 dong bien trén moi khoang xac dinh 1a:

A. [01). B. (—;0]. C. [0;+00)\{1}. D. (—0;0).

m*+3

, A cso A 5 213 Je m . - X Aoy 5
C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia m d€ ham s60 y =3x +—1 dong bién trén tung khoang
X+

xac dinh ctiia n6?
A. 4. B. 2. C.1. D. 3.

mx® —mx+1

Chohamso y = . Tim tat ca cac gia tri cia tham so m dé ham so nghich bién trén

x—1
tung khoang xac dinh.

A. m<0. B.med. C. m<0. D. m>0.
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Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

x2+(m—1)x+2

Choham so y = . Tim tat c4 céc gia tri cua tham s0 m dé ham so nghich bién

l-x
trén tirng khoang xac dinh.
A. m<-2. B. m>-2. C. m>-2. D. m<-2.

X —(m+1)x—m2+4m—2

Cho ham s6 y = 1 . Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 m dé ham so
x_

ddng bién trén ting khoang xac dinh.

<1 >2
A 1<m<2. B.|" . C. 2<mx<l. p.|"7 "
m22 m<l1
. x2+mx—] . , 5 Lo ‘
Cho ham s6 y:—l.Timtét ca cac gia tri cua tham s6 m dé€ ham so dong bién trén tung
x_
khoang x4c dinh.
A. m<0. B. m<0. C. m<-1. D. m<-I.

X' =2mx+3m* =3

Cho hamso y = . Tim tat ca cac gia tri ciia tham sO m dé ham so6 dong bién

X—2m
trén tirng khoang xac dinh.

m2>1 m>1
A. —l<m«<]1. B. ) C. -1<m<l1. D. )
m<-—1 m<—1

Phan 2. Cau trac nghiém ding sai

Cau 1:

. 1
Cho ham s6 yz;x3 +mx’ +4x—m .

a) Paoham y' =x* +2mx+4-m.

b) V6i m =2, ham sb ¢ diém cuc tri la x=-2.
. 17 . Y S ,
¢) Voi m= —? , ham s0 da cho nghich bién trén khoang (1;8) .
d) C6 5 gia tri nguyén ciia m dé ham sé da cho dong bién trén khoang (—oo; +oo) .
. 1
Cho ham so y = —§x3 +2x° +(2m+1)x—4m—17.
a) V6i m =0, ham sb di cho dat cuc dai tai x = 2—\/§ .
A . \ A A . R 1 y . .
b) D6 thi ham s6 ludn di qua dieém A(Z;gj vo1l moi m .
¢) Véi m=1, ham sb da cho nghich bién trén khodng (0;4).

d) Ham sé nghich bién trén R khi va chi chi m < —%.
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Cau 3:

Cau 5:

Cau 6:

Cau7:

Tim tat ca cc gi tri clia m déham sé y =(m—1)x’ —=3(m—1)x’ +3x+2 dong bién trén R.
a) Voi m=1, ham s6 da cho ¢6 2 diém cuc tri.

b) Voi m=0, dd thi ham s6 da cho ¢6 2 diém cyc tri ndm vé 2 phia so vdi truc hoanh.

¢) Véi m=3, ham sb da cho ddng bién trén khoang (2025;2030).

d) C6 2 gi4 tri nguyén ciia m dé ham s dd cho dong bién trén R .
. 1 .
Cho ham so y=§x3 +2x° +(m+1)x—3m c6 do thi (C).

a) Ham sb d3 cho ludn ddng bién trén R .

b) Véi m =0, ham sb da cho dong bién trén khoang (-3;-1).
. <R 5 \ N < , A . 2
¢) Giao diém ctia (C) va duong thang d : x = -2 c6 tung d6 duong khi m < 3

d) C6 3 gi tri nguyén duong cia m dé ham sb da cho khéng dong bién trén R .

Cho ham s yZM.
xX—m

a) Ham s6 da cho khong c6 cuc tri voi moi gia tri m .

b) Véi m =5, ham sb da cho nghich bién trén khodng (0;2025).

¢) C6 18 gid tri nguyén ctia m thudc doan [0;20] dé ham sb da cho nghich bién trén céc khodng
xac dinh.

d) Goi S 1a tap hop tit ca cac gia tri nguyén ciia m dé ham sé dong bién trén cac khoang xac
dinh. S6 phan tir cua S 1a 3.

Cho ham sb y = 2xtm=1 c6 tap xac dinh D.
xX+2m

a) Ham sb d3 cho ludn ddng bién trén timg khoang xac dinh.
b) V61 0 <m <1 thi dd thi ham s6 d3 cho ludn cit truc tung tai diém co tung do am.

¢) Véi m =2 thi ham s6 di cho dong bién trén khoang (—4;+0).

. . 1
d) Ham s6 da cho nghich bién trén tap xac dinh D khi m < —5 .

. 2mx—m—2
Cho ham s6 y=M.
xX+m
2
a) Pao ham y,:2m+—m-;—2
(x+m)

b) Ham s6 di cho luén dong bién trén R\ {-m} voimoi gia tri m .
¢) Ham s6 di cho luon dong bién trén (—m;+o0) vOi moi gid tri m .

d) Ham s6 da cho dong bién trén tat ca cac khoang khong chira x = —m .
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xz—(m+1)x+4m2—4m

Ciau8: Chohamsd y=
x—m+1

a) Ham sb d3 cho ludn nghich bién trén ting khoang xac dinh.
b) V61 m =0, ham sb da cho c6 cuc dai béng 3-22.

¢) V6i m =2, ham sb d3 cho nghich bién trén khoang (-L1).
1 . 5 .
d) Véi me {5;1} , ham s6 da cho luon dong bién trén tirng khoang xéc dinh.

xz—m(m+1)x+m3+1

Cau9: Chohamsb y=
xX—m

X =2mx+m’ -1

(x=m)

a) Pao ham )’ =

b) Ham s6 da cho luon dong bién trén tirng khoang xac dinh.
¢) Ham s6 da cho ludn c6 cuc dai va cuc tiéu.

d) Véi m=0,tacod x., —x.; =2.

. *—(m+3 .
Ciu 10: Cho ham 6 y= "3 6 3 (©).
-x+m-2
: . —x* —4x+6
a) Voi m =0, ta c6 dao ham cua ham so da cho la y'z%
X+

b) V6i m =1, ham sb da cho déng bién trén tap (—l—x/g;—l)u(—l;—ler/g) )

¢) V6i m =-3, d6 thi ham s6 ¢6 2 diém cuc tri c6 toa d0 nguyén.

d) Vi m>2, ham sé da cho nghich bién trén 2 khoang xac dinh.

Phan 3. Ciu tric nghiém tra I3i ngan

Caul: Chohamsb y= —%x3 +(m+2)x> +mx—7. Biét tap cac gia tri clia m dé ham sb nghich bién
trén R 1a [a;b]. Tinh S =4’ —b’.
bS:

Cau2: Tap cac giatricia m déhamsd y= %x3 —2mx’ +(m +3)x—5 +m dong bién trén R chira bao
nhiéu sé nguyén?
bS:

Cau3: Chohamsd y=(m—1)x’+(m—1)x"+x+m. Goi S la tap tat ca cac gid tri nguyén cia m dé
ham s6 ddng bién trén R . Tinh tong binh phuong cac phan tir cia S

bS:
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Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Tong tat ca céc gid tri nguyén cia m thudc doan [-10;10] dé ham s6 y =sin2x—mx dong bién

trén R 1a bao nhiéu?

DS:
\ e 2mx+3 , cn ey . n , e 21 s e . X
Cho ham s6 y= . C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m dé ham s6 nghich bién
mx +m
trén ting khoang xac dinh.
bS:
. mix—2 , , P
Cho ham s y = m Goi S 1a tap cac gia tri nguyén cua tham s6 m dé ham so6 dong
m+1)x—
bién trén timg khoang xac dinh. Tinh tong binh phuong cac phan tir clia S'.
bS:
\ e +2025 , A e n 2 1 s £, A . X ~ X.
Cho ham s6 y = M T 2722 €6 bao nhiéu sb nguyén m dé ham so trén nghich bién trén moi
xX+m

khoang xéac dinh?
bS:

2 2
x +(2m+3)x—-m " +17m ___, o , ,
( ) . Biét tap hop céc gia tri cuia m dé ham so6 da cho

Cho ham s y =
xX+m

5 . N . 2030(a+1
dong bién trén moi khoang xac dinh 14 (—o0;a | U [b;+o0) . Tinh gia tri biéu thirc 7' = %.

bS:

2
x*+(m+1)x—m—6 Cn e, n , £ 21 A g~
( ) . C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham so da

Cho ham s y =
xX—m

cho ddng bién trén mdi khoang xac dinh?
bS:

2
oz XT=2mX+M .z oA A . . Rpa A . &
Cho ham s0 y =———————— . Bict tap tat ca cac gia tri cia m de ham so da cho nghich bién

—mx+1

trén moi khoang x4c dinh 1a doan {a; 1+\/5} voi a,beN.Tinh T=a’ +b>.

bS:

Trang 35



TOAN 12 - CHUONG 1 ThS. Trin Thanh Yén

BAl 1. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (tiép theo)

A.LY THUYET

DANG TOAN: TIM THAM SO m DPE HAM SO PONG BIEN HOAC NGHICH BIEN TREN
KHOANG, POAN, NUA KHOANG K

Phwong phap tong quat:

Déi véi cac ham sb so cdp y = f(x) , 01 chung ta co:
* Ham s6 dong bién (ting) trén K < y'>0, Vxe K .

® Ham s6 nghich bién (giam) trén K < y'<0, Vxe K .

Phwong phap ham so (phwong phap ¢6 1ap tham sé m ): dua vao viéc tim GTLN, GTNN cta mot ham
5O g(x) trén K dé tim diéu kién cho m ): Chi ap dung cho céc bai ¢o 1ap dugc tham s m trong diéu kién

y'>20,VxeK hoac y'<0, VxeK.

Buge 1: Tinh dao ham )’ = f"(x).

Budre 2: Co 1ap (tach) m (hay biéu thirc chira m ) ra khoi bién x va chuyén m vé mot vé. Dit vé con lai
la g(x).

Buée 3: Lap bang bién thién cua g(x).

Buéc 4: Két luan: Tho quy tic “Lén hon hodc bang s 16n — Nho hon hodc bang s6 nho”.

DANG TOAN: TIM m PE HAM SO BAC BA PONG BIEN HOAC NGHICH BIEN TREN
KHOANG, POAN, NUA KHOANG K

Xétham sd bacba y=ax’ +bx’ +cx+d (a#0).

Tacéd y' = f"(x)=3ax’ +2bx+c.

Truomg hop 1: C6 1ap duoc tham s6 m : Str dung phuong phap nay.

Truomg hop 2: Khong c6 1ap dugc tham s6 m

THI1: A<0:Khido y' cung ddu véi a.

Ttrc la:

Néu a >0 thi f’(x) >0, Vx € R. Ham s6 dong bién trén R , suy ra ham s6 dong bién trén K.
Néu a <0 thi f '(x) <0, Vx € R. Ham s6 nghich bién trén R , suy ra ham s nghich bién trén K.

TH2: A>0:Khidé y'= f'(x) c6 2 nghiém x,, x, va dbi du khi qua 2 nghiém.

X ‘ —o0 X X, +00

cuingdauvéia 0 trdidauvdia 0 cungdau véia

Dua vao deé bai, so sanh x, x, véiso aeR détimra m .
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KIEN THUC CAN NHO

Cho phuong trinh bac hai ax® +bx +c =0 ¢6 2 nghiém phan biét x,, x, vasé a € R . Khi do:

(xl—a).(xz—a)>0 (xl—a).(xz—a)>0

*xX,>X >as
X, +x,<2a

. x1<x2<a<:>{

* x <a<x, < (x—a).(x,—a)<0

DANG TOAN: TIM m PE HAM SO PHAN THUC y= ax+b

(c #0, ad —bc # 0) PONG BIEN,
cx+d

NGHICH BIEN TREN KHOANG, POAN, NUA KHOANG K

ad—bc>0

Ham sb dong biéntrén K < y'>0,VxeK << 4 . ;
——¢
C

ad—bc<0

Ham s6 nghich bién trén K < ' <0, Vxe K << 4 X
——¢
c

, . iy . A , ax’ +bx +c . .
DANG TOAN: TIM m DE HAM SO PHAN THUC y= —+ (a#0, m#0) DONG BIEN,
mx+n

NGHICH BIEN TREN KHOANG, POAN, NUA KHOANG K

am.x* +2an.x +bn—mc

Ta c6 dao ham ' = 3 . bat g(x):am.x2+2an.x+bn—mc.
(mx+n)
y'>20,VxekK am.x’ +2anx+bn—mc>0, Vxe K am >0
Ham s6 dong bién trén K <4 5, &9 n S8, <0;
-—¢K -—¢K o
m m n
-—¢K
m
y'<0,VxekK am.x’ +2anx+bn—-mc<0, Vxe K am <0
Ham s6 nghich bién trén K < { <9 SA ) S 0.
-—¢K -—¢K o
m m n
-—¢K
m

Truwong hop 1: C6 1ap dugc tham s6 m : Sir dung phuong phap nay.
Truwong hop 2: Khéong co 1ap dugc tham sd m :

TH1: Ham s6 dong bién (hodc nghich bién) trén tirg khoang xac dinh (khi d6 no s& dong bién (hoic nghich
bién) trén tap K).

TH2: Ham s0 c6 2 diém cuc tri x;, X, . Lap bang bién thién, so sanh x,, x, vdis0 a€R detimra m .

Vidu 1: Tim tham sb m dé ham s6 y =x’ +3x +(m+1)x+4m nghich bién trén khoang (—11).
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Vi du 2: Tim tham s6 m dé ham s6 y = x* —2mx’ —(m +1)x+1 ddng bién trén doan [O; 2] .

Vi du 3: Tim tham s6 m dé ham sd y = —%x3 +(m —2)x2 —m(m —3)x—% nghich bién trén (l;+oo)‘

, , , +4 L
Vidu 4: Tim tham s6 m dé ham s0 y = mr dong bién trén khoang (—00;1).
X+m
) . . P (m+1)x+2m+2 2
Vidu 5: Tim tham s6 m dé ham s0 y = nghich bién trén (—1; +OO).
xX+m

2x? +(m+1)x+2m—l

Vi du 6: Tim tham s6 m dé ham s6 y = dong bién trén (0;+0).

x+1

xX* +2mx+m

Vi du 7: Tim tham s6 m déham s6 y= nghich bién trén khoang (1; +OO).

X—m

DANG TOAN: TiM m PE HAM SO BAC BA PON PIEU TREN KHOANG (POAN) CO PO DAI
PUNG BANG SO k

Tim tdp xac dinh D . Tinh dao ham y’. Tinh A va xét 2 truong hop A<0 va A>0.
Chi y: |x, —x,|=k < (x, +x,)" —4x.x, = k*, sit dung dinh 1y Vi-ét dua vé phuong trinh th(o m .
Vidu 1: Tim m dé ham s6 y = x’ +3x” +mx +m nghich bién trén khoang c6 d6 dai ding bang 1.

Vidu 2: Tim m dé ham sé y=—-x"+x —(2—m)x+l ddng bién trén doan c6 d6 dai dang bang 2.

B. BAI TAP TU’ LUAN
Cau 1:  Xac dinh gia trj ciia tham s6 m dé ham so:
a) y=x"+3x>+(m+1)x+4m nghich bién trén khoang (-11).

3
b) y=%+(m+l)x2 —(m+1)x+l dong bién trén khoang (1;+0).

¢) y=x"=3(2m+1)x* +(12m+5)x+2 ddng bién trén khoang (2;+00).
d) y= §x3 — mx’ +(2m —l)x—m +2 nghich bién trong khoang (—2;0) .

D y=x'—(m+1)x* —(Zm2 -3m+ 2)x +2m’ —m ddng bién trén nira khoang [2;+00).
Cau 2: Xac dinh gia trj ciia tham s6 m dé ham so:

(m+3)x+3m—1

a) y= ddng bién trén khoang (O; 2) .

X+m

(m+2)x—3

b) y= nghich bién trén khoang (O; 4) .

Cau 3: Xac dinh gia tri cia tham sO m d€ ham so:
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Cau 4:

2 2
+ + - 2 2 14
a) y= T oM " 7 dong bién trén khoang (0; +oo).
X+

mx* —(m+2)x+m2—2m+2

b) y= nghich bién trén khoang (—o0;1).

x—1
Xac dinh gia tri cia tham s6 m déham sb:
a) y=—x +m'x’ +mx+3m+5 d6ng bién trén doan c6 do dai dung bang 3.

b) y=x"+3x’ + mx+m nghich bién trén mot khoang c6 d6 dai diing bang 1.

c) y= %x3 —%xz +2mx —3m +1 nghich bién trén mot khoang c6 d6 dai bang 3.
d) y= —%x3 +(m —l)x2 +(m + 3)x—4 dong bién trén mot khoang c6 do dai dung bang 4.

) y=x"—3m’x> +x+m—1 nghich bién trén doan c6 d6 dai bang 1.

C. BAI TAP TRAC NGHIEM

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Cau 1:

Cau 5:

Tat ca gia tri cia m dé ham s6 y =x’ —6x” +mx+1 dong bién trén (0;+00) la:
A.m=0. B. m<0. C. m>12. D. m<12.
Tim m déhamsd y= %x3 —mx’ +(2m —l)x—m +2 nghich bién trén khoang (—2;0) .

A.m<—%. B.ms—l. C. m>1. D. m=0.

2
Tim tAt c4 céc gid tri tham s& m dé ham s6 y=x" +(1—2m)x2 +(2—m)x+m+2 ddng bién
trén khoang (O; +OO)

A.ms—z. B. m<-1. C. m<2. D.msé.

4 4
Tim tit ca cac gia tri cuia m dé ham sb y=—%x3 +(m—1))c2 +(m+3)x—10 ddng bién trén
khoang (0;3).
A. m=0. B.ms7. C.m=>2—. D. meR.

Tap tat cd céc gia tri cia m d€ ham sd y =x’ —mx’ —(m—6)x+1 dong bién trén khodng (0;4)
la:

A. (—00;3). B. (—00;3]‘ C. [3;6]. D. (—00;6].
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Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Goi S 1a tap tat ca cac gia tri nguyén dwong ciia m dé ham sb y :§x3 —mx’ +(m2 —1)x—3
dong bién trén (3;+00). S6 phan tir cua tap S la:

A. 6. B. 2. C. 1. D. 3.

Tim tat ca cdc gia tri cia m déham s6 y =2x’ —3x” —6mx+m nghich bién trén khoang (-1;1).

A.mS—l. B.mzl. C.m=2. D. m=0.

4 4
Cho ham s6 y=2x’ —3(2m+l)x2 +6m(m+l)x+l. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s

m thudc khoang (—20; 20) dé ham sb dong bién trén khoang (2; +OO) ?

A.21. B. 20. C. 40. D. 11.
Tim tat ca cac gia tri cia m dé hamsé y = x+l nghich bién trén khoang (0;+oo).
xX+m
A. 0<m<]1. B. m=-2. C.m=2. D. m<-2.
. . Z mx+Tm—-8 . A \
Tim m dé€ ham s0 y = ———— dong bién trén khoang (3;+00).
xX—-m

4 4

A. 8<m<l. B. 8<m<]l. C.§<m£3. D.§<m<3.

Y S PR 21 A mx A -4 A .
Tim tat cd cac gid tri cia m dé hamsd y = dong bién trén khoang (—OO; 2).

xX—m
A.2<m<3. B. 2<m<3. C.m<2vm>3. D. Khong c6 gia tri m.

2

. . . . +5 .
Goi S la tap hop tat ca cac sO nguyén m d€ ham so y= " nghich bién trén khoang
(3;+oo). Tinh téng T cac phan tir trong S.

A. T =35. B. T =40. C. T =45. D. 7' =50.

: . -2 . v
Tim m dé hamso y = e nghich bién trén khoang (1; +OO).
xX—m-—

A. m<-=2. B. m<2. C. m<-2. D. m<2.

Tim tat ca cac gia tri ciia tham s6 m déhamsd y = nghich bién trén khoang (1; +OO) .

xX—m
A. O0<m<1. B. 0<m<]1. C. m>1. D. 0<m<]1.
Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham sd yzm——s;nx nghich bién trén khoang (O;%j.
cos” x
3 5
A.m=1. B.mSE. C.m<+2. D.mSZ.
mcosx—4

z cy e \ J A e ~ ) T
Tim tat ca cac gia tri cia m sao cho ham s y = dong bién trén khoang (?’Ej

COSX—m
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Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

A.m>2. B. m<-2.
C. m>2 hoac m<-2. D. m>2 hoac m<-2.
s AL s e \ £ —2sinx—-1 _, - £ A . 4
Tim tat cd cac gid tri cua m sao cho ham s60 y = ———— dong bién trén khoadng | 0;— |.
sinx—m 2
1 1 9
A.m>——. B. ——<m<0 hoac m>1.
2 2
1 5 1
C. —<m<0 hoac m>1. D.m>——.
2 2
. Ry 2 s ey . 21y A tanx—2 _, -4 A s T
Tim tat ca cac gia tri cuia m d€ ham s0 y =——— dong bién trén khoang | 0;— |.
tanx —m 4
A m<0vi<m<2. B.m<0. C.1<m<?2. D. m>2.
. ‘A e A . A I A Inx—-6 Y . £ N
C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong cua tham sO m dé ham s6 y :ﬁ dong bién trén
nx—2m
khoang (l;e)?
A. 2. B. 1. C.3. D. 4.

mx® +(1—m)x+2m

Tim tat ca cac gid tri cuia m d¢ ham so0 y = dong bién trén nua khoang

2x-3

[4;+0).
A.méi. B.mzé. C.m>—§. D.mS—g.

7 7 7 7

. : . —2x” —3x+ .
Tim tat cd cac gid tri cua m dé ham so y :% nghich bién trén khoang (—%;ﬁoj.
X+

A. m<]1. B. m<1. C. m>-1. D. m>-1.

2x*+mx+2—m

Tim tat ca cac gia tri cia m dé hamsd y = dong bién trén khoang (O; +OO).

x+m—1
A.m<—2vm=2. B.m<2. C.m>-/2. D.m<—2vm=>2.
2 2
. . . X +5x+m +6 _, .
C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong cia tham s6 m dé ham so y = 3 dong bién
X+
trén khoang (1;+OO)?
A.9. B. 3. C.4. D. 5.
cos’ x +m r
Tim tat ca cac gid tri cua m d€ ham s6 y =———— dong bién trén khoang (O;—] .
cosx+1 2
A.m>3. B. m<9. C. m<9. D. m=>3.

Ham s6 y = x° +3x” + mx +m nghich bién trén mot khoang c6 do dai ding bang 1 véi:
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A.m=—. B.m=——. C.ng. D.m=——.
4 4 2

. A 5 , 7 . 5 A A \ A 1 r A N
Cau 26: Xac dinh tat ca cac gia tri cua tham s6 m d€ ham s6 y=—x"+(m+1)x’ +4x+7 c6 do dai
3

khoang nghich bién ding bang 25

A.m=-2,m=4. B. m=1 m=3. C.m=0, m=-1. D. m=2, m=-4.
Cau 27: Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham sé y =—x’ +3x° +(m—1)x+2m—3 ddng bién trén mot

khoang c6 do dai 16n hon 1.

5 5

A. m=>0. B. m<0. C. —Z<m<0. D.m>—z.
Ciu 28: Tim tat ca cic gia tri cia m dé ham sé y = x° +3x* + mx +m giam trén doan c6 do dai 16n nhat

bang 2.

A. m=0. B. 0<m<3. C. m=2. D. m > 3.
Cau 29: Tim m déham sd y=—x’+6x* + mx+5 ddng bién trén mot khoang co do dai ding bang 1.

) B. mz—é

A.m= . . C.m=-12. D.m:z.
4 4 5

Chu 30: Tat ca cdc gid tri cia tham sé m dé ham s6 y =—x*+(2m—3)x” +m nghich bién trén khoang
(1;2) 1a (—oo;ﬁ} , trong d6 phan sb L i gian va ¢ > 0. Khi d6 tong p+g¢ bang:
q q
A. 5. B. 9. C.7. D. 3.

Phan 2. Cau trac nghiém ding sai

Caul: Chohamsd y=2x-2x>+mx+3.
a) Khi m =1, ham s di cho dong bién trén R .

b) Ham s6 da cho ludn ¢6 2 diém cuc tri.
¢) Khong c6 gia tri nao cia m dé ham sb da cho ludn nghich bién trén khoang (1; +OO)
d) Ham sd di cho luon dong bién trén khoang (1; +OO) khi va chi khi m > -2.
Céu2: Chohamsb y=x"—3mx+1 c6ddthi (C).
a) Ham s6 da cho ludn dong bién trén R khi m<0.

b) Hai diém cuec tri cua (C) néu co ludn niam vé 2 phia so véi truc tung.
¢) V6i m =9, ham sb da cho dong bién trén khoang (-3;3).

d) Ham sé da cho nghich bién trén khoang (—1;1) khi va chi khi m>3.
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3
Cau3: Cho ham sb yzmxT+7mx2+l4x—m+2.
a) Khi m =1, ham s6 da cho ¢6 2 diém cuc tri.

2899

7 . ,
b) Khi m =——, ham s0 c6 cuc tiéu la =—
) 60 yCT 60

¢) C6 duy nhit mot gia tri nguyén ctia m dé ham sé di cho dong bién trén R .

d) Ham sé da cho nghich bién trén khoang (1;+o0) khi va chi khi m e (—oo;—%} :

Cau4: Cho ham s y:mx+4

x+m

a) Khi m > 2025, ham sb da cho dong bién trén 2 khoang cua tap xéac dinh.
b) Ham sé da cho luén di qua diém 4(2;2).

¢) Ham s da cho dong bién trén khoang (1;+o0) khi va chi khi -2<m<2.

d) Khong c6 gié tri nao cua m dé ham so da cho dong bién trén khoang (—00;2025).

V3x+1-8
N3x+1+m '

a) Diat + =+/3x+1, ham sd di cho trg thanh y =

Ciau5: Chohamsd y=

t—8
t+m

voi 1 € (0;+00).
b) Ham s di cho nghich bién trén R khi va chi khi m < 8.
¢) Khong c6 gia tri nao cia m dé ham s6 da cho nghich bién trén khoang (O; +oo).

d) C6 17 gia tri nguyén ciia m thudc doan [-10;10] d€ ham s6 da cho dong bién trén khoang

(0;5).

. . 2 +1
Cau 6: Tim m dé ham so yzﬂ.
cosx—m
. —2m-—1
a) Dao ham cua ham s6 da cho 1a y'sz.
(cosx—m)

. 2t+1
b) Bat ¢ = cos x, ham s6 da cho tro thanh y =

51 —1;1.
p— VOlte[ ; ]

nghich bién

¢) Ham sb da cho nghich bién trén khoang (O;%j khi va chi khi ham sé y = 20+
trén doan [0;1].

d) Ham s da cho dong bién trén khodng (0;7) khi va chi khi m >1.

Cau7: Cho ham sb y=%x3+2x2—mx+2m c6 dd thi (C).
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Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

a) Phuong trinh " =0 c6 2 nghiém phan biét khi m > —4.
b) V6i m =3, doan thing AB 6 do dai bing 2v/13 voi 4, B 1a 2 diém cyc tri cua (C).
¢) V6i m <5, ham s6 da cho dong bién trén khodng (1;2025).

I4 . 4 . \) . . 15
d) Ham s0 da cho nghich bién trén mdt doan c6 do dai dting bang 1 don vi khi m = —?.

Choham s6 y=x’=3(2m+1)x" +(m+1)x+2.
a) V6i m =0, ham s6 da cho nghich bién trén khoang (0;1).

b) Pao ham 3’ c6 biét thiac A’ =36m” +33m+6.
¢) Khong c6 gia tri nao cia m dé ham s6 da cho dong bién trén R .

d) C6 duy nhét 1 gid tri cia m dé ham s6 di cho nghich bién trén doan c6 d6 dai dang bang 2
don vi.

L —x2+(m—1)x
Chohamso y=————
x—1
—x* =2x+m-1

(x-1)

b) Khong c6 gié tri nao cia m dé ham so da cho dong bién trén 2 khoang xac dinh.

a) Pao ham ctia ham s6 dd cho 1a V' =

¢)Khi m=-2, dd thi ham s d3 cho ¢6 2 diém cuc tri ¢6 toa do nguyén.
d) Ham s6 da cho dong bién trén khoang (0;1) khi va chi khi m <1.

X +2x+m-=2

1 co do thi (C).

Cho ham sb y =

a) Khi m =7, khoang cach gitta 2 diém cuec tri ctia do thi (C) bing 245 .

b) Véi m <3 thi ham s6 di cho dong bién trén mdi khoang xac dinh.

¢) Co 2 gia tri nguyén cua m thudc doan [0;20] dé ham sb da cho nghich bién trén khoang
(-3;3).

d) C6 39 gia tri nguyén khong 4m ctua m dé ham sb da cho dong bién trén nira khoang [5; +oo) .

Phan 3. Cau trac nghiém tra I3i ngan

Cau 1:

Biét ham s6 f (x)=x* —2mx® +x nghich bién trén khoang (1;2) khi va chi khi m > % voi %

1a phan sb t6i gian. Tinh S =a” +5°.

bS:
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Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Goi S 1a tap tit ca cac gia tri nguyén duong ciia m dé ham sé y :§x3 —mx’ +(m2 —1)x—3
dong bién trén khoang (3;+0). SO phéan tir clia tap S 1a bao nhiéu?

bS:

Biét tap tat ca cdc gid tri cia m déhamsd y = —x* —6x° +(4m—9)x+4 nghich bién trén khodng
(—o03-1) 1 (—oo;—%} . Tinh gié trj T = 20255 —2026a .

bS:

Biét tAp tat ca céc gid tri cia m d€ ham sd y =x" —3mx” —9m’x nghich bién trén khodng (0;1)
c6 dang (—o0;a|U[b;+00). Tinh gid tri P :%.

bS:

KA e . 215 4 mx+4
Bict tap cac gia tri cuia m dé ham so y =
x+m

nghich bién trén khoang (—oo; 1) la ntra khoang
(a;b]. Tinh S=a+b.

bS:

 n cy o , PO £ +6 . <X N ,
C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua m dé ham so y = al nghich bién trén khoang (10; +00)?

xX+5m
bS:

Inx-10

dong bién trén
Inx—m

Goi S 1a tap hop cac gia tri nguyén khong am cia m dé ham sd y =
khoang (1; e3) . SO phan tir cia S 12 bao nhiéu?
bS:

2
, , . X +5x—-m-1
C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta tham s6 m thudc doan [-2;25] d¢ ham so y = BT
xX—m

nghich bién trén khoang (1;4)?

bS:

C6 bao nhiéu gia tri nguyén am cua m dé ham s6 x+5+ i__m ddng bién trén nira khoang
[5;+oo)‘?

bS:

m—2

C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua m thudc doan [—2025; 2025] dé ham s —x+3+ nghich

x+1
bién trén khodng (0;+%)?

PS:
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BAl 1. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (tiép theo)

A.LY THUYET
DANG TOAN: CUC TRI CUA HAM SO BAC BA CO THAM SO

Cyc tri cia ham sd bacba (C): y=ax’ +bx’ +cx+d (a=0)
Dao ham: )’ =3ax’ +2bx+c. Tacd A=4b>—12ac (A’ =b’ —3ac).

Ham s6 bac ba hodc co6 2 cuc tri hodc khong co6 cuc tri.

Ham sb ¢6 cue tri Ham s6 khong c6 cue tri
y'=0 c6 2 nghiém phan biét y'=0 c6 nghiép kép hodc vo nghiém
a#0 a#0
A>0 A<0
a#0 a#0
b*-3ac>0 b*—=3ac<0
Ham s6 c6 2 cuec tri (1 cuc dai va 1 cuc tiéu) Ham s6 ludn déng bién (néu a >0) (hodc ludn
nghich bién (néu a <0)) trén R
a>0 a<0 a>0 a<0 a>0 a<0
A>0 A>0 A=0 A=0 A<O A<O

Chi y: Néu hé s6 a co chira tham s6 m chua chic khac 0 thi ta cdn xét thém truong hop a =0.
Phuong trinh dwong thang di qua 2 diém cyc tri cia (C): y=ax’ +bx’ +cx+d (a=0)

Khi ham s6 ¢6 2 diém cuyc tri, chia y cho y' ta dwgc du 13 ax+5b.Khidd A:y=ax+b 1a dudong thing di

qua 2 diém cyec tri cta (C).

2
Hoac nh¢ cong thuc sau: A:yzZ c—b— x+d—£.
3 3a 9a

Picéu kién dé ham so dat cue tri tai mot diém
Doi véi ham bacba y=ax’ +bx* +cx+d (a#0), ta co:

. {y'(xo)zo

y"(xo) >0

y'(xO)ZO

. < x, la diém cyc dai cua ham so.
y (xo) <0

< X, la diém cyc tieu cia ham s6.  * {

Vidu1: Tim m déhamsd y=(m+2)x +3x" +mx—5 c6 cuc dai, cuc tiéu.

Vidu2: Tim m d&ham sd y=x’ —2mx+4 khong c6 diém cyc tri.
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Vidu 3:

Vidu 4:

Vi du 5:

Vidu 6:

Vidu7:

Vidu 8:

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cho ham s6 y = x* —3mx’ +(l’l’l2 —1)x+ 2. Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham sb dat cuc tiéu

tai x=2.
s . 1 .
Tim m dé ham so y:§x3 +mx® —3mx+5 dat cuc dai tai x=-3.

Tim m déhamsd y=x’—2x" +(m—3)x+5 dat cyc tri tai x, x, thdaman x} +x; =4,

Tim m dé d6 thi ham s6 y = x* —3mx* +3m® ¢6 2 diém cuc tri 4 va B sao cho tam gidc OAB
c6 dién tich bang 48 .

Xéc dinh toa d6 2 diém cuc tri va viét phuong trinh duong théng diqua2 diém cuec tri cta do thi
ham sé y=x’-3x"+1 (C).

Viét phuong trinh dudng thang di qua 2 diém cuec tri cia d6 thi ham s6 y=2x"—6x+4 (C).

B. BAI TAP TU’ LUAN
Tim tat ca cac gia tri ciia m dé ham so:

3
a) y=%—(m—1)x2 +mx+5 ¢ 2 diém cyc tri.

b) y=x’+mx’ +(4m+3)x+2m—1 c6 2 diem cyc tri.

¢) y=x"+3x>+mx+m c6 cuc tiéu va cuc dai.

d) y=(m+1)x’ —x* +x khong c6 cyc tri.

e) y=%x3—x2—3(m+1)x+m—1 khong c6 diém cuc tri.

Tim tat ca gia tri cia m dé ham sé:

a) y:—x3+(m+3)x2—(m2+2m)x—2 dat cuc daitai x=2.

b) y:x3—3mx2+(m2—1)x+2 dat cuc tiéu tai x=2.

c) y:§x3—mx2+(m2—m+l)x+l dat cuc daitai x=1.

d) y=x3—mx2+2(m+l)x—1 dat cuc tiéu tai x=—1.

Tim tat ca gia tri cia m dé:

a) D6 thi ham sb y:§x3—mx2—x+m+l c6 2 diem cyc trila 4(x,;y,), B(x,;y,) théa man
X +x,=2.

b) Ham sb y=x"=3mx+1 c6 2 cuc tri va gi tri cuc dai béng 3.

¢) Haim s6 y =2x° + mx* —12x—13 ¢6 2 diém cuec tri cach déu truc tung.
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. 2 2 .
d) Him s6 y :§x3 —mx’ —2(3m2 —1)x+§ ¢6 2 cye tri x,, x, théa x, x, +2(x +x,)=1.
Tim tat ca gia tri cia m dé:
a) B6 thi ham s6 y = x* —3mx +1 ¢6 2 diém cuec trj tao voi A(2;3) tam gidc can tai 4.
b) D6 thi ham s6 y =2x’ —3(m+1)x” +6mx ¢6 2 diém cuc tri 4 va B sao cho dudng thang
AB vuong goc voi d:y=x+2.
¢) D6 thi ham sé y =—x° +3x° +3(m2 —1)x—3m2 —1 ¢6 diém cuc dai va cuc tiéu cach déu gbc
toa do O.
d) P thi ham s6 y=2x"+3(m—3)x" —=3m+11 c6 2 diém cuc tri 4 va B sao cho 4, B, N
thang hang v6i N (2;-1).

C. BAI TAP TRAC NGHIEM

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Cau 1:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cho ham s6 y =ax’ +bx* +cx+d (a#0). Khang dinh nao sau day dung?

A. Ham s6 ¢6 2 cuc tri khi *> —3ac>0. B. Ham s ¢6 2 cuc trj khi 6> —4ac > 0.

C. Ham s6 khong c6 cuc tri khi > —3ac<0. D.Ham s6 khong c6 cuc tri khi * —4ac <0.
Cho ham s6 y = ax® + bx* +ex+d véi a.c <0. Khing dinh ndo sau ddy dung?

A. Ham s khong co cuc tri. B. Ham s6 ¢6 1 diém cuc tri.

C. Ham sd ¢6 2 diém cuc tri. D. Ham s6 ¢6 3 diém cuc tri.

Puong thing qua diém cuc dai va cyc tiéu cua do thi ham sb y=x’-x+m di qua diém
M (3;-1) khi m bang:

A. 1. B. -1. C.0. D.;.

. . . \ . 1
Viét phuong trinh dudng thang di qua 2 diém cuyc tri cia do thi ham s6 y=§x3—2x2 +3x.
A. 2x+3y+9=0. B. 2x+3y-6=0. C.2x-3y+9=0. D. 2x+3y+6=0.
Tim tAt ca cac gia tri cia m dé ham sd y:§x3+mx2+(m+6)x—(2m+l) 6 2 diém cuec tri.

A. 2<m<3. B. m <-2 hodc m >3.

C. m < -2 hoac m > 3. D. 2<m<3.
Cho ham s6 y =§x3 +mx” +(2m—1)x—1. Ménh dé nao sau day la sai?

A. Vm <1 thi ham so0 c6 2 diém cuc tri. B. Ham s6 luon c6 cuc dai va cuc tiéu.
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Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

C. Vm #1 thi ham sd ¢6 cuc dai va cuc tiéu.  D. Vm >1 thi ham sb c6 cuc tri.

Ham s6 y:x3+mx+2 khong c6 cuc tri khi:

A. m<0. B. m>0. C.m=0. D. m<0.

Cho ham s y=(m—2)x3 —mx—2. V&i gia tri nao cua m thi ham sb khong c6 cuc tri?
A.0<m<2. B. m<I1. C.0<m<2. D. m>1.

Tim tit ca m dé ham s y=mx’ —=3(m—1)x> +3(m+1)x+m cé cuc dai.
1 1 1
A.me —oo;g \{0}. B. me _OO;E . C.m>§. D. m<1.

Tt ca gia tri m dé ham s y = x° —3mx? +3(2m—1)x+1 c6 cuc tidu la:

A. m<1. B. m>1. C.m=1. D. meR.

Cho ham s6 y :§x3 —mx* —x+m+1. Tim tat ca gia tri cia m dé ham so6 c6 2 diém cuc tri
5 2 2

X,, X, théa x; +x; =2.

A. m=0. B. m=+1. C. m=%3. D.m=2.

Cho ham so y:§x3—%x2+(m—l)x.V('n gia tri nao cia m thi ham s6 dat cuc dai tai x=1?

A.m>2. B.m=2. C.m<2. D.m=2.

Cho ham sb yz%x3 —(m+1)x +(m2 +2m)x+1. Tim tit ca cac gia tri cua m dé ham sb dat

cuc tiéu tai x=2.

A.m=1. B. m=0. C.m=2. D. m=3.

Cho ham s6 y =—x* +3mx’ + 3(1 -m’ )x+ m® —m?* . Phuong trinh dudng thing qua 2 diém cuc

tri ctia d6 thi ham sb la:

A. y="2x-m"+m. B.y=2x-m+m. C.y=2x-m". D. y=2x-m".

Goi x,, x, 1a 2 diém cuyc tri ctia ham sb y:x3—3mx2+3(m2—l)x—m3+m. Gia tri cia m dé

2 2 _ .
X +x —xx, =17 la:

A.m=0. B.mziz. C.mzi%. D. m=12.

Tim tt ca cic gia tri cia m dé ham sb y=x"—3x>+mx—1 c6 2 diém cuc trj X,, X, thdéa
X +x =6,

A. m=-1. B. m=1. C. m=-3. D. m=3.

Tim tat ca cac gia trj cia m dé do thi ham sb y=%x3+x2+(m—1)x+2 ¢ 2 diém cuyc tri déu

nam bén trai truc tung.
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Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

A l<m<?2. B. m>1. C.m<2. D. m<1.

Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham sd y = x* —3mx? +(6m2 —3)x dat cuc tritai x=1.

A. Khong c6 gia tri nao cuia m . B. m=0.

C. m=1. D. m=0 hoac m=1.

Cho ham sd y=x +x"+mx+1. Tét ca cac gia tri cia m dé ham sd ¢6 2 diém cuyc tri ndm vé 2

phia cua truc tung la:

A. m>0. B.mZE. C.mﬁg D. m<O0.

Tim tit ca m dé ham s y=x3—3x2+3(m2—1)x dat cuc tiéu tai x, =2.

A.m=1. B. m=-1. C. m=+l. D. m=%1.

Cho ham s6 y =x’ —3x* +m. Tim tham s6 m dé ham sé co gia tri cuc dai bang 2.

A.m=2. B. m=-2. C.m=-4. D. m=0.

Tim tat ca cac gid tri cia m dé ham s y:x3—(m+1)x2+(m2—3m+2)x+2 dat cuc tiéu tai
x=2.

A.m=2. B. m=5. C.m=3. D. m=1.

Tim tat c4 cac gid tri cuia m d€ ham so y = 2x° =3x*—m cb gia tri cuc dai va gia tri cyuc tiéu trai

dau.

A.m=-1,m=0. B. m<0, m>-1. C. -1<m<0. D. 0<m<1.

Dé cac diém cuc dai va cuc tiéu ctia d6 thi ham sb y =(m+2)x’ +3x” +mx—5 ¢6 hoanh do
duong thi gié tri cua m la:

A. 3<m<-2. B.2<m<3. C. -l<m<l. D. 2<m<?2.

Tim tit ca cac gia tri cia m dé ham s y:§x3 —mx’ —x+m+1 c6 2 diém cyc tri x,, x, théa
man x> +x; +4xx, =2.

A.m=2. B. m=413. C. m=+=l. D. m=0.

Tim tt ca cac gia tri cia m dé dd thi ham sb y= X =3mx? +4m’ 6 2 diém cuc tri 4, B thoa
AB=~20.

A. m=+=l. B. m=12. C.m=1hoac m=2. D. m=1.
Cho ham s6 y:§x3—(m+2)x2+(m2+4m+3)x+6m+9 (C).Timgiétricﬁamdédéthihém

s0 (C) 6 cyc dai tai x,, cyc ticu tai x, sao cho X} =x,.

m=1
A. m=1. B. m=-2. C.{ ) D.med.
m=-2
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Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

1 A 5 r .7 . 5 A A A . 5 \ A 3 J R
Tim tat ca cac gia tri thuc ciia tham s6 m dé do thi cia ham s6 y =—x"+3mx+1 ¢6 2 di€ém cuc

tri A, B sao cho tam gidc OA4B vudng tai O (voi O la géc toa do ).

A.m= B.m=——. C. m=1. D. m=

1
2 2
Chohamsé y=x’+(m+3)x" —(2m+9)x+m+6 c6dd thi (C). Tim tat cd cdc gia tri cuia tham
s6 m dé (C) 62 diém cuc tri 4, B va khoang cach tir goc toa do O dén dudng thing AB 16n

nhAt.

A.m:—6i¥. B.m:—3i¥. C. m=-3+62. D. m=—6+62.

Tim tt ca cac gia tri cua m dé diém M (2m3;m —1) cung véi 2 diém cuc tri cia dd thi ham sd
(C) Dy =2x —3(2m +1)x2 + 6m(m + l)x tao thanh mat tam gidc cé dién tich nhd nhét.

A.m=1. B.m=2. C.m=0. D. m=-1.

Phan 2. Cau trac nghiém dang sai

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cho ham s6 y =x*+2x* +(m—3)x+m c6 dd thi (C).
\ £ an N , e e 13
a) Ham so da cho khong c6 cuec tri khi va chi khi m >?.

b) Khi m=—4, dd thi ham s6 ¢6 1 diém cuec tri ¢6 toa do nguyén.

¢) Ham sb dat cuc dai tai diém x=-2 khi m=1.

d) Khi m =3 thi dd thi (C) ¢6 2 diém cyc tri thang hang véi diem M (9;-5).

Cho ham 86 y=x* —=3x* +mx+m c6 do thi (C)

a) Khi m <3, ham s6 da cho ludn ¢ cuc tri.

b) V&i moi gid tri cia m, ham sb da cho khong cé diém cuctri x=1.

c) Néu x =0 1a diém cuc dai cua ham s6 da cho thi gia tri cuc tiéu cia ham sb 1a y=—4.
d) Diém A(1;3) va 2 diém cyc tri cua (C ) thing hang khi m =% voi % t6i gian. Khi d6
a+b="17.

Cho ham s6 y=x"—3mx+1 c6 dd thi (C) va diém A4(2;3).

a) V6i m=1,dd thi (C) di qua diem 4.

b) V6i m>0,dd thi (C) ludn c6 2 diém cuc tri ndm vé 2 phia so véi truc tung.

¢) V6i m=4,dd thi (C) 6 2 diém cyc trj c6 toa do nguyén.

d) C6 1 gié tri nguyén cua m dé (C) c6 2 diém cyc tri B va C théa tam gidc ABC cantai 4.
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Ciau4: Chohamsd y=x"—2mx* +m’x—2.
a) V6i m =0, ham sb da cho khong ¢ cuc tri.
b) Ham sb da cho dat cuc dai tai x =1 khi va chi khi m =3 hodc m=1.
¢) Ham s6 da cho ¢6 thé c6 diém cuc tri x=0.

d) Trong truong hop ham s6 co cuc tri, n6 ludn cé mot giatricuc trila -2.

3

Cau5: Chohamsb y :x?—mx2 +(m2 —1)x+l c6 o thi (C).
a) Ham sb da cho ludn c6 2 diém cuyc tri.
b) C6 3 gié tri nguyén cta m dé (C) c6 2 diém cyc tri tréi dau.
¢) C6 1 gid tri nguyén ciia m dé ham sb da cho dat cuc dai tai x=1.
d) Hai diém cuc tri ctia (C) c6 khoang céch khong doi.

3
Ciu 6: Cho ham s y=x?—(m+1)x2 +(2m2 +1)x+m.

a) Ham s6 da cho ludn ¢6 cuc tri.
b) Khong c6 gia tri nao cia m dé ham sd da cho dat cuc dai tai x=1.
¢) C6 18 gié tri nguyén cia m thudc doan [—-10;10] d€ ham so da cho ddng bién trén R,

d) Trong trudng hop ham sb ¢6 2 diém cyec tri thi 2 cuc tri ctia ham s ludn cung dau.

Cau7: Cho ham s y:%)f —mx* —(3m+2)x+1.

a) Khi m=-3,tacd x., =—3-+/2.

b) Khi m > -1, ham s6 da cho c6 mot diém cuc dai ¢d dinh.

¢) Ham s6 dé cho dong bién trén R khi va chi khi 2<m <—1.

d) Khi m < -2, ham s6 di cho ¢6 2 diém cuyc tri ciing dau.
Cau8: Chohamsd y=—x"—mx’ +(4m+9)x+5.

a) V6i m =0, ham sb da cho ludn nghich bién trén R.

b) V&1 m > —% , ham s d3 cho ¢6 2 diém cuec tri trai dau.

¢) C6 5 gid tri nguyén ctia m dé ham s6 khong co cuc tri.

d) Trong truong hop co6 cuc tri, ham s6 d3 cho ludn c6 2 diém cuc tri X, X, thda 2x,x, =3+ xx,.
n oz 1
Cau9: Cho ham so yzg(m2—m)x3—2mx2+3x—l.

a) Vi m =3, db thi ham sb ¢6 2 diém cuc tri 4, B voi do dai 4B =+10.

b) V6i m =0, m =1 thi ham s6 da cho khong c6 cuyc tri.
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Cau 10:

¢) V&1 moi gia tri duong cia m, ham s6 ludn co 2 cuc tri.
d) Ham s6 di cho ludn dong bién trén R khi va chi khi —3<m <0.

Cho ham s6 y =mx’ —x*+3x+m—2 c6 46 thi (C).

a) V6i m =0, ham sb da cho chi ¢ 1 diém cuc tri d6 1a diém cuc tiéu.

b) C6 9 gié tri nguyén cua m thudc doan [-10;10] dé ham sb da cho ludn dong bién trén R
¢) Khong c6 gia tri nguyén duong nao ciia m dé ham s da cho c6 2 diém cuc tri.

d) V6i m=-3, ham s6 da cho c6 2 diém cuc tri x,, x, théa x,x, +3(x, +x,)=-1.

Phan 3. Cau tric nghiém tra I3i ngan

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 6:

Cau 8:

Biét d6 thi cua ham sb y=ax’ +bx* +cx+d ¢o 2 diém cuc tri 1a A(1;2) va B(—1;6). Tinh
P=a’+b>+c’ +d’.

bS:

C6 bao nhiéu gié tri nguyén cua m thudc doan [-10;10] dé ham s y =x"—3mx’ +3m* 6 2
diém cuc tri?

bS:

Biét ham sb y= x* =3x+1—-m ¢6 cuc dai va cuc tiéu trai ddu khi va chi khi m e (a;b) . Tinh
T=a+b".

bS:

Tim m dé hamsé y =%x3 —(m-1)x’ +(m2 —3m+2)x+5 dat cuc dai tai x=0.

bS:

Cho ham sé y = %x3 +mx’ +(m2 +m +1)x+1. Véi gia tri ndo cua m thi ham sé dat cuc dai tai
diem x=1?

bS:

Tim m dé ham s6 y=x"—3x” +mx—1 ¢6 2 diém cuc tri x,, x, théoa x* +x2 =6.

bS:

Cho ham s y =—x"+(2m+1)x* —(m2 —1)x—5 . Biét @6 thi ham sd ¢6 2 diém cuc trj ndm veé 2
phia cua truc tung khi va chi khi m e (a;b) . Tinh T'=2025a+2026b.

bS:
Biét khi m =% (véi a, beN; % t6i gian) thi duomg thing d:y = (2m—1)x+3+m vudng goc

v6i duong thang di qua hai diém cuc tri ctia d0 thi (C):y=x’—3x” +1.Khid6 S =a’ +5* bing
bao nhiéu?

bS:
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Cau 9:

Cau 10:

Cho ham s y = x* —3x? —(m2 —2)x+m2 v6i m>0, co do thi (C) Biét khoang cach tir diém
P(3;1) dén duong thang di qua 2 diém cuc tri ctia (C) c6 gid tri 16n nhat. Khi d6 m bang bao
nhiéu?

bS:

Chohamsd y=x"+ax’ +bx+c c6 dd thi (C).Biétdd thi (C) c6 2 diém cuc tri 4, B va duong
thang 4B di qua gbc toa dd O. Gia tri nho nhit cua biéu thitc S = abc +ab+ ¢ 13 bao nhiéu?

bS:
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BAl 1. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (tiép theo)

A.LY THUYET
DANG TOAN: CUC TRI CUA HAM SO TRUNG PHUONG CO THAM SO
Cuec tri ham s6 tring phwong (C) : f(x) =ax'+bx’ +c (a * 0)
x=0
Ta c6 dao ham: ' =4ax’ +2bx . Khi d6 y' = 4ax’ +2bx =0 < 5 b -

Ham s6 trung phuong c6 1 di€m cuc tri hoac c6 3 diém cuyc tri.

/4 R . , . b A . A - y A N
Ham s6 c6 1 diém cuc tri < y"'=0 c6 1 nghiém < Xt = —2— vO nghi¢m hodc c¢6 nghiém bang 0
a

<:>—i30<:>ab20.

2a
\ A .2 . , , - n = b
Ham s6 ¢6 3 diém cuc tri <> y' =0 c6 3 nghiém phan biét < . >0 ab<0.
a
Ham s6 ¢6 1 diém cue tri < ab>0 Ham s6 ¢6 3 diém cue tri < ab< 0

Ham s6 c6 ding 1 diém | Ham s6 c6 ding 1 diém | Ham s6 c6 2 diém cyc | Ham s6 c6 1 diém cuc
cuc tri va diém cuc tri cuc tri va diém cuc tri tiéu va 1 diém cuc dai tiéu va 2 diém cuc dai

d6 1 diém cyc tiéu d6 1a diém cyc dai a>0 a<0
S =
a>0 a<0 b<0 b>0
= =
b>0 b<0
Luuy:
x=0
Trudng hop ham s6 ¢6 3 diém cyc tri. Khi d6 y' =0 < —b -
x==%,|—
a
2 2 2
Véi x=0=y=c va x:i‘/—b:>y=ab2 —b—+c=M=—A voi A=b"—4dac.
2a 4a” 2a 4a 4a

4
Tinh duoc AB:AC:,/ b z—i, BC=2,f—i.
16a” 2a 2a
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Mot s6 diéu kién lién quan cac diém cue trj ciia do thi (C) : f(x) =ax*+bx’ +c (a #* 0)

thanh tam giac 4BC thoa man dir kién:

Dir kién Cong thirc théa ab < 0
1. Tam gidc ABC vudng can tai A4 8a+b’ =0
2. Tam giac ABC déu 24a+bh* =0
M4 r 4 P 3 2 a —_—
3. Tam giac ABC c¢6 goc BAC =« 8a+b".tan 5= 0
4. Tam giac ABC c6 dién tich S, . =S, 324°(8,) +b° =0
bS
5. Tam giac ABC c6 dién tich max S =S, Sy =4/
324°
b2
. =
6. Tam gidc ABC c6 ban kinh duong tron noi ti€p 7, 5 =7, 4| | 1+ h b’
a / _2
8a
7. Tam gidc ABC c6 d9 dai canh BC =m, am; +2b=0
8. Tam giac ABC c6 d9 dai AB=AC =n, 16a’n; —b* +8ab =0
9. Tam giac ABC véi 2 diém cuc tri B, C € Ox b —4ac=0
10. Tam gidc ABC c6 3 goc nhon b(8a +b3) >0
11. Tam gidc ABC c6 trong tim O b* —6ac=0
12. Tam gidc ABC ¢06 truc tim O b’ +8a—4ac=0
e fls 1r \ \ Y b’ —8a
13. Tam gidc ABC c6 ban kinh duong tron ngoai tiep R, ;- =R R= W
a
14. Tam giac ABC cing diém O tao hinh thoi b*-2ac=0
15. Tam giac ABC c6 O 1a tam duong tron noi tiép b’ —8a—4abc=0
16. Tam giac ABC c6 O la tam duong tron ngoai tiép b’ —8a —8abc =0
17. Tam gide ABC c6 canh BC =kAB =kAC b' k> —8a (k> —4)=0
18. Truc hoanh chia tam gidc ABC thanh 2 phan c6 dién tich bang nhau b =42 |ac|
19. Ba diém cuc trj A, B, C cach déu truc hoanh b —8ac =0

Vidu1l: Tim m déham sb y=x4—(m—1)x2+1 dat cuc tiéu tai x=—1.
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Vidu2: Tim m déhamsd y=x" —2(m+1)x2 —2m—1 datcuc daitai x=1.

Vidu 3: Cho ham sb y= mx* +(m—1)x2 +1-2m. Tim m déham sb ¢6 3 diém cuyc tri.

Vidu 4: Chohamsb y=mx* +(2m+1)x2 +1.Tim m dé ham s6 chi co 1 diém cuc tri va diém cyc tri d6
1a diém cuc tiéu.

Vidu5: Tim m dé do thi ham s6 y=x" —2(m+1)x2 +m® ¢6 3 diém cuc tri tao thanh 3 dinh cia mot

tam giac vuong.

Vidu 6: Tim m dédo thi ham sé y=x* —2mx* +2m+m* c¢6 3 diém cuc tri 13 cac dinh ctia mot tam giac

c6 dién tich bang 4.

B. BAI TAP TU’ LUAN
Caul: Tim m dé:

a) Ham s6 y = mx* +(m2 —9)x2 +10 ¢6 3 diém cuyc tri.
\ A 4 2 3 9 J4 + R \ A ’ .
b) Ham s6 y = (m + 1)x —mx +E chi ¢o6 cyc tiéu ma khong ¢ cuc dai.

¢) Ham s y = mx* +(m—1)x2 +1-2m c6 dung 1 diém cyc tri.
d)Ham s y= (m—l)x4 —3mx’ +5 c6 cuc dai ma khong co cuc tiéu.
e) Him sd y =x" +(m2 —4)x2 +3 ¢6 3 diém cuec tri.
Cau2: Tim m déhamsd y :%(m—l)x4 dat cuc dai tai x=0.
Cau3: Tim m dé d6 thj ham s6 y= mx* —4x* +1 ¢6 3 diém cyec tri 1a cac dinh cia mot tam giac vuong

can.

CAu4: Tim tham s6 m dé dd thi ham s h% =x* —4(m—1)x2 +2m—1 ¢ 3 diém cuc tri, déng thoi 3

diém cuc tri nay tao thanh tam giac déu.
CAu5: Tim tham s6 m dé dd thi ham sb y=x —2(1 —7712)x2 +m+1 ¢6 3 diém cuc trj tao thanh mot

tam giac co6 dién tich 16n nhat.

C. BAI TAP TRAC NGHIEM

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Caul: Xac dinh m dé dd thi ham sé y=mx* —m’x* +2 ¢6 3 diém cyc tri.

A. m<0. B. m>0. C.meR\{O}. D. Khong ton tai m .

. 1 .2 C .
Cau 2: Hamso )/:5x4—771x2 +1 ¢6 3 diém cuec tri khi va chi khi:
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A. m>0. B. m=0. C.m=0. D. m<0.
Ciau3: Tim m déham sb y=mx4+2(m—1)x2+2 ¢4 2 diém cuc tiéu va 1 diém cuc dai.
A. m<0. B. 0<m<]1. C.m>2. D.1<m<?2.

Cau4: Tim tat ca cac gia tricia m d€ hamso y = §x4 + 3(m —2025))&?2 —2026 c6 3 diém cyec tri.

A. m<2026. B. m<2025. C. m=2025. D. m >-2026.

Cau 5:  V§i tat ca cac gia tri nao ctia m thi ham sd y = (m—1)x* +(m2 —Zm)x2 +m? ¢6 3 diém cyc tri?

A.[m<0 . B.[m>2 . C[m<—1 | D.[_1<m<l.
l<m<?2 O<m<l1 l<m<?2 m>2
Céau 6:  Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham sé y = mx* +(m—1)x2 +1-2m c¢6 ding 1 cuc tri.
A. me[l;+0). B. m e (—o0;0]U[1;+00).
C. me(—0;0]. D. me[0;1].
Cau7: Tim tit ca cc gia tri cia m dé dd thi ham sé y = (m—l)x4 +mx’ +2 ¢6 ding 1 diém cuc tri va
d6 1a diém cyec tiéu.
A. me[01]. B. me[l;+0). C. me(0;+x). D. me(0;1)U(L;+0).
Cau 8:  Tim tat ca cic gia tri cia m déhamsd y = (m—l)x4 —2(m—3)x2 +1 khong c¢6 cuc dai.
A.1<m<3. B. m<1. C.m=>1. D. 1<m<3.
Ciau9: Chohamsé y= (m —l)x4 —3mx” +5. Tim tit ca cac gia tri ctia tham s6 m dé ham sb c6 cuc dai
ma khong c6 cuc tiéu.
A. m e(—oo;O]u[l;+oo). B. m e[O;l].
C. me(0;1). D. me(—0;0)U(1;+0).
Cau 10: Tim tit ca cac gia tri cia m dé ham sb y= (m+1)x4 +2(m—2)x2 +1 ¢6 3 diém cuyec tri.
A. m<—I. B. -1<m<2. C.-l<m<?2. D. m>2.
Céau 11: Cho ham s§ y=mx" —(m—l) x* —2. Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham sé c6 3 diém cuc tri.
A. m<1. B.0<m<l. C. m>0. D. me(—0;0)U(1;+0).
Cau 12: Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham s6 y = mx” +(m+l)x2 +1 chi ¢6 1 diém cuyc tri va do 1a
diém cuec tiéu.

A.-m>0v -1<m<0. B.m=0. C. -1<m<Q0. D. m>-1.
Ciu 13: Ham s6 y=x4+2(m—2)x2+m2—2m+3 c¢6 dung 1 diém cuc tri thi gia tri cia m 1a:

A. m=2. B. m<?2. C. m>2. D. m=2.
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Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Tim tat ca cac gia tri m dé ham s6 y:(m—l)x“—(m2 —2)x2 +2025 dat cuc tiéu tai x=—1.
A.m=-2. B. m=1. C.m=2. D. m=0.

Pé @6 thi ham s y=—x"+ Z(m + 1)x2 +3—m ¢6 3 diém cyc tri lap thanh mot tam gidc vudng
thi gia tri ctia tham s6 m 1a:

A.m=2. B. m=1. C. m=-1. D. m=0.

A 5 4 .7 . 5 A A . \ A 1 3 r R . \ A
Tim tat ca cac gid tri cua m d€ d6 thi ham s y = _Z x*! +me2 ¢0 3 diém cuc tri tao thanh mot

tam giac déu.
A.ngé/g. B. m=36. C.m:%%. D. m=26.

Cho ham s6 y =x* —2mx* +4m—4 . Xéc dinh gia tri cia m dé dd thi ham s6 c¢6 3 diém cuc tri
tao thanh tam giac co dién tich bang 1.

A. m=1. B. m=3. C. m=5. D. m=17.

Tim tat ca cac giad tri cua m dé dd thi ham s y=x"-2mx*+m-3 co3 diém cuc tri tao thanh
mot tam giac can.

A.m=0. B. m=1. C. m>0. D. m<3.

Do thi ham s6 y = —x* +2mx* ¢6 3 diém cuc trj tao thanh mot tam giac déu khi:

A. m=0 hoac m=27. B.m=0,m:3/§.
C.mz%/g. D. m=0.

Gia tri cia tham s6 m bang bao nhiéu dé do thi ham sé y=x*—2mx? +1 ¢6 3 diém cyc tri
A(0;1), B, C théaman BC =47

A m=+4. B. m=+2. C.m=4. D. m=+J2 .

Cho ham s6 y=x*— 2(1 —m? )x2 +m+1. Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham s6 c6 cuc dai, cuc

tiéu va cac diém cuc tri ciia do thi ham so 1ap thanh tam giac c¢6 dién tich 16n nhat.

A.m:—E. B.m:%. C. m=0. D. m=1.

Tim tét ca céc gia tri m dé dd thi ham s y=x"=2m’x* +1 (C) ¢ 3 diém cuec tri 12 3 dinh cua
mot tam giac vudng can.

A. m=+=l. B. m=1 hoic m=0.

C. m=-1 hoac m=0. D. m=-1.
Cho ham sb y:x4—2(m2—m+1)x2+m—l v6i m 1a tham s6 thuc. Tim gia tri cua m dé do

thi ham s6 ¢6 1 diém cuc dai va 2 di€m cuc ti€u, dong thoi khoang cach gitra 2 diém cyc tieu
ngan nhat.
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A.m:—l. B.mzl. C.mzz. 3.
2 2 2 2
CAu 24: Cho ham s y:%x4—(3m+l)x2+2(m+l).Tirn gia tri ciia m dé @6 thi ham s ¢6 3 diém cuc

tri tao thanh tam giac c6 trong tam la géc toa do.

A.m=——. B. m=—. C.m=—. D.m:l.
3 3 3 3

CAu 25: Tim tat cd cac gia tri cia m dé do thi cia ham s6 y = x* —2mx’ ¢6 3 diém cuc tri tao thanh mot

tam giac c6 dién tich nhé hon 1.

A. m>0. B. m<l. C. 0<m <34, D. 0<m<l1.

A 1 A 5 ’ 7 c 9 A A 1. A 3 2 7 < R \ A
Cau 26: Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 m dé ham so y :(m+l)x4 —mx’ +E chi c6 cyce ti€u ma khong
co cuc dai.
A. m<—1. B. -1<m<0. C. m>1. D. -1<m<0.

Cau 27: Cho ham s6 y=x* —2mx” +2. C bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé d6 thi ham s6 c6 3 diém
cuc tri A, B, C thoaman O4.0B.OC =12 v61 O 1a géc toa do?

A. 2. B. 1. C.O0. D. 4.
Chu 28: Cho hamsb y=—x*+2mx’—4 ¢6 dd thila (C,). Tim tt ca c4c gia tri thyc clia tham s6 m dé
3 diém cyc tri ctia (C, ) déu nam trén c4c truc toa do.
A.m==%2. B.m=2. C.m>0. D.m=-2, m>0.
Cau 29: Tét cd cac gid tri m d€ d6 thi ham sé y=x*—2(1-m)x’ +m’ —3 c6 céc diém cyc tri nam phia
trén truc hoanh la:
A.m<2. B. m>+/3. C. m>3. D. m>2.
Cau 30: S gid tri cua tham s6 m dé 3 diém cuyc tri clia d6 thi ham s6 y=x*+(6m—4)x* +1-m 1a 3
dinh cua mot tam giac vudng la:

A. 0. B. 1. C.2. D. V6 sb.

Phan 2. Cau trac nghiém ding sai

Caul: Chohamsd y=x*+(m+1)x*+4 c6dd thi (C).
a) Véi m=-3, ham sb c6 y., =3.
b) Vi m =0, ham sé da cho luén dong bién trén R .
¢) (C) ¢6 3 diém cyc tri khi va chi khi m<—1.
d) C6 2 gié tri nguyén ciia m dé do thi (C) c6 3 diém cuec tri tao thanh tam gidc vudng.

Cau2: Chohamsd f(x)=mx*—(m’—1)x’+2 c6 dd thi (C).
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Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

a) Khi m =0, ham s6 da cho ¢6 gia tri cuc dai béng 2.
b) Ham s da cho c6 3 diém cuec tri khi va chi khi m e (-1;0) U (1;+%).
¢) C6 2 gia tri nguyén ciia m dé @6 thi ham s c6 mot cuc tiéu va khong c6 cuc dai.

d) C6 2 gié tri ctia m d€ dd thi (C) c6 2 diém cuc tiéu théa khoang céch giira ching béng 2.
\ A 4 2 1
Cho ham s0 y = mx" +(4m—>5)x T

a) Voi m =1, ham so0 da cho c¢o6 3 diém cuc tri.

b) V6i m <0, ham s6 da cho chi ¢ 1 diém cuc dai.
s A 17 .
¢) Khi ham s6 ¢6 y., = Y thi x., =+2.

d) C6 2 gia tri cia m dé dd thi ham s d3 cho ¢6 2 diém cuc tiéu thudc truc hoanh Ox .
Cho ham s6 y=x*+2(m—4)x’ +m+5 c6 dd thi (C).

a) Khi m =5, ham s6 da cho ¢6 duy nhét 1 diém cuc dai.

b) Khi m =0, diém M (2;-11) 1a mét diém cuc tiéu cta dd thi (C).

¢) C6 2 gia tri nguyén duong cua m dé ham sd c6 gia tri cuc tiéu am.

d) C6 duy nhat mot gia tri cua m dé dd thi (C) ¢6 3 diém cuec trj tao thanh mot tam gidc nhan
géc toa d0 O lam trong tam.

Cho ham s6 y = mx* +(m2 —9)x2 +1.

a) Khi m =2, ham s0 da cho ¢6 y, vd ., théa |ye, —yer| =3.

b) Ham s6 c6 c¢6 2 diém cuc dai va 1 diém cuec tiéu khi va chi khi m < -3 .

¢) Ham s da cho c6 cuc tiéu khi va chi khi |m| >3,

d) V6i m 1asd duong, néu ham s6 chi ¢6 1 diém cuc tiéu thi nd khong c6 cuc dai.
Cho ham s6 y = x* —2mx* + 2m+m*.

a) Khi m =2, ham s6 da cho c6 x., = +2.

b) Ham s6 d3 cho chi co duy nhét 1 diém cuc tri khi va chi khi m<0.

¢) Khi ham s6 da cho c6 3 diém cuyc tri thi cac gia tri cuc tri nay luén duong.

d) C6 1 gia tri nguyén ctia m dé @6 thi ham s6 c6 3 diém cuec tri tao thanh 3 dinh cia mot tam
giac vudng.

Cho ham s y =2x* —4mx* +m—1.
a) Khi m =3, ham s6 da cho ¢6 3 diém cuyc tri.
b) Véi 0<m <2, cac diém cuc trj ctia dd thi ham s6 luén nam phia duéi truc hoanh.

¢) Tat ca gid tri thuc cia m dé ham so0 c6 cuc ti€u ma khong c6 cuc dai la m <1.
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Cau 9:

Cau 10:

d) Biét v&i m =m, thi d6 thi ham s6 di cho c6 3 diém cuc trj tao thanh tam giac déu, khi d6
mq €(0;1).

Cho ham s6 y = mx* +2(m2 —S)x2 +4.

a) Khi m=—1,ham s6 c6 y., =4.

b) C6 dung 3 s nguyén m thudc doan [-3;3] dé ham sé da cho c6 duy nhat 1 diém cyc tri.
¢)Co2 ) nguyén m dé ham sb co 3 diém cuec tri trong do c6 2 diém cuc tiéu va 1 diém cuc dai.
d) C6 duy nhit 1 gia tri cuia m dé ham sé c6 3 diém cuc tri tao thanh tam giac vudng.

Cho ham s6 y=(m+1)x* +(3m-10)x" +2.

a) Co 4 gia tri nguyén ciia m dé ham sb da cho c6 3 diém cuec tri.

b) Khi m =0, ham s6 da cho ¢6 1 diém cuc dai va 2 diém cuc tiéu.

¢) Khi m=-2, d0 thi ham s6 c6 duy nhat 1 diém cuc tri c6 toa do 1a (0;2).

d) Khi ham s6 ¢6 x., =1 thi y.,. <0.

Cho ham s6 y = x* —2mx* +2m—4 ¢6 d thi (C).

a) (C) di quadiem N(-2;0) khi m=2.

b) Khi m =3, ham s6 c6 cuc dai va cuc tiéu théa y, + v, =5.

¢) Khi ham s6 c6 x., =+2 thi y., =4.

d) Khi m=1, do thi (C ) ¢6 3 diém cuyc tri tao thanh tam giac c6 dién tich béng 2.

Phan 3. Cau trac nghiém tra I3i ngan

Cau 1:

Cau 2:

Cau 4:

Cho ham s6 y=—x*+2x"+1 c6 dd thi (C). Biét 4, B, C 1a 3 diém cuc tri ctia d6 thi (C).
Tinh dién tich S cta tam giac ABC.

bS:

Biét d0 thi ham s y=ax' +bx’ +¢ qua O va c6 mét diém cyc tieu 1a 4(~3;-9). Khi do
T = a+b+c bang bao nhiéu?

bS:

Biét d6 thi ham s6 f(x)=ax*+bx> +¢ ¢6 2 diém cuc trila 4(0;2), B(2;—14). Tinh f(1).
bS:

Biét d6 thi ham s6 y = x* —2mx® + 2m +m* ¢6 3 diém cuc tri 1a 3 dinh ciia mot tam giac c6 dién
tich bing 4 khi m =3/a . Khi d6 a bing bao nhiéu?

bS:
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Cau 5:

Caiu 6:

Cau7:

Cau 9:

Cau 10:

Goi S l1a tap hop tit ca cac gia tri nguyén cia m thudc doan [-5;5] dé ham sb
y=2x* +(m2 —3m— 4)x2 +m—1 c6 duy nhét 1 diém cuc tri va d6 13 cuc tiéu. Tinh s6 phan tur
cuatap S.

bS:

Cho ham sb y=(m—1)x*+ (m2 +3m+ 2)x2 +1. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia m thudc doan
[-10;10] dé ham s6 da cho c6 3 diém cyc tri?

bS:

Cho ham sé y = x* —2(1—1712)x2 +m+1. Tim m dé dd thi ham s6 c6 3 diém cuc trj tao thanh
mot tam giac ¢ dién tich 16n nhat.

bS:

Cho ham s6 y = x* +2mx* +m> +m. Tim m dé d6 thi ham sb c6 3 diém cuc tri tao thanh mot
tam giac c6 mot goc bang 120°.

bS:

Cho ham s6 y=x*—2(m+1)x’+m. Tim m duong d¢ dd thi ham s6 da cho ¢6 3 diém cyc tri

A, B, C sao cho O4A=BC,vdi O la géc toa do, A 1a diém cuc tri thudc truc tung, B va C la

2 diém cuc tri con lai.

bS:

Cho ham s6 y = x* —2mx? +2m . C6 bao nhiéu gia trj nguyén cua tham sé m dé @6 thi ham sb
¢6 3 diém cuyc tri tao thanh tam giac c6 dién tich S théa man 1< S < 20267

bS:
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BAl 1. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (tiép theo)

A.LY THUYET
DANG TOAN: CUC TRI CUA HAM SO PHAN THUC BAC 2 TREN BAC 1 CO THAM SO

2
Cure tri cita ham sé phan thire y =" "2*TC Gidu kien a #0, m #0)
mx+n
2
. , X" +2an.x+bn—
Tap xac dinh: D:R\{—i}.Dao ham y - anx an-x 2” me
m (mx+n)

bat g(x) =am.x’ +2an.x+bn—mc.

Ham s6 nay hodc khong c6 cuc tri hodc c6 2 cuec tri (1 cuc dai, 1 cuc tiéu).
® Ham s6 khéng ¢6 cuec tri
am#0

< g(x)=0 c6 nghiém kép hodc vo nghiém < {A <0
g(x) =

)

< Ham sb ddng bién trén mdi khoang xac dinh ( khi am > 0) hodc nghich bién trén mdi khoang xac dinh
(khi am <0).

® Ham s6 ¢6 2 cue tri

< g(x)=0 c6 2 nghiém phan biét khac —% 14, >0

) i o am # 0
< g(x)=0 c6 2 nghiém phén biét < o>
g(x

Ham s6 khong c6 cuec tri Ham so0 c6 cue tri (2 cue tri: 1 cuc dai, 1 cuc ti€u)

am >0
A X)SO

8(

{am <0
Ag(x) <0

am >0
Ay >0

&(

|

am<0

Ay >0

8(

|
|
1
1
1
1
1
1
|
1
1
4
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
|

g(x)=

0 c6 nghiém kép hodc vé nghiém

g(x) =0 c6 2 nghiém phan biét
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Chii y: Néu hé s6 a va m chua chic khéac 0 thi ta can xét thém céac truong hop a=0 va m=0.
Phuwong trinh dwong thing di qua hai diém cue trj ciia dd thi ham sé phén thire bic 2 trén bac 1

2
\ A +bx + L1 A <1y \ \ 2 . .2 .
Cho ham s6 y = A TOXTE Khi ham sé 6 2 cuc tri thi phuong trinh duong thang di qua 2 diém cuc tri

mx+n
2ax+b

cia d0 thi ham s6 do1a A:y = (dao ham tir, dao ham mau).

x> +mx+3m—1

Vidul: Tim m déhamsd y= cd cuc tri.
X
2 : x> +mx+1
Vidu2: Tim m dé hams6 y=———— datcuc daitai x=1.
xX+m
2
X —mx+m

Vidu 3: Tim m déham so ¢0 2 diém cuc tri trai dau.

X—m

xz—mx+3(m+2)

Vidu4: Tim m dé ham so ¢o cuc dai, cuc tiéu nam vé 2 phia so voi truc Ox .

x—1

2
, \ 2 4R Ll 1s J + +2 , .2 . .y A
Vidu5: Tim m dé do thihamso y= X TIMXT M 62 diém cuc tri 4, B sao cho tam gidc OAB vudng

x+1
tai O.

B. BAI TAP TU’ LUAN

2
A . A A X +mx—-2 - 2
Caul: Tim m d€ ham s6 y =———— c6 cuc dai va cuc ticu.

X—m

x? +(2m+3)x+m2 +4m

Cau2: Tim m déhamso y= c6 2 diém cuc tri trai dau.

X+m

2
~ \ 22X Lt L J X +x+m .2 LY A , .. \
Cau3: Tim m @€ d6 thi ham s0 y =——— c6 2 diém cyec tri nam vé 2 phia so véi truc hoanh.

x+1

x2+(m+1)x—m+1

Cau4: Tim m dé ham so c6 cuc dai, cuc tiéu cung dau.

X—m

2
x —(3m+2)x+m+4 __ PO L, . A a2
( ) . Tim m d€ ham so co6 cuc dai, cuc ti€u va hai di€ém cuc

Cau5: Chohamsd y= 0
x_

dai, cuc ti€u cua d6 thi ham so6 c¢6 khoang cach nho hon 3.

(m—l)x2 +x+2

Cau6: Tim m déhamsb y= c6 cuc dai, cuc tiéu va (ye, — ver )(m+1)+8=0.

(m+1)x+2

x4+ 2mx+2

Cau7: Tim m déhamso y= co cuc dai, cuc tiéu va khoang céach tir 2 diém do dén duong

x+1
thiang x+ y+2 =0 bang nhau.

x2+(m+2)x+3m+2

Cau8: Tim m dé ham s y=
x+2

’ . - R \ 2 2 1
c6 cyc dai, cuc tieu va yg, +yor > 5
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Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

mx® +3mx+2m+1

Tim m dé do thi ham s y = c6 cuc dai, cuc tiéu nam ve 2 phia cua truc Ox.

x—1

—x*+2mx-5

Tim m dé do thi ham s6 y = c6 cuc dai, cuc ti€u nam veé 2 phia so véi dudong

x—1
thang y = 2x.

mx’ —2(m+l)x+2(m+3)

x—3

Tim m dé do thi ham s6 y = coO cuc dai, cuc tieu cung thudc goéc

phén tu thir (I ) trén mat phéng toa do.

x*+(m+1)x+2m—6

Tim m dé hamso y = c6 2 cyec tri cung dau.

xX+2m

2
. 22X 1 Ly A X +mx—-m -2 A A . o \ 2
Tim m dé do thi ham s6 y =—————— ¢06 2 diém cuyc tri nam vé 2 phia so véi dudong thang

x—1
x—=2y—-1=0.

C. BAI TAP TRAC NGHIEM

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 6:

2

\ A x"+3 2 . \ Ao 1N Ar
Cho ham s6 y = . Khang dinh nao sau day la ding?
A. Ham s6 dat cuc tiéu tai x=—1. B. Ham s ¢6 hai cuc trj thoa y,, < ye,.
C. Ham s6 dat cuc dai tai x=3. D. Gia tri cuc tiéu béng 2.

2

- X \ \ N . .- R - A 11 e X
Viet phuong trinh dudng thang di qua hai diém cuc tri ctia do thi ham s6 y =

x—1
A. y=4x+1. B. y=2x+3. C. y=2x-1. D. y=2x.
2
Cho ham s6 y = # . Ménh d& nao dudi day ding?
X+
A. Cyc tiéu ctia ham s bang —2. B. Cuyc tiéu ctia ham s6 bang 0.
C. Cyc tiéu ctia ham s bang —1. D. Cyc tiéu ctia ham s6 bang 2.
\ £ (x - 1)2 A A s it AL 4
Chohamso y = = M¢énh dé nao dudi day dang?
x —
A. Gié tri cuc dai ciia ham s6 bﬁng 3. B. Gia tri cuc dai cua ham s6 béng 4,
C. Gia tri cuc dai ciia ham s6 bﬁng 0. D. Gia tri cuc dai ciia ham s6 béng 1.
2 ‘ x*+3
Tim gia tri cuc ti€u cua ham sd y = .
x+1
A. 1. B. 2. C. -3. D. 6.
\ A x” +3x .2 ., A oaLc Ly £ 1a
Cho ham s6 y = T Piém cuc dai cta do thi ham so la:
x —
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Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

A. (—1;1). B. (3;9). C. x.p =-1. D. x., =3.
2
Cho ham s y = M Ménh dé nao sau day dung?
2x+1
A. Ham sb khong c6 cuc tri. B. Cuc tiéu cta ham s bﬁng —6.
C. Cuc dai ctia ham s béng 1. D. Cyc tiéu cua ham s6 béng -3.
2
Diém cuc tiéu ciia ham s y = 2xH5xtd la:
xX+2
A x=-1. B. (-1;1). C.x=-3. D. (-3;-7).
2
Cho ham 6 y = L’;*Z Ménh d& nao duéi day dung?
x p—
A. Gia tri cuc tiéu ctia ham s béng 4. B. Gia tri cuc dai cua ham s6 béng 2.
C. Gi4 tri cuc dai ciia ham sd bﬁng 2. D. Gia trj cuc tiéu ctia ham sd béng —4.
; X+ x+1 : : ;
Cho ham s0 y =——— . Tinh tong gia tri cuc dai y, va gia tri cuc tiéu y., ctia ham so.
X
A Yep +Yer =—4. B. yep+Ver=-2. C. Yep +Yer =0. D. yep+yer =2.
. . 4R . : x” —4x s . 2
Goi x;,x, 1a hai diém cuc tri cia ham s6 y = T Tinh gia tri cta bi€u thirc P =x,.x, .
X+
A. P=-5. B. P=-2. C. P=-1. D. P=—4.
x*=3x+1

Cho ham s y = cO gia tri cuc dai y, va gia tri cyc tiéu y,. Tinh S=y —y,.

A. §=-1. B. §=-5. C.5=4. D. §=-4.

2
Cho ham s y = —*P Bat A—a—b, B=a+2b. Tinh gid tri cia tong A+2B dé db thi

x—1
ham s6 dat cuc dai tai diém M(O;—l) .

A. 3. B. 0. C.6. D. 1.

A : x—4x+1 a2 . . .
D6 thi ham s6 y :—1 c6 hai diém cuyc tri thudc duong thang d : y = ax+b . Khi do tich

X+

ab bang:
A. -8. B. -6. C. 4. D. 4.

- X . \ 2 . .2 ., X oy 1 X X2+2X+3
Viét phuong trinh duong thang di qua 2 diém cuc tri cua d6 thi ham s6 y = T

X+
A. y=2x+2. B. y=x+1. C. y=2x+1. D. y=1-x.
Diéu kién cta tham s m dé ham sb y= xl_ X o cuc dai va cuc tiéu la:
—-Xx

A.m<1. B. m>-1. C.m<2. D. m>-2.
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Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

2x? +(m—2)x

x—1

Diéu kién cua tham s6 m dé hamsd y = co cuc dai va cuc ti€u la:

A. m<]1. B. m>1. C.m<2. D. m>0.

2
. £ X +mx—-m-1 __, I e e
Cho ham s6 y = —— . Ham s0 ¢0 cuc tri khi va chi khi:

x+1

A. m<1. B. m>1. C. m<0. D. m>0.

2
Biét rﬁng dd thi (C ) (Y= w c6 2 diém cuc tri 4, B. Hay tinh khoang céch tur géc toa

X —

d0 0(0;0) dén duong thang AB .

2 Js 3 D. /5.

A —. B. —. C. —=

J5 5 U5

2 2
. A , e, Z 2 AN 4 e q z X" +mx+m , L2 .
Goi S 1a tap hop cac gia tri cia tham s6 m dé do thi ham s0 y = ——— ¢6 2 di€ém cuc tri

x—1

A, B. Khi goc AOB =90° thi téng binh phuong tat ca cic phan tir ciia S bang:

1 1
A, —. B. 8. C.—. D. 16.
16 8
V&i tham sb m , d6 thi caa ham sd y= al _nqu c6 2 diém cuctri A, B va AB =5 . Ménh dé nao
X+
dudi day dang?
A.m>2. B. 0<m«<1. C.l<m<?2. D. m<0.

2
. x —|\m|x+4 . \ . , .
Cho hamso y = L Biét rang do6 thi ham so6 ¢6 2 di€m cuyc tri phan biét 4, B. Tim s0

x|

gia tri m sao cho 3 diém 4, B, C (4;2) phan biét va théng hang.

A. 0. B. 2. C. 1. D. 3.
: . x> +mx+1
Tim m d€ ham s0 y =— datcuc daitai x=2.
xX+m
A. m=-1. B. m=-3. C. m=1. D. m=3.

XX =2mx+m+2

Cho ham s6 y = . P€ ham s0 ¢6 cuc dai va cuc tiéu, diéu kién ctua tham s6 m

2x—2m

la:

m<—1 m<-=2
A. . B. -1<m<?2. C. 2<m«<l1. D. .

m>2 m>1

: X +mx+1 : . : .
Cho ham s0 y =——. Tim tat ca cac gia tri cia tham s0 m d€ ham so c6 gia tri cyc dai la
X+m

7.
A.m=T7. B. m=5. C.m=-9. D. m=-5.
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2
A , , ~ .2 ., A qc 1 e X —mx+m |
Cau 26: Khoang céich gitra 2 diém cyec tri cia do thi ham s6 y =—— bang:

A. 245, B. 52. C. 45. D. /5.

2
~ \ A, 2 o e £ X1 s £ + -1 . .2
Cau 27: Tim tat ca cac gia tri cia tham s m dé ham so yz% ¢o cuc dai va cuc tiéu.
x_
A. m<0. B. m=0. C.meR. D. m>0.
2
A A e g 21 £ —2mx+2 .2 .
Cau 28: Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham so y:w dat cuc tiéu tai x=2.
xX—m
A. Khong ton tai m . B. m=-1. C. m=1. D. m#+1.
. . . X+ x+m’
Cau 29: Tap tat ca cac gia tri cia m dé ham so y=—1 dat cuc dai tai x =1 la:
X+
A. {-2}. B. {2}. C. {2,-2}. D.J.

2
" \ 24 s L X —mx—m+5
Cau 30: Tim m dé ham so

c6 cuc dai, cuc tiéu cung dau.

X—m
<—-2-26
A" Vo . B. m<5.
—2+2\/3<m<5
C. 2-2J6 <m<5. D. 2-2J6 <m<-2+26.

Phan 2. Cau trac nghiém dang sai

. x2+mx=2
Caul: Chohamso y=———
mx—1

a) Khi m =0, ham s6 ¢6 1 diém cuc dai.

b) Ham sb c6 cuc trj khi va chi khi —1<m<1.

¢) Co 1 gid tri cia m dé ham sd ¢6 cuc dai, cuc tiéu voi hoanh do thoa man X, +x, =4xx, .
d) D6 thi ham s6 c6 cuc dai, cyc tiéu v6i hoanh d6 dwong khi va chi khi m >0,

2
Cau 2: Chohémséy:x 4mx+m+3.

x—1

a) Véi m =1, ham s6 da cho co y,, =—4.
b) Voi m < g, ham s d3 cho khong c6 cuc tri.

¢) C6 1 gia tri nguyén ciia m dé 2 diém cuc tri A, B cia d6 thi ham sd thing hang véi gde toa
do O(O;O).

d) C6 2 gia tri cia m dé dd thi ham s6 da cho ¢ 2 diém cuc tri 4, B thoa tam giac OAB vudng
tai O.
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Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 7:

2
Cho ham sé) y:L’M
x+1

a) V6i m =3, d6 thi ham s6 ¢6 2 diém cyc tri la 4(0;3) va B(-2;-1).

b) Ham sb khong c6 cuc tri khi m>4.

¢) C6 v sb gia tri cia m dé ham sd dé cho ¢6 2 diém cyc tri cung duong.

d) C6 13 gia tri nguyén cua m dé do thi ham sb c6 2 diém cyc tri 4, B ndm vé 2 phia so voi
duong thang 2x+y—1=0.

xz—(Sm—l)x+3m+1

Cho ham s y = "
X+

a)Véi m=2, dd thi ham s6 da cho ¢6 2 diém cuc tri ¢6 toa do nguyén.

b) Trong trudng hop ham sb ¢6 2 diém cuc tri thi 2 diém cuc tri nay ludn trai dau.

¢) Khi d6 thi ham sé di qua diém O(0;0) thi ham s6 khong ¢6 cuc tri.

d) D0 thi ham sé da cho ¢6 2 diém cuc dai, cuc tiéu 4, B sao cho doan AB cit cé truc hoanh va
truc tung khi va chi khi 0 <m <1.

X —m(m+1)x+m’+1

Cho ham s6 y =
X—m

a) Khi m =0, ham s6 co cuc dai, cuc tiéu thoa Yep —YVer =0.

b) Ham s6 di cho c6 cuc tri khi va chi khi m > —1.

¢) Trong truong hop co6 cuc tri thi cuc dai cua ham s6 ludn am.

d) DPiém A(—%;—%j vira 1 diém cuc dai cua d6 thi ham sé ung voi gia tri m nao do, vua la
diém cuc tiéu ciia dd thi ham sb ung voi mot gia tri khac cua m .

2 2 Nx—m*+1 ‘
X +m(m )x m+ ¢6 db thi (C)

Cho ham sb y =
xX—m

a) VGi m =—2, ham s da cho ¢6 2 diém cuec trj trai dau.

b) Ham sb da cho ludn ¢6 2 cuc trj.

¢) Khoang cach giira 2 diém cuc tri cua dd thi ham s6 luén khong doi.

d) Géc toa do O(0;0) 1a diém cuc dai ciia (C) mg v6i mot gia tri ndo d6 ctia m va ciing c6 thé
1a diém cyc tieu ciia (C) tmg véi mot gia tri khéc cta m .

2
oz —x"+3x+m
Chohaimsd y=—.
x—4
a) Trong truong hop ham sb c6 cuc tri, duong thang di qua 2 diém cyc tri 1a y = —2x+3.
b) V&1 m > -4, ham sb da cho ¢6 cuc dai, cuc tiéu.

¢) C6 1 gid tri clia m dé d thi ham s6 da cho c6 2 diém cyc tri thang hang véi diem M (1;-1).
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Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

d) V6i m =3, ham s6 ¢6 2 cuc tri thoa méan |y, — yer|=4.

. 2x* -3
Cho ham so y:x—x-km'
xX—m

a) Ham so c6 cuec tri khi va chi khi m <0 hoac m>1.
b) V61 m =2, ham s6 da cho c6 2 cuc tri cung dau.

¢) V61 m <0, ham so6 da cho ludn ¢ x, <0.

hodc m >

1-/5 145
2 2

d) Ham s6 c6 cyc dai, cyc tiéu thoa |y, — yer| > 8 khi va chi khi m <

x2+(2m+1)x+m2+m+4
2(x+m)

Cho ham sb y =

a) Khi m =1, ham s6 da cho c6 x., =1.

b) Ham sb da cho ludn ¢6 2 cuc trj.

¢) Céc gia tri cuc tri cia ham s6 ludn khong ddi.

d) Khoang cach giira hai diém cuc tri cua dd thi ham s6 ludn bang 16.

xz—(m+l)x+m+1

Cho ham sb y =
x—1

a) Ham s6 da cho ludn ¢6 2 cuyc tri.
b) Ham s6 d4 cho ludn c6 x., =2.
¢) Khi d6 thi ham s di qua diém M (3;2) thi 2 diém cyc tri ctia d6 thi ham s6 céch déu gdc toa

6 0(0;0).

d) D6 thi ham s6 c6 2 cuc trj thoa (e, )’ = 2.v¢, khi va chi khi m =1 hodc m=-5.

Phan 3. Cau trac nghiém tra I3i ngan

Cau 1:

mx*+2x+1

reil Tim m dé duong thang di qua 2 diém cuec trj ctua dd thi ham s di
x+

Cho hamsé y =

qua diém A(1;0).

bS:

Cho ham s y=x+m +ﬁ . Biét ham s dat cuc dai tai x=-2, gia tri cuc dai bﬁng —2. Tinh
tong S=m+2n.

bS:

Cho ham sé y = xz—xm—lerm Biét khoang cach gitta 2 diém cuec tri ctia d6 thi ham s c¢6 dang

ab Vv6i a, b 1a cac s6 nguyén t6. Tinh tich P=ab
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Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

bS:

2
+mx

2  n . 42 ., A e 1a e X M
Tim m dé€ khoang cach gitra hai di€m cuc tri cua do thi ham s6 y = bang 10.

bS:

C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua m dé€ do thi ham s6 y =mx+— c6 2 di€m cuc tri déu thudc
X

hinh tron tam O(0;0), ban kinh bang 6?

bS:

)c2+2(m+1)x+m2 +4m

Cho ham s y= . C6 bao nhiéu gia tri cia m dé dd thi ham sb da cho

x+2
¢6 2 diém cyc tri 4, B thoa tam gidc OAB vudng?

bS:

xz—(m+3)x+3m+l

Cho ham s6 y = . Goi S 1a tap cac gia tri nguyén cua tham sd m trong

x—1
doan [—10;10] dé ham s6 da cho c¢o6 cuc dai, cuc ti€u va céac gia tri cuc dai, cuc tieéu cua ham s6
cung am. Tinh tong cac phan tir cua S .

bS:

X —(2m+5)x+m+3

Cho ham sb y= . Biét ham sd d3 cho c6 cuc trj tai diém x >1 khi va chi

x+1

khi m > —% v6i a, beN; % t5i gian. Tinh tich P=ab.

bS:

2
N - . .2 .2 , X 1t 1 s Z X +mx—-2m—4 n n n
Biét rang v&i moi m <0, diém cyc ti€u ciia do thi ham so y = 5 luon thuoc mot
X+

parabol ¢ dinh (P) :y=ax’ +bx+c. Gia trj cua biéu thirc S =a+b+c bing bao nhiéu?
bS:

. P~ (m+1)x—m*+4m -2
Chohémsf)y:x (m+1)x=m e

_Biét riing khi m =< (v6i a, be N; < t6i gian) thi
x—1 b b

ham s6 ¢6 2 cuc trj thoa man ..y, dat gia tri nho nhat. Tinh 7 = a* +b*.

bS:
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BAI 2. GIA TRI LGN NHAT, GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO

A.LY THUYET

1. Dinh nghia
Chohamsb y= f (x) xac dinh trén tap hop D.
S6 M dugc goi 1a gid tri I6n nhit (GTLN) ciia ham sé6 y = f (x) trén D, néu f(x)<M véimoi xe D
vaton tai x, € D sao cho f(x,)=M .Kihiéu: M =max f(x).

D
S6 m dugc goi 1a gid tri nhé nhit (GTNN) ciia ham s6 y = f(x) trén D, néu f(x)=m véimoi xe D
va ton tai x, € D sao cho f(x,)=m.Kihiéu: m =mgnf(x).
Chi y: Ta quy u6c khi chi noi gia tri 1on nhit hay gia tri nhé nhit cia ham s y = f (x) (ma khong cho rd
tap hop D) thi ta hiéu d6 1a gia tri 16n nhat hay nho nhét cia ham sé y = f (x) trén tap xac dinh cta no.

Nhan xét: Néu biét dd thi cua ham sb trén tap hop D, ta co thé xac dinh duogc gia tri 1on nhét va gia tri
nhé nhét ctia ham sb trén D .

2. Pinh ly
Moi ham s lién tuc trén doan [a;b] déu co gia tri 16n nhét va gia tri nho nhét trén doan do.
Hon nira:

a) Néuham sé f(x) dong bién trén doan [a;b] thi IP%(f(x) =f(b) va r[mbI]lf(x) =f(a).

b) Néu ham s f(x) nghich bién trén doan [a;b] thi r[nellj(f(x) = f(a) va I[nlbI]If(x) = f(b) .

Q
S
QN —— - ———————
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DANG TOAN: TIM GTLN, GTNN CUA HAM SO

Phuong phap chung 12 sir dung dao ham va 1ap bang bién thién cta ham s do.

DANG TOAN: TIM GTLN, GTNN CUA HAM SO LIEN TUC TREN POAN [a;5]

Buéc 1. Tinh dao ham y' = f"(x).

Buéce 2. Tim cac diém X5 Xy ...; X, trén khoang (a;b) ma tai do f'(x) =0 hodc khong ton tai.
Bugce 3. Tinh f(a);f(x);/(x,); .. f(x,): /().

Buéc 4. Tim sd 16n nhat M va s6 nho nhat m trong cac gia tri tim dugc & Bude 3. Khi do:

M =max f (), m=mpig f (x).

Vidy 1: Tim GTLN va GTNN cuta ham s6 y =2x" +3x* —12x+1 trén doan [-1;5].

, \ NET A, o o , A, o \ £ X = A
Vidu 2: Tim gia tri 1én nhat va nho nhat cia ham s6 y = trén doan [O; 2] .
x f—

Vidu 3: Tim gia tri 16n nhat va nho nhat ciia ham sé y=+x—2++/8—x.

DANG TOAN: TIM GTLN, GTNN CUA HAM SO TREN TAP HQP KHONG PHAI DOAN [a;b]

Lap bang bién thién ctia ham s6 di cho trén tap hop can xét dé xac dinh gia tri 16n nhét, nho nhat (néu co).

Vidu4: Tim GTLN, GTNN ctia ham s6 y =—x’ +3x+1 trén khoang (O; +00).

Vidu5: Tim GTLN, GTNN ciia ham s6 y =—x" +4x’ +3 trén khoang (—1;1).

Vidu 6: Tim GTLN, GTNN cta ham sé y = x+l trén khoang (—2;2) .
X

DANG TOAN: TiIM GTLN, GTNN CUA HAM SO BANG PHUONG PHAP PAT AN PHU

Pé tim GTLN, GTNN ciia ham s6 y= f (x) trén tp D, ta c6 thé dit 4n phu ¢ va dua ham sb bién x vé

ham sb theo bién méi ¢, lvu ¥ nhé tim diéu kién cta ¢ khi dit an phuy.

Vidu7: Tim GTLN, GTNN ciia ham s6 y = (2sinx+l)2 +2 trén doan [—%,%} .
Vidu 8: Tim GTLN, GTNN ciia ham s§ y =2sin’ x—cosx+1.
B. BAI TAP TU’ LUAN

Cau 1: Tim GTLN, GTNN cua cac ham so sau néu co:

al trén [2;5]

! trén {—2;0}
x+3 2

a) y=x —3x>—9x+1 trén [—1;4] b) y=

c) y=—x"—2x"+7 trén [—1;3] d) y=x+
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Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Tim GTLN, GTNN cua cac ham s sau néu co:

a) yz—ﬁ—m b) y=+-x"+2x+3
¢) y=2x+V5-x" -4 d) y:xﬂ
e)y=2\/m+x2 f)yzx/m

Tim GTLN, GTNN cua cac ham so sau n€u co:

a) y= x+i trén doan [1;4] b) y= 72 trén doan [0; 7]
X I+x
¢) y=—x +3x+2 trén doan [—3;4] d) y=x*—2x"+3 trén doan [—2;1]
2 —
e) y= Lx;% trén doan [2;4] f) y=—x*+2x" —1 trén doan [0;5]

Tim GTLN, GTNN cua cac ham so sau néu co:

a) y=x+/4-x+3 b) y=5+V2x+4+/10—x

¢) y=A-x>+5x-4+9 d) y=3-+v-2x>+5x+7

e) y:5m+2 f) y=3x+m
g)y:—;wrﬂ h)y=(x+1)\/ﬁ+4

Tim GTLN, GTNN cua cac ham s sau néu co:

a) y=—x"+2x" +1 b) y=-x’+3x"+2 trén khoang (-3;1)
¢) y=—x+x° —2x+1 trén khoang (—1;5) d) y=+x>-5x+6

3x’ -4
e) y= x2 al trén khoang (—1;+oo) f) y=x+1- !
1 xX+2

trén khoang (—3;+oo)

Tim GTLN, GTNN cua cac ham so sau néu co:

a) y=sin2x trén doan [O;Z—Z} b) y=co0s2x—3 trén doan [O;%}.
) 2sinx—1
¢) y=cos’ x+3sinx+7 dy y=20X"2
sinx+2
\ S er e 2 W1 £ x—m’+m N N
Tim cac gia tri cia m dé GTNN ctia ham s6 f (x) 2—1 trén doan [0;1] bang —2.
X+

Tim tham s m dé phuong trinh x° —3x* +3m—1=0 c6 nghiém trong [1;+00) .

Tim m dé bt phuong trinh m < —x* +2x+3 c6 nghiém.
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Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Su phéan hity ctia rac thai hitu co ¢6 trong nude s& 1am tidu hao oxygen hoa tan trong nuéec. Nong

dd oxygen (mg/l) trong mot hd nudc sau ¢ i (¢>0) khi mot lugng réc thai hitu co bi xa vao
15t

91

hd dugc xap xi boi ham sé: y = y(l) =5

Vao céc thoi diém nao ndng do oxygen trong nudc cao nhat va thap nhat?
(Theo:www.researchgate.net/publication/264903978 Microrespirometric_

characterization of activated sludge inhibition by copper and zinc)

Gia str doanh sb (tinh bang s6 san phdm) ctia mot san phAm méi (trong vong mot sé nim nhat
5000
1+5¢"’

thoi gian ¢ dugc tinh bang nam, ké tir khi phat hanh san pham méi. Khi d6, dao ham f '(t) s€

dinh) tuan theo quy luat logistic dwoc md hinh hod bang ham s6 f ()= t>0 trong do
biéu thi tdc d6 ban hang. Hoi sau khi phat hanh bao nhiéu nam thi tdc d6 ban hang 1 16n nhat?

Mot vat dugc phong théng ding 1én trén tir d§ cao 2 m voi van tdc ban dau 1a 24,5 m/s. Trong
Vit 1i, ta biét rang khi bé qua strc can cta khong khi thi d6 cao 4 (mét) cia vat sau ¢ (gidy) dugc
cho boi cong thire A(t)=2+24,5—4,9¢>. Hoi tai thoi diém nao thi vat dat do cao 16n nhat?

Khéi lugng ¢ (kg) cuia mot mat hang ma cira tiém ban duoc trong mot ngay phu thudc vao gia
ban p (nghin dong/kg) theo cong thic p=15 —%q. Doanh thu tr viéc ban mat hang trén cia
ctra tiém duogc tinh theo cong thirc R = pq .

a) Viét cong thuc biéu dién R theo p .

b) Tim gia ban mdi kilogam san pham dé dat dugc doanh thu cao nhat va xac dinh doanh thu cao
nhat do.

Mot loai thude duoce dung cho mdt bénh nhan va néng d6 thude trong mau cia bénh nhan duogc
giam sat boi bac si. Biét rang ndong do thude trong mau cua bénh nhan sau khi tiém vao co thé

trong ¢ gio duge tinh theo cong thire ¢(¢) = (mg/L). Sau khi tiém thudc bao lau thi nong

£ +1
do thude trong mau cua bénh nhan cao nhét?

Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y t& udc tinh sé ngudi nhidm bénh ké tir ngay
xudt hi¢n bénh nhan dAu tién dén ngay tht 7 1a £ (¢)=45" 1. Néuxem f'(¢) 1a toc do truyén
bénh (nguoi/ngay) tai thoi diém ¢. Tdc do truyén bénh s& 16n nhit vao ngdy thir bao nhiéu?

Mot vat chuyén dong theo quy ludt s =¢> — 61> +42¢+1 véi ¢ (gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir
lic bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quing dudng vat di duoc trong khoang thoi gian d6. Hoi

trong khoang thoi gian 10 gidy, ké tir liic bat ddu chuyén dong, van tdc nho nhit cia vat dat duoc
bang bao nhiéu?

, 1 ) ..
Mot vat chuyén dong theo quy lut S = —§t3 +9¢%, v6i t () la khoang thoi gian tinh tir lic vat

bét dau chuyén dong va S (m) la quang duong vat di dugc trong thoi gian d6. Hoi trong khoang

thoi gian 10 giay, ké tr lac bat dau chuyén dong, van tdc 16n nhat cua vat dat duoc br:ing bao
nhiéu?
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Cau 18:

Phan 1.

Gia st su lay lan ciia mot loai virus & mét dia phuong c¢6 thé dugc mo hinh hoa bang ham sb
N(t) = +12¢*,0<¢<12, trong @ N 1a s6 nguoi bi nhiém bénh (tinh bang tram ngudi) va ¢
1a thoi gian (tudn).

a) Hay udc tinh s6 nguoi toi da bi nhidm bénh ¢ dia phuong do.

b) Pao ham N '(t) biéu thi téc d6 1y lan cta virus (con goi 13 tbe d6 truyén bénh). Hoi virus s&

lay lan nhanh nhét khi nao?

C. BAI TAP TRAC NGHIEM 1

Cau triac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Xéthamsd y=f (x) c6 bang bién thién nhu sau:

X -1 0 2 5

!

Khang dinh nao sau day la ding?
A. Ham s6 da cho dat GTNN tai x=-1 va dat GTLN tai x=5 trén doan [-1;5].

B. Ham sb di cho khong tdn tai GTLN trén doan [—l; 5] .

C. Ham sd d3 cho dat GTNN tai x=—1 va x=2 trén doan [—1;5] .

D. Ham s d3 cho dat GTLN tai x =0 trén doan [—1;5] .

Cho ham s§ y= f (x) xac dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién sau:

X — 0 + oo

’

y + -

2
-1 1

Khang dinh nao sau day la ding?

A. GTLN cua ham sé bang 2. B. GTNN ctia ham sb bang —1.

C. GTNN ctia ham s bang 1. D. GTNN ciia ham s6 bang —1 va 1.

Cho ham s6 y=f (x) xac dinh, lién tuc trén {—1;%} va c6 db thi 1a dudng cong nhu hinh v&

.7 s 1z A \ .7 . 5 A 5 \ A A 5 \
bén. Gia tri 16n nhat M va gia tri nho nhat m ctia ham s6 f (x) trén [—I;E} la:
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Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

ICTRS;] R ——
&

- lo\J

A M=4 m=-1. B.M=4 m=1. C.M=§,m=1. D.Mzg,mz—l.

Cho ham s y=f (x) xé4c dinh va lién tuc trén R, c6 d6 thi nhu hinh v& bén. Tim gia tri nho

nhat m va gia tri 1én nhat M ciahamsd y=f (x) trén doan [—2; 2].

A.m=-5 M=0. B.m=-5 M=-1. C.m=-1, M =0. D.m=-2 M=2.
Gia tri nho nhat ciia ham s6 y =x’ —3x+5 trén doan [0;2] la:

A. min y =0. B. min y =3. C. min y =5. D. miny=7.

[0:2] [0:2] [0:2] [0:2]
Gi4 tri nho nhét cia ham sb f (x) =x’ —3x>—9x+35 trén doan [—4; 4] la:

A. min f(x)=-50. B. min f'(x)=0. C. nlinf(x) =—41.  D. min f(x)=15.

[-4:4] [-4:4] [-4:4]

Goi M, m 1an lugt 1a GTLN, GTNN cta ham s6 f(x)=2x"+3x” -1 trén doan [—2;—%} . Tinh

P=M-m.
A. P=-5. B. P=1. C. P=4. D. P=5.
Gia tri nho nhat cia ham s6 y:x—_i trén doan [0;3] 1a:
X+
A. miny=-3 B. min _L C. miny=-1 D. miny =1
B R "o Y T R sl Y T

Gia trj 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s y =+/5—4x trén doan [-1;1] 1a:

A. r[l}%&y:\/g var[l_lll;ﬂyzo. B. rﬂ}%ﬁ;yzlvar[{ll{ﬂy:_&
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Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

C. I[1:112;11Xy=3VaI[I_111;Hy=1. D. r[l}%)fy:O Valililll;}’]lyZ—\/g.
. . . 2% +x-2 .
Gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y = S rrTs trén doan [—2;1] lan luot la:
—-X
A.2va0. B.1va -2. C.0 va -2. D.1va -1.

Goi M, m lan luot la gia tri 1on nhét va gia tri nho nhét cia ham sb y= x° —3x* +1 trén doan

[-2;4]. Tinh tong M +m.

A. —18. B. -2. C. 14. D. -22.
Cho ham s6 y = x++/12—-3x" . Gia tri 16n nhat ciia ham sb bang:
A. 3. B. 2. C.4. D. 1.
, / X — 2 s
Gia tri 16n nhat ciia ham s6 f (x) = " trén doan [0;1] bang:
X+
1+m’ 1-m’
A. m . B. —-m’. C. m D. m*.
2 2
’ x—m2 ’ 5 , ’
Cho ham s f (x) = . Tim gia tri 1é6n nhat cia m dé ham so6 c6 gia tri nhé nhat trén doan
X+
[0;3] bang 2.
A.m=4. B. m=5. C. m=-4. D. m=1.
\ £ xX+m _, . 16 A X s rs AAL 18 4
Cho ham s0 y = théa min y + max y =—. M¢nh d¢€ nao dudi day 1a dung?
x+1 [1:2] [1:2] 3
A.0<m<2. B.2<m<4, C. m<0. D. m>4.
Gi4 tri nho nhét ciia ham sb y = x—In(x+1) trén doan [0;2] la:
A. 0. B.1-In2. C.2-In3. D. Dap an khac.
Goi m, M 1in luot 13 gid tri nhé nhit, 16n nhat cia ham sé y = 1n(x+\/x2 +4) trén doan

[O;\/g]. Khi d6 tong M +m bang:

A. 1n(6+3«/§). B. ln(6+2x/§). C. ln(6—2«/§). D. 1n(6—3x/§).

Tim tap gid tri T ctia ham s6 f(x)=1“—x voi xe[Le .
x

1 1 2
A. T =[0se]. B.T=|—;e]. C.T=|0;—|. D. T=|0;—=|.

e e e
Goi M va m lan lugt 1a gia tri 16n nhét va gia tri nhd nhét cta ham s y= ln(2x2 + ez) trén
[0;¢]. Ménh dé nao sau day dung?
A.M+m=5. B.M+m=4+In3. C.M+m=4+In2. D.M+m=2+In3.
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Ciau 20: Cho ham sb y :w ¢ gid tri nho nhat trén [1;e] bang -3 . Khi do:
nx—m

A.m>2. B. m>5. C. m<3. D. m<0.
o . : ) 4 .
Cau 21: Gia tri 16n nhat cia ham s6 y = 2s1nx—§sm3x trén [0;72'] la:

2 22
A. max 2. B. max y=— C. max 0. D. maxy=———-.
[0:7] r= [0:7] r= 3 [0:7] r= [0:7] Y 3

Cau 22: Gié tri 16n nhat ctia ham s y =cos’ x+3sin” x+5 trén tap xac dinh la:
A. 4. B. 8. C. 10. D. 9.

Cau23: Goi M va m lan luot 13 gia tri 16n nhét va gia tri nho nhét ciia ham s§ y = 2sin® x—cosx+1.
Khi d6 tich M.m 1a:

A. Mm=0. B. M.m=§. C. M.m=2. D.Mm=2.

8

a cr 1 Koo o ep, 5 A, \ J4 ~ T\ s
Cau 24: Gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cua ham so f (x) =Xx+cos’ x trén doan [O;Z} la:

1 V4 T
A. meilrxf( ==, mﬁn -1, B. meilrxf(x)=— mgrnf(x)=—.
[O;Z:| 2 Z [O;z:| 4 Z 6
1 T 1 1
C. me}[xf(x):£+—, miﬂnf(x)zl. D. me;xf(x)=—+—, miﬁnf(x)z—.
7] 42 o] 7] 24 o] 2

e ; ; 4
Cau 25: Tim gia tri nho nhat ctia ham s6 y = x+— trén khoang ((); +00)
X

A. miny=2. B. min y=4. C. min y=0. D. min y=3.

(0;+0) (0;+0) (0;+00) (0;+0)

. . 2 . 1
Cau 26: Gia tri I6n nhat cua ham s y = x —— trén nira khoang ((); 2] la:

X
Al 52 ¢l b2
Cau 27: Gia tri nho nhat ciia ham s6 y = x +§ trén khoang (O; +OO) la:
A. 2. B. 3. C.4. D. 5.
Cau 28: Gi4 tri nho nhit ciia ham sé y =x+ 2+ﬁ trén khoang (1;+oo) la:
A. 2. B. 3. C.4. D.5.
Ciu 29: Gia tri 16n nhat cia ham sb y = w la:
x +1
A.mRaxyz—l. B.mﬂgxyzl. C.mﬂgxy:9. D.mﬂgxyle.
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Cau 30: Gia tri nho nhat ciia ham s y =3++/x> —2x+5 bang:

A. ijny:3. B. ijny:5. C. n}Riny=3+\/§. D. ijnyzo.

Phan 2. Cau trac nghiém dang sai

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cho ham s y = x* —§x3 —x.

a) Ham so da cho co6 3 diém cuc tri.

b) Ham sb da cho nghich bién trén khoang (0;1) .

[SSRR )

0 maxy=/(-1)=
d) Ham s6 ludn co gia tri nho nhét trén moi khoang ma né xac dinh.
Cho ham s6 y =x° —3x* —9x+35.

a) Cuc dai cua ham s6 da cho b?mg -1.

b) Trén khoang (O; 2()25) , ham sb c6 gia tri nho nhit bang 8.

) g =

d) Trén doan [a;b] tiy ¥ v6i 5 <0, ham s6 ludn c6 gia tri 16n nhit khong vuot qua 40.

2
Cho ham s y:#.
x_

a) Ham sb da cho ddng bién trén (—0;0) U (2;+00).
b) Ham sb da cho ¢6 2 diém cuyc tri.

¢) Gia tri 16n nhét ciia ham s trén doan {—2;%} la 3.

d) Gi4 trj nh6 nhat ciia ham s6 trén khoang (0;+00) 1a 1.

Cho ham s y=—x"+3x-5.

a) Ham s6 da cho ¢6 cuc dai béng 1.

b) Ham s di cho dong bién trén khoang (—1;1) .

¢) Gia tri nho nhat cua ham sé trén doan [-2;2] bing -3.

d) Ham sb da cho khong c6 gia tri 16n nhit va gia tri nho nhét.
Cho ham s y = x+\/m .

a) Tap xac dinh D = (—o0;—2]U[2;+).
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Caiu 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

b) Trén khoang (0; 2) , dao ham ctia ham s6 da cho luon duong.
¢) Ham sb da cho ¢o gia tri lon nhét va gia tri nho nhét 1an luot 1a 242 va —2.
d) Do thi ham sb cit truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 am.

mx—4

Cho ham sb y = .
X+m

a) Ham s6 da cho ludn dong bién trén tap xac dinh.

b) Khi m =1,tacd fgi%y=6.

¢) Ham s6 dé cho dat gia trj 16n nhat bang 5 trén [—2;6] khi m =34.

: 19
d)C62 giatricua m théa miny+max y =—.
) Co2 giatricua m thoa Y+ Ry =7

Cho ham s f(x)=—x"+4x—m.

a) Ham sb d3 cho ludn nghich bién trén khoang (2;400).

b) Ham sb da cho khong c6 cuc dai.

¢) C6 1 gid tri nguyén duong ctia m dé ham s6 di cho c6 GTLN trén doan [—1;3] bang 10.

d) Khi liI}IE;IZ](f(x) =10 thi r[121171]1f(x) =-15.

mx+1

Cho ham sb y = .
xX—m

a) Ham s6 da cho ludn nghich bién trén timg khoang xac dinh khi va chi khi ~1<m <1.
b) Vi moi m , d6 thi ham sb ludn cit 2 truc toa do tai 2 diém 4, B thoa OA=O0B.
¢) Biét gia trj 16n nhat ctia ham sé trén doan [1;2] bang —2 . Khi d6 gia tri cia m bang 3.

d) C6 2 gia tri cua m thoa [rrzljrll] v +[rr%a>1<] y=-9.

Cho ham s y:f(x):§x3 —2mx* —m+2.

a) Néu f(1)=0 thi f(5)=40.
b) Ham sb da cho ludn ¢6 2 diém cuc tri.

¢) Véi m=3,tacod Ellgllf(x)=—1.
d) C6 1 gié tri clia m dé ham s6 dat gié tri 16n nhat trén doan [1;3] bang 6.

2
, x +mx+1
Chohamso y=—.
xX+m

a) Khi m=0,taco min y=-2.

(0;+0)
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b) Ham s6 da cho ludn ¢6 2 cuc tri.

¢) V&1 moi gid tri cua m , ta luén c6 max y— min y =4.

(—o03m) (m3+o0)

d) Co 1 gia tri nguyén cia m dé ham sd da cho dat gia tri nho nhét trén doan [O; 2] tai mot diém

x, €(0;2).

Phan 3. Cau trac nghiém tra I3i ngan

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau7:

2

cr o1 £, . \ J X .
Tim gia tri I6n nhat cia ham s6 y = trén doan [1; 63] .

X
bS:

Goi M, m 1an luot 13 gid tri 16n nhét va gi4 tri nho nhét cia ham sé y =3vx—1+4y/5—x . Tinh
M+m.

bS:
Biét gi4 trj nho nhat cia ham sé y =x* —x* +13 trén doan [—2;3] bang % vol a, beN va %

t6i gian. Khi d6 S = a® —b> bang bao nhiéu?
bS:

YN ) L, \ 4 ~ V/ . L.
Biét gia tri nho nhat ctia ham so f(x) =2co0s’ x—cos2x trén doan [—g,g} la % vol a, be N

va % ti gian. Khi d6 tich P=a.b bing bao nhidu?
bS:

s .7 . 5 A , \ A 4 A 5
Tinh gia tri nh6 nhat ctia ham s6 y =3x+— trén khodng (O; +OO) .

X

bS:
Cho ham sb y= §x3 +m’x—2m*+2m—-9. Goi S 1a tap tit ca cac gia tri cia m sao cho
max y <3. Biét S =[a;b]. Xac dinh T=a—b.
bS:

Biét khoang (a; b) 13 tap tat ca cac gid tri cia m > 0 dé gia tri nho nhat ciaham sé y =x° —3x+1

trén doan [m +1;m+ 2] luén nho hon 3. Khi @6 tong T = 20254 +2026b bing bao nhiéu?

bS:
. x—m' =2 . . .
Cho ham s6 f(x)=———=.Goi S la tap hop tat ca gia tri cia m dé %ﬁﬁ(f(x) =—1. Tong
x—m ;
binh phuong cac phan tir cia S bang bao nhiéu?

bS:
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Céu9: Chohamsd f(x)=x’ +(m2 +1)x+m2 —2.Goi S latap hop cac gia tri ciia m dé r[rouzr]lf(x) =7
. Tich cac phan tir trong S bang bao nhiéu?

bS:

Cau 10: Biét rang gia tri nho nhat cia ham s6 y = mx+3—61 trén doan [0;3] bang 20. Tim m .
X+

bS:

D. BAI TAP TRAC NGHIEM 2

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phucng an lua chon

Cau 1:  Gi4 trj 16n nhat ciia ham s6 f(x)=x*—2x*+1 trén doan [0;2] 1a:

A. max f(x)=64. B. max f'(x)=1. C. max f(x)=0. D. max f(x)=9.

[0:2] [0:2] [0:2] [0:2]

cr 1 A \ J X " \
Cau 2: Gia tri 16n nhat cia ham s6 y = trén doan [0;2] la:

x+2
A. l B. 2. C. —l. D. 0.
4 2
A .y . 5 A 5 \ A 4 A \
Cau 3: Gia tri nho nhat cia ham s0 y =x +—1 trén doan [0;4] la:
X+
A. 3. B. 2—54 C.4. D. 5.

4
Cau4: Tim gia tri nho nhét ctia ham sb y= %—2X2 +1 trén [—1;2].

A. 1{'{%})’:—5. B. Ellg}y:—4. C. Elll;%y:_3' D. E]lg]lyzl'
x-1

VXt 42

Cau5: Hamsd y= dat GTLN va GTNN trén doan [—3; O] lan luot tai x,, x,. Khi d6 x,.x,
béng:
A.2. B. 0. C.6. D. V2.

CAu 6: Ham sb y= \/m ++/1—x c6 giatri 16n nhét, gia tri nho nhét 1an luot 1a:
A V2,1 B.1,0. C.2,2. D.2.1.

Cau7: Goi M, m lan luot 12 gia tri 16n nhét, gia tri nho nhat cua ham s§ y=x"—5x* +5x° +2 trén

doan [—1;2]. Khi 46, M —m cb gia tri bang:

A. 6. B. 12. C. -12. D. 3.

A re s L 5 R T A mx
Cau 8: Vi gid tri ndao cua m thi ham so y =

oy 1
dat gia tri 16n nhat bang — trén [0;2] .
xX+m 3
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A.m=-1. B. m=1. C.m=-3. D. m=3.

e Smx . 4 . ., F X REr £ .
Cau9: Chohamsd y= vol m # 0. Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham so6 dat gié tri 16n nhat tai

¥’ +1
x =1 trén doan [—2;2].
A. meR\{0}. B. m>0. C. m<0. D. Khéng ton tai m .

Cau 10: Goi m va M lan luot 1a gid tri nho nhat va 16n nhat cia ham sé f(x)=e’"" trén doan [0;2].

Ménh d& nao sau day 1a ding?

A.m+M=1. B.M-m=e. C.Mm=—. D. =e".

1 M,
62 m

Céu 11: Gi4 trj 16n nhat va gi4 tri nhd nhét cia ham s6 y =x.e" trén doan [-2;2] 1a:

A. max y=2¢’, miny =——. B. max y=——, miny=——.
[-2:2] 7 [-2:2] 7 e’ [-2:2] 7 e [22] 7 e’
C. max y=2¢°, min y = L D. Tét ca déu sai.
[-2:2] [-2:2] e

Cau12: Goi M va m lan luot 1a gid tri 16n nhat, gid tri nho nhét cua ham s6 y =x" —In(1-2x) trén

doan [-2;0]. Biét M +m=a+bIn2+cn5, (a, b, c€ Q). Khi d6 tong a+b+c bang:

A -3 B.2. c. b p. .
4 4 4 4

Cau 13: Tim gié trj nhé nhét ciia ham sé y = log; x—4log, x +1 trén doan [1;27] .
Al 1. B. -3. C.0. D. 2.

Céu 14: Tim gid tri nho nhat ciia ham s6 y =x’Inx trén doan [1;2].

1 1 .
A. miny=4In2. B. miny=—. C.mny=——. D. miny=0.
fiag i Y e oY T o]

Céu 15: Tim gia tri nho nhit cia ham s6 y =2cos’ x—3cosx+1 trén tip xac dinh R.

1 5
C. ——. D. Khong ton tai.

AL B.
3 8

-

Céau 16: Gia tri 16n nhit M , gia trj nho nhat m cta ham sé y =2sin” x+2sinx —11a:
-3 3 3
A.M=—1,m=?. B. M =3 m=-1. C.M=3,m=—5. D.Mzz,m=—3.

sinx+1

CAu 17: Cho ham sd y= . Goi M 1a gié tri lon nhatva m 1a gia tri nho nhét ctia ham s

sin® x +sinx+1
d3 cho. Chon ménh dé ding.

A.M=m+§. B. M =m+1. C.M:%m. D.M=m+%.
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Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Tim gi4 tri 16n nhat M va gia tri nho nhat m cta ham sé y = sinx(l +cos x) trén doan [();7[] .

N3
4 b

A M m=0. C.M=33,m=1. D.M=3,m=1.

:¥,m:l. B. M

Diéu kién ciia m dé phuong trinh x++/1-x" =m c6 nghiém la:

A. me[—\/z;\/z]. B. me[—l;\/z]. C. me[l;\/z] D. me(—l;\/i).

r 14 2
Tim gia tri nho nhat m cia ham s6 f (x) =x’ += trén khoang (O; +oo).
X
A.m=1. B. m=2. C. m=3. D. m=4.
N £ (x + 2)2 n \
Gié tri nho nhat cua ham s6 y = trén (0; +OO) la:
X
A.2. B. —x. C.8. D. Khéng ton tai.
Gid tri nho nhat cia ham sé y =x(x+2)(x+4)(x+6)+5 trén nira khodng [—4;+o0) la:
A. min y=-8. B. min y=-11. C. min y=-17. D. min y=-9.
[—4;+oo) y [—4;+oo) y [—4;+oo) y [—4;+oo) y
r 2 -_ r 2 A)
Ham so y = c6 gia tri nho nhat tai diém c6 hoanh d bang:
x>+l
A. 0. B. 2. C. 3. D. 2.
N e, e, e R N z x2 +X +1
Tim gia tri 16n nhat cia ham s6 y = ———.
X =x+1
1 T
A. 3 B. 1. C.3. D. Khong ton tai.
Tim gi4 tri nho nhét ciia ham s6 y =x* —4x+ 5 trén khoang (2;+oo) .
x f—
A. min y=0. B. min y=-13. C. min y =23. D. min y =-21.
(25+00) Y (2;+00) Y (23400) Y (25+00) Y
Gia tri 16n nhat ctia ham s y =+/—x +4x trén khoang (O; 3) la:
A. 4. B. 0. C. 2. D. 2.
v 2
Goi M va m 1an luot 1a gi4 tri 16n nhét va nho nhét ciia ham sé y = —”Jflzx . Khi do gia tri
X+
cia M —m la:
A. 2. B. 1. C. 1. D. 2.
Trong tit ca cac hinh chit nhat c6 cting dién tich S thi hinh chit nhat ¢ chu vi nhé nhit bing bao

nhiéu?

A. 24S . B. 4 . C.2S. D. 4S.
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Cau 29:

Cau 30:

Phan 2.

Trong tat ca cac hinh chit nhat c6 cung dién tich 48 cm?, hinh chit nhat ¢6 chu vi nhé nhét bﬁng:
A. 1633 em. B. 4/3cm. C. 24 cm. D. 83cm.

Cho mot tm gb hinh vudng canh 200 cm . Ngudi ta cit mot tam gd c6 hinh mot tam gidc vudng
ABC tir tim gd hinh vudng di cho nhu hinh v& sau. Biét AB=x (0 <x<60 cm) la mdt canh

gdc vudng clia tam gidc 4BC va tong do dai canh goc vudng AB véi canh huyén BC bang
120 cm . Tim x dé tam giac ABC c6 dién tich 16n nhét.

200

A. x=40 cm. B. x=50cm. C. x=30cm. D. x=20cm.

Cau trac nghiém ding sai

Cau 1:

Cau 3:

Cho ham s y:\/zlnx.

a) Tap xac dinh D = [O; +oo) .

(lnx+2)\/; |

b) Pao ham y' = 5
X

¢) Ham s da cho dat gid tri 16n nhét trén doan [1;e] tai x=1x,. Khi d6 x, €(2;e].

d) Ham s6 di cho khong c6 gié tri nho nhét.

. 3
Cho ham so f(x)=3x+l+ i
xX+2

a) Gi4 tri 16n nhat ciia f (x) trén tap K =(-2;1] bang 5.
b) Haim sé f (x) c6 mot diém cyc tri trén khoang (—2;+00) )

¢) Gia tri nho nhat cia f (x) trén khoang (—2;2025) bang 1.
A A s s 17 A 5 A 5 5 3
d) Khong ton tai gia tri 16n nhat ctia f (x) trén nira khoang —5;0 .

Cho ham s6 y =2x +33/9—x7 .

a) Tap xac dinh D =[-3;3].

b) Ham s6 da cho ¢6 1 diém cuyc tri.

¢) Gia tri nho nhat ctia ham s6 di cho bang —6.

d) Gia tri 16n nhat ctia ham so da cho dat duoc tai diém cuec tri cua ham so.
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Cau 4:

Caiu 6:

Cau 7:

Cho ham s f(x)=x+m.

a) Tap xac dinh D = {—1; 1} .

b) D6 thi ham sb da cho cit truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 4m.
¢) Ham s6 di cho khong c6 diém cuc dai.

d) Ham s6 d cho oo tap gié tri Ia doan [ 12 .

x*+1

x+1°

Cho ham sd y =
a) Ham s6 da cho ¢6 2 diém cuc tri.
b) Gia trj 16n nhét, gia tri nhé nhat ctia ham sé trén doan [0;3] lan luot 1a % va —2+242.

¢) Ham s6 da cho c6 cuc dai nhé hon cuc tiéu.

d) max y+ min y>0.
) (—oo;—l)y (71;+oo)y

X+m*+2m

Cho hamsb y =
x—2

a) Ham sb da cho khong ¢6 cuc tri.
b) Trén mdi khoang xac dinh, ham s6 ludn co gia tri 16n nhét va gia tri nho nhat.
¢) Gia tri 16n nhét cua ham s trén doan [—4; —3] luén nho hon gia tri nho nhét caa ham sb trén

doan [3; 4] )

o 19
d) Co6 2 gia tri nguyén cua m théa max y+miny = —.
) gia tri nguy nax y+miny ==

Cho ham s f(x):—%x3—x+m+l.

a) Ham sb da cho ludn nghich bién trén R .

b) Trén ntra khoang (2025; 2026] , khong ton tai gia tri 16n nhat cua ham sé di cho.
¢) Ham s6 da cho dat gia tri 16n nhét bang 5 trén doan [0;3] khi m=4.
d) Gi4 tri nho nhét ciia ham sd trén doan [—2;—1] luén am khi va chi khi m < —%.

Cho ham sb f(x) = el

x+m
a) Ham s6 da cho ludn dong bién trén timg khoang xéac dinh.
1

b) Khi d6 thi ham sé da cho di qua M (3;2) thi max f(x)= -

¢) C6 1 gi tri nguyén 4m ciia m dé gid tri nho nhét ctia ham sé di cho trén doan [l; 2] bang 2.
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Cau 9:

Cau 10:

d) C6 vo sO gia tri m thoa r[r_llag](f(x) = 2{{111;§]1f(x).
Cho ham s6 f(x)=—x"—3x"+a.
a) D0 thi ham sb da cho ludn ¢6 1 diém cuc tri thude truc tung.

b) Vi a=4 thi ham s co gia tri nho nhat trén doan [—l;l] bang 0.
¢) Khi d6 thi ham sé di qua diém M (-1;1) thi iy f(x)=1.
d) V6imoi a (0;4) thi gia tri cuc dai va gia tri cuc tiéu ctia ham sb luon cung dau.

2
. -m’ +
Cho ham so f(x):w
X+

a) Ham s6 da cho ludn dong bién trén khoang (2025; +oo).

1
b) V6i m=3,taco max f(x)=——.
) vorm nax /(%)==

¢) V61 m=-7,tacd r[no;121]1y+r%3;a2?y:74_

d) C6 2 gia tri cia m dé ham s co gia tri nho nhét trén doan [0;1] bang 2.

Phan 3. Ciu tric nghiém tra I3i ngan

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Goi M, m lan lugt 1a gia tri 16n nhét, nho nhit cia ham sb y= x’ —=3x? trén doan [—2;1] . Tinh
gidtricva I'=M+m.

bS:

Goi M, m 14n luot 14 gi4 tri 16n nhdt va gia tri nho nhét cua ham sé y = x++/4—x>. Khi d6
M —m bang bao nhiéu?

bS:

. X g1 IR , A \ 4 ~ T
Goi M, m lan luogt 1a gid tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y =x+ \/5 COSXx trén [O;E}'
Tinh M —m.
bS:

Tim gi4 tri nho nhit m cua ham sb f(x)=Mh (x +Vx*+e’ ) trén doan [0;e].
bS:
Tim gia tri 16n nhat ctia ham s§ y =sin 2x—2sinx.

bS:

Trang 89



TOAN 12 - CHUONG 1 ThS. Trin Thanh Yén

Cau 6:

Cau 8:

Cau 10:

2
X—m —m

Cho ham s6 f(x)= . Goi S 1a tap hop cac gia tri ciia m dé ham sd c6 gia tri nho

x+1

nhét trén doan [0;1] bing —2. Tong binh phwong cac phan tir cia S bang bao nhiéu?
bS:

Choham s f(x)=m~/x—1 v6i m#0.Biét %%i<f(x)+ ?gjsl]lf(x) =m’ —10. Khi d6 tong binh
phuong céc gia tri cia m nhén dugc la bao nhiéu?

bS:

Biét rang gia tri 16n nhat cuia ham s6 y =x + \/ﬁ +m bang 4+ 22 . Khi d6 gia tri cia m la
bao nhiéu?

bS:

Tim m dé gia tri nho nhét ctia ham sé y = x* —3mx” + 6 trén doan [0;3] bang 2.

bS:

Cho ham s y = —x* + mx? —(m2 +m+ l)x . Goi S 1atap hop cic gid tri cua m thoa r[l}lllrlly =-6
. Tich cac phan tir trong S bang bao nhiéu?

bS:
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BAI 2. GIA TRI LGN NHAT, GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO

(tiép theo)

A.LY THUYET

DANG TOAN: VAN DUNG TiM GTLN, GTNN CUA HAM SO GIAI QUYET MOQT SO BAI TOAN
THUC TIEN

Dua vao gia thiét bai toan, dat bién x phu hop, 14p ham s biéu dién gia tri can tim GTLN, GTNN dé giai

quyét.
Vidu 1:
Vidu 2:

Vidu 3:

Vidu 4:

Vi du 5:

Cau 1:

Hai s6 c6 hiéu 1a 13, tich ctia ching bé nhét khi hai sé d6 bang bao nhiéu?

Mot hop tic xi nudi ca thi nghiém trong hd. Nguoi ta thay rang néu trén mdi don vi dién tich cua
mat hd ¢6 n con c4 thi trung binh mdi con ca sau mot vu can nang P(n) =480—-20n (gam). Ho1
phai tha bao nhiéu con ca trén mot don vi di¢n tich cua mat hd dé sau mot vu thu hoach duoc
nhicu ca nhat?

Do giam huyét 4p ctia mot bénh nhan duge cho béi cong thire G(x)=0,025x"(30-x), trong

d6 x 1a liéu luong thude duge tiém cho bénh nhan (x duogc tinh bang miligam). Liéu luong
thudc can tiém cho bénh nhan dé huyét ap giam nhiéu nhat bang bao nhiéu miligam?

Mot chit diém chuyén dong theo quy ludt s =— +6¢2+17¢, v6i ¢ (gidy) la khoang thoi gian
tinh tir lac vat bat diu chuyén dong va s (mét) 1a quing dudng vat di dugc trong khoang thoi
gian d6. Khi d6 van tdc v (m/s) ciia chuyén dong dat gia tri 16n nhét trong khoang 8 gidy dau tién
bang bao nhiéu?

Mot cong ty san xuat nhimng chiéc hop dung thuc pham c6 dang hinh hop chit nhat. Tir mot tAim
nhom hinh vuéng canh @ cm, ho can tinh toan dé cit & 4 goc 4 hinh vudng bang nhau, rdi gap
tdm nhom lai dé duge mot cai hop khong nép. Tim canh cta hinh vuong bi cit sao cho thé tich
ctia hop dung thuc pham d6 16n nhét (chira duoc nhiéu thuc phdm nhat)?

u % _________ ::////

B. BAI TAP TU’ LUAN
Khi san xuit vo lon sita bo hinh try, cic nha thiét ké ludn dit muc tiéu sao cho chi phi nguyén
liéu lam vé lon 14 it nhat, tire 1a dién tich toan phﬁn cta hinh tru 12 nho nhat. Hoi mudn thé tich
khéi tru d6 bang 2 (lit) va dién tich toan phan phan hinh tru nhoé nhat thi ban kinh R cta day
bang bao nhiéu cm? (Lam tron d&én 2 chir sé sau ddu phay).

bS:
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Cau 2:

Cau 3:

Cau 5:

Tir mot bd tudng co san, nguoi ta mudn rao mot khu dat véi cudn ludi rao cd chiéu dai 100 (m),
khong rao bd tuong. Vay lam thé nao dé rao khu dat dy theo hinh chir nhat sao cho n6 c6 dién
tich 16n nhét. Tinh chiéu dai va chiéu rong cua hinh chit nhat do.

bS:

Mot tAm thiéc hinh chit nhat dai 45 cm, rong 24 cm dugc lam thanh mot céi hdp khong nép béng
cach cit bon hinh vudng bang nhau tir mdi goc va gap mép 1én. Hoi cac hinh vudng duoc cét ra
c6 canh 1a bao nhiéu dé hop nhan duoc co thé tich 16n nhét?

bS:

Co hai cay cot dung dung trén mat dat 1an luot 14 AB=1m, CD =4 m va dinh cta hai cot 1a hai
diém A va C cach nhau 5 m. Nguoi ta chon mét vi tri E trén mit dat (nam gitra B, D) dé gidng
day ndi dén hai dinh cot dé trang tri nhu hinh bén. Vi tri E cach chin cdt ngdn 4B bao nhiéu
mét, lac do d¢ dai s¢i day 1a bao nhiéu?

bS:

Mot ngon hai dang dat tai vi tri 4 cach bo bién mot khoang 4B 1a Skm. Trén bo bién c6 mot
cai kho ¢ vi tri C cach B mot khoang 1a 7km . Nguoi canh hai dang c6 thé chéo do tir 4 dén
diém M trén b bién v6i van tbe 4km/h 16i di bd dén C vé6i van tbe 6km/h (xem hinh v&
duéi day). Tinh d6 dai doan BM dé ngudi d6 dén kho nhanh nhat.

A

5 km

7 km

bS:

C. BAI TAP TRAC NGHIEM

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Cau 1:

Nguoi ta tiém mot loai thude vao mach mau & canh tay phai ciia mot bénh nhan. Sau thoi gian
1a ¢ gio, ndng d6 thudc hip thu trong mau cua bénh nhan d6 duoc xac dinh theo cong thirc
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Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 7:

Cau 8:

C (t) = t(} zi (0 <t< 24) . Hoi sau bao nhiéu gio thi ndng d6 thudc hap thu trong mau ciia bénh
+

nhan dé 1a cao nhét?

A. 24 gio. B. 4 gio. C. 2 gio. D. 1 gio.

Nguoi ta gidi thiéu mot loai thudc kich thich sy sinh san cua mot loai vi khuan. Sau it phut, s6 vi
khuan dugc xé4c dinh theo cong thire N (¢)=1000+30¢* —¢* (0 <¢<30). Héi sau bao nhiéu phit
thi s6 lwong vi khudn 16n nhat?

A. 10 phat. B. 20 phut. C. 30 phat. D. 15 phat.

Mot con cé hdi boi nguge dong dé vuot khoang cach 1a 300 km trong ¢ gid. Van toc dong nude
l1a 6 km/h. Néu van toc boi cua ca khi nudc ding yén la v (km/h) thi nang lugng ti€u hao cta ca
trong ¢ gi® d6 dugc cho béi cong thitc E(v)=cv't, trong d6 c 1a hing sb va E tinh bang Jun.
Van tdc boi cta ca khi nuéc diung yén dé nang luong tiéu hao 14 it nhét bang:

A. 6 km/h. B. 8 km/h. C. 7 km/h. D. 9 km/h.

Mot hop khong ndp duoc lam tir mot manh cc-téng theo mau nhu hinh v&. Hop c6 day 1a mot

hinh vuéng canh x cm, chiéu cao 4 cm va c6 thé tich 500 cm?. Dé tong dién tich ctia manh céc
tong nho nhat thi gia tri cia x bang:

h . h
h
€ X ///I-___-___
7 xXr
X
h t h
A.25 cm. B. 30 cm. C. 10 cm. D. 20 cm.

Trong s6 cac hinh chit nhat co cung chu vi 16 cm , hinh chir nhat c6 dién tich 16n nhét béng:

A. 64 cm’. B. 4 cm’. C. 16 cm’. D. 8 cm’.

Xét tam gidc c¢6 chu vila 16 cm, d§ dai mot canh tam giac la 6 cm . Tim dién tich 16n nhét cta
tam giac do.

A. S=12cm’. B. S=7cm’. C.S=122 cm’*.  D.S=7J2 cm®.

Mot chét diém chuyén dong theo phwong trinh S (t) =21 +18* +2¢+1, trong d6 ¢ tinh bing
gidy (s) va S tinh bang mét (m). Thoi gian vén tdc chat diém dat gia tri 16n nhat 1a:

A.t=5s. B.t=6s. C.t=3s. D.¢t=1s.

Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —%ﬁ +6¢> voi t (gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir khi

vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang duong vat di chuyén dugc trong khoang thoi gian
d6. Hoi trong khoang thoi gian 6 gidy, ké tir khi bat ddu chuyén dong, van toc 16n nhit cta vat
dat duoc br:ing bao nhiéu?

A. 24 m/s. B. 108 m/s. C.18m/s. D. 64 m/s.
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Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cho chuyén dong thing xé4c dinh béi phuong trinh S(¢)= —it“ +3t> —2t—4, trong d6 ¢ tinh
bang gidy va S tinh bang mét. Tai thoi diém nao van tdc dat gia trj 16n nhat?

A.t=+2. B.t=1. C.t=3. D.t=2.

Mot chét diém chuyén dong theo quy ludt s = 6¢> —¢° (trong d6 ¢ 1a khoang thoi gian tinh bang
gidy ma chat diém bét dau chuyén dong). Tinh thoi diém ¢ (gidy) ma tai d6 van toc (m/s) cia
chat diém dat gié tri 16n nhat.

A.t=2. B.1=4. C.t=1. D.t=3.

Ngudi ta cat mot to gidy hinh vudng canh bang 1 dé gap thanh mot hinh chép tir giac déu sao
cho bén dinh cta hinh vudng dan lai thanh dinh cta hinh chép nhu hinh v&. Dé thé tich khdi chop
16n nhat thi canh day x cta hinh chép bang:

2&. C.x=2\/5. D.x=2.

5 5

Cho mét tim nhom hinh chit nhat 4BCD c6 AD = 60cm. Ta gap tdm nhom theo 2 canh MN va
PQ vao phia trong &én khi AB va DC tring nhau nhu hinh v& dudi ddy dé duoc mot hinh ling

A. x= B. x

V2
=3

tru khuyét 2 day.

B M Q c M Q

B,C
P
A
60 cm

Tim x dé thé tich khdi lang tru 16n nhét.
A. x=20cm. B. x=18cm. C. x=25cm. D. x=4cm.

Pé lam mot mang x6i nude, tir mot tam ton kich thude 0,9mx3m ngudi ta gip tim ton d6 nhu
hinh v& dudi, biét mat cét cua mang x6i 14 mot hinh thang can va mang x6i 12 mot hinh lang tru
khong c6 nip ddy phia trén. Hoi x bang bao nhiéu mét thi thé tich mang x6i 1on nhat?
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Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

X
3m T
0,9m 0,3m 03m 03m
3m 0.3m 0,3m

Tam tén Mang x6i Mat cat

A. x=0,5m. B. x=0,4m. C. x=0,6m. D. x=0,65m.

Mot soi day co chiéu dai 28 mét 1a dugc cit thanh 2 doan dé 1am thanh mot hinh vudng va mot
hinh tron. Tinh chiéu dai cta doan day lam thanh hinh vudng duoc cit ra sao cho tong dién tich
ctia hinh vudng va hinh tron 1a nhé nhat.

196 112 28r
m

A. 14m. B. m. C. m. D.
4+r 4+ 4+r

Mot soi diy c6 chidu dai 1a 6 mét, dugc chia thanh 2 phan. Phan thir nhat dugc udn thanh hinh
tam giac déu, phan th&r hai uén thanh hinh vuéng. Hoi d dai ctia canh hinh tam giac déu bang
bao nhiéu dé tong dién tich 2 hinh thu duoc 1a nho nhat?

| |
/N

18 | 3643 c 12 D 183

A. m B. m. . ——— m. . ——— m.
9+443 443 443 4+-3

Mot vién da duge bin thfmg dimg 1én trén véi van tdc ban dau 1a 40 m/s tir mot diém cao 5 m

cach mat dat. Vén tc cua vién dé sau ¢ gidy dugc cho boi cong thirc v(¢)=40-10¢ m/s. Tinh
dd cao 1on nhat vién da c6 thé 1én t6i so v4i mat dat.
A. 85 m. B. 80 m. C.90 m. D. 75 m.

Cho mot hinh lang tru dimg c6 day 1a tam giac déu.Thé tich cua hinh lang tru 1a V. Dé dién tich
toan phan cta hinh ling tru nho nhat thi canh day cua lang try la:

A. Jav B. {1V . c. o . D. eV .

Cho mét tim nhom hinh vudng canh 12 cm. Ngudi ta cat ¢ bon goc cta tAim nhém d6 bén hinh
vuodng bang nhau, mdi hinh vudng c6 canh bang x cm, rdi gap tdm nhom lai nhy hinh v& dudi
day dé dugc mot cai hop khong nip. Tim x dé hop nhan dugc co thé tich 16n nhat.

A. x=6¢cm. B. x=3cm. C. x=2cm. D. x=4cm.
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Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cho mgt tdm ton hinh chit nhat ¢6 kich thudc 80cm x 50cm. Ngudi ta cat & bon goc cua tam
nhém d6 bon hinh vudng bang nhau, mdi hinh vudng c6 canh bang x cm dé khi gap lai duoc
mot chiéc hop khong nip. Hoi dé chiée hop c6 thé tich 1on nhit thi x bang bao nhiéu?

A. x=12. B. x=11. C. x=10. D. x=9.

Ttr mot tAm t6n hinh tron c6 dudng kinh bang 60 cm, nguoi ta cat bo di mot hinh quat S cta tim
ton do, rdi gin cac mép vira cat lai véi nhau dé duge mot cai non khong cé nip (nhu hinh vé).
Hoi bang cach lam d6 ngudi ta cd thé tao ra cai non co thé tich 16n nhat bang bao nhiéu?

==

A. 180037 cm®. B. 248037 cm’. C. 200037 cm®.  D. 112537 cm®.

Mot trang trai chan nudéi du dinh xay dung mot ham biogas véi thé tich 12 m® dé chira chat thai
chin nudi va tao khi sinh hoc. Du kién ham chtra ¢ dang hinh hdp chir nhat co chiéu sau gép
rudi chiéu rong. Hay xac dinh cac kich thudc day (dai, rong— tinh theo don vi m, lam tron dén 2
chir s6 thap phan sau dau phiy) ciia ham biogas dé thi cong tiét kiém nguyén vat liéu nhat (dién
tich toan phan nho nhat) (khong tinh dén bé day cua thanh bé).

A. Dai 2,42 m va rong 1,82 m. B. Dai 2,74 m vardong 1,71 m.

C. Dai 2,26 m va rong 1,88 m. D. Dai 2,19 m va rng 1,91 m.

Nguoi ta mudn 1am mdt cai binh thuy tinh hinh lang tru ding cé nz“ip day, day la tam giac déu dé
dung 16 lit nude. Dé tiét kiém chi phi nhat (khong tinh dén do day tdm thiy tinh) thi canh day
cua binh la bao nhiéu?

A.4m. B. 4 dm. C. 232 dm. D. 234 m.

Cho hai vi tri 4, B cach nhau 615 m, cung nam vé mot phia bod song nhu hinh v&. Khoang cach
tir A vatr B dén bo song 1an luot 1a 118 m va 487 m. Mot ngudi di tir 4 dén bo song dé lay
nude va mang vé B . Tinh d6 dai doan dudng ngan nhit ma nguoi d6 phai di.

B
p
615 m
487 m
A
118 m
Soéng
A. 569,5m. B. 671,4m. C. 779,8m. D. 741,2 m.
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Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Mot duong day dién duoc ndi tir mot nha may dién & 4 dén mot hon dao ¢ C. Khoang cach
ngin nhat tr C d&én B 1a 1 km. Khoang cac tir B dén A4 1a 4 km. Mbi km day dién dat dudi
nude méat 5000 USD , con dat dudi dat mat 3000 USD . Hoi diém S trén bd cach 4 bao nhiéu
dé khi méc day dién tir 4 qua S roi dén C 1a it tén kém nhat?

A. 2 km. B. %km. C. %km D. 3 km.

Ngudi ta muén lam mot chiée thing hinh tru khong day tir nguyén liéu 1a manh t6n hinh tam giac
déu ABC c6 canh bang 90 cm. Ngudi ta cat manh ton hinh chit nhat MNPQ tir manh ton nguyén

liéu (voi M, N thudc canh BC; P va Q tuong ung thudoc canh AC va AB) dé tao thanh hinh

tru ¢ chiéu cao bang MO . Thé tich 16n nhit cta chiéc thung c6 thé lam dugc la:

A
A
Q P
By N ¢
4 0125 g o125 C. 108000~/3 . D, 13500/3 .y
4 27 T T

Mot cong ty san xudt mot loai cde gidy hinh non (khong cé nip) co thé tich 27 cm® véi chiéu
cao 1a & va ban kinh day 1a . Dé luong gidy tiéu thy 13 it nhat thi gid tri cia » la:
3° 3° 3° 3¢

27t | 27 27° 27

A.r=3

Cho khdi nén c6 chiéu cao 9 cm va ban kinh day 6 cm. Tim thé tich 16n nhét cta khéi tru ndi tiép
khéi nén (nhu hinh v&).
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A. V=36r. B. V=54r. C.V=48r. D.V=§7Z'.

2
CAu 28: Cho hinh tru chiéu cao h,, ban kinh 7, noi tiép trong hinh cau ban kinh 7. Xac dinh chiéu cao

h, va ban kinh 7 cta khoi try dé n6 co thé tich 16n nhat.

23r J6 33r ) J6

A b= sh=—1. B. h = n=—r
3 3 3 3
C. hlzzfr;lngr. D. hl—2\/_F =?r.

Cau 29: Nha Nam c¢6 mdt chiéc ban tron c6 ban kinh bang J2 m. Nam mudn mic mot bong di¢n ¢ phia
trén va chinh gitra chiéc ban sao cho mép ban nhan dugc nhiéu dnh sdng nhat. Biét rang cuong

A e I SPIP . sin & C T
do sang C cua bong dién dugce bicu thi boi cong thire C =c¢ B (a 1a goc tao boi tia sang toi

mép ban va mdt ban, ¢ 1a hﬁng s6 ti 18 chi phu thudc vao nguén sang, / 1a khoang cach tor mép
ban tdi bong dién). Khoang cach Nam can treo bong dién tinh tir mat ban la:
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Cau 30:

A. 1 m. B. 1,2 m. C.1,5m. D.2 m.

Mot cira hang ban budi, v6i gia ban mdi qua 1 50.000 ddng. Vi gia ban nay thi cira hang chi
ban duoc khoang 40 qua budi. Cira hang nay du dinh giam gia ban, udc tinh néu cira hang ctr
giam mdi qua 5.000 ddng thi sé budi ban duoc ting thém 1a 50 qua. Xac dinh gia ban dé cira

hang d6 thu duoc loi nhuén 16n nhat, biét ring gia nhap vé ban dau mdi qua 1a 30.000 dong.

A. 44.000 dong. B. 43.000 dong. C. 42.000 dong. D. 41.000 dong.

Phan 2. Cau trac nghiém ding sai

Cau 1:

Cau 2:

4
Thé tich nuéc cia mot bé boi sau # phiit bom duge tinh theo cong thitc ¥ (¢) = %(3%3 —tzj

(m®) (0<¢<90). Téc d6 bom nudc tai thoi diém ¢ dugc tinh boi v(¢)=1"(¢).
a) Thé tich nude sau 10 phut 1a 80 m®.
b) Téc &6 bom nudc tai thoi diém 7 = 20 phit 1a 280 (m?/phit).
¢) Sau 60 phut, téc d6 bom nudc giam.
d) Téc d6 bom nudc cao nhat 1a 1000 (m?/phit).
Mot ngudi can di tir khach san 4 bén bd bién dén hon dao C . Biét rang khoang cach tir dao C
dén bo bién 1a 10 km (BC =10km ), khodng cach 4B tir khéch san 4 dén diém ngdn nhat tinh
tir ddo C vao bd 1a 40 km (4B =40km). Nguoi d6 c6 thé di duong thily hodc di duong b rdi
di duong thuy. Biét chi phi di duong thay 1a 5 USD / km , duong bd 1a 3 USD / km .

C

10 km

B M 40km A
a) Chi phi di duong thily thang tir 4 dén C 1a 200 USD .
b) Chi phi di dudng bo cao nhat 1a 120 USD .
¢) Nguoi d6 di duong bo trén bo bién tir 4 dén M va di duong thuy tr M dén C. Néu dat
BM =x km thi ham s tinh chi phi 1 f (x)=100+x" +(40—x).
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Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

d) Dé tiét kiém nhat, ngudi d6 phai di duong bo mot khoang 32,5 km.

Mot cong ty my pham chuan bi ra mot miu san pham dudng da méi mang tén Ngoc Trai. Vi
thiét k& 1 khdi cau nhu vién ngoc trai khong 16, bén trong 1a mot khéi tru bén trong nira khdi cau
dé dyng kem dudng, nhu hinh v& (hinh anh chi mang tinh chit minh hoa). Theo du kién nha san

xuét c6 du dinh dé khdi cau c6 ban kinh 1a R = 3\/3 cm.

a) Néu khdi tru co chiéu cao bang 3 cm thi ban kinh day ctia no la 342 em.

b) Néu thé tich ctia khi tru 1a 46 cm? thi chiéu cao ctia nd bang 2 cm.

¢) Ham sé (theo bién 4 1a chiéu cao khéi tru) tinh thé tich khéi tru 1a f (k) =—-z.h" + 7R h véi
he(0;R).

d) Thé tich dung kem 16n nhét ctia khdi tru d6 1a: 547 cm’.

Hing ngay muc nude ciia mot hd thiy dién 1én va xudng theo lurong nude mua va cac sudi nude
d6 vé ho. Tu luc 8h sang, dJ sau cua myc nudc trong ho 1én xudng sau thoi gian ¢ (ti€ng) trong
ngdy dugc cac chuyén gia tinh toan va dy doan nhu sau: /() =24¢ +5¢* —g (mét) (0<7<16)
. Theo tinh toan do:

a) Vao 10h sang, muc nude trong hd dat trén 65 m.

b) Chua day 3 tiéng ké tir 8h sang, muc nudce trong hd da cao trén 110 m.

¢) Muc nuéc cao nhit c6 thé dat duoc 13 432 m.

d) Biét rang theo quy dinh, phai xa nuéc khi myc nuéc dat cao nhat, va phai thong bao cho cac
ho dan di doi trude khi xa nude 5 tiéng dong hd. Vay can thong bao di doi vao lic 15h chiéu
cung ngay.

Cho hinh chit nhat ABCD noi tiép nua duong tron tdm O, ban kinh R =10 (canh 4B cua hinh
chit nhat nam doc theo dudng kinh ctia dudng tron ma hinh chit nhat d6 noi tiép).
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Cau 6:

Cau 7:

_ 10
A 0] B

a) Néu dit AB =2x thi dién tich hinh chir nhat da cho 1a f(x) =2x100 - x* (0 <x< 10) .

b) Trong truong hgp ABCD 1a hinh vuong thi canh ctia n6 c¢6 d6 dai la 245
¢) Dién tich 16n nhat cta hinh chit nhat ABCD 1a 100 (dvdt).
d) Chu vi 16n nhét cua hinh chit nhat 4BCD dat dugc khi né 13 hinh vudng.

Mot ngudi néng dan ¢ ba tdm ludi thép B40, mdi tAm dai 5 mét va mudn rao mot manh vuon
doc b séng c6 dang hinh thang can ABCD nhu hinh v& (bd soéng 1a dudng thang CD khong

[

a) Néu raio ABCD thanh hinh vudng thi dién tich ctia n6 1a 25 m?.

phai rao).

b) Chu vi hinh thang cdn ABCD khong vugt qua 30 m.

c) Néu diat CD = x thi dién tich hinh thang 1a S = %\/(15 —x)(x+ 5)3 m?.

75v3
m-.
4

d) Ong ta c6 thé rao duoc manh vuodn c6 dién tich 16n nhat 1a
Mot gia dinh can xay mot cai bé nudce hinh tru ban kinh » mét, chiéu cao A mét c6 thé chua
duoc 150 m? c6 day dugc 1am bang bé tong, thanh lam bang ton, bé mit 1am bang kinh. Biét gia
thanh vat liéu lam bang bé tong 13 100.000 dong/m>, ton 1a 90.000 dong/m>, kinh 1a 120.000
ddng/m2. (Pon vi d6 dai lam tron dén 2 chir sé sau dau phay).
a) Néu chiéu cao hinh try bang 5 thi ban kinh d4y ciia n6 bang 9,55 m.
b) Néu duong kinh day va chiéu cao hinh try bang nhau thi chiing cting bang 3,63 m.
¢) Chi phi xdy dyng bé nuéc la: f(r)=220.00077° 27:000.000 (d6ng).

r
d) Chi phi thap nhat (1am tron dén hang don vi) can dung dé xay bé nudc d6 1a 15.039.288d.
Mot ca si c6 budi dién 4m nhac c6 gia vé di thong bao 1a 600 d6 la thi s& c6 1000 ngudi dit vé.
Tuy nhién sau khi da c6 1000 nguoi dat vé véi gid 600 do la thi quan li kinh doanh cuia ca si nay
nhan thiy, theo kinh nghiém céac budi dién trudc, cir mdi 20 d6 la giam gia vé thi s& thu hat thém
100 ngudi mua vé nén ong quyét dinh mé ra mot chuong trinh giam gia vé (chi giam 1 1an).
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Cau 9:

Cau 10:

a) S6 tién thu duogc sau khi ban 1000 vé dau tién 1a 600.000 d0 la.
b) Goi x 1a s6 1an giam bét di 20 d6 la trong gia vé. Khi d6 gia vé 1a 600 —20x d6 la.
¢) S4 tién thu thém dugce sau khi giam gid vé la: f(x)=(600—20x)(1000+100x) d6 la.

d) Gia vé phu hop dé c6 dugc s tién vé thu vao sau khi giam gia 1a cao nhét 1a 400 db la.

Nguoi ta can xay mot hd chira nude v6i dang khdi hop chir nhat khong nap c6 thé tich bang %

m®. Pay ho 1a hinh chit nhat ¢6 chiéu dai gap do6i chiéu rong. Gia thué nhan cong dé xay ho 1a
600.000 ddng/m>.

a) Goi x (m) 1a chiéu rong cta day ho. Khi d6 chiéu cao cia hd 1a 4 = % (m).
X

b) Dién tich can xay 1a S(x)=2x’ £ (m?).
X

10

2(m).

d) Chi phi thué nhan cong thap nhét 1a 85 triéu dong.

¢) Kich thuée hd 1y tudng 1a 10(m) x 5(m) x

Cho mdt to gidy hinh chit nhat 4BCD chiéu dai 12 cm va chiéu rong 8 cm. Gap goc bén phai
clia t& gidy sao cho sau khi gip, dinh ctia goc d6 cham d4y duéi nhu hinh vé.

M 12 cm

A

8 cm

I

I

I

I

I

I

I

I

I

I

I
N

a) bat EF =x(cm) thi FC =+/16x—64 (cm).

x+8

J16x—-64

b) Do dai MF =

3

¢) Ham s6 tinh d¢ dai nép gp la f(x)=—— véi 4<x<8.

d) Do dai nép gép nhé nhét bing 6+/3 (cm).

Phan 3. Cau trac nghiém tra I3i ngan

Cau 1:

Mot cong ty sita mudn thué coéng ty bao bi san xudt vo mot hop sita dang hinh hop chit nhat co
day 1a hinh vudng. Cong ty bao bi bao gia téng chi phi cho mbi dm” vé hop 1a 1200 ddng (cam
két khong co chi phi phat sinh). Vay néu cong ty sita mudn chi tra cho mdi vo hop san xuét 1a
9600 dong thi co thé thiét ké ra hop sita dung tdi da bao nhiéu lit (gia sir 4o day vo hop khong
dang ké)?
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Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

bS:

Mot cong ty sitia mubn thué cong ty bao bi san xuét vo mot hop stra dang hinh hdp chir nhat co
day 13 hinh vudng. Cong ty bao bi bio gia tong chi phi cho mdi dm?* vé hop 1a 1200 dong (cam
két khong co chi phi phat sinh). Vay néu cong ty sita mudn thiét ké mot hop sita c6 dung tich 1a
900 ml thi chi phi t6i wu nhit dé chi tra cho mdi vo hop san xuat 13 bao nhiéu nghin déng?

bS:

Chi phi vé nhién liéu ctia mot con tau duoc chia lam 2 phan. Trong d6 phan thir nhat khong phu
thudc vao van tdc va bang 480 nghin dong/gid. Phan thir hai ty 1¢ thuén véi lap phuong ctia van
tdc, khi v=10 km/h thi phan thtr hai bang 30 nghin déng/gio. Hay xac dinh van tdc cua tau dé
tong chi phi nhién liéu trén 1 km duong 13 nho nhat? (don vi km/h).

bS:

Mot man anh hinh chit nhét cao 1,4m duogc dat & do cao 1,8 m so voi tim mét (tinh du mép dudi
cua man anh). Héi, dé nhin rd nhét phai xac dinh vi tri ding sao cho goc nhin lon nhét thi vi tri
dling cach man anh l1a bao nhiéu?

C

bS:

Mot cira s6 ¢6 hinh dang nhu hinh bén, bao gém: mot hinh chir nhat ghép véi nura hinh tron c6
tAm nam trén canh cua hinh chir nhat. Biét rang tong d6 dai duong vién cho phép ciia cira so 1a 4
mét. Hoi dién tich 16n nhét cua ctra s6 ¢6 thé lam duoc 13 bao nhiéu?

bS:

Gi4 tri 16n nhat cua thé tich kh6i nén noi tiép trong khéi cau c6 ban kinh 10 1a bao nhiéu?
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Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

bS:

Mot hang hang khong van chuyén 8.000 luot hanh khach mdi thang voi gia vé 1 tridu dong mot
luot. Hang hang khong ¢6 mudn ting gia vé, tuy nhién bo phan nghién ciru thi truong cho biét
clr ting gia vé thém 20 nghin ddng thi lugng khach hang giam di 100 ngudi. Xéac dinh gia vé
thich hop (don vi: nghin déng) dé doanh thu cua hang dat lgi nhuan cao nhét.

bS:

Dé thiét ké mot bé ca hinh hop chir nhat co chiéu cao 13 60 cm, thé tich 13 96.000 cm®, nguoi the
dung loai kinh dé su dung lam mat bén c6 gia thanh 1a 70.000 d(;)ng/m2 va loai kinh dé 1am mat
day c6 gia thanh 13 100.000 ddng/m?>. Tinh chi phi mua kinh thip nhit dé hoan thanh bé ca (don
vi: nghin dong).

DS:
Ong Thanh nuéi c4 chim & mot cai ao cé dién tich 1a 50 m* .Vuy trudc 6ng nudi véi mat do 1a 20
con/m? va thu dugc 1,5 tan ca. Theo kinh nghiém nudi ¢4 ctia minh thi ctr tha giam di 8 con/m?

thi mdi con c4 khi thu hoach ting 1én 0,5 kg. Vay vu t6i 6ng phai tha bao nhiéu con c4 giéng dé
duoc tong ning suit khi thu hoach 1 cao nhat? Gia sir khong ¢ hao hut khi nudi.

bS:
Cho parapol (P):y=x" va diem A4(-3;0). Biét diém M thuc parapol (P) sao cho khoang
cach AM 1a ngan nhat. Tim khoang cach ngin nhét do.

bS:
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BAI 3: DPUONG TIEM CAN CUA PO THI HAM SO

A.LY THUYET
1. Pwong tiém can ding
Puong thing x = a duoc goi 1a mot dwong tiém cén dirng (hay tiém cdn dirng) ciia 6 thi ham sé y = f (x)

néu it nhat mot trong cac diéu kién sau théa man:

lim f (x) =00, lim f (x) =00, lim f(x) =0, lim f(x)=—c0.

Xx—a
Yy _ \Y Y
y y=f) |~ |.-.

B y= f(z)
I
y=f@)///

lim £ (x) =+o0

x—a

y= f()

lim f(x) =—00 lim f(x) =—00

x—a x—at

2. Pudng tiém cin ngang
Puong thing y =m duoc goi 12 mot dwong tiém cdn ngang (hay tigm cén ngang) cia d6 thi ham sb

y=f(x) néu lim f(x)=m hodc lim f(x)=m.

3. Pwong tiém can xién
Puong thing y =ax+b, a #0, dugc goi 13 dwong tigm cdn xién (hay tiém cdn xién) cia d6 thi ham sd

=/ (x) néu lim[ f(x)~(ax+b)]=0 hoge lim[ f(x)~(ax+b)]=0.
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Y Y
/ y = f(z)
) © > N\
Y =axr +
/ B
lim [ f (x)~(ax+0)]=0 lim [ f(x)~(ax+5)]=0

Nhén xét:
a) Trong trudng hop tong quat, co thé tim cac hé sd a, b trong phuong trinh cta dudng tiém can xién

y=ax+b theo cong thirc nhu sau:

a=1im 7% b= tim [ £(x)-av] hose a=tim 75 b= tim [ £(x)-ar]

x—>+0  x X—>+o0 x>0 x X—>—0

b) Khi @ =0 thi d6 thi ciia ham s6 c6 tiém can ngang la duong thang y=5.

+;’ (c#0,ad —bc+0)
cxX

4. Tiém can cia do thi ham so y =

A 1 1y A 1 opin A . d .. A a A A o ‘A
Do thi ham s0 c6 tiém can dung: x = ——, tiém can ngang: y =— va khong co ti€ém cén xién.
c c

2
S U X ax” +bx+c A . ,

5. Tiém can cia d6 thi ham s6 y=—— (a #0, m # 0, da thirc tir khong chia héet cho da thirc
mx+n

mau)

U S oo . a an-—-bm __ .., .

Do thi ham s06 c6 ti€ém cén dung: x = ——, tiém can xién: y=—x— —— va khong ¢6 tiém can ngang.

m m m

DANG TOAN: TIM TIEM CAN CUA PO THI HAM SO
Tim tiém cian ngang
Ta tinh du hai gidi han sau:

* lim f(x)=m= y=m latiém c4n ngang.

X—>—00

* lim f(x)=n= y=n latiém cén ngang.

CASIO: Nhap /(X) va CALC v6i X =99999, X =-99999, két qud ra hing s0.

Chu y:
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f(x)
g(x)

e Bic tir < bic mau: (C) c6 tiém can ngang y =0.

Cho d thi ham phan thie (C): y = trong d6 f(x), g(x) la cac ham da thuc.

e Bic tir = bac mau: (C ) c6 tiém can ngang y =% v6i a, b 1an luot 1a hé s cia sb hang c6 bac cao nhét
& tr va & mau.

e Bic tir > bac mau: (C ) khong ¢6 tiém can ngang.

Tim tiém cin ding

Ta tim cac diém ma tai d6 ham s khong xac dinh (thudng 1a nghiém ctia mau x = a). Sau dé tinh hai gisi

han sau: lim f(x) va lim f(x).

* lim f(x) =400 = x =a 1atiém can ding.

x—a*

* lim f(x) =400 = x =a 1a tiém can ding.

Chu y:

* Chi can 1 trong 4 diéu kién trén thoa man 1a du.

e Riéng voi ham phan thirc thi x =a thudng 1a nghiém ctia mau nhung khong nghiém cua tir.

CASIO: Nhap f(X) va CALC véi X =a+0,00001 va X =a~-0,00001 v6i a thudng la nghiém cua
mau, két qud ra s6 duong 16n (+o0) hodic sb am 16n (—oo).

Tim tiém can xién

Ta tinh ca 2 cdp gidi han sau:

a= limM, b=lim| f(x)-ax]| vaa= 1imM, b=lim| f(x)-ax]

x>t x X—>+00 x—>-0  x X—>—00
Chiy: a,beR vaa=0.

Khi d6 (cac) dudng thing y = ax+b 13 tiém can xién ctia do thi ham sé.

X .
CASIO: Nhap fg( ) va CALC voéi X =99999 dé tim a,nhap f(X)-a.X va CALC voi X =99999

dé tim b . Lap lai budc trén voi X =-99999 .

Chu y:

Do thi ham phan thire c6 tiém can xién khi va chi khi bac cua da thirc tir Ién hon bac cia da thic mau 1
bac. Khi d6 dé tim tiém can xién ta chi can chia ti cho mau dugc da thirc thuong ax+b . Suy ra duong
thing y = ax+b 1a tiém cén xién ciia d6 thi ham sb.

Vidu 1: Tim céc tiém can dung cua céc dd thi ham s6 sau (néu co):

_ 2x+3 b) y= x+1 x+1
—x+6 Y 2x* +x—1

a) y
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2x* +x-1 2 xP=3x+2
d y=——— e) y=5—-—— =
)y x+]_ )y xz ﬂy x2_4
) 4x* —x+1

=In(x-2 h) y=e" i) y=
g) y=In(x-2) ) Y )y Y

Vidu 2: Tim cac ti€ém can ngang cua cac do thi ham s6 sau (n€u co):

2) _ 3x+2 b) _2x2—3x+2 ) _—5x3—2x+7
YT YT S 3 ST
3x* +6x—1 x*+2x-1 V3+x?
d) y= 3 ) y=—73 f)y=
2x” +1 x +1 X

g) y= -3 h) y=+vx*-2x+3-x ) y=2x+1-v4x>+3
Vax* —1-x+1

Vidu 3: Tim céac ti€ém can xién cia cac do thi ham s6 sau (n€u co):

2x+1 x’ X' —3x+2
a) y= b) y= ) y=—"
x+1 I-x x+3
1
d)y:2x—3+—2 e) y=x++vx’ -1 f) y=vx*-2x+2
X+
2x-1 x +1
&y 3x% +4x )V X )V x* -1
L s . -1
Vidu4: Tim m d€do thi hamsé y=—; al c6 ding 1 tiém can ding.
X" —mx+m
, . 24X 1t s £ (m+1)x_5m L ea n C ey 2
Vidu5: Tim m dé do thi ham so y:2— co tiém can ngang la duong thang y=1.
xX—m

2

Vidu 6: DPuodng tiém can xi€n ctua do thi ham s6 y = tao voi 2 truc toa dd mot tam giac co dién

x+1
tich bang bao nhiéu?

2mx+m

Vidu 7: Cho ham sb y= . Vi gié tri nao cua m thi TCD, TCN cua dd thi ham s cung 2 truc

toa d0 tao thanh mot hinh chit nhat c¢6 dién tich béng 8?

Vidu 8: Dé loai bo p% mot loai tdo doc khoi mot hd nude, nguoi ta ude tinh chi phi bd ra la

C(p)= 1(;‘05f’p (triéu ddng), véi 0< p <100.

Tim tiém cn dimg cta do thi ham s0 C(p) va néu y nghia thuc tién cta dudng tiém can nay.

Vidy 9: Nong do oxygen trong hd theo thoi gian ¢ cho béi cong thire y(¢)=5 e v6i y duge tinh
t+
theo mg/l va ¢ dugc tinh theo gid, ¢ >0. Tim cac dudng tiém can cua do thi ham sb y = y(1).

Tir d6, ¢6 nhan xét gi vé ndng do oxygen trong ho khi thoi gian ¢ tré nén rat 16n?
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(Theo:www.researchgate.net/publication/264903978 Microrespirometric
characterization of activated sludge inhibition by copper and zinc)

Vi du 10: Theo thuyét twong d6i hep, khdi luong m (kg) ctia mot hat phu thudc vao tde d6 di chuyén v

Cau 1:

Cau 6:

m,

(km/s) cia né trong hé quy chiéu quan tinh theo cong thirc m = m(v) = —, trong do m, la
/ v
1-—
c2

khdi lugng nghi cua hat, ¢ =300000 km/s 1a tdc d6 anh sang.

a) Khi hat di chuyén véi tc dd cang gan téc d6 anh sang thi khéi lugng cua hat thay doi thé nao?

Diéu nay thé hién trén d6 thi ham s6 m =m(v) & hinh bén nhu thé nao?

b) Tim tiém can cta dd thi ham s khéi luong hat m = m(v) =

(Theo: https://www.britannica.com/science/relativistic-mass).

B. BAI TAP TU’ LUAN

Tim cac tiém can (ding, ngang, xién) cua cac do thi ham so sau (néu co):

2 _2x-1 b) _ 2x+3 0 _—2x°+3

Yy T T
x+2 x> —4x+2 2x2 -2

d - c e — =

) V= 32 R S Dy="5
x+3 x* -1 |x|

g y= h) y= ) y=
Va-x° Vx+1 x* -1
1 [.2 2
:2x 1 X +x+3 x +1 ) y=2x+1- x2+1

. ) v
Dy X2 —=5x+6 )V -3
. 2 2 10 LN £ x=2 L oar - A A ,
Tim m d€ d6 thi ham s6 y =—; c6 ding 1 tiém can ding.
X +mx+m
_ / 2
Tim m dé do thi ham s y:M c6 dung 2 tiém can ngang.
x_
\ £ x+1 \ 22X o1c1x £ \ . A
Cho ham s6 y =—————. Tim m d€ d6 thi ham s6 c6 3 dudng tiém cén.
x —2mx+4

2x° +(m+2)x+m—1 . ) . X e ‘.
( ) . Tim m dé duong tiém can xién cua do thi ham so di

Cho ham s6 y = |
X+

qua diém 4(0;1).

. 2x* =3x+m 2N g ) . . ‘ )
Cho ham s6 y =—— . Tim m dé d06 thi c6 tiém can ding va tiém can xién cat nhau tai

xX—m
diém co tung do bang 7.

Trang 109



TOAN 12 - CHUONG 1 ThS. Trin Thanh Yén

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

(2x—1)Vmx* -3

s . Tim m dé @6 thi ham s6 da cho ¢6 1 tiém can xién c6 hé so
—5x

Cho ham sb y =

goc bang —% . Xac dinh phuong trinh ti¢ém can xién do.

Cho ham s y = X coddthila (C). Tim céc diém M trén (C) théa man khoang cach tir

x+1
M t6i tiém can dung gip 4 1an khoang cach M t6i tiém can ngang.
Néu trong mot ngay, mot xuong san xuat duge x kilogam san pham thi chi phi trung binh (tinh
~ 50x+2000
X

bing nghin déng) cho mot san phdm dugc cho béi cong thirc: C (x) . Tim céc
dudng tiém can cta d6 thi ham sé y =C(x).

Gia st sb dan cta mét thi trdn sau ¢ nam ké tr nam 2000 duoc md ta béi ham sb
N (t) _ 25t+10

t+5
a) Tinh s6 dan cta thi tran d6 vao cac ndm 2000 va 2015.

,t>0trong d6 N(r) duogc tinh bang nghin nguoi.

b) Tinh dao ham N’(¢) va lim N(¢). Tir d6, giai thich tai sao s6 dan ctia thi tran d6 ludn ting

t—+o0

nhung s€ khong vugt qua mot ngudng nao do.
\ ‘A r 5 \ 5 1A \ \ A L \ A 1 r. \
Puong vién bong cia dén ngu l1én tudong la do thi cia ham s6 y =55 —E\/x2 +144 voi x va y

’ M . . r ) . M 1 \ A A A A 5 A . \ A
tinh bang don vi centimét. Chirng minh rang y =55 Y x la mot tiém can xién cua do thi ham so

nay.

Mot thau kinh hoi tu ¢ tidu cu £ =30 cm. Trong Vat i, ta biét rang néu dit vat that 4B cach
quang tdim O cua thau kinh mot khoang d (cm) 16n hon 30 cm thi dwgc anh that A'B’ cach
quang tim cta thdu kinh mot khoang d' (cm). Nguoc lai, néu 0 < d <30 thi ta ¢6 anh d0. Cong

thirc ctia thdu kinh 1a l+i =i.
d f
A
B d——3-D—-—b--(—-310—--—h
: |
‘ ! 3 !F.r AJ
Al F 0
|
4——-5{——-”:-4 ~~~~~ Ci wwwwww iE
Y
B?
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Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

a) Tir cong thirc thau kinh, tim biéu thirc xac dinh d' theo d .

b) Xem biéu thitc ciia d’ & cdu a) la mot ham s6 theo d , ki hiéu 1a 4(d). Tim cac duong tiém
can ciia @6 thi ham s6 4(d).

Tai mot cong ty san xuat dd choi A, cong ty phai chi 50 000 USD dé thiét 1ap day chuyén san
xudt ban du. Sau d6, ctr san xuat duoc mot san pham do6 choi A, cong ty phai tra 5 USD cho
nguyén liéu thé va nhan cong. Goi x (x > 1) 1a s6 dd choi A ma cong ty dd san xuat va T (x)
(don vi USD) 1a téng s6 tién bao gdm ca chi phi ban ddu ma cong ty phai chi tra khi san xudt x

()-8

d6 choi A. Ngudi ta xac dinh chi phi trung binh cho mdi san pham d6 choi A 1a M (x) =
x

a) Xem M (x) la ham s theo x xdc dinh trén nira khoang [1;+%), tim tiém cén ngang cuia do
thi ham s6 nay.
b) Néu nhan xét vé chi phi trung binh cho mdi san phdm d6 choi A khi x dua 16n.

Mot bé chira 5000 lit nudc tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé d6 nude mudi c6 ndng do 30 gam

mudi cho mdi lit nude véi tde do 25 lit/phut.

a) Chimg t6 ndng do mudi trong bé sau ¢ phuat (tinh bang ti s6 cua khdi lugng mubi trong bé va
30¢

200+17

thé tich nudc trong bé, don vi: gam/lit) la £ (¢) =

b) Xem y = f(¢) 12 mot ham s6 xé4c dinh trén nira khoang [0;+0), hdy tim tiém c4n ngang cla
dd thi ham s6 do.

¢) Néu nhan xét vé nong d6 mudi trong bé sau thoi gian ¢ ngay cang 16n.

S6 lugng san pham ban dugc cia mdt cong ty trong x (thang) dugc tinh theo cong thirc

S (x):ZOO(S—zlj, trong d6 x>1 (Ngudn: R. Larson and B. Edwards, Calculus 10e,
+X

Cengage 2014).

a) Xem y =S(x) la mot ham sb x4c dinh trén nira khodng [1;+o0), hdy tim tiém can ngang cua
dd thi ham s do.

b) Néu nhén xét vé s lugng san pham ban dugc ciia cong ty d6 trong x (thang) khi x du 1om.

Gia str khdi lwong con lai cia mot chat phong xa (gam) sau ¢ ngay phan rd dugc cho boi ham sd
m(t)=15¢"""". Khoi lugng m(t) thay doi ra sao khi t — +o0 ?

Mot cong ty san xudt d6 gia dung wéc tinh chi phi dé san xuit x (san pham) 1a

C(x)=2x+50 (triéu dong).
. s C(x) NIRRT £ \ X. . 2 , . 3 \ £
Khi d6 f(x)=-——=la chi phi san xuat trung binh cho m6i san pham. Chung t6 rang ham so
x
f (x) giam va lim f (x) =2 Tinh chit nay néi lén diéu gi?

Mot manh vuodn hinh chir nhat c6 dién tich biang 144 m?. Biét d6 dai mot canh ctia manh vuon 1a
x (mét).
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Phan 1.

a) Viét biéu thte tinh chu vi P(x) (mét) ciia manh vuon,

b) Tim c4c tiém can ctia d6 thi ham s P(x).

C. BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cho ham sé y = f(x) co Xlierf(x) =1 va Xlirgof(x) =—1. Khang dinh nao sau day 1a khang
dinh dung?
A. D6 thi ham s6 khong c6 tiém can ngang.
B. Do thi ham s6 ¢6 dang 1 tiém cin ngang.
C. D6 thi ham s6 ¢6 2 tiém can ngang 1a y=1va y=-1.
D. D) thi ham s6 c6 2 tiém can ngang la x=1va x=-1.
Cho ham s f(x) co tap xac dinh 1a D =(-3;3)\{-1;1}, lién tuc trén cic khoang ciia tap D va
co:
lim f(x)=-c0; lim f(x)=—00; lim f(x)=-oo;
x(-3) x(-1) (1)
lim f(x)=+400;  lim f(x)=+400;  lim f(x)=+o.

x—1" x—1" x—3"
Khang dinh nao sau day la khang dinh dung?
A. D6 thi ham s6 c6 dung 2 tiém can dimg 1a x=-3 va x=3.
B. D6 thi ham s6 ¢6 dung 2 tiém can dimg 1a x=—-1 va x=1.
C. D6 thi ham s6 c6 ding 4 tiém cén ding 1a x=+1 va x =43,
D. D6 thi ham s6 c6 6 tiém can dung.
Cho ham s6 y = f(x) xéc dinh trén R\{-1}, lién tuc trén mdi khodng x4c dinh va c6 bang bién
thién nhu hinh v&. Héi ménh dé nao dudi day sai?

x | —o -1 2 + 0

’

A. D6 thi ham sb ¢6 TCN 1a y=-1. B. Ham s dat cuc tri tai x=2.
C. Ham s6 khong c6 dao ham tai x =—1. D. D6 thi ham s6 ¢c6 TCP 1a x =—1.
Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v& du6i ddy. Héi do thi ctia ham sb da cho

c6 bao nhiéu duong ti€ém can?

Trang 112



TOAN 12 - CHUONG 1 ThS. Trin Thanh Yén

Cau 5:

Cau 6:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

X + o0
y' -
y \
0
A. 1. B. 3. C.2. D. 4.
X 1 Lo 4 x—1 "
Do thi ham s6 y = nhéan:
x+2
A. x=2 1aTCD, y=11a TCN. B. x=-21aTCD, y=11a TCN.
C. x=11aTCP, y=-2 1a TCN. D. x=-21aTCDb, y=-11a TCN.
Do thi ham sb nao dudi day c6 duong ti€ém can xién?
x+2 x—10 X —=2x"+3
A, y= . .y= . C.y=x>—x+3. D.y=——
T ) 4 YT

1 2x A e . .2 s e A , \ A A ) X
Cho ham s y = " c6 do thi (C) Giao di€ém cua tiém can dung va tiém can ngang cua do
—-X

thi ham s6 1a:

A. M(2;l). B. N(—2;l). C. P(l;—2). D. Q(1;2).
Cac duong tiém can cua dd thi ham s y= —24x +35 tao voi 2 truc toa d0 mot hinh chir nhat co
X+
dién tich bang:
3
A. 1. B. 2. C.3. D. —.
2
X 1 1y £ 1,
Do thi ham s6 y =x,|1—-— cb:
X
A. Tiém can dung la dudng thing x=0. B. Tiém can ngang 1a duong thing y=1.
.« A A .« A N “ 2 ]. .« A A A ‘ N 2 l
C. Tiém can xién 1a duong thang y =—x 5 D. Tiém can xién la dudong thang y =x 5
2
3 . —3x+2
Cac duong tiém can ctuia do thi ham so y = % la:
x —
A, x=-2;y=1. B. x=2;y=1. C. x=12;y=1. D. x=12;y=0.
A 1s 1oa I 1-3x° L s \ ‘A A 2 \a A A \
D6 thi ham s6 y=—; 6220 co6 cac duong ti€ém can dang va tiém can ngang lan luot la:
X —6x+
A. x=3va y=0. B. x=3vay=-3. C.x=3vay=lI. D. x=-3 va y=3.
D6 thi ham s6 y = ¢6 bao nhiéu tiém can?
x* -4
A. 3. B. 1. C.2. D. 4.
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Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

2
) . +2x-3
Tim céc ti€ém can ding cua do thi ham s6 yzxz—x.
x —4x+3
A x=1. B. x=1vax=3. C. x=3. D. y=1.
5 . 2x+14++4x7 +1
Tim cac dudng ti€ém can ngang ctua do6 thi ham s6 y = xrr 3x i .
x_
A. y=1. B. y=3va y=1. C.y=2. D. y=3.
2
. -2 \
Chohamso y = x3—x1+3 , phuong trinh duong ti¢m can xién cua do thi la:
X+
1 x 7 x 7 x 1
A, y=2x+—. B. y=———. C.y=—+—. D. y=—+—.
4 3 Y7379 Y7379 Y7379
2
I3 _3 +2 N I3
Cho him s§ y="——""=_ D4 thi ham s c6 tiém can dimg la:
x —_
A. x=1. B. y=1. C.x=-1. D. Khong ton tai.
2
\ . Nx - 2
Tim tiém can ngang cua do thi ham so y=%.
x_
A. y==l. B. y=1. C.y=-1. D. x=4#1.
r x2_4 \ J4
Cho ham s0 y =———————. D0 thi ham s6 c6 bao nhiéu tiém can?
(x=1)(x-2)
A. 0. B. 1. C.2. D. 3.
1 r 2_
Duong ti€ém can xién cia do thi ham s6 y = " tao v&i hai truc toa do mot tam giac c6 dién
x_
tich bang:
AL B. 2. c.l. D. 1.
2 4
Sd duong tiém can cua dd thi ham s y= al > la:
(xz—l)(x—2)
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.
2 - r
Do thi ham s6 y:M c6 s0 duong tiém can la:
Jx* -16
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.
A A, e M e X Jxt—x-=2
Tim ti¢m can ding cua d6 thi ham s6 y = ———.
X
A. y=0. B. x=0. C. Khéng ton tai. D. y=41.
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Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

x—1

V2x*-1-1

Goi n, d lan luot 1a s6 ti€ém can ngang, tiém can dirng cua do thi ham s6 y = . Ménh

dé nao sau day dung?

A.n+d=1. B.n+d=2. C.n+d=3. D.n+d=4.

S6 tiém can ngang cua dd thi ham sé y =+x> +2x+3 —x 1a:

A. 0. B. 2. C.1. D. 3.
2
. . —\x* -4
Céc duong tiém can cua do thi ham so nyZ; la:
x —4x+3
A. y=1va x=3. B. y=0, y=1va x=3.
C. y=0,x=1va x=3. D. y=0va x=3.

Chon ménh dé sai trong cac m¢nh dé sau:

2
Acpa A x =3x+4 N1 tA A A
A. Do thi ham s0 y =————— ¢0 1 ti€ém can ding va 1 tiém can xién.
x+2
x3
B. D6 thi ham s6 y=————¢0 2 tiém cén ding va 1 tiém can xién.
X —x-2
TR £ X— . ‘A a . \ ‘A a
C.Dbo6 thi ham s6 y = FERY coO 1 tiém can ding va 1 ti€ém can ngang.
X +x+

NIRRT J4 2x , A A , \ N A
D. D6 thi ham s6 y = 1 c6 1 tiém can dung va 1 tiém can ngang.
x f—

\ ,( x—1 RV ) v aA Lt s A an i a A ,
Chohamso y = —1 . V61 gia tri nao cua m thi do thi ham s6 da cho c6 tiém can ding?
mx

A.meR\{O;l}. B.meR\{O}. C.meR\{l}. D. VmeR.
. £ 2x* =3x+m , ., . Y 2 n L aia
Cho ham s6 y =—————— ¢06 d0 thi (C). Tim tat ca cac gia tri cia m dé (C) khong cé tiém
xX—m

can ding.
A.m=2. B. m=1. C. m=0 hoac m=1. D. m=0.

cr e X e A , S WP £ 2x+1 . .2 \
Gia tri cia m d€ tiém can ding cua do thi ham s6 y = di qua diem M (2;3) la:

x+m
A. 0. B. 2. C.2. D. 3.
x* -1

Tat cé cac gia tri cia m dé do thi ham s6 y = c6 3 duong ti€m can la:

X2 +2mx—m

A. meR\{l;%}. B. m e (—o0;—-1)U(0;+).

C.m e(—l;O)\{—%}. D. m e(—oo;—l)u(0;+oo)\{%}.
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Phan 2. Cau trac nghiém ding sai

2x—

Caul: Chohamsb y=f(x)= 3 o dd thi (C).

a) Ham s6 da cho ludn nghich bién trén (—00;2) U (2;+).

b) D6 thi (C) ¢6 2 dudng tiém can.

¢) Db thi ham s6 y = f(x)+x c6 tiém can xiénla y=x-2.

d) Goi M 1a diém tuy y thudc (C ), d 1a tong khoang cach tir M dén 2 dudng tiém can cia

(C). G tri nhé nhét ciia d 1a 2v/2.

Cau2: Chohamsbd y= c6 dd thi (C).

x’+1
a) Do thi (C) khong co tiém can dung.
b) D6 thi (C) ¢6 1 tiém cén xién.
¢) b6 thi (C) c6 2 tiém can ngang.
d) D6 thi (C) 6 tht ca 3 duong tiém cén.

n . 1-3x
Cau3: Chohamso y=—F——.
x —6x+9
a) D0 thi ham sb da cho ¢6 2 diém cuc tri.
b) Do thi ham sb da cho chi ¢6 1 tiém can ngang.
c) Do thi ham sb da cho khong co tiém can ding.
d) Phuong trinh dudng ti¢ém can xién cua dd thi 1a y=3x-3.
. . B VxP=x+2
Cau4: Chohamso y=—".
x-1
a) bo thi ham sb khong c6 tiém can xién.
b) B thi ham s6 c6 cac duong tiém can ngang 1a y=1, y=—1.
¢) b6 thi ham sb di cho c6 tat ca 3 duong tiém can.
d) Céc duong tiém can cua dd thi cung voi truc Oy tao thanh 1 da giac c¢6 dién tich béng 1.
. L g x*=3x+2
Caus5: Chohams0 y=————
x+1
a) Do thi ham sb da cho ¢6 2 tiém cén ngang.
b) D6 thi ham sb da cho c6 tiém can dimg 1a x=—1.
¢) Ham s6 da cho ¢6 2 diém cuc tri trai dau.

d) Puong tiém can xién cua dd thi cung vdi 2 truc toa do tao thanh mdt tam giac can.
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Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

. +b .
Cho ham sé y="—" ¢ db thi (C).

Y
a) Do thi (C) ludn c6 tiém cén dimg néu 2a+b#0.

b) Néu ab >0 thi ham sé di cho ludn dong bién trén 2 khoang xéac dinh.

¢) V6i a # 0, tiém can ngang va tiém cin dung ciia (C) tao vai 2 truc toa do mot hinh chir nhat
co dién tich S =2a.

d) Néu d thi (C) nhan duong thing y =3 1am tiém cén ngang va (C) di qua diém A(3;1) thi
a+b=-5.

L (m — 1) x+1
Choham s y =——.
2x+m
a) Do thi ham sb da cho c6 tiém can dung khi va chi khi m=2.
b) Khi m =1, db thi ham s6 di cho c6 2 dudng tiém can.
¢) C6 4 gié tri nguyén ctia m dé ham s da cho nghich bién trén cac khoang xac dinh.
d) Goi I la giao diém cua 2 duong tiém cén. Khi d6 3 diém A4(4;-6), 0(0;0), I thang hang
khi va chi khi m=-2.

3
mx

Chohamsb y=———.
Y X —x-2

a) D6 thi ham sb da cho ludn c6 2 duong tiém can dung 1a x=—-1, x=2.
b) V&i m =1, d6 thi ham s6 da cho c6 tiém cén xién la y=x+1.
¢) Khi d6 thj ham s6 da cho di qua diém A (~4;-64) thi n6 c6 tiém cén xién 1a y =18x—18.

d) Khi db thi ham sb c6 tiém cén xién thi tiém can xién d6 ludn di qua 1 diém cb dinh thudc truc
hoanh.

Cho ham s§ y = ax++/4x* +1.

a) D6 thi ham s da cho khong c6 tiém can ding.

b) D6 thi ham sb da cho ludn c6 tiém can.

c) Do thi ham sb da cho ¢6 tiém can ngang khi va chi khi a =12

d) C6 2 giatricua a dé @ thi ham s da cho c6 2 tiém can xién vudng goc.

Cho ham s y=m.
x—2
a) D6 thi ham sb da cho c6 tiém can dimg khi m #6.
b) Véi m =2, dudng tiém can xién ctia dd thi hamsé1a y=x-3.
¢) Ham s6 da cho luén dong bién trén 2 khoang xac dinh.

d) Puong tiém can xién va tiém can ding cua dd thi ham sb hop véi nhau 1 goc bﬁng 45°,
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Phan 3. Cau trac nghiém tra I3i ngan

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

(a—2b)x2+bx+1

Biét d6 thi y =
VY X +x—b

c6 duong tiém can ding la x =1 va duong tiém can ngang la

y=0.Tinh a+2b.
bS:

2x++4x? =3x+2

5 c6 tat ca bao nhiéu dudng tiém can?
x —

Do thi ham sé y =

bS:

x++4x* =3

2x+3
ctia ham sd d6 tai x=1. Tinh tich m.n.

bS:

Cho ham s6 y = c6 dd thi 1a (C). Goi m 1a sb tiém can ciia (C) va n 1a gié tri

B 6x+1—x* =2
x—5

Biét 3 duong tiém can ctia do thi (C):y cung voi truc Oy tao thanh mot da

giac ¢ dién tich S . Khi d6 S bang bao nhiéu?

bS:
A X 1s1x A 2x-3 ia A 2 \ A A
Biét do thi ham s6 y =————— c0 tiém can dimg x = ¢ va tiém can ngang y =b. Khi d6 gia
X +4x+4
tri a+2b bang bao nhiéu?
DS:
xX+5

Cho ham s6 y = , c6 bao nhiéu gia tri nguyén duong ctia m dé do thi ham sb co6 3

x> +6x+m
tiém can?

bS:

2
A e e A , P mx-—2x+m
Tong tat ca cac gia tri nguyén cua m trong khoang (—10;10) de do thi ham so y =
X —m

c6 2 tiém can ding 1a bao nhiéu?
bS:

2 2

\ A X —mx—2m A, s cr s 22X 1:1a A \ ‘A A in

Cho hamso y = — 7 Biét c6 2 gia tri cua m d€ d6 thi ham s6 c6 dudng tiém cén xién,
x —

duong tiém can ding clng véi truc hoanh tao thanh tam giac c6 dién tich bang 8. Khi d6 tong

binh phuong cac gia tri cia m 1a bao nhiéu?
bS:

4x* +5
xz—(m—Z)x—S

bén trai truc tung. Goi d,, d, twong tng la khoang céach tu géc toa do dén A, A,.Gol S latip

Biét dd thi ham sb y= co 2 tiém can dimg A, A, lan luot ndm bén phai va
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tat ca cc gia tri nguyén ciia m thudc khoang [—10;10] dé d >d,. Tong cac phan tir trong S 13
bao nhiéu?

bS:
CAu 10: Cho ham sb y=~mx’+2x —x.Tim m dé dd thi ham sb da cho c6 1 duong tiém can xién c6 hé¢

s6 goc duong va di qua diém A(O;%J .

bS:
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BAIl 4. KHAO SAT VA VE PO THI MOT s6 HAM SO €O BAN

A.LY THUYET

1. So' 0 Khao sat ham s

CAC BUOC KHAO SAT VA VE PO THI HAM SO

Dé khao sat va v& do thi ham sd y = f(x), ta thyc hién c4c bude sau day:

Buwdc 1. Tim tap xac dinh D cua ham $6.

Budre 2. Xét sy bién thién ctua ham sb

e Tim dao ham y'. Xét ddu ', xac dinh khoang don diéu, cuc tri (néu c6) ctia ham so.

® Tim gidi han tai vo cuc va gioi han vo cuc cia ham sb va cac duong tiém can cua dd thi ham sd (néu co).
e Lap bang bién thién cua ham sé.

Bude 3. V& do thi cia ham sb

e Xac dinh cac diém cuc trj (néu c0), giao diém cua d6 thi véi cac truc toa do (néu c6 va dé tim),...

® V@& cac duong ti€ém cén cua dd thi ham s (néu o).

® V& dd thi ham sb.

Chu y: Chi ra tam doi xung va truc doi xing cua do thi ham so6 (néu co).

2. Khdo sat ham sé bacba y=ax’ +bx’ +cx+d (a=0)

a>0 a<0
Yy Yy
| \ LN
Phuong trinh ' =0 ! \JZ \y To\ T
c6 2 nghiém phan biét / xlO‘ o I
A, >0 b*=3ac>0 A, >0 b —3ac>0
Y Yy
Phuong trinh ' =0 ! !
c6 nghiém kép O / x 1) \x
A,=0& b’ -3ac=0 A, =0 b"-3ac=0
Y Y
Phuong trinh ' =0 ! !
vO nghiém 0 / x ) \93
A, <0 b’ -3ac<0 A, <0 b’ -3ac<0
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Bang bién thién

a>0 a<0
X — Xcp Xcr +oo| x — 0 Xct Xcp + 00
' - 0 - 0 + ' _ 0 + 0 _
Ycp + o0 + o0 Ycp

y / \ / Y \ / \

— 00 yCT yCT — 00

y'=0 c6 2 nghiém phan biét y'=0 cb 2 nghiém phan biét
b _b
x | —© 3a +oof x | - 3a + o0
’ - 0 + y' - 0 -
+ o + o0

Y / Y \

— 00 — 00

y'=0 c6 nghiém kép y'=0 c6 nghiém kép
X — o0 + 00 X — 00 + o0
' + ’ B
+ o0 + o0

Y / y \

— 00 — 00

y'=0 vo6 nghiém y'=0 vO nghiém

Chu y:

Tacod y' =3ax’ +2bx+c va y" =6ax+2b.

Khi d6 y":6ax+2b:0<:>x:—3£.
a

A . 5 \ A A A A < A \ A A I , b \ [N 5
DO thi ciia ham s6 bac ba ludn nhan diém 7 (xo; yo) lam tam doi xtng, trong do x, = —3— la nghiém cua
a

phuong trinh y” =0 va y, = y(x,). Diém I(x,;y,) duoc goi la diém uén cia a6 thi nay, né ciing 1a trung

di€m cua doan thang ndi 2 diém cuc tri (néu co).

Nhén dang do thi ham sé bacba (C): y=ax’ +bx’ +cx+d (a#0)
* Nhan biét ddu h¢ s6 a:

- Nét cudi d6 thi huéng 1én: a > 0.

- Nét cubi dd thi huéng xudng: a < 0.

* Nhan biét dau hé sb d : Xét giao diém cua do thi va tryc tung Oy

- Nam phia trén Ox: d >0.

- Nam phia duéi Ox: d <0.

-Trﬁngvéigéctoadé 0O:d=0.

Trang 121




TOAN 12 - CHUONG 1 ThS. Trin Thanh Yén

* Nhan biét dau h¢ s6 c:

- Hai diém cyec tri nam vé 2 phia so v6i Oy : ac <0.
- Hai diém cyc trj ndm vé 1 phia so véi Oy : ac>0.
- M6t diém cuc tri thudc truc Oy:c=0.

- Khong ¢6 cuc tri: ¢ =0 hoac ac>0.

* Nhan biét ddu h¢ s6 b :

- Piém ubn bén phai Oy : ab<0.

- Piém udn bén trai Oy: ab>0.

- Diém udn thudc truc Oy:b=0.

Vidu 1: Khao sat va v& d thi cta cac ham sb:
a) y=x —3x"+2 b) y=—x'-3x+1 c) y=—x +3x" -1

3
d)y=x?—x2+x e) y=x"+x"+2x f) y=-2x"+5

B. BAI TAP TU’ LUAN

Cau 1: Khao sat va vé do thi cua cac ham so:

a) y=—x+3x+2 b) y=x" +4x* +4x ©) y=2x"-3x"-2
d) y=x"—x"+x e) y=-2x"-3x>+1 f) y=—x"+3x-1

3 3 2 3 3 . 3 2
g) y=—x _Ex _Ex h) y:(x+l) —3x—4 1) y=x"+3x"+3x+2
. 3 3 2 1 1 3 2
Dy=x+x-2 k) y=2x"+x —Ex—3 1) y:§x -x"+4

C. BAI TAP TRAC NGHIEM

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Cau 1: Bang bién thién sau day la ctia ham so nao?

X — 0 2 + o0
Y —~ 0o + 0 -
+ o0 3
y \ / \
—1 -0
A y=x-3x*-1. B.y=-x+3x-1. C.y=x+3x>-1. D.y=—x"-3x"-1.

Cau 2: Ham s0 nao c6 bang bién thién nhu sau?
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Cau 3:

Cau 5:

Cau 6:

A. y=—x+3x>=3x+1.
C.y=x"-3x"+3x+2.

Bang bién thién sau la cia ham s6 nao dudi day?

B. y:x3—x2+2x.

D. y:—x3+3x2—3x+2.

X — 0 -2 + oo
' + 0 - 0
20 + o0

A. y=-2x" -3x"+12x.
C. y=-2x"-3x"+12.

Bang bién thién sau 1a ciia ham s6 nao dudi day?

B. y=2x’ +3x* —12x.

D. y=2x"-3x+12x.

X — 00 0 2 + oo
' + 0 - 0
3 + oo

A y=—x+3x"+3. B.y=x-3x+3. C.y=x+3x"+3.

D6 thi hinh bén 1a ctia ham s6 nao? Y
A. y=x +3x. -
B. y=x" —3x. i

C.y=—x +2x. 2o
D. y=—x —2x. -2

Do thi hinh bén 14 ciia ham sb nao?
A y=—x+1. \x
B. y=-2x"+x". I

C. y=3x"+1. -10

_——— -t

D. y=—4x +1.

[\V]

D. y=x’—6x>+3.
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Ciu 7: DO thi hinh bén 1a ctia ham sb nao?
A. y=2x +3x"+1.

B. y=2x"—3x" +1.

C.y=-2x -3x"+1.

D. y=-2x +3x" +1.

CAu 8: DO thi hinh bén 1a ctia ham sd nao? Y

A y=x =3x"+3x+1.

B. y=—x +3x> +1. if
Y
C.y=x —3x+1. Jlot
D. y=-x -3x"—1.
Cau9: Dudng cong trong hinh bén 1a d thi ciia ham s6 nao? Y
A. y:x3+2x+l.
B. y:x3—2x+1. 1
-1 x
C. y=—x3+2x+1. 0)
D. y:—x3—2x+1.
Cau 10: Dudng cong hinh bén 1a db thi ciia ham s6 nao? Y
A. y:—x3+3x+2. ."'4""
B. y=x"+4x-5. E ) i
C.y=—x"-3x+2. | \ E
O Lz
D. y=x"-3x+2. I -1 12
Cau 11: Dudng cong trong hinh bén 1a d thi ciia ham s6 nao? Y

A. y=—x-3x2-2. /K“dz

B. y=x>+3x2-2. L \O
-2 -1 x

C.y=x-3x"-2. \/

D. y=—x"+3x*-2.
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Cau 12: Dudng cong trong hinh bén 1a d thi ciia ham s6 nao? Y
A y= —x> +1.
B. yz—x3 +3x+2.

C. y=—x’+3x*-3x+2. .

O 1
D. y=—x"+2.

Céu 13: Duong cong trong hinh bén 1a d6 thi cuia ham sé
nao?

A, y=—x -3x+2.
B. y=x"+3x-2.

C. y=x-3x+2.

D. y=—x"+3x+2.

Céu 14: Hinh v& dudi day la dd thi cia ham sb nao? y
A y=x+x"—x-1.

B. y=—x"+x"+2x-1. \//

C.y=x"-x"+x-1.

D. y=—x+x"+x-1.

CAu 15: DO thi hinh bén 1a dd thi ctia ham s6 nao trong cac ham s6 sau? Y

A, y=x—2x"+1.

B. y=x-x"-1. ’1/\1 z

[ O
C.y=x-2x"+2. !
- -2
D. y=x"-3x>+1.
Cau 16: Dudng cong trong hinh bén 1a d thi ciia ham s6 nao? Y

Ay=x'—x*+1.
B. y=x"-3x"+1.

C. y=—x"+3x"-1.

D. y=x"—4x+3.
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Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Do thi hinh bén 1a ciia ham sO nao?

Yy
1 3 2
A, y==—x —X" +x. 1
3 1
_3p L
1 01
B.y=—x—x"+x—1.
3
C. y=—x"+3x"-3x.
D. y=x"-3x>+3x-2.
Puong cong trong hinh bén 13 d thi cia ham s6 nao? Y
A. y=2x"-9x* +12x—4 A
: x
B. y=-2x>+9x* —12x. o1 2
C. y:x3—3x+2.
4 2
D.y=x"-3x"+2. 4
Puong cong trong hinh bén 13 db thi cia ham s6 nao? y
A y=—x"+x-1. \ 1 1—7:\ -
B. y=x'+x"-1. EO !
C. y=—x"+3x—1. E
---3
D. y=x+x"-1.
Puong cong trong hinh bén dudi 1a d6 thi cia ham sé nao? Y
, \ -1 1 x
A. y=—-x +3x.

B. y=x’-3x+2.
C.y=x+3x-2.
D. y=—x"+3x-2.

Ham sé y = —x* +3x ¢6 d6 thi 1a hinh nao trong cac hinh dudi day?
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Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3
Y Y Y
21 - D)
1 ! |
0] x | |
— —\; —|1 ! T ! } T
1 ! O1 |2 -2/ =10 ]
1 /| ol 1
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3.

Hinh 4
Yy

O

D. Hinh 4.

Cau22: Chohamsd y=x’+bx’ —x+d.Céc dd thi nao dudi ddy co thé 1 d6 thi cia ham s6 di cho?

(1) (110

N,

)
y

[’ \

&

)

A. (D). B. (I) va (II0). C. (I), (IIT) va

Cau 23:
Ham sé y= f(x) 12 ham s6 nao trong cac ham sb sau:
A y=x-3x"+4.
B. y=x"+3x"+4.

C.y=x"—6x"+9x+4.

av).

Cho ham s6 y = f'(x)=x"+ax’ +bx+4 c6 d6 thi nhu hinh v&.

(Iv)
Yy
O T

D. (1), (I1), (IIT) va (IV).

D. y=x’+6x"+9x+4.
Ciu 24: Chohamsb y=ax®+bx* +cx+d c6 dd thi nhu hinh v& bén.
Ménh dé nao dudi day dung?
A.a<0,b6>0,¢>0,d<0.
B.a>0,b>0,¢c>0,d<0.
C.a>0,b<0,c<0,d>0.
D.a>0,b6<0,¢c>0,d<0.
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Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Cho ham s6 y =ax’ +bx’> +cx+d cb dd thi nhu hinh
bén. Khang dinh nao sau day 1a ding?

A.a<0,b<0,¢>0,d>0.
B.a<0,b>0,¢>0,d>0.
C.a<0,6>0,¢c<0,d<0.

D.a<0,b<0,¢<0,d<0.

D6 thi ham s6 y = ax’ + bx” + cx+d c6 db thi nhu hinh

v& sau. Ménh dé nao sau ddy ding?
A.a<0,6>0,¢>0,d>0.
B.a<0,b<0,¢>0,d>0.
C.a<0,b<0,c<0,d>0.

D.a<0,b>0,c<0,d>0.

Chohamsb y = ax’ + bx” + cx+d c6 d thi nhu hinh v&
bén. Ménh dé nao dudi diy dung?
A.a>0,b>0,¢c=0,d<0.
B.a>0,b>0,¢=0,d>0.
C.a>0,6>0,¢c>0,d>0.

D.a>0,b<0,c=0,d <0.

Cho db thi ham s6 y =ax’ + bx” +cx+d nhu hinh v&
bén. Khang dinh nao sau day 1a ding?

A.a>0,b>0,¢>0,d>0.
B.a>0,b<0,¢>0,d>0.
C.a>0,6>0,¢<0,d>0.

D.a>0,b<0,c<0,d>0.

Y

N

<
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Cau 29: Cho db thj ham sb y = ax’ + bx” + cx+d nhu hinh v&
bén. Khang dinh nio sau day 1a ding?

A.a>0,b>0,¢>0,d>0.
B.a>0,b=0,c>0,d>0.
C.a>0,b=0,¢c<0,d>0.

D.a>0,b<0,c<0,d>0.

Cau 30: Cho db thi ham s y =ax’ + bx” +cx+d nhu hinh vé
bén. Khang dinh nao sau day 1a ding?

A.a<0,b>0,c>0,d<0.
B.a<0,b=0,c>0,d<0.
C.a<0,6=0,¢c<0,d<0.

D.a<0,b<0,c<0,d <0.

Phan 2. Cau trac nghiém ding sai

Y

Caul: Chohamsbbacba y=f(x)=ax’+bx’+cx+d c6bang bién thién nhu sau:

X —® -1

!

y + 0 - 0 +

N

a) Ham so0 da cho c6 cuc dai la —1.

b) Ham s da cho nghich bién trén khoang (-1;3).
¢) TAm déi xtmg cta do thi ham s6 da cho 1a 7(0;1).

d) Gia tri biéu thuc a> +b* +c* +d* 1a 11.

Cau2: Chohamsbbacba y=f(x)=ax’+bx’ +cx+d c6 bang bién thién nhu sau:

X — 00

!

a) Ham so da cho co hé s0 a <O0.
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b) Ham s da cho dong bién trén khoang (0;1).

¢) Ham s da cho thoa b* —3ac <0.
d) Ham sb dd cho co hé sb b=3.

Cau3: Chohamsbbacba y=f(x)=ax’+bx’ +cx+d c6 dd thi nhu sau: Yy
a) Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—o0;—1).

b) Gia tri 16n nhét ctia ham sb trén doan [—2; 2] béng 3.

1 T
. ) -2 -1
¢) Ham s6 da cho co h¢ s0 ¢ < 0. f_“:f
d) Ham s6 da cho c6 cong thirc 1a y =2x* —6x+1.
Cau4: Chohamsbbacba y=f(x)=ax’+bx’ +cx+d c6 dd thi nhu sau: Yy /
1
a) D thi ham s6 da cho ¢6 diém cuc dai c6 toa dd 1a (0;1). / \ 2 |7
O |
b) Phuong trinh »' =0 c6 2 nghiém phan bi¢tla x=1, x=2. !
c)Hémsédﬁchocéhésé a=1. Y |
d) Trong céac h¢ $6 a, b, ¢, d chico 1 sdam.
Cau5: Chohamsd y=x®—3x%+3x.
a) Ham sb d3 cho dong bién trén R .
b) Ham s di cho c6 bang bién thién la:
by — + o0
' +
+ o0
’ /
—®
¢) D4 thi ham s c6 tim déi xtmg 1a gbc toa do 0O(0;0).
d) Gié tri 16n nhat cia ham s6 trén khoang (0;3) bang 9.
Cau6: Chohamsd y=ax’ +bx’ +cx+d co dd thi nhu sau: y
a) ad >0 \ 0 /\ z
b) b<0
¢) bc>0
d) abcd >0
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Cau7:

Cau 8:

Cau 10:

Cho ham s6 y =ax’ +bx* + cx+d c6 db thi nhu sau:
a) y'(-1)<0.

b) Gia tri 16n nhét ctia ham s trén khoang (0; +oo) la —i—b .
a

¢) Ham s6 da cho c6 hé s6 ¢=0.

d) Ham s6 di cho dong bién trén khoang (O;—i—bJ .
a

Cho ham s& y = ax® +bx* +cx+d c6 bang bién thién nhu sau:

X — 00 0 1 + o0

!

Yy + 0 — 0 +
1

NN

a) Ham sb d3 cho c6 cuc dai bang 1.

b) Ham sb dd cho co hé sb b =0.

¢) Ham s6 dé cho ddng bién trén khoang (0; +oo).

d) Gia tri 16n nhét ctia ham s bang 1.

Cho ham s6 y = ax® +bx* +ex+d c6 db thi nhu sau:

a) Ham s6 da cho ¢6 cac hé s6 thoa b> —3ac>0.

b) Ham sb dd cho co hé sb ¢<0.

¢) Ham s6 da cho ¢6 2 cuec tri trai dau.

d) Ham s6 da cho c6 gié tri nhd nhét trén khoang (0;+%), ¢6 gia
tri 16n nhat trén khoang (—oo; O) nhung khong c6 gia tri 16n nhat va
gia tri nho nhét trén (—oo; O) ) (0; +00) .

Cho ham s6 y = ax® +bx* +ex+d c6 db thi nhu sau:

a) Ham s6 da cho ddng bién trén khoang (2; +oo) .

b) Phuong trinh y" =0 c6 2 nghiém phan biét.

¢) max y+miny=2.
) (—oo;O] y [0;+oo)y

d) Trong 4 h¢ sO a, b, ¢, d khong cd h¢ sO nao cé gia tri am.

Phan 3. Ciu tric nghiém tra I3i ngan

Yy
X
o |
)
O x
|
Yy
2
X
/ 1)

Cau 1:

Cho ham s6 y = ax® +bx* +ex+d c6 db thi nhu sau:
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Cau 2:

Cau 3:

_1[

Tinh gia tri biéu thirc T =a+2b+3c+4d .
bS:

Cho ham 86 y = ax® +bx* +cx+d c6 @6 thi nhu sau:

N

1
—2[-1 \O
:
1
1
1
1

Tinh gi tri y(13).
bS:

Cho ham 86 y = ax® +cx+d c6 db thi nhu sau:

Biét )'(1)=4. Tinh gia tr )'(5).

bS:

Cho ham s6 y = ax® +bx* +ex+d c6 db thi nhu sau:

Y

Tinh gid tri biéu thitc T=(a+b)(c+d).

Trang 132



TOAN 12 - CHUONG 1 ThS. Trin Thanh Yén
bS:

Cau5: Chohamsd y=ax®+bx’ +cx+d cb bang bién thién nhu sau:

X — -1 5 +
' + 0o - 0 +
10 + 0

Tinhtong S=a+b+c+d.

bS:

Cau 6: Chohamsb y =ax’® +bx’ +cx+d co bang bién thién nhu sau:

X — 0 xcr 6 + o0
' - 0 + 0 -~
+ o0 ycb

N

Biét phuong trinh dudng thang di qua 2 diém cyc tri cia d6 thi ham s 1a x—y—4=0.

Tinh gia tri biéu thicc P =ab+cd
bS:
Cau7: Chohamsd y=ax’+bx’+cx+d c6 dd thi nhu sau:

Y

I

Tinh tich 7T =ac.
bS:

Cau8: Chohamsd y=ax’ +bx’ +cx+d co dd thi nhu sau:

Tinh tich 7' =4096.abcd .
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bS:

Cau9: Cho ham sd y =x’ +ax’ +bx+c. Biét d0 thi ham s6 c6 1 diém cuc tri la 4(3;-3) va dd thi di
qua diém B(2;2) .Tinh tong a+b+c.
bS:

Chu 10: Chohamsd y =ax’ +bx” +cx+d . Biét d6 thi ham s6 ¢6 1 diém cyc trila 4(1;4) va c6 tam doi
xung la I(—2;1) . Tinh S =18a+3b+6¢c+9d .

bS:
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BAl 4. KHAO SAT VA VE PO THI MOT s6 HAM SO CO BAN

(tiép theo)
A.LY THUYET
R £ 1A LA A, pn 1A X ax+b
3. Khido sat ham s6 phan thirc bac nhat trén bac nhat y = 4 (c #0, ad —bc # O)
cx +
ad —bc >0 ad —bc <0

Y Y

ol
+
8
(SR
< <
o
|
8
+
8
|

L . +b
Chii y: Db thi cia ham s§ y ==
cx+d

(c;tO, ad—bc;é()):
£ ogia A , \ \ 2 d .. A \ \ 2 a
a) Co tiém can ding la duong thang x = ——, tiém can ngang la duong thang y =—.
c c

. e : d ‘.
b) Nhan giao diém cta 2 dudng tiém can / (——;zj lam tdm doi xung.
c c

¢) Nhan 2 duong phan gidc ctia cac goc tao boi tiém can ding va ti€ém can ngang lam truc doi xing.

A " +b
Nhén dang db thi ham s6 y="—" (¢ =0, ad —bc #0)
cx+d

e Nhan biét tinh don diéu:
- Hai nhanh di 1én: ad —bc > 0.

- Hai nhanh di xubng: ad —bc <0.

A A, d
* Tiém cén ding x=——:
c
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- Nam trén trai Oy: cd >0,
- Nam trén phai Oy : ¢d <0.

- Trung v61 Oy : d =0.
A a

* Ti€m can ngang y =—:
c

- Nam phia trén Ox: ac>0.
- Nam phia duéi Ox: ac<0.

- Trung v61 Ox: a=0.
Ca ‘ b
* Giao diém véi truc hoanh Ox: A| ——;0 |:
a
- Nam trén trai Oy: ab>0.
- Néam trén phai Oy : ab<0.
- Thudc tryc Oy : b=0.
A b
* Giao diém voi truc tung Oy : B O;E :

- Nam phia trén Ox: bd > 0.
- Nam phia duéi Ox: bd <0.
- Thudc truc Ox: b=0.

Vidu 1: Khdo sat va vé& do thi cua cac ham so:

2x-3 x+3
a) y= b) y=
x+1 xX—
2x—1 2x
d) y= e =
) V=3 ) V=3

B. BAI TAP TU’ LUAN

Cau 1: Khao sat va v€ do thi cua cac ham so:

x+3 1-2x
a = — b =
) Y= ) V=0a
x—1 2—x
d) y= e =
) V= ) Y=o
—x+2 x+1
= h = —_—
Y s R

-2

C —_
) +1
5+x
D,V—z_x
0 _—x+2
Y o+l
—2x+1
b= x+2

1) y=3+—

C. BAI TAP TRAC NGHIEM
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Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Cau 1: Bang bién thién ¢ bén 1a ctia ham s6 nao?

X — 00 -1 + oo
V' + +
+ oo 2
’ / /
2 — o0
2x+1 -1 2x+1 2
A, y= X . B.yzx . C.y= X . D.yzx+ .
x+1 2x+1 x—1 x+1

Cau2: Ham sb nao sau day co bang bién thién nhu hinh bén duéi?

x — 2 + o0
y' _ _
1 + o
h% \ \
— o0 |
x=3 2x—-1 x+1 2x+5
A.y:x_z. B.y:x+2. C.y:x_z. D. y= 2
Cau 3: Bang bién thién sau 1a ciia ham s6 nao dudi day?
X — 00 -1 + o
’ + -
+ oo 1
y
1 / —oo/
A.y:x_z. B.y:x—+3. C.y:x—ﬂ. D. y= .
x+1 x+1 x—1 -x+1

Cau4: Ham s6 ndo duéi ddy cé bang bién thién nhu hinh sau?

X — 2 + o0
2 + oo
— 2
2x—1 2x-3 x+3 2x-=17
A. y= . B. y= . C. y= . D. y= .
Y x—2 Y x+2 Y x—2 Y x—2

Cau 5: Bang bién thién sau day la cua ham s6 nao?

X — o0 1 + o0

!
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A.y:x+2. B.y:x+2 C.y:x+1. D.y:x+3.
x+1 x—1 x=2 2+x
CAu 6: DO thi & bén 12 ciia ham sb nao?
Y
A y=—01.
x—1
x—1 1
B.y=—-—-.
x+1 O
—1 1 x
2x+1 N
C.y= .
2x—2
D. = —X
Y —l—x'
Cau7: Dudng cong trong hinh bén 1a d thi ciia ham s6 nao? Y
2x—1
A y= .
Y 2x—2 L
B _ —2x+1 2
Y x+1 _\1
2x—1
C.y= Aty O \1 x
I-x
D. y:2x—1'
x-1
Cau8: Dudng cong trong hinh bén 1a d thi ciia ham s6 nao? (]
A. y=x +3x"+1.
B' y:2x+5' \\
x+1
2
D. y:2x+1' — 1
x+1
CAu 9: DO thi hinh bén 1a ctia ham sb nao?
_ 2x+1 Y
T
—x 1
B. Y= x+1 ' -3 -1 \1 T
[0
C _—x+1 : -1
- x+1 ] —2
_—x+2
x+1
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Cau 10: Dudng cong trong hinh bén 1a d thi cia ham s6 nao Y
trong cac ham sd sau?
2x—1
= ) 4
x+1
_2x+5 2
x+1 B /
-1 O x
Y= ) _4 _ 1 9
C.y=2x+1 2 _1/2
1-2x
D. y= .
x+1
Cau 11: DO thi hinh v& bén 1a d6 thi ciia ham s nao? Y
A _ 2x-1
Y 2 L .
-2 O
B _ 2x-1
$Y x+2 . —9
C _ 2x-1
- x+2
—2x+1
D. y= .
xX+2
Cau 12: Hinh bén 1a d6 thi cia ham s6 nao? Yy
—x-1
A.y= ity
x+1
-1
B. y:x—.
x+1 5
x
x+2 /
C.y= .
x+1
D.y:2x+3.
x+1
Cau 13: DO thi ¢ hinh bén 13 d6 thi cta ham s6 nao trong bén y
ham sé dudi day?
A y=222
x+1
_ 1
B.y:x 2.
x—1
5 -1 O 2 x
C.y= —X
x+1 -2
D.y=x+2
x—1
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Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Do thi sau day la do thi cia ham s6 nao?

AL y=x+2.
x+1
B. y:2—x'
x+1
C. y:—x—Z'
x—1
D. y:2—x.
x—1

Puong cong trong hinh bén 13 db thi cia ham s6 nao?

x—1
A. y= .
Y x—2
_ 2x+1
T
—x+1
C.y= .
Y —x-2
x+1
D. y= .
Y x—2

Do thi sau day la do thi cia ham s6 nao?

AL :x+3.
1—x
B.y:x__l
x+1
C. :2x+1
x+1
D. :x+2
x+1

Puong cong trong hinh bén 13 db thi cia ham s6 nao?

A y:x—Z
x—1
B. y:x+2
x—1
C. y:x—2.
1—x
D. y:x_3.
x—1
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CAu 18: DO thi sau 1a dd thi ctia ham sb nao?

2x-3
A, y= .
Y 2x-2
X
B.y=—"-—.
Y x—1
C.)/=31:1.
x+1
D. y=*"!
x—1

Cau 19: DO thi trong hinh bén 14 cta ham sé nao sau day?

x—1

A, y= )
Y 1-2x
x—1

B. y= )
Y 2x-1
_x+1
o1
_x—l
o1

R o ax+b
Cau 20: Chohamso y =

cx+d
nao dudi day dung?
A.a<0,6>0,¢c<0,d>0.
B.a>0,b<0,c<0,d>0.
C.a<0,b<0,¢<0,d>0.
D.a<0,b<0,¢>0,d<0.

ax+b

Cau2l: Chohamsd y=
X+cC

tricia a+2b+c.
A.—1.

B. 2.

C.0.

D. 3.

¢ d6 thi nhu hinh v& bén. Ménh dé

¢6 @0 thi nhu hinh v& bén. Tinh gia

()
3—____|
o |
—1}12:1:
Y

Y
4 x
O
)
O T
BRI
e

Trang 141



TOAN 12 - CHUONG 1

ThS. Tran Thanh Yén

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

¢ d6 thi nhu hinh v& bén. Tim

, ax+b
Chohamso y =
x+1

khang dinh diing trong cac khing dinh sau.

A.a<b<0.
B.b<0<a.
C.0<b<a.
D.0O<a<b.

‘ U ax+b . . . .
Tim a, b, cd¢ ham s6 y = c6 do thi nhu hinh vé
cx+d

bén.
ad <0 ad <0
A. ) B. )
bc >0 bc <0
ad >0 ad >0
C. ) D. )
bc <0 bc >0
ax+b

Cho d6 thi ham s6 y = nhu hinh vé& bén. Khang

cx+d
dinh nao sau day la dung.

A.ab>0,bc<0,ad >0.
B.ab>0,bc<0,ad<0.
C.ab<0,bc>0,ad <0.

D. ab<0,bc<0,ad <0.

\ A ax + b \ A 1A A A A A
Chohams6 y = (ham s6 bac nhat trén bac nhat)
cx+d
¢4 d6 thi ham s nhu hinh v& bén. Xét cac ménh dé sau
D: ac>0 (ID): cd <0
(II): bd <0 (Iv): ab>0
S6 ménh dé dung la:
A. 3. B. 1.
C. 4. D. 2.

Yy
-1 0O 1 €
Yy

o
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Cau 26: Xac dinh a,b dé ham sd y:ier
bén.
A.a=1,b=-1.
B.a=1b=1.
C.a=-1,b=1.
D.a=-1,b=-1.

) ax+b
Cau 27:

Cho ham s§ y =
cx+d

bén. Ménh d& nao dudi ddy dung?

A.b>0,c<0,d <0.

B.b>0,c>0,d <0.

C.b<0,c>0,d<0.

D. »b<0,c<0,d <0.

ax+b

CAu 28: Tim a, b, ¢ d& ham sb y=

cx+d
bén.
A. bd >0,ad >0.
B. ad <0,ab>0.
C.ab<0,ad <0.

D. ad >0,ab<0.

. mx+1
Cau 29: Chohamso y=

p ¢6 d6 thi nhu hinh v& y

véi a >0 c6 dd thi nhu hinh v& y

-2 -1

8

¢6 dd thi nhu hinh vé y

7

. Céc d0 thi nao duéi day co thé 1a d6 thi biéu dién ham sb di cho.

x+m
Yy Y Yy
2
1 k — 2
2 2
-2 _% O 1 X \ /
/]
\ -2 |0 = -2 / O =
Hinh () Hinh (I1) Hinh (I11)
A. Hinh () va (I B. Hinh (I1I), C. Hinh (1), D. Hinh (II).
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. ) 2 .
Cau 30: Tim a,b,c d¢hamso y= N ¢6 do thi nhu hinh vé&. Y
cX
A.a=2,b=2,c=-1.
B.a=1,b=1c=-1.
1
C.a=1,b=2,c=1.
a , , C O
D.a=1,b=-2c=1. 2N

Phan 2. Cau trac nghiém ddng sai

Cho ham sb y = x+2.
x—1

Cau 1:

-3
(1-x)"

b) D4 thi ham s6 di qua diém M (-2;0).

a) Ham s6 c6 dao ham 1a y' =

¢) Giao diém 2 duong tiém can cia dd thi ndm trén dudng thing A:x—y+1=0.

d) Phuong trinh tiép tuyén cta do thi ham s0 tai diém M (2;4) 1a y =-3x+2.

Cau 2:

Cho ham s y =22 ¢6 b thi (C).
6x+1

-13

a) Ham s6 ¢6 dao ham 1a y'=———-.
(6x+1)

\ 1
b) D6 thi (C) ¢6 tiém cén ding x = e

X - A 5
¢) Do thi (C) co tiém cén ngang x = rE

d) D6 thi (C) cit tryc hoanh tai diém c6 hoanh d6 bang 3.

Cho ham sb y=2_ Y 6 dbd thi (C).
x+1

Cau 3:

a) y'(-3)= —%.

, 7
b) 2.y(2)+y (—2) ZE.
¢) Ham s da cho nghich bién trén khoang (0;2026).

d) Giao diém 2 duong tiém can ctia (C) 1a 1(-1;2).
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Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau7:

L c6 db thi (C).

Cho ham sb y =
x_

A - . 4
a) o thi (C) c6 dudng tiém can ngang la y = ~3

b) Ham s da cho dong bién trén 2 khoang xac dinh.

, . . 41
¢) Giao diém [/ cua 2 dudng tiém can cach goc toa d0 O mdt khoang bang 3 .

, . 41
d) Giao diém cua (C) véi cac tryc toa dd cach nhau mot khoang bang 20"

. +3 A
Cho ham s y = o c6 bang bién thién nhu sau:
bx +1
X — 0 -1 +
2 + o0

— o0

a) Do thi ham sb da cho ¢6 tiém can dimg x=2.
b) D6 thi ham s6 da cho c6 tiém can ngang y =—1.
¢) y(—2) < y(2) .

d) Gia trj ctia biéu thirc ¢’ +b* bang 5.

ax+b

Cho ham s6 y = ¢6 0 thi nhu sau:

cx+d

a) ad —bc>0.

b) a va d trai dau.

¢) b va ¢ cung dau.

d) Trong 4 h¢ sb a, b, c,d c63hésd cung d4u v&i nhau.

\ A ax+ 2 ) A . 3
Chohamso y = c6 do thi nhu hinh sau:

cx+b
a)Hésb b=-2.
b)HE s a=-1, c=—1.

o

¢) y'(3)=—4.

d) y(l)+y’(1)=—7.
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Cau 8:

Cau 10:

ax+b . . Yy
¢6 306 thi nhu sau:

Cho ham s6 y =
cx+d

a) y' <0, VxeR\{—i}.
c

b) H¢ s6 a va c trai dau.

¢)Hésb h<0. 9 \ x

d) Trong 4 hé¢ s6 a, b, c,d c62hésbdam,2hésd duong.

Cho ham sb y = x| c6 db thi nhu sau: Y
x+d
a)Hésb d=1.
, 1
b) y'(-3)==. 0

2

¢) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—o0;-1).

d) Gia trj 16n nhét cia ham s trén doan [3;2025] bang % :

ax+b

Cho ham s6 y = (a, b, ¢, d eN; a<10) ¢6 dd thi (C) nhan x =-1 la tiém can dimg.

cxX +

Biet »'(—2)=3 va gi4 tri 16n nhat ciia ham s6 trén doan [0;5] bang 5

a) Ham s6 da cho dong bién trén khoang (0;2025).

b) 5a+b=9c.
¢) b6 thi ham sb cét truc tung tai diém c6 tung d6 bang 1.

d) Gia tri cua biéu thic T=a+b+c+d 1a9.

Phan 3. Cau trac nghiém tra I3i ngan

Cau 1:

Cau 2:

, 3x+5 VR . , . .
Cho ham so0 y = ; % Biét @6 thi ham so cat 2 truc toa do tai A(a;O) va B(O;b). Tinh gia
—3x+
tri biéu thuc 7 =ab.

bS:

\ A ax+b r A .
Cho ham so y = c6 d6 thi nhu sau:

X+
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Tinh gié tri biéu thite 7 = y(a)+y(b).

bS:
A . Ie ax+1-5b L1, X A NP U A - .2
Cau 3: Cho ham so y=—d c6 bang bién thién nhu sau. Biét do thi ham s6 di qua diém A(2;3).
X+
X — 1 + o
2 + o0

y \_OO \2

Tinh gi4 trj biéu thirc T =a+b+d .

bS:

c6 d6 thi nhu sau:

Ciau4: Chohamsd y= axth
2x+d

N =

N T IUR TUR VIE SR TG G A s.oom oM oa
Biét gia tri nho nhat cia ham s6 da cho trén doan [—10; —3] bang — v&i — toi gidn. Tinh gia tri
n n
biéu thic 4=m’ —n”.
DS:

2
x—m- -1

¢6 d6 thi nhu sau:
x+1

Cau5: Chohamsb y=
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Y
1
-2 -1 O] /1 T
-1
4 a ;. a Ao .9 ’
Biét y(—12)=z véi - toi gian. Tinh T =ab.
bS:
Ciu 6: Chohamsd y= — c¢6 db thi nhu sau:
cx+
Y
O] 1 x
\_1
Biét '(0)=-1. Tinh S=2b+3c+4d .
bS:
Ciau7: Chohamsd y= 2x+h c6 db thi nhu sau:
cx+d
Y
1
-2 -1 01 €T

Tinh S =(b+c+d)’.
bS:

Ciau8: Chohamsd y= ax+b

1 \ b A+ _+o ’ A .
vo1 a, b, ¢, d € Nva — t61 gian, c6 do thi nhu sau:
cx+d d
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-2N\-1 O 1 x

Tinh gi4 tri 16n nhat ciia ham s6 da cho trén doan [a+c;b+d].

bS:
o \ £ ax+b . \ £ AA L
Cau9: Chohamso y= voi a, b, c,deZ va -5<b,c<0, cod do thi nhu sau:
cx+
Y
1\ 3
Ol [2\2 T
\1
-3
, s g 2R , a—b
Tinh gia tri bi€u thirc P = .
c—d
bS:
Cau 10: Cho ham so y:ax+ vol a, b, c,d eN Végtf)lglén, ¢6 do thi nhu sau:
cx+d c
Y
M(_2a4)
_—
/1 X
_3 O
2

Biét miny = 1. Tinh gia tri y'(-4).

bS:
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BAl 4. KHAO SAT VA VE PO THI MOT s6 HAM SO CO BAN

(tiép theo)
A.LY THUYET

ax* +bx+c

4. Khio sat ham s6 phan thirc bic hai trén bac nhat y=—————— (a #0, m # 0, da thirc tir khong
mx+n

. x n
chia hét cho da thirc mau, tirc 1A —— khong 1a nghiém cua tir)
m

Tap xac dinh: D = R\{—i} .
m

am.x* +2an.x+bn—mc

Pao ham y' = . bat g(x) =am.x* +2an.x+bn—mc .

(mx+ 7’1)2

Dauctua y' ladaucua g (x) =am.x* +2an.x+bn—mc .

am>0 am<0
] |
| y | y
| |
] |
| |
| 1
| |
| ~ - |
| - SO |
| Phe S 1
1 -7 S~ 1
1 ’/ \\ 1
I 1 \\‘II
1 r_ -r ~

Phuong trinh »' =0 e A

. A A A - | | ~

c6 2 nghiém phén biét .7 ! z L O S z

Phe | | Se
- I 0 I /\

| |
1 1
1 1
1 I
1 I
1 1
1 |
1 |

>0 A

\Y%
o

Phuong trinh " =0

c6 nghiém kép hoac
v0 nghi¢m
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Biang bién thién

am >0 am <0
_n n
X — o0 Xcp m Xct +oo| x — 00 XcT m Xcp + o0
' + 0 - - 0 + y' - 0 + + 0 -
Yep + o + o0 + o0 + o0 Yep
—® — 0 yer yer —® —®
Ham s6 ¢6 2 cuc tri Ham s6 ¢6 2 cuc tri
_n n
X — 00 m + oo X — 0 + oo
y' + + Y’ - -
+ o + 00 + o0 + o0
y / / y \ \
— 00 — 00 — 00 — 00
Ham sb khong c6 cuc tri Ham sb khong c6 cuc tri

2
v s A upe 1 £ ax” +bx+c L Lz , x
Chu y: D6 thi ham s6 y=—— (a #0, m # 0, da thirc tir khong chia hét cho da thuc mau):
mx+n
A A 4 N 2 Mo e 2 a an—bm
a) Co tiém can ding la duong thang x = ——, tiém can xién la duong thang y =—x— >
m m m

b) Nhan giao diém cuia tiém can ding la ti€ém can xién lam tam do6i xang, tdm doi xung nay ctling 1a trung

diém cua doan thang ndi 2 diém cyc tri (n€u co).

¢) Nhan hai duong phan giac cua cac goc tao boi ti¢m can dung va tiém can xién lam truc doi xing.

Vidu 1: Khao sat va v€ do thi cia cac ham so:

B. BAI TAP TU’ LUAN

Cau 1:  Khao sat va v& dd thi cua cac ham sd:
VY= b)y::zgggil
d)y:x2—4x+1 e))}:2x2

x—4 x+1
g)y:xz;i);+9 h) :xzz_x—l

X +4x—-1
c) y=
-1
) y=—x+1+——
2
i) _ X tx 3
x—1
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. xP—x+1 xP—x-2 x*+3x-1
Dy=—"7 k) y= ) y=——7—
x—1 -1 x—2
1 x> —3x+8 ¥ 4+x-1
m) y=x-——- n) y= 0) y=—7—
x+1 x—1 x—1
x*+4 1-x? X 4+2x+5
p) y= qQ y= N y=s—/——
x+1
x —2x-3 x> +1 x> +2x
s) y= ) y= u) y=
x—2 X x—1
X +x+2 X" —x+2 x —=2x+2
V) y= w) y= X) y=
I-x x+1 -1
C. BAI TAP TRAC NGHIEM
Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon
Cau 1: Bang bién thién sau 1a ctia ham s6 nao dudi day?
' + 0 - - 0+
2 + o0 + o0
— 00 — 00 6
X +4x-2 X 4+2x-2 ¥ 4+2x-2 x2+2
A. y:—. = = =
x—1 x—1 x+1 x-—1
Cau2: Bang bién thién sau 1a ciia ham s6 nao dudi day?
X |—® -3 -2 -1 + oo
’ + 0 - - 0+
-5 + o0 + o0
—® —® -1
A.y:x2+2x+2. B.y:—x2+2x+2. :x2+x—1 D. :—x2+2x+2
x+2 x+2 x+2 —x+2
Ciu 3: Bang bién thién sau 1a ctia ham s nao dudi day?
' + 0 - -0+
0 + oo + o0
—® —® 4
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2 2 2_2 2_4 _
A. y= . B. y= al C.y=M- D. y= a
x—1 x—1 x—1 x—1
Ciu 4: Bang bién thién sau 1a ctia ham s nao dudi day?
x |—o 0 2 4 + o0
' + 0 - - 0+
-2 + o0 + 00
— —® 6
_3x2—10x+4 _x2—6x+4 C _—x2+6x+4 _x2—2x+4
x=2 ' x-2 - x—=2 ' x-2
Cau5: Bang bién thién sau 13 ciia ham s6 nao dudi day?
X | —™ -3 + 0
V' - -
+ +
Y \ \
— 00 — o0
—x* =3x+1 -x*+2x-3 x> +4x+1 x” +2x
A y=——. B.y=—"——. == T -
x+3 x+3 x+3 x+3
Ciu 6: Bang bién thién sau 1a ctia ham s nao dudi day?
X — 0 -2 + o0
V' - -
+ + o0
y \ \
— 0 — 0
A _—2x2—4x—1 _—2x2—4x+1 _—2x2—3x—2 _—2x2—3x+l
i x+2 ' x+2 ' x+2 ' x+2 '
Ciu7: Bang bién thién sau 1a ctia ham s nao dudi day?
X — 0 3 + o0
' + +
+ + o0
y / /
— 00 — 00
A.y:—2x2+3x+l. B.y:—x2+3x+l. C‘y:x2+3x+l D. :2x2+3x+1
—x+3 —x+3 x-=3 x=3
Cau 8: Bang bién thién sau 13 ciia ham s6 nao dudi day?

Trang 153



TOAN 12 - CHUONG 1

ThS. Tran Thanh Yén

X | —® 5 + 0
y' + +
+ o0 + o0
y / /
— 0 — 0
2 2 2 2
A.y:x 4x—-2 B.y:x 4x+1 C. _ X —x 4 D. X S5x 2'
x=5 x=5 x-=35 x—=35
Cau 9: Bang bién thién sau 1a ctia ham s nao dudi day?
2 1 3
X — o0 2 2 2 + o0
' + 0o - - 0 4+
_2 + o0 + 0
y / 2 \ \ 7 /
— o0 — o0 5
A _x2+2x—8 _x2+2x+8 _2x2+x+8 _2x2+x—8
T T 2x-1 2x+1 2x+1
Cau 10: Bang bién thién sau 13 ciia ham s6 nao dudi day?
X — © 0 2 4 + oo
y' - 0o+ + 0 -
+ oo + oo -6
2 — o0 —®
2 2 2 2
—x"+2x-4 —2x"+6x—-4 —2x"+6x+4 X +2x+4
A y=——-—. B.y=————— C.y=—_ D. y= :
x—2 x—2 x—2 x—2
Céu 11: Bang bién thién sau 1a ctia ham s nao dudi day?
x |—o -5 —4 -3 + o0
' - 0 + + 0 _
+ oo + o0 4
12 — 0 —
2 2 2 2
A y= 2x"+8x+2 _ X +13 C. v X +13' D. :2x +8x+2
x—4 x+4 -x—4 -x—4

Cau 12: Bang bién thién sau la cua ham s6 nao dudi day?
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X — o0 -3 -1 1 + o0
' - 0+ 0 -
+ oo + o0 -9
y /
15 — 0 — o0
A.y:2x2+x+15' B.y:—x2+x—18' C.y:x2+5x—24'
—x-1 x+1 x+1

Céu 13: D) thi sau 1 ciia ham s6 nao duéi day?

Y

10

b P pe——
< T

Qo
)

2x* —6x+2 B y_2x2—6x+2 C -6

A, y= . .
Y x—3 x+3 Y x-3

Cau 14: DO thi sau la ciia ham s6 nao dudi day?

_2x2+3x+1 B _x2+x+4 —x*=3x+10

A. . .
Y x+1 Y x+1 x+1

Cau 15: DO thi sau la ciia ham s6 nao dudi day?

B 3x2 +3x+12

—x—1

-6

x+3

B 3x2+5x-2
x+1 '
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2
A y= x —2x+1
x—2

Cau 16: DO thi sau la ciia ham s6 nao dudi day?

2_ 2_ 2_ 2_
_X 3x+3 B.y=2x 7x+6. C =2x 7x+6. D _X 3x+3.

A. ) . .
Y x+2 x-=2 Y x+2 Y x—=2

Cau 17: DO thi sau 1a ctia ham s6 nao dudi day?
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2x* —9x+1 2x* —9x+1 2 P -5x+7
A y= x°—9x+ O. B. y- x°—9x+ O. C.y=x 5x+7. D.y=x X
—x+2 x+2 x+2 —x+2
Céu 18: D) thi sau I ciia ham sb nao duéi day?
2x* +8x+4 x> +4x+5
A y=—-—"—. B.y=—"——— D. y= .
Y x—2 Y x+2 Y x=2
Cau 19: Do thi sau 1a cia ham sb nao dudi day?
A.y:x2+3x—10' B.y:—xz—x—4' C‘y:—2x2—3x—l' D.y:2x2+5x—13.
2x+2 2x+2 2x+2 2x+2

Cau 20: Do thi sau 1a cia ham sb nao dudi day?
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yh |
I
I
1
I
|
~ |
SO ]
\\\ I __3:
RRIY !
:\ 1
: RN
L |01 >~3 x
-1 :
_]_“"|
I
1
1
I
1
1
I
1
I
2 2
—x"+4x-7 —x"—3x— —x"—3x-8
A y=—"—-——. B. y= D. y=
Y 2x—2 Y x—1 Y 2x-2
Cau21: bd thi sau 1a cua ham s6 nao dudi day?
| Yy
]
1
]
:
—2-1
A
B4
/|/ '
1
: -3
1
I
]
1
I
I
1
I
I
|
Ay XH2Z2 g 304d-2 L W22 3 ddy-2
x+2 x+2 x-=2 x-=2

Céu 22: D) thi sau 1 ciia ham sb nao duéi day?
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A.y:3x2+6x+l' B.y:2x2—4x+l' C.y:2x2—4x+1' D.y:3x2—6x+l.
x—1 x+1 x—1 x+1
Céu 23: D) thi sau 1 ciia ham sb nao duéi day?
A.y:x2+6x+l. B. :—x2+1' C.y:—x2+3x+2' D y:—2x2—3x+l.
x—1 x—1 2x-2 x—1

Cau 24: DO thi sau la ciia ham s6 nao dudi day?

Trang 159



TOAN 12 - CHUONG 1

ThS. Tran Thanh Yén

yl
e /3 i
O \\\\\\
2 2 2
x =3 x =3 x +3
A y= . B. y= . C.y= :
Y 3x Y —3x Y —3x
Céu 25: D) thi sau c6 thé 1a ctia ham sd nao dudi day?
Yy
X
O
2 2 2
x +x+1 x +x+1 x +2x+1
A y=———. B.y=-—. y=—.
x+1 x—1 x+2
Céu 26: D) thi sau c6 thé 1a ctia ham sd nao dudi day?
Yy
X

x“+3
D. y=
Y 3x
Z44x+2
D.yzm
x+3
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—x"+2x+ 2x>+x-1 —x" +2x+
O e S S St S R P
2x+1 2x+1 x+2
Céu 27: D) thi sau co6 thé 1a ctia ham sd nao dudi day?
Y
O T
x> +x+2 X’ +x+3 X" +x-3
A y=———. B.y=——— C.y=—m.
X X X

Céu 28: D) thi sau c6 thé 1a ctia ham sd nao dudi day?

Y

of

T
2 2 2
x“+3x x-—3x x"—3x
A, y= ) B. y= . Y=
Y 2x-2 Y 2x-2 Y x+1

Céu 29: D) thi sau c6 thé 1a ctia ham sd ndo dudi day?

Y

/) x

/o

D. y=x2+3x+4.
2x+1
D. y=—x2+x+l
X
D. y:x2+3x.
x—1
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3x° +x-3 x> —=5x+2 x*+2x+3 x*+4x+3
A. y=——----. B. y=———"—""". Y= D. y=—
5x-3 2x-3 2x-3 x+2
Céu 30: D) thi sau co6 thé 1a ctia ham sd nao dudi day?
Y
/—-\ X
0
X’ +4x-5 X’ +4x-5 X +4x+5 —x* +4x-5
A y=—"-——. B. y=—"—""—. y=——""—". D.y=—7-—7-—.
ST YT s YT YT

Phan 2. Cau trac nghiém ding sai

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cho ham s y=w.
x+3

a) Tap x4c dinh ciia ham s6 1a D = (—o0;3)U(3;+00).
b) D6 thi ham sb da cho c6 tiém can ding 1a dudng thing x=-3.
¢) DB thi ham s6 di cho dong bién trén timg khoang xac dinh.
d) Puong tiém can xién cua d6 thi ham sb ¢6 phuong trinh 1a y =2x-2.
Cho ham sb y:M_

x+2
a) D0 thi ham sb da cho ¢6 2 diém cuyc tri.
b) Diém 7(-2;4) 1a tim d6i xtmg cia dd thi ham sb.
¢) buong th:fmg di qua 2 diém cuc tri ciia dd thi ham sb cit truc tung tai diém c6 tung d6 —2.

d) Buong tiém can xién cua dd thi ham s cung véi 2 truc toa do tao thanh tam giac cé dién
tich bang 16.

—x* +5x+4

Cho ham sb y =
x+1
a) Ham s6 da cho dong bién trén khoang (-2;-1).

b) Ham s0 da cho c6 2 diém cuc tri trai dau.

¢) D6 thi ham s6 ¢6 ti€ém can xién vudng goc véi duong thang y=x+3.
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Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

d) Gi4 trj 16n nhét cua ham s6 trén doan [-5;-3] bang 10.

2x* +3x-3

Cho ham sb y =
—-x+1

a) Ham s6 da cho dat cuc dai tai x=—11.
b) Ham sb da cho nghich bién trén khoang (%, 10} .

¢) D6 thi ham s6 c6 tiém can xién 1a duong thang y = —2x+5.
d) D6 thi ham s cét truc Ox tai 2 diém phan biét.

2
. - 1
Cho ham so yzw.
x_

a) Khi m =1, d6 thi ham s6 da cho di qua diém A4(2;3).

b) Khi m >0, ham sé di cho ludn dong bién trén timg khoang xac dinh.

¢) Khi m =2, duong tiém can xién hop vdi truc Ox mot goc bﬁng 60°.

d) D6 thi ham s6 da cho ludn di qua 2 diém c6 dinh véi moi m .

2 p—
Cho ham s y:x +(m 1)x+2.

l-x
a) Khi m = -3, ham s6 da cho khong co cuc tri.
b) Khi m =2, d6 thi ham sb da cho c6 tim ddi ximg 1a diém 7(1;-3).
¢) b6 thi ham s6 ludn cit Ox tai 2 diém phan biét.

d) Ham s6 da cho ¢6 2 diém cuyc tri X, x, thoa x,.x, =—=3 khi m=1.

Cho ham sb y = M c6 bang bién thién nhu sau:
mx+n
X |— 1 2 3 + o0
' + 0 - - 0 o+
1 + o0 + o
TN ~L 7
— — 5

a)Néu n=-2 thi m=1.

b) Tich am ludn nhan gia tri duong.
¢)a+b+c=-1.

d) Khi m=1thitaco 4a+b=3.

2
. ax"+bx+c , A a
Cho ham s6 y = ——— c¢06 bang bién thién nhu sau:

mx+n

Trang 163



TOAN 12 - CHUONG 1

ThS. Tran Thanh Yén

Ciu 10: Chohamsb y=

X |—® 1 3 5 + o0
' - 0+ 0 -
+ o0 + oo -7
y /
— —

a) Phuong trinh y' =0 ¢6 2 nghiém phan biét.
b) a+b+c=m+n.

¢) Hé s6 a va n ludn cing diu.

d) Hé s6 ¢ va n ludn trai dau.

2
. ax”+bx+c A s
Cho ham s6 y = — ¢6 d06 thi nhu sau:

mx+n

a) Piém cuc tiéu cua dd thi ham sb 1a M (3;1—21J .

b) 2¢—-n=0.
A c 1N A 3~ ST A 14 3
¢) Do thi ham s6 da cho c6 tiém can dung xZE.

d)Néu a=4 thi n=bc.

2
ax“+bx+c | .. ..
—— ¢6 d0 thi nhu sau:

2x+n
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| Y

1

1

|

|
— et 6
H |
! 1
H |
: !
: T~
T
: ! ~s
: ot S
T
: [ !
i l/oi z
-3 !

T

a) Hé sb n=-2.
b) Téng a+b+c=8.
¢) y'(-3)=6.

d) Pudng tiém can xién cia dd thi ham s c6 phuong trinh 14 x+2y—-7=0.

Phan 3. Cau trac nghiém tra I3i ngan

Cau 1:

Cau 3:

Cau 4:

2x*—5x+2

- Biét d6 thi ham s6 di qua diém A(1;a) va cét truc tung tai diém
X+

Cho ham sb y =

c¢6 tung d6 bang b . Tinh gia tri biéu thitc S =a” +5b°.

bS:

Biét d6 thi ham s6 y = @ c6 2 diém cuc tri A(a;b) va B(c;d). Tinh gid tri bieu thirc
S=a+b+c+d.

bS:

Cho ham sb y= % . Biét d0 thi ham s6 c6 diém cyc tiéu la B (a;b) va c6 dudng tiém

canxién1a y=mx+n.Khid6 T = a+2b+3m+4n bing bao nhiéu?

bS:
\ £ 2x* —x+3 , f o em C ey A IS U £ an
Cho ham s0 y = 5 Tinh cos goc gitra hai duong tiém can cua do thi ham s6 da cho.
X+
bS:
\ £ ax> +bx+c g ooa . I . oA Lo
Chohams6 y = —4 Biét do thi ham so ¢ diém cuc tri B(—3;5) va c6 tam doi xing
X+

la diém 7(—4;7). Tinh tong S =a’ +b” +¢.

bS:
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2
Ciu6: Chohamsd y= X tbete c6 bang bién thién nhu sau:
x+n
X — 0 -2 2 6 + oo
V' + 0o - - 0+
-2 + 00 +
—® —® 14
Tinh gia tri biéu thirc 7' =b> —2nc.
bS:
. ax’ +11x+c 2
Cau7: Choham s0 y =———— c0 bang bién nhu sau:
mx+n
x |—oo -8 —7 —6 + o0
' + 0 - - 0 o+
21 + 0 + o0
— — -13
Tinh gia tri biéu thitc 4 =ac—mn .
bS:
. ax’ +bx+c 3
Cau 8: Choham s6 y =——— c6 d6 thi nhu sau:
2x+n
| Yy
-3 i 1 x
: v \[O
: 12 -7
E N PR
| T i
: e
e
- - - M(:_2, —6)
l
|
|
I
|
Biét phuong trinh duong thing di qua 2 diém cuc tri cia dd thi ham sé dd cho c6 dang
Ax+ By—5=0. Tinh gia tri biéu thuc P =2025a —2026b .
bS:
. ~2x*>+b X i
Cau9: Chohamso y= X whxwe c6 do thi nhu sau:

dx+n
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s A A . ST A ’ \ + R 1 7 L . + R ’ A M
Biét do thi c6 tam doi xung la diém 7 (E’Zj va cat truc tung tai diém c6 tung do bang 1.

Tinh gia tri biéu thac T =b>+c* —n.

bS:
. ax’ +bx+c A s
Cau 10: Cho ham s6 y =—— ¢6 d6 thi nhu sau:
2x+n
y |
|
|
I
|
\\ 6 ]
\\ |
\\ . :
S o |
~o
|
|
|
2F------- Lo
|
|
:
O :
|
|

Tinh gia tri biéu thirc S=a+b+c.

bS:
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BAl 4. KHAO SAT VA VE PO THI MOT s6 HAM SO CO BAN

(tiép theo)

A.LY THUYET

5. Van dung dao ham va khao sat ham so de giai quyét mot so van deé lién quan deén thue tien

Ta c6 thé van dung dao ham va khao sat ham s dé giai quyét nhiéu bai toan lién quan dén thyc tién trong
nhitng linh vuc khac nhau nhu kinh té, khoa hoc, ki thuét, ...

Vidy 1.

Vidu 2.

Cau 1.

Cau 2.

Gia sir chi phi tién xidng C (d6ng) phu thudc tdc do trung binh v (km/h) theo cong thirc:
16000 5
C(v)= (

+5v O<v< 120)
a) Khao sat va v& dd thi ham s6 C = C(v) trén (0;120].

v

b) Tai xé xe tai 14i xe véi tbc do trung binh 13 bao nhiéu dé tiét kiém tién xing nhat?

(Theo: http://laroche.lycee.free.fr/telecharger/bacpro/bacpro_maintenance auto.pdf)

Mot ho 1am nghé dét vai lya to tim san xuat mdi ngdy dugc x mét vai lua (1<x<18). Tong

chi phi san xudt x mét vai lua, tinh bang nghin dng, cho boi ham chi phi:
C(x)=x"—3x*—20x+500.

Gia st ho 1am nghé dét nay ban hét san pham mdi ngdy véi gid 220 nghin dong/mét.

Goi B(x) la s6 tién ban duoc va L (x) 1a lgi nhudn thu dugc khi ban x mét vai lya.
a) Hay viét biéu thirc tinh B(x) va L(x) theo x.
b) Khdo sat va v& do thi ctia ham s6 y = L(x) trén [1;18].

c) Ho 1am nghé dét nay can san xuat va ban ra moi ngay bao nhiéu mét vai lua dé thu dugc loi
nhuén t6i da? Tinh loi nhuén toi da do.

B. BAI TAP TU’ LUAN

Nguoi ta mubn ché tao mot chiée hop hinh hdp chir nhat cé thé tich 500 cm? véi yéu ciu dung it
vat liéu nhat. Chiéu cao hop phai 1 2 cm, cac kich thudce khac 1a x, y véi x>0 va y>0.

a) Hay biéu thi y theo x.

. \ . 1
b) Chitng t6 rang dién tich toan phan cta chiéc hop la: S(x)=500+4x+ 000 .
X

c) Lap bang bién thién ciia ham s6 S (x) trén khoang (0; +oo).

d) Kich thudc cua hop 14 bao nhiéu thi dung it vat liéu nhat? (Lam tron két qua dén hang phan
muoi).

Trong mot nha hang, mdi tuan dé ché bién x phan an (x lay gia tri trong khoang tir 30 dén 120)
thi chi phi trung binh (don vi: nghin ddng) ciia mot phan an dugc cho boi cong thire:
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Cau 3.

Cau 4.

C(x)=2x-230+ 7200
X

a) Khao sat va v& d6 thi ham s y = C(x) trén [30;120].

b) Tir két qua trén, tim s6 phan an sao cho chi phi trung binh ctia mot phan 4n 1a thap nhét.
Pién tré R (Q) cua mot doan day dan hinh tru dugc lam tir vat liéu c6 dién tro suét o, (Qm) ,
chiéu dai / (m) va tiét dién S (m”) duoc cho béi cong thirc R = p.é.

(Vatli 11 - Chan troi sang tao, Nha xuét ban Gido duc Viét Nam, 2023, trang 104)

Gia st nguoi ta khao sat su bién thién cua dién tré R theo tiét dién S (¢ nhiét d6 20°C) cua mat
soi day dién dai 10 m lam tir kim loai c6 dién tro suat p va thu duge do thi ham sb nhu hinh sau:

R(Q) A

0,0021

0.,00157
R=0,001

00011 \(0,000169: 0,001)
0,0005t

O] 0,00050,001 0,0015 0,002 0,0025 S (m?)

a) Co nhan xét gi vé su bién thién cua dién tré R theo tiét dién S ?

b) Tir @6 thi, hily giai thich y nghia cia toa do giao diém cua dd thi ham sb voi dudong thing
R=0,001.

¢) Tinh dién tré suat p cua day dién. Tir d6, hay cho biét day dién dugc 1am bang kim loai nao

trong so cac kim loai dugc cho ¢ bang sau:

Kim loai | Dién tré suat & 20°C (Qm)
Bac 1,62.10°
Pong 1,69.10°
Vang 2,44.10°°
Nhom 2,75.10°
Sét 9,68.10°"

Khi b qua strc can ctiia khong khi, dd cao (mét) cia mot vat dugce phong thang dimg 1én trén tir
diém cach mit dat 2 m v6i van toc ban dau 24,5 m/s 1a h(¢)=2+24,5¢—4,9¢ (theo Vat li dai
cuong, NXB Gido duc Viét Nam, 2016).

a) Tim van toc cua vat sau 2 giay.
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Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

b) Khi nao vat dat do cao 16n nhét va d6 cao 16n nhit d6 13 bao nhiéu?
¢) Khi nao thi vat cham dat va vén tdc cua vat luc cham dat 13 bao nhiéu?
Gia str s6 lugng ctia mot quan thé ndm men tai moi truong nudi cay trong phong thi nghiém duoc

mo hinh ho4 bang ham sé P (l) = trong d6 thoi gian ¢ duoc tinh bang gid. Tai thoi

b+e—0,75t ’
diém ban dau ¢ =0, quan thé c6 20 te bao va tdng vdi toc d 12 t& bao/gio. Tim cac gia tri cua
a va b . Theo md hinh nay, di€u gi xdy ra v4i quan thé nam men vé 1au dai?

Gid sir chi phi C(x) (nghin dong) d€ san xuat x don vi cia mot loai hang hoa nao d6 dugc cho
boi ham s6 C(x)=30000+300x—2,5x> +0,125x".

a) Tim ham chi phi bién C'(x).

b) Tim C’(200) va giai thich y nghia.

¢) So sanh C '(200) v6i chi phi san xuét don vi hang hoa tht 201,

Dé loai bé x% chat giy 6 nhiém khong khi tir khi thai cia mot nha may, nguoi ta ude tinh chi
phi cAn bo ra 1a
300x

C(x)= 00> (triéu ddng), 0< x <100.

Khao st su bién thién va v& do thi cia ham sé y = C(x). Tir d6, hiy cho biét:
a) Chi phi can bo ra s& thay d6i nhu thé nao khi x ting?
b) C6 thé loai bo duoc 100% chat giy 6 nhiém khong khi khong? Vi sao?

Khi méu di chuyén tir tim qua cdc dong mach chinh rdi dén cic mao mach va quay trd lai qua
cac tinh mach, huyét ap tam thu (ttrc 1a 4p luc cia mau 1én dong mach khi tim co bop) lién tuc
giam xudng. Gia sir mot ngudi 6 huyét ap tim thu P (tinh bang mmHg) dugc cho boi ham sb

25¢* +125
PO="50

trong d6 thoi gian ¢ duge tinh bang gidy. Tinh tc do thay ddi cua huyét ap sau 5 gidy ké tir khi

,0<¢<10,

mau roi tim.

Mot nha phan tich thi truong 1am viée cho mot cong ty san xudt thiét bi gia dung nhan thiy rang
néu cong ty san xuit va ban x chiéc may xay sinh t§ hang thang thi loi nhuan thu dugc (nghin
ddng) 1a

P(x) =-0,3x" +36x” +1800x — 48000 .

Khdo sét su bién thién va v& do thi ham sé y = P(x), x = 0. Sir dung do thi da v& dé tra 15 céc
cau hoi sau:

a) Khi chi san xuit mot vai may xay sinh t, cong ty s& bi 16 (vi liic ndy loi nhuan 4m). Hoi hang
thang cong ty phai san xuat it nhit bao nhiéu chiéc may xay sinh t6 dé hoa v6n?

b) Loi nhuan 16n nhét ma cong ty co thé dat dugc 1a bao nhiéu? Cong ty c6 nén san xuét 200
chiéc may xay sinh t6 hiang thang hay khong?
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Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Mot nha san xut trung binh ban dugc 1000 tivi man hinh phing mdi tuan voi gia 14 triéu dong
mot chiée. Mot cude khao sat thi truong chi ra rang néu cir giam gia ban 500 nghin ddng, sb
luong tivi ban ra s& ting thém khoang 100 tivi mdi tuan.

a) Tim ham ciu.
b) Cong ty nén giam gia bao nhiéu cho ngudi mua dé doanh thu 1a 16n nhét?
¢) Néu ham chi phi hing tudn la C(x)=12000-3x (triéu ddng), trong d6 x 1a s tivi ban ra
trong tuan, nha san xuét nén dat gid ban nhu thé nao dé loi nhuén 13 1én nhat?
Gia st mot hat chuyén dong trén mat truc thrfmg ding chiéu duong hudng Ién trén sao cho toa do
cua hat (don vi: mét) tai thoi diém ¢ (gidy) 1a y=r—12¢+3,12>0.
a) Tim cac ham van tdc va gia tdc.
b) Khi nao thi hat chuyén dong 1én trén va khi nao thi hat chuyén dong xudng dudi?
¢) Tim quang duong hat di duogc trong khoang thoi gian 0 <7< 3.
d) Khi nao hat ting toc? Khi nao hat giam toc?
Gia str chi phi (tinh bang tram nghin dong) dé san xuit don vi hang hoa nao d6 1a:
C(x) =23000+50x—0,5x” +0,00175x" .
a) Tim ham chi phi bién.
b) Tim C'(100) va giai thich y nghia cua no.
¢) So sanh C '(100) v6i chi phi san xuat don vi hang hod thr 101.
Gia sir ham cau ddi v6i mot loai hang hod duoc cho boi cong thirc

354 >0

= x>
P=150.01x

b

trong 46 p 1a gia ban (nghin dong) ciia mdi don vi san pham va x 1a s6 lugng don vi san pham
da ban.
a) Tim cong thirc tinh x nhu la ham s6 cua p . Tim tdp xac dinh cia ham s6 nay. Tinh s0 don vi

san pham da ban khi gia ban cia mdi don vi san pham 1a 240 nghin dong.

b) Khao st sy bién thién va v& dd thi cia ham s6 x =x(p). Tir do thi da v&, hay cho biét:
- S6 lwong don vi san pham ban dugc s& thay d6i thé nao khi gia ban p ting;

- Y nghia thuc tién ctia gidi han glol x(p).

Dan sb ciia mot qudc gia sau ¢ (nam) ké tir ndm 2023 duoc wéc tinh bai cong thirc:
N(t)=100e"""* (N(t) dugc tinh bing triéu ngudi, 0<¢<50).

a) Udc tinh dan sb cua qubc gia ndy vao cac nam 2030 va 2035 (két qua tinh bang triéu ngudi,
1am tron két qua dén chir sb thap phan thir ba).
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Cau 15.

Cau 16.

b) Xem N(¢) 1a ham s cta bién s6 ¢ x4c dinh trén doan [0;50]. Xét chiéu bién thién ctia ham
s& N(t) trén doan [0;50].

c) Pao ham cta ham s6 N(¢) biéu thi toc do ting dan s6 cua quéc gia d6 (tinh bang triéu
ngudi/ndm). Vao nam nao tdc do ting dan sd cua qudc gia d6 1a 1,6 triéu ngudi/nam?

Trong 20 phut theo ddi, luu lugng nudce cia mat

con sdng dugc tinh theo cong thuc

o(t)= —éﬁ +5¢2+100,

trong d6 Q tinh theo m*/phut, ¢ tinh theo phut,

<120 (Nabn A Bl ol —

Mathematik, Grundkurs ma-1, Cornelsen 2016).

Khi lru lwong nudce cua con song 1én dén 550 m*/phut thi canh bao 1i duoc dua ra. Trong thoi
gian theo di, luu lwong nudce cta con song 16n nhit 1a bao nhiéu? Canh bao li duoc dua ra vao
thoi diém nao?

Mot tau d6 bo tiép can Mit Trang theo cach tiép can thang ding va d6t chay cac tén lira hdm &
dd cao 250 km so v&i bé mat cua Mt Trang.

Trong khoang 50 gidy dau tién ké tir khi d6t chay cac tén lira hdm, d cao A cua con tau so véi
bé mit ctia Mit Trang duoc tinh (gin ding) boi ham

h(1)=-0,017 +1,1s* =30t + 250,

trong d6 ¢ 1a thoi gian tinh bang gidy va 4 1a do cao tinh bang kilémét (Ngudn: A. Bigalke et
al., Mathematik, Grundkurs ma-1, Cornelsen 2016).

a) V& d6 thi cia ham sb y =h(t) véi 0<t<50 (don vi trén truc hoanh 1a 10 gidy, don vi trén
truc tung 1a 10 km).

b) Goi v(¢) 1a van tdc tirc thoi clia con tau & thoi diém ¢ (gidy) ké tir khi d6t chay céc tén lira
hdm véi 0 0<¢<50. Xéc dinh ham s6 v(¢).

¢) Vén téc tirc thoi cta con tau lac bat dau ham phanh 13 bao nhiéu? Tai thoi diém ¢ =25 (gidy)
la bao nhiéu?

d) Tai thoi diém ¢ =25 (gidy), van toc tirc thoi ctia con tau van giam hay dang ting trd lai

e) Tim thoi diém ¢ (0<¢<50) sao cho con tau dat khoang cach nhé nhat so véi bé mit cua Mat

Trang. Khoang cach nhé nhét nay 1a bao nhiéu?
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TOAN 12 - CHUONG 1
BAl 4. KHAO SAT VA VE PO THI MOT s6 HAM SO CO BAN

(tiép theo)
A.LY THUYET
6. Phép bién d6i do thi
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dd thi (C). Khi d6 ta c6 mot s6 phép bién doi dd thi thuong gip nhu sau:
| f(x)/ \f(ﬂc) f(@)] _ f(x)\‘ :
M| A : /\:’;
; flx);
(C)iv=1(x) (C):v= (=) (C)y=1 (%)
Léy déi xtmg (C) quatruc Oy . Lay dbi xtmg (C) qua truc Ox.

A
\f(lxl) / o)+
AN\ / ;

f(x)k N
foy s
() r=|r(x) (C):v =1 (1) )
- Giit nguyén (C) bén phdi Oy ‘
(CS):y:f(x)+c (c>0)
Tinh tién (C) theo phuong Oy

va bo phan (C) bén tréi Oy .

- Giit nguyén (C) ndm trén Ox .
Ién trén ¢ don vi.

flx+¢)

/F\\ / LY
N Vs
f(z)

1
1
1
1

1

- Ly d6i xtmg (C) nim dudi
Ox qua truc Ox va bo phan - L4y d6i xtmg (C) bén phai
(C) nam dusi Ox do. Oy quatruc Oy .
‘ ! f (33),'"

~—
~~

(CS):yzf(x—c) (c>0)
Tinh tién (C) theo phuong Ox

1
1
1
1
1

(C7):y:f(x+c) (c>0)

(Cé):y:f(x)—c (c >0)
Tinh tien (C) theo phwong Oy | Tinh tién (C) theo phwong Ox
xudng dudi ¢ don vi. qua trai ¢ don vi. qua phai ¢ don vi.

Chu y:
v Dévedd thi y=|7(|):
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D Ve dothi y=f(|x);
@ Veddthi y=|f(x)|.
\/Dévédé)thiy:‘f(x)‘ic:

D Ve dd thi y=|f(x)

@ Tinh tién dd thi 1én trén hodc xuéng dudi ¢ don vi.

v Dé v& db thi y:‘f(xic)‘:
(1) Tinh tién d6 thi qua phai hodc qua trai ¢ don vi;
(2) Ve nhu cach v& 46 thi y =|f(x)|.

v Deveddthi y=f(|x|+c):
(1) Tinh tién d6 thi qua phai hodc qua trai ¢ don vi;
(2) Ve nhu cach v& do thi y = /(|x]).

v Dé v& db thi y:f(|xic|):

D Vedothi y=f(|x

(2) Tinh tién d6 thi qua phai hodc qua trai ¢ don vi.

Sw twong giao ciia hai dd thi

Xét 2 d6 thi (C):y=f(x) va(C):y=g(x).

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cta (C) va (C') la: f(x)=g(x) (*).

Khi d6, s6 diém chung gitta 2 d6 thi (C) va (C') dung bang s nghiém ctia phuong trinh (*) .

Tiép tuyén tai mot diém

Phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi (C):y = f(x) tai diém M, (x,;y,) 1&:

y:y'(xo)(x_xo)"'%

Trong d6: M, (x,; ,) 1a tiép diém va k = '(x,) 1a hé s6 gbc cua tiép tuyén.

Tiép tuyén di qua mot diém

Dé 1ap phuong trinh tiép tuyén d cia (C ) biét d di qua diém A(x 5V ) , ta thuc hién:

Cach 1:

Budre 1. Phuong trinh tiép tuyén di qua A(x Y A) va co hé sb goc k co dang

diy=k(x—x,)+y, (*).
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f(x)zk(x—xA)+yA
S(x)=k '

Buwéc 3. Giai hé nay tim dugc x suy ra &k va thé vao phuong trinh (*), ta duoc tiép tuyén can tim.

Buéc 2. d 1a tiép tuyén ciia (C) khi va chi khi hé sau c6 nghiém: {

Cach 2:

Budc 1. Goi M (x,; f(x,)) 1a tiép diém va tinh hé s6 goc k =y'(x,) theo x,.

Buée 2. Phuong trinh tiép tuyén c6 dang d:y=)'(x,).(x—x,)+y, (**). Do diém A(x,;y,)ed nén
vi=Y'(%)-(x, —x,)+ ¥, giai phuong trinh nay ta tim dugc x,.

Buéc 3. Thay x, vao (**) ta dugc tiép tuyén can tim.

Ch ¥:

Tiép tuyén d || A: y =ax+b=> hé s6 goc bang nhau: k, =k, < y'(x,)=a.

Tiép tuyén d L A:y=ax+b, (a#0)= tich h¢ s6 goc bang —1 < y(x)a=-1<)(x) :—l.
a

Tiép tuyén d tao véi truc hoanh mot goc @ thi hé s6 goc k, = +tana < y'(xo) =ttanc .
Vidu 1: a) Tirdd thi (C):y=-x’+3x" +2, v& dd thi ham s6

(Cl):y:—|x|3+3x2+2 va (Cz):yz‘—x3+3x2+2‘.

o 2x-1 2x-1 2] -1
b) Tur d0 thi (C):y = xx—l vEddthi (C):y= xx_l va (C):y = |L||_1
O Tird thi (C):y =% e ad thiham sb (C,):y = 2o va () y - =PI
: 2y ) ’ : 1)Y= 12 ,)iy= |x|+2

Vidu 2: Tim m dé phuong trinh 2x* —6x—2m =0 c6 2 nghiém phan biét.

tai 2 diém phan biét.

. . Lok . 3x+2
Vidu 3: Tim m dé duong thang y =3x+m cat do thi ham so6 y = al

Vidu 4: Tim m dé @6 thi ham sd y= x* +mx® —x—m cit truc hoanh tai 3 diém phan biét.

x*+1

tai 2 diém phén biét.

Vidu 5: Tim m dé duong thaing y =-—2m+1 cat d6 thi ham sé y =
x

Vidu 6: Tim m dé phuong trinh x* +2x+5= (m2 +2m+ 5)(x +1) ¢6 2 nghiém duong phan biét.
Vi du 7: Viét phuong trinh tiép tuyén A ctia d6 thi (C) biét:
a) (C) :y =3x° —5x% +1, tiép diém A(l;—l) .

b) (C):y= e +31 , tiép diém c6 hoanh d6 x, =—-7.

X —

Trang 175



TOAN 12 - CHUONG 1 ThS. Trin Thanh Yén

) (C):y

4
d(C):yv=1
) (C)ry=l+oe

~3x-2

, hé s6 goc cua tiép tuyén 1a k=5 .

X+

, tiép tuyén song song voi duong thang 6x+2y+1=0.

e) (C):y=-2x"+5x+1, tiép tuyén vudng géc véi dudng thang x—19y+2=0.

f) (C):y=x"-3x+1, tiép tuyén di qua diém A(1;—6).

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 9:

Cau 10:

B. BAI TAP TU’ LUAN
a) Khao sat va v& d6 thi (C) ciiaham sé y=—x"+3x+1.

b) Dya vao do thi (C), tim m dé phuong trinh x* —3x+m =0 c6 2 nghiém phan biét.

2_
Cho ham s y:x—x1+1 (C).
x—

a) Khao sat va v& do thi (C).

. 2 \ x2 —x+l , N A ‘A
b) Tim m d€ phuong trinh |————|—m =0 ¢6 3 nghiém phan biét.

x—1

Cho ham s6 (C):y = —lx—l .Tim m dé (C) cit d:y=x—m tai 2 diém phan biét.
- X

Cho ham s6 y =mx® —x* —2x+8m c6 db thi 1a (C,). Tim m dd thi (C,) cit truc hoanh tai 3
diém phan biét.

Cho ham s6 y = 2x* —3mx” +(m—1)x+1 ¢6 dd thi (C). Tim m dé duong thing d:y=—x+1
cdt dd thi (C) tai 3 diém phan biét.

Tim m dé phuong trinh x—ﬁ— m+3=0 c6 2 nghiém phan biét.

2x?

Cho ham sb y = +3m—2 (C).Tim m dédd thi (C) cat duong thang d : y =2 tai 2 diém

x+1
phéan biét.
Cho ham s6 y =—x’+3x> -4 (C). Tim m dé dudng thang d:y=m(x+1) cit (C) tai 3 diém
phan biét M (-1;0) va A4, B sao cho MA=2MB.

. -1 \ : . Loan
Cho ham s6 y =" - €680 thi 14 (C). Tim m & dudng thing d: y=2x~1 cit db thi ()
X+
tai 2 diém phan biét 4, B sao cho 4B =\/ﬁ .
Cho ham s6 y=x’+(m+3)x* +1-m c6 d6 thi (C).

a) Tim m dé ham so c¢6 diém cuc daila x=-1.
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b) Tim m d¢ d thi (C) cét truc hoanh tai x = -2.

(m+1)x—2m+1

Chu 11: Chohamsé y= c6 dd thila (C).

x—1
a) Tim m dé do thi (C) di qua diém 4(0;-1).
b) Khao sat va v& dd thi ham sé véi m tim duoc.

¢) Viét phuong trinh tiép tuyén cta db thi trén tai giao diém cuia nd véi truc tung.

C. BAI TAP TRAC NGHIEM

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phucng an lua chon

Caul: Chohamsb y= f(x) c¢6 dd thi nhu hinh bén. D6 thj ham sé y = ‘f(x)‘ la hinh nao sau day?

Y

I
V

Yy
O B. | O C.

Cau2: Chohamsd y=x"—3x c¢6 do thi nhu hinh vé&:

A.

Db thi ham s8 y =[x ~3[x] 1a:
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Y Y Yy Y

9] T

A. B. C. D.

Cau3: Chohamsb y=x’—6x"+9x c6 dd thi nhu Hinh 1. D4 thi Hinh 2 13 ciia ham sb nao dué6i day?

y y
O 4y O x
Hinh 1 Hinh 2
A. y:|x|3+6|x|2+9|x|. B. y=|x|3—6x2+9|x|.
C. y:‘x3—6x2+9x‘. D. y=—x"+6x"—9x.
~ \ £ x=1 , 5 ... \ o P £ |x_1| \ 1 \ ~
Cau4: Cho ham so y:—l c6 do6 thi nhu hinh bén. D6 thi ham s6 y = 1 1a hinh nao sau day?
X+ X+
Y
0]
~1 /1 T
)
Y
O
-1 1 x 0]
"""""" TPttt —1 1 T
A. B
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Y

C D.
Caus:  Choham sé y=2"> c6 db thi nhu Hinh 1.
x+2
Y Y
\ \
ﬁ 2 N 2
\—2 O =z -2 |0 =z
Hinh 1 Hinh 2
D) thi Hinh 2 13 ctia ham s nao?
2x+5 2|x|+5 2 2lx|+5
A y=["2 B, y - 25 ORI S S A
x+2 |x|+2 x+2 |x|+2

Cau 6: Chohamsb y=f (x) c6 d6 thi nhu hinh bén. Him sé y = f (|x|) ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?

Y

0) x

J

A.3. B. 4. C.6. D. 7.

CAu7: Ham s y= |x|3 —x* +4 ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?

A. 2. B. 1. C.3. D. 0.
Cau8: Hamsb y= ‘3x3 +4x—1‘ c6 gid tri nho nhat trén doan [0;2] bang:

A. 0. B. 1. C. 1. D. 2.

x—1

Cau9: Phuong trinh tiép tuyén cta do thi ham s6 y = " tai diem C (-2;3) la:
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Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

A. y=2x+1. B. y=-2x+7. C.y=2x+7. D. y=-2x-1.

Cho dudng cong (C): y =x" —3x*. Viét phuong trinh tiép tuyén cua (C) tai diém c6 hoanh d¢
x,=-1.

A. y=-9x+5. B. y=9x+5. C. y=9x-5. D. y=-9x-5.

Cho ham sb y = _ix—f (C). Viét phuong trinh tiép tuyén cta 6 thi (C) tai cac giao diém ctia
n6 va duong thang y=x-3.

A y=—x-3, y=x+1. B. y=x-3, y=—x+1.

C.y=—x+3, y=—x+1. D. y=—x-3, y=—x+1.

Goi M ladiém trén (C):y = 2x +11 c6 tung d6 bang 5. Tiép tuyén cta (C) tai M cét cac truc

toa dd Ox, Oy lanluottai 4 va B. Tinh dién tich tam gidc OAB.

N 5110 ez .12

Cho ham s y = ZXL—?,I . Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s biét tiép tuyén song song
v6i duong thang 7x+ y+2026=0.

A. y=—Tx+11. B. y=—"T7x+11, y=-7x-3.
C.y=-Tx-3,y=-Tx+4. D. y=-Tx+11, y=-7x-10.

Cho ham s y = x—_ c6 do thi 1a (C ) Tiép tuyén cua (C ) vudng goéc véi duong thang
d:4y+x—-1=0 co6 phuong trinh la:

A. y=4x+7 va y=4x+11. B. y=4x+3 va y=4x+5.

C. y=4x+5va y=4x-T7. D. y=4x—-1va y=4x-9.

Cho ham sb y = x+_1 c6 dd thi (C) va dudng thang d : y =2x—3. S6 giao diém ciia (C) va
d la:

A. 2. B. 1. C. 3. D. 0.

Sb giao diém cuia d6 thi ham s6 y = (x+3)(x2 +3x+2) véi truc Ox la:

A 1. B. 3. C.o. D. 2.

Tét ca gié tri ciia tham s& m dé phuong trinh x* —3x—m+1=0 c6 ba nghiém phén biét 1a:

A. —1<m<3. B. -1<m<3.

C.m=1. D. m < -1 hoac m > 3.
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Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cho ham s6 y=x"—6x> +9x—6 6 d6 thi la (C). Tim m dé duong thing d: y =mx—2m—4
cit (C) tai 3 diém phan biét.

A.m>-3. B. m>-3. C.lzm>-3. D. m=-3.

Cho ham sb y = 2xt]
x+1

didm phan biét 4, B sao cho AB=24/3.

¢ 6 thi (C) Tim m dé duong thang d:y=x+m—1 cit (C) tai 2

A m=4+43. B. m=4+4/10. C.m=2++3. D. m=2%410.
.4 \ 2 A Lo AR s 2x+1 . .2 A 1A R
Biét duong thang d : y=—x+m ludn cat do thi (C): y = 5 tai 2 diém phan biét 4, B. Po
X+

dai doan AB dat gia tri nho nhat bang bao nhiéu?
A. 4. B. V6. C. 3v6. D. 2V6 .

—x?+3x-1

Cho ham sb y = (C) va duong thing d : y = 2x+m . Tim tat ca cac gia tri cia m

l-x
dé dudng thang d cit d thi (C) tai 2 diém phan biét.

A.m>-1. B. S5<m<-1. C. m<-5. D.m<-5vm>-1.

2x* +3 ,
X TOX i 2 diém 4, B. D6 dai doan 4B

Biét duong thang y =2x+3 cit db thi ham s§ y =

bang:

C.—. D. —.
2 2

NS B. 55 343 943
" ENE

X +x+1

Cho ham s6 y = c6 dd thi (C) va duong thing d : y =—2x+m.Tim m d¢ d cét (C)

x —_—
tai 2 diém phan biét thudc nhénh phai cua (C).
A.m>11. B. m<—1.

C. m<-1 hoac m>11. D. m>5.

Tim tap hop tat ca cdc gid tri ciia tham sb m sao cho duong thang y =(m+1)x+2 cdt do thi cia

ham s y = X +3x-2 tai 2 diém phén biét.
x+1
A. me(-0;0]U[16;+x). B. m e (—0;0)U(16;+%).
C. me(16;+). D. me(-;0).
¥

. +1 ; . .
Cho haim s6 y = —xl c6 do thi (C) va duong thang d: y =m . Tat ca cic gia tri ciia tham
x —

s6 m @ (C) cit d tai 2 diém phan biét 4, B sao cho 4B =2 1a:
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Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

_ <-1
A m=1++6. B.|" 1+\/g' C.m=1-+6. D. {m .
m=1-+6 m>3

Cho ham s6 y=f (x) c¢6 bang bién thién nhu sau, tim tit ca cac gia tri cia m dé phuong trinh

f(x) =2m+1 c6 3 nghiém phan biét.

— o0 0 2 + oo
' — 0 + 0 -
+ 3
y \ / \
-1 — 0
A. O<m<]1. B.0<m<?2. C. -1<m<0. D. -1<m<l1.

Cho ham s6 y = f (x) lién tuc trén R va co bang bién thién nhu hinh v&. Tim tit ca cac gia tri

thuc ciia m dé phuong trinh f (x) =2m c6 ding 2 nghiém phan biét.

x — o0 -1 0 1 + o0
Y + 0o - 0 + 0 -
0 0
— 0 -3 — o0
m=0 m=0 3
A. . B. m<-3. C. 3. D. m<——.
m<-3 m<—= 2

Cho ham s y =—x’+3x—4 ¢6 dd thi bicu dién 1a duong cong (C) nhu

Q «

~ F P SRV I I S | 2 . 3
hinh v€. Tim tat ca gia tri cia s6 thuc m dé phuong trinh |x| —3|x| =m \ -

c6 4 nghiém phan big¢t.
A —d<m<-2.

2<m<4.

U

B
C. 2<m<0.
D

.0<m<?2.

Cho ham s y = f(x) lién tuc trén R dong thoi ham sd y = ‘f(x)‘ c6 d6 Y
thi nhu hinh vé& bén. Xac dinh s6 diém cuc tri ctia ham s y=f (|x|) .
Al !

B. 4.
C.5.

O

D. 3.
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Chu 30: Ham sb bac ba y = f(x) c6 do thi nhu hinh bén. Tét ca cac gid tri y
ctia tham s6 m dé ham s6 y=‘f(x)+m‘ ¢6 3 diém cuc tri la: 11 /
A. m<-1hoac m=>3. O -
B. m<-3 hodc m>1.
C. m=-1 hoac m=3. -3 --
D.1<m<3.

Phan 2. Cau trac nghiém ddng sai

Cau 1:

Cau 3:

Cau 4:

Cho ham sb y = 2xt] c6 o thi (C).
x+1

a) (C) cét duong thing A:y =2x+3 tai 2 diém phén biét.
b) Khi 1<m <5, duong thing y = x+m khong c6 diém chung véi (C).

¢) Dudng thing d:y=x+m cit (C) tai 2 diém phan biét 4, B sao cho AB = J10 khi va chi
khi m =0 hoac m=6.

d) Moi dudng thang y=ax+b v6i hé s6 goc a <0 ludn cat (C) tai 2 diém phan biét thudc 2

nhénh cua d6 thi.

Cho ham s6 y =x"—3x ¢6 dd thi (C).

a) Do thi (C) cdt Ox tai 3 diém phan biét.

b) Bé thi (C'):y = ‘x3 —3x‘ ¢6 3 diém cuc tri.

¢) D6 thi (C) cét duong thang y =2 tai 2 diém phan biét 4, B. Khi d6 dién tich tam gidc OAB
bang 6.

d) Phuong trinh [x* —3x|~1=2m c6 6 nghi¢m phan bi¢t khi va chi khi 0<m <2.

Cho ham s6 y=—x’+3x+m+2 c6 dd thi (C).

a) Vi m=—1,d0 thi (C) cit tryc hoanh tai dung 1 diém.

b) Khi m =0, d6 thi (C) cit dudng thang A: y =4x tai diém c6 hoanh d6 x=1.

¢) C6 2 gia tri nguyén caa m dé phuong trinh —x* +3x+m+2 =0 c6 2 nghiém phan biét.

d) Phuong trinh x’ —3x—m+1=0 c6 3 nghiém phan biét, trong d6 c6 2 nghiém duong khi va
chi khi -1<m<1.

Cho ham s6 y=-2x"+3x" +2m—1 ¢6 d thi (C).

a) Khi m=1, dd thi (C) chi cét truc hoanh tai 1 diém.
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Cau 5:

Caiu 6:

Cau7:

Cau 8:

b) Khi m <0 hodc m >%, phuong trinh —2x° +3x”> +2m—1=0 c6 1 nghiém duong.

¢) (C) cit truc hoanh tai 3 diém phan biét khi —% <m< % .

d) Vi m=0, dd thi (C) cét duong thing A: y =—3x+1 tai 2 didm 4, B véi 4B=310.

2
. —x-1
Cho ham so yZ%

5 dd thi (C).
— c6 do thi (C)

a) D6 thi (C) cét truc Ox tai 2 diém phén biét nim vé 2 phia so véi truc Oy .
b) Puong thing A: y =—x+3 khong cat @b thi (C).

¢) Dudng thang d : y =m citdd thi (C) tai 2 diém phan biét khi va chi khi m < -5 hogc m > —1.

d) D6 thi (C) cat dudng thang —5x+4y+7=0 tai 2 diém 4, B véi AB= :

N‘i‘
[

Cho ham s yzx——f c6 dd thi (C).
e

a) DO thi (C) cét 2 truc toa d tai 2 diém 4, B théa O4=OB.

N |x|+3
b) Do thi (C):y: |x|—1

khong c6 cuc tri.

¢) Buong thing y =x-2 cit (C) tai 2 diém phanbiét A(x,;»,), B(x,;y,) théa x, +x, =—4.
., x+3 n n C o <

d) Phuong trinh —— =—x+m v0 nghi¢m khi va chi khi m < -2 hodc m > 6.

+m

. 2 \
Cho ham sé y == ¢ db thi (C).

x+1

a) Khi m=0, dd thi (C) di qua goc toa d¢ O.
b) D6 thi (C) cat dudng thang y =1-x tai 2 diém phan biét khi m >2.

¢) Khi m>1, d6 thi (C ) cit duong thing A:y=x+1 tai 2 diém phan biét thudc cung 1 nhanh
cua (C).

d) Khi m =1, khoang cich ngin nhat giira 2 nhanh ctia db thi (C ) bang 22

. 4x+
Chohamso y = al
x_

2 06 db thi (C).

a) Do thi (C) khong c6 diém chung voi duong thang y =2x-5.

, . . 4dx+2 ,
b) Buong thang y =3x+4 cat d6 thi ham s6 y = al tai 2 diém phén biét co6 tung do 1a y,

xX—

va y,.Khidoé y, +y, =11.
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Cau 9:

Cau 10:

¢) C6 12 gia tri nguyén cia m dé do thi (C ) khoéng c6 diém chung véi duong thang
A:y==2x+m.

d) Khong c6 gia tri nao cia m dé dudng thang y=—x+m cit dd thi (C) tai 2 diém phan biét

thudc 2 nhanh cia no.

2x* —x=2

Cho ham s6 y = c6 o thi (C).

x—1

a) Do thi (C) cét truc hoanh tai 2 diém phan biét.

2x° —x—2
b) Phuong trinh % =x—m ludn c6 2 nghiém phan biét.
x —

¢) C6 2 gid tri cia m d€ dd thi (C) cat dudng thang y =m tai 2 diém phan biét cach nhau mot
khoang bang 1.

d) Biét do thi (C) cét duong thing y =x—m tai 2 diém A va B saocho 4B = V26 . Téng binh
phuong céc gia tri cia m 1a 26.

x> +3x—6

-~ c6 dd thi (C).

Cho ham sb y =

a) Do thi (C) cét duong thing y =3 tai 2 diém ddi ximg nhau qua tryc tung.

b) Pudng thang y =3x+1 khong cdt do thi (C).

¢) C6 3 gid tri nguyén ctia m thudc doan [—5;5] d€ duong thing d: y =2x+m cét do thi (C)
tai 2 diém phan biét.

d) Khi duong thing y =—x+m cétdo thi (C) tai 2 diém phan biét M, N sao cho dién tich tam
gidc OMN bang 15 thi tong binh phuong céc gia tri cia m bang 64.

Phan 3. Cau trac nghiém tra I3i ngan

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Biét tap tat ca céc gid tri clia m dé dd thi (C):y=x"—3x"+2 cit duong thang d: y=m tai 3
diém phan biét 1a khoang (a;b) . Tinh gia trj biéu thic S =a’ +5b°.

bS:

Cho hamsb y =(x— m)(2x2 +x— 3m) . C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua m thudc doan [-10;10]
dé @6 thi ham s da cho cit truc hoanh tai 3 diém phén biét?

bS:

Biét tap tit ca cac gia tri m dé phuong trinh 2|x|3 —9x” + 12|x| —m=0 c6 6 nghiém phan biét la
khoang (a;b). Tinh gié tri bieu thirc T =ab.

bS:
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Cau 4:

Cau 5:

Cau7:

Cau 8:

Cau 10:

Cho ham s6 y =x" +3x% +1 c6 d6 thi (C) Goi d 1a tiép tuyén cta (C) tai diém A(I;S) va B
1a giao diém thtr 2 cta d vé6i (C). Khi d6, dién tich tam gidc OAB bang bao nhiéu?
bS:

C6 bao nhiéu gid tri nguyén cia m thudc doan [-5;5] dé dudng thang y =2x+1 c6 2 giao diém

e A C 1N X X+m
v61 do thi ham s6 y = 1?
x_

bS:

C 2xtl , 9 , ,
Cho ham sb y = “1 ¢6 d thi (C). Biét duomg thing d di qua diém M (0;-2) va cét (C)
x_

tai hai diém phan biét 4, B sao cho M la trung diém cia AB c6 phuong trinh dang
d:y=ax+b. Tinh gia tri biéu thic T =a’ +b°.
bS:

x+3
x+1

Cho ham sé y = (C). Biét c6 2 gid tri ctia m 1a m, va m, dé duong thang d:y=x—m
cit (C) tai 2 diém phan biét c6 hoanh d9 x;, x, thoa x +x; =21. Tich mm, bang bao nhiéu?
bS:

—x*-3x-5
x+1
biét 4, B. Tinh téng khoang céch tur 2 diém A, B dén truc hoanh.

Cho ham sb y = c6 d6 thi (C).Puong thing d: y=x+5 cét (C) tai 2 diém phan

bS:

. 1 \ . . > ,
Cho ham so6 y=x-— c6 do thi (C). Biet co 2 gia tri ciia m dé duong thang y =m cat (C)
X+

tai 2 diém phan biét 4, B sao cho O4 L OB. Gia tri duong cia m bang bao nhiéu?
bS:
C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta tham s6 m e [-12;12] d¢ duong thing d : y =(2m+1)x+2 cét

2
A - s 1 £ x+x—-4 .2 A 1A A A 4 n , ,
do6 thi (C ) cia ham s0 y = ——— tai 2 di€m phan biét thudc vé cung mdt nhanh cua (C ) ?

x—1

bS:
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PAP AN
BAl 1. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO

1. Tinh do'n diéu ctia ham s6

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

1.D 2.B 3.C 4.D 5.A 6.D 7.C 8.C 9.C 10.A
11.C 12.D 13.A 14.A 15.B 16.C 17.C 18.D 19.B 20.A

21.B 22.D 23.D 24.A 25.A 26.A 27.C 28.C 29.A 30.C

Phan 2. Cau trac nghiém ding sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
)b a)b a)Pb ab  a)s a)S ab ab ab  a)s
b)S b)S bDP bbH bP bH bS bS b)S  bS
S BE DB BE 9gp 9P b 9P b b

dp &b b )b d) s d) s d)b d) s d)b d) s

Phan 3. Ciu trac nghiém tra I6i ngdn

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

4 15 -4 3 10 -1,5 -1 -15 726 2015

3.HD: a=0,b=2; S=-4.
5.HD: a=-3,b=1; §=10.

6. HD: a=0,b=l; P=—§.
2 2
7.HD: a=-1,b=1; S=-1.
121
9. HD: ﬁ:_; T=ab="726.
b 6
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BAl 1. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (tiép theo)

2. Cwc tri cia ham so

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

1A 2.D 3.C 4.B 5.B 6.D 7.D 8.A 9.A 10.A
11.B 12.C 13.C 14.A 15.C 16.A 17.B 18.C 19.A 20.D

21.B 22.D 23.B 24.D 25.A 26.C 27.C 28.C 29.A 30.A

Phan 2. Cau trac nghiém ddng sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
)b  a)b  a)$ a)s a)b  a)s a) s a)S a)b  a)b
b)P bbb bbP bbHP bDP bD b)S bbD b)S bb
QS QS Dk R b ob b ogb b QS

d)p ds dbp  d)b dsS dbp dbp d)bp  d)b d) s

Phan 3. Cau trac nghiém tra I6i ngan

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

7 1 19 23 14 -8 2 9 5 63

4.HD: x, =-2, y, =21; §=23.
6.HD: a=2,b=5; §=-8.
8.HD: a=2; P=9.

9.HD: a=2,b=2,c=1;,T=5.
10. HD: a=8,b=1; T=063.
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BAl 1. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (tiép theo)

3. Dang toan: Tim m dé ham s6 dong bién, nghich bién trén tirng khoang xac
dinh

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

1.A 2.D 3.A 4.C 5.C 6.A 7.C 8.B 9.C 10.D
11.D 12.A 13.A 14.A 15.D 16.C 17.A 18.D 19.C 20.A

21.A 22.B 23.C 24.B 25.A 26.C 27.D 28.B 29.A 30.C

Phan 2. Cau trac nghiém ddng sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
a)s a)s a)s a)sS ab as  ab a)S a)b  a)b
b)S bDP bS bS bS bDP bS bbb bS bS
gb  ob  9gb b QS gb b b b b

d)b d) s d)b d) s d)b d) s b  d)b d) s d)b

Phan 3. Ciu tric nghiém tra I3i ngan

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
15 2 30 -54 1 5 89 290 3 26

1.HD: a=—4,b=-1; S=15.
3 2 R
2.HD: me {—Z;l} 2 s0 nguyén.

3.HD: 1< m < 4; Tong binh phuong 14 30.
4.HD: m<-2 = me{-10;-9;-8;...;-2} ; Téng la —54.

5.HD: me (O;%j; S gia tri nguyén 1a 1.

6. HD: m € {0;1;2} ; Tong binh phuong 1a 5.
7. HD: —44;-43;...;0;...;43:44 . C6 89 sb nguyén m .
8. HD: m e (—0;0]U[7;4%0); a=0,b=7; T =290.

9. HD: —/3 <m <3 ; C6 3 gié tri nguyén ctia m .
10. HD: a=1,b=5; T =26.
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BAI 1. TINH BPON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (tiép theo)

4. Dang toan: Tim m dé ham s6 dong bién, nghich bién trén tip K

Phan 1. Ciu trac nghiém nhiéu phuong an Iua chon

1.C 2.B 3.D 4.C 5.B 6.B 7.C 8.A 9.A 10.B
11.B 12.C 13.A 14.A 15.D 16.C 17.C 18.A 19.A 20.B

21.D 22.A 23.C 24.D 25.A 26.D 27.D 28.B 29.A 30.C

Phan 2. Cau trac nghiém ddng sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
)b a)b a)S  a)b a) s a)s  a)b a) s a)s a) S
b)S bD bS bDP bS bDP bS bDP bD  b)b
Q)b QS Q)b QS Q)b QS Q)b QS gb b

d)p ds dbp d)b ds dp  d)b d)s  d)b d) s

Phan 3. Ciu trac nghiém tra I6i ngdn

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

233 2 2022 -3 -3 4 8 6 8 2025

1.HD: a=13,56=8; §=233.
3.HD: a=3,b=4; T=2022.

4. HD: a:—l,bzé; P=-3.

5.HD: a=-2,b=-1; §=-3.

7.HD: m € {0;3;4;5;6;7;8;9} ; SO phén tir 1a 8.
8. HD: m>20; C6 6 gid tri cua m thda man.
9. HD: m > -8 ; Co 8 gia tri nguyén am cia m .

10. HD: m >1; C6 2025 gia tri nguyén cua m .
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BAI 1. TINH BPON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (tiép theo)

5. Cwc tri cia ham s6 bac ba c6 tham s6

Phan 1. Ciu trac nghiém nhiéu phuong an Iua chon

1A 2.C 3.A 4.B 5.C 6.B 7.C 8.C 9.A 10.C
11.A 12.A 13.B 14.B 15.D 16.C 17.A 18.B 19.D 20.D

21.A 22.A 23.C 24.A 25.C 26.A 27.C 28.D 29.A 30.C

Phan 2. Cau trac nghiém ddng sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
a)S a)b a)b  a)b  a)b a)s a)S a)b  a)b a) s
b)P  b)P  b)S b) S b) S b) S b)S b  b)S b) S
QS gb b QS Q)b QS Q)b QS gb b

dp  d)bp ds dp dp dP &P dbp db db

Phan 3. Ciu trac nghiém tra I6i ngdn

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

26 20 10 2 — -3 1 25 1,41 -2,8

3.HD: a=-1,b=3; T=10.
7.HD: a=-1,b=1; T =1.
8.HD: a=3,b=4; §=25.

9. HD: m=+/2.
10.HD: -2
9
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BAI 1. TINH BPON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (tiép theo)

6. Cwc tri cia ham s6 trung phwong cé tham s6

Phan 1. Ciu trac nghiém nhiéu phuong an Iua chon

1.B 2.A 3.B 4.B 5.A 6.B 7.B 8.A 9.B 10.C
11.D 12.B 13.A 14.C 15.D 16.A 17.A 18.C 19.C 20.C

21.C 22.A 23.B 24.D 25.D 26.B 27.B 28.B 29.C 30.B

Phan 2. Cau trac nghiém ddng sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
a) b a)s  a)b a)s a) s a)s  a)b a)S a)b  a)b
b)S bbb bDP b)P b)P  b)S b) S b)S bD  b)S
gb b QS QS QS Qb QS gb b b

d) s d) s ds dp dp dp d)b d)s  d)b d) s

Phan 3. Ciu trac nghiém tra I6i ngdn

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

1 -5 -5 16 7 9 0 -0,7 4,83 20

2.HD: a=1,b6=-6,c=0; T=-5.
4. HD: a=16.

8. HD: m:—iz—o 7.

%/5 b

9. HD: m=2+2v2 ~4,83.
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BAI 1. TINH BPON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (tiép theo)

7. Cwc tri cia ham sd phan thirc bic hai trén bac nhit c6 tham s6

Phan 1. Ciu trac nghiém nhiéu phuong an Iua chon

1.B 2.D 3.D 4.C 5.B 6.A 7.A 8.A 9.C 10.D
11.D 12.D 13.C 14.A 15.B 16.A 17.D 18.C 19.A 20.A

21.B 22.A 23.B 24.B 25.C 26.A 27.D 28.C 29.D 30.A

Phan 2. Ciu trac nghiém ddng sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
)b a)b  a)b a)s a) s a)S a)b  ab a)s  a)b
b) S b)S b)P  b)S b)S b)DP  b)S b)S bD  b)S
gb b QS gb  9b b QS gb b b

ds dp dp AP &P &P P  d)b d)s  d)b

Phan 3. Ciu trac nghiém tra I6i ngdn

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

-1 3 10 4 8 4 40 15 -0,3 74

2.HD: m=1,n=1; §=3.
3.HD: a=2,b6=5; T=10.
5.HD: me{1;2;3;...;8} ; Co 8 gié tri nguyén ciia m .
7. HD: %<m<l; m>5; §={6,7;8,9;10} ; Tong bing 40.
8.HD: a=5,b6=3; P=15.

1 1
9.HD: a=——,b=1Lc=-1; S=—.
4 4

10.HD: a=7,b=5;T=74.
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BAI 2. GIA TRI LGN NHAT, GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO
1. Dang toan: Tim GTLN, GTNN ctiia ham s6

BAI TAP TRAC NGHIEM 1

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

1.B 2.A 3.A 4.B 5.B 6.C 7.D 8.C 9.C 10.D
11.B 12.C 13.C 14.A 15.D 16.A 17.B 18.C 19.B 20.C

21.D 22.B 23.A 24.C 25.B 26.C 27.A 28.D 29.C 30.B

Phan 2. Cau trac nghiém ding sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
a)D  a)s a) S a) S a) S a)S ab a)S ab  a)s
b)P bP bbH bP bS b)S bS b)S bS bb
QS gb b QS gb b QS Q)b QS Q)b

d)sS  d)b ds dp d)b d)s  d)b d)s  d)b d) s

Phan 3. Cau trac nghiém tra I6i ngan

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
0,54 16 2585 513 6,24 -4 2026 9 -9 4
1. HD: 4 ~0,54.

eZ

2.HD: M +m=16.

3.HD: a=51,b=4; $=2585.

4.HD: a=19,h=27: P=513.

5. HD: 339 ~ 6,24

6.HD: ¢ =-3,b=1;T=-4.

7.HD: a=0,b=1; T =2026.

8. HD: S ={-3}; Tong binh phuong bang 9.

9.HD: S = {—3;3} ; Tich bang —9.
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BAI TAP TRAC NGHIEM 2

Phan 1. Ciu trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

1.D 2.A 3.A 4.C 5.B 6.C 7.B 8.B 9.B 10.C
11.C 12.B 13.B 14.D 15.C 16.C 17.B 18.B 19.B 20.C

21.C 22.B 23.A 24.C 25.C 26.D 27.D 28.B 29.A 30.C

Phan 2. Cau trac nghiém ding sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
a) s a)s  a)b a)S ab ab ab ab ab ab
b)P bbP bbD bbP bH b)S bbH b)S bbb bb
9P  ob b QS gb  ob 9gb b QS QS

d) s d) s b  d)b d) s d)b d) s d) s d) s d)b

Phan 3. Ciu tric nghiém tra I3i ngan

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

-20 4,83 0,37 1 2,60 5 29 2,83 1 -4

2.HD: M —m=2J2+2~483.

3. HD: %+1—J§zo,37.

5. HD: ﬁz 2,60.

2

6. HD: S = {1;—2} ; Tong binh phuong bang 5.
7.HD: m =5, m = -2 ; Tong binh phuong 1a 29.
8. HD: m =242 ~2,83.

10. HD: S = {—2; 2}; Tich b'flng —4 .
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BAI 2. GIA TRI LGN NHAT, GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO

(tiép theo)

2. Dang toan: Vian dung tim GTLN, GTNN ctia ham s6 d€ giai quyét mot sd bai
toan thuwc tién

LY THUYET
, -13 13 ] , ,
Vidu 1. bS: BREE Vidu 2. BS: 12 con ca. Vidu 3. DS: 20 mg.
Vi du 4. DS: 29 mJs. Vi du 5. DS: % cm.
BAI TAP TU’ LUAN
1.DS: R=—— (dm) = 6,83 (cm)
. . %/; b *

2. HD: Goi x la chiéu rong, 1ap ham sé tinh dién tich: f (x)=-2x"+100x;

DS: Chiéu rong 25 (m), chiéu dai 50 (m).

3. HD: Goi x cm (0<x<12) la canh cta cic hinh vudng bi cat. Lap ham sd tinh thé tich: V(x)
= x(45-2x)(24-2x) =4x’ —138x” +1080x.

bS: x=5 cm.

4. HD: Goi x (mét) la khoang cach tir E dén B.

Lap ham s6 tinh d6 dai sgi day: y=vx> +1+vx* =8x+32 (x>0). Tim duoc x=%.

PS: x =% (mét); D¢ dai soi ddy 1a /41 (mét).

5.HD: Pit BM =x,lapham s f (x) tinh thoti gian nguoi canh hai dang phai di, ta dugc:

VxP 425 T—x 3WxP+25-2x+14 .
f(x): 1 + p = 5 V0’1x€[0;7].

DS: x = BM =25 ~ 4,47 km.
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BAI TAP TRAC NGHIEM

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

1.C 2.B 3.D 4.C 5.C 6.A 7.C 8.A 9.A 10.A
11.B 12.A 13.C 14.C 15.A 16.A 17.A 18.C 19.C 20.C

21.C 22.B 23.C 24.B 25.D 26.B 27.C 28.A 29.A 30.C

Phan 2. Cau trac nghiém ddng sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
a)s a)S ab ab ab ab asS ab asS  ab
b)P  bP  b)S b)S b)S bbb b)S bbb bb  b)Ss
Dk R 9P  ob b DR 9P ob b QS

s dp d)p  d)b s dbp d)p  d)b d)s  d)b

Phan 3. Cau trac nghiém tra I6i ngan

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

1,54 6712 15,2 2,4 1,12 1241 1300 83,2 512 2,24

3
X

1. HD: Goi x (dm) 1a do dai canh day, 7 (dm) la chiéu cao hop sita. Lap ham thé tich: V(x) = —?+ 2x.
Tim dugc x = ¥ (dm). Khi d6 thé tich hop sira la: % ~ 1,54 (lit).

2. HD: Goi x (dm) la d6 dai canh day. Lap ham s6 tinh dién tich toan phan: f (x)=2x +ﬁ. Tim dugc
x

x=23/0,9 (dm). Khi d6 chi phi téi vu 1a: 6712 dong.

3. HD: Goi x (km/h) 1a vén toc cia tau. Lap ham sb tinh tong chi phi nhién liéu trén 1 km duong:

f(x) = @+ 0,003x”. Tim duoc x~15,2 (km/h).
X

4. HD: Dit O4=x (m). Goc nhin BOC 16n nhét khi va chi khi tan BOC 16n nhét. Lap ham s tinh
1,4x

tanB/O\C,ta duoc: f(x)=
ve: S (x) x*+5,76

. Tim dugc x=2,4 (m).
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4—(z+2)R

5. HD: gt AD =x, IA=R. Theo dé bai ta c6 7R+2(R+x)=4=x= . Lap ham s6 tinh

. . 8
dién tich cta ctra s0: S(R)=4R- (2 +§jR2 . Tim duoc dién tich 16n nhat 1a 1 m’.
+7

6. HD: Goi x 1a khoang cach tir tim mit cau dén mit phang day khéi nén. Truong hop 4 =10+ x, 1ap ham

56 tinh thé tich khéi non: ¥ (x) =%7r(100—x2)(10+x). Tim dugc x =%

7. HD: Goi x 1a gia vé ting thém (nghin dng). Lap ham s6 tinh loi nhuan: £ (x)=(1000+x)(8000—5x)
. Tim dugce x =300 . Vay gia vé thich hop 1a 1300 (nghin ddng).
8. HD: Goi chiéu dai canh ddy ctia bé c4 1a x (mét), (x >0). Lap ham s tinh chi phi:

0,16 .70.000 =16.000+84.000x + 13440 .

f(x) =0,16x100.000+2.0,6x.70.000 + 2.0, 6.
X x

2 3
Tim dugc x = r Chi phi 1a: 83200 dong.

9. HD: Goi s ca giéng can tha it di trong vu ndy 1a: x con ca, (x > 0) . Lap ham sb tinh tong s6 kilogam
ca thu duge ¢ vunay: /(x)=(1000—x)(1,5+0,0625x) =—0,0625x” + 61x +1500 . Tim dugc x = 488 . Suy
ra can tha 1000488 =512 con c4.

10. HD: Goi M(x;xz) thudc (P). Lap ham s6 tinh khoang cach AM : f(x)= Jx* +x? +6x+9 . Tinh
dugc x = —1. Khi d6 diém M (~1;1) va AM =+/5.
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BAl 3. PUGNG TIEM CAN CUA PO THI HAM SO

Phan 1. Ciu trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

1.C 2.C 3.A 4.B 5.B 6.A 7.C 8.C 9.D 10.A
11.B 12.D 13.C 14.B 15.B 16.C 17.A 18.C 19.C 20.D

21.C 22.C 23.C 24.C 25.D 26.C 27.A 28.C 29.B 30.D

Phan 2. Ciu trac nghiém ding sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
a)S  a)b a)S  a)b a)S  a)b a) s a)S a)b  a)b
b)P b)S bbb bbDP bbH b)S bbHP bbD bbb bb
QS DE2) QS gb b QS QS QS Qb QS

d) s d) s d) s d) s b dbP 4P dbp db  d)b

Phan 3. Ciu tric nghiém tra I3i ngan

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
8 3 1,2 10 -2 7 44 64 52 4
6
3. HD: m.n =§ =L2.

6. HD: m <9 va m=5; Co 7 gié tri nguyén duong.
8. HD: m =0, m =8 ; Tong binh phuong 13 64.
9. HD: m > 2 ; Tong la 52.

10. HD: y = Jm -1 x+L m>1). Tim dugc m=4.
Jm
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BAl 4. KHAO SAT VA VE PO THI MOT SO HAM SO €O BAN

2. Khao sat ham so bac ba

Phan 1. Ciu trac nghiém nhiéu phuong an Iua chon

1.B 2.D 3.B 4.B 5.B 6.A 7.D 8.A 9.A 10.D
11.B 12.D 13.D 14.D 15.A 16.C 17.A 18.A 19.C 20.D

21.B 22.A 23.D 24.D 25.A 26.A 27.A 28.B 29.B 30.C

Phan 2. Cau trac nghiém ddng sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
a)S a)b ab ab ab ab ab ab ab  ab
b)S bbb  b)P  b)S b)S bD  b)S b)S bD  b)S
Q)b QS agb b QS QS Q)b QS QS QS

dp  d)bp d)sS  d)b d) s d)s  d)b ds dp  d)b

Phan 3. Ciu tric nghiém tra I3i ngan

1 2 3 4 5 6 7 8 2 10
11 2157 76 -12 7,93 -9,2 0,53 -135 12 35,8
1.HD: a=1,b=-3,¢c=0,d=4; T=11. 2.HD: y=x’-3x-1; y(13)=2157.
3.HD: y=x'+x; )'(5)=76. 4.HD: a=2,b=-6,c=6,d=-3; T=-12.

2 5 4., 10 254 214

5.HD: y=—x ——x X+—; S=—7—~7,93.
27 9 9 27 27
6. HD: az—l,bzg,c:—g,d=2; P:—ﬂz—9,2.
8 2 2 16
7. HD: azi,bz—ﬂ,c:ﬁ,dzz; T:B—5z0,53.
16 16 16 16 256
8. HD: az—l,bz—é,c:g,d:—é; T =-135.
8 8 8 8
9.HD: a=-3,b=-9, c=24; Tong 1a 12.
10. HD: az—i,bz—l,c:é,dzg; S=£z35,8.
18 3 6 9 6
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BAl 4. KHAO SAT VA VE PO THI MOT SO HAM SO €O BAN
(tiép theo)

3. Khdo sat ham s6 phin thirc bic nhat trén bac nhat

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

1A 2.C 3.A 4.A 5.B 6.A 7.D 8.B 9.C 10.A
11.D 12.B 13.A 14.D 15.D 16.C 17.A 18.D 19.D 20.D

21.D 22.D 23.C 24.C 25.C 26.B 27.B 28.D 29.A 30.D

Phan 2. Ciu trac nghiém dang sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
a) b a)S a)b  a)b a) s a)s ab ab ab ab
b)P bP  b)S bbb  b)S b) S b) S b)S bD  b)S
QS QS Q)b QS gb  ob b QS QS QS
d)s d)’s d)s s dp AP AP AP dS  d)b

Phan 3. Ciu trac nghiém tra I6i ngdn

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
-4,2 -5,5 3 -261 143 3 16 1,33 -1,7 0,2

1. HD: az—é,bzé; Tz—éz—4,2.
3 2 6

2.HD: a=-2,b=1; T=y(—2)+y(1):—1—21:—5,5.

.HD: a=2,b=2,d=-1;,T=3.
HD: m=10,n=19; 4=-261.
HD: a=13,b=11; T =143.
HD: b=2,¢c=1,d=-1; §=3.
.HD: 6=0,c=2,d=2; S=16.

TR N, S N

8.HD: a=1,b=2,c=1,d=1; maxy=y(2):§zl,33.

[2:3]

9.HD: a=2,b=-3,c=-2,d=1; Pz—gz—lﬂ.

10. HD: a=3,b=2,c=2,d=3; y'(-4)=—=0,2.

1
5
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BAl 4. KHAO SAT VA VE PO THI MOT SO HAM SO €O BAN
(tiép theo)

4. Khao sat ham s phan thirc bac hai trén bac nhit

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

1.B 2.C 3.A 4.D 5.A 6.B 7.B 8.D 9.C 10.A
11.D 12.D 13.A 14.B 15.C 16.D 17.D 18.B 19.B 20.A

21.A 22.C 23.C 24.B 25.A 26.A 27.C 28.B 29.A 30.B

Phan 2. Ciu trac nghiém dang sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
a)S a)b  a)b a)S ab ab ab ab  ab a) s
b)P b)S bbb bbD b)S bbb bbP bbD b)S bb
QS gb b QS QS QS QS gb b QS

d)b d) s d) s d)p d) s d) s d)b d) s )b  d)b

Phan 3. Ciu tric nghiém tra I3i ngan

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
4,25 -28 3,5 0,89 123 36 -45 8102 87 -13
1 17
1. HD: az—E, b=2; S=?=4,25. 2.HD: 4(4;-8), B(8;-32); §=-28.
3.HD:az—l,bzl,mzl,nzo;T=Z=3,5. 4.HD:£z0,89.
2 2 2 5
5.HD: a=-1,b=-1,c=11; §=123. 6.HD: b=2,c=8,n=-2; T=36.

7.HD: a=2,c=-19, m=1,n=7; A=-45.

2
—5x-2
8.HD: y=* "2 4 2 B__. p_gi02.
2x+2
2x* +9x-2
9. HD: y:x—i-—x; b=9,¢c=-2,n=-2;T=87.
4x-2
2
10-HD:yZM;a=—1,b=12,c=—24;S=—13,
2x—4
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BAl 4. KHAO SAT VA VE PO THI MOT SO HAM SO €O BAN

(tiép theo)
6. Phép bién do6i do thi

Phan 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

1.C 2.A 3.B 4.A 5.A 6.D 7.C 8.A 9.C 10.B
11.D 12.A 13.B 14.D 15.A 16.B 17.A 18.B 19.B 20.D

21.D 22.C 23.A 24.B 25.B 26.D 27.C 28.C 29.C 30.A

Phan 2. Cau trac nghiém ding sai

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
a)S  a)b a)S a)b a)b  a)b  a)b a)S a)b  a)b
b) S b)S b)P  b)S b) S b) S b)S bbb b)DP  b)b
Q)b QS Q)b QS Q)b QS QS QS QS Q)b

d)b d) s b  d)b d) s d) s b dbp  d)b d) s

Phan 3. Ciu trac nghiém tra I6i ngdn

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

8 9 20 12 6 20 -15 5,5 1,62 8

1.HD: a=-2,b=2; S=8.
1
2.HD: m#0, m#1, m>—£;C()9gié tri nguyén.
3.HD: a=4,b=5; T=20.
3 e A
5. HD: —E<m¢—1;Co6g1a tr1 nguyén.
6.HD: a=-4,b=-2.

8. HD: E:5,5.

2
1++/5

2
10. HD: m € {5;6;7;...;12} ; C6 8 gia tri nguyén.

9. HD: m =

~1,62.
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