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MAT NON, MAT TRU
MAT CAU

CHU PE MAT NON TRON X0OAY VA KHOI NON

oot @)
I YY 10MTATLY THUYET

1. Mat non tron xoay

=  Puong thing d,A citnhautai O va tao thanh goc £ v6i 0° < B <90°. Mit phiang (P) chia d, A
va (P) quay quanh truc A vé6i goc B khong ddi thi tao thanh mat non tron xoay dinh O . Trong do:
e A goilatryc
e d dugc goi la duong sinh
e GOc 28 duoc goi la goc & dinh
2. Khoi nén

M
Hinh 2

= Khoi nén 1a phan khong gian duge gidi han boi mot hinh nén tron xoay, ké ca hinh nén dé.

= Dinh, mit day, dudong sinh ciia mot hinh nén cling 1a dinh, mat day, duong sinh cta khéi non tuong
ung.

= Cho hinh nén c6 chiéu cao h, duong sinh | va ban kinh day r . Khi do, ta c¢6 cac cong thic sau:

e Dién tich xung quanh cua hinh nén: S, =7.rl

e Dién tich day cua hinh nén: Sy, = zr?

e Dién tich toan phan cta hinh nén: S, =S, +S,,, =7z.rl+ m.r?

, .. 1
e The tich ciia khoinon: V, = §7r.r2.h
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CHU'ONG 04: MAT NON, MAT TRU, MAT CAU

& Dang 1: Tinh S,q va Sy, cua khdi nén. Thé tich khéi nén

=  Cho hinh nén cé chiéu cao h, duong sinh | va ban kinh day r . Khi do, ta c6 cac cong thirc sau:

e Dién tich xung quanh cta hinh non: S, =7z.rl

e Di¢n tich ddy cta hinh nén: S, = m.r?

e Dién tich toan phan ctia hinh nén: Sp =S,q Sy =mrl+ m.r?

Ao 5 A r 1
e Theé tich cua kh6inén: V, = gﬂ.rz.h

IR WY ' vipu MINHHOA

Caul: Cit hinh non (N) bang mot mit phang qua truc cta nd, ta thu dugc thiét dién 1a tam gidc déu

canh 2a. Tinh dién tich xung quanh cia (N).

2 2
A 27a’. B. ”az‘/g. C. 4ra. D. 2’;"" .

& Loi giai

Cau2: Cho khéinén co d dai dudng cao bing ban kinh day. Biét thé tich khdi nén bang 7+/3a°. Dién
tich xung quanh cta hinh nén bang
A. 3\/2ra’. B. 37a°. C. «/3ra’. D. 27a®.
s Loi giai

Cau 3: Thiét dién qua truc cua mot hinh nén 1a mot tam giac déu canh c6 do dai béng 2a. Thé tich khéi
non la
3 3 3
A 7OV g, 783 c T3 D.
6 9 3 12
& Loi gidi
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Cau4: Cho hinh nén dinh S . Biét rﬁng néu cit hinh nén boi mot mat phé“ing di qua truc, ta dugc mot
tam giac vudng can c6 canh huyén bang a+/2 - Dién tich xung quanh cua hinh nén la

2 2
A. S, =n2a%. B. S, =7a’. C.s _m2a’ D.s =72,
Xq 2 Xq 2

& Loi gidi

Cau5:  Cho hinh nén c6 chiéu cao bang a. Mot mat phing () di qua dinh hinh nén va cit hinh nén
theo mot thiét dién 1a tam giac déu, goc giita truc ctia hinh nén va mit phang (a) la 60°. Thé

tich cua khoi nén da cho bang

3 3 3 3
A 257a . B 407ra . C. 137a _ D. ﬁ.
9 9 9 9

& Loi giai
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BN BAI TAP TRAC NGHIEM

Céu 1:

Cau 2:

Céu 3:

Cau 4:

Cau 5:

Céau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Céau 10:

Cau 11;

Céau 12:

Cho khéi nén c6 ban kinh r = \/§ va chiéu cao h=4. Tinh thé tich V cua khdi nén di cho

1677\/§

A.V =167+/3. B.V=—— C.V =12r. D.V =4r.
Cho hinh noén ¢6 ban kinh day r =2 va d6 dai duwong sinh | =5. Dién tich xung quanh cta hinh
nén da cho bang

A. 20—7[ B. 207z . C. 10—7[ D. 107x .

3 3

Cho hinh nén c¢6 dudng kinh day bang 6 , do dai duong sinh bang 5. Dién tich xung quanh hinh
noén da cho bang
A. 20. B. 307. C.157. D. 40.

Mot khéi non c6 ban kinh dudng tron day r =3 va d6 dai duong sinh | =5. Tinh thé tich cua
khdi nén do.

A. 157. B. 367 . C.12rx. D. 30r.

Cho hinh nén c¢6 dudng kinh day bang 6 , d dai duong sinh bang 5. Dién tich xung quanh hinh
n6n di cho bing

A. 20. B. 30~. C. 15x. D. 40.
Dién tich xung quanh cta mét hinh nén c6 dudng sinh | = 3, ban kinh déy r = 2bang
A 12. B. 127 . C.6. D. 6r.
Cho khdi nén c6 chiéu cao bang a va dudng sinh bang 2a . Thé tich ciia khdi nén da cho bang
3 3
A ra’, B. 37a°. c. 2. p, Y37&
3 3
Cho hinh nén c6 béan kinh bang 3, chiéu cao bang 4. Thé tich ciia kh6i nén da cho bang
A. 48r. B. 48. C. 12x. D. 12.

Cho hinh nén c6 ban kinh day r =3 va goc ¢ dinh bang 60°. Thé tich caa khdi nén giéi han boi
hinh nén di cho bang
A. 943, B. 27+/37. C. 27rx. D. 937

Trong khéng gian cho tam giac vudng ABC tai A, AB =a va BC = a+/3. Tinh thé tich cua khéi
non nhan duoc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc AB.

A.V:%m? B.V =37a’, C.V =ra’. D.V =27a’,

Cho hinh try c6 chiéu cao h=1 va ban kinh r = 2. Dién tich xung quanh cta hinh try da cho
bang

A 2r. B. 67. C. 4r. D. 3x.

Mot hinh nén c6 dudng sinh bang 2a va goc giita duong sinh va mit phang day bang 60°. Thé
tich ctia khdi non tao nén tir hinh nén da cho bang
B B .

A. —ra B. —ra
3 24

C. ra®- D. 4ra%-

TAI LIEU TOAN 12 THPT | 4



Phan Nhét Linh N3m tron cic chuyén dé 6n thi THPT Quéc Gia

Cau 13:

Céu 14:

Cau 15:

Céu 16:

Céau 17:

Céau 18:

Céau 19:

Céau 20:

Cau 21;

Cau 22:

Mot khdi nén ¢ ban kinh day r va duong sinh dai gap doi ban kinh day. Thé tich khdi nén do

bang
3 J5

A. \5rrd, B. /313, C. ?nr3. D. ?ﬂr?’.

Trong khong gian, cho tam giac ABC vudngtai A, AB =a«/3 va BC = 2a. Khi quay tam giac
ABC quanh canh AB thi dudng gép khiic BCA tao thanh mot hinh non tron xoay. Thé tich ciia
khéi nén tron xoay tao nén boi hinh nén tron xoay noi trén 1a

3 3
A. 7a®\3. B. 278 c T3 D. 27a°.
3 3
Trong khéng gian, cho tam gidc ABC vuéng can tai A, goi | 1a trung diém cua BC,BC =2.
Tinh dién tich xung quanh caa hinh nén nhan dugc khi quay tam giac ABC xung quanh truc
Al

A. 2\[2x. B. V2. C.2r. D. 4r.
Cat hinh nén ¢6 chiéu cao h badi mot mat phang di qua tryc ta duoc thiét dién 1a mot tam giac

vudng can. Biét dién tich xung quanh ctia hinh nén 1 87+/2 . Thé tich cua khéi nén bang

A 16”‘/5. B. %47 C. 1672 D. 8r.

3 3

Cat hinh nén boi mot mit phang di qua tryc ta dugc thiét dién 1a mot tam giac vudng cén ¢ canh
huyén bing a+/6 . Tinh thé tich V cuia khéi nén do.

a6 a6 a6 a6

AV = . B.V = . C.V= . D.V= .
3 4 6 2

Cho hinh nén c6 d6 dai duong sinh bang 2a va chu vi day bang 2a . Tinh dién tich xung quanh
cta hinh non.
na’

A. ra- B. = C. 2za’- D. 7a®-

Cho tam giac ABC vuong tai A, xoay tam giac ABC quanh canh AB ta dugc hinh nén (N). Tinh
dién tich xung quanh cua nén (N) biét raing AB = 6a, ABC = 30°.
A. S,  =24ra’. B. S,, =487a’. C. S, =36\/67a’. D.S,, =72V3za’.

Trong khéng gian, cho AABC vudng can tai A, goi | la trung diém BC, BC = 2. Tinh dién
tich xung quanh caa hinh nén nhan dugc khi quay tam giac AABC xung quanh truc Al .

A. S,, =22z B. S, =4r. C. S, =27 D. S, =~2x.

Mot hinh nén c¢6 chiéu cao bang a~/3 va ban kinh day bang a. Tinh dién tich xung quanh Syq

cua hinh non.
A. S, =2a’. B. S,, =27a’. C.S=+37a’.  D.S,=ra’,

Cho tam gidc ABC vuédng tai A c6 AB =3, AC =4. Dién tich xung quanh ctia hinh nén tao
thanh khi quay tam gi4c ABC quanh tryc AB bing
A. 207 . B. 40r . C. 15rx. D. 12r.
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Céu 23:

Céu 24:

Cau 25:

Cau 26:

Céu 27:

Céau 28:

Céau 29:

Cau 30:

Mot hinh nén (N) c6 thiét dién qua truc 1a mot tam gide vudng can véi canh gée vuong bang
a+/2 . Thé tich cua khdi nén (N) bang

3 3 3
A2 B. & C. za’. D. 722
3 2 12

Khéi tron xoay sinh béi mot tam gidc déu canh a (ké ca diém trong) khi quay quanh mot dudng
thang chira mot canh clia tam giac co thé tich bang
3 3 3 3
A g T8V c. 73, e
4 6 12 8

Cho hinh nén ¢6 dudng sinh bang 2, gbc & dinh bang 120° Thé tich ctia khdi non d6 bang
A. \f3r. B.@. C. 3r. D. 7.

Tinh thé tich ctia khdi nén c¢6 chiéu cao bang 8 va d6 dai duong sinh bang 10.

A. 2567 . B. 2887 C. %67 . D. 384x.

Mot tam ton hinh tam gidc ABC c6 d6 dai canh AB =3;AC =2;BC = J19. Piém H 1a chan
duong cao ké tir dinh A ctia tam giac ABC . Nguoi ta dung compa c6 tdm la A, banh kinh AH
vach mot cung tron MN . Ly hinh quat go thanh hinh nén khéng c6 mat day voi dinh 1a A,
cung MN thanh dudng tron day cta hinh nén. Tinh thé tich khdi nén trén.

M

N
B C
H
A 27114 B 27r\/§ c ﬂx/ﬁ D 27[@
© 361 © 19 " 361 © 361

Cat hinh nén béi mot hinh phang di qua truc ta duoc thiét dién 1a mot tam giac vudng cin cd
canh huyén bing a+/6 . Thé tich ctia khéi nén dé bing

3 3 3 3
A.V:”aB\E. B.V:”azﬁ. C.V=”a4‘@. D.V=”36*£.

Cho khdi nén ¢6 ban kinh dy r =3 va d6 dai duong sinh | =5. Thé tich khbi nén da cho bang
A. 12rx. B. 187x. C. 6r. D. 367.

Cho hinh nén (N) c6 chiéu cao bang 2a. Cét (N) béi mot mit phing qua dinh va cach tam

4a%11

. Thé tich khéi non da

ctia day mot khoang bang ta duogc thiét dién co dién tich bang

3
cho bang

3 3 3
A. 4’”‘3‘6 B. 10’:" . C. 107a°. D. 4”‘;*6.
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Cau 31;

Cau 32:

Céu 33:

Céu 34:

Céau 35:

Céau 36:

Céau 37;

Céau 38:

Céau 39:

Cho hinh nén (N) c¢ dinh S, chiéu cao h=3. Mt phang (P) qua dinh S cét hinh nén (N)
theo thiét dién 1a tam giac déu. Khoang céch tir tim day hinh non dén mat phang (P) bing V6
. Thé tich khéi n6n gigi han bsi hinh nén (N) bang

A. 81r. B. 27x. C. 36x. D. 12x.

Cho khdi noén c6 thiét dién qua truc 1a tam gidc SAB vudng tai S . Biét tam giac SAB c6 ban
kinh dudng tron ndi tiép bing z(ﬁ - 1) . Tinh thé tich khdi nén da cho

A.16—7T. B.Z—”. C.4—7[. D.8—7[.
3 3 3 3

Cho khéi nén (N) ¢6 ban kinh ddy r = 4a va chiéu cao 16n hon ban kinh day. Mt phang (P)
di qua dinh nén va tao v6i ddy nén mot goc 60° cat khdi nén (N) theo thiét dién 1a mot tam
gidc c6 dién tich bing 8+/3a?. Thé tich ctia khéi nén (N) bang

A. 64za’. B. 967a°. C. 32za°. D. 1927a°.

Cho hinh nén c¢6 chiéu cao bang 3. Mot mit phang (a) di qua dinh hinh nén va cat hinh nén
theo mot thiét dién 1a tam gidc déu, géc giita truc clia hinh nén va mit phang (a) 1a 45°. Thé
tich ciia khbi nén da cho bang

A. 457, B. 157. C. 12257, D. 5v24z.

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao bang a. Biét rang khi cit hinh nén di cho boi mot mat phang di qua
dinh hinh nén va cach tdm cta day hinh nén mot khoang bang % , thiét dién thu duogc 1a mot tam
giac vudng. Thé tich ciia khdi non duge gi6i han béi hinh nén da cho bang:

57a’ ra’ 4ra’ D 57a’

B. —. C.

A . . .
9 3 9 12

Cho hinh nén (N) ¢6 dinh S, chiéu cao h=2. Mgt phang (P) qua dinh S cét hinh nén (N)
theo thiét dién 1a tam giac déu. Khoang cach tir tim d4y hinh nén dén mat phang (P) bing /3
. Thé tich khéi nén gigi han bsi hinh nén (N) bang

S27r 104 527 104~

A —. B. —. cC. —. D. —
9 3 3 9

Cho hinh nén dinh S, duong tron day tim O va goc ¢ dinh bang 120°. Mot mat phang di qua
S cat hinh non theo thiét dién 1a tam giac vudng SAB . Biét khoang cich giira hai duong thang
AB va SO bang 3, dién tich xung quanh cua hinh nén di cho bang

A. 2743, B. 277+/3. C. 974/3. D. 187+/3.

Cho hinh nén dinh S, duong tron day tim O va goc & dinh bang 120° . Mot mat phing di qua
S cat hinh nén theo thiét dién la tam gidc SAB . Khoang cach giita hai duong AB va SO bing

3, dién tich xung quanh caa hinh nén da cho bang 187+/3 . Tinh dién tich tam giac SAB.
A. 12, B. 18. C.21. D. 27.

Cho hinh non (N) cé géc & dinh bang 120°. Mat phing qua truc ctia (N), cét (N) theo mot
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Céu 40:

Cau 41;

Céu 42:

Cau 43:

Cau 44

Céau 45;

Céau 46:

Cau 47:

thiét dién 1a tam gic c6 ban kinh duong tron ngoai tiép bang 4 . Tinh thé tich khbi non (N ).
A. 8r. B. 4/3r. C.3r. D. 67.

Cho khéi nén dinh S ¢6 day 1a hinh tron tim O. Goi A va B 14 hai diém thudc dudng tron
(O) sao cho tam gidc SAB vudng va co dién tich bang 4a®. Goc giita duong thang SO va mit
phing (SAB) bang 30 . Thé tich ctia khdi noén di cho bang

A. Zﬂa?’. B. 4/37a°. C. %mﬁ. D. ?;za?
Cho hinh nén (N) c6 duong sinh tao véi ddy mot géc 60°. Mit phing qua truc cua (N) cét
(N) duogc thiét dién 1a tam gidc c6 béan kinh duong tron ndi tiép bing 2. Thé tich V cua khéi
nén gi6i han boi (N) bang

AV =723r. B.V =24r. C.V=T72r. D.V =24/3r.

Cho hinh nén dinh S c6 day 1a hinh tron tdm O . Mot mit phang di qua dinh ctia hinh nén va
cit hinh non theo thiét dién 13 mot tam giac vudng SAB c6 dién tich bang 4a®. Goc giira truc

SO va mit phang (SAB) bang 30° . Dién tich xung quanh cta hinh nén da cho bang
A. 4x/ﬁﬂa2 . B. 8\/]37za2. C. \/ﬁﬂaz . D. Z@ﬂaz .

Cit hinh nén bdi mot mat phéng di qua dinh va tao voi mat phfmg day mot goc « sao cho

1 A [N \ A .y A J4 A < A .7 A ,
cosa = — dugc thiét dién 1a mot tam giac vuong céd canh huyén bang 443 . Thé tich khéi non

NE

da cho bang
A.158. B. 37,5. C. 47,4. D. 15,7.

Cit hinh n6n béi mot mit phing di qua dinh va tao véi mit phiang day mot goc 60° duoc thiét
dién 1a mot tam gidc vudng can ¢ canh huyén bang 4. Tinh thé tich ctia khbi nén ban dau.
10*?”. B.V=¥. C.V:%. D.stfﬂ.

AV =

Cho hinh nén c¢6 thiét dién di qua dinh Ia tam giac SAB vuédng tai S,(A, B thudc dudng tron
day). Biét tam giac SAB c6 ban kinh duong tron noi tiép bang 2(\/5 —1) duong cao SO tao voi
mit phang SAB mét goc 30°. Dién tich xung quanh cua hinh nén bang:

A. 2«/]57[ B. Zx/gﬂ C. 4@7r D. \/Eﬂ'

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 canh bang 4. Xét hinh nén (N) c6 ddy nim trén mit
phang (ABCD) va mit xung quanh di qua bon diém A’,B’,C’,D’. Khi béan kinh day ctia (N)
bing 3v/2, dién tich xung quanh ciia (N) bing

A. 72r. B. 547 C. 3627 D. 1087 .

Cho hinh nén dinh S c6 day 1a hinh tron tdm O . Mot mit phang di qua dinh ca hinh nén va
cit hinh nén theo thiét dién 1a mot tam giac vudng SAB c6 dién tich bang 4a®. Goc giita truc
SO va mit phang (SAB) bang 30°. Dién tich xung quanh ctia hinh nén da cho béng

A. \/Eﬂ'az. B. 4x/Eira2. C. Z@ﬂaz. D. 8@7[&2.
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Céu 48:

Cau 49:

Cau 50:

Cho hinh nén dinh S cé day 14 hinh tron tim O . M6t mit phang di qua dinh cta hinh nén va
cit hinh nén theo thiét dién 1a mot tam giac déu SAB c¢o dién tich béng 4\/5 . Goc gilra mat
phing (SAB)va mit phing ddy bang 45°. Thé tich cua khéi nén da cho bing

A. 1067 . B. #;z. C. ?n. D. %n.

Cho hinh nén dinh S, déy 1a hinh tron tim O, ban kinh R =5. Mt phing («) qua S, cét hinh
noén theo thiét dién 1a tam giac SAB c6 dién tich bang 12/2 . Mt phang (a) tao voi day hinh

non géc 45°; tam gidc OAB nhon. Thé tich V cua khdi non tao nén tir hinh nén dé cho bang

A.V =100x . B.V =257 C.V:@. D.V =75r.

3
Cho khéi nén dinh S c6 chiéu cao bang 6a.Goi A va B 13 hai diém thudc duong tron day sao
cho tam gidc SAB vudng can. Biét khodng cach tir tim cuia ddy dén mit phing (SAB) bang 3a
, thé tich cua khdi non da cho bang
A. 1507a°. B. 967a°. C. 108za’. D. 1207a°.

9 | Facebook tac gia: Phan Nhat Linh - SDT: 0817.098.716



Phan Nhét Linh N3m tron cic chuyén dé 6n thi THPT Quéc Gia

& Dang 2: Tinh toan cac yéu té lién quan dén khéi nén

B viby MINH HOA

Cau1l: Chokhdinén (N) c6 chidu cao bang 3a. Biét mot mat phing di qua truc va cat (N) theo thiét

dién 1a tam giac déu. Thé tich cua khdi nén (N ) bang

3 3
A. 37a°. B. 97a°. C. 3”2a . D. %

& Loi gidi

Cau2: Cho hai khéi nén (N,), (N,) c6 ban kinh ddy, chiéu cao va thé tich lan luot 1a r,,h,,V, va

v, Bié Lo 2 gy Y

r, h, 3 V,
AV_8 B Yi_4 cwu_1 pVa_1
v, 27 L9 Vv, 27 A

Cau 3: Mot hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 20zcm?. Tinh chidu cao ciia hinh nén biét ban kinh
day bang r = 4cm.
A.9cm. B. 3cm. C.5cm. D. 4 cm.
£ Loi giai
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Cau 4: Cho hinhnén dinh S, duong cao SO, A va B 13 hai diém thudc duong tron ddy sao cho khoang
cach tir O dén (SAB) bang a_33 va SAO =30°,SAB =60°. B¢ dai duong sinh ctia hinh nén

theo a bang

A. a2 B. a3 C. 2a+/3 D. a5
& Loi giai

Cau5: Mot hinh non dinh S ban kinh day R = a3, goc ¢ dinh 1a 120°. Mat phang qua dinh hinh nén
cit hinh nén theo thiét dién 1a mot tam giac. Dién tich 16n nhat cua tam giac d6 bang

3

A. 3a%. B. 2a’%. C. 7a2. D. 24/3a’.
& Loi gidi
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BEN: WA BAI TAP TRACNGHIEM

Céu 1:

Céu 2:

Cau 3:

Cau 4:

Céau 5:

Céau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Céau 10:

Cau 11;

Cau 12;

Cau 13:

M6t hinh nén c¢6 ban kinh day r =5, chiéu cao h = 4. D¢ dai duong sinh cua hinh non 1a

A 1=3J2, B.1=3. C. =441 D.1=9.

Hinh nén c6 goc & dinh bang 60° va chidu cao bang J3. Do dai duodng sinh cua hinh nén bang
Al=2. B.1=22. C.1=243. D.1=3.

Mot hinh nén c6 dién tich xung quang bang 407 va ban kinh day r =5 thi c6 do dai dudng sinh
bang

A 4. B. 4rx . C. 8. D. 8z

Mot hinh nén c6 chiéu cao h =6, ban kinh day R =8. Do dai dudng sinh cta khéi nén d6 bang
A. 10. B. 9. C. 100. D. 14.
Cho hinh nén c¢6 d6 dai dudng sinh bang 4, dién tich xung quanh bang 8z, tinh ban kinh day

R hinh tron cua hinh nén doé:
A. R=1. B.R=2. C.R=4. D. R=8.

Cho hinh nén c6 ban kinh ddy bang a va chiéu cao bang J3a. D¢ dai duong sinh cua hinh non

da cho la

A. 4a. B. 2a. C. J10a. D. v2a.

Hinh non ¢6 goc & dinh bang 60° va chiéu cao bang J3. Do dai duong sinh ctia hinh nén bang
A 2. B. 2v/2. C. 243. D. 3.

Hinh nén ¢6 goc & dinh bang 120° va ban kinh d4y bang 3 thi c6 dudng sinh bang

A 243, B. 3V2. C.6. D. 343.

Cho khéi nén c6 ban kinh day r =~/2, thé tich V = 6 . Chiéu cao cuia khéi nén da cho bang
A.3. B. V6. C.6. D. 9.

Cho khdi nén c6 chiéu caoh =3, thé tich V = 9z. Ban kinh day ctia khdi nén da cho bang

A 3. B. 3v/3. C.3. D. 9.

Cho hinh nén dinh S, day 12 dudng tron tAm O va thiét dién qua truc 1a mot tam giac déu canh
a~/3 . Chiéu cao h cua khéinén la

2

c.h=2, D. h=22
2 2

A. h=a. B. h

Cho hinh try c6 dién tich xung quanh bang 187a® va d6 dai dudong cao bang a. Tinh ban kinh
R cua duong tron day cua hinh tru da cho theo a.
A. R=3a. B. R=9a. C. R=6a. D. R=18a.

Cho hinh nén dinh S, dudng cao SO, A va B 1a hai diém thudc dudng tron day sao cho

a3

khoang cach tir O dén mat (SAB) béng 3 va SAO =30° SAB =60°. b6 dai dudng sinh cta

hinh nén theo a bang

A. 2a4/3. B. a\/5. C. av2. D. av3.
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Céu 14:

Céu 15:

Céu 16:

Céau 17:

Céu 18:

Céau 19:

Céau 20:

Cau 21;

Céau 22:

Cit hinh nén (N) boi mat phang di qua dinh S, va tao véi truc cta (N) mot goc 30°, ta dugce
thiét dién 13 tam giac SAB vudng va co dién tich bang 4a?. Chiéu cao ciia hinh nén bang

A ay2. B. 2av2. C. 2a+/3. D. av/3.

Cho hinh nén cé chiéu cao bang 6 , dudong kinh day bang 20 . Mot thiét dién di qua dinh cua
hinh nén va ¢ khoang cach tir tim dén mat phang chtra thiét dién 1a 4,8. Tinh dién tich S cua
thiét dién do.

A. S =1604/3. B. S =80+/3. C. S=120. D. S=60.

Cho khéinon (N) c6 dinh S, tam dudng tron déy la O, goc & dinh bang 120°. Mot mat phang
(P) diqua S, cathinhnon (N) theo thiét dién Ia tam giac vudng SAB . Biét rang khoang cach
giita hai duong thang AB va SO bang 4. Tinh thé tich V ctia khdi non (N).

AV =192r . B.V =128r. C.V=9%r. D.V =64r.

Cho hinh nén dinh S, day 13 hinh tron tdm O, gdéc ¢ dinh cta hinh nén 13 ¢ =120°. Cit hinh
non bai mat phang di qua dinh S duoc thiét dién 1a tam giac vudng SAB, trong d6 A, B thudc
duong tron day. Biét rang khoang cach giita SO va AB bang 3. Dién tich xung quanh ctia hinh
non bang

A. 36+/37. B. 18+/37. C. 273z D. 9/37.

Cathinhnon (N) dinh S cho truéc bsi mat phang qua truc cua nd, ta dugc mot tam giac vudng
can c6 canh huyén bing 2a+/2 . Biét BC 1a mét day cung cua dudng tron day hinh nén sao cho
mét phang (SBC) tao véi mét phing day nén mot géc 60°. Tinh dién tich tam giac SBC .

2a%2 B 4a%\2 c 4a%\2 5 2a2/2
5 S 5 S

Cho khdi nodn tron xoay c6 dudng cao h =20 cm, ban kinh day r = 25cm . Mat phang (P) di

A

qua dinh cta khéi non va cach tim O cta ddy khdi nén mot khoang bang 12cm . Khi d6 dién
tich thiét dién ctia khdi non cat boi mat phang (P) bang:

A. 500cm?. B. 475cm?, C. 450cm?. D. 550cm?.

Cit hinh nén (N) boi mat phang di qua dinh va tao véi mat phang chira day mot goc bang 60°
ta thu dugc thiét dién 1a mot tam gidc déu canh 4a. Dién tich xung quanh cta (N) bang

A. 8\/77ra2 . B. 4@7[&2 . C. 8x/ﬁﬂa2 . D. 4\/772‘8.2.
Cathinhnén (N) boi mit phing di qua dinh va tao véi truc ctia (N) mot goc bang 30°, ta dugc
|a thiét dién 1a tam giac SAB vudng va c6 dién tich bang 4a”. Chiéu cao cta hinh nén bang.
A. 2a+/3. B. aV3. C. 2av2. D. av2

Cit hinh non dinh S béi mat phéng qua tryc cua nod ta dugc mot tam gidc vudng can c6 canh
huyén bang a~/2 . Goi BC 1a day cung cua duong tron d4y hinh non sao cho mit phing (SBC)

tao v6i mat ddy mot goc bang 60° . Tinh dién tich tam giac SBC .
2
A. Qaz. B. Qaz. C. ﬁaz. p. &
2 3 3 3
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Cau 23:

Céu 24:

Cau 25:

Céau 26:

Céu 27:

Cau 28:

Cho hinh nén c6 chiéu cao va béan kinh ddy déu bang 1. Mat phang (P) qua dinh cta hinh nén
va cdt ddy theo ddy cung c6 do dai bang 1. Khodng céch tir tdm cuia ddy t6i mit phang (P) bang

a3 g Y7, c. A p. 2.

3 7 7 2
Cho hinh nén ¢6 chiéu cao va ban kinh ddy déu bang a. Mit phiang (P) di qua dinh cta hinh
noén va cat duong tron day theo mot ddy cung c6 do dai bang a . Khoang cach tir tim cua day téi
mat phang (P) bang

z2 e i /i

A. —a. B. —a. C. —a. D. —a.
2 3 7 7

Cho hinh nén (N) ¢6 dinh S va déy la duong tron tim (O), ban kinh R, chiéu cao 2R . Mot
mit phang di qua dinh va cit dudng tron day theo day cung AB c6 do dai bang ban kinh. Tinh
sin clia goc tao béi OA va mit phing (SAB).

RS g, 2057, c ¥ p. Y57
4 19 2 19

Cho khdinén dinh S, tim matday O va co thé tich bang 12za*. Goi A va B 1a hai diém thudc
duong tron ddy sao cho AB = 2a vagoc AOB =60°. Khodng cach tir O dén mit phing (SAB)
bang

N7 1885 o T 6/85

A. —a. B. ——a. . D. 85a.
14 85 14 85

Mot dung cu hinh nén bang thuy tinh, bén trong ¢ chira mét lugng nude. Khi dit dung cu sao
cho dinh hinh nén hudng xudng dudi theo chiéu thing dung thi phan khong gian tréng trong
dung cu c¢6 chiéu cao 2 cm. Khi 14t nguoc dung cu dé dinh hudng 1én trén theo chiéu thang ding

thi myuc nudc cao cach dinh cia nén 8 cm (hinh v€ minh hoa bén dudi).

Biét chiéu cao cianonla h=a+ \/ch. Tinh T=a+bh.
A. 22. B. 58. C. 86. D. 72.

. ) . . . 800 N 4R
Cho khoi nén c6 dinh S, chi€u cao bang 8 va the tich bang Tﬁ Goi A va B Ia hai diém

thugc duong tron day sao cho AB =12, khoang cach tir tim ctia dudng tron ddy dén mit phing
(SAB) bing

A. 82. B.%. C. 42. D.%.
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Céu 29:

Céu 30:

Cau 31:

Céu 32:

Céu 33:

Céau 34:

Céau 35;

Céau 36:

Cho hinhnén N, dinh S day la dudng tron C(O;R), dudng cao SO = 40cm . Nguoi ta cét hinh

non bang mat phang vudng goc véi truc dé duoc hinh nén nhé N , ¢0 dinh S va day la duong
. C \Y%

tron C'(O";R’). Biét ring ty s6 thé tich 2 = L b6 dai dudng cao cta hinh nén N, 1a

Ny

A.10cm. B. 20cm. C. 5cm. D. 49cm.

Cho khdi nén c6 ban kinh déy bang +/3a. Goi M, N 1 hai diém thudc duong tron ddy sao cho
MN = 2a. Biét thé tich cua khéi non 1 ~/27a®, khoang cach tir tim cua duong tron dy dén mat
phang (SMN) la

AL B. 2a. C.a. D. J3a.

2
Cit hinh nén (N) béi mit phing di qua dinh S va tao véi truc cua (N) mot goc bang 30, ta
dugc thiét dién 1a tam giac SAB vudng va co dién tich bang 4a®. Chiéu cao ctia hinh non bang
A a3, B. av2. C. 2a\/2. D. 2a+/3.
Cat hinh nén dinh | boi mot mit phang di qua tryc hinh nén ta dugc mot tam gidc vudng cin
¢6 canh huyén bang av/2; BC la day cung ciia duong tron day sao cho mit phang (IBC) tao

v6i miat phang chira day hinh nén mot goc 60°. Tinh theo a dién tich S cua tam giac IBC.
2 2 2 2

V2a® B.s=2 c 52 D. 5=

6 3 3 3

A S=

Cho mét hinh nén dinh S ¢6 d4y 13 duong tron tim O, ban kinh R =+/5 va goc & dinh 1a 2«
. 2 . .
voi sina = 3 Mot mat phang (P) vudng goc voi SO tai H va cat hinh non theo mot duong

- . 2 50
trontdm H . Goi V lathé tich cia khoi nén dinh O va ddy l1a duong tron tam H . Bict V = 8_]7.T

khi SH =% voi a,be N va % la phan s6 ti gian. Tinh gi4 tri ciia bidu thic T = 3a2 — 2b°.
A 12 B. 23. C. 21. D. 32.

Cho hinh nén dinh S ¢6 goc & dinh bang 60° va c6 d6 dai duong sinh | =12cm. Goi AB 1a mot
duong kinh ¢ dinh ctia day hinh nén. MN 1a mot day cung thay d6i ciia duong tron day va ludn
vuong goéc véi AB. Biét rang tim duong tron ngoai tiép ciia tam gidc SMN ludn thuée mot
dudng tron (C) cb dinh. Tinh ban kinh cta duong tron (C)

A. 642 . B. 24/3. c.?. D.%.

Cho hinh n6n dinh S déy 13 hinh tron tam O, SA| SB |3 hai duong sinh. Biét SO =3 khoang
cach tir O dén (SAB) Ia 1 va dién tich ASAB |3 18 Tinh ban kinh d4y ctia hinh nén trén.

A. —“6474. B. —“5430. c.#. D.?.

Cat hinh non (N) boi mit phing di qua dinh S va tao véi truc ciia (N) mot goc bang 30°, ta
duoc thiét dién 14 tam gidc SAB vudng va co dién tich bang 4a®. Chiéu cao cua hinh nén bang
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Céu 37:

Cau 38:

Céau 39:

A. av2. B. av/3. C. 2a/2. D. 2a/3.

Cho khdi nén tron xoay c6 duong cao h =5a va ban kinh day r = 4a. Mot mat phang (P) di
qua dinh ciia khdi nén va c6 khoang cach dén tim O cua day bang 3a . Dién tich thiét dién tao
boi (P) vahinhnén la

A. 251_\(/3ﬁazl B. ST\/ﬁaz.

C. S_Jﬂaz' D. Zs—maz_
16 32

Cho khéinén dinh S, tim mit day O vac6 thé tich bang 127a%. Goi A va B 13 hai diém thudc
dudng tron déy sao cho AB = 2a vagoc AOB = 60°. Khoang cach tir O dén mit phing (SAB)

bang
A. Ma. B. @a. C. Ma. D. @a.
14 85 14 85

Cho hinh nén dinh S, tAm mat day O va co dién tich xung quanh bang 207a*. Goi A va B Ia
) . 1 .
hai diém thudc duong tron day sao cho do dai cung AB bang 3 lan chu vi cia duong tron day.

Biét rang ban kinh déy bang 4a, khoang céch tir O dén mit phiang (SAB) bang

A. @a. B. @a. C. @a. D. @a.
13 13 13 13
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NG

MAT NON, MAT TRU
MAT CAU

CHU DE @
&

I YY 10MTATLY THUYET

1. Miat tru

MAT TRU TRON XOAY VA KHOI TRU

= Trong mit phang (P) cho hai duong thang A va | song song v&i nhau, cach nhau mot khoang
r Khi quay mit phang (P) xung quanh dudng thing A thi duong thang | sinh ra mot mat tron
xoay dugc goi la mat tru tron xoay hay goi tat 1a mat tru. Trong do:
e Duong thang A goi la truc
e Duong thang | goi la duong sinh
e 1 laban kinh ctia mat tru do
2. Hinh tru tron xoay va khdi tru tron xoay

= Khoi try tron xoay hay khéi try 1 phan khong gian duoc gii han boi mot hinh try tron xoay ké
cd hinh tru tron xoay do.

= Mat day, duong sinh, chiéu cao, ban kinh ctiia mot hinh tru cling 1a mat day, duowngf sinh, chiéu
cao, ban kinh ctia khdi tru twong tng.

= Cho hinh tru c6 chiéu cao h, dudng sinh |, ban kinh day r. Khi d6 ta co cac cong thirc sau:

e Dién tich xung quanh: S, =27.rl
e Dién tich toan phan: S, =27.rl+27.r?

e Thé tich cta khdi tru: V = z.r’.h
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& Dang 1: Tinh S,q va Sy, cua khai tru. Thé tich khai tru

= Cho hinh try ¢ chiéu cao h, dudng sinh |, ban kinh day r. Khi d6 ta co cac cong thirc sau:

e Dién tich xung quanh: S,, =27z.rl

e Dién tich toan phan: Sy =2mrl+ 27.r?

e Thé tich cta khdi tru: V = z.r2.h

BN WA ' viou MINHHOA

Cau 1: Mot hinh try c6 ban kinh day bang a, chu vi thiét dién qua truc bang 10a . Thé tich cua khdi tru
da cho bang.
A. zas. B. 3za’. C. 5rza’. D. 4zad.
& Loi giai

Cau 2:  Céit mot khdi tru c6 chiéu cao 5 dm béi mot mat ph:fmg vuong goc vai truc ta duge hai khéi tru
moi co téng dién tich toan phﬁn nhiéu hon dién tich toan phén ctia khdi tru ban dau 1a 18 dm?.
Tong dién tich toan phan cua hai khoi try méi bang
A. 517 dm?. B. 667 dm”. C. 1447 dm?. D. 487 dm®.
& Loi gidi

Cau3: Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=a3 va géc BDC =30°. Quay hinh chit nhat ndy xung
quanh canh AD. Thé tich cua khéi tru la:
A. 37as. B. 2x/§7ra3. C. ra°. D. 9ra’.
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Cau 4:

Cho hinh chit nhat ABCD c6 canh AB =10cm, canh BC = 6cm. Biét rang khi quay hinh chir

nhat ABCD mot vong xung quanh canh AB ¢ dinh ta dugc mét hinh tru. Tinh dién tich xung
quanh hinh try dugc tao thanh.

A. S =90z(cm?).  B. S, =1007(cm?). C.S,,=1107(cm?). D. S, =1207(cm?).

& Loi gidi

Cho hinh try c6 hai ddy 1a hai hinh tron (O) va (O’), ban kinh day r =3. Biét AB mot day
cung cta dudng tron (O) sao cho tam gidc O'AB la tam giac déu va mit phang (O'AB) tao v6i
mit phing chira dudng tron (O) mot géc 60°. Tinh thé tich cta khoi tru da cho.

NT7x 81\7x 81z
- =—.

AV = . B.V = C.V = D.V =8l/7x.

& Loi giai

3 | Facebook tac gia: Phan Nhat Linh - SDT: 0817.098.716



CHU'ONG 04: MAT NON, MAT TRU, MAT CAU

BN BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1;

Cau 2:

Céu 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Céau 9:

Céau 10:

Céau 11:

Céau 12;

Mot hinh tru c6 ban kinh day bang a, chu vi thiét dién qua truc bang 10a . Thé tich cta khdi tru
da cho bang

A. rad. B. 3za°. C. 4ra’. D. 57a°.

Goi I, h, R 1an luot 1a 46 dai dudng sinh, chiéu cao va ban kinh ctia hinh try (T). Dién tich

toan phén Stp cua hinh try dugc xac dinh theo cong thirc

A. S, =7RI+7zR?. B. S, =27RI +27R?.

C. S, =7RI+27R?. D. S, =7Rh+7R?.

Cho hinh try c6 ban kinh r =3 va d¢ dai duong sinh | =5. Dién tich xung quanh cuia hinh try
d3 cho bang

A. 30r. B. 157. C. 45r. D. 24r .

Cho khdi lang tru ¢6 dién tich day 1a 5a° va chidu cao 3a . Thé tich khéi lang try di cho bang
A. 30a°. B. 15a°. C. 15a°. D. 5a°.

Cho khdi tru c¢6 ban kinh day r =3 va chiéu cao h =5 Thé tich ctia khéi try da cho bang
A. 30r. B. 157 . C. 5r. D. 45x.

Cho hinh nén c6 d6 dai duong sinh bang a va ban kinh day bang R . Tinh thé tich cta khdi tru
da cho.

A. %zaRz : B. 7aR?. C. aR?. D. 2raR?.

Cho hinh try ¢6 chiéu cao h va ban kinh day bang r. Dién tich xung quanh Syq cua hinh try
dugc tinh bdi cong thic

A. S, =nrh. B. S,  =2xrh. C.S =%7zrh. D. S, =xr°h.

Xq xq —

Cho hinh try c6 thiét dién di qua truc 1a mot hinh vudng cé canh bang 4a . Dién tich xung quanh
cua hinh tru la
A. S =4ra’ B. S =8ra’ C. S =24za’ D. S =167a’
Cho hinh tru ¢6 thiét dién di qua truc 1a mét hinh vuéng c6 canh bﬁng 4a. Di¢n tich xung quanh
cua hinh tru la
A. S =4ra’ B. S =8za’ C. S =24rza’ D. S =167a’
Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang S, dién tich ddy bang dién tich mot mit cau co ban
kinh a. Khi d6 thé tich cta khéi tru tinh theo Sva a la

1 1 1

A. Sa. B. ESa. C. §Sa. D. ZSa.

Cho khdi tru (T), cat khéi tru (T) bang mat phing qua truc caa né ta dugc thiét dién 1a mot hinh
vudng c6 canh bing 2+/3a . Tinh thé tich ciia khdi tru da cho.

A.V =2.3ra° B.V =9437a° C.V =6+/3za° D.V =337a°

Cat hinh try boi mot mit phang qua truc, ta duoc thiét dién 13 mot hinh vudng ¢ chu vi 12 8.

Dién tich xung quanh cua hinh tru di cho bang
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Céu 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Céu 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

A. 4r. B. %7[ C. 2r. D. 8.

Dién tich xung quanh cuia hinh tru c6 chiéu cao bang 3a va ban kinh day bang ala
A. 3rza’ B. 97a’ C. 12za’ D. 67a’

Thé tich ctia miéng Piza dang ntra hinh tru c6 dudng kinh dy 1a 18cm va chiéu cao 3cm 14

2437

A. 243cm®. B. 81rcm®. C. cm®. D. 9727zcm?®.

Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD ¢ AB =2, AD =1. Quay hinh chit nhat d6 xung
quanh canh AB, ta dugc mdt hinh tru. Dién tich xung quanh cta hinh try 1a

A. 2rx. B.Z—ﬂ. C.4—ﬂ. D. 4r .

3 3
Cho khéi tru (T ) , cat khéi tru (T) bﬁng mat phrfmg qua truc cua no6 ta dugc thiét dién 1a hinh
vuong canh bang 2a+/3 . Thé tich cua khéi tru da cho 1a
A.V =637a° B.V = 9378’ C.V =237a° D. V = 3378’
Cho hinh tru (T) c6 thiét dién cat boi mat phfmg chtra duong cao 1a hinh vuong c6 dién tich
bang 4a’. Thé tich khéi tru (T) bang:
A. 27za°. B. 87a’. C. 3za°. D. za®.

Mt hinh try ¢6 chidu cao bang 3 va chu vi day bang 47 . Tinh thé tich khéi try do.
A. 12rx. B. 407 . C. 18rx. D. 10x.

Cat khéi tru (T) bdi mot mit phing qua truc clia né, ta dwoc thiét dién 1a mot hinh vudng canh
bang 4. The tich ctia khoi tru (T ) bang

A. 8. B. 167. C. 32r. D. 64r.

Cit hinh tru (T) boi mot mat phfmg qua truc cua no, ta dugc thiét dién 1a mot hinh vuong canh
bang 4 . Dién tich xung quanh cua hinh try (T) bang

A 4r. B. 87. C. 32r. D. 16rx.

Cit hinh tru (T )b("yi mot mat phéng qua truc cua no ta dugc thiét dién 1a hinh vuong canh bé’mg

4 . Dién tich xung quanh cuta hinh try (T) da cho bang

A. 4r. B. 20r . C. l6r. D. 8r.

Cho hinh try ¢ ban kinh day r = 4, duong sinh | =6 . Dién tich toan phan caa hinh try di cho
bang

A. 80r. B. 9%6r. C. 56r. D. 64r
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Cau 23:

Céu 24:

Céu 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Céau 29:

Céau 30:

Céau 31:

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang 2a. Goi S 1a dién tich xung quanh cta
hinh tru ¢ hai dudng tron day 1 hai dudng tron ngoai tiép cac hinh vuéng ABCD va A'B'C'D’
. Khing dinh nao dudi ddy ding?

A. S =4r7a’3. B. S =47a\2. C. S=27a’\2. D. S =ra’2.

Cho hinh tru c6 ban kinh ddy r va chiéu cao h. Dién tich toan phan cua hinh tru di cho bang
A. 2zr(r+h). B. zrh. C. 2zrh. D. zr(r+h).

Khdi tru c6 duong kinh day bing a, chidu cao bing a+/2 thi cé dién tich xung quanh bang.

2 2 2
A. a2, B, 7@ */E. c. @ */E. p, 37a”

2 6 4

Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 12 mot hinh vuéng. Goi S,,S, lan luot 13 dién tich xung quanh

\ A ’ \ A 5 3 ~ 0 A S M
va dién tich toan phan cuia hinh try di cho. Ty s6 — bing
2

A.g. B.l. C.ﬂ. D.§.
3 2 5 4
Cho khdi try ¢6 ban kinh dudng tron day r=a va thé tich V = 2za°. Dién tich xung quanh ciia
khéi try da cho bang
A. za’. B. 2za’. C. 8za’. D. 47a’.

Cho hinh try c¢6 hai d4y 13 hinh tron tim O va O', chiéu cao h = a3, Mt phing di qua tim O
va tao voi OO0’ mot goc 30°, cat hai duong tron tim O va O tai bon diém 1a bon dinh ciia mot
hinh thang c6 day 16n gip d6i day nhoé va dién tich bang 3a?. Thé tich cua khdi tru dugc gisi
han b1 hinh tru da cho bf?mg

3 3 3
PNELRE B. 7a%{3. c. a3 p, 733

3 12 4

M5t hinh tru dugc cit bdi mot mit phéng song song vai truc va cach truc mot khoang béng \/g
, thiét dién thu duoc 1a hinh vudng c6 dién tich bang 16. Tinh thé tich V cua khbi tru do.
A.V =28x. B.V =32r. C.V =36r. D.V =44r.

Cho hinh tru ¢ hai day 12 hai hinh tron (O) va (O'), thiét dién qua truc ctia hinh try 1a hinh

vudng. Goi A va B 1a hai diém lan lugt ndm trén hai dudng tron(O')va (O). Biét AB =2a va

khoang cach gitra AB va OO' béng%. Tinh dién tich xung quanh cuta hinh truy.

B. C. D.

Aaﬁ a/14 a14 a14
e > s T

Mot cong ty chuyén san xuat chau trong cdy c6 dang hinh try khong c6 nép, chau co thé tich
0,5m?. Biét gia vat liéu lam 1m? mit xung quanh chau 12 100.000 ddng, dé lam 1m? day chau
la 200.000 ddng. S6 tién it nhat d& mua vat liéu lam mot chau gan nhit voi sd nao dudi day?
A. 349.000 ddng. B. 725.000 dong.  C. 498.000 déng.  D. 369.000 ddng.
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Cau 32:

Cau 33:

Céu 34:

Céau 35:

Céu 36:

Céau 37;

Céau 38:

Céau 39:

Cho hinh try c6 chiéu cao bang 24/5 . Ct hinh tru da cho boi mit phang song song véi truc, cach
truc mot khoang \/g , thiét dién thu dugc 1a hinh vudng. Dién tich xung quanh hinh tru da cho
bang

A. 87410 B. 4710 . C. 107+/5. D. 20742

Cho hinh tru c6 hai day 1a hai hinh tron (O) va (O ) . M6t mit phing song song voi truc va cach

N 10a z . e A . ~ \ ~
truc cua hinh tru mét khoang bang ? , cat hinh tru theo thiét dién la mot hinh vudng

ABCD,Ae(0'). Biét goc giita OA va mit phang(ABCD) bang 30°. Thé tich khdi tru da cho
bang
A 1360+/15a° _ B 640+/15a° _ c 1360+/15a° _ 5 640+/15a° _

54 54 27 27
Cho hinh chit nhat ABCDcé AB =2,BC =4. Cac diém M,N,P,Q lan luot 14 trung diém cta
c4c canh AB,BC,CD,DA. Goi V,,V,1a thé tich ciia 2 khdi tron xoay khi quay hinh chir nhat
ABCD lan luot quanh truc MP,NQ . Khing dinh nao sau day ding?
AV, =2V,. B.V, =V,. C.V,=8V,. D.V, =4V,.

Cho hinh try ¢6 chiéu cao bang 5.3 . Cét hinh tru d4 cho bai mit phang song song véi truc
va céach truc mot khoang bfmg 1, thiét dién thu duge c6 dién tich bﬁng 30. Dién tich xung

quanh ciia hinh try da cho bang
A. 5397, B. 204/37. C. 10397 D. 10437

Cho hinh tru ¢6 chiéu cao 8a . Biét rang khi cit hinh tru da cho béi mot mit phang song song
véi truc va cach truc mot khoang bang 2a thi thiét dién thu duoc 13 mot hinh chit nhat c6 dién
tich bang 48a®. Thé tich cua khdi tru duge gidi han boi hinh tru d cho bang

1047a®

A. 1697a’. B. 527a’. C. 104ra°. D. 7

Cho hinh try ¢6 hai d4y 14 hai hinh tron (O) va (O'), ban kinh day R = J7. AB 1a mot day
cung ciia dudng tron (O) sao cho tam giac O'AB 1a tam gidc déu va mit phang (O'AB) tao véi
mit phang chira duong tron (O; R) mot goc 60° . Thé tich cua khéi tru di cho bang

A 22r. B. 7x. C. 37x. D. 21z .

Cho hinh ch(ép tr giac déu co tat ca cac ?anh déu bang a. Mot mat phing thay dbi, vudng goc
vol SO vacat SO, SA, SB, SC, SD lanluottai | , M, N, P, Q. M4t hinh try c6 mot day
1a duong tron ngoai tiép tir giac MNPQ va mot ddy nim trén mét phang (ABCD). Thé tich khéi

try 16n nhat bang

a2 5 a3 c a2 5 a2

A . . .
8 27 2 27

Cho hinh tru cé chidu cao bing a+/2 . Trén dudng tron day tht nhét cua hinh tru 14y hai diém
A, B ; trén dudng tron day thir hai ctia hinh try 1y hai diém C,D sao cho ABCD I hinh vuéng

va mit phang (ABCD) tao véi ddy ciia hinh tru goc 45°. Thé tich khéi tru da cho bang:
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Cau 40:

Cau 41;:

Céu 42:

Cau 43:

Céau 44:

Céau 45:

Cau 46:

3 3
3&2”& . B. 63272, C. 3J27a%. D. 3&8”6‘ .

A.

Truong THPT Kinh Mén thanh 1ap d6i bong chuyén hoi nit dé di thi ddu giai bong chuyén hoi
nir gido vién cép tinh. Dé thuén tién cho viéc luyén tap, cac c6 da mua 3 qua bong chuyén hoi,

mdi qua c6 duong kinh bang 80cm. cac co ding 1 chiéc thung hinh tru dé cit giir bong khi
T

khong tap. Biét khi xép ba qua bong vao thung sao cho chiing d6i mot tiép xtc voi nhau, moi
qua bong déu tiép xuc voi day thung va 1 duong sinh cia thung thi diém cao nhat cia ba qua
bong déu cach mit trén cua thung 5cm. Thé tich cua thung dung gan nhat voi két qua nao

A. 50(1). B. 72(1). C. 25(1). D. 83(1).

Cho hinh tru c6 ban kinh ddy bang 2a. Cit hinh tru béi mot mit phing song song vdi truc, cach
truc mot khoang béng a ta dugc thiét dién 12 mot hinh chit nhét c¢6 dién tich béng 8«/§a2 . Thé
tich khéi tru d cho bang
A. 4za’. B. 167a°, C. 32za’. D. 27za°.
Cho hinh tru tron xoay c6 hai ddy 1a hai hinh tron (O;R) va (O;R). Ton tai day cung AB thudc
duong tron (O) sao cho AO’AB la tam gidc déu va mit phang (O'AB) hop voéi mit phing chira
duong tron (O) mot géc 60°. Khi d6 dién tich xung quanh S, hinh try la

_ 47R? B g _ 3R’ cog _3RNT o 6aRAT
xq — 7 . . xq = ﬁ . . Xq—T. . xq_#'

Cho khéi tru ¢6 hai day 1a hinh tron (O;r) va (O5r). Biét MN la mot ddy cung cua dudng tron

A S

(O;r) sao cho tam gidc O'MN 1a tam giac déu va miat phang (O'MN) tao v6i mat phang chira
dudng tron (O;r) mot goc 60°. Thé tich khéi try tinh theo r bang

3\/7721’3 ﬁm‘s \/gﬂ'ra 3\/§7Z'r3

B. . C. . D. .
7 7 5 5

A

Cho hinh try ¢6 hai day 1a hinh tron (O,R) va (O',R), AB la mot day cung cia duong tron
(O,R), tam giac O'AB déu va mat phang (O'AB) tao v&i mit phang chira day ciia hinh try mot

goc 45° . Thé tich cua khdi tru da cho bang

3 3 3 3
A. ”JER . B. ”J1575R . c.Z 77R . D. —3”fR .

Cit hinh try (T) c6 ban kinh R boi mot mat phang song song véi truc va cach truc mot khoang
bang a (0<a<R) ta dugc thiét dién 1a mot hinh vudng cé dién tich 16a”. Dién tich xung
quanh cua hinh tru (T) bang

A. 4za’\f5. B. 7a’\5. C. 8za’\5. D. 16za\/5

Cit hinh tru (T) ¢6 ban kinh bang R bdi mdt mit phing song song véi truc va cach truc mot
khoang bing a(0<a<R) ta dwgc mét thiét dién 1a hinh vudng c6 dién tich 16a%. Dién tich

xung quanh cua hinh tru (T) bang

TAI LIEU TOAN 12 THPT | 8



Phan Nhét Linh N3m tron cic chuyén dé 6n thi THPT Quéc Gia

Céau 47:

Céu 48:

Céau 49:

Céau 50:

Cau 51;:

Céu 52:

Cau 53:

A. 4za’\5. B. 72’5, C. 8za’\5. D. 167a’5 .
Cho hinh try tron xoay c6 hai day 1a hai duong tron (I N7 ) va (J N7 ) Biét ton tai ddy cung

EF caa dudng tron (l;ﬁ) sa0 cho tam gidc JEF 1 tam gidc déu va mit phing (JEF) hop
v6i mit day cia hinh try mot goc bang 60°. Thé tich V cua khdi tru da cho 12

AV =21r. B.VZ?\/gﬂ'. C.V=14r. D.V =28~.

Cho hinh tru ¢6 hai ddy 1a hai hinh tron (O) va (O’), ban kinh day r =3. Biét AB mot day
cung ciia dudng tron (O) sao cho tam gidc O’AB 14 tam gidc déu va mit phang (O'AB) tao véi
mit phang chtra dudng tron (O) mot géc 60°. Tinh thé tich cta khéi tru da cho.

A.V:gf". B.V:81f7z. c.vz871”.

D.V =81/7r.

Cho hinh tru (T ). Mot hinh vuéng ABCD c6 hai canh AB,CD lan lugt 1a hai day cung ciia hai
dudng tron day cta hinh tru (T ), mat phang (ABCD) tao v6i day cta hinh tru mot goc 45°.

Biét AB=22 , tinh thé tich V cua khdi tru tao béi hinh try di cho.

AV =427 B.V =4r. C.V =62r. D.V =67.

Cho hinh tru c6 dién tich toan phén br:ing 97 va c6 thiét dién cit boi mat phéng qua truc la mat
hinh vuéng. Thé tich khéi tru da cho 1a

37z\/6 37r\/6 27[\/6

A. 37+/6. B. . C. . D. .
2 4 3

Cho hinh tru(H) c6 hai day 1a hai duong tron c6 tim O va O', mit phang (a) di qua O'va cat

duong tron tdm O tai hai diém A, B sao cho tam giac O'AB 1a tam giac déu va c6 dién tich

2

a ;/5 . Biét géc giira mp (') vamp(OAB) bing 60°, tinh dién tich toan phan S, cta hinh try
(H)?

(7+3ﬁ).na2 (7+3ﬁ).a2
Ao =g S T

(7+3ﬁ).;za2 (7+3ﬁ)a2
C.Sy=—""-—. D. Spy=———.

16 8

Cho hinh vudng ABCD c¢6 dién tich bang4 , trong ¢6 AB, CD lan lugt I3 hai diy cung trén hai
dudng tron ddy cia hinh tru (T). Biét ring (ABCD) tao véi mat déy cia hinh tru (T) mét goc
bang 60°. Thé tich ctia khoi tru (T) bang
A. %ﬂ' B. @ﬂ'. C. Eﬂ' D. ﬁﬂ'

12 2 4 4
Cit hinh tru (T) boi mit phang song song véi truc ta duoc thiét dién 13 hinh vudng c6 dién tich
bang 64, bict khoang cach tir tim ddy dén thiét dién bang 3. Dién tich xung quanh cua (T)

bang
A. 64r. B. 40~ . C. 48r. D. 80~ .
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Céu 54:

Céu 55:

MGt hinh tru c6 ban kinh béng 2a. Hai diém A, B lan luot thudc hai duong tron déy sao cho
AB = 4a. Biét khoang cach giita AB va truc bang a. Tinh thé tich khdi tru d3 cho.

3
A 7232 B. S”asﬁ . C. 47242, D. 87a°.

Cho hinh try (T) ¢6 O, O’ lan lugt 1a tam hai dudng tron day. Tam gidc ABC ndi tiép trong
duong tron tim O, AB =2a, sin ACB = % va O0'tao voi mit phang (O'AB) mét goc 30°.

Thé tich khéi tru (T) bang
A. 2ma’6. B. 3ma°/6 . C. ma®\3. D. na’\/6.
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& Dang 4: Khoi tron xoay ndi, ngoai tiép khoi da dién

B viby MINH HOA

Cau1l: Mot hinh tir dién déu canh a c6 mét dinh tring véi dinh hinh nén, ba dinh con lai nim trén
dudng tron day caa hinh nén. Dién tich xung quanh caa hinh nén bang:

A. 7/3a> B. %m/faz. C. %w\/gaz. D. %m@az.
s Loi gidi
Cau2: Cho ling try tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 do dai canh day bang a, gdc giira duong thang AB’
va mit phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tich V ctia khdi tru ngoai tiép lang tru d cho.

4a37z\/§ a37z\/§ agﬂ\/é

AV =a’7/3. B.V = . C.V= . D.V= .
3 9 3

& Loi giai

Cau 3: Cho khéi non co d6 dai dudng sinh bang 2a va ban kinh day bang a. Thé tich cua khéi non da
cho bang

A \/§7Z'a3 B \/§7Z'a3 C 27a’ D 72'_8.3
Banr-ed . B =3 el
£ Loi giai
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Cau4: Cho khéinén cé do dai duong sinh bing 2a va chiéu cao bang a+/3 . Thé tich khéi nén da cho

bang
3 3 3 3
A. \3ra . B, 27& c. ™ D. Jora .
3 3 3 3

& Loi giai

Cau 5:  Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh a. Mot hinh nén cé dinh Ia tdm cua hinh vuéng
ABCD va dy 1a hinh tron ni tiép hinh vudng A'B'C'D’. Két qua dién tich toan phan S, cua

2
hinh nén d6 bang %(\/B+C) vé6i b va ¢ 1a hai s6 nguyén duong va b >1. Tinh bc.
A . bc=7. B. bc=15. C. bc=8. D. bc=5.

s Loi giai

Cau 6: Cho hinh vuéng ABCD canh bing 2. Goi M 1a trung diém AB . Cho t gidc AMCD va cic
diém trong cua n6 quay quanh truc AD ta dugc mot khdi tron xoay. Tinh thé tich khi tron xoay

do.
Az B. /. c. 1z p. 1%
3 6 3 9
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BEN: WA BAI TAP TRACNGHIEM

Cau 1;

Céu 2:

Céu 3:

Céu 4:

Cau 5:

Céau 6;

Cau7;

Cau 8:

Cho hinh 14p phwong ABCD.A'B'C'D’ canh bang 3. Tinh dién tich xung quanh S,q hinhndn co
day 1a duong tron ndi tiép hinh vuéng ABCD va dinh 13 tim hinh vuéng A'B'C'D’.

A. qu :8\/5”- B. qu :#- C. qu :# . D. qu 28\/672'

Cho hinh chop tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang 2a, goc giita canh bén véi mat ddy bang
45°. Tinh dién tich xung quanh cta khdi nén dinh S, day 1a duong tron ngoai tiép tir giac
ABCD.

2
A. 42738’ B. 27a’. C. 24/27a’. D. ﬁga .

Cho khéi chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a3 , gbc gitra mit bén va day bang 60°
. Tinh thé tich cta khdi nén dinh S, ¢6 day 13 hinh tron ngoai tiép tam giac ABC |
7[613 \/§ 7za3 7ra3 \/é 7za3

A. . B. —. C. . D. —.
2 6 6 3

Cho tir dién déu ABCD canh 3a. Thé tich khbi nén dinh A va duong tron day 1a duong tron
noi tiép tam giac BCD bang

A. ?na? B. \/67a’. C. 3/67a°. D. ﬁna3.

Cho hinh nén (N) dinh S ¢6 ban kinh déay bang a va dién tich xung quanh Sy = 27a’. Tinh
thé tich V ciia khéi chop tir gidc déu S.ABCD c6 day ABCD ndi tiép duong tron day cua hinh
non (N).

2a°+\/3 2a%\/5 2a3\2

AV = . B.V = . C.V= . D.V =2a%/3.
3 3 3

Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang 5v2, khoang cach tir taim O cua duong
tron ngoai tiép tam giac ABC dén mot mat bén 1a 2 . Thé tich ciia khdi nén ngoai tiép hinh chop

d3 cho bang:
A. @ﬂ' B. @7{ C. @n D. @ﬂ'
9 9 3 27

Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD ¢ cac canh déu bing a~/2 . Thé tich khdi non c6 dinh S
va duong tron day noi tiép tr gidc ABCD bang

3 3 3 3
p TEN2 B. 7% c. p, 7aV2.

2 2 6 6

Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang a. Khdi non c6 dinh 1a A, day 1a duong tron ngoai tiép
ABCD thi ¢6 thé tich bang

3 3 3 3
A.anﬁ. Ba;zJE_ Cam/E Da;zJE

9 9 12 C27
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Cau 9:

Cau 10:

Céu 11:

Céu 12:

Cau 13:

Céau 14:

Céau 15:

Céau 16:

Cho hinh nén (N) c6 duong sinh tao voi day mot goc 60°. Mit phing qua truc cia (N) cit
(N) theo thiét dién 1a mdt tam gidc c6 ban kinh duong tron noi tiép bang 1. Tinh thé tich V

ctia khéi nén giéi han bai (N).

A.V =33z B.V =937 C.V =3r. D.V =9r.

Cho hinh chép SABCD c6 SA=SB=SC =SD. Pay ABCD Ia hinh chit nhat c6 AB=a,

AD = 2a, goc gitra SA va mit phang day 1a 60°. Tinh thé tich cia khdinon ¢ dinh 1a S , duong
tron day la duong tron ngoai ti€p tr giac ABCD.
p 5715 g, 57315 c. 5raV1s. p, 57a’V15.
6 72 24 8
Cho hinh choép déu S.ABCD c¢o day 1a hinh vuong canh a, canh bén tao voi day goc 60°. Thé
tich khoi nén ngoai tiép hinh chop la
a’\/6 '3 a’\3 a’\/6

A. . B. : C. . D. .
4 J2 2 12

Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh ddy bang 2a, khoang cach tir tim O cua dudng

s Lt A .7 I A A - A \ a A or 5 A J s Lt A 1
tron ngoai tiép tam gidc ddy ABC dén mot mat bén 1a 5 The tich cua khoi nén ngoai ti€p hinh

chop S.ABC bang

3 3 3 3
2ra B 4ra c dra D. Ara .

A. . . . . .
3 9 3 27

Cho mot miéng bia hinh vuéng ABCD c6 canh béng 6. Trén canh AB léy diém M , trén canh
CD lay diém N sao cho AM =CN = 2. Cudn miéng bia sao cho AD tring BC & tao thanh
mot hinh tru. Tinh thé tich t&r dién ADMN .
33 5 81./3

: -

272 27

9\/3

2%

273
ny

27

A. C. D.

Cho hinh ling try tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢4 tit ca cac canh déu bang 1. Tinh thé tich cua
khéi cau ngoai tiép hinh lang tru do.
57[@ 57rx/1_5 77[@

AV = . B.V = . C.V= . D.V=7”m.
54 18 18 54

Mot doi xay dung can hoan thién mot hé théng cOt tron ciia mot ctra hang kinh doanh g@)m 15
chiéc. Trude khi hoan thién mdi chiée cot 1a moi khéi bé tong cbt thép hinh lang tru luc gidc déu
¢6 canh 14 cm, sau khi hoan thién (bang cach trat thém vira tong hop vao xung quanh) mdi cot
12 mot khéi tru c6 duong kinh bang 30cm. biét chiéu cao cia mdi cot trude va sau khi hoan thién
la 390 cm. Tinh lugng vita hdn hop can dung (don vi m*, 1am tron dén mot chir thap phan sau
dau phay).

A 11, B. 19. C. 2,0. D.12.

Cho hinh ling try déu ABC.A'B'C’c6 do dai canh day 1a 2a, biét khoang cach tir diém A dén
mit phing (A’BC) bang av/2. Tinh dién tich xung quanh ciia hinh try ngoai tiép hinh ling tru
ABC.A'B'C’.
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2 2
A. #. B. 47a%/3. C. 47a’\2. D. #
CAau 17: Cho hinh try (T) c6 AB,CD lan luot la hai dudng kinh cia hai duong tron ddy cua hinh tru va
ddng thoi vudng goc v6i nhau. Thé tich cua khéi tir dién ABCD bang 10. Thé tich khéi tru (T)

bang
A. 607 . B. 157. C. 15x. D. 30 .

Cau 18: Cho hinh tru c6 day 1a hai dudng tron tim O va O', ban kinh day bang chiéu cao va bang 2a.
Trén dudng tron ddy c6 tam O 1dy hai diém A,D sao cho AD =2a+/3. Goi C 1a hinh chiéu
vudng géc cia D 1én mit phang chira duong tron (O'). Trén dudng tron tim O’ iy diém B (

AB chéo véi CD). bat o 1a goc gitta AB va day.

Tinh tana khi thé tich tr dién CDAB dat gia tri 16n nhét.

V3

A tano=+/3. B. tana=1. C. tano = 3 D. tano =

-
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& Dang 5: Cuc tri khdi nén, khéi tru

B viby MINH HOA

Céu 1:

Cho hinh nén (N,) c6 dinh S, chiéu cao h. M¢t hinh non (N,) cé dinh 14 tam cta day (N, )
va c6 day 1a mot thiét dién song song voi day cua (Nl) nhu hinh v&. Khéi nén (N 2) c6 thé tich

16n nhat khi chiéu cao X bang

A :2—h B. x== C :@. D x=h.
3 3 3
£ Loi giai

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 diy ABCD la hinh chir nhat AB =a; AD =a«/3, SA vudng goc
v6i day. Goi M, K theo thir tu 12 hinh chiéu vudng goc ciia A trén SB, SD. Piém E la giao
diém cua SC va (AMK). Hinh nén (N) c6 duong tron day ngoai tiép tam giac MKE va c6
dinh thudc mit phing (ABCD). Khi hinhnén (N) ¢6 thé tich 1on nhat thi SA bang
A a3, B. a. C. 2a\/3. D. 2ay/2.

& Loi gidi
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CHU'ONG 04: MAT NON, MAT TRU, MAT CAU

BN WA ' BA1 TAP TRACNGHIEM

Céu 1:

Cau 2:

Céu 3:

Cau 4:

Céau b5:

Céau 6;

Cau 7:

Cau 8:

Cho khdi nén tron xoay dinh S, day 1a duong tron tim O, goc & dinh bang 120°. Mit phang
(Q) thay d6i, di qua S va cit khdi non theo thiét dién 1a tam giac SAB . Biét rang gi trj 16n
nhat dién tich tam gidc SAB 13 2a”. Khoang cach tir O dén mit phang (Q) trong trudng hop
dién tich tam giac SAB dat gia tri lon nhét 1a

A.#. B.a—f. C. av2. D.#.

Cho hinh nén ¢6 dinh S ¢6 ban kinh ddy bang a va goc ¢ dinh bang 120°. Thiét dién tao boi
mot mit phing di qua dinh S va hinh nén 1a mot tam giac ¢6 dién tich 16n nhét bang:
A 2g B. 142 c. 2y D. 2 a2

3 3 3 J3
Dé lam mot hinh try c6 ndp, bang ton va ¢ thé tich V =5n (m?), can it nhat bao nhiéu mét
vuong ton?
A. 57 (m?). B. 7350 (m?). C. 7325 (m*). D. 257 (m?).

Cho hinh nén dinh S, géc & dinh biang 120°, ban kinh déy bang R =3a+/3 . Mit phing (P) di

qua dinh S cat non theo thiét dién 1a 1 tam giac. Khi dién tich thiét dién 16n nhat S__, tinh goc
a giita thiét dién va mat day?

A. 30° B. 45° C. 60° D. tana =2

Mot gia dinh du dinh 1am bé loc nudc c6 dang hinh nén ¢ ban kinh day 1a r va duong sinh
bang 3 m. Phan lip ddy ctia bé dugc lam bing ton vai gia thanh 0,5 triéu dong 1 m? con phan
thanh bé duoc 1am bang thép khong ri voi gia 2 triéu ddng 1 m?. Dé phi hop voéi thiét ké nha
can dung tich bé nudc la 16n nhat, vay chi phi dé thi cong bé 1a bao nhiéu tri¢u dong?

A. 37z+377\/€. B. 37r+7z\/6. C.7Z+37Z\/€. D. 37Z+67Z\/g.

MOt nha san xudt sita bot danh cho tré em can thiét ké hop stra c6 dang mot hinh tru cé thé tich
bang 1 dm®. Bé dién tich toan phan (nguyén liéu lam vo hdp) nhé nhét thi chidu cao cua hop sira
la bao nhiéu?

A h=§/§ (dm). B h=§/% (dm).  C.h= % (dm).  D. h=§/§ (dm).

Cho hinh tru (T) c6 ban kinh day r =+/6 va chiéu cao gip doi ban kinh day. Goi O va O' 14n
luot 13 tim cua hai day try. Trén duong tron tim O iy diém A, trén duong tron tim O lay diém
B sao cho thé tich clia tr dién OO' AB 16n nhat. Tinh AB?

A. /30, B. 6. C.5. D. 443.

M6t hinh tru 6 d6 dai dudng cao bang 4, céc duong tron day lan luot 1a (0;1) va (0';1). Gia
sit AB 1a mot day cung ¢ dinh trén (O;1) saocho AOB =120° va MN la dudng kinh thay doi
trén (0;1). Gia tri 16n nhat ciia thé tich khéi ttr dién ABMN la
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A.ﬁ. B.i. C.%. D.§.
3 3 3 3
Cau9: Ong A can 1am mdt cai bdn chtra dang hinh tru c¢6 nip dy co thé tich 3001 bang inox dé chua
nuée. Hoi ban kinh ddy cta thung gan bang sd nao nhat trong cac sé dudi day dé tiét kiém vat
li¢u nhat?
A. 40,5cm. B. 3,63 cm. C. 36,3cm. D. 4,05 cm.

Cau 10:  Cho khdi tru co thiét dién tao boi mat phang di qua truc va khéi tru 1a hinh chir nhét c6 chu vi
la 12cm . Thé tich 16n nhat caa khdi tru 46 1a?
A. 3r. B. 2. C. 8r. D. 4r .

Cau 11: Cho ntra duong tron dudng kinh AB =4cm , diém M di dong trén nira dudng tron d6. Goi d 1a
tiép tuyén v6i nira dudng tron tai M, d cét cac tiép tuyén cta nira duong tron tai A, B lan luot
tai D,C . Khi quay ttr giac ABCD quanh truc AB ta dugc mot vat thé tron xoay c6 thé tich nho
nhat 1a

167 4

A. 1677cm?. B. ~~cm 327w,

C. 32zcm?. D. ==~ cm

Cau 12: Tir mdt tAm ton hinh tam gidc déu canh bang 6m, 6ng A cat thanh mot tAm t6n hinh chit nhat
va cudn lai dugc mot cai thung hinh truy(nhu hinh vé).

Ong A lam duoc cai thung c6 thé tich t6i da 1a V (Vat liéu lam nip thung coi nhu khong lién

quan). Gia tri cia V thdéa man:

AV <Im®, B.V >3m’. C.2m*<V <3m’. D.1m’<V <2m’.
Cau 13: Tir mdt miéng ton hinh tron ban kinh 2m, ngudi ta cat ra mot hinh chir nhat roi udn thanh mat

xung quanh ctia mot chiéc thung phi hinh try nhu hinh vé& bén dudi.

Pé thé tich thaing 16n nhat thi dién tich phan tén bi cit bé gan nhat véi gia tri nao sau day?
A. 5m?. B.9m’. C.8m*. D. 6m>.

Cau 14: Nhan dip nim méi dé trang tri mot cay théng Noel, & san trung tdm c6 hinh nén N nhu hinh
v& sau. Nguoi ta cudn quanh cay bang mot sgi day dén LED nhap nhay, bong dén hinh hoa tuyét
tir diém A dén diém M sao cho soi dy ludn tua trén mit nén. Biét rang ban kinh d4y hinh nén
bang 8m , d6 dai duong sinh bang 24mva M la diém sao cho 2MS + MA = 0. Hay tinh chiéu
dai nho nhit cua soi ddy dén can co.

A 819 m . B. 8v13 m . C. 87 m . D. W12 m .
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Céu 15:

Céu 16:

Cau 17:

Céau 18:

Céau 19;:

Mot hinh nén dinh S ¢6 ban kinh day bang a3, goc & dinh 1a 120°. Thiét dién qua dinh cua

hinh nén 1a mot tam giac. Dién tich 16n nhat S__ ctia thiét dién d6 14 bao nhiéu?
mx = g
Nguoi ta can 1am mét vat dung dang hinh nén. Dién tich toan phan cua hinh nén bang
1600z(cm?) . Khi thé tich khdi nén 16n nhat, ban kinh day caa chiéc non 1a

A. 20\/§cm. B. 20cm. C. 40cm. D. 40\/§cm.

A.S B.S,, =a’/2. C.S,, =4a’. D. S, =2a’.

max max

Cho tam gidc déu OAB c6 canh bang a > 0. Trén dudng thang d di quaO va vudng goc véi
mit phiang (OAB) liy diém M sao cho OM = x.Goi E,F lan luot Ia cac hinh chiéu vudng goc
cia Alén MB,OB . Puong thang EF cit duong thang d tai N . Quay mién tam giac OBM va
OFN quanh d tao thanh hai khbi nén tron xoay. Xéc dinh x dé tong thé tich hai khdi non tron
xoay nho nhat.

A.%. B. av/2. c.#. D.#.

Cho mit cdu (S) ban kinh R . Hinh non ( N ) thay doi c6 dinh va duong tron day thudc mit cau
(S). Thé tich 16n nhét ctia khoi non (N) 1a:

3 3 3 3
327R B, 32R c 32zR D 32R .

A . . . . .
81 81 27 27

Tir mot tim ton hinh tam giac déu canh bang 6m, ong A cit thanh mot tdm ton hinh chir nhat va
cudn lai dugc mot céi thung hinh try(nhu hinh v§)

Ong A lam duoc cai thung c6 thé tich téi da 1a V (Vat liéu lam nép thung coi nhu khong lién
quan). Gia tri cua V thoa man
AV <1m®, B.1m°<vV<2m’. C.2m’<V<3m’. D.V>3m’
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Cau 20: Cho hinh chop tir giac déu c6 tat ca cac canh déu bang a. Mot mat phang thay doi, vudng goc
v6i SO vacat SO, SA, SB, SC, SD lanluottai I, M, N, P, Q. Mbdt hinh try c6 mot day
1a dudng tron ngoai tiép tir giac MNPQ va mot ddy nam trén mit phang (ABCD). Thé tich khi
tru 16n nhit bang

3 3 3 3
o 72 o a3 o ma\2 o mal2

8 - 27 2 - 27
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& Dang 6: Toan thuc té lién quan dén khoi nén, khai tru

Duya vao kién thirc dugc néu trong phan 1y thuyét

B viby MINH HOA

Cau l: Mot khic gd hinh tru c6 ban kinh R bi cat boi mot mat phang khdng song song véi day ta duoc
thiét dién 1a mot hinh elip. Khoang cach tir diém A dén mit day 1a 12 cm khoang cach tir diém
B dén mait day 1a 20 cm. Pat khic g6 d6 vao trong hinh hop chit nhat c6 chiéu cao bang 20 cm
chtra ddy nude sao cho dudng tron day cua khic gd tiép xic véi cac canh day caa hinh hop chir
nhat. Sau d6, ngudi ta do lugng nudc con lai trong hinh hop chir nhat 1a 2 lit. Tinh ban kinh cua
khuc gd
A.R=52cm. B.R=48cm. C.R=6,4cm. D.R=8,2cm.

& Loi giai

Cau2: Mot qua ta tap tay gom ba khoi tru (H,), (H,), (Hs) gan lién nhau lan luot c6 ban kinh va
. X < 1 AU
chiéu cao twong ung la r,h, r,,h,, r;,hy thtamén rn=r;, h=h;; r, =§r1. Biet the tich cua

toan b¢ qua ta bang 607z va chiéu dai qua ta bang 9. Thé tich khéi tru (H,) bang?

16(9-2h) 60(9-2h) [ 46(9-2)
"9 4h +9 a9
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Céu 3:

Mot binh dung nudc dang hinh nén dung day nudc. Ngudi ta tha vao dé mot khdi cau c6 duong
kinh bang chiéu cao cua binh nudc va do duogc thé tich nudc tran ra ngodi & 18z dm?.Biét khéi
cau tiép xdc véi tat ca cac duong sinh ctaa hinh nén va dang mot nira khdi cau chim trong nuéc.
Tinh thé tich nuéc con lai trong binh.
A. 27z dm®. B. 67 dm®. C. 97 dm®. D. 24z dm®.

o Loi gii

Mot ly nudc hinh try ¢6 chiéu cao 20 cm va ban kinh day bang 4 cm. Ban Nam d6 nudc vao ly
cho dén khi muc nude cach day ly 17 cm thi ding lai. Sau d6, Nam 1ay cac vién da lanh hinh
cau c6 cung ban kinh 2 cm tha vao ly nudc. Ban Nam can ding it nhat bao nhiéu vién da dé
nudec trao ra khoi ly?

A. 4. B.7. C.5. D. 6.

& Loi gidi

Khi cat hinh nén cé chiéu cao 16 cm va duong kinh day 24 cm bai mot mat phang song song
vé6i duong sinh cua hinh nén ta thu duoc thiét dién c6 dién tich Ion nhat gan véi gia tri ndo sau

day?
A. 170. B. 260. C. 294, D. 208.
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BN BA1 TAP TRACNGHIEM

Céu 1:

Céu 2:

Cau 3:

Céau 4:

Cau 5:

Céau 6;

Mot thing hinh tru c6 ban kinh déy bang 2(m), bén trong thing c6 chitra mt lugng nudc. Biét
rang khi dé thing ndm ngang thi phan bé mat nudc 1a mot hinh vudng va mat nude cach truc cia
hinh try mot khoang bing /3 (m). Néu dé thung thang dtng thi chiéu cao clia nude trong thing
bang:

A. 10,67 (cm). B. 5,77 (cm). C. 33,3 (cm). D. 8,33 (cm).

Mot trang trai dang dung hai bé nudc hinh tru c6 cing chiéu cao; ban kinh day 1an luot bing
1,6(m) va 1,8(m). Trang trai lam mot bé nudc méi hinh tru, cé cting chiéu cao va thé tich bang
téng thé tich ctia hai bé nudc trén; biét ba hinh try trén 1a phén chira nude ciia mdi bé. Ban kinh
day cua bé nudc mdi gan nhat voi két qua nao dudi day?

A. 2,4(m). B. 2,6(m). C. 2,5(m). D. 2,3(m).

Mot hop dung my pham dugc thiét ké (tham khao hinh v&) c6 than hop la hinh tru cé ban kinh
hinh tron day r =5cm, chiéu cao h=6cm va nip hop la mot nira hinh cau. Nguoi ta can son
mat ngoai cua cai hop do (khong son day) thi dién tich S can son 1a

A. S =160z cm?. B.S=130xcm?. C.S=110rcm?. D.S =807 cm’.

Mot hop sita ¢6 dang hinh tru va c6 thé tich bang 2825¢cm®. Biét chiéu cao cua hop sita bing
25cm . Dién tich toan phan ctia hop sita d6 gan véi s6 ndo sau ddy nhat?
A. 1168cm?. B. 1172cm?. C. 1164cm°. D. 1182cm’.

Ong A dy dinh 1am mét cai thung phi hinh tru (khong cé nip) voi dung tich 5m® bang thép
khong gi dé dung nudc. Chi phi trung binh cho 1m?® thép khong gi 1a 500.000 dong. Hoi chi phi
nguyén vat liéu lam cai thung thip nhat 1 bao nhiéu (1am tron dén hang nghin) ?

A. 6424000 dong. B. 5758000 dong. ~ C. 7790000 dong.  D. 6598000 dong.

Nguoi ta 1am mot chiée thung hinh try ¢6 thé tich V' nhat dinh. Biét rang gia vat liéu dé 1am mat
day va nap 1a nhu nhau va dt gip hai 1an gia vat liéu dé lam mit xung quanh ciia thung (chi phi
cho mdi don vi dién tich). Goi h,r 1an lugt 1a chiéu cao va ban kinh day cta thung. Tinh ty s6

h sao cho chi phi san xuat vat liéu 1a nho nhat?
r

AT
[ ]

—_—

3 | Facebook tac gia: Phan Nhat Linh - SDT: 0817.098.716
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Cau7:

Céu 8:

Céau 9:

Céau 10:

Cau 11;

Céau 12:

A.2=4. 8.223\/5. C.$:4\/§. D.gzz.

Mot chiée cbe dang hinh try, chiéu cao 16cm, dudng kinh 13 8cm, bé day cua thanh cbc va day
cbe béng 1cm . Néu dd mot lugng nude vao cde cach miéng cbe 5cm thi ta duoc khdi nude cd

thé tich V,, néu d6 day cdc ta dugc khdi tru (tinh ca thanh céc va déy coc) co thé tich V,. Ti sd

\%béng

2

A2 5. 245 c. 45 p, 11
37 512 1128 16

Mot téc nudc hinh try, dang chira nude dugce dat nam ngang, cO chiéu dai 3m va duong kinh
ddy 1 m. Hién tai mat nudc trong téc cach phia trén dinh cta téc 0,25 m (xem hinh vé). Tinh

thé tich ciia nudc trong téc (két qua 1am tron t6i hang phan nghin).

1m

3 m

A. 1,768m>. B. 1,167m?®. C. 1,895m?®. D. 1,896m°.
Mot miéng t6n hinh chir nhat c6 chiéu dai 10,2dm, chiéu rong 27 dm duoc ubn lai thanh mat

xung quanh cta mot chiéc thung dung nudc co chiéu cao 2zdm (nhu hinh v&). Biét rang chd
ghép mat 2cm . Hoi thing dung duge bao nhiéu lit nudc?

27dm 2rdm

A. 20,4 lit. B. 20,4 lit. C. 50 Iit. D. 100 lit.

Mot cong ty san xudt hop dung sita loai 900 gam dang hinh try c6 thé tich V khong d6i. Gia
thanh cua vat liéu lam day hop va vo xung quanh ctia hop 13 bang nhau va bang mot nira gia
thanh cta vat liéu 1am nap hop. Hoi ti 16 chiéu cao h va ban kinh R ciia hop dung sita bang bao
nhiéu dé chi phi san xuat 13 thap nhét.

h h h h
A —=2. B. —=+2. C. —=+3. D. —=3.

R R \/7 R f R
Dé lam mot hinh tru c6 nip, bang ton va ¢ thé tich V =5n (m?), can it nhit bao nhiéu mét
vuong tén?

A. 5z (mz). B. 7350 (mz). C. 7325 (mz). D. 25z (mz).

Cho hinh nén dinh S, géc & dinh bing 120°, ban kinh day bing R =3a+/3 . Mit phang (P) di

qua dinh S cit non theo thiét dién 1a 1 tam giac. Khi dién tich thiét dién 16n nhat S__ , tinh goc
a giita thiét dién va mat day?
A. 30° B. 45° C. 60° D. tana =2
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Cau 13:

Céu 14:

Cau 15:

Céau 16:

Céau 17;

Mot gia dinh du dinh 1am bé loc nuéc c6 dang hinh non ¢ ban kinh day 1a r va dudng sinh bang
3 m. Phan lap day cua bé dugc lam bang ton véi gia thanh 0,5 triéu dong 1 m? con phan thanh
bé duoc 1am bang thép khong ri voi gia 2 triéu ddng 1 m?. Dé phi hop véi thiét ké nha can dung
tich bé nudc 12 16n nhat, vy chi phi dé thi cong bé 14 bao nhiéu triéu déng?

A, 37 +3m6 B. 3r+ 76 C. m+3m\6 . D. 37+ 676 .

Ngudi ta san xudt thung phuy sat c6 hinh dang 13 mét hinh try (c6 nip day kin) bang cach can
va go cac tAm thép co do day 1mm, biét chiéu cao ciia thung phuy 1 876 mm , dudng kinh ngoai
ctia thung phuy 13 580mm va khdi luong riéng cua thép 12 7850kg / m®. Hoi thung phuy ning
khoang bao nhiéu kg (tinh gin ding sau hai ddu phdy dén 2 chir s6 thap phan)?

A. 15,57kg . B. 18,23kg. C. 16,63kg . D. 17,21kg

Nguoi ta st dung mot cudn dé can hinh tru c6 duong kinh 64,9cm dé in céc bang ron, khéu
hiéu chuén bi cho 1& ra quan nam 2023, do d6 duong kinh cudn dé can con lai la 8,2cm. Biét do
day ctia tim dé can 12 0,04cm , hdy tinh chiéu dai L ctia tim dé can da sir dung? (Iam tron dén
hang don vi).

A. L=325529cm. B. L=81382cm. C. L=7749cm. D. L =24344cm.

Ong A du dinh 1am mét cai thung phi hinh tru (khong c6 nip) véi dung tich Im® bang thép
khong gi dé dung nudc. Chi phi trung binh cho Im thép khong gi 1a 500.000 dong. Hoi chi phi
nguyén vat liéu 1am céi thung thap nhat bang bao nhiéu (1am tron dén hang nghin)?

A. 1.758.000 dong B. 1.107.000 dong  C. 2.197.000 dong  D. 2.790.000 dong
Cén bao nhiéu thuy tinh dé lam mot chiéc cdc hinh try c¢6 chiéu cao bang 12 cm, dudng kinh
day bang 9,6cm (tinh tir mép ngoai cdc), day cbc day 1,8cm, thanh xung quanh coc day
0,24cm (tinh gan dung dén hai chit s6 thap phan)?

12

A. 64,39 cm?®. B. 202,27 cm®. C. 212,31 cm®. D. 666,97 cm®.
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Céu 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Ong thép ma k&m (46 day cta 6ng thép 1a hiéu sé ban kinh mit ngoai va ban kinh mit trong ciia
ong thép). Nha may quy dinh gi4 ban ciia moi loai ong thép dua trén can ndng cua cac ong thép
d6. Biét rang thép dng co gia 1a 24700 ddng/kg va khéi luong riéng cua thép 1a 7850 kg / m?.
Mot dai Iy mua vé 1000 6ng thép loai c6 duong kinh ngoai 1a 60 mm, do day 1a 3 mm , chiéu
dai 1a 6 m. Hay tinh s tién ma dai 1y bo ra dé mua 1000 dng thép néi trén (1am tron dén ngan
dong).

A. 623789000 dong.  B. 624977000 dong. C. 624980000 dong. D. 623867000 dong.

Cho mét miéng ton hinh tron tdm O, ban kinh R . Cit bé mot phan miéng tén theo mét hinh
quat OAB va go phan con lai thanh mét hinh nén dinh O khéng c6 day (OA tring véi OB ).

Goi S va S' ladién tich miéng ton ban dau va dién tich caa miéng tén con lai. Tim ti s6 < dé

thé tich cua khéi non dat gié tri 16n nhat.

z %

A —. B. —. C.

1
D. —.
3 3 4

w|

Cho hinh nén (N) c6 dudng cao SO =h va ban kinh day bing R, goi M 1a diém trén doan
SO, dit OM =x (0<x<h). Goi (C) 1a thiét dién cua hinh nén (N) cdt boi mét phang (P)
vudng goc voi truc SO tai M . Tim x dé thé tich khdi nén dinh O déy 1a (C) 16n nhét.

h«/3 h h hv/2

A.i. B. . C.-. D.i.
2 2 3 2

Mot cde thay tinh hinh nén c6 chidu cao 20cm . Ngudi ta d6 vao cde thity tinh mot lwong nude,

sao cho chiéu cao cua lugng nudc trong coc bang 2 chiéu cao cdc thuy tinh, sau d6 nguoi ta bit

kin miéng coc, roi lat up coc xuong nhu hinh ve thi chiéu cao ciia nuge luc nay la bao nhiéu (lam
tron dén chir s6 thap phan thu 2)?

A. 3,34cm B. 2,21cm C. 5,09cm D. 4,27cm

Mot chiéc cbe hinh tru c6 duong kinh day 6¢m ,chiéu cao 15cm chtra ddy nudc. Nghiéng coc
nuée cho nudce chay tir tir ra ngoai cho dén khi mép nudc ngang voi duong kinh cua dy (tham
khao hinh v& bén). Khi d6 thé tich ctia nudc con lai trong cdc bang
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A. 90cm?®. B. 70cm?®. C. 80cm®. D. 100cm®.

Cau 23: Ban A dinh lam m6t cai hop qua luu niém (khong nip) bang cach cit tir mot tAm bia hinh tron
ban kinh 4cm dé tao thanh mot khdi ling tru luc giac déu, biét 6 hinh chit nhat co cac kich

thude 1a 1cm va xcm (tham khéo hinh v&). Thé tich ctia hop qua gin nhét voi gia tri ndo sau
day?

Q

A. 24,5cm?®, B. 25cm°. C. 25,5cm?. D. 24cm®.

Cau 24: Cho tam gi4c SAB vudng tai A, ABS =60°. Phan gi4c cua goc ABS cit SA tai | . V& nua
duong tron tdm 1, ban kinh IA. Cho mién tam gidc SAB va ntra hinh tron quay xung quanh
truc SA tao nén cac khoi tron xoay thé tich twong ting 1a V;;V, . Khang dinh ndo sau dy dtung?

S,

[

l

g D .
A.vlzgvz. B.vlzgvz. C.V, =3V,. D.vlzgvz.

Cau 25: Mot céi truc 1an son nuéc ¢d dang mot hinh try. Duong kinh ciia dudng tron day 1a 5em, chiéu

dai 1an 1a 23cm . Sau khi lan tron 10 vong thi tryc lan tao nén twdng phang lép son c6 dién tich
la

23 em

5¢cm 'T;s o o

A. 2300z cm?. B. 11507cm? . C. 862,57cm?. D. 5230zcm?.
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Cau 26:

Cau 27:

Céu 28:

Cau 29:

Cau 30:

Nguoi ta thiét ké mot thung chira hinh tru c6 thé tich V' nhét dinh. Biét rang gia caa vat liéu lam
mat day va nip cua thung bang nhau va gap 1,5 1an so véi gia vat liéu dé lam mit xung quanh

s . h .
cua thung. Goi chicu cao cua thung la h va ban kinh day la r. Tinh ti s — sao cho chi phi vat
r

liéu san xuat thung 1a nho nhat?

A.E=2. B.E=J§. C.h=3. D.
r r r

=24/3.

Mot bon hinh try dang chira dau, duoc dit ndm ngang, 6 chiéu dai bon [a 5m, ¢6 ban kinh day

=|=

1m, véi nap bon dit trén mat nam ngang cia mit tru. Ngudi ta da rat dau trong bon twong tng
v6i 0,5m cua duong kinh day. Tinh thé tich gan dang nhat caa khdi dau con lai trong bon.

0,5m

A. 23,562 m3. B. 12,637 m°. C. 6,319 m®. D. 11,781 m®.

Mot cai phéu c6 dang hinh non. Nguoi ta @6 mot luong nude vao phéu sao cho chiéu cao cua
lugng nuéc trong phéu bang mot phan ba chiéu cao cua phéu. Hoi néu bit miéng phéu roi 16n
nguoc phéu Ién thi chidu cao caa nude bang bao nhiéu? Biét chiéu cao cua phéu 1a 15cm.

A. 0,5cm. B. 0,216 cm. C. 0,3cm. D. 0,188cm.

Tir mot tim thép phang hinh chit nhat, nguoi ta mudn lam mét chiéc thung dung dau hinh tru bang
céch cit ra hai hinh tron bang nhau va mét hinh chir nhat sau do han kin lai, nhu hinh vé duéi day.

-+

Hai hinh tron 1am hai mat day, hinh chit nhat 1am thanh mat xung quanh cta thung dung dau.
Biét thung dung dau cd thé tich bang 50,24 lit. Tinh dién tich caa tim thép hinh chir nhat ban
dau?

A. 1,8062m?. B. 2,2012m?. C. 1,5072m?. D. 1,2064m?.

Ngudi ta xép ba vién bi cé ban kinh bing nhau va bing /3 vao mét cai lo hinh tru sao cho cac
vién bi déu tiép xuc véi hai day cua lo hinh try va cac vién bi nay doi mot tiép xic nhau va cling
tiép xUc véi cac duong sinh cua lo hinh tru. Tinh ban kinh day cua lo hinh tru.
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Cau 31:

Céu 32:

Céu 33:

Cau 34:

Céau 35;

3+2/3

A. 1+ 243, B. 24/3. C. - D. 2+4/3.

Khi san xut vé lon sira bo hinh tru cé thé tich 1a V , cac nha thiét ké ludn dat muc tiéu sao cho
chi phi nguyén liéu 1am vo lon sira bo 14 it nhat, tic 1 dién tich toan phan caa hinh tru 1a nho
nhat. Mudn thé tich khéi tru bang V' va dién tich toan phan hinh tru nho nhit thi ban kinh day
bang bao nhiéu?

vz V v
A r=3~-Z B.r=3\. C.r=3—. D.r=3—.
\ 2 \ 27 \2

Nam mudn xdy mot binh chira hinh try c6 thé tich 72m®. P4y lam bang bétong gia 100 nghin

ddng/m?, thanh l1am bing tén gia 90 nghin ddng/m?, nip bang nhom gia 140 nghin ddng /m?.
Vay day cua hinh tru c6 ban kinh bang bao nhiéu dé chi phi xay dung 1a thdp nht?

3 3 J3 2
A. ﬁ(m) B. %(m) C. %(m) D. %(m)

Mot cong ty san xuat mot loai coc gidy hinh nén khéng nap cé thé tich 27cmé. Véi chiéu cao h
va ban kinh day 1a r. Tim r dé luong gidy tiéu thy it nhat

6 6 3 8
A.r=63—(cm). B.r:43—(cm). C.r=63—(cm). D.r=43—(cm).
272 272 27? 272

Cho hai mat phang (P) va (Q) song song vé&i nhau cét khdi cau tdm O ban kinh R tao thanh
hai hinh tron (C;) va (C,) cung ban kinh. Xét hinh nén c6 dinh trung véi tam caa mot trong hai
hinh tron, day tring véi hinh tron con lai. Biét dién tich xung quanh cia hinh nén 1a 16n nhat,
khi d6 thé tich khéi tru c6 hai day 1a hai hinh tron (C;) va (C,) bang

3 3 3 3
A.47zR\/§l B.Z”R‘E. C.nR\@. D.4ER\E.

9 9 9 3
Cho hinh nén cé ban kinh day bang 3 chiéu cao bang 6, mot khdi tru c¢6 ban kinh day thay doi

noi tiép khdi nén da cho. Thé tich I6n nhét caa khéi tru bang

A. 6r1. D. 8x.
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& Dang 7: Tinh dién tich mat cau va thé tich khéi cau

Cho mit cau (S) c6tam | vaban kinh R

= Dién tich mat cau dugc tinh bang cong thire: S_ . = 47zR?
= Thé tich khdi cau dugc tinh bang cong thac: V., = gﬂR3
B YA vipuMINHHOA
Cau1l: Tinh thé tich V ctia khdi cau c6 ban kinh R=2b?
AV =22, B.V =2 ab?, .V =20 D. S, =167b°.
3 3 3
& Loi giai
Cau 2:  Thé tich cua khdi cau co ban kinh bang 2¢m 1
32 327
A. 87°%(cm?). B. 87(cm?). C. =(cm®). D. == (cm?).
(cm’) (cm’) 5 (cm’) 5 (cm’)

& Loi giai

Cau 3: Cho mit ciu c6 ban kinh R = 2. Dién tich mit cAu di cho bang:

A. %7[. B. 8r. C. 16rx. D. 3—327z

& Loi giai
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Cau4: Goi V, la thé tich khdi cau ¢ ban kinh R;, Goi V, 1a thé tich khéi cau c6 ban kinh R, = 2R, .

Y/
Tinh ti sO —+

C. 4. D.
£ Loi giai
Cau5: Néu ting ban kinh ctia mot khéi ciu gip 3 1an thi thé tich thay doi nhu thé nao?
A. Thé tich ting gép 6 lan. B. Thé tich ting gap 9 lan.
C. Thé tich tang gap 3 lan. D. Thé tich ting gip 27 lan.
& Loi giai
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BEN: WA BAI TAP TRACNGHIEM

Cau l: Dién tich cia mit cdu c6 ban kinh R =2 bang

A. 8r. B. 167. C.4r. D. 10x.
Cau 2: Tinhthé tich V ctia khdi cau c6 dudng kinh bang 3cm.

A.V =36zcm®. B.Vzg?ﬂcm3. C.V =9zcm’. D.V=%cm3.
Cau 3: Diéntich S cia mit ciu ban kinh R duoc tinh theo cong thirc nao dudi day?

A. %ﬂRZ. B. 7R%. C. 4zR%. D. %ER3.
Cau4:  Cho mit cdu cé dién tich bang 727(cm’). Ban kinh R ctia khéi cdu bang

A. R:3J§(cm). B. R:\@(cm). C. R=3(cm). D. R=6(cm).
Cau5:  Dién tich mit cau c6 ban kinh bang 2 12

A. 167 B. 64r. c. 3. D, 2267

3 3

Cau 6: Cho mit cdu c6 ban kinh R =2. Dién tich mit cau da cho bang

A. 4r . B. 8r. C. 3—327z D. 167.
Cau7: Cho khéi cau ban kinh 2R . Thé tich khi cau d6 bang

A. g7rR3. B. E7zR3. C. %ER?’. D. ﬂ7ZR3.

3 3 3 3

Caus: Bénkinh R cuakhdi ciu cé thé tich V =@ B

A.R:%. B. R=3. C.R=2. D.R=4.
Cau 9:  Cho khéi cau c6 duong kinh bang 2. Thé tich khdi cau di cho bang

A 327 B. 32, c.t D. %7,

3 3 3 3

Cau 10: Mot khdi cau co dudng kinh bang 4 thi dién tich bé mit khi cau d6 bang

A. 32?” B. 167. C. 64r. D. @.
Cau 11: Thé tich V cua khdi cau c6 ban kinh R=2(m) Ia

A.V:lG_”(m3). B.V =327(m’). c.V=32—”(m3). D.V =167(m*).

3 3

Cau 12: Thé tich khdi cau c6 duong kinh bang 2a la

A. 27a’ B. gnaﬁ. C. gﬂaﬁ. D. 47a’,

Cau 13: Cho mit cau c6 ban kinh r = 2. Dién tich ctia mit cAu da cho la
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Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Céu 17:

Céau 18:

Céu 19:

Cau 20:

Céau 21;

Céau 22:

Céau 23:

Céau 24:

Céau 25:

Céau 26:

A.]'G—ﬂ. B. 16x. C.32—ﬂ. D. 4r.
3 3
Thé tich khdi cAu ban kinh R=3a 1a
A.V =367a°. B.V =18ra®. C.V =127a°. D.V =127a?.

Cho khéi cau c6 ban kinh r = 2. Thé tich cua khéi cau di cho biang

A 321 5 2567
3 3

C. 256 D. 64r.

Cho mit ciu (S) co dién tich 47 . Thé tich khéi cau (S) bang

A 47 B. 167 C. 167 D. 327.
3 3
Cho khdi cau c6 duong kinh bang 4 . Thé tich cta khéi cau di cho bang
A. 167 . B. 32—ﬂ C. 32r. D. 8—7Z
3 3
Mot mat cau c6 dién tich 1a 647 thi thé tich ciia khdi cau d6 bang
A S2m g 2967 c i p, 20487
3 3 3 3

Cat khdi cau tdm 1 boi mat phang qua 1 , thiét dién thu dugc 13 hinh tron ¢6 dién tich bang 97
. Thé tich khéi cau da cho bang
A 12r. B. 367. C. 18r. D. 27rx.

Mt khéi cau c6 thé tich bing ?’ZT” Bén kinh cia khéi ciu bing

22

3

A. R=32 B. R C.R=4 D. R=2

Thé tich khéi cau ngoai tiép hinh hop chit nhat c6 ba kich thudc 1, 2, 3 1a

7714

p 1714 B. 2% C. 367. p. 2%
3 2 8

Cho mit cau c6 chu vi duong tron 16n 1a 37 . Thé tich khéi cau di cho bang

A.g?ﬂ-. B. 8~. C. 3,6x. D. 4r .

Cho mit cau c6 dién tich bang 20« . Ban kinh ciia mat cau da cho bang
A. 5. B. 24/5. C.s. D. V10

Cho khdi cau c6 duong kinh bang 1. Thé tich cua khdi cdu da cho bang

A 4r. B. Z. c. 2z D. .
6 3 12

Cho mit cau c6 thé tich béng 32/37a%. Tinh dién tich S cua mat cau da cho.

A. S=12ra’. B. S =487a’. C. S=167a’. D. S=24ra’.

Cho miit cAu (S) c6 dién tich 47a* (cm?). Khi do, thé tich khdi cau (S)
6473[613 (cm®). B. 167§a3 (cm®). C. %aa (cm®). D. 47[7613 (cm®).

A
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Cau 27:

Cau 28:

Céu 29:

Céau 30:

Cau 31:

Cau 32:

Mit cau (S) c6 dién tich bang 367a*, khdi cau (S) ndy c6 thé tich bang
A. 367a°. B. 2887a®. C. 9za’. D. 1087za*.

Cho hinh chop S.ABC c6 SA vudng goc voi mat day, AABC vuodng can tai C, AC =22,
goc giita hai mit phang (SBC) va (ABC) bang 60°. Tinh dién tich mit cau ngoai tiép hinh

chop S.ABC.
A. % B. %. C. 1607 . D. 407 .

Cho hai dudng tron (C,) tim O,, ban kinh bang 1, (C,) tm O,, ban kinh bang 2 1an luot ndm
trén hai mat phing (R), (P,) sao cho (R)//(P,) va 0,0, L(PR);0,0, =3. Tinh di¢n tich mat
cau qua hai dudng tron dé.

A. 24r . B. 20 . C. 16rx. D. 12r.

Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh bang 1, mit bén SAB la tam giac déu va nim
trong mit phang vudng goc véi day. Tinh thé tich khdi cAu ngoai tiép hinh chép S.ABC.

Ay o315 5.y _3V157 cy MG D.v=2F
18 54 27 3

Cho hinh lang try dtng ABC.A'B'C"' c6 day AABC la tam giac vudng cén tai A, AB =1, goc
gitta A'C va (ABC) bang 60°. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép hinh chop C'.ABB'A'.

AL B. 57 c. . p. %,

2 4 6
Cho hai khdi cau c6 tong dién tich bang 807 tiép xtic ngoai nhau va cling tiép xtic v6i mit
phing (P)1an luot tai hai diém A, B. Tinh tong thé tich cuia hai khdi cdu d6 biét AB =442
A. 2427 B. 96v/27 . C. %67 . D. 1927.
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& Dang 8: Khéi cau ngoai tiép khoi da dién

Pinh nghia: Mit cau ngoai tiép khdi da dién 14 mit cau di qua tit ca cac dinh ciia khoi da dién do.
Diéu kién cin va da dé khdi chop co6 mit cau ngoai tiép: c6 day 1a mot da gidc ndi tiép.
Céach xac dinh tAm mit ciu ngoai tiép khdi da dién:

=  Budc 1: Xac dinh tryc ciia duong tron ngoai tiép da giac day. Goi tit 13 truc ctia day ( 13 duong
thing vudng goc voi ddy tai tim dudng tron ngoai tiép da giac day).

=  Buwéc 2: Xac dinh mat phéng trung truc cia mdt canh bén hodc truc cua dudng tron ngoai tiép
mot da gidc cia mat bén.

»  Buée 3: Giao diém cia truc cia day va mat phé“ing trung tryc cua mdt canh bén ( hodc truc cua
day va truc ciia duong tron ngoai tiép mot da giac ciia mit bén) 13 tAm mét cau ngoai tiép khoi
da dién do.

Mot sb cong thtrc tinh nhanh ban kinh méat cau ngoai tiép

Cong thire 1: Mit cau ngoai tiép khdi chop c6 canh bén vudng goc véi day:

Trong d6 R, la ban kinh duong tron ngoai tiép day, h 1a do dai canh bén vudng goc véi day.

Cong thire 2: Khéi ttr dién vudng (c6 cac canh doi mot vudng goc):

JOA? + OB? + OC?
2

R =

Cong thire 3: Mit cau ngoai tiép khdi chop co mit bén vudng goc véi day:

2
a
R:4/R§+R§—7,

Trong d6 R, 1a ban kinh duong tron ngoai tiép day; R, 1a ban kinh duong tron ngoai tiép ciia mat bén

va a tuong tng 1a d dai doan giao tuyén ctia mat bén va day.

2
Cong thirc 4: Khoi chop co cac canh bén bang nhau: R = %

Trong d6 a 1a do dai canh bén va h 13 chiéu cao khéi chop va h duoc tinh bang cong thic

h=,a?-R3.

Cong thire 5: Khéi tr dién gan déu ABCD c6 AB=CD=a; AC=BD=Db; AD=BC=c¢

R [ExD’+c
8
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I WA vipyMINHHOA

Caul: Ménh dé nao dudi day sai?
A. Hinh chép ¢ day 1a hinh thoi c6 mit cau ngoai tiép.
B. Hinh chop tir gidc déu c6 mit cau ngoai tiép.
C. Hinh chép c6 day 1a tam gidc co mit cdu ngoai tiép.
D. Hinh choép c6 day 1a hinh chitr nhat c6 mat cAu ngoai tiép.
& Loi gidi
Cau2: Chotirdién ABCD c6 cac mat bén ABC va BCD la cac tam gidc déu canh bang 2, hai mit phang
(ABD) va (ACD) vudng goc véi nhau. Ban kinh mit cau ngoai tiép tir dién ABCD bang

22 NG

A N2 B. V2. C. 242. D. X2,
& Loi giai

Cau3: Timbankinh R ciia mit ciu ngoai tiép mot hinh 1ap phuong co canh bang J3a

A.R:%h B. R=+/6a. C.R:g D.R=3a.

& Loi giai

Cau4: Chohinhchép S.ABCD c6day ABCD lahinh chirnhat, AB =3, AD =4 va cac canh bén cta hinh
chop tao v6i mit ddy mot goc 60° . Tinh thé tich khéi cdu ngoai tiép hinh chop di cho.

A.V:Mﬁ. B.V:%ﬁ. C.V:Mﬁ. D.V:%ﬁ
3 27
£ Loi giai
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Cau5:  Chohinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng tdm O . Tam giac SAB la tam giac vuong tai
S va nim trong mit phing vudéng goc v6i day. TAm mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABC 1a
A. diém O. B. trung diém cua SC .
C. trung diém cua AB. D. trung diém cta SD .
& Loi giai
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BN WA ' BA1 TAP TRACNGHIEM

Cau 1;

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Céau5:

Cau 6:

Cau7:

Céau 8:

Cau 9:

Céau 10:

Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dang?

A. Hinh chép c6 déy 1a hinh thoi lu6n c6 mit cau ngoai tiép.

B. Hinh ling tru dimg ludn c6 mit cau ngoai tiép.

C. Hinh chép c6 day 1a hinh thang can luén c¢6 mit ciu ngoai tiép.

D. Hinh lang tru c6 day 1a hinh chir nhat luén c6 mat cAu ngoai tiép.

Cho hinh chép S.ABCD c6 d4y 1 hinh vuéng canh a, SA=a, SA L (ABCD). Thé tich khbi

cau di qua cac dinh ciia hinh chop S.ABCD bang

7+/3a° 3r+/3a°
2 8

/33’ 7338

C. . D. .
4 12

A. B.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 d4y 1a hinh vuéng canh a, SA=a, SA L (ABCD). Thé tich khbi

cau di qua cac dinh cta hinh chép S.ABCD bang

372'\/§a3 +/3a°
8 4

7+/3a°

D. .
12

A B. C.

+/3a°
,

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a. Canh bén SA= av/6 va vudng
gbe v6i day (ABCD).Dién tich mit cu ngoai tiép hinh chop bang

A. 7a’2. B. 27a’. C. 8za’. D. 47a’.
Tinh thé tich khéi 1ap phuong noi tiép mit cau c6 ban kinh bang 3
A. 18/3. B. 1242 . C. 2443. D. 54+4/2 .
Mot khdi cau ngoai tiép khoi 1ap phuong. Ti s6 thé tich giita khdi cau va khi 1ap phuong 1a
A. ﬁﬂ'. B. ﬁﬂ'. C.ﬁ. D.ﬁ.
2 8 8 2

Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB =1,AD =242, AA'=+/3 . Dién tich mit ciu
ngoai tiép hinh hop da cho bang

A. %7{. B. 3r. C.19r. D. 12r.

Cho hinh chép S.ABCD ¢ ddy ABCD Ia hinh vudng, SA=2a+/3va SA vudng goc véi mit
phing (ABCD), géc gilta SC va mit phang (ABCD) bang60°. Dién tich mit cau ngoai tiép
hinh chép S.ABCD bang

Arad \/§

2
_8ra C. 8ra’. D.V = .

A. 167a2. B.V .
3 3

Cho hinh lang try dimg ABC.A'B'C' c6 day la aABC vudng tai C, AC =a;BC = a2, bit

CC'= % . Tinh ban kinh mit ciu ngoai tiép lang try.
A.R:a‘é%. B.Rzzaf. C.R:a*é%. D.Rz%.

Cho tir dién ABCD c6 cac mit ABC va BCD la cac tam giac déu canh bang 2 ; hai mit phang
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Céu 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Céau 16:

Cau 17:

Céau 18:

Céau 19:

Céau 20:

(ABD) va (ACD) vudng goc v6i nhau. Tinh ban kinh mét cau ngoai tiép tt dién ABCD .

A. 242 B. V2. c.%. D.?.

Goi (S) 1a mit cau tiép xtic voi tat ca cdc mit clia hinh 1ap phuong. Biét khéi 1ap phuong c6 thé
tich bang 36¢cm®. Thé tich cua khdi cau (S) bang
A. 9zcm?® B. 12zcm®. C. 4rcm?. D. 6zcm®.

Cho hinh 1ap phuong c6 canh bang 1. Thé tich khéi cau di qua cac dinh cua hinh 14p phuong 1a

a T 8. &% c. ¥ p. ¥
2 3 2 2

Cho hinh chép S.ABC c6 déay 1a tam giac ABC vudng tai B va SA vudng goc voi mit phiang
(ABC),SA =a,AB =a,BCA=30°. Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh choép da cho b?mg

A. a5 B. [2a. c. 22 D. a.

2 2 2
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ila hinh vudng canh 2a, tam giac SAB déu va nam
trong miat phang vudng goc véi mat day. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

7 a\/21 5 7

A. 4. B. —a. C. ) )
3 3 2

Dién tich mat cau ngoai tiép khéi hop chit nhat co kich thude a, 2a, 2a la

A. 9a°. B. gﬂa3. C. 97a®. D. 3ra’.

Cho hinh chép déu S.ABCD c6 tam giac SAC déu canh a. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép
hinh chop S.ABCD .

:a—ﬁ. C.R:&. D.R:a—ﬁ.

2 2 3

A R=a. B. R

Cho hinh chép S-ABC ¢4 SA vudng goc voi day, SA=2a AABC cap tai A, BAC=120°
AB = AC =a _ Tinh ban kinh mat ciu ngoai tiép hinh chop S.ABC

A R=a5. B. R—a\2. C.R:%. D.R=2a.

Cho tir dien OABC ¢ OA OB OC 45 mot vudng goc, OA=0B=0C =1 Tinh ban kinh
mit cau ngoai tiép tor dién OABC |

1 J z

Al B. —. C. —. D. —.
2 2 2

Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc voi day, tam giac ABC c60 AB=2,AC=2 va
ZBAC =120°. Biét géc giira (SBC) va (ABC) bing « voi tane = 2. Tinh ban kinh mét cau
ngoai tiép hinh chop S.ABC.

A. 5. B.2. C. V3. D. V2.

Cho hinh 1ap phuong canh a goi R;,R,,R; 1an luot 13 ban kinh mit cdu ngoai tiép hinh lap
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Céu 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Céau 25;

Céau 26:

Cau 27:

Cau 28:

phuong, ban kinh mét ciu ndi tiép hinh 1ap phuong va ban kinh mit cau tiép xtic véi tat ca cac
canh cua hinh lap phuong. Khing dinh ding 1a
A. RZ =R.R;. B. R =R/ +RZ. C. R?=R?+R;. D. RZ=R.R,.

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang 1 chiéu cao h=2. Ban kinh mit cau
ngoai tiép chop S.ABCD bing

NS B. 2. c. 2 p. 3.
8 4 4 2
1 J , [ A 7 ’ M A '\/§ 7 , ’ -
Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD c¢6 canh day bang 1, chiéu cao h = -5 Tinh ban kinh mat
cau noi tiép hinh chop S.ABCD .
A 3. B.?. c.?. D.?.

Cho tir dién ABCD c6 hai mat phang (ABC) va (BCD) vuéng géc véi nhau. Biét tam gidc

ABC déu canh bang a, tam gidc BCD vudng can tai D . Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép tt
dién ABCD.

C.
3

Cho hinh chép S.ABC c¢6 day 1a tam giac vudéng tai A , SAL(ABC) ,Biét

AB = a, AC = a+/3,SA = 2a .Ban kinh ctia mit cAu ngoai tiép hinh chép da cho bing

A a2, g &2 C. a\3. p, &3
2 2
Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 tit ca cac canh bang a . Ban kinh ctia mit cau ngoai tiép
hinh chop da cho bang
A aV2. B.#. C. a\3. D.?.

Cho t&r dién ABCD c6 hai mit phiang (ABC) va (BCD)vudng géc véi nhau. Biét tam gidc

ABC déu canh a, tam giac BCD vudng can tai D . Tinh ban kinh mait cau ngoai tiép tir dién
ABCD.

A. —a*f. B. #_ 2a/3 p. 23

C. . .
3 3

Cho tir dién ABCD c6 cac mat ABC va BCD la cac tam gidc déu canh bang 2 ; hai mit phang
(ABD) va (ACD) vudng goc voi nhau. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép tir dién ABCD.

A 242 B. V2. c.2B p. 5.
3 3

Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 1a hinh vudng canh 6. Hinh chiéu vudng géc cta S trén mit

phang day ABCD ladiém H thudc canh AB saocho HB =2HA. Canh SA hop v&i mit phing

day goc 60°. Dién tich miat cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD bang

A. 84r. B. %ﬂ' C. @ﬂ' D. 88r.
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Cau 29:

Céau 30:

Cau 31:

Cau 32:

Céu 33:

Céau 34:

Céau 35:

Céau 36:

Céau 37;

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vudng tai A va D voi AB=2a;AD=DC =a.
Canh bén SA vudng goc voi day va SA=a. Tinh chu vi giao tuyén cta mit phing (SAB) va
mit cdu ngoai tiép hinh chép S.ACD:

A. 7a. B. V2ra. C. %ﬂ'a. D. %a

Cho Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuong canh a. Tam giac SAB vuong tai
S va nam trong mit phing vudng goc voi ddy. Thé tich khéi cAu ngoai tiép hinh chép S.ABCD
bang

3 3 3 3
A 78 g Yora® c @ o liilza®
3 3 6 162

Cho hinh chop S.ABC c6 mit phang (ABC) dong thoi vudng goc véi hai mit phing (SAC)va
(SBC), AC = 2+/3a, ABC =60° ,dudng thing SA tao vé6i (ABC) mot goc 30°. Dién tich mat
cau ngoai tiép hinh chép da cho bang

A. 327a’. B. 57a°. C. %naz. D. 20ra®.

Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng tai C . Tam giac SAB can taiS va nim
trong mit phiang vudng goc voi day biét SA=a, ASB =120°. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh
chép S.ABC Ia:

A 2a. B. % C. D. a.

N

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a, ABC =120",ASAB déu va niam
trong mit phang vuéng goc voi day. Ban kinh mat ciu ngoai tiép hinh chop S.ABC bang

av4l a\/@ a\/3_7 a\/ﬁ
5

A. B. . C. . D. .

6 6 6

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 2a, tam giac SAB déu va nam
trong miat phang vudng goc voéi mat day. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD

A 4. B. /2, c a2 p. &7
3 3 2
Cho hinh chdp S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh 2a, canh bén SA vudng goc voi mat

phing day, goc giita hai mét phang (SBC) va (ABC) bang 45°. Dién tich mit ciu ngoai tiép
hinh chép S.ABC bing

2573’ B 2573’ c 25722 D 2573’

12 3 9 6
Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat AB =3, AD = 2. Mitbén SAB 1a tam giac déu

va ndm trong mit phang vudng goc voi day. Thé tich V cia khdi cau ngoai tiép khdi chop di cho
bang:

107 32

A.V:T. B.V C.V:16—7[. D.V:ZO—”.

3 3 3
Cho tir dién OABC co OA,0B,0C d6i mdt vudng goc véinhauva OA=a, OB =2a, OC =3a
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Cau 38:

Cau 39:

Céu 40:

Cau 41:

Céu 42:

Céau 43:

Céau 44:

Cau 45;

Céau 46:

. Dién tich mit cu (S) ngoai tiép tir dién OABC bang

A. S =107za’. B. S =127za°. C. S =8ra’. D. S =14za’.

Cho hinh chép S.ABC c6 diy ABC la tam giac vudng cén tai A. Mit bén (SAB) L (ABC) va
tam gi4c ASAB déu canh bang 1. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABC.

N g, Y21 c Y15, p, 321,
2 6 6 2
Tinh dién tich mat ciu ngoai tiép hinh lang tru tam gidc déu co tat ca cac canh déu bang a.
2 2 2 2
A Tra . B. 3ra . C. Tra ' D Tra .
5 7 3 6

Cho hinh chép S.ABC c6 canh SA vudng goc v6i day, ABC la tam giic vudng tai A, biét
AB =3a, AC =4a, SA=10a . Tim ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chop S.ABC.

A. #a. B. 5a+/5. C. 2a+5. D. #a.

Cho lang tru dang ABC.A'B'C’ c¢6 day la tam giac vudng can, AB = AC =a . Goc gitta A'B va
mat day (ABC) bang 45°. Ban kinh mit cau ngoai tiép tir dién BCC'A’ 1a

p 2V8 cTﬁ

2

B. a. D. 2.
2

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh chit nhat voi AB=a, AD = av/3, SA L (ABCD). Canh
SC tao véi day mot goc 45°. Béan kinh ciia mat cu ngoai tiép hinh chop S.ABCD bing

A. a 3. B. 2a. C. aV2. D. av/6.
Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vudng tai C, AC=a,
BC = a\/ﬁ , biét CC' = ?a . Tinh dién tich mt cau ngoai tiép lang truy.
2 2 2 2
A 107a . B. 107a . C. 8ra . D 107a .
7 3 9 9

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu. Cho SA vudng goc voi mat day va SA =3a.
Géc giita hai mét phang (SBC) va (ABC) bang 60°. Thé tich khi cau ngoai tiép hinh chép
S.ABC bing

A 43 1297a° 5 31/937a° c 314/937a° o 4 1297a°
18 - 54 18 " 54

Cho hinh lang truy ABC.A'B'C’' ¢6 day ABC la tam giac vudng tai A, AB=3, BC =5, hinh
chiéu vudng goc cia B’ trén mat phang (ABC) la tam dudng tron ngoai tiép tam giac ABC .
Biét gdc gitta hai mat phang (ABC) va (ABB'A’) bang 60°. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép
hinh chop B".ABC .

733 5 733 c 736 5 73\@

48 24 48 24

Cho tam gi4c vudng can ABC c6 canh huyén AB = 2a. Trén dudng thang di qua A va vudng
géc v6i mit phiang (ABC), liy diém S sao cho SC tao véi mit phang (ABC) mét goc 60°.
TAI LIEU TOAN 12 THPT | 8
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Cau 47:

Céu 48:

Céau 49:

Céau 50:

Cau 51;:

Cau 52:

Céau 53:

Tinh theo a duong kinh mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABC.

A. @. B. 2/5a. C. J10a. D. 24/10a.

Cho hinh chop S.ABC ¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a,SA L (ABC). Géc giita mat phing
(SBC) va mit phang (ABC) bang 60°. Mt cau (S) tim A cit mat phang (SBC) theo thiét
dién la mgt duong tron c6 ban kinh béng % Tinh ban kinh ctia mat cau (S) .

| £

4

C.

A. @. B. @.
4 2

Cho hinh t&r dién déu ABCD c6 canh bang a, goi B',C', D" lan luot 13 trung diém céc canh
AB, AC, AD . Tinh ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chép cut B'C'D'.BCD.
a/22 5 3J2a 1la 5 3\2a

8 8 -4

C. —.
32

A.

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, canh bén SA vudng goc voi mat
phang day. Goi B;, C, lan luot 12 hinh chiéu ctia A trén SB, SC . Tinh ban kinh R ctia mit cau
di qua nam diém A, B, C, B, C,.

:a—@. B.R:ﬂ. C.R:ﬂ. D.R:a—ﬁ.
2 6 3 4

A R

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day Ia hinh vudng canh 6 . Hinh chiéu vudng géc ctia S trén mit
phang day (ABCD) la diém H thu¢c canh AB sao cho HB=2HA. Canh SA hop véi mit

phang day mot goc 60° . Dién tich mit ciu ngoai tiép hinh chop S.ABCD béng

A. 84r . B. @ﬂ' C. @ﬂ' D. 887 .

3 3
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a ABCD la hinh chit nhat. Tam giac SAB nam trong mait
phing vuéng goc véi (ABCD). Biét ring AB=a, AD =a+/3 va ASB =60°. Tinh dién tich
khdi cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD .

137a’ B S_137za2 c S_117za2 5 S_117za2
. S==0 S= S=T=—

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a.Goi V,,V,,V; lan luot Ia thé tich caa khdi
tru ngoai tiép, khdi cau noi tiép, khdi cau ngoai tiép hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’. Tinh gia

V3
A. P=§. B. P=¥. C. P=¥. D. P=%.

Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudéng can tai B vgi AB=BC =a+/3, goc
SAB = SCB =90° va khoang cich tir A dén mat phing (SBC) bing a+/2. Tinh dién tich mat
cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

A. 167a”. B. 27a®. C. 87a’. D. 127a’.
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Céu 54:

Cau 55:

Céu 56:

Cau 57:

Céau 58:

Céau 59:

Céau 60:

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day bang a va canh bén bang a~/2.Ban kinh mat
cau ngoai tiép hinh chép S.ABC la

4 ) 5 5

Cho hinh chép S.ABC c6 SA=SB =SC =2, ASB =90°, BSC =60°, CSA=120". Dién tich mat
cau ngoai tiép hinh chép bang:
167

A. 4r. B. T C.16rx. D. 8r.

Cho ling tru déu ABC.A'B'C' ¢6 canh day bang 1, chiéu cao bang 2. Thé tich khdi cau ngoai
tiép lang tru di cho bang:

3237 B. 107 c. Loz, D. 32*9@” .

27 3 9

A.

Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudéng can tai B vdi AB=BC =a+/3, goc
SAB = SCB =90° va khoang cach tir A dén mat phing (SBC) bang a+/2. Tinh dién tich mat
cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

A. 167a%. B. 2za’. C. 8za’, D. 12za?.

Cho hinh chop S.ABC c6 AB =4a,BC = 3+2a, ABC = 45°,SAC = SBC =90° ; Sin goc gilra
hai mat phang (SAB)va(SBC) béng%. Bén kinh mat cau ngoai tiép hinh chop da cho bang

PNSVEES 5 aviss c 5aJ§_ 5 3aJ§_

6 3 12 S 12
Trong mit phang (P) cho tam gidc ABC c6 AB=1, AC =2,BAC =60". Diém S thay doi

thuc dudng thang di qua A va vudng goc véi (P), (S khac A). Goi By, C, lan luot 1a hinh
chiéu vudng géc cua A trén SB, SC. Dudng kinh MN thay doi ctia mit cau (T ) ngoai tiép
khéi da dién ABCB,C, va | la diém cach tim mit cau (T ) mdt khoang béng ba lan ban kinh.
Tinh gia tri nho nhét ciia IM + IN .

A. 643. B. v20. C. 6. D. 2410

Cho tir dién ABCD c6 AB=BC =CD =23, AC=BD =2, AD =2/2. Dién tich cia mit
cau ngoai tiép tir dién da cho bang
40 107

A. 6r1. B. 24r. cC. —. D. —.
3 3
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MAT NON, MAT TRU
MAT CAU

CHU PE MAT NON TRON X0OAY VA KHOI NON

oot @)
I YY 10MTATLY THUYET

1. Mat non tron xoay

=  Puong thing d,A citnhautai O va tao thanh goc £ v6i 0° < B <90°. Mit phiang (P) chia d, A
va (P) quay quanh truc A vé6i goc B khong ddi thi tao thanh mat non tron xoay dinh O . Trong do:
e A goilatryc
e d dugc goi la duong sinh
e GOc 28 duoc goi la goc & dinh
2. Khoi nén

M
Hinh 2

= Khoi nén 1a phan khong gian duge gidi han boi mot hinh nén tron xoay, ké ca hinh nén dé.

= Dinh, mit day, dudong sinh ciia mot hinh nén cling 1a dinh, mat day, duong sinh cta khéi non tuong
ung.

= Cho hinh nén c6 chiéu cao h, duong sinh | va ban kinh day r . Khi do, ta c¢6 cac cong thic sau:

e Dién tich xung quanh cua hinh nén: S, =7.rl

e Dién tich day cua hinh nén: Sy, = zr?

e Dién tich toan phan cta hinh nén: S, =S, +S,,, =7z.rl+ m.r?

, .. 1
e The tich ciia khoinon: V, = §7r.r2.h
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& Dang 1: Tinh S,q va Sy, cua khdi nén. Thé tich khéi nén

=  Cho hinh nén cé chiéu cao h, duong sinh | va ban kinh day r . Khi do, ta c6 cac cong thirc sau:

e Dién tich xung quanh cta hinh non: S, =7z.rl

e Di¢n tich ddy cta hinh nén: S, = m.r?

e Dién tich toan phan ctia hinh nén: Sp =S,q Sy =mrl+ m.r?

Ao 5 A r 1
e Theé tich cua kh6inén: V, = gﬂ.rz.h

IR WY ' vipu MINHHOA

Caul: Cit hinh non (N) bang mot mit phang qua truc cta nd, ta thu dugc thiét dién 1a tam gidc déu

canh 2a. Tinh dién tich xung quanh cia (N).

2 2
A 27a’. B, 7@ ‘/§. C. 4ra. D, 278

2 3
Loi giai

Chon A

Cit hinh nén (N) béng mot mat ph:fmg qua truc cua nd, ta thu dugc thiét dién 1a tam giac déu

R=a
canh 2a suy ra { | =+vh?+R*=2a

=
h=a\/§

Dién tich xung quanh cia (N) la S,, = zRI = 2za’.

Cau2: Cho khéi nén c6 do dai dudng cao bing ban kinh day. Biét thé tich khdi nén bing 7+/3a°. Dién
tich xung quanh ctia hinh nén bang

A. 3\27a’. B. 37a’. C. J3ra’. D. 2ra’.
Loi giai
Chon A
s
B 3 I

Khdi non ¢ d6 dai duong cao bang ban kinh day = h=r .

Thé tich khdi nén V = %ﬂrzh =73’ = %72‘!’3 =733 & r=h=4+3a.
Suy ra dudng sinh | =v'r? +h? =/6a.

Dién tich xung quanh ctia hinh n6n qu =xrl= ﬂ.\/ga.\/ga = 3\/§7ra2 )

Cau 3: Thiét dién qua truc ciia mot hinh ndn 13 mot tam giac déu canh c6 do dai bang 2a. Thé tich khdi
non la
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Cau 4:

Cau 5:

7[8.3 \/§ 7za3 \/5 7ra3 \/§

A. C. . D .

6 9 3 C12
Loi giai

Chon C

Gia str hinh nén co dinh 1a S va tim dudng tron day 1a O ; thiét dién di qua truc SO 14 tam giac
déu SAB.

Taco r:%:a; h:SO:SA.sin60°:2a.§:a\/§.

3
Thé tich khdinénla Vv = %nrzh = %ﬂ.az.a 3= 7Z3.3\/§ .

Cho hinh nén dinh S . Biét rﬁng néu cit hinh nén boi mot mat phéng di qua truc, ta dugc mot
tam gidc vudng can c6 canh huyén bang a./2 . Dién tich xung quanh ciia hinh nén 1a

2 2
A s =z2a’. B. S =ral. C.g ™2  pg _*&
Xq Xq Xq 2 Xq 2
Loi gidi
Chon C

S

Gia sir thiét dién qua tryc 1a tam gidc SAB.
Theo dé bai ta co tam giac SAB vudng can tai S, c6 canh huyén AB =a+/2 -
SA =SB

Suy ra
Y {SAZ +SB?

_ g2 = duong sinh | = SA=a va ban kinh R:QAZ%.

a2  z/2a?
74 A= :

Khi d6 dién tich xung quanh ctia hinh nén 1a § .= 7RI =
: 2 2

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao bang a. Mot mit phang («) di qua dinh hinh nén va cit hinh nén
theo mot thiét dién 1a tam giac déu, gdc gitra tryuc cua hinh nén va mat phéng (a) la 60°. Thé

tich cua khoi nén da cho bang
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3 3 3 3
A 25ra . B 407a . C. 137a ' D. ﬁ.
9 9 9 9
Loi giai
Chon C

Gia sir mit phang (a) cat hinh nén theo thiét dién 14 tam gidc SAB . Theo gia thiét thi tam
giac SAB déu. Goi O 1a tAm cua duong tron day; h,r 1an luot 13 duong cao va ban kinh cua

hinh non.
Goi M 1a trung diém ciia AB, tam giac OAB can dinh O nén OM L AB va SO L AB suy ra

AB L (SOM).

Dung OK 1. SM (K e SM).

Theotréntacé AB L (SOM )= AB _LOK = OK L(SAB).

Vay goc tao bai giita truc SO va mit phang (SAB) 1a OSM = 60°.

Xét tam giac vubng SOM c6

c0sOSM = > — sM =2 — 22:0M = SM sinOSM = 2843 _ a3,
SM 1 2
2
Do tam giac SAB déu nén SM =M:> AB = 25M = 2.2a = 4a\/§ — AM = Za‘@ _
2 3 B 3 3
2
Khi d6 ban kinh hinh nén r = OA=+OM? + AM 2 \/(a\@)z {26‘;@] - ai)@ ,

Thé tich ctia khbi non da cho bang V = L=l
3 3 3 9

a+/39 jz o 13ra’
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BN BAI TAP TRAC NGHIEM

Céu 1:

Céu 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Céau 6:

Cho khéi nén c6 ban kinh r = \/§ va chiéu cao h=4. Tinh thé tich V cua khdi nén di cho

1672'\/5

A.V =167+/3. B.V = - C.V =12r. D.V =4r.

Loi giai
Chon D

TacoV :lﬁrzh =4z

Cho hinh nén c6 ban kinh day r =2 va d6 dai duong sinh |1 =5. Dién tich xung quanh cta hinh
nén da cho bang

A. 20—72- B. 20r . C. 10—7[ D. 10~z .
3 3
Loi giai
Chon D

Di¢n tich xung guanh cua hinh non la: S,, = zrl = 7.2.5=107.

Cho hinh nén c¢6 dudng kinh day bang 6 , d dai duong sinh bang 5. Dién tich xung quanh hinh
n6n di cho bang
A. 20. B. 30~. C. 15x. D. 40.
Loi giai
Chgn C

Tacd Sy, =7zl = ﬂ.g.5=157r.

Mot khdi nén ¢ ban kinh duong tron day r =3 va do dai duong sinh | =5. Tinh thé tich cta
khéi nén do.
A. 157 B. 367. C.12~x. D. 30r.
Loi giai
Ta ¢ chiéu cao ciia khdi nén h=+1? —r?> =/25-9 = 4,

Thé tich khdi nén 1a: V = %n.rz.h = %;:.32.4 =127

Cho hinh nén c6 duong kinh day bang 6 , do dai duong sinh bang 5. Dién tich xung quanh hinh
nén d cho bang
A. 20. B. 30~. C. 157. D. 40.
Loi giai
Chon C

Tacd Sy, =7zl = ﬂ.g.5=157r.

Dién tich xung quanh caa mét hinh nén c6 dudng sinh | =3, ban kinh day r = 2bing
A 12, B. 12x. C.6. D. 67.

Loi giai
Chon D

5 | Facebook tac gia: Phan Nhat Linh - SDT: 0817.098.716



CHU'ONG 04: MAT NON, MAT TRU, MAT CAU

Cau7:

Céu 8:

Cau 9:

Céau 10:

Dién tich xung quanh cua hinh non la: S,, = zrl =7.2.3=67

Cho khéi nén co chiéu cao bang a va duong sinh bang 2a. Thé tich ciia khdi non da cho bang

3 3
A. zad. B. 37a°. c. b, Y3ra®
3 3
Loi gidi
Chon A

Bén kinh dudng tron dy ciia hinh nén bang r =+/1 —h? = a/3.
. . . 1
Thé tich cta khoi non bang V = gﬂrzh =ra’.
Cho hinh nén ¢ ban kinh bang 3, chiéu cao bang 4 . Thé tich cua khdi nén di cho bang
A. 48r. B. 48. C.12r. D. 12.

Loi giai
Chon C

7 .. .1
Thé tich cta khdi nén di cho bang 5”'32'4 =127 .

Cho hinh nén c6 ban kinh day r =3 va goc ¢ dinh bang 60°. Thé tich caa khdi nén giéi han boi
hinh nén di cho bang
A. 93, B. 27\3x. C. 27rx. D. 937.

Loi giai

Chon D

Ta c6 goc & dinh bang 60° = OSB =30°.

Xét ASOB vuong tai O c6: h=S0 = d :3«/5
tan 30°

Vay thé tich ciia khéi nén da chola: V = %ﬂrzh = %n.32.3\/§ =9.37.

Trong khéng gian cho tam giac vudng ABC tai A, AB =a va BC = a+/3. Tinh thé tich caa khéi
non nhan duoc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc AB.

A.V:%mﬁ. B.V =3rza°. C.V =zad. D.V =2za°.

Lai gidi
Chon A
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Cau 11:

Céu 12:

Céau 13:

Do khdi nén nhan AB 1am truc nén chiéu caoh = AB = a, d6 dai duong sinh | = BC =a+/3 do

d6 ban kinh day r =+I1% —h? =/2a.
R , 2
Thé tich khdi nén la Vv = én(\/ia) a= gza?’.

Cho hinh tru c6 chiéu cao h=1 va ban kinh r = 2. Dién tich xung quanh caa hinh tru di cho
bang
A 2r. B. 6. C.4r. D. 3r.
Loi giai
Taco: Sy, =2xrl=2721=4r.

Mot hinh nén c6 dudng sinh bang 2a va goc gitta duong sinh va mat phing day bing 60°. Thé
tich ctia khdi non tao nén tir hinh nén di cho bang
V35 V3 5

A. —ra B. —ra
3 24

C. ra®. D. 4ra%-

Loi giai

Chon B

Goi r,h 1an luot 1a ban kinh va do dai duong cao cua hinh non.

Gia st goc giita duong sinh SA va mit phang day 1a 60°.
. A :
Taco cosSAO =% —r=0A=SAcos60°=a va h=+1%>-r? =a3.

3
Thé tich khéi non 1a V = %ﬂrzh - ”33*/5 .

Mot khéi non c6 ban kinh day r va duong sinh dai gip doi ban kinh day.Thé tich khdi nén d6
bang

A. \/§7ZF3. B. x/§7zr3. C. ?mﬁ. D. ?mﬁ_
Loi gidi
Chgn C

Ta c6 dudng sinh khéi non | = 2r

Chiéu cao khéinon h= \/l2 —r? = \/(zr)z —r2 =\f3r

Thé tich cua khdinén 1a V = %ﬁrzh = %ﬁrz.\@r = gnﬁ .
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Cau 14: Trong khong gian, cho tam giac ABC vuong tai A, AB = av/3 va BC = 2a. Khi quay tam giac
ABC quanh canh AB thi duong gép khiic BCA tao thanh mot hinh non tron xoay. Thé tich ciia
khéi nén tron xoay tao nén boi hinh nén tron xoay noéi trén 1a

2rad ra’ \/§

A. a3, B. C. . D. 2za°.

Chon C

Hinh nén tao thanh c¢6 chiéu cao AB = aV/3 va duong sinh BC =2a nén n6 c6 ban kinh day la

AC =/BC? - AB? = \/(Za)z —(aﬁ)2 =a.

a3
T

Thé tich khdi non tao thanh 1a; V = %ﬁACZ.AB = %ﬂ.az.a 3=

Cau 15: Trong khong gian, cho tam gidc ABC vudng can tai A, goi | 1a trung diém cua BC,BC =2.
Tinh dién tich xung quanh cuaa hinh nén nhan dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc

Al

A. 227 B. V2r. C.2r. D. 4r .
Loi giai

Chon B

Al :EBC:l
2

Tam giac ABC vudng can ¢ A, | la trung diém cua BC,BC =2 ={Bl =IC =1
AB = AC =2

Do d6 dién tich xung quanh cua hinh nén 12 V = zrl = 7.14/2 =/27.
Cau 16: Cét hinh non ¢6 chiéu cao h boi mot mat phéng di qua truc ta dugc thiét dién 1a mot tam giac

vudng can. Biét dién tich xung quanh ctia hinh nén 1a 87+/2 . Thé tich cua khdi non bang

A 16”ﬁ. B. %47 C. 1672 D. 8r.
3 3
Loi giai
Chon A
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Vi thiét dién qua tryc 13 tam giac vuéng can nén: h=r

Mt khac: 12 =h? +r? = | =r/2 . Theo dé: Syq = 71l o8r\2=nr’2 & r=22

Vay: Thé tich khéi non bing: V —%m’ (242 ) 16’“/_ (dvdt).

Cau 17: Cét hinh nén bdi mot mat phéng di qua truc ta duogc thiét dién 12 mot tam giac vudng can co canh
huyén bing a+/6 . Tinh thé tich V cuia khéi non do.

3 3 3 3
A.V:”aB\E. B.V=”a£ c.V=”a‘@ D.V=”a*@

4 6 2
Loi giai

Chon B

Yl
Goi thiét dién qua truc cua hinh nén la tam gidc OMN .

Theo @8 ta c6, tam giac OMN vudng can tai O c6 MN =a+/6 .

Do do, _MN a_*/g,h:o|:w:ﬁ.
2 2 2 2
3
Vay khdi non COV—lﬂT h= a6 anzﬂa JE
3 3 2 2 4

Cau 18: Cho hinh nén c6 do dai duong sinh bang 2a va chu vi day bang 2za . Tinh dién tich xung quanh
cua hinh non.

A. ra- B. —- C. 2za®- D. za®.
Loi giai

Chon C

Theo gia thiét ta co | = 2a; chu vi duong day 1a 2zr =2za=r=a

Vay dién tich xung quanh 1a S = zrl = 27a°.

Céau 19: Cho tam giac ABC vudng tai A, xoay tam gidc ABC quanh canh AB ta dugc hinh non (N). Tinh

dién tich xung quanh cua nén (N) biét raing AB = 6a, ABC = 30°.

A. S,  =24ra’. B. S,, =487a’. C. S, =36\/67a’. D. S, =72V3za’.
Loi giai

Chon A

Tacé AC = ABtan30° = 2/3a = BC =+ AB2 + AC? = \/6a 2fa) —43a.

Vay S, =7AC.BC = 7.2\/3a.4y/3a = 2472’
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Cau 20:

Céu 21:

Céau 22:

Trong khéng gian, cho AABC vudng can tai A, goi | 1a trung diém BC, BC = 2. Tinh dién
tich xung quanh ctaa hinh nén nhan dugc khi quay tam gidc AABC xung quanh truc Al .
A. S,, =22z B. S,, =4r. C. Sq =27 D. S,y =~27.
Loi giai

Chon D

- NS ) BC
Vi AABC vudngcantai A c6 BC =2 suyra AC=~2, r == -1
Di¢n tich xung quanh cua hinh nén la S, = zrl = NeYS
Mot hinh nén c6 chiéu cao bang a~/3 va ban kinh day bang a. Tinh dién tich xung quanh Syq

cua hinh non.
A. S, =2a’. B. S,, =27a’. C.S=+37a’.  D.S,=ra’.
Loi giai
. { 2
Theo dé bai, ta co hza\/§,r:a. Laico I’=r?+h’=1=+r?+h?= a2+(a\/§) =2a.

Dién tich xung quanh cta hinh noén la

Syq=7rl= 27a’ .

Cho tam gidc ABC vuédng tai A c6 AB =3, AC =4. Dién tich xung quanh ctia hinh nén tao
thanh khi quay tam giac ABC quanh truc AB bang
A. 207 . B. 40r . C. 15rx. D. 12rx.

Loi giai

Chon A

C

Hinh noén tao thanh khi quay tam giac ABC quanh truc AB c¢6 ban kinh day 1a r = AC =4 va
chiéu cao la h=AB =3.

Suy ra duong sinh | =+/r? +h? =5,

Dién tich xung quanh ctia hinhnénla S = zrl =207 .
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Céau 23: Mot hinh non (N) c6 thiét dién qua truc 12 mot tam giac vudng can véi canh goc vudng bang

a2 . Thé tich ciia khdi nén (N) bing

3 3 3
AT B. & C. ra. D. 7+/2a
3 2 12
Loi gidi
Chon A

Goi S la dinh ciia hinh nén (N) va H la chan duong cao ké tir S 1én mat day

1 V2

Taco SH =HA=HB=EAB=7SB=a.

3
V= S nHA? = T
(N) 73 3

Cau 24: Khdi tron xoay sinh bai mot tam giac déu canh a (ké ca diém trong) khi quay quanh mot duong
thang chira mot canh cta tam giac co thé tich bang

3 3 3 3
A B, 7@ \/g. c. ™2 */5. D. 7
4 6 12 8
Loi giai
Chon A
A
B C

E
Goi D Ia trung diém BC khi quay tam gidc ABC quay quanh canh BC ta duoc hai hinh nén
dinh B va dinh C . Goi thé tich hai khdi non dinh B,C 1an luot 1a V,,V, .

3
Tac: BD= 2, AD =33 Ly N, =21 zAD2BD =72
2 2 3 4
Cau 25: Cho hinh nén c6 dudng sinh bang 2, goc & dinh bang 120° Thé tich cua khdi nén do bang
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Cau 26:

Cau 27:

A. f3r. B. X127 C.3r7. D. 7.

Chon D

Vi goc & dinh bang 120° nén IOM =60°. Trong tam gi4c vuéng IOM ta co
r=1sin60° =+/3
h=1cos60" =1

Thé tich caa hinhnén 1a V = %m‘zh = %7[.3.12 .

Tinh thé tich ctia khdi nén c¢6 chiéu cao bang 8 va d6 dai duong sinh bang 10.

A. 2567 . B. 2887. C. 967. D. 384rx.
Loi giai

Chgn C

Goi chiéu cao, do dai duong sinh, ban kinh day ctia khéi noén lan luogt1a h, 1, r.

Bén kinh day cia khéi non1a r =12 —h? =102 —8% =6.

Thé tich ctia khdi nén 1a V = %m‘zh = %7[.62.8 =967.
Mot tAm ton hinh tam giac ABC c6 d6 dai canh AB =3;AC =2;BC =+/19. Diém H 1 chan
duong cao ké tir dinh A ctia tam giac ABC . Nguoi ta dung compa c6 tdm la A, banh kinh AH

vach mot cung tron MN . Lay hinh quat go thanh hinh nén khong c6 mit day véi dinh 1a A,
cung MN thanh dudng tron day cia hinh nén. Tinh thé tich kh6i non trén.

M

N
B l C
H
A 27114 5 273 c 757 5 2719
- 361 " 19 " 361 - 361
Loi giai
Chon A

Ap dung hé qua dinh ly ham s cosin cho tam gi4c ABC ta co:
AB? + AC*-BC® 3*+2°-19 1

CcosBAC = ——=BAC =120".
2AB.AC 2.3.2 2
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Cau 28:

Céau 29:

Céau 30:

J3
1 . 1 AB.ACSINBAC 275 357
Suyra: S =—AB.AC.sinBAC=—AH.BC < AH = = =
AABC 2 2

BC J19 19

b6 dai cung MN :@E.AH = 2577 :
180 19

MN /57

Goi r la ban kinh duong tron day cta non, khi d6: 2zr =MN < r = T = ST
T

AR
19 '

Goi h 1a chiéu cao nén, taco: h=vAH? —r? =
19 19 19

2
Thé tich khéi nén v = Lrrzh= [ Y57 | (24114 _ 27114
3 3 | 19 19 361

Cit hinh nén béi mot hinh phang di qua truc ta duge thiét dién 1a mot tam giac vubng can co

canh huyén bang a+/6 . Thé tich cua khéi nén dé bang

a6 a6

AV = 3 B.V = . C.V=

a6 a6

D.V = .

2 4 6
Loi gidi

Chgn C

1 J6 1 J6

TacO h=SO=-AB=a—, R=0OA=-AB=a—.
2 2 2 2

2 3
VZ%S.hZ%ﬂ(agj 6 _ za’e

2 4

Cho khdi nén ¢6 ban kinh ddy r =3 va d6 dai duong sinh | =5. Thé tich khbi nén da cho bang
A. 12r. B. 18x. C. 6r. D. 367.

Loi giai
Chon A

Taco: V :%zrzh :%mz. 52 32 =12r.

Cho hinh n6n (N) c6 chiéu cao bing 2a. Cit (N) bdi mot mit phang qua dinh va cach tam

43?11
3

ctia day mot khoang bang ta duoc thiét dién co dién tich bang . Thé tich khéi non da

cho bang
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Cau 31:

3 3 3
A, 47 \/g. g, 107a” C. 107a°. D, 478 \/g.
3 3 9
Loi gidi
Chon B

Gia sir tam gidc SAB 1a thiét dién di qua dinh ctia hinh nén (N).
Goi | la trung diém cua AB vaké OH L SI = OH 1 (SAB)=d(0O,(SAB))=HO=a.

Xét tam gi&c vudng SOl co: 1 > = 12 + 12 <:>i2:i2+i2 =0l :E.
OH2? S0% Ol a’? 4a’ ol V3
2
Lai co: SI =/SO? + 102 =, [4a2 + 28~ _ 48
3 3
43211
2.
Xét tam gidc SAB cé: AB = 2Snec _ 3 _ 2,/33a = BI _AB_ a\/ﬁ.
S| 4a 2 3
J3
2 2
Xét tam giac OIB co: OB =+/OI2 + IB? = 4%+339a —ay5.

q , 1 1 107za’°
Vay theé tich ciia khoi nén la: V = éﬂrz.SO = gﬁ.5a2.2a = OZa .

Cho hinh nén (N) c6 dinh S, chiéu cao h=3. Mt phang (P) qua dinh S cét hinh nén (N)
theo thiét dién 1a tam giac déu. Khoang cach tir tim déy hinh non dén mat phiang (P) bing v/6

. Thé tich khoi n6n gisi han bai hinh nén (N) bang
A. 81r. B. 27x. C. 36r. D. 127.
Loi giai

Chon B

Taco: SO=3.
TAI LIEU TOAN 12 THPT | 14



Phan Nhét Linh N3m tron cic chuyén dé 6n thi THPT Quéc Gia

Céu 32:

Ké OH L AB= AH = HB.
Ké OK L SH = OK L AB = d(0O;(P))=d(0;(SAB))=0K =+/6..

Ké OH 1 AB = AH =HB=2—“/2§"":J§a.

Tam giac vubng SOH vuéng tai O,
1 1 1 1 1 1 SO%.0K?
7 ez T T iand 7= 7 oz > OH= ﬁ:B\/E.
OK? SO?> OH? ~OH? OK? SO SO? —0OK
Tam giac vuéng SOH vuéng tai O ¢d SH =+/SO? +OH? =343.

ta co:

AB? J3

Tam giac vudng SAH vudng tai H c6 SH =+/SA? — AH? =, |AB? v AB7 = AB=6
2

Xét tam giac vudng OAH |, ta c6: OA=+VHA? +OH? = ,/32 +(3\/§) =33

Vay thé tich khi non gi6i han béi hinh nén (N) 1a V = %ﬂ.OAZ.SO = %72’.27.3 =27r.

Cho khdi nén c6 thiét dién qua truc 1 tam gidc SAB vudng tai S . Biét tam giac SAB c6 ban
kinh dudng tron noi tiép bing z(ﬁ - 1) . Tinh thé tich khéi nén da cho

A.16—7T. B.Z—ﬁ. C.4—7[. D.8—7Z.
3 3 3 3
Loi giai
Chon D

Theo d& ASAB vudng tai S va SA =SB nén suy ra ASAB vudng can tai S

a2

bat SA=SB=a suyra AB = a2 va duong cao SO = >

2
Dién tich tam gidc SAB 13 S = %SA.SB - a?

SA+SB+AB a+a+aV2 2a+ay2
2 2 2

Suyra S=pr =%.2(\/§—1)=(2a+a\/§)(\/§—1)

Taco p=

Tur d6 suy ra (2a+a\/§)(\/§—l)=a—22<:>a=2\/§

a2 _ 222 _
2

2

Suyra SO=0B = 2
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1

Vay thé tich khéinon 1a V = %E.OBZ.SO = 57[.22.2 _87

3
Cau 33: Cho khoi nén (N) c6 ban kinh ddy r = 4ava chiéu cao 16n hon ban kinh déy. Mt phang (P)

di qua dinh nén va tao v6i ddy néon méot goc 60° cat khdi non (N) theo thiét dién 13 mot tam

gidc c6 dién tich bang 8+/3a?. Thé tich ciia khdi non (N) bing

A. 64rad. B. 96za’. C. 327a°. D. 1927a°.
Loi giai

Chon C

Goi thiét dién 1a tam gidc SAB va | 1a trung diém ctia doan AB.
Taco Ol L AB va SI L AB nén SIO =60°.

2
Goi SO=h(h>4a) ta c6 Ol = 5O _h‘/_ AB = 2l = 2/OB? _OI% = 2,[16a% -2
tan60° 3 9
R =2W§.
sin60° 3

2 2
Do d6 SSAB:%SI.AB PN Zh*f 3 2,162 2—£ 12a% =h, [16a° —ﬂ

2 h? = 36a2 h =6a(nhan
< 1443* h2[16a 32] §h4—16ah2+144a _o@{ N )

h? =12a’ h:2\/_a(loai)'

Vay Vi) = %ﬂ.rz.h = %z.(4a)2 .6a=327a’.

Cau 34: Cho hinh nén c6 chiéu cao bang 3. Mot mit phang (a) di qua dinh hinh nén va cat hinh nén
theo mot thiét dién 1a tam gidc deéu, géc giita truc cla hinh nén va mit phiang (a) 1a 45°. Thé
tich ctia khdi non da cho bang
A. 457, B. 157. C. 12257, D. 5v24z.

Loi giai
Chon B
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Céau 35;

Goi S va | 1an luot 14 dinh cuia hinh nén va tim cia dudng tron dy ciia hinh nén.
Thiét dién qua dinh ciia hinh nén 1a tam giac déu SAB suy ra (a) = (SAB)
Goi M,H lan lugt 14 hinh chiéu cta 1 1&n AB va SM .

AB L IM

. a, =AB1(SIM)= AB 1 IH
Khi do: {ABLSI ( )

= IH L (SAB)

IH L AB
IH L SM

= SH 14 hinh chiéu ciia SI 1én (SAB) = (SI,())=(SI,SH)=ISM =45°= IMS = 45°

~tangse =M o -3 00845° = > — 5M 32
SI SM

Vi tam giac SAB 13 tam gidc déu nén SM = AB.? = AB = */_ =2J6 = MB =6

w\s

— Bén kinh duong tron day 1a r = 1B =+MI% + MB? =+/9+6 =+/15

— Thé tich ctia khdi nén dd cho1a V = %ﬁrz.Sl = %;z.15.3 =157

Cho hinh nén c6 chiéu cao bang a. Biét rang khi cit hinh nén da cho boi mot mit phang di qua
A 5 , \ 4 A 5 M a < A A \ A

dinh hinh nén va cach tam cua day hinh non mét khoang bang § , thiét dién thu dugc 1a mot tam
giac vuong. Thé tich ciia khdi non duge gidi han béi hinh nén da cho bang:

57a’ ra’ Ara’ D 57a’

: B. —.
9 3 12

Chgn D

Goi thiét dién qua dinh 1a tam giac vuong can SAB va goi H 1a trung diém AB
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KéOKJ_SH:>d(O,(SAB))=OK=E vataco —— = 12+ 1230H:_a*/§,
3 OK? s0? OH 4

i4 NV e i onz L 382

Do tam giac SAB vudng cantai S= AH =SH =SH =+4SO“ +0OH*“ = 7

— OA=+/OH? + AH? =%:>v =%;:.0A2.30=%7{

2 12

3

2
aﬁ] ,_ 57’

. ‘. e : . bra
Vay thé tich cua khoi ndn dugc gidi han bdi hinh non da cho bang a

Cau 36: Cho hinh nén (N) cé dinh S, chiéu cao h=2. Mt phang (P) qua dinh S cét hinh nén (N)
theo thiét dién 1a tam giac déu. Khoang cach tir tim déy hinh nén dén mat phang (P) bing /3
. Thé tich khdi n6n gisi han bai hinh nén (N) bang

N3 5. 1005 c 8. p, 104r
9 3 3 9
Loi giai
Chon D

-1
Ké mp(SAB), OH 1 AB,OK L SH ; OH L AB,SO L AB (SO L (OAB))
= AB L (SOH) = AB L OK ma OK L SH = OK L (SAB)

L OK=3=_00H _ z__20H _on-vi2
\/SO? + OH? J4+0H?
— SH =+/SO% + OH? :4:%\/§—>AB:¥

= BH :%AB:¥6:>OB:JOH2+HBZ = /12+%:—2*?
1 (2\/@]2_1047z

3 3 3 9

Cau 37: Cho hinh nén dinh S, duong tron day tim O va goc ¢ dinh bang 120°. M6t mat phang di qua
S cat hinh nén theo thiét dién 13 tam giac vuong SAB . Biét khoang cach giita hai duong thang
AB va SO bang 3, dién tich xung quanh cua hinh nén d cho bang
A. 2743, B. 277+/3. C. 973, D. 187+/3.
Loi giai
Chon D
TAI LIEU TOAN 12 THPT | 18
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Cau 38:

- \
——3o

o

1
aaak

Goi | 1a trung diém ctia AB khi d6 Ol L AB.

Ma SO vubdng goc voi day = SO L Ol nén d(SO,AB)=0I =3.

Goi ban kinh ctia duong tron day la r = OB =r.

r 2r

T sin60° 3

Vi gbc ¢ dinh bang 120° = OSB = 60° = sinOSB = % =SB

Xét AOIB vudng tai | 1 IB2=012+0B2 =32 +12= IB=v3?+r> = AB =232 +r2 .

Xét ASAB vudng can tai S :

ABZ:SA2+SBZ<:>(2 32+r2)2=(EJZ+(£T@r2=27©r=3\/§.
B\

- 5"

Dién tich xung quanh cta hinh nén: S = zrl = 73/3.6=187/3.

| =SB 6.

Cho hinh nén dinh S, duong tron day tim O va goc & dinh bang 120° . Mot mat phang di qua
S cat hinh nén theo thiét dién la tam gidc SAB . Khoang cach giita hai duong AB va SO bing
3, dién tich xung quanh cta hinh nén di cho bang 187+/3 . Tinh dién tich tam giac SAB.

A. 12, B. 18. C. 21. D. 27.

Loi giai

Chon B

Goi M 14 trung diém AB, khi d6 OM L AB ma OM L SO (do SO L day).
Suy ra d(AB,SO)=0M =3.

OA  230A
sin60° 3

Tacd ASO =60° = SA =
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Céu 39:

Céau 40:

2
OA 2./30A _ 72+30A

S,q =7TOASA=1 =187+/3 = OA =33, SA=6.

AM =+/OAZ—OM?2 =32 = AB=2AM =6+/2.
SM =+/SAZ — AM? =32,

VAy S :%.AB.SM =%.6J§.3J§ =18(dvd) .

Cho hinh nén (N) c6 goc ¢ dinh bang 120°. Mit phing qua truc cia (N), cét (N) theo mot

thiét dién 1a tam giac c6 ban kinh dudng tron ngoai tiép bang 4 . Tinh thé tich khbi non (N ).

A. 8x. B. 4/37. C. 3r. D. 6r.
Loi giai

Goi tam gi4c SAB la thiét dién cuia hinh nén khi cat boi mat phang di qua dinh
R 14 ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac SAB, r 1a ban kinh hinh nén
Ap dung dinh ly sin trong tam giac SAB ta co:

AB
sin ASB

- 2R :>AB:2R.sinASB:4\/§:>r=%:2\/§

B r
tanOSB  tan60°

Mit khac, tanOSB = % =SO=h=

, , 2
Thé tich khdi nén 1a V =%7zr2.h —V =%7z<2\/§) 2=8r.

Cho khéi non dinh S c6 day 1a hinh tron tim O. Goi A va B 1a hai diém thudc dudng tron
(O) sao cho tam giac SAB vudng va co dién tich bang 4a®. Goc giita duong thang SO va mit
phang (SAB) bang 30 . Thé tich ctia khdi non da cho bang

A. 27[&3. B. 4/37ad. C. ﬂ7ra3. D. ?;za?
Loi giai
Chon C.
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Céu 41:

A1,

S
Ab N
Ay | !

.
N
U
]
! I
Fr N
¢ N
] A
I
I
I
|
I
I
I
I
1
:
|

 H=--FrO0 P,

Thiét dién 1 tam gidc SAB vudng nén

Ssap =%SASB=4a2 @%SAZ =4a? = SA=2aJ2 = AB=4a—= SH =2a.

\/5 2a.§:a\/§.

Taco: (SO;(SAB)) = HSO =30° suy ra: cos30° = g—g = SO =SH.—~=

2
Xét tam gidc SAO vudng tai O nén: OA? = SA? —SO% =8a? —3a% =5a° = OA=a+/5 .
: ‘. 1 1 2 3
Thé tich khoi nén: V = ém’zh = gﬁ(a\/g) af = 5a3\/§7z .

Cho hinh nén (N) c6 duong sinh tao véi ddy mot géc 60°. Mit phing qua truc cta (N) cét

(N) duoc thiét dién 1a tam gidc c6 béan kinh dudng tron ndi tiép bang 2. Thé tich V ctia khéi

nén giéi han boi (N) bang
AV =7237. B.V =24r. C.V =72r. D.V =24/3x.
Loi gidi

Chon B

a’\3
Dit AB = a. Ban kinh dudng tron ndi tiép ASAB: r = Ssap S a3 =2=a=43
Psas 3a 6
2
Bén kinh duong tron ddy hinh nén: R = % = ﬁ =243.

2

6

Chiéu cao hinh né6n: h =

AB+f3 _ 43:/3 _
2

2

, , 2
Thé tich khéi nén: V = %;;th - %7[(2\@) 6=24r
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Cau 42;

Cau 43:

Cho hinh nén dinh S c6 day 1a hinh tron tim O . Mot mit phang di qua dinh cta hinh nén va
cit hinh nén theo thiét dién 1a mot tam giac vudng SAB c6 dién tich bang 4a®. Goc giira truc

SO va mit phang (SAB) bang 30° . Dién tich xung quanh ciia hinh nén da cho bang

A. 410782, B. 8107a?. C. J107a?. D. 210za?.
Loi giai
Chon D

K¢ OM L AB = (SO;(SAB)| = MSO = 30°.
Ta cO: Sgug = 4a° @%SM.AB=4a2 va AB=2SM . Tu d6 suy ra: SM =2a;AB =4a va

SA=2+/2a. Ta lai c6: SO =c0s30°.SM =+/3a va r =OA=+/8a° —-3a® =a/5.
Vay qu =7xrl = 2\/1_07ra2.
Cit hinh nén bdi mot mat phéng di qua dinh va tao voi mat phfmg day mot goc « sao cho

CoSa = ﬁ duoc thiét dién 1a mot tam gidc vudng c6 canh huyén bang 4+/3 . Thé tich khéi non

da cho bang

A.158. B. 37,5. C.47,4. D. 15,7.
Loi giai

Chon C

Goi thiét dién ctia hinh nén va mit phang qua dinh S ctia hinh nén 1a tam giac SAB
Tir gia thiét suy ra tam gidc SAB vudng can tai S va c6 canh huyén AB = 43

— SA=SB =2.6: SM :%:2\/5

Goi M 1a trung diém ctia AB . Khi d6 géc gitta mit phang (SAB) va day 1a & = SMO
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Xét tam giac vudng SMO:Cosazg/l—O@ 1 _MO <& MO=2

B 2B
Suy ra ban kinh dudng tron ddy ciia hinh nén 1a r =0A=+OM? + AM? =4 +12 =4
(voil O la tam duong tron day cua hinh non)

Chidu cao cia hinh nén 1a h=S0 =vSM2 -MO? =12 -4 = 2./2

— Thé tich khdi nén d3 cho1a V = éﬁrz.h = %ﬂ.16.2\/§ ~ 47,4,

Cau 44: Cat hinh nén béi mot mat phang di qua dinh va tao voi mét phiang ddy mot goc 60° duogc thiét
dién 13 mot tam giac vudng can c6 canh huyén bang 4. Tinh thé tich ctia khdi nén ban dau.

10\3 7 5\/_ f 3 53 7

AV = B.V=—- C.V=—- D.V=

3 3
Loi giai

Chon D

Gia st hinh nén dinh (S) tdm O, thiét dién qua dinh ¢ gia thiét a tam giac vudng can SAB.
Goi K 1a trung diém cta AB, suy ra géc gitta (SAB) va mit day 1a SKO = 60°.
Tacé AB=4= SK :%AB:Z Vi SA=SB=242.

Tam giac SKO vudng tai O SO = SK.tan SKO =+/3.

Tam gi4c SAO vuéng tai O: AO =+/SA? —SO? =+/5.
5f

Thé tich khdinén V = %7[ AO?.S0 =

Cau 45: Cho hinh nén c6 thiét dién di qua dinh 1a tam giac SAB vuéng tai S ,(A, B thudc duong tron
day). Biét tam giac SAB c6 ban kinh dudng tron noi tiép bing z(ﬁ —1) dudng cao SO tao Vi

mat phang SAB mot goc 30°. Dién tich xung quanh caa hinh nén bang:

A. 24107 B. 24/57 C. 4107 D. V157
Loi gidi
Chon C
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Céau 46:

Taod Sy = P2(V2-1) = %.SA.SB _AT SB; “/E'SA.z(ﬁ -1)

@%IZ:I\/E(\/E+1)(\/§—1)<:>I:2\/§:>AB:|x/§:4.

Mit khac goi | 14 trung diém cua AB tacd OSI =30°

AB?
RZ-T 2
sinBOO:%:—A'z@%: JR8__44 sVR -4=1 R2:5<:>R=\/§
2 AB -

4
= S,, = 7Rl = 2257 = 2107 .
Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 canh bang 4. Xét hinh non (N) c6 déy ndm trén mat
phing (ABCD) va mit xung quanh di qua bon diém A’,B’,C’,D’. Khi bén kinh ddy cua (N)
bing 3v/2, dién tich xung quanh ciia (N) bing

A. 72r. B. 54r. C. 3627 D. 1087 .
Loi giai
Chon B
I
0’ 4’
0 A E

Goi | 1a dinh cta hinh nén, O va O’ 1an luot 14 tAm cua cac hinh vuéng ABCD, A'B'C'D’.
Ta thiy | € 00'.
Goi E 1a giao diém ciia IA" v6i (ABCD). Suyra AeOE.

(N) c6 ban kinh OE va duong cao 10.

Tacd AIOE ~ AIO'A’ :%:OA 10 OA 10 —2\/§<:>IO'—8.

= = & = =
OE 10'+00' OE 10'+4 32

= 10=8+4=12,
Do d6 do dai duong sinh cita (N) bang IE =+/10% + OE? =+/12% +18 =942,
Vay di¢n tich xung quanh ciia (N) 1a S, = 7.92.3J2 =547 .
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Céau 47:

Céau 48:

Cho hinh nén dinh S cé day 14 hinh tron tim O . M6t mit phang di qua dinh cta hinh nén va
cat hinh nén theo thiét dién 1a mot tam giac vudng SAB co dién tich bang 4a®. Goc giita truc

SO va mit phang (SAB) bang 30°. Dién tich xung quanh ciia hinh nén da cho bang

A. \/Eﬂ'az. B. 4@ﬂa2. C. Zmﬂaz. D. S@ﬂaz.
Loi giai
Chon C

S

Ta cd: tam giac SAB vudng cantai S.
Ma S,..s =4aZ, suy ra SA=SB =2a+/2, AB=14a.

Goi H 1a trung diém cua AB, suy ra SH :%AB =2a.
Lai c6: (SO;(SAB))=0SH =30° = SO = SH.c0s30° = a+/3.

Xét tam giac SOA vudng tai O, c6: OA =+/SA? —SO? = a/5.
Vay dién tich xung quanh cta hinh n6n da cho la

S,q =7t = 7.OASA = 7.a/5.2ay/2 = 24/1073° .

Cho hinh nén dinh S ¢é day 1a hinh tron tim O . Mot mit phang di qua dinh cta hinh nén va
cét hinh nén theo thiét dién 1a mot tam giac déu SAB c¢ dién tich bing 4+/3. Goc gita mat
phang (SAB)va mat phang d4y bang 45°. Thé tich cta khéi nén da cho bang

5.6 53 106
. D. — 7

A. 1067 B. X" . C. 7

Chon D

Goi M 1a trung diém AB , tam giac SAB déu nén
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Céau 49:

V3

Seps = A :4\@:>AB:4:>SM:AB7:2\@

Bzﬁ
4

. |SM 1 AB
Tach = (SOM ) L AB.
OM 1 AB

{((SSC())'\T)): ((ASSE;; z i)l\:/l = ((SAB),(AOB))=(SM,OM ) = SMO =45’

— ASOM vuéng can tai O nén SO = OM = M _ 6

J2
Taco OA=+OM2+ AM? = (JE)Z+22 - J10.

R , 2
Thé tich khéi nén 1a V = %SOJZ.OAZ - %\Eﬂ.(\/fo ) - %7[ .

Cho hinh nén dinh S, ddy 1a hinh tron tim O, ban kinh R =5. Mt phing (&) qua S, cat hinh
nén theo thiét dién 1a tam gisc SAB c6 dién tich bing 12+/2 . Mat phing () tao véi day hinh

non goc 45°; tam giac OAB nhon. Thé tich V cua khdi non tao nén tir hinh nén da cho béang

100z

A.V =1007 . B.V =257 C.V= D.V =75x.

Loi giai

Chon C

)

y 5
Dit AB = 2x. Do tam gi4c OAB nhon nén AB? < OA? +OB? = 4x? <50 = x e [o;-}

Goi H 1a trung diém cua AB . Khi d6: AB L SO,AB 1L OH = AB L (SOH)

= ((«),(0AB)) = SHO = 45° = SO = OH = JOA? ~ AH? = /25X’

SH =OH+/2 = /2(25—x2).

X=3(tm
Do dé: SSAB:%AB.SH=x,/2(25—x2):12\/§:x4—25x2+144:0<:{ (tm)

x =4 (ktm)

—S50=+/25-x%> =4,
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Cau 50: Cho khdinon dinh S ¢6 chidu cao bang 6a. Goi A va B 14 hai diém thugc dudng tron day sao

cho tam giac SAB vudng cén. Biét khodng c4ch tir tim cua ddy dén mat phiang (SAB) bang 3a

, thé tich cuia khdi non da cho bang
A. 1507as. B. 967a°. C. 1087a°. D. 120za®.
Loi giai

Chon D

Ké Ol L AB va OH L SI = OH L (SAB)=>d(O;(SAB))=0H .
Baira d(O;(SAB))=3a=>OH =3a.

.1 111
OH? 0Ss? 01? 9a* 36a’ OlI?
— 0l =2ay/3 = SI =+/SO2 + 012 =+/36a% +12a2 = 4a+/3.

Tacd ASAB ludn cantai S.
Bai ra ASAB vubng can nén ASAB vudng can tai S

=Sl :%AB:AB:2SI 8af:>|A_AZB_4a\@

Tacd ASOI vuong tai O =

— R=0A=+01%+ A% = 2a\/_:>V—§7zR h_— (2aJ_) 6a=1207a°.
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& Dang 2: Tinh toan cac yéu té lién quan dén khéi nén

B viby MINH HOA

Cau1l: Chokhdinén (N) c6 chidu cao bang 3a. Biét mot mat phing di qua truc va cat (N) theo thiét

dién 1a tam giac déu. Thé tich cua khdi nén (N ) bang

3

A. 37a’. B. 97a’. c. 37 p. &
2 2

Chon A

Céach 1:

Gia sir tam giac SAB déu canh X

2
Xét tam giac vuong SAO cé: SO? = SA* — AO® = AB® — (AZB) = AB® — Af =%AB2

4

= ESOZ = g.(3a)2 —12a®? = AB =+/12a2 =23a = r=a+3

= AB?

9 r 2
Vay thé tich khdi nén (N) Ia: V = %ﬂ.rz.h - %.ﬁ(aﬁ) 3a=237a’.
C4ch 2: Gia sir tam gidc SAB déu canh X.
X3 xJ_
2

Taco: SO="= =3a < X =2a+/3. Suy ra: r_z_a\/g.

vaythétichkhéin()n( ) la: V—%ﬂ'l" h_— (a I) 3a=23ra’.

Cau2: Cho hai khéi nén (N,), (N,) c6 ban kinh ddy, chiéu cao va thé tich lan luot 1a r,,h,,V, va

ooV, Bidt Lo 2 g
h 3

r-2 2 2
AL_S B 2 ch_1 p. -1
Vv, 27 vV, 9 Vv, 27 VvV, 8
Loi giai
Chon A

Khéinén (N,) cé thétichla V, = %mfhl.

Khéinén (N, ) c6 thé tich1a V, = %ﬂrjhz.
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Céu 3:

Cau 4:

Cau 5:

1 7w’ 2 3
oot (5 5
2 57[!’22 h, 2) M
Mot hinh nén ¢6 dién tich xung quanh bang 207zcm?. Tinh chidu cao cua hinh ndn biét ban kinh
day bang r = 4cm.
A. 9cm. B. 3cm. C.5cm. D. 4 cm.
Loi giai
Chon B
Ap dung cong thic Sy=nrl=r4l=20r=1=5

Do vay, h=+/1>—r? =/25-16 = 3(cm)

Cho hinh nén dinh S, duong cao SO, A va B 13 hai diém thudc duong tron ddy sao cho khoang

cach tir O dén (SAB) bang a—33 va SAO =30°,SAB =60°. B¢ dai dudng sinh ctia hinh nén
theo a bang
A a2 B. a3 C. 2a43 D. a\5
Loi giai
Chon A
S
A

Goi K 1a trung diém cia AB tacd OK L AB vi tam giac OAB can tai O
Ma SO L AB nén AB L (SOK) = (SOK)_L(SAB) ma = (SOK)n(SAB)=SK nén tir O
dung OH L SK thi OH L (SAB)=>OH =d(O,(SAB))

Xét tam gidc SAO ta cd: sin SAO:§:>SO:%

Xét tam gidc SAB ta cO: sin SAB = SK = SK = SA_*E
SA 2
1 1 1 1 1

Xét tam gidc SOK ta co: e
OH® OK® Os

= +
SK?-s0*  SO?
1 1 1 4 2 6 3 2
= = + = + = =— =SA=2a"=SA=av?2
OH? SA* 3SA* SA* SA® SA* T SA? @’ V2
4 4 4

Mot hinh nén dinh S ban kinh day R = a3 , gbc & dinh 1a 120°. Mt phang qua dinh hinh nén
cat hinh nén theo thiét dién 12 mot tam giac. Dién tich 16n nhat cta tam gic d6 bang
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A. 3a. B. 2a%. C. %az. D. 24/3a’.
Loi giai
Chon B
S

A

Gia sit ASAM 1a thiét dién tao boi mt phang va hinh non. Goi AM =x(0<x<2a+3).
Goi H 1a trung diém cuia AM = OH 1L AM = AM L (SOH)= AM L SH .

SA= AO =2a

Vi ASB =120° = ASO = 60° — sin60°
SO AO

B tan 60°

2 2
OH =~/OA? - AH? = 3a2—XI:>SH _ JOH?+ 507 :,/4a2—XZ.

2 2

X X

2 —+4a*-
Syen =%AM.SH =%x 42X <4 4

4 2
S oy < 28°

Vay S, =2a’, ding thic xdy ra khi X =2a+/2 .
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BN WA ' BA1 TAP TRACNGHIEM

Céu 1:

Cau 2:

Céu 3:

Céu 4:

Cau 5;:

Céau 6;

Cau7:

M6t hinh nén c6 ban kinh day r =5, chiéu cao h = 4. Do dai duong sinh cua hinh non 1a
A. | =32. B.1=3. C. | =+/41. D. 1=0.
Loi giai
Chon C
D6 dai dudng sinh cta hinh nén 13 1 =vh? + r2 =+/42 + 52 = /41,

Hinh nén c6 goc & dinh bang 60° va chiéu cao bang V3. Do dai duong sinh ctia hinh nén bang
Al=2. B.1=2V2. C.1=243. D. 1=3.
Loi gidi

Taco cosBOO:D:I: =2

Mot hinh nén c6 dién tich xung quang bang 407z va ban kinh day r =5 thi c6 d6 dai duong sinh
bang
A 4. B. 4r. C. 8. D. 8r
Loi giai
Taco S,; =zrl = 40z =zrl =1 =8.
Mot hinh nén ¢6 chiéu cao h =6, ban kinh day R =8. D¢ dai dudng sinh ciia khbi nén d6 bang
A. 10. B. 9. C. 100. D. 14.
Loi giai
Chon A
Taco: | =VR? +h? = /82 + 6% =10.

Cho hinh nén c¢6 d6 dai dudng sinh bang 4, dién tich xung quanh bang 8z, tinh ban kinh day
R hinh tron cta hinh nén do:
A R=1. B. R=2. C. R=4. D. R=8.
Loi gidi
Chon B
Syq 8w

Taco: S,y=nRI=>R=—

—=2.
|l 4rn

Cho hinh nén c6 ban kinh déy bing a va chiéu cao bing +/3a. D¢ dai duong sinh ctia hinh nén
da cho la
A. 4a. B. 2a. C. J/10a. D. 2a.
Loi giai
Chon B

f 2
Do dai duong sinh cua hinh non da chola | =+/ r?+h? =,/a%+ (\/§a) =2a.

Hinh nén c6 géc & dinh bang 60° va chiéu cao bang J3. Do dai duong sinh ctia hinh nén bang
A 2. B. 2v/2. C. 23. D. 3.
Loi giai
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Cau 8:

Cau 9:

Céau 10:

Ta c6 goc & dinh caa hinh non bang 60° nén HOA =30°.
Trong tam gidc HAO vuong tai H c6 OA= OH =2
cos30°

Vay d6 dai dudng sinh cta hinh nén bang 2.

Hinh nén c6 gbc & dinh bang 120° va ban kinh day bang 3 thi c6 duong sinh bang

A. 2./3. B. 3J2. C. 6. D. 343.

Loi giai

Chon A

Ta co: ASO:%leO =60° va R=0A=3.
Puong sinh ctia hinh nén 1a: | = SA= _OA =3: ﬁ = 2\/§ .
sin60° 2

Cho khdi non ¢6 béan kinh day r = \/E, thé tich V = 6 . Chiéu cao cua khdi non da cho béng
A.3. B. V6. C.6. D. 9.

Loi giai
Chon D

TacéV:%sd.h:h=ﬂ= V367

Sy m.r? ﬂ( \/5)2

Cho khdi nén ¢6 chiéu caoh = 3, thé tich V = 9z. Ban kinh d4y ciia khbi nén da cho bang

A. 3. B. 3./3. C. 3. D. 9.
Loi giai
Chgn C
Taco: V =£7zr2h<:>r2 =ﬂ:&=9:>r:3.
3 zh 7.3
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Cau 11;

Cau 12:

Cau 13:

Cho hinh né6n dinh S, ddy 1a duong tron tam O va thiét dién qua truc 1a mdt tam giac déu canh
ax@ . Chiéu cao h cua khéi nén la

2

c.h=2. D. h=2
2 2

A h=a. B. h
Loi gidi
Chon D

Chicu cao h cua khoi non chinh 1a chi€u cao cua tam giac déu canh a/3.

a\/34/3 _%a

2 2

Do d6 h=

Cho hinh tru cé dién tich xung quanh bang 18za® va do dai dudng cao bang a. Tinh béan kinh
R cua duong tron ddy cua hinh tru da cho theo a.
A. R=3a. B. R=9a. C. R=6a. D. R=18a.
Loi giai
Chon B

— _Syq
Taco qu—27Z'Rh2>R—2 h_9a.
T

Cho hinh nén dinh S, dudng cao SO, A va B 1a hai diém thuéc dudng tron day sao cho

a3

khoang cach tir O dénmit (SAB) béng S va SAO =30°, SAB =60". D¢ dai dudng sinh cia

hinh nén theo a bang

A. 2a+/3. B. a\/5. C. av2. D. av3.

Loi giai

Chon C.

Goi K la trung diém cia AB = (SOK)L(SAB) nén trong (SOK), ké OH LSK (véi

H e SK ) thi d(O;(SAB))=OH =¥.

Ta co, tam gidc SAB déu nén SK = SA? va lai co6 SO = SASINSAO = S—ZA.

Xeét tam gidc SOK vuong tai O c0

12: 12+ 12: 62: lZ:SA:ax/?:H:a\/i.
OH SO OK SA* OH
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Cau 14:

Cau 15:

Cat hinh nén (N ) boi mat phing di qua dinh S, va tao véi truc cta (N) mot goc 30°, ta dugce

thiét dién 1a tam giac SAB vudng va c6 dién tich bang 4a®. Chiéu cao ctia hinh non bang
A a2, B. 2ay/2. C. 2a+/3. D. a\/3.
Loi giai
S

Taco (SO;(SAB))=0SH =30° ma Sgus = %SAZ —4a’ = SA=2a8

X ., . R 1
Ma AB? = 2SA% =16a® = AB =4a. Tam gi4c SAB vudng can tai S nén SH :EAB =2a

Xét tam giac SOH tacd SO = SH -c0s30° = a+/3..
Vay duong cao cia hinh non la SO = a3 .

Cho hinh nén cé chiéu cao bang 6, dudng kinh day bang 20 . Mot thiét dién di qua dinh cua
hinh nén va c6 khoang cach tir tam dén mat phéng chira thiét dién 1a 4,8. Tinh dién tich S cua
thiét dién do.
A. S =160+/3. B. S =8043. C. $=120. D. S=60.

Loi giai
Goi | latrung diém AB, O 1a tAm ctia ddy hinh nén, H 14 hinh chiéu ctia O 1én SI .

. [SOLAB
Ta c6: = AB L (SIO)=> AB LOH .
Ol 1 AB

AB 1 OH
SI LOH

2 A2
ASIO vuodng tai O, c¢6 duong cao OH : 12: 12+ 12:>O|=1/%=8
OH SO° Ol SO -0OH

Taco: SI =v/SO?+ 012 =10 va AOIA vudng tai | : IA=OA?-0I? =6 = AB=2IA=12.

20

Ta lai co: { = OH 1 (SAB) =d(O,(SAB))=0OH =4,8 ; SO =6, OA=—-=10.
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Cau 16:

Cau 17;

1 . ; .
Suy ra Sgug = 5 SI.AB =60 . Viy dién tich thiét dién can tim bang 60 .

Cho khéi nén (N) c6 dinh S, tam dudng tron déy 1a O, goc & dinh bing 120°. Mot mat phang
(P) diqua S, cathinhnon (N) theo thiét dién Ia tam giac vudng SAB . Biét ring khoang cach

gitta hai duong thang AB va SO bang 4. Tinh thé tich V ctia khdi non (N).
AV =192rx. B.V =128~r. C.V =96r. D.V =64r.
Loi gidi

Chon D

. " 0l 1.SO
Goi | Iatrung diem AB = = d(SO,AB)=0I =4.
Ol L AB
SO=R_J§ 2
Piit OF =R = 3 g :x/SOZ+OI2:4/—+16.
2R3 3
=g

Mit khéac AB =2Al =24/ A0? 012 =2JR?-16 .

2
Vi ASAB vuéng tai S nén SI :%AB = %+16:\/R2—16©R2:48© R=443.

—=h=S0=4.VayV = %ﬂRz.h = %;;.48.4 = 64r.
Cho hinh nén dinh S, day 13 hinh tron tdm O, gdéc ¢ dinh cta hinh ndn 13 ¢ =120°. Cit hinh
non bai mat phang di qua dinh S duoc thiét dién 1a tam giac vudng SAB, trong d6 A, B thudc
duong tron day. Biét rang khoang cach giita SO va AB bang 3. Dién tich xung quanh cta hinh
non bang
A. 36437, B. 1837, C. 27/37. D. 9V3z.

Loi gidi
Chon B
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—_—
-
)

- —2yp
~‘t’ —

Ké OH L AB = d(AB;SO)=0H =3,

Tam gidc SAB vuong can tai S. Goi r la ban kinh duong tron day cta hinh non.

Puong sinh | =SB = OB = .r =2r\/§:>BH=ﬁ=ﬂ=ﬂ_
sinOSB  sin60° 3 2 2 3
Xét tam gidc OBH vuodng tai H .
2
Tacé:0H2+BH2=082@9+%=r2@r=3@:|=2rf=6.

Dién tich xung quanh S, cta hinh nén la: S,, = 71l = 7.3\3.6 =1874/3.

Cau 18: Cit hinh non (N) dinh S cho trude bai mat phang qua truc cia né, ta dwoc mot tam giac vudng

can ¢6 canh huyén bing 2a+/2 . Biét BC 1a mét day cung cua dudng tron day hinh nén sao cho
mat phang (SBC) tao véi mat phing day noén mot géc 60°. Tinh dién tich tam giac SBC .

2 2 2 2
A Zaﬁ. 8. 4aﬁ. c 4aﬁl o Zaﬁl
9 3 9 3
Loi gidi
Chon D

Goi thiét dién 1a tam gidc vudng SAB, khi d6 AB = 2a~/2 nén hinh nén cé ban kinh r = a+/2
va chiéu cao SO = ax/E .
Goi H 14 hinh chiéu cua O trén BC.

Khi d6 BC L (SOH ) nén SHO =((SBC),(ABC))=60°.

Suy ra OH = so.mem:%, do d6 BC = 2BH = 2y/OB? —OH? = Zaf .
2
Laico sH =30 _2aV6 o Spnc = Z.BC.SH = 22 V2.
sin60° 3 2 3
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Céu 19:

Cau 20:

Cho khdi nén tron xoay c6 duong cao h = 20 cm, ban kinh day r = 25cm . Mit phang (P) di

qua dinh cua khéi noén va cach tim O cua day khdi non mot khoang bang 12cm . Khi d6 dién

tich thiét dién ctia khdi nén cét boi mit phang (P) bang:

A. 500cm?. B. 475cm?. C. 450cm?. D. 550cm?.
Loi giai

Chon A

Goi S 1a dinh cta khéi non. Mat phang (P) di qua dinh S cat khdi non theo hai duong sinh
bang nhau 13 SA = SB nén ta co thiét dién 1a tam giac can SAB.

Goi I 1a trung diém ctia doan AB, taco Ol L AB. Tu tdm O cua day také OH L Sl tai H, ta
c6 OH L (SAB) va do d6 theo gia thiét ta c6 OH =12cm . Xét tam giac vudng SOI

e = 0;2 — 022 :é_z_i)z = Ol =15(cm).

Mat khac, xét tam giac vuéng SOI ta con cd: 0S.Ol = SI.OH

0801 20.15
= on -

ta co:

= SI

= 25(cm).

) , 1

Goi S, 1a dién tich cua thiét dién tam gidc SAB. Taco: S, = E AB.SI , trong d6

AB =2Al . Vi Al? =0A? —-0I? =252 152 =20% nén Al =20cm va AB =40cm.
, 1

Vay thiét dién SAB o6 dién tich la: §, =7 -40-25= 500( cm?).

Cat hinh non (N)) béi mat phang di qua dinh va tao v6i mit phang chita ddy mot goc bang 60°

ta thu dugc thiét dién 1a mot tam gidc déu canh 4a. Dién tich xung quanh cua (N ) bang

A. 8\J77a?. B. 4/137a?%. C. 8/137a?. D. 4J77a?.
Loi giai
Chgn D
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S -V Y

==

Theo dé bao ta c6 d6 dai duong sinh ctia hinh nén1a | = SA=4a.
Goi | 1a trung diém ciia AB = Ol L AB, ma SO L AB nén géc giita mit phang (SAB) va

mit ddy hinh nén 1a goc (SO,0l) va bang SIO .

Theo dé bai SIO =60°, ma tam giac SAB 1a tam giac déu canh 4a nén S| = 4a2*/§ =2a+/3.
. 10 1
Ta co cosSIO = 1 = 10 =Sl cos60° = 2a\/§.5 =av3.
X 1 4a . . . . ) . .
Ma IB = 3 AB = > =2a nén ban kinh day hinh nén la

R=0B=+/10%+IB% =+/3a’ + 4a® =a /7 .
Vay dién tich xung quanh hinh nén (N) bang S = 7RI = ra7.4a = 47a%\7 .

Cau 21: Cathinhnén (N) béi mit phing di qua dinh va tao véi truc cia (N) mot goc bang 30°, ta dugc

|4 thiét dién 1a tam giac SAB vudng va cé dién tich bang 4a”. Chiéu cao ctia hinh nén bang.
A. 2ay/3. B. a/3. C. 2av/2. D. av/2

Loi giai

Chon B

Goi S 1a dinh ctia hinh nén (N) va O1a chan duong cao ké tir S [én mat day

, SO 250
Taco (SO,(SAB))=20SE =30° = SE = =—.
(S0.(48)) - cos30° /3

. A 4
Mit khac ASAB vudng cantai S nén S,gs = SE* =4a* < 5.502 = 42> = SO =a+/3.
Cau 22: Cit hinh ndn dinh S boi mit phang qua truc ciia n6 ta dwoc mot tam gidc vudng can c6 canh
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huyén bang av2. Goi BC 1a day cung cta duong tron day hinh nén sao cho mit phang (SBC)

tao voi mat day mot goc bang 60°. Tinh dién tich tam giac SBC .

2
A. Qaz. B. Qaz. C. ﬁaz. D. &
2 3 3 3
Loi gidi
Chon B.

Gia sir thiét dién 1a tam giac SAB.
Goi M 1a trung diém BC =SMO =60°.
ASAB vuong can tai S = SO = % = # .

2 2
Tinh duge SM = —>> =ﬁ,om =80 s BC—ZMB_Z\/(af] _(a\/éj _2\Ba

6
sin60° 3 6 6 3

1 J2 a2

Dién tich tam giac SBC la S :ESM.BC =3

Cau 23: Cho hinh nén c6 chiéu cao va ban kinh ddy déu bang 1. Mit phang (P) qua dinh ctia hinh nén

va cét ddy theo ddy cung c6 d¢ dai bang 1. Khoang cach tir tim cua ddy t6i mat phang (P) bang

AR p. Y2
3 2
Chon C

Goi thiét dién qua dinh 13 tam giac vudéng can SAB va goi H 1a trung diém AB.
K¢ OK L SH = d(O,(SAB))=0K

Tacé SO=1; OA=1; AB=1= HA:%.
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Céu 24:

Céau 25:

2
Trong tam giac AHO c6 OH =+/OA? - HA? = |1 —(lj :ﬁ,

2 2

12= 12+ 12:1+E=Z:>OK2=§:>OK= .
OK? S0? OH 3 3 7

~[1
-

Trong tam gidc SOH ¢6

V21

Vay d(O,(SAB)):T.

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao va ban kinh ddy déu bang a. Mit phiang (P) di qua dinh cta hinh
nén va cat duong tron day theo mot ddy cung c6 do dai bang a . Khoang cach tir tim cua day téi
mat phang (P) bang

A. ﬁa. B. ﬁa. C. ﬂa. D. Ea
2 3 7 7
Loi giai
Chon D

Gia sir hinh nén da cho c6 dinh 1a S , tim ciia day 1a O va (P) cat duong tron day theo ddy cung
AB.

Goi H 1a trung diém cua doan AB va K 1a hinh chiéu cta O trén SH .

Ta c6: ABLSO,0OH = AB 1 (SOH)=ABLOK , ma OK LSH = OK L (SAB)
=d(0,(P))=0K.

B3

Xét tam giac vudng SOH c6 OH =a_23(do tam giac OAB déu c6 canh bang a), SO =a.

Suy ra: OK = OSOH __ ay21 :

Jos?+oH? 7
Vay d(0,(P))=2 721 .

Cho hinh nén (N) c6 dinh S va day la duong tron tdm (O), ban kinh R, chiéu cao 2R . Mot
mit phang di qua dinh va cit dudng tron day theo day cung AB c6 do dai bang ban kinh. Tinh
sin cua goc tao bdi OA va mit phiang (SAB).

A g 257 c p. Y57
4 19 2 19
Loi giai
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Cau 26:

Chon B

Taco SO L AB, ké OH L AB = AB L (SOH )= (SAB)_L (SOH ),(SAB) N (SOH )=SH .
Ké OK L SH = OK L (SAB)=(OA,(SAB))=(0A, AK)=0AK .

Tacod 0H=\/0A2—AH2=§R:OK= SO.OH 3R.

== —2 =
\JSO? + OH?2 19

sin OAK :O_K:@_

OA 19

Cho khéinén dinh S , tim mét day O va c6 thé tich bang 127a°. Goi A va B 13 hai diém thudc
duong tron day sao cho AB = 2a vagéc AOB =60°. Khodng cach tir O dén mit phing (SAB)

bang

A. Ma B. @a. C. Ma. D. @a.
14 85

Chon A

Vi tam gi4c OAB déu nén ban kinh duong tron ddy r = AB = 2a.

V= %m’zh =127a° < %7[(2&)2 h=12a’z < h=9a.

Goi M 1a trung diém ctia doan thang AB. Khi d6 AB _L(SOM ). Goi H 1a hinh chiéu vudng
goc clia O lén SM . Suy ra OH L (SAB) hay d(O,(SAB))=0OH .

AB\BZZa.\@:a\/—.

Tacd OM = 3
2 2
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Suy ra 12: 12+ 12<:> 12: L >+ 12<:>OH:Ma.
OH° OM“ OS OH (a\/§) (93) 14

Céau 27: Mot dung cu hinh nén béng thuy tinh, bén trong c6 chira mot lugng nudc. Khi dat dung cu sao
cho dinh hinh nén huéng xudng dudi theo chidu thang ding thi phan khong gian tréng trong
dung cu co chiéu cao 2 cm. Khi lat nguoc dung cu dé dinh hudéng [én trén theo chiéu théng diung
thi muc nudc cao cach dinh ciia nén 8 cm (hinh v& minh hoa bén dudi).

Biét chiéu cao cianonla h=a+ \/6 cm. Tinh T=a+b.
A. 22. B. 58. C. 86. D. 72.

Loi giai
Chon C
Goi r, h, V l1an lugt 12 ban kinh, chiéu cao, thé tich cta hinh non va V; la thé tich nudc & hinh
1va V, la thé tich ctia hinh nén khong c6 nude trong hinh 2.
O hinh v& 1, goi r;, h 1a ban kinh va chiéu cao cta phén nudc hinh non, khi do:
V1_h17”12_hlr12_ hy 3_ 1 2Y
V‘W‘FTZ_(FJ _( _Hj '

O hinh v& 2, goi I,, h, 12 ban kinh va chiéu cao ctia hinh nén khong c6 nuée, khi do:
Vo Mty My [h_j _ (ﬁj

V. hzr® hr? \h h)’

Cong theo Vé, ta co:

VERY 2 (8Y
V1+72:(1_Ej +(Hj <:>h3:(h—2)3+83<:>—6h2+12h+504:0:>h=1+\/£.

. .. N . . . 800 . s . g2
Cau 28: Cho khoi non cé dinh S, chiéu cao bang 8 va thé tich bang Tﬂ Goi A va B Ia hai diém

thugc duong tron day sao cho AB =12, khoang cach tir tim ciia dudng tron ddy dén mit phang

(SAB) bang
24 5
A. 82. B. &2, C. 42. D. —.
5 24
Loi giai
Chon C

15 | Facebook tac gia: Phan Nhat Linh - SDT: 0817.098.716



CHU'ONG 04: MAT NON, MAT TRU, MAT CAU

Goi O, R 1an luot 13 tAm va ban kinh day cta khéi nén, K, H 1an luot 14 hinh chiéu cia O 1én
AB, SK . Khi d6 khoang céch tir tim ctia dudng tron ddy dén mét phang (SAB)bang OH .

8007
1, , vV O3
Taco: V ==7R2h=R2 = — ~100= R =10
3 7.h 7.8

2
Trong tam giac vuéng OBK c6: OK =+/OB® —BK? =, |R? —(%j =+/10% -6% =8.

11112 o

Trong tam giac vudng SOK co: = + =—+—==
glamd J OH? SO? OK? 8 g 8

Cau29: Chohinhnén N, dinh S day la dudng tron C(O;R), dudng cao SO = 40cm . Ngudi ta cat hinh

non bang mit phang vudng goc véi truc dé duge hinh nén nhé N, co dinh S va day 1a duong

L . s \
tron C'(O’;R’). Biét rang ty so thé tich Ny 1 . Do dai dudng cao cia hinh noén N, 1a

Ny
A.10cm. B. 20cm. C. 5cm. D. 49 cm.
Loi giai
Chon B
Tir gia thiét ta c6 g:Ezk:>
SO R

:>SO':%SO:200m.

Cau 30: Cho khéi nén c6 bén kinh ddy bing ~/3a. Goi M,N 1a hai diém thudc duong tron day sao cho
MN = 2a. Biét thé tich cua khéi nén la ~/27a° , khoang cach tir tim cua dudng tron day dén mat
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phang (SMN) la

a
A = . B. 2a. C. a. D. 3a.
J2
Loi giai
Chon C

Goi r,hlan luot 1a ban kinh dudng tron day va dudng cao ciia khdi non.

Theo gia thiét ta co V = %ﬁrzh — ra’h=+27a® = SO =h=+2a.

Goi | 1a trung diém ciia MN . O 1a tim ctia dudng tron ddy.

AOMN cantai O, | 1a trung diém ciia MN nén Ol L MN = Ol =y/OM? - IM? =a/2..
Khi do, ta ¢6 10 L MN, SO L MN = MN L (SIO).

Ké OH L SI tai H,c6 MN L (SIO)=MN LOH ma OH LSI = OH L(SMN) tai H .

:d(o,(SMN))=0H=&—a

\JS0? + 012
Cau 31: Cat hinh nén (N) béi mit phing di qua dinh S va tao v&i truc caa (N) mot goc bang 30, ta
dugc thiét dién 13 tam giac SAB vuéng va co dién tich bang 4a®. Chiéu cao cta hinh ndn bang
A. a3 . B. av/2. C. 2a4/2. D. 2a/3.
Loi giai
Chon A
Goi H 1a trung diém AB, h 1a chiéu cao cta hinh non.

Khi d6, goc giira truc SO va (SAB) bang goc OSH =30". Khi d6 ta co

sH=_9 _2n
cosOSH /3
Theo gia thiét ta co tam gidc SAB vudng can tai S, do d6 AB =2SH = 472 .
Dién tich tam giac SAB bang 4a?, suy ra Lon. pBosa2 1. 2N 40 a2 av/3.
2 2 3 3
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Céu 32:

Céau 33:

Cit hinh n6n dinh | bdi mot mit phang di qua tryc hinh nén ta dugc mot tam gidc vudng cin
¢6 canh huyén bang av/2; BC 1a day cung ctia duong tron ddy sao cho mit phang (IBC) tao
v6i mit phiang chira day hinh nén mot goc 60°. Tinh theo a dién tich S cua tam giac IBC .
2 2 2 2
V28t B.s=2 c 52 D. 5=
6 3 3 3
Loi giai

A. S=

Chgn C

Goi r, h, | 1an lugt 14 ban kinh day, chiéu cao va dudng sinh ctia hinh nén d cho.

Vi cat hinh nén dinh | boi mot mét phang di qua truc hinh nén ta dugc mot tam giac vudng can

a2

2r=a\@:>r:7 a2
¢6 canh huyén bang av/2 nén 3 = h=+1?-r? =T.
a
l=——=a
2
Goi H 1a tam cta dudng tron day va J 1a trung diém cua BC .
., (BC LIH
Taco = BC L (IHJ).
BC L HJ

Suy ra géc gifta mit phang (IBC) véi mét phing chira day hinh non la géc 1JH = 60°

Taco Jl = .IH = .h =a‘/6:>BJ= I2—le=a—\/§:>BC=ZBJ=2a\/§.
sin60° sin60° 3 3 3
1 J2a?

Vay S ==.JI.BC = .
2 3

Cho mdt hinh nén dinh S c¢6 day 1a duong tron tam O, ban kinh R = J5 va goc ¢ dinh la 2
: 2 : . . .
voi sina = 3 Mot mat phang (P) vudng goc voi SO tai H va cat hinh non theo mot duong

e . : . y 50
trontdm H . Goi V 1a thé tich ctia khoi non dinh O va day 1a duong tron tam H . Biét V = 8_]7.[
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khi SH = % voi a,beN" va % 12 phan sé 61 gian. Tinh gi4 trj ca biéu thie T = 3a% — 2b%,

A 12. B. 23. C. 21. D. 32.
Loi giai

Chon C

Trong ASOB vubng tai O tacd OSB =« Vi sina:§:>005a:\/1—sin2a = /1—% :g.
HN 2

Suy ra tana:£<:>—=—<:>HN:

2sH
ETSH N

Mat khac sing = N 9B _ gg_ OB _3V5
SN SB Sinx 2

Trong ASOB vudng tai O taco SO =+/SB? —OB? = %—5 :;
Theo bai ta c6 thé tich khéi nén dinh O va day 1a duong tron tim H 13
2
V:5O—ﬂc>E.OH.7r.HN2:50—7z<:>OH.HN2:@<:>(SO—SH).4SH -2
1 3 81 27 5 27
125 H =
& (5-2.8H)SH? == < 54SH* -1355H% +125=0 < .
27 5,
SH =5 (loai)

Suyraa=5b=3.Vay T =3a*-2b*=3.25-2.27=21.

Cau 34: Chohinhnéndinh S ¢6 goc & dinh bang 60° va c6 d dai dudong sinh | =12cm. Goi AB 1a mot
duong kinh ¢b dinh ciia day hinh nén. MN 1a mot diy cung thay doi ciia duong tron day va luén
vudng goéc véi AB. Biét rang tim dudng tron ngoai tiép ciia tam gidc SMN ludn thudc mot
dudng tron (C) b dinh. Tinh ban kinh cta dudng tron (C)

A. 642 B. 24/3. c.%. D.#.

Loi giai
Chon B
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Céu 35:

Goi O 1a trung diém cuia duong kinh AB , | tdm dudng tron ngoai tiép tam giac SAB .
Do SAB ¢ dinh= | ¢4 dinh.
Tam gi4c SAB can c6 goc ASB =60° = ASAB déu.= SI = %SO = %.12.% =43
Goi MN N AB = E = OE L MN, E 1a trung diém MN ,
Lai c6 ASMN can = SE L MN = (SAB)_L MN = (SAB) L (SMN).
C6 SO Ila tryc ciia dudng tron day, | € SO, | tam duong tron ngoai tiép tam giac SAB
= I1S=IA=I1B=IM =IN
Ké IH L SE = IH L (SMN) vi (SMN) L (SAB),(SMN ) (SAB)=SE
Khi d6: H - tim duong tron ngoai tiép tam giac SMN .
H luén nhin 2 diém c6 dinh S, | duéi | géc vudng. Vay quy tich diém H 1a dudng tron(C) nhén

Sl 1a duong kinh trong mt phang (SAB) = R = S—2| =23.

Cho hinh nén dinh S d4y 14 hinh tron tim O, SA, SB 1a hai duong sinh. Biét SO = 3, khoang
cach tir O dén (SAB) la 1 va dién tich ASAB la 18. Tinh ban kinh day cua hinh nén trén.

A V674 g V530 c W2 5 B
4 4 4
Chon B

Goi M 1a trung diém AB , k¢ OH LSM tai H , suy ra OH L(SAB) , nén
OH =d(0;(SAB)) =1.
bat a=0M va goi r 1a ban kinh hinh tron day cua hinh nén da cho.
Ta c0:
OI:Z :scl)z +OI\1/I2 :>OI\1/|2 :oiﬂ _scl>2 :112_3%:%Suy 2 OM :%'
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Cau 36:

Céau 37;

Tir d6: SM =+/SO2 +OM? = / = —AB 2MA=24r2—OM?2 =2 [r2 -2

Bai vay: SASAB—18<:>2ABSM 18<:> 2, - ==

f
= / 4\/— r’= 265 r:@.

Cat hinh nén (N) bdi mat phang di qua dinh S va tao véi truc cua (N) mot goc bang 30°, ta

duoc thiét dién 1a tam gidc SAB vudng va c6 dién tich bang 4a®. Chiéu cao cta hinh nén bang

A. a\/2. B. a/3. C. 2a/2 . D. 2a+/3.

Loi giai

Chon B

Theo gia thiét ta c6 tam gidc SAB vudng cén tai S.
Goi E 1a trung diém AB. Khi 6 SE L AB va SE :%AB.

Taco Sysng :%.AB.SE =4a® & %AB%AB =4a®’ = AB=4a= SE =2a.

Goi H 1 hinh chiéu cua O trén SE.

. |AB LOE
Taco :ABL(SOE):ABLOH.
AB 1 SO

Suy ra OH L (SAB).
Do dé (SO,(SAB))=(SO,SH ) =0SH = OSE =30°.
Tam giac vudng SOE c6 SO = SE.cosOSE = a+/3.

Cho khéi nén tron xoay c¢6 duong cao h=5a va ban kinh day r = 4a. Mot mit phang (P) di
qua dinh cua khdi non va cé khoang cach dén tam O cua day bﬁng 3a . Dién tich thiét dién tao
boi (P) vahinhnén la

25\31 , 5Jﬁa2 c 5Jﬂa2 25Jﬂa2
8 ' 16 32 '

A— . B. D.

Loi giai
Chon A
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Thiét dién tao bsi (P) va hinh non 1a ASAB.
Goi H 1a trung diém AB.

. |AB L OH
T O ké OK L SH . Ta cé: :ABL(SOH):ABLOK.

B L SH

OK L SH

= = OK L (SAB)=>d(0;(SAB))=OK =3a
OK 1 AB

11 OK.0S 3a.5a 15

= + = OH
OK? 0S? OH?

ASOH vudng tai H: = =
Jos?-0K? j(5a)’ —(3a)’ 4

2
— SH =+/SO? + OH?2 :\/(58.)2 +(%aj _2,

4

2
AOAH vuong tai H = AH =+/OA? —OH? :\/(43)2_(Ea] :@aSABZga.

Vay Sgag :%SH.AB :%%ap/s_la: 251\éﬁa2.

Cau 38: Chokhdinéndinh S, tam matday O va co thé tich bang 12za°. Goi A va B 1a hai diém thudc
dudng tron ddy sao cho AB = 2a vagoc AOB =60°. Khoang cach tir O dén mit phing (SAB)

bang

A. Ma B. @a. C. Ma. D. @a.
14 85

Chon A

Vi tam gidc OAB déu nén béan kinh duong tron day r = AB = 2a.
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Céu 39:

V= %ﬁrzh =127a° & %;;(2:;1)2 h=12a’7 < h=9a.

Goi M 14 trung diém ctia doan thang AB. Khi d6 AB _L(SOM). Goi H 1a hinh chiéu vudng
goc clia O lén SM . Suy ra OH L (SAB) hay d(O,(SAB))=0OH .

Taco oM = ABYE 283
2 2
Suy ra 5 = 12+ 12<:> 12: L >+ 12<:>OH:Ma.
OH° OM* OS OH (a\/§) (9a) 14

Cho hinh nén dinh S, tim mit day O va c6 dién tich xung quanh bang 207a®. Goi A va B Ia
hai diém thudc dudong tron day sao cho d6 dai cung AB bang 3 lan chu vi cia duong tron day.

Biét rang ban kinh déy bang 4a, khoang cach tir O dén mit phiang (SAB) bang

A. @a. B. @a. C. @a. D. @a.
13 13 13 13
Loi giai
Chon D

Taco S,, =7l =207’ < z.dal =207a° < | =5a.

SO = v/SAZ —0A? = ,(5a)" —(4a)’ =3a.
Goi M 14 trung diém clia doan thang AB. Khi d6 AB L (SOM). Goi H Ia hinh chiéu vudng
goc clia O lén SM . Suy ra OH L (SAB) hay d(O,(SAB))=0OH .

8 1 .
Vi dog dai cung AB bang 3 lan chu vi cia dudng tron day nén géoc AOB =120° = MOB = 60°

Tacd cosMOB :%—'\él: OM =O0OB.cosMOB =4a.cos60° =2a.
Suy ra 12: 12+ 12<:> 12: 12+ 12<:>OH:@a.
OH oM oS OH (2a) (3a) 13
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MAT NON, MAT TRU
MAT CAU

CHU DE @
&

I YY 10MTATLY THUYET

1. Miat tru

MAT TRU TRON XOAY VA KHOI TRU

= Trong mit phang (P) cho hai duong thang A va | song song v6i nhau, cach nhau mot khoang
r Khi quay mit phang (P) xung quanh dudng thing A thi duong thang | sinh ra mot mat tron
xoay dugc goi la mat tru tron xoay hay goi tat 1a mat try. Trong do:
e Duong thang A goi la truc
e Duong thang | goi la duong sinh
e 1 labéan kinh cua mat tru do
2. Hinh tru tron xoay va khdi tru tron xoay

= Khéi try tron xoay hay khéi try 1a phan khong gian dugc gisi han boi mot hinh try tron xoay ké
cd hinh tru tron xoay do.

=  Mit day, duong sinh, chiéu cao, ban kinh ctia mot hinh tru cling 1a mat day, duowngf sinh, chiéu
cao, ban kinh ctia khdi tru twong tng.

= Cho hinh tru c6 chiéu cao h, dudng sinh |, ban kinh day r . Khi d6 ta c6 cac cong thirc sau:

e Dién tich xung quanh: S, =27.rl
e Dién tich toan phan: S, =27.rl+27.r?

e Thé tich cta khdi tru: V = z.r’.h
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& Dang 1: Tinh Syq va Sy, cua khai tru. Thé tich khai tru

= Cho hinh try c6 chiéu cao h, dudng sinh |, ban kinh day r. Khi d6 ta co céc cong thirc sau:

e Dién tich xung quanh: S,, =27z.rl
e Dién tich toan phan: Sy =2mrl+ 27.r?

e Thé tich cta khdi tru: V = z.r2.h

I WA vipuMINHHOA

Cau 1;

Cau 2:

Cau 3:

Mot hinh tru c6 ban kinh day béng a, chu vi thiét dién qua truc béng 10a . Thé tich cta khdi tru

da cho bang.

A. za’. B. 37a®. C. 57a°. D. 4za®.
Loi giai

Chon B

Thiét dién qua tryc 1a mot hinh chir nhat c6 do dai twong ung 1a 2r va h (r,h tuong tng 1a ban
kinh day va chiéu cao ciia try).
Dodo 2(2r+h)=10=h=3a.
Vay thé tich ctia khéi tru di cho 1a: V = zr?h =3za3.
Cat mot khdi tru ¢6 chiéu cao 5 dm bai mot mit ph:fmg vuong goc vai truc ta duge hai khéi tru
m&i c6 tong dién tich toan phan nhiéu hon dién tich toan phin cua khéi try ban dau 14 18 dm?.
Téng dién tich toan phan cia hai khéi try méi bang
A. 51z dm?, B. 667 dm®. C. 1447 dm?, D. 487 dm?.
Loi giai

Chon B
Tong dién tich toan phan cua hai khoi try méi Sy, .
Dién tich toan phﬁn cua khéi tru ban dau Stp -
Dién tich ddy cua hinh trula S, .
Taco Sy, =S, +25,.

18
28,=8, -5, =187 (dmz) oS, :T”=9;z (dmz) < 7R* =97 < R=3 (dm).
Dién tich toan phﬁn cta khéi tru ban dau la
Sp =27R(R+h)=27-3(3+5) =487 (dm?)
Téng dién tich toan phan cia hai khdi try méi 1a
Sy, =487 +187 =667 (dm?).

Cho hinh chir nhat ABCD c6 AB =a+/3 va goc BDC =30°. Quay hinh chit nhat nay xung
quanh canh AD. Thé tich ctia khéi try la:
A. 3za’, B. 2/37a°. C. za’, D. 9za’.
Loi gidi
Chon A
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A B

Khi quay hinh chir nhat nay xung quanh canh AD ta dugc hinh tru nhu hinh vé trén.
Tac6: R=AB=a+/3;h=AD = AB.tan30° = a.

2
Suy ra = Vyoiy = h7R? = a.;z.(a\@ ) =3za’

Cau 4: Cho hinh chit nhat ABCD c6 canh AB =10cm, canh BC = 6cm. Biét rang khi quay hinh chit
nhat ABCD mdt vong xung quanh canh AB c¢b dinh ta dwoc mot hinh tru. Tinh dién tich xung
quanh hinh try dugc tao thanh.

A. S, =90z(cm?).  B. S, =1007(cm®). C.S,,=1107(cm?). D. S, =1207(cm?).
Loi giai
Chon D
AL oY

| T
e[

Do hinh tru dugc tao thanh bfmg cach quay hinh chir nhat ABCD quanh AB ¢ dinh nén ta c6
AB 1a chiéu cao, BC 1a ban kinh day.

Dién tich xung quanh hinh try S,, =27Rh=2.7.10.6 = 1207r(cm2) .

Cau5:  Cho hinh try 6 hai day 14 hai hinh tron (O) va ('), bén kinh déy r =3. Biét AB mot day
cung ciia dudng tron (O) sao cho tam gidc O'AB 14 tam gidc déu va mit phing (O'AB) tao véi
mit phang chira dudng tron (O) mot géc 60°. Tinh thé tich cta khéi tru da cho.

A.V=9ﬁ”. B.V=81\/77z. 8Lz

D.V =81J7r.
7 7 T

C.V=

Loi gidi
Chon B
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Pit AB = 2x
Goi K latrung diém AB.Tac6: AB LOK va AB L OO’ nén géc gitta mit phang (O'AB) va

mit phing chira dudng tron (O) 1a OKO'. OKO'=60° = O'K = 20K = O'K?* =40K?

2 2 2 2 4r?
= 3X :4(r —X ):>x =—
7
2 2
Mt khéc : 00’2:0'82—082:4x2—r2=4.4%—r2:9% :>0'0=3—“/7r=¥.
Vay thé tich khdi tru d cho 1a:vz;zr2h=81‘7ﬁ”.
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BN BAI TAP TRAC NGHIEM

Céu 1;

Céu 2;

Cau 3:

Cau 4:

Céau 5:

Cau 6:

Mot hinh tru c6 ban kinh day bang a, chu vi thiét dién qua truc bang 10a . Thé tich cua khdi try da
cho bang
A. za’. B. 37a®. C. 4ra’. D. 5za®.
Loi giai
Chon B
Chu vi thiét dién qua truc 1a P=2(h+2r)=2(h+2a)=10a<h=3a

Thé tich khdi try 1a V = zr?h = 7.a>.3a = 37a°.
Goi |, h, R lan luot 1a d dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh cua hinh try (T). Dién tich toan

phén Stp cua hinh tru dugc xac dinh theo cong thirc

A. S, =7Rl+7R?. B. S, = 27RI +27R?.

C. S, =Rl +27R?. D. S, =7Rh+zR?.
Loi gidi

Chon B

Dién tich toan phan Sy, cua hinh try duge xdc dinh theo cong thirc Stp = 27RI + 27R?

Cho hinh try c6 ban kinh r =3 va d¢ dai duong sinh | =5. Dién tich xung quanh cua hinh try da

cho bang

A. 30r. B. 157. C. 457. D. 24r.
Loi giai

Chon A

Di¢n tich xung quanh ctia hinh tru S, =271l =27.3.5=307.

Cho khdi lidng tru co dién tich day 1a 5a%va chidu cao 3a . Thé tich khéi lang tru di cho bang
A. 30a°. B. 15a°. C. 15a°. D. 5a°.
Loi giai
Chon C
Thé tich khéi lang tru: V = B.h =5a%.3a =15a°.
Cho khdi tru c6 ban kinh day r =3 va chiéu cao h =5. Thé tich cta khdi tru d cho bang
A. 30r. B. 157. C. 57. D. 457 .
Loi giai
Chon D
Thé tich cta khéi tru: V = z.r>h = 7.3°5=457
Cho hinh nén c6 d6 dai duong sinh bang a va ban kinh ddy bang R . Tinh thé tich ctia khéi try da
cho.

A. %ﬂaRz- B. 7aR?. C. aR?. D. 27aR?.
Loi giai
Chgn C
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Cau7:

Céu 8:

Céau 9:

Cau 10:

Cau 11;

Thé tich cua khéi tru 1a V = %ﬂRz.h = %ﬂRz.a

Cho hinh tru c6 chiéu cao h va ban kinh day bang r . Dién tich xung quanh qu cua hinh tru dugc
tinh béi cong thirc

=zr’h.

A. Sy =7rh. B. Sy =27xrh. C. S, :%ﬂrh. D. S,

Loi gidi
Chon B

Dién tich xung quanh S, cuahinh trula S,, =2zrh.

Cho hinh tru c6 thiét dién di qua tryc 1a mot hinh vuéng c6 canh bﬁng 4a . Di¢n tich xung quanh cta
hinh tru la

A. S =4ra? B. S=8za’ C. S =24ra’ D. S =167a’
Loi giai
Chon D
Vi thiét dién di qua tryuc 1a mot hinh vuéng c6 canh béng 4a, nén ban kinh dudng tron day
r=2a va d6 dai duong sinh la |=4a , suy ra dién tich xung quanh 1Ila

S =2xrl =2x.2a.4a=167a>.

Cho hinh tru c6 thiét dién di qua tryc 1a mot hinh vuéng c6 canh b'fmg 4a . Di¢n tich xung quanh cta
hinh tru la

A. S =4ra’ B. S=8za’ C. S =24ra’ D. S =167a’

Loi gidi
Vi thiét dién di qua truc 1a mot hinh vuéng c6 canh bfmg 4a, nén ban kinh duong tron day
r=2a va d6 dai duong sinh la |=4a , suy ra dién tich xung quanh 1Ila

S =2xrl =2r.2a.4a =167a>.

Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang S, dién tich day bang dién tich mot mit cdu c6 ban kinh
a. Khi d6 thé tich ctia khéi tru tinh theo Sva a la

A. Sa. B. 1Sa. C. 1Sa. D. 1Sa.
2 3 4
Loi giai
Chon A
Goi rla ban kinh day cuda hinh try, h 1a chiéu cao cua hinh tru.
3 (S =2zrh r=2a ,

Theo bai ra ta co: ) , & S =>V=xr‘h=Sa.

nr- =4ra h=——

dra

Cho khéi tru (T), cat khéi try (T) bang mat phang qua truc cia no ta dugc thiét dién 13 mot hinh
vudng c6 canh bing 2+/3a . Tinh thé tich ciia khdi tru da cho.
A.V =2.37a° B.V =9.37a° C.V =6+/3za° D.V =337a°
Loi giai
Chon C
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A O R B

h

D o C

2\/58. :\/ga.

Vi ABCD 12 hinh vudng c6 canh bing 2+/3a=> R = 5

2
Suy ra: Saay = 7R? = 72'(\/58.) =3a’r.
Thé tich khéi tru bing: V =3a%7.2+/3a =6+/3a°x

Cau 12: Cit hinh try bdi mot mit phéng qua truc, ta dugc thiét dién 1a mot hinh vuong c6 chu vi la 8. Dién
tich xung quanh cua hinh try da cho bang

2
A. 4r. B. 57[ C. 2r. D. 8r.
Loi giai
Chon A
B
(o]
1
I !
| !
: i
!
. [
!
—"-—--:-_‘-""-ic
T )
Q’—/
D

8

Thiét dién thu dugc 1a hinh vuéng ABCD, nén | =2r = .- 2.

Di¢n tich xung quanh cta hinh tru la: S,, =271l =27.1.2=4r.

Cau 13: Dién tich xung quanh ciia hinh try ¢6 chiéu cao bang 3a va ban kinh day bang ala
A. 3za’ B. 97a’ C. 1278’ D. 67a’
Loi giai
+Taco S,, =27rh=27a.3a=67a’.

Cau 14: Thé tich ctia miéng Piza dang nira hinh try c6 duong kinh d4y 1a 18cm va chiéu cao 3cm la

2437[ 3
. —Ccm™.

A. 243cm?. B. 81rcm®. C D. 972zcm?.
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Cau 15:

Cau 16:

Céau 17:

Cau 18:

Loi giai

2
o iy . 1 1 24
Ta c0 thé tich miéng Pizala V =—7.3. 18 = ﬁ(cm:*) .
2 2 2
Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD c6 AB =2, AD =1. Quay hinh chir nhat d6 xung
quanh canh AB , ta dugc mot hinh tru. Dién tich xung quanh cuta hinh tru 1a

A. 2r. B.Z—E. C.4—7[. D. 4r.

3 3
Loi giai

Chon D

Quay hinh chit nhat quanh canh AB ta duoc mot khdi tru c6 chiéu cao h = AB va ban kinh day

lar=AD.

Khi d6 dién tich xung quanh cta khdi try1a S =2zrh=2.7.1.2=4r.

Cho khdi tru (T ) , cat khoi tru (T) bé“mg mat phéng qua truc cua né ta dugc thiét dién 13 hinh vuong
canh bing 2a+/3 . Thé tich ciia khéi tru da cho la
A.V =637a° B.V =937a° C.V =2/3za° D. V =337a°

Loi giai
Cit khéi tru (T) bang mit phang qua truc ctia né ta dugc thiét dién 1a hinh vudng canh bang
2a\3 = h=2a3, r=a+3.

Thé tich cita khéi tru da cho 1a: V = 7zr?h = 7.(a+/3)%.2v/3a = 6+/37a°.

Cho hinh try (T) c6 thiét dién cat boi mat phiang chira dudng cao 1a hinh vudng c6 dién tich bang

4a’ . Thé tich khdi tru (T) bang:

A. 27ad. B. 87a°. C. 3rad. D. rad.
Loi giai
Chon A
(@)
A ? B
]
]
I
]
]
I
]
-—— L-- -~ -

-
SR . ™
Dk(_f/"c

Goi thiét dién cat hinh tru (T) boi mit phang chira dudng cao 1a hinh vuéng ABCD.
. R , [OB=R=a
Taco ABCD la hinh vuong dién tich bang 4a° = .
00'=h=2a
Vay thé tich cua khdi tru V;) = 7R*h = 7a®.2a = 27a°.

Mot hinh try ¢6 chiéu cao bang 3 va chu vi day bang 47 . Tinh thé tich khéi tru dé.
A. 12rx. B. 40r . C. 18r. D. 10r.
Loi giai
Chon A
Goi r 1a ban kinh déy cua hinh try da cho.
TAI LIEU TOAN 12 THPT | 8
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Chu vi day bang 4z = 2zr =4zx =r=2.
Vay thé tich ctia khdi tru dd cho 1a V = zr*h =127 .
Cau 19: Cit khéi tru (T ) bdi mot mat phéng qua truc cua no, ta duogc thiét dién 1a mot hinh vudng canh béng
4 . Thé tich ctia khéi try (T) bang
A. 8r. B. 167 . C. 32r. D. 64r.
Loi giai
Chon B

—— ==

Khoitru (T) co h=4,r=2,
TacoV =zr’h=72%4=167.
Cau 20: Cithinhtry (T) boi mot mét phing qua truc cua nd, ta dugce thiét dién 1a mot hinh vudéng canh bang
4 . Dién tich xung quanh cta hinh try (T) bang
A. 4r. B. 8r. C. 32rx. D. 16x.
Loi gidi
Chon D
Cit hinh tru (T) boi mot mat phéng qua truc cua no, ta dugc thiét dién 1a mot hinh vuong canh
béng 4 , nén d6 dai duong sinh cua hinh try 1a | =4, ban kinh duong tron day hinh tru la r = 2.

Dién tich xung quanh cta hinh try (T) bang Syq=2rrl=2r724=167.
Cau 21: Cit hinh tru (T )b(”ri mot mat phéng qua truc cua noé ta dugc thiét dién 1a hinh vuong canh b'img 4.

Dién tich xung quanh cta hinh tru (T) da cho béng

A. 4r . B. 20r. C.16rx. D. 8rx.
Loi gidi
Chon C

Cat hinh try (T )boi mot mit phang qua truc, ta dugc thiét dién 1a hinh vudng canh bang 4 nén
ban kinh hinh tru bang 2 va chiéu cao hinh try bang d6 dai dudng sinh bang 4 .

Dién tich xung quanh ciia hinh tru (T) da cho béng S, =27.rl =167

Cau 22: Cho hinh tru c¢6 ban kinh day r =4, duong sinh | =6 . Dién tich toan phan caa hinh try da cho

bang

A. 80r. B. 967 . C. 56r. D. 64r
Loi giai

Chon A

Taco Sy, =2zr(r+1)=274(4+6)=80x.
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Cau 23:

Céu 24:

Céu 25:

Cau 26:

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang 2a. Goi S 1a dién tich xung quanh cua hinh
tru ¢6 hai duong tron day 1 hai duong tron ngoai tiép cac hinh vuéng ABCD va A'B'C'D’. Khing
dinh nao dudi day dung?
A. S =4r7a’\3. B. S =4za’\2. C. S=27a’2. D. S=7za’\2.

Loi giai
Chon B

A
- Fay :'_-:"'_.1”
L \-Nf!! )
F
-0\
B —c

Y
S

Hinh tru c6 hai dudng tron ddy 13 hai dudng tron ngoai tiép cac hinh vuéng ABCD va A'B'C'D’

= bén kinh day hinh trula R = A—2C =a«/2 vaduong sinh | =2a.

Dién tich xung quanh cta hinh try 1a S =2zRIl = 27r.a\/§.2a =4ra’® \/E

Cho hinh try ¢6 ban kinh ddy r va chiéu cao h . Dién tich toan phan cta hinh tru di cho bang

A. 2zr(r+h). B. zrh. C. 2zrh. D. zr(r+h).
Loi giai
Chon A
Khdi tru ¢6 dudng kinh ddy biang a, chiéu cao bing a+/2 thi c6 dién tich xung quanh bang.
2 2 2
A za®y2. g N2 c. N2 p. 37
2 6 4
Loi giai
Chon A

s a
Puong kinh day cua hinh tru banga = Béan kinh day la r

a
Dién tich xung quanh cua hinh try: qu =27xrl = 27[.5.a«/§ = 7T8.2\/§.

Cho hinh tru ¢6 thiét dién qua truc 1 mot hinh vudng. Goi S5, lan luot 12 dién tich xung quanh va

. 3 .S .
dién tich toan phan ciia hinh try di cho. Ty s — bang
2

8. 1. c.t D,
2 5

MNlw

A

wlN

Loi giai
Chon A
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Cau 27:

Céau 28:

»
[e]
- ]

| A
10

| -

Ghezzs™”
D
L Ae s L s A~ , R a

Goi thiét dién qua truc la hinh vubng ABCD cé canhla a suyra r ZE;I =a

. 27l 2 2
Tacoi: il > = a =

S,  2zrl+2xr 2 a®~ 3
ma‘+mr—

Cho khdi try ¢6 ban kinh duong tron day r =a va thé tich V = 2za*. Dién tich xung quanh cua
khéi try da cho bang
A. za’.

C. 8ra’. D. 4ra’.

Loi giai

B. 27a’.

Chon D
Taco: V =27a® < rr*h=27a < h=2a.
Suyra S, =2xrh=2r.a2a=4ra’.

Cho hinh tru ¢6 hai day 13 hinh tron tim O va O’ chiéu cao h = a/3. Mit phéng di qua tim O va
tao voi OO’ mot goc 30°, cit hai dudng tron tim O va O’ tai bdn diém 1 bén dinh ciia mot hinh

thang c6 day 16n gip doi ddy nho va dién tich bang 3a®. Thé tich cua khéi tru duge gidi han boi

hinh try da cho bang
3 3 3
p T3N3 B. 7ay3. c. 7a3, p, 7&V3
3 12 4
Loi giai
Chon B
D
F O\ O
I J
!' r.fi ;; C
! Vo
Y
! _,’ :("
Iy n
L] ;:
I'lr “f ! i
{'c 7 :J JI
e

.
\
.
-
)
:
-
'
|
:
Sd---t
-
'
'
!
!
|
;
!
;
.
,

Ta c6 géc gitta mit phing (ABCD) va OO’ la géc HOO' =30°, 00’ = av/3.

cos HOO’ :—OO = OH = 00 = 283 =
OH cos30° 3

TacO CD=2r= AB=r

Theo gia thiét dién tich hinh thang ABCD bang 3a® nén ta c6

2a
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Cau 29:

Céu 30:

(AB+CD)OTH:3a2 <:>3r.2?a:3a2 or=a

Vay thé tich khdi tru bang V = za?.a+/3 = 7a’+/3.

M0t hinh tru duoc cit boi mot mat phfmg song song voi truc va cach truc mot khoang bé’lng \/g , thiét
dién thu dugc 14 hinh vuong c6 dién tich bang 16. Tinh thé tich V cua khdi tru do.
A.V =28r. B.V =32x. C.V =36m. D.V =44r.
Loi giai
Chon C
Goi a la canh cua thiét dién hinh vuong. Theo gia thiéttacoé a® =16 =>a=4.
Khi @6, h=a=4.
Do khoang cach tir truc cta hinh tru dén thiét dién bang J5 nén ta co
2 a 2
r= J(x@) +(—J =J9=3.
2
Vay thé tich khéi try 13 V = 7r?h =97.4 = 367.
Cho hinh tru cé hai day la hai hinh tron (O) va (O ) , thiét dién qua truc cua hinh tru 13 hinh vuéng.

Goi A va B 1a hai diém lan luot nim trén hai dudng tr(‘)n(O') va (O) . Biét AB = 2a va khoang

cach gitra AB va OO’ béng# . Tinh dién tich xung quanh cua hinh tru.

a2 . 2 c. 2t p, 2,

Chon C

Dung AA'//OO' (A'e(0)), goi | 1a trung diém A'B,, R 1a ban kinh day.

a3

Suy ra: khoang cach gitra AB va OO' la Ol =

2
Va: IB=+/0B2-0l? :1/R2—3%:>A'B:2IB: 4R% - 3a%.

Thiét dién qua tryc 12 hinh vuéng nén AA'=2R.
Taco: AA%+ A'B® = AB? = 4R* +4R?* -3a’ =4a’ =R =¥.
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Cau 31:

Céu 32:

Mot cong ty chuyén san xudt chau tréng cay c6 dang hinh tru khong c6 nép, chau c6 thé tich 0,5 m?
. Biét gia vat liéu lam 1m? mat xung quanh chau la 100.000 ddng, dé lam 1m? day chau la
200.000 dong. S tién it nhat ¢&& mua vat liéu 1am mot chau gan nhét véi s6 ndo dudi day?
A. 349.000 dong. B. 725.000 dong. C. 498.000 dong. D. 369.000 dong.

Loi giai
Chon A
Goi x(m), h(m) 1an luot 13 ban kinh va chiéu cao cta chau hinh tru.

Vi thé tich chiu bang 0,5m® nén 7x°h=0,5=h= L‘E.
TX

Dién tich xung quanh cta chau la 2zxh (mz) nén sd tién mua vat liéu dé 1am mat xung quanh

12 27xh.100.000 = 272> 100,000 = ~22-0%

X

(ddng).

Di¢n tich day cta chiu la 7x*(m?) nén sb tién mua vt ligu d¢ lam ddy chau I

7x?.200.000 = 200.0007zx? (dong).

Sé tién mua vat liéu lam mot cai chau la
T= 100.000 +200.0007z%2 = 50.000 + 50.000 +200.00077%% > 33/ 50'000.50'000 .200.00077x>
X X X X X

hay T > 3%/50000%.200000.7 ~ 348734, 2055.

Cho hinh try ¢ chiéu cao bang 24/5 . Cét hinh try di cho boi mit phing song song vdi truc, cach
truc mot khoang \/g , thiét dién thu duogc 12 hinh vuong. Dién tich xung quanh hinh try da cho béng

A. 8710 B. 4710 . C.107+/5. D. 20742 .

Loi giai
Chon D
P
o’ .
I
1
\\_1_1 |
C Q1
| |
| 1
| 1
| 1
_——-'—I—--_§ !
e N S S,
’ 47 \L
M
Taco l=h=25

Thiét dién 1a hinh vuong MNPQ nén MN =25 = Ml =+/5,01 =+/5,
Suy ra AOMI vudng can tai | =>béan kinh dudng tron ddy R =OM =+/10.
S,q = 27Rl = 2.74/10.24/5 = 204/27.
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Cau 33: Cho hinh try c6 hai day 1a hai hinh tron (O) va (O '). Mot mit phang song song vdi truc va cach

. 10a . Ny
truc cua hinh try mdt khodng bang T , cat hinh tru theo thiét di¢n la mot hinh vuodng

ABCD, Ae (O'). Biét goc gitra OA va mat phéng(ABCD) bang 30°. Thé tich khéi try da cho

bang
1360+/15a° 640+/15a° 1360+/15a3 640+/15a°
54 54 27 27
Loi giai
Chon D
B

1- ‘l_—,'—.&:\—: ————— -
) /‘f]__—‘()
D
Goila | trung diém CD
. [o1LcD 10a
Taco: {OI N AD:>OI L(ABCD):d(O‘(ABCD)) =0l =3
Péng thoi, (OA, (ABCD)| = OAI = 30°
o,
Nen tan300 = 2 = A Y5 _ 3 5 n-ap- 415,
2 tan30 3
3
:R:OD:@a:V:ﬁ%:%z

CAu 34: Cho hinh chir nhat ABCDc6 AB =2,BC =4. Cac diém M,N,P,Q lan luot 13 trung diém cua cac
canh AB,BC,CD,DA. Goi V,,V,la thé tich ctia 2 khéi tron xoay khi quay hinh chit nhat ABCD lan
luot quanh truc MP, NQ . Khang dinh nao sau day ding?

A V,=2V,. B.V,=V,. C.V, =8v,. D.V,=4v,.
Loi giai

Chon A
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Céu 35:

Céau 36:

Khéi tron xoay khi quay hinh chit nhit quanh truc MP 1a khéi tru c6 chiéu cao

h, = MP = BC = 4 bén kinh rlz%:l. V,=7.41=4r.

Khéi tron xoay khi quay hinh chit nhat quanh truc NQ la khéi tru c6 chiéu cao

h, = NQ = AB = 2 ban kinh r2=%=2.V2:7z'.22.2:87z.

Vay V, =2V,.

Cho hinh try c¢é chiéu cao bang 53 . Cét hinh try da cho bai mat phang song song véi truc
va cach truc mgt khoang béng 1, thiét dién thu duge c6 dién tich bfmg 30. Dién tich xung

quanh cta hinh try d cho bang

A. 5397 . B. 20/37 . C. 10/397. D. 10/37.
Loi giai
Chon B

Goi O, O’ lan luot 1a tam ciia hai ddy va ABCD la thiét dién song song véi truc véi A,B e (O)
; C,De(0'). Goi H la trung diém cia AB = OH =d(00’,(ABCD))=1.

Vi S,qcp =30 < AB.BC =30 = AB==0 23— HA=HB=43.

53

Ban kinh ctia day 1a r =yOH? + HA? =/3+1=2.
Dién tich xung quanh ciia hinh tru bang Syq =2xrh= 271.2.5\3 = 203~ .
Cho hinh try c6 chiéu cao 8a . Biét rang khi cit hinh tru d cho boi mot mat phang song song vai
truc va cach truc mot khoang béng 2a thi thiét dién thu duoc 1a mot hinh chit nhat c6 dién tich bﬁng
48a? . Thé tich ctia khdi tru dwoc gi6i han boi hinh tru da cho bang
10472’

3

A. 1697as. B. 52za’. C. 104ras. D.

Loi giai
Chgn C
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Cau 37:

r
N

(&)
AR Lo
o L.r—//
B

Cat hinh tru boi mit phang (P) song song véi truc cua hinh tru ¢6 thiét dién 1a hinh chit nhat
ABCD . Suy ra, (P) vudng goc voi mat day. Goi | 1a trung diém ciia AB. Suy ra Ol L (P).
Do do, khoang céach gitra (P) va truc cua hinh tru bang d6 dai Ol . Do d6, Ol = 2a.

Taco Spgep = AB.AD = AB.8a=48a” = AB =6a = Al =3a.

Xét tam gidc vudng OAI tacé: OA=+AI2 +01% = /(3a)” +(2a)” = av/13.

5 , \ 2
Vay thé tich khéi tru bing: V = zR%h = z(aJl_s) 8a=104ra°.

Cho hinh try ¢6 hai d4y 12 hai hinh tron (O) va (O'), ban kinh day R =+/7 . AB 1a mot ddy cung

cua duong tron (O) sao cho tam giac O'AB 1a tam gidc déu va mit phang (O’AB) tao v&i mat

phang chtra dudng tron (O; R) mot goc 60° . Thé tich ctia khdi tru da cho bing

A. 227 . B. 7r. C. 3/7r. D. 21x.
Loi gidi

Chon C

Goi | 1a trung diém cta AB

. [ABLOI 0
Taco: ¢, " (o= ABL(001)=0I0"=60

100
3 i A ’ X 3
bat AB =x,do AO'AB déu = Ol :T
Tacé Ol =0'l.cos60° :%
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2 2 2 2
Mit khéc, Ol =+/OAZ — Al2 =\/7—XZ :\/7—%:X—J§©7—X—:%©x:4

4 4
2
— 00’ =0l.tan60° =3 nén V = 7R%h =n.(ﬁ) 3=21r

Cau 38: Cho hinh chép tir gidc déu c6 tat ca cac canh déu bang a. Mot mit phang thay doi, vudng goc vai
SO va cit SO, SA, SB, SC, SD lan lugt tai | , M, N, P, Q. Mot hinh tru c6 mét day la
dudng tron ngoai tiép tir giac MNPQ va mot ddy ndm trén mat phang (ABCD). Thé tich khoi tru

16n nhét bang

3 3 3 3
A. ray2 B. ra'3 C. ra'y2 D. 72
8 27 2 27
Loi giai
Chon D
2
TacéOC=£=&:>SO: g2 & 2
2 2 2 2
P _sI IP sl
Do (MNPQ) song song v&i mat day nén — < IP=SI.
( ) song song ynén == a\/— \/—
2 2
—~10=S0-0I = i—|F>
Khi d6 ta c6 thé tich khéi tru 1a V = 10.7.1P? = ;{i— IP]IPZ
Céach 1:
Pat x = IP v610<x<¥,khidé:
Xét ham s f(x)z{i—x]x V010<X<¥

0
Taco f'(x)=xav2-3x"=0<| o2

Béng bién thién:
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Cau 39:

0 a2 a2
) 3 2
I'(x) + 0 -
a2
f(-‘) / 77 \
0 0
3 3
Tir bang bién thién ta thly max_ f(x)= f ﬂ _av?2 =V = ray2
(o2 3 | 27 27
t2

Céch 2:
Ap dung bét dang thirc Am — Gm:
3
(av2-21P+ 1P+ 1P} 205
27 27

aV2

Ding thirc xdy ra <> ay/2 —2IP = IP < IP:TZ.

1 1
v :Eyz(a\/i—zlp) IP.IP <7

Cho hinh tru c6 chiéu cao bang av/2 . Trén dudng tron day thi nhit cua hinh try 1y hai diém A, B
. trén dudng tron day tht hai cua hinh try 14y hai diém C,D sao cho ABCD 14 hinh vuéng va mit
phang (ABCD) tao v6i ddy cta hinh try goc 45°. Thé tich khéi try da cho bang:

3 3
A. 3“/52”‘3 . B. 6+/27a°. C. 32ra. D. 3\/58”6‘ .
Loi gidi
Chon A

Gia sir tam cua day thir nhat va day tha hai cta hinh try 1an luot 1a O va O’
Goi H 1a hinh chiéu caa A trén duong tron day thir hai cta hinh tru.
Tacé: CD L AD,AH = CD L DH , tic la CH 1la duong kinh day tha hai cta hinh try.

CD L (ADH); (ADH ) (ABCD)=AD; (ADH ) (CDH )= DH

= ((ABCD),(CDH)) = ADH = 45° = AADH vuéng cin tai H ¢6 AH =DH =00'=a+2,

AD = AH /2 = 00'\/2 = 2a = CD = 2a = CH =,/(CD)’ +(DH )* =a\/6..
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Cau 40:

Cau 41:

2 3
Vay thé tich khéi tru bing: ﬂ(CTHj 00232

Trudng THPT Kinh Mén thanh 1ap doi bong chuyén hoi nit dé di thi dau giai bong chuyén hoi nit
gido vién cip tinh. Dé thuan tién cho viéc luyén tap, cic c6 dd mua 3 qua béng chuyén hoi, mdi quéa

N 80 4 A A < A \ 1 A A o~ r . A A < A
¢6 duong kinh bang —cm. Céac ¢6 dung 1 chiéc thung hinh tru dé cat gitr bong khi khong tap. Biét
T

khi xép ba qua bong vao thung sao cho chiing d6i mét tiép xtc voi nhau, mdi qua bong déu tiép xuc
v6i day thung va 1 dudng sinh cta thung thi diém cao nhét cua ba qua bong déu cach mit trén cua
thing 5cm. Thé tich cua thung dung gan nhat véi két qua nao

A. 50(I). B. 72(|). C. 25(I). D. 83(I).

Loi giai

Chon B

Goi tim ba qua béng lan lugt 1a 0;,0,,0,. Theo gid thiét ba dudong tron 16n clia ciia ba vién bi

: S . . : o 80
c6 ban kinh bang nhau d6i mot ti€p xtc nhau nén tam giac 0,0,0; 1a tam gidc déu canh —cm.

V3
Goi O la tam tam gidc 0,0,0, thi OO, =00, =00 :g.@.ﬁzﬂ(cm)
37 2 \/572'

Do 3 vién bi tiép xuc vdi cac duong sinh cua hinh tru va déu tiép xtic voi day tru nén diém O

)

$& nam trén truc cua hinh tru.
Khi d6 bén kinh ddy tru: OM =00, +O,M =0, 40 _80+ 4043

N Ry e L)

5 . 80
Do 3 qua bong déu cach mat trén cua thung 1a 5¢cm nén chi€u cao hinh try la: — + 5( cm)
V4

2
80+ 40\/§J (80

— — | | =+5|~72034,766(cm?) ~ 72(I
a5 (em?)=72(1)

Vay thé tich tru: V = zréh = 72'(
/4
Cho hinh try ¢6 ban kinh day bﬁng 2a . Cat hinh tru bdi mot mat phéng song song voi truc, cach truc

mot khoang bang a ta duoc thiét dién 1a mot hinh chit nhat ¢6 dién tich bing 8+/3a2. Thé tich khéi

try da cho bang

A. 4zad. B. 167a°. C. 32za°. D. 27za’.
Loi giai

Chon B
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Cau 42:

~~
Lot

Taco d(O;(ABCD))=0H =a; OD =2a.

= HD =+/0OD? —~OH? =+/3a = AD = 2a+/3.

Ma S ,5cp = 8+/3a% = AB.AD =8/3a% < AB.2a+/3 =83a? <> AB=4a.

= 00’ = AB = 4a.

Thé tich khéi tru 1a V = zr?h = z(2a)” 4a = 1672’

Cho hinh try tron xoay ¢6 hai ddy 1a hai hinh tron (O;R) va (O’;R). Tén tai ddy cung AB thudc
duong tron (O) sao cho AO'AB la tam gidc déu va mit phang (O'AB) hop véi miat phang chira

duong tron (O) mot goc 60°. Khi d6 dién tich xung quanh S,, hinh tru la

2 2 2 2

A s, =R B. S, =2 C. SXqZM. D. sXqZM.

7 J7 7 7

Loi giai
Chon D
Goi | 1a trung diém AB.Khidé Ol L AB.
Xét tam gidc O'Ol vuédng tai O c6 Ol = 00 :% va O'l = _OO = 200.
tan60° /3 sin60° 43

Mait khac xét tam giac OIA vuodng tai | c6

12 12
A|2:R2—0|2:R2—%:ABZZ4(R2_OO J

3
Vi tam giac O'AB déu nén

J3 3 4

o'l = AB7<:>O’I2 :ZABZ @50'02 =3R’-00? <00=

Sk
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Cau 43:

Céau 44:

. 67R*\7

Dién tich xung quanh hinh try §,, =27R0'0 = ﬁ—\f :

Cho khdi tru 6 hai ddy 1a hinh tron (O;r) va (O';r). Biét MN 1a mot day cung cia duong tron
(O;r) sao cho tam giac O'MN 1a tam gidc déu va mit phang (O'MN) tao v6i mit phang chua

dudng tron (O;r) mot goc 60°. Thé tich khdi try tinh theo r bang

3 3 3 3
A. 3ar . B. v . C. 5z . D. 35z .
7 7 5 5
Loi gidi
Chon A

Goi H 1a trung diém cia MN , khi d6 géc giita mit phang (O'MN ) va mit phang chita duong

tron (O;r) 12 OHO'=60° Dit MN=0'M =0'N =x suy ra
2 2
O'H = omz_[ﬂj :ﬁx;OH:x/OMZ—HMZ:JrZ—X—.
2 2 4
2
o 1 \" "4 3 ? 4r
Khi do ta co c0s60°= - == 4 NI, 2 Xy T
OH "2 3 4 J7
2
3
Suy ra O'H=2—\/§r:>OO'=O'H.sin6O°=£_DodéV:7”2_00-:3\/?7” _
i J7 7

Cho hinh try c6 hai day 1a hinh tron (O, R) va (O, R) , AB 1a mét day cung ctia duong tron (O, R)

, tam giac O’AB déu va mat phiang (O'AB) tao vé6i mit phéng chtra day cua hinh try mot goc 45° .
Thé tich ctia khdi tru da cho bang

3 3 3 3
p. FVISRY g, TSR’ c. TR p, SVTR
15 5 7 7
Loi gidi
Chon B
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Cau 45:

Cau 46:

A

Goi H 1a trung diém AB khi d6 mit phing (O'AB) tao v6i mit phing chira déy cua hinh tru

bang OHO' = 45°,

Taco O'H :OB'\E:OO':OB'\B.
2 2.2
D2
Mit khac: OB? + 00" =0'B? = R? +% =0B?>=0B= \E.R = 00’ :@.
3
Vay thé tich V =”R—5*/175.

Cit hinh tru (T) c6 ban kinh R bai mot mat phang song song véi truc va cach truc mot khoang

bang a (0 <a< R) ta duoc thiét dién 13 mot hinh vudng c6 dién tich 16a%. Dién tich xung quanh

cua hinh try (T) bing

A. 4ra’5. B. 7a%\/5. C. 87a\/5. D. 167a%/5
Loi gidi

Thiét dién 12 mot hinh vudng c6 dién tich 16a® nén AB = AD = 2HB =4a.
R=0A=+OH? + HB? = ,[a’ +(2a)’ =a5.
Dién tich xung quanh cua hinh tru (T ) : S =27Rl =2r.a5.4a =87a%\5.

Cit hinh try (T ) ¢6 ban kinh bang R boi mot mét phing song song véi truc va cach truc mot khoang
bang a(O <a< R) ta dugc mot thiét dién 1 hinh vudng c6 dién tich 16a®. Dién tich xung quanh
cua hinh try (T) bang
A. 4za’ 5. B. 7a’\5. C. 87a’+f5. D. 167a%\/5 .
Loi giai
Chon C
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Cau 47:

Cau 48:

e D

C
D !
1
|
1
[
|
I
I
’

B

/Z

T

&—

X

Goi H la trung diém AB = OH =d(O,(ABCD))=a.

Taco: Sppep =16a” = AB® =16a° = AB = 4a = AH :% =2a.

AOAH vudng tai = OA=+/OH? + AH? =a+/5

S,q = 27Rl = 27.0AAD = 2.a\/5.4a = 8\/57a”.

Cho hinh tru tron xoay c6 hai day 13 hai duong tron (l 7 ) va (J J7 ) Biét ton tai day cung EF

ctua duong tron (I ,\/7) sao cho tam giac JEF 1a tam giac déu va mat phéng (JEF) hop voi mat

day ctia hinh tru mét goc bang 60°. Thé tich V cua khdi try da cho 1a
AV =21r. B.V =76x. C.V=14r, D.V =287.
Loi giai

Chon A

Goi M 1a trung diém cua EF , khi d6 tacod IM L EF va JM L EF.
Theo dé ta c6 IMJ = 60°.
pit IM =x, (0<x<ﬁ).

Tacod EF =2EM =2IE2—IM2 =247 —x%: AJEF ddunén IM :%EF: 21— 3x2.
Xét tam gidc IMJ vuong tai J cd cosIMJ —MQE—L:M—\@ hay IM =3
' M2 2132

va 1J = IM.tan IMJ =3.
Thé tich cta khéi tru da cho 13 V = zR?h = 21x.

Cho hinh tru c6 hai déy 1a hai hinh tron (O) va (O') , ban kinh day r = 3. Biét AB mot ddy cung

cua dudng tron (O) sao cho tam giac O'AB 1a tam gidc déu va mit phang (O'AB) tao véi mat phing
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Cau 49:

chira dudng tron (O) mét géc 60°. Tinh thé tich cia khdi try da cho.

8177 817

A.V:gﬁ”. B.V = . c.v=F D.V =81J7r .
7 7 7
Loi giai
Chon B
é*’"'—i‘i‘-}i‘i ______ -~
TN o T
\K‘;\i_/
B

Pit AB = 2x

Goi K latrungdiém AB.Tacé: AB LOK va AB_L OO’ nén géc giita mat phang (O'AB) va
mit phing chira dudng tron (O) la OKO. OKO'=60° = O'K =20K = O'K* =40K?

2 2 U2 2 4r?
= 3X :4(r - X ):>x =—,
7
2 2
Mat khac : OO'Z:0'82—082:4x2—r2:4.4%—r2:9% :o'ostﬁrzg.

Vay thé tich khéi tru dd cho 1a: V = zr’h =

8177
.

Cho hinh tru (T). Mot hinh vuéng ABCD ¢6 hai canh AB,CD lan lugt 14 hai day cung cta hai
duong tron day cua hinh try (T ) , mat phéng (ABCD) tao voi day cua hinh try mot goc 45° . Biét
AB = 2+/2 , tinh thé tich V ctia khéi tru tao bi hinh try da cho.

AV =427, B.V =4r. C.V =62r. D.V =67,
Loi giai
Chon D
B
1/
\ \\};\
A } \
H
PUEEETE L7>l\<‘\\\\ C
,,,,,,,,,,, i, ,,\,\7/,,,::‘4
o\ /I
D
Goi I,1" 1an luot 13 trung diém ctia AB,CD; 0,0’ lan luot 1 tAm dudng tron day cua hinh tru

(nhu hinh v&); H 14 trung diém cia I’
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Khi d6 H 1a trung diém ciia OO’ va goc giita (ABCD) tao voi day 1a HI'O'=45°.

Do |'HZEAD=—2 22\/2 :>O'H=O’I'=m=l.Khidé h=00'=2.
2 2 N
2
Taco: r:O'C:\/O’I'2+I'C2:,/12+(V2) =3.

Thé tich khéi tru 1a V = 7r?h = n(ﬁ)z 2=61.

CAau 50: Cho hinh tru c6 dién tich toan phan bang 97 va co thiét dién cit boi mat phang qua truc 13 mot hinh
vudng. Thé tich khéi try da cho 1a
A. 37+/6. g 376 c. 36 p, 26
2 4 3
Loi giai

Chon B

Goli r la ban kinh day cua hinh try.

Vi hinh tru ¢ thiét dién cét bai mat phang qua truc 1a mét hinh vudng nén hinh tru d6 cé chiéu

cao h=1=2r.

Dién tich toan phan cia hinh try 1a Sy, = 27r% + 271l = 271? + 47r% = 6717

N3

Theo baira, tacod 67r> =97 < r = TR

Do d6 thé tich khdi tru 13 V = zr’h = 2213 = 27{7J = .

BY 3246

2

Cau 51: Cho hinh tm(H) c6 hai day 1a hai duong tron c6 tim Ova O', miat phang (a) di qua O'va cit
a ) \ 223
duong tron tdm O tai hai diém A, B sao cho tam giac O'AB la tam giac déu va co dién tich 2
. Biét goc gittamp (o) va mp(OAB) bang 60°, tinh dién tich toan phan Sp cua hinh tru (H)?
(7+3\ﬁ).7za2 (7 +3\ﬁ).a2
A Sp=—""7T7"7"7—. B. Sp=—"7T—".
8 16
(7+37)xa’ (7+37)a°
C.Sy=—"7---—"-. D.Spy=——".
16 8
Loi giai
Chon A
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Cau 52:

] B
- Py v~
y PR NP
O —
| 7
M
\_\y_{/

AO'AB la tam giac déu va c6 dién tich = AO'=AB=BO'=a.

a?\/3
4
a3 ) {IO'J_AB

Goi | 1a trung diém AB, 10'=—=. Taco: = ((«).(0AB))=010"'=60°.
2 10 L AB

00~ 10°5in60° = 32; 1A= 28 _ 2. 01 _ 10"coseo? = 2.
4 2 2 4
2 2
oA=In ot < |[3) [aB] _aT
2 4 4
Hinh tru (H)c6 chiéu cao h=1= OO':%a, ban kinh duong tron day r =OA:¥, c6 dién
. 7+3J7
tich toan phan S, = 2zr (r +1) = 2n.¥.(¥+%a] :¥.na2

Cho hinh vuéng ABCD c6 dién tich bang4 , trong d6 AB, CD lan lugt 14 hai ddy cung trén hai
duong tron day cua hinh try (T) Biét réng (ABCD) tao voi mat day cua hinh try (T) mot goc

bang 60°. Thé tich cua khdi tru (T) bing

A. ﬂﬂ' D. ﬂﬂ
12 4
Chon D

Gia st (P) ct dudng tron ddy trén theo day cung AB, cit dudng tron day dudi theo day cung
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CD.
Taco AB=2.
Goi A, B’ 1an luot 14 hinh chiéu vudng goéc cia A, B xubng dudng tron day dudi.
Ldc ndy A'B'CD 1a hinh chit nhat va 1a hinh chiéu vuéng goc cua hinh vuéng ABCD mit day
dudi.

Khi d6 cos60° = SABCD _ Sacp =2
S
ABCD

2
ma S,gcp =CD.CB' nén CB'=—=1.
A'B'CD CD

' 2 12
Khi d6 BB'=+BC?-CB'? =/3 va OB’ = DZB _Veb 2+CB zg_
53

Thé tich khéi tru (T) bang V = 7.0B”?.BB' = R

Cau 53: Cithinhtry (T ) boi mit phang song song vdi tryc ta duoc thiét dién 13 hinh vudng c6 dién tich bang
64 , biét khoang cach tir tam day dén thiét dién bang 3. Dién tich xung quanh cta (T) bang

A. 64r. B. 407 . C. 48r. D. 80rx.
Loi giai

Chon D
I
e N N\
N ?
B I
S e
\\\_“ ‘-\“-;_t}
Goi 1,1’ 1an luot 1a tAm hai dudng tron day.

Thiét dién 1a hinh vuéng ABCD. Taco: Spgep =64 =1=AB=AD=8.
Goi O, O’ lan luot trung diém cia AD, BC = OA=4.

d(1,(ABCD)) =0l =3= R = IA=+/OI? + OA? = /3% + 4% =5,
Dién tich xung quanh cua hinh tru (T) bang: S =27Rl =27.5.8=807.

CAau 54: Mot hinh tru c6 ban kinh bang 2a. Hai diém A,B 1an lugt thudc hai duong tron ddy sao cho
AB = 4a. Biét khoang cach gitta AB va tryc bang a. Tinh thé tich khdi tru da cho.

8ra’ \/E
g

A. 7ady2. B C. 4ra2. D. 87a°.

Loi giai
Chon D
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Cau 55:

Dung cac duong sinh AC va BD.
Tacé O0'//(ACBD) = d(00’,AB)=d(00’,(ACBD))=d(O,(ACBD)).
Goi H 1 trung diém cia BC = OH L (ACBD) = d(0O,(ACBD))=0H =a.

Tam giac OHC vuong tai H suy ra HC =a+/3 nén BC =2a+/3
Tam giac ABC vuong tai C = AC =00'=2a.
Vay khéi tru da cho c6 thé tich V = zr?h = z.4a.2a = 87a®

Chohinhtry (T) ¢6 O, O’ lan luot la tam hai duong tron ddy. Tam giac ABC ni tiép trong dudng

tron tdm O, AB =2a, sin ACB = L va 00’tao véi mit phang (O'AB) mét goc 30°. Thé tich

J3

khéi tru (T ) bing

A. 2na3\/€. B. 3na3\/€. C. na?’x/g. D. nan/g.
Loi giai

Chon B

Goi r 1a ban kinh d4y cta hinh try. Tam giac ABC ndi tiép trong duong tron tdm O nén

r= _AB = 2a = ax@. Goi | la trung diém cua doan théng AB , ta co:
2sinACB  , 1
J3
Ol L AB

00’ L AB} = AB L(0'01) = (0'AB) L (O'01), (O'AB)(0'O1) =0T

Ké OH LO'l, HeO'l, tacé O'H la hinh chiéu vuéng géc cia OO’ 1én mit phing (O'AB)
= 00l =30°.

Trong tam giac vudéng OO'l : OO’ =0l.cotO0’'l =+OA? — Al cot30° =a/6 , h=00" Ia
chidu cao ctia khdi tru (T). Thé tich khi tru (T) bing V = zr’h =37a°\/6.
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& Dang 4: Khoi tron xoay ndi, ngoai tiép khoi da dién

B viby MINH HOA

Céu 1:

Cau 2:

MGt hinh tir dién déu canh a c6 mét dinh tring véi dinh hinh nén, ba dinh con lai nim trén
dudng tron day caa hinh nén. Dién tich xung quanh caa hinh nén bang:

A. 7/3a> B. %m/faz . C. %w\/gaz . D. %m/gaz .
Loi giai

Chon D

Do day hinh chép 1a tam giac déu nén ban kinh dy cua hinh nén r = ?3 a

Puong sinh cua hinh nén c6 do dai bang canh cua hinh tir dién déu

By 8

Véy dién tich xung quanh hinh non 1a 7.r.l = 7.—a.a=—m=a’

Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 d6 dai canh day béng a, goc giita duong thang AB’
va mt phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tich V ctia khdi tru ngoai tiép lang tru da cho.

4837Z\/§ a37r\/§ agﬁ\/é

C.V=

AV =a’zr3. B.V = D.V =

3 9 3
Loi giai

Chon D

Goi O va O’ lan luot 1 tam duong tron ngoai tiép AABC va AA'B'C’.
Do ABC.A'B'C’ la lang tru tam gidc déu nén AABC 1a tam gidc déu va B'B L (ABC).

— Goc gitta AB’ va mit phing (ABC) chinh la goc gitra AB’ va AB hay B'AB =60°.
= BB’ = AB.tan60° = a+/3 .

Lai c6 AABC 1a tam giac déu canh a nén OA —g % = a_\3/§.
Mit khac, hinh try ngoai tiép lang try tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 dudng cao 1a BB, béan kinh

day l1a OA.
Vay thé tich khoi tru ngoai tiép lang try ABC.A'B'C’ Ia:

V = 7.0A2BB = 7 (a*/_J \/-_afrf
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Céau 3: Cho khoi non c6 d6 dai duong sinh bang 2a va ban kinh day bang a. Thé tich cua khoi non da

cho bang
3 3 3 3
A. ﬁ;’a . B. ﬁ;’a . . 2’;6‘ . D. %
Lo giai
Chon A

Goi khéi non di cho co6 S 1a dinh, O 1a tam d4y, duong sinh SA. Taco SA=2a, OA=a.
SO =+/SA? —0A? =/(2a)* -a® =a/3.

Thé tich cua khdi nén 1a: V = %SO.ﬂ.OAZ

_a\/— 2\/_72'3

Cau4: Cho khéi nén c6 do dai duong sinh bing 2a va chiéu cao bang a+/3 . Thé tich khéi nén da cho

bang

A J3ras B 2rad c. ﬂ 5 J2rad

S 5 3 5
Lo gii

Chon A

S

Gia str khdi non ¢6 dinh S, duong tron day tim O va ban kinh R = OA.
Ta c6 tam giac SOA vuong tai O nén R = OA=+/SA%? —SO? = \/Za \/_)
J3ra®

-

Thé tich khdi nén 1a Vv = %szh = 5;z.az.wﬁ =

Cau 5:  Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 canh a. Mot hinh nén c6 dinh la tdm cua hinh vuéng
ABCD va ddy 1a hinh tron ngi tiép hinh vuéng A'B'C'D’. Két qua dién tich toan phan S, cua

2
hinh nén d6 bing %(\/B +¢) Vi b va ¢ Ia hai s6 nguyén dwong va b>1. Tinh b
A.bc=7. B. bc=15. C. bc=8. D. bc=5.

Loi giai
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Cau 6:

Chon D
D a C
|
e
AR
| L Y
A T —
; N
oy %
[ I 5
I 7 | N
|/ | N
I | 1Y
4 .-'j—?—__,—,———-—-}-—-r—.._———-'{———— C
FA | el LY
/f__ 4 Y
g S
// .
ATl T _

Hinh nén c6 day 14 hinh tron ndi tiép hinh vudng A'B'C'D’ ¢6 canh la a nén day cia hinh nén
L N a
Ia hinh tron c6 ban kinh r = E .

Hinh nén c6 dinh 1 tim caa hinh vudng ABCD nén chiéu cao cua hinh non bang d6 dai canh
cua hinh vuéng. Suy ra: h=a.

2 2
Khi dé: do dai duong sinh caa hinh nén 1a: 1 =vh? +r? = /a2 +(%) =,/5% =¥.

2
Dién tich toan phan caa hinh non 1a: Sp =7r(r+l)= ﬂ%[%Jr#J = %(H \@)

Suyra: b=5c=1=bc=5.
Cho hinh vudng ABCD canh bang 2. Goi M 1a trung diém AB . Cho tir gidc AMCD va céc

diém trong caa n6 quay quanh truc AD ta dugc mot khdi tron xoay. Tinh thé tich khéi tron xoay
do.

AT B. '~ c. ¥z p. 147
3 6 3 9
Lai giai
Chon C

Céach1
AM //CD
Goi S=CM N DA. Vi M la trung diém cia AB, ma PRV P nén AM la duong trung
2

binh ciia ASCD = A 1a trung diém ciia SD = SD = 2AD = 4.
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Khi cho tir giac AMCD va cac diém trong caa né quay quanh truc AD thi ta duoc mot khdi non

cut ¢6 chiéu cao AD =2, hai day la hai duong tron c6 ban kinh lan luot 1a R, =CD =2,

R, =AM =1 vaco thétichlaV .

Tam gi4c SCD va cac diém trong caa nd quay quanh truc SD s& tao thanh mét khéi nén tron
LA o . A e A e 1 1 16

xoay c0 chicu cao SD =4, ban kinh ddy R, =CD =2 nén cé thé tich la V, = §7zR12.SD = Tﬂ :

Tam giac SAM va cac diém trong ctia n6 quay quanh truc SD tao thanh mot khéi nén tron xoay

c6 chiéu cao SA =2, ban kinh ddy R, = AM =1 nén c6 thé tich 1a V, = %ﬁRZZ.SA = %” :

TacoV =V,-V, :14?7[.
Cach 2:
Ap dung cong thic tinh nhanh thé tich khdi nén cut ¢6 chiéu cao h , hai ban kinh day 14 R, R,

Vv :%E(Rf +RZ+RR, ) h =%;z(4+1+ 2).2:14—”.
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BEN: WA BAI TAP TRACNGHIEM

Cau 1;

Céu 2:

Cau 3:

Cho hinh 14p phwong ABCD.A'B'C'D’ canh bang 3. Tinh dién tich xung quanh S,, hinhndn co
day 1a dudng tron noi tiép hinh vuéng ABCD va dinh 13 tim hinh vuéng A'B'C'D’.
A. S, =837 B. S, 9[;, . C.S, gf” . D. S,, =857

Loi giai

Chon B

Hinh ndn c6 day 1a duong tron ban kinh bang R = E va chiéu cao h=3.

2
D6 dai duong sinh 1a: | =«R? +h? = f +3 = 3f
9

Dién tich xung quanh: S, = 7RI = # :

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh dy bang 2a, goc giita canh bén v6i mat day bang
45° . Tinh dién tich xung quanh cta khdi non dinh S, day 1a duong tron ngoai tiép tr giac
ABCD.

2
A. 42737 B. 27a%. C. 24/27a’. D. ﬁ;’a .
Loi gidi
Chgn C

Vi duong tron ngoai tiép ABCD ma déy 13 hinh vuéng nén R = % AC = %.Za\/z =a2.

Xét tam giac vudng SAH c¢6 SA=1= AC _ 2a+/2 =2a.
2c0s45° V2
2

Dién tich xung quanh cta hinh nén 1a: S = zRI = ra?2.2a=22a%.

Cho khéi chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang aV3 , gbc gitra mit bén va day bang 60°
. Tinh thé tich ctia khdi nén dinh S, ¢6 day 14 hinh tron ngoai tiép tam giac ABC .

3 3
A.”a*/g. B & c.”a*/é. D. 7&
2 6 6 3
Loi gidi
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Cau 4:

Chon C

Goi | 1a tam duong tron (ABC) = IA=r :% a\/§2\/§ =a.
Goi M 1a trung diém cua AB = AB L (SMC)
= Goc gitra mat bén va mat day la goc SMC = 60°
S = IM.tan o= LAV3B g a3
3 2 2
3

Thé tich khdi nén V = L5 h= L zr2st = L za2 3Y3 _ 78N

3 3 3 2 6

Cho tir dién déu ABCD canh 3a. Thé tich khbi nén dinh A va duong tron day 1a duong tron
noi tiép tam giac BCD bang

A ﬁna3. B. J/67a’. C. 3\/67a°. D. ﬁﬁag.
4 108
Loi giai
Chon A
A
B D
M
C
Goi M 1a trung diém canh CD va G 1a trong tdm tam giac BCD .
Vi tam gidc BCD déu canh 3a nén BM = 3a2\/§.
G 1a trong tim tam gidc BCD, suy ra BG :%.BM — ay/3,GM :%BM :%.

Xét tam gidc AGB c6: AG =+ AB? — BG? =\/(3a)2 —(a\/§)2 ~a\6.
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Khdi non dinh A va dudng tron day 1a duong tron noi tiép tam giac BCD c6 chiéu cao

s

h=AG =a+/6 va béan kinh ddy r = GM —a

Viay thé tich khdi non 1a: V = % r2= \/_ (a\/_J \/6 a’.

4

Cau5: Cho hinh nén (N) dinh S c6 ban kinh day bang a va dién tich xung quanh Sy = 27a’. Tinh
thé tich V ctia khdi chop tir gidc déu S.ABCD c6 day ABCD noi tiép dudng tron day cua hinh
non (N).

2a°\/3 BV - 2a°\/5

AV = .
3 3

3
C_szagﬁ_ D.V =233

Loi giai

Chon A

Do dudng tron day c6 ban kinh ddy bing a nén OA=a = AB=a+/2.
Mat khac, S, =27a’ = zal =27a° =1 =SA=2a.

Chidu cao cita khéi chop SO =+/SA? —OA’ =+/4a? —a =av/3.

\/— _ 28.3\/_

Thé tich ctia khbi chop 1a: V == 2a

Cau 6:  Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang 5V2, khoang cach tir taim O cua duong
tron ngoai tiép tam giac ABC dén mot mat bén 1a 2 . Thé tich ciia khdi nén ngoai tiép hinh chop

da cho bang:

A 200 g, 2000 - c. 500 p. 290
9 9 3 27

Chon A
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CauT:

Goi I,E lan luot 14 trung diém ciia AB,BC.Ké OH L SI (HeSI).
Taco SO L(ABC)=SO L AB.

AB | Ol
Tach = AB L(SOI)= AB LOH .
AB | SO

H L AB
Taco {O = OH L (SAB)=d(O;(SAB))=0H =2.

OH L Sl
Taco OI:ECI:E.S\E\E:%.
3 3 2
Xét ASOI cé 1:1+1:>1:i— L 1 = S50=10.

OH? SO* oOI* so* 2° [5\/5] 100

Xét khbi non ngoai tiép hinh chop S.ABC ¢6 chiéu cao h=S0 =10, r =OC = %u = % .
Thé tich khéinén1a V = 17rr h= 5\/_ 10=—
3 3 3 9

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD ¢ cac canh déu bing a~/2 . Thé tich khdi non ¢6 dinh S
va dudng tron day néi tiép tir gidc ABCD bang

A na%/i_ . ra’ . C. ra’ . D. 7za3\/§.
2 2 6 6
Loi giai
Chgn C

Hinh chdp tir giac déu S.ABCD nén ddy ABCD Ia hinh vuéng.

Goi O=ACnNBD :>SOJ_(ABCD); AC=2a;AO=A—2C=a.

ok . L ea _ BC
Puong tron day ndi ti€p tir giac ABCD c0tam O, ban kinh r = > =—.

Xét tam giac vudng SOA c6 SO =+/SA*— AO® =a.
a2 J _za’

Thé tich khéi nén bang V = l7rr h==
3 3 2
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Cau8: Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang a. Khéi nén ¢ dinh 1a A, ddy 14 dudng tron ngoai tiép
ABCD thi ¢6 thé tich bang

3 3 3 3
PNaEY g, &6 c. ¥m2, p, a6
9 9 12 27
Loi giai
Chon D

Tam giac ABCD 1a tam giac déu canh a nén BI :a—;/g:OBngl :a—f.
2
Xét tam gi4c AOB vuéng tai O c6 AO =+/AB? —OB? = az—(%] =%.

Vay thé tich hinh nén c6 dinh A, day 1a duong tron ngoai tiép tam giac BDC Ia:

1 1 (a\/ﬂzia\/gj_a%\/g
| - .

V=270B2A0==r
3 3 3 27

Cau 9:  Cho hinh nén (N) c6 duong sinh tao voi day mot goc 60°. Mit phing qua truc cia (N) cit

(N) theo thiét dién 1a mdt tam gidc c6 ban kinh dudng tron ndi tiép bang 1. Tinh thé tich V

ctia khdi nén gi6i han bai (N).
A.V =337, B.V =937 C.V =3r. D.V =9r.

Loi giai

Chon C

Thiét dién qua truc ciia (N) 12 ASAB

Vi ASAB cantai S, SAB =60° (gt) = ASAB déu = | =2R (R 1a ban kinh nén)
Goi I 1a ban kinh dudng tron noi tiép tam giac déu SAB
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Céu 10:

Cau 11;

123
Co o Saws __4 :'*/§=1@|=2\/§
p 3 6
2

B3

Ta dugc ciéu cao ciianon h = I.—3 = 2\@% =3. Vay Vi,

2

= lﬂ'RZh =3r.
3

Cho hinh chép SABCD c6 SA=SB=SC=SD. Pay ABCD Ia hinh chit nhit c6 AB=a,
AD =2a, goc gitta SA va miat phang day 1a 60°. Tinh thé tich ciia khdinén ¢ dinh 1a S , duong

tron day 1a dudng tron ngoai tiép tir giac ABCD.

A 57[&3\/175 B 57[&3\/175
6 72 24

Chgn C

Goi O 1a giao diém cua AC va BD.

c 57ra3\/1_5 |

D. 57ra3\/1_5 |

8

a5

Vi SA=SB=SC =SD = SO L (ABCD). Taco: AC:aﬁ:AO:T.

Hinh chiéu cua SA 1én mat phang d4y 1a OA nén goc giita SA va mat phang day 1a SAO = 60°

Xét tam giac SAO: tan SAO = g—'oo\ = SO=0A3=

a+/15
2

a5

Thé tich caa khdi nén cantinh 1A V = %E.OAZ.SO = %7[(

a\15 572’15

2 24

Cho hinh chép déu S.ABCD c¢6 day 1a hinh vudng canh a, canh bén tao v6i day goc 60° . Thé

tich khdi non ngoai tiép hinh chop 1a

3 3 3
p &6 g V3. c. ¥
4 J2 2
Loi gidi
Chon D

3
o &6
12
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Tacd S.ABCD 1a hinh chop déu, goi O = AC nBD
= Goc gilra canh bén vdi mat day 1a SBO = 60"
ABCD 14 hinh vudng canh a = BD =a+/2

Khdi nén ngoai tiép hinh chop S.ABCD c6 ban kinh dudng tron day R = 87 =—

a2

ASOB vuong tai O, co OB =T, goc SBO =60°

— Chidu cao khéi nén h = SO = tan 60°.0B = %

— Thé tich khdinén 1a: V = %nth = én

(a\/ijz.a\/g: a3\/€7Z

2 2 12
Cau 12: Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh dy bang 2a, khoang cach tir tim O cua dudng
. . a . . .
tron ngoai tiép tam gidc day ABC dén mdt mat bén la r Thé tich cua khoi non ngoai tiép hinh

chop S.ABC bang

3 3 3 3
A 2ra . B. 4ra . c dra . D. 4ra .
3 9 27
Chon B

Goi E 1a trung diém cia BC, suy ra BC L OE.
Dung OH 1 SE tai H.
{BC 1 OE

s

Taco — BC L (SOE)=BC LOH .

BC 1L SO
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. OH L BC a

Khi d6 = OH L (SBC),suyra OH =d(0O,(SBC))=—.
OH L SE 2
Vi tam giac déu ABC canh 2a nén AE = 2a.§ = a\/g.
Suy ra OA=2 AE = 2843 s op_Llap_ 23,
3 3 3 3

Trong tam giac vuéng SOE, ta cé

1 1 1 1 1 1 1

2T Ae2 TemZ T omz A -2 —90=a

OH® OE® SO SO OH® OE° a

A: o1 C A1 , g 1 , 23-\/§ \
Kho1 non ngoai tiép hinh chép S.ABC c¢6 ban kinh day R =0A= 3 duongcao h=SO=a

Vay thé tich khéi nén: V = %ﬂ'Rz.h = %n[

223 JZ | Az’

3 9

Cau 13: Cho mot miéng bia hinh vuéng ABCD c6 canh béng 6. Trén canh AB léy diém M , trén canh
CD lay diém N sao cho AM =CN =2 . Cudn miéng bia sao cho AD tring BC d¢ tao thanh
mdt hinh tru. Tinh thé tich t& dién ADMN .

A 2B g B3 c. 23, A
27 27 27 27
Loi giai
4 M i B
D i N C
Chon C

Xét hinh vuéng ABCD, trén canh AB lay diém J saocho AM =MJ =JB =2, trén canh DC
ldy diém 1 saocho DI =IN=NC=2.

Xét duong tron day hinh try c6 do dai cac cung AM =MJ =JA=DI =IN=ND =2 nén
AMJ.AIN 12 hinh lang tru déu c6 day 1a 2 tam giac déu bang nhau, dudng cao AD =6.
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Céu 14:

Céau 15;

Xét duong tron tam O cd tam gidc AMJ 13 tam giac déu noi tiép duong tron.
Mt khac chu vi dudng tron bang 2zR = 6( do dai canh hinh vudéng AB =6).

Nén R=E
Vs
Viy trong tam giac déu AMJ c6: AM §=§:> AM =£:> S =§ 2—2
V4 T Vs

Vay thé tich hinh lang try déu AMJ.DIN bang:

27 3 813
Vamon = ADSyyy = 6?7 B P

1 1 81\/_ 27J’

Mat khac VADMN =§VAMJ.DNI = 3 o7 = 27[2

Cho hinh ling try tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 tat ca cAc canh déu bang 1. Tinh thé tich cua
khéi cau ngoai tiép hinh ling tru do.

57[@ 572'\/1_5

B.V=

77zx/ﬁ

77[«/Z

AV = C.V= D.V=

54 18 18 54
Loi giai

Chon D

Goi | va R lan luogt 1a tm va ban kinh cia mit cau ngoai tiép hinh lang tru ABC.A'B'C’.
Do R=IA=IB=IC=IA"=IB'=IC'=tam | la trung diém cua OO’ v&i O va O’ lan luot 12
tAm cua dudng tron ngoai tiép AABC va AA'B'C’.

00 1 2 2J3 3

Dodb Ol =——=—,A0=— AH ———=—.
2 2’

3 32
Trong tam giac vuong OAl cé: R =I1A=+/10" +0A? = /
Vay thé tich khéi cau 1a: V _4 R3:ﬂ7r. \/27 =

3 3 6 54

Mot do1 xay dung can hoan thién mot hé théng cOt tron cia mot ctra hang kinh doanh gém 15
chiéc. Trude khi hoan thién mdi chiée cot 1a moi khéi bé tong cbt thép hinh lang tru luc gidc déu
¢6 canh 14 cm, sau khi hoan thién (bang cach trat thém vira tong hop vao xung quanh) mdi cot
12 mot khi tru co duong kinh bé’mg 30cm. biét chiéu cao cia mdi cot trude va sau khi hoan thién
1a 390 cm. Tinh lugng vita hdn hop can ding (don vi m*, 1am tron dén mét chir thiap phan sau
dau phay).

A 11, B. 19. C. 2,0. D.12.
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Céu 16:

Loi giai
Chon D.
2
Thé tich lang tru (phan bé tong cdt thép): V, = S.h=6. a ;/g h=294h4/3.

30
Puong kinh cua cot tron 1 = EY =15cm

Thé tich cua khéi tru 1a: V, = zr?h =15?zh = 2257h
Thé tich phan vira hén hop
V =15(V, -V,) =15( 2257 - 2944/3 | h =15( 2257 - 2941/3).390.10 * = 1,2m°.

Cho hinh ling tru déu ABC.A'B'C’c6 d6 dai canh day 1a 2a, biét khoang cach tir diém A dén
mit phang (A’BC) bang av2. Tinh dién tich xung quanh cta hinh try ngoai tiép hinh ling try
ABC.A'B'C'.

2 2
A. 4”""3&. B. 47a’3. C. 4ra’2. D. 2’“"3&.
Loi gidi
Chon C

Goi M la trung diém ctia BC.Ké AH LA'M (H e AM)
Khi d6 d(A;(A'BC))=AH =av2

Vi AABC ddu = AM = 2a£/§ — a3

1 1 1

AHZ  AAZ T AM? = A =ab

Xét AA'/AM vuong tai A co:
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Cau 17:

Céau 18:

2 2a+/3

Bén kinh hinh tron ngoai tiép tam gidc ABC 1a R = 3 AM = 3
Dién tich xung quanh ciia hinh tru ngoai tiép hinh ling try ABC.A'B'C’ Ia:

S,, = 27Rh =27. Zaf a6 =4za’\2 .

Cho hinh tru (T) ¢6 AB,CD lan luot 14 hai duong kinh clia hai dudng tron day cia hinh tru va
dong thoi vudng goc v6i nhau. Thé tich cia khéi t dién ABCD bang 10. Thé tich khéi tru (T)

bang

A. 60r. B. 157. C. 15r. D. 30r.
Loi giai

Chon B

Dung cac dudng thang AA";BB*;CC";DD" song song v&i dudng sinh cta hinh tru (nhu hinh v&)
tao thanh hinh lang try ding.
Goi O lagiaocua AB va C'D".

Goi | 1a giao diém cua DO va D'C . Khi d6, ap dung dinh li ta 1ét ta co: % = [[))—% =2
Tacod Ve.aep _ C'I =2: Vo aep _ 1 = Ve .aep _ l
VD'.ABD D I VABCD.A'B'C'D' 6 VABCD.A'B'C'D' 3

Theo bai ra Vepgp =10 =V 50 ppicin = 30

= DD'.%AB.CD =30 h.%.Zr.Zr =30 < hr® =15.

Vay thé tich khéi try 1a: V = z.r>.h =157
Céch 2: Ap dung cong thirc:

Vieo =%AB.CD.d (AB,CD).sin(AB,CD)=%(2R)2.h — R%h =§-VABCD _15.

Khi d6 thé tich khéi tru: V = zR*h =157
Cho hinh tru c6 day 1 hai duong tron tdam O va O', ban kinh day bang chiéu cao va bang 2a.
Trén duong tron day c6 tim O 14y hai didm A, D sao cho AD =2a+/3. Goi C 1 hinh chiéu
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vudng goc cla D 1én mdt phiang chira dudng tron (O'). Trén dudng tron tim O’ 14y diém B (

AB chéo véi CD). bat o 1a goc gitta AB va day.

Tinh tan o khi thé tich tir dién CDAB dat gia tri 1on nhat.

V3

A tano=+/3. B. tano=1. C. tano = 3 D. tano =

S

Loi giai
Chon C

C 1a hinh chiéu vuong géc cia D 1én mit phang chira duong tron (O') nén C nam trén duong
tron (O').
Tam gidc ACD vuong tai D nén ta c6 dién tich tam giac ACD la

Sico :%AD.CD - %.2a¢§.2a =2a%\3.

Goi B’ 1a hinh chiéu vuong goc clia B 1én mit phang chira duong tron (O) .

Khi d6 goc gitta AB v6i mit phang day 1a goc BAB' = o .

AB’ =BB'.cota =2acota .

Tir gia thiét c6 tam giac AOD can tai O va AOD =120°.

Goi H la trung diém AD thitac6 OH = AH.tan30° = a\@.g =a.
Dong thoi c6 OH L (ACD).
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Goi K la hinh chiéu cia B tén AD thi ta c6 BKEOH va
B'K =d(B',(ACD))=d(B,(ACD)).

. 1 1 :
CO: Vpus =§SACD.d (B,(ACD)) =§SACD.B K.

Thé tich cuia khdi tir dién CDAB dat gi4 tri 10n nhat khi B’K 16n nhit < K =H va B’,0,H
thang hang < B'H =B'O+OH =2a+a=3a.
2
Suy ra AB'=+v/AH? +B'H’ :\/(a\/§) +(3a)" =2a43.
J3

Tir do: 2a\/§:2a.cotocc>cotoc:\/§<:>tana:?.
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& Dang 5: Cuc tri khdi nén, khéi tru

B WY vipy MINHHOA

Cau 1l: Cho hinhnén (N,) c6 dinh S, chiéu cao h. Mgt hinh nén (N, ) c6 dinh 1a tam cua day (N, )
va c6 day 1a mot thiét dién song song voi day cua ( Nl) nhu hinh v&. Khéi nén (Nz) c6 thé tich

16n nhat khi chiéu cao X bang

A.x:z—h. B.x=n. C.x:@. D.X=D.
2 3 3
S
h
h
/ @ N l
O R

Xét mit cat qua truc hinh nén va ki hiéu nhu hinh v&. Véi O, | 1an luot 14 tim day cta hinh non
(N,), (N,); R, r lan luot la cac ban kinh cua hai duong tron day cta (N,), (N,).

.Sl r _h-x_r R(h—x)
Tac) —=—<—=—=r=——-+,
SO R h R h
2., L, N 1 1 R® h—X)2 7R? 2
Thé tich khoi nén (N,) la: Vin,) :§7zr2X:§7z. (h2 X=2 xx(h—-x)".

Xét ham f(x):x(h—x)2 véi 0<x<h.

Ap dung BDT Cauchy cho 3 s6 dwong, ta co:
_2x(h-x)(h-x) <1[2x+h—x+h—x]3 4h®

f <
() 2 2 3 27

Ding thirc xay rakhi 2x=h-x < x=—.
. 4h’ .
Vay max f (x)=—= dat dugc khi x=—.
(0:h) 27

WIS W=

Cau2: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat AB=a; AD =a+/3, SA vudng géc
v6i day. Goi M, K theo thir tu 12 hinh chiéu vudng goc ciia A trén SB, SD. Piém E la giao
diém ctia SC va (AMK)). Hinh non (N) c6 duong tron ddy ngoai tiép tam gidc MKE va co
dinh thudc mit phang (ABCD). Khi hinh nén (N) c6 thé tich 16n nhat thi SA bang
A. aV3. B. a. C. 2a+/3. D. 2av/2 .

Loi giai
Chon D
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S

Taco SC L (AMEK).
Laic6 AM 1 (SBC)=> AM 1 ME.

Suy ra tim dudng tron ngoai tiép tam giac MEK 14 trung diém F cua AE .
Goi O latdm ABCD. Suy ra OF //SC = OF L (MEK).

Vay thé tich hinh nén c6 day 1a duong tron ngoai tiép tam giac MKE va dinh thudc mit phang

ABCD bang
2
v=12[2E) or -t s aeror =L AE?OE. Vay V. < AE’OE, .
302 12 24

Taco: AE>+OE? = AC? = AB? + AD? =4a°.

2 2
Suy ra 4a’ = A2E + A2E +OE? 233,/% AE‘OE?.

2 2
Dau béng xay ra khi A2E =%a2<:>AE2=8a 1 _3

f— = .
3 AE®> 8a’

t _ 1 = AS =2/2a.

Ta co: +
AS? AC? AE?
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BEN: WA BAI TAP TRACNGHIEM

Cau1l: Cho khdi nén tron xoay dinh S, day 1a duong tron tim O, goc & dinh bang 120°. Mit phang
(Q) thay doi, di qua S va cit khéi non theo thiét dién 1a tam giac SAB. Biét rang gia trj 1on
nhat dién tich tam gidc SAB 13 2a”. Khoang cach tir O dén mit phang (Q) trong trudng hop
dién tich tam gidc SAB dat gia tri lon nhét 1a

A.ﬂ. B, &V3. C. av2. D.ﬂ.
2 2 2
Loi gidi
Chon A

Goi duong sinh cua hinhnén la I.

S50 :%SASB.sin(ASB) :%Iz.sin(ASB) < %P = (Suss) . :%p,

Dau "=" xdy ra khi sin(ASB)=1<> ASB =90° <> ASAB vudng cin & S.
I 1 2 2 l 2
Do d6 SASAB:EI & 2a :EI :>|:2a.

Tam gidc SAB vudng can ¢ S = AB = SAN2 =2a+2
Goc ¢ dinh cua hinh nén 1a 120° = OSA =60°.

SO =SA.cos60°=a

Xét ASOA vubng ¢ O': :
{AO = SAsin60° = a+/3
Ké OM L AB ¢ M. K¢ OH LSM ¢ H.

Taco: AB_LOM;AB L SO= AB_L(SOM)= AB _LOH .
Ma OH L SM = OH L (SAB) tai H = d(0;(Q))=d(O;(SAB))=0H .
Taco AM = MB =av/2.

Xét AOAM vudng & M = OM =+/OA’ - AM?* =a.
Xét ASOM vuong & O c6 OM =SO =a nén ASOM vudng can ¢ O.

a2

Ma OH la duong cao ctia tam giac SOM = OH == =d (O;(Q)):—.

3 | Facebook tac gia: Phan Nhat Linh - SDT: 0817.098.716



CHU'ONG 04: MAT NON, MAT TRU, MAT CAU

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cho hinh nén ¢6 dinh S ¢6 ban kinh day bang a va goc & dinh bang 120° . Thiét dién tao boi
mot mit phang di qua dinh S va hinh nén 1a mot tam giac c¢6 dién tich 10n nhét bang:
A %az B. %az c. 2y D. 2 a2

3 NG

Chon A

2a
Tacd AB? = SA? + SB? —2SA2SB cos ASB <> SA =
2— Zcos ASB \/ 2— 2c05120°
2
3

Ta co6 dién tich thiét diénla S'= ; 1%sina E |2 5 SA

Ping thirc xay ra khi sina =1 hay a = A'SB'=90°.

Pé 1am mét hinh tru c¢6 ndp, bang ton va co thé tich V =51 (m?), can it nhat bao nhiéu mét

vuodng tén?

A. 57 (m*). B. #3/50 (m?). C. 7325 (m’). D. 257 (m?).
Loi giai

Chon B

Taco: V =B.h=m’2h:5n:>h:£2
"

Sp = Syq +2B =2xrh+2nr? L =n(§+§+2r2j.
r rr

Suy ra: Stp:n(§+§+2r j>n3,/5—2r —nx/_( )
rr

S6 mét vudng ton can it nhét 1a 73/50 (m ) .

Cho hinh nén dinh S, géc & dinh biang 120°, ban kinh day bing R =3a+/3 . Mit phang (P) di

qua dinh S cat non theo thiét dién 1a 1 tam giac. Khi dién tich thiét dién 16n nhat S__ , tinh goc
a giita thiét dién va mat day?
A. 30° B. 45° C. 60° D. tana =2
Loi giai
Chon B
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Cau 5:

Goi thiét dién qua dinh caa hinh chdp 1a ASAB véi M 1a trung diém cua AB.
Vi géc ¢ dinh bang 120° nén OSB = 60° = SBO =30°.

Xét ASOB: SO =OB.tan30° = 3aJ§.§ ~3a.

Pit OM = x. Véi 0< x<3av/3.
Xét ASOM : SM =+/SO? +OM?2 =+/9a% + x? .
Xét ABOM :BM =+/OB>—-0OM?2 =+/27a% - x*.

Viy AB=2BM =2427a°—x2.

Dién tich: S,qe :%AB.SM :%.2\/27a2 — %292 +X° :\/(27a2 -x*).(9a% +x).

- 27a* —x*+9a® + x*
= SASAB = 2 =

18a°.

=S, =18a’. Dau bang xay ra khi: 278’ -x* =92’ + x* < x* =9a* < x = 3a.

. [OM L AB .
Taco nén goc gilta (SAB) va mat day 1a SMO =« .
SM 1 AB
Khi dé tana:£:3j21:a:45°.
MO 3a

Mot gia dinh du dinh 1am bé loc nudc c6 dang hinh nén cé ban kinh ddy 1a r va duong sinh
bing 3 m. Phén lip day cua bé dugc 1am bang ton v6i gia thanh 0,5 triéu déng 1 m? con phan
thanh bé duoc 1am bang thép khong ri voi gia 2 triéu ddng 1 m?. Dé phi hop voéi thiét ké nha
can dung tich bé nudce 1a 16n nhat, vy chi phi dé thi cong bé 1a bao nhiéu tri¢u dong?
A. 37Z'+372'\/6. B. 37Z'+7Z'\/6. C.7Z'+37Z'\/g. D. 37r+67r\/g.

Loi giai
Chon D

\ , 1
Thé tich bé nudc: V = §mz.h = %mz.\/g —r?.

1 1 3 =6
Xét ham s f(r):§7zr2. 9-r2 = f'(r)zgn.(Zr.\/Q—rz— r 2J=O<:> r=0
9—r r:\/g
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Céau 6:

Cau7;

T 0 V6 +o0
f’ + 0

2V3
! 0 / \oo

Vay dung tich bé 16n nhit khi r = /6
Vay chi phi 1am bé 1a:

Phan lap day ctia bé: T, =0,5.7r% =37 (Triéu dong).
Phén thanh bé: T, = 271l =667 (Triéu ddng).
Vay tong chi phi thi cong 1a 37 + 676 .

M6t nha san xudt sira bot danh cho tré em can thiét ké hop sira c6 dang mdt hinh tru c6 thé tich
bang 1 dm®. Bé dién tich toan phan (nguyén liéu lam vo hdp) nhé nhét thi chidu cao cua hop sira
Ia bao nhiéu?

A h:i/g (dm). B h:i/% (dm).  C.h= % (dm).  D. h:i/g (dm).

Loi giai
Goi h 1a chiéu cao hinh try. Khi d6 ban kinh day tru 1a: V = zrih=r?= ih =r= ih .
T 7.

Dién tich toan phan cia hinh try:

S=2xrh+27r*> =27 i.h+i =27 E+i :2(\/7zh+1)
\ zh zh 7 7xh h

Cauch
:JZJH+JNH+% > %2x.

T

Suy ra S,,, = 3327 ding thuc xay ra khi ﬁ.f:%@h\/l%@h%f@h:i/z
T T

Cho hinh tru (T) ¢6 ban kinh day r =+/6 va chidu cao gip doi ban kinh day. Goi O va O' 14n
luot 14 tAm cta hai day tru. Trén duong tron tam O iy diém A, trén duong tron tam O 14y diém
B sao cho thé tich cua ttr dién OO'AB 16n nhat. Tinh AB?

A. /30. B. 6. C.5. D. 44/3.
Loi gidi
Chon B

Goi A’ 1a hinh chiéu vuong géc ciia A xudng mit ddy (O').
Tacé OO'A'A 14 hinh chit nhat.
. 1 1 1
Ta €O Soo s = Soou =5 00" AA'= E\/6.2\/6 =6.
Goi H 1a hinh chiéu vudng goc cua diém B 1én duong thang O'A .
) {BH LO'A’
Taco

= BH L (00'A).
BH 10O’

Thé tich cta khéi tr dién OO'AB 1AV = % BH.Sy,., = 2BH <20B =26 .
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Cau 8:

Céau 9:

Céau 10:

Khi d6 tam gidc O'A'B vudng tai O".

— A'B=r/2=23= A'B=+/AA?+ AB? =/24+12 =6.

Mot hinh tru ¢6 do dai duong cao bang 4, cac dudng tron day lan lugt 1a (O;1) va (0';1). Gia
sit AB 1a mot day cung c6 dinh trén (O;1) saocho AOB=120° va MN 1a dudng kinh thay doi
trén (O’;1). Gia tri 16n nhat cua thé tich khoi tir dién ABMN la

A.ﬁ. B.ﬂ. C. i D.§.
3 3 3 3
Loi giai
Chon A
1

TAGO Vg =2 ABMN.d (AB,MN).sin(AB, MN ).

Ma d (AB,MN)=4; vacé sin(AB,MN)<1

1 43 4[

NEén Vg <=.AB.MN.4.1= """ Viy gié trj 16n nhat clia thé tich khéi t& dién ABMN 1a ——
6 3

khi sin(AB,MN)=1< AB L MN

Ong A can 1am mot cai bon chira dang hinh tru c6 nap day co thé tich 3001 bang inox dé chira
nudce. Hoi ban kinh ddy cta thung gan bang sd nao nhat trong cac sé dudi day dé tiét kiém vat
li¢u nhat?

A. 40,5cm. B. 3,63 cm. C. 36,3cm. D. 4,05 cm.
Loi giai
Chon C
Goi h va R 1an luot 1a chiéu cao va ban kinh day (h>0, R >0, don vi: dm).
TacdV =2R*h=300 = h= 302
7R

A \ Ao \ , 600 »

Dién tich toan phan cta hinh try 1a: S, =27Rh+27R* =—+22R

Dé tiét kiém vat liéu nhét thi S;, phai nho nhét.

Taco S, :6—?:)+2ER2 320 320 27R? >3\/@ 300 5 R* = 3041807

Déu bang xdy ra khi % =27R* & R= 175[0 3,63(dm)~36,3(cm).
Cho khbi tru c6 thiét dién tao béi mit phang di qua truc va khdi try 1a hinh chi nhat c6 chu vi
la 12cm . Thé tich 16n nhét caa khéi tru d6 132
A. 3r. B. 2rx. C. 8r. D. 4r.
Loi giai
Chon C
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Cau 11:

A 0 r B

h

Goi ban kinh day va chiéu cao cta khéi tru d6 1an luot 1a r,h (r, h > 0)

Theo gid thiét ta co: 2(h+2r)=12<h+2r=6<h=6-2r vé6i 0<r<3

Lai c6: thé tich ctia khi tru 1a: V = zr’*h = zr® (6 — 2r)

Ap dung bt dang thtrc Cauchy cho 3 s r,r,6—2r ta co:

r+r+(6-2r)=33frr(6-2r) < r’(6-2r)<8< ar’(6-2r)<8z <V <8r.

Dau "=" xdyrakhi r=6-2r<r=2.Khido Vv, =87

Cho nira dudng tron duong kinh AB =4cm , diém M di dong trén nira dudng tron d6. Goi d 1a
tiép tuyén v6i nira dudng tron tai M, d cét cac tiép tuyén cta nira duong tron tai A, B 1an luot
tai D,C . Khi quay t&r giac ABCD quanh truc AB ta dugc mot vat thé tron xoay co thé tich nho

nhét 1a

A. 167cm?®. B. 16Tﬁcm3. C. 32zcm?®. D. ?’ZTﬂcms.
Loi giai
Chon A
\D
M
c
A B
o)

ABCD 14 hinh thang vudng. Thé tich ctia khéi tron xoay nho nhét khi hinh thang ABCD c¢6 dién
tich nho nhét S, = %(AD +BC)

Ta chiing minh dugc AD +BC =CD

Vi DA=DM do ADAO =ADMO (c.g.c). DO chung, DAO = DMO, OA=0M .
Tuong tu ta chimg minh dugc CM =CB..
T do AD+BC =DM +CM =CD.

S asco =%(AD+ BC)=2(AD+BC)=2CD >2AB. D6 d6 S,gcp nho nhétkhi CD = AB =4,
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Cau 12:

Céau 13:

Khi do
Gia st M 1a trung diém ciia CD. ABCD 1a hinh chit nhat. Khi quay quanh AB tao thanh hinh
tru ¢c6 ban kinh r =OM =2cm,| =4cm.

Khi d6 thé tich khoi tru bang V = zr?l = 74.4 =167 (cm®).

Tir mot tAm ton hinh tam gidc déu canh bang 6m, 6ng A cét thanh mot tAm t6n hinh chit nhat

va cudn lai dugc mot cai thung hinh tru(nhu hinh vé).

Ong A lam duoc cai thung co thé tich t6i da 1a V (Vat liéu lam ndp thung coi nhu khong lién

quan). Gia tri cua V thdéa man:

AV <Im®, B.V >3m’, C.2m*<V <3m’.  D.1m’<V <2m’,
Loi giai

Chon C

M 0 N

h

B H C
Goi h 1a chiéu cao 0<h <343 va r 1a ban kinh d4y cta céi thing.
Theo dinh 1y ta-let ta co: AC _ MN PN 3V3-h _2ar e 3J3-h _

AH BC _ 33 6 i

3
1 (3J3-h+3y3-h+2h :i(Z\/§)3:Mm3_
7 3 67 7

Vay V = zr’h =i(3J§—h)22h <
67 6

Déau "=" xdy ra < 33-h=2h <,h=43 (thda mén)

Khi d6: V = maxV, :ﬁm3 = 2m® <V <3m°.
T

Tu mot miéng ton hinh tron ban kinh 2m, nguoi ta cit ra mot hinh chir nhat roi ubn thanh mat

xung quanh ctia mot chiéc thung phi hinh try nhu hinh v& bén dudi.

Pé thé tich thaing 16n nhat thi dién tich phan t6n bi cit bé gan nhat véi gia tri nao sau day?
A. 5m?, B.9m’. C. 8m>. D. 6m?>.
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Loi giai
Chon A

16 —x*

Goi x la do dai mot canh hinh chit nhat dugc cétra (0< x <4).
Suy ra d6 dai canh con lai caa hinh chir nhat 14 v16 — x* (nhu hinh v& trén).

2

Nén ban kinh déy ctia thing phi I r = 21 . Tac6 Vy =mrh=——16-2° .

T A
bat f(x)=x"v16-x".
V,, dat gia tri lon nhat khi f (x) dat gia tri I6n nhat.

\ x=0

f’(x):2x.\/16—x2—x—=0<:> \F
16— Xx° X==14. 3

Bang bién thién
'(x) 0 + 0 — H
flz)

= Max f (x)= f(4.\/§)

Viy dé thé tich thing 16n nhét thi dién tich phan ton bi cit bo 1a

7.2° —xAJ16— X = 47[—4.\/%, /16—% =5.02.

Cach 2: Tim GTLN caa V

2 2 2
Taco: V,, =arth=2"J16-x¢ = - X X 16—x2=i.\/X 2 (16-%?)

A 27 2 2 27\ 2 2
x> X ) ’
—+4+—+16-x
>V <—. 2 2 :32\/5.
2r 3 o
2
Dau bang xay ra khi X?=16—x2c>x=¥.

Cau 14: Nhan dip ndim méi dé trang tri mot cay théng Noel, & san trung tdm c6 hinh nén N nhu hinh
v& sau. Nguoi ta cudn quanh cdy bang mot soi day dén LED nhép nhay, bong dén hinh hoa tuyét
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Céau 15;

tir diém A dén diém M sao cho soi day ludn twa trén mit non. Biét rang ban kinh d4y hinh nén
bang 8m , dd dai dudng sinh bang 24mva M 1a diém sao cho 2MS + MA = 0. Hay tinh chiéu
dai nho nhét cua soi ddy dén can co.

A 819 m . B. 813 m . C. 87 m . D. 912 m .

Chon B
Ta co: 2%+M=6@§4=%@¢SM=§8A:8 m .

Trai hinh nén ra nhu hinh bén dudi

Khi d6 chu vi ddy cta hinh nén ciing 1a d dai cung AA"suy ra 27R =167 m =1, ..

60 o= A5 =z 167 _ 20
SA 24 3

Chidu dai nho nhat cia soi day dén cin c6 1a doan thing AM = [SA? + SM? — 25A.8M.cosa

= \/242 + & —2.24.8.(305237T =8V13 m .

Mot hinh nén dinh S ¢6 ban kinh d4y bang a3 , goc & dinh 1a 120°. Thiét dién qua dinh cia

hinh nén 1a mot tam giac. Dién tich 16n nhat S__
9a’

max ? .

cta thiét dién d6 13 bao nhiéu?

X

A.S B. S, =a’/2. C.S,, =4a’. D. S, =2a’.

max
Loi giai
Chon D
Gia st O latdm day va AB 1a mot duong kinh ctia duong tron day hinh nén. Thiét dién qua dinh
cta hinh nén la tam giac can SAM .
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Cau 16:

Céau 17:

Theo gia thiét hinh non ¢6 ban kinh day R = OA=a+/3cm, ASB =120° nén ASO =60°. Xét

tam giac SOA vuodng tai O, ta co: sin60° = (S): sA=—2A _9a.

sin60°
Dién tich thiét dién 1a: S,.,,, = % SA.SM.sin ASM = %Za.Za.sin ASM = 2a*sin ASM

Do 0<sin ASM <1 nén S,.,, 16n nhat khi va chi khi sin ASM =1 hay khi tam giac ASM

vuodng cén tai dinh S (vi ASB =120° >90° nén ton tai tam giac ASM thoa man).
Vay dién tich thiét dién 16n nhat la: S__ = 2a’ (dvdt).

max

Nguoi ta can lam mot vat dung dang hinh nén. Dién tich toan phan caa hinh nén bang
16007(cm?) . Khi thé tich khdi non 16n nhat, ban kinh day caa chiéc non 1a

A. 20~/2cm . B. 20cm. C. 40cm . D. 404/2cm.
Loi giai

Chon B

Pbat a=1600

Goi chiéu cao va ban kinh day cta hinh non lan lugt 1a: h;r

Ta co:

Sp=mr’+zrr’+h’ —az=>r’+rir’+h’* —aryr’+h* =a-r’
a.2

ori(rr+h?)=a’-2ar’+r* ; (r<Ja)eri=

( ) ( ) h? + 2a
2 2
V= 1.72' a h= -8 h

3" 'h*+2a 3 h’+2a
2
nhé nhét

Khi d6: V 16n nhat < 16n nhat <

h* +2a

2
vi l ;2a=h %a>2/ .%:2\/2a

NenVdatglatrllo’nnhatkhlvachlkhlh:r<:>h J2a =r? :Z(:)r—

Ja

=20cm
2

Cho tam giac déu OAB c6 canh bang a>0. Trén dudng thang d di quaO va vudng goc voi
mit phang (OAB) liy diém M sao cho OM = x.Goi E,F lan luot Ia cc hinh chiéu vudng goc
cia Alén MB,OB . Puong thang EF cit duong thang d tai N . Quay mién tam giac OBM va
OFN quanh d tao thanh hai khdi nén tron xoay. Xéac dinh x dé tong thé tich hai khdi non tron
xoay nho nhat.
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A A2 B. av2. c. &2 p. &2
3 2 4
Loi gial
Chon D

A

. [AF 1L OB
Taco = AF L (MOB)= AF L MB.
AF L OM

Mat khac AE L MB. Vay MB L (AEF)=> MB L EF suy ratam gidc EFB vuéng tai E .
Xét hai tam giadc vubng NOF va BEF c6 OF = FB, OFN = BFE = AOFN = AEFB.

2
Suyra FBE =FNO nén AOFN ~ AOMB = NOo _ OF = OM.ON =OF OB—a
BO OM
Quay mién tam giac OBM va OFN quanh d tao thanh hai khéi non c6 tong thé tich

V—%EOF 0N+1;z0320|\/|_1;zE ON +% a2,0M=% (%mmj

3
2
Ma— OM>2/%OM 1/ af

3
Vay V > = ﬁaza\/_ ﬂa\/_.
3 6
ON
T:OM ON :a\/E \/Ea
Déu bang xdy ra khi = J2a - Vay x=0M = ——.
a’ oM = Y& 4
ONOM :? - 4

Cau 18: Cho mit cau (S) ban kinh R. Hinhndn (N) thay d6i c6 dinh va duong tron day thudc mat cau
(S). Thé tich 16n nhét ctia khdi non (N) 1a:

327R? B 32R? c 327R° 5 32R®
81 © 81 27 S 27
Loi giai

A
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Céu 19:

Chon A

Ta c6 thé tich khdi nén dinh S 16n hon hodc bang thé tich khdi nén dinh S’. Do dé chi can xét
khéi noén dinh S ¢6 ban kinh dudng tron day 14 r va duong cao1a Sl =h v6i h>R.

Thé tich khdi nén duoc tao nén boi (N) la:

s Zlngee2l 2 _(h—RV | =L £ (—h®+ 2h?
V=3hSg =3her _3h.n.[R (h—R) }—37r( h?+2h7R).
Xét ham sé: f (h)=—-h>+2h’R véi he[R;2R).
Taco f’(h)=—3h2+4hR; f’(h)=0<:>—3h2+4hR:O<:>h=O(loai)hoac h:?.
Bang bién thién:
h | R AR 2R
3
f'(h) + 0 -
) 32F°
f h 27
RB/ \0
Tacé:maxf(h)=gR3 taih=£.
27 3
N I o 1a e ereita A s, L 323 32 3.
Vay thé tich khoi non dugc tao nén boi (N) c6 gia tri 1on nhat laV:éﬂ—R :aﬂR khi
h=2R

3

Tir mot tim ton hinh tam giac déu canh bang 6m, ong A cit thanh mot tdm ton hinh chir nhat va
cudn lai dugc mot cai thung hinh tru(nhu hinh v¢)

Ong A 1am duoc cai thung c6 thé tich téi da 1a V (Vat liéu lam ndp thung coi nhu khong lién
quan). Gia tri cia V thoa man
AV <im®, B.1m*<v<2m’. C.2m*<Vv<3m’. D.V>3m’.
Loi giai
Chgn C
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Cau 20:

B M H N C
Gia st tAm t6n hinh tam gidc déu ABC, ong A cit thanh mot tAm t6n hinh chir nhat MNPQ
nhu hinh v&, H 14 trung diém cua BC .

bit MN =2x (x&(0;3)).

. MQ BM 3-x
Taco AH =343, = = = MQ =(3-x)+3.
V3 AH BH 3 Q= )\/_
P A LT s 2X X .
Cai thung hinh tru c6 ban kinh day R=2—:—,chleucao h:MQ:(3—X)x/§.Suyra, the tich
T

cua cai thung 1a

v :”th:”(ijz(g’—x)\/g:ﬁxzﬁ—x):ﬁ.x.x(G—Zx)gﬁ(x+x+(6_zx)j3 - 43

T T 27 27 3 T

\Y =M<:>X=6—2x<:>x=2 (thoa man).
T
Vay maxV =ﬁm3.
T

Cho hinh chop ttr gidc déu c6 tat ca cac canh déu bang a. Mot mat phing thay d6i, vudng goc
v6i SO vacat SO, SA, SB, SC, SD lanluottai I, M, N, P, Q. Mot hinh try c6 mot day
1a dudng tron ngoai tiép tir gide MNPQ va mot ddy ndm trén mét phang (ABCD) . Thé tich khéi

tru 16n nhat bang

3 3 3 3
A 7za8\/§ B. 71'327\/§ C. 7ra2\/§ D. 7ra27\/§
Loi giai
Chon D

Taco OC:A—Z(::#:SOZ
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Do (MNPQ) song song véi mat ddy nén Ezﬂ@)i:i@ IP=SI.
OC SO a2 aV2
2 2
—10=50-0I :%—IP.
Khi d6 ta co thé tich khdi tru 1a V = 10.7.1P? =;r[%— IPJ IP?
Céach 1:
bat x=IP vdi 0<x<¥.Xéthamsé f(x):[#—x}x2 voi 0<x<ﬂ
x=0 (I
Taco f'(x)=xav2-3x* =0 a2
x=——-— (n)
3
Bang bién thién:
aﬁ C?\E
X 0
3 2
f(x) + 0 -
a2

Tir bang bién thién ta thdy ma)J(_ f (X) = f
a2
Xe| 0;——
2

Céach 2:
Ap dung bit dang thic AM — GM:
3
(av2-2IP+IP+IP) a7
27 21

Y
a2

1 1
v =§7z(aﬁ—2|P) IP.IP < o7

Diéng thitc xdy ra <> av2—2IP = IP < IP

TAI LIEU TOAN 12 THPT | 16



Phan Nhét Linh N3m tron cic chuyén dé 6n thi THPT Quéc Gia

& Dang 6: Toan thuc té lién quan dén khoi nén, khai tru

Duya vao kién thirc dugc néu trong phan 1y thuyét

B viby MINH HOA

Cau 1;

Céu 2:

Mot khtc gb hinh tru c6 ban kinh R bi ¢t bai mot mat phang khdng song song voi déy ta duoc
thiét dién 1a mot hinh elip. Khoang cach tir diém A dén mit day 1a 12 cm khoang cach tir diém
B dén mait day 1a 20 cm. Pat khic g6 d6 vao trong hinh hop chit nhat c6 chiéu cao bang 20 cm
chtra ddy nude sao cho dudng tron day cua khic gd tiép xic véi cac canh day caa hinh hop chir
nhat. Sau d6, ngudi ta do lugng nudc con lai trong hinh hop chir nhat 1a 2 lit. Tinh ban kinh cua

khuc gd

A.R=52cm. B.R=48cm. C.R=6,4cm. D.R=8,2cm.
Lot giai

Chon D

Gid str R c6 don vila m. C6 21 =0.002 (m?).

Thé tich khéi hop bing 4R2.0,2 = 0,8R? (m3) .

Thé tich khtic gb bing ERZ(&;O’ZJ =0,167R? (m3) .

Tac6 0,8R*—0,167R* =0,002 = R ~0,08201(m) = R ~8,2cm

Mot qué ta tap tay gom ba khéi tru (H,), (H,), (H3) gan lién nhau lan luot c6 ban kinh va
chiéu cao twong tng 12 r,h, r,,h,, r,hy théaman r,=r;, h =hy; , :%rl. Biét thé tich cua

toan b¢ qua ta bang 607z va chiéu dai qua ta bang 9. Thé tich khéi tru (H,) bang?

A 7z16(9_2hl). 5 ”36(9—2hl) c 7[60(9—2h1) D. ﬂ46(9—2hi)
4h +9 4h +9 4h +9 4h +9
Lai giai
Chon C

Chiéu dai quata 1a I=h, +hy +h, =2h +h, =9 = h, =9—2h,

Thé tich qua tala V =V, ) +V, +V(ny) = Ty + 200, + wThy = 2715y + 71N, = 607

< 2rh +h, =60 < 6r,h +1,(9-2h) =60 < 1,(9+4h ) =60 < 1, - 63h1
+
A 60(9-2
Theé tich V(H )=7Z'r2h2 =7 60 (g_zm) -z ( hl)
? 9+4h 9+4h
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Cau 3:

Cau 4:

Mot binh dung nudc dang hinh nén dung day nudc. Ngudi ta tha vao dé mot khdi cau c6 duong
kinh bang chiéu cao cua binh nudc va do duogc thé tich nudc tran ra ngodi & 18z dm?.Biét khéi
cau tiép xdc véi tat ca cac duong sinh ctaa hinh nén va dang mot nira khdi cau chim trong nuéc.
Tinh thé tich nuéc con lai trong binh.

A. 27z dm®. B. 67 dm®. C. 97 dm®. D. 24z dm®.

Loi giai

Chon B

Vi dang mot nira khéi cau chim trong nude nén thé tich khéi cau gap 2 1an thé tich nudc tran ra
ngoai.

Goi ban kinh khéi cau la R, lic do: %ﬂR3=367r < R¥=27.

Xét tam giac ABC c6 AC 1a chiéu cao binh nuwéc nén AC = 2R

1 1 1 1 1 1 , 4R?
s=—5t—59 5=—FS+t+—5oCB =—.
CH? CA?> CB R?> 4R?> CB 3

2
Thé tich khéi nén: V, = %ﬁ.CBZ.AC = %ﬁ.%.ZR = %”.R3 =247 dm?.

Trong tam gidc ABC cé:

Vay thé tich nudc con lai trong binh: 247 —187 =67 dm?®

M6t ly nudc hinh try ¢6 chiéu cao 20 cm va ban kinh day bang 4 cm. Ban Nam d6 nudc vao ly
cho dén khi muc nudc cach day ly 17 cm thi dirng lai. Sau d6, Nam 14y cac vién da lanh hinh
cau c6 cung ban kinh 2 cm tha vao ly nudc. Ban Nam can dung it nhat bao nhiéu vién da dé
nudc trao ra khoi ly?

A. 4, B.7. C.5. D. 6.

Léi giai

f{/ g A \\

[
Py
/

17 em
20 em
2em

-— -

1 em

Chon C
Ta c6 thé tich phan khong chira nuée V, = 3.7.4% = 487z . Nhu vdy dé nude trao ra ngoai thi sb bi

tha vao cdc co tong thé tich 16n hon 487 .
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T SUE P SUPI TR+ C o2 R 2 s , NTRET 4 327n
Goin la s6 vién bi toi1 thiéu tha vao coc khi do tong thé tich cian vién bila V, = n.gﬁ.ZS = 3

Theo bai ra 327n

>487z<:>n>%.Véy n=>5.

Cau5: Khi cat hinh nén c6 chiéu cao 16 cm va duong kinh day 24 cm boi mot mit phang song song
v6i duong sinh cua hinh nén ta thu duoc thiét dién co dién tich 16n nht gan véi gia tri nao sau
day?

A. 170, B. 260. C. 294 . D. 208.

Léi giai

Chon D

Cit hinh nén boi mot mat phang song song véi duong sinh ctia hinh nén ta thu dugc thiét dién
la mot parabol.

Xét day cung bat ky chtra doan KH nhu hinh v&, suy ra ton tai duong kinh AB L KH , trong
tam gidc SAB, KE //SA,E € SB, Suy ra Parabol nhan KE lam truc nhu hinh vé chinh 1a mot

thiét dién thoa yéu cau bai toan. Pit BK = x.
Trong tam gidc ABH c6: HK® = BK.AK = x(24—x).

Trong tam gidc SAB co: KE :% < KE =%.SA<:> KE =5—X.
SA BA BA 6

Thiét dién thu dugc la mot parabol co6 dién tich: S = g KH.KE.

2
Taco: S :%KHZ.KEZ =%.x(24—x).2§g =1£§)—10.(24x3 -x*)=s =%.\/24x3 —x*

Dat f(x)=24x>-x*,véi 0<x<24.

x=0
Taco: f'(x)=72x"-4x*. Suy ra f'(x)=0< 72x* —4x° =0<:{X_18-
Bang bién thién:
X 0 18 24

fv(x) + 0 -

f(x) / 3499\

. . 1
Vay thiét dién co6 dién tich 16n nhat la: 5\/34992 ~ 207,8 cm?
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BN WA ' BA1 TAP TRACNGHIEM

Céu 1:

Cau 2:

Cau 3:

Mot thing hinh tru c6 ban kinh déy bang 2(m), bén trong thing c6 chita mt lugng nudc. Biét
rang khi dé thung nam ngang thi phan bé mit nuéc 1a mot hinh vudng va mat nudce cach truc cia

hinh try mot khoang bang J3 ( m) . Néu dé thung thang dimg thi chiéu cao cua nudc trong thung

bang:

A. 10,67 (cm). B. 5,77 (cm). C. 33,3 (cm). D. 8,33 (cm).
Loi giai

Chon B

A

-
T

B

r-}------
i
o~

\
Q
]
I\

E
R

Ta AB =2HA=2JOA?—OH? =2 = h=2(m).
Ta c6 OA=0B = AB nén tam giac AOB déu nén AOB =60°, khi d6 hinh vién phan giéi han

2
bdi day cung AB va cung nho AB c6 dién tich la ﬂﬂZZ —¥ = %72' -/3.
(gﬁ—ﬁJZ

Vay khi dé thung thang dung, chiéu cao cta nudc trong thung 1a ~0,0577(m).

Ve
Mot trang trai dang dung hai bé nude hinh try c6 cing chiéu cao; ban kinh day 1an lugt bang
1,6(m) va 1,8(m). Trang trai lam mot bé nudc mai hinh tru, ¢6 cling chiéu cao va thé tich bang
téng thé tich cua hai bé nudc trén; biét ba hinh tru trén 1a phén chtra nudc ciia mdi bé. Ban kinh
day ctia bé nudc méi gan nhat véi két qua nao dudi day?
A. 2,4(m). B. 2,6(m). C. 2,5(m). D. 2,3(m).

Loi giai
Chon A
Goi chiéu cao cua cac hinh tru 1a h va ban kinh day cua hinh try méi 1a R. Khi d6 ta co:

ZR*h=7z(1,6)" h+7(18)'h=R*=(16) +(18)" = R= /? ~2,4.
Mot hop dung my pham duogc thiét ké (tham khao hinh v&) c6 than hop la hinh tru cé ban kinh

hinh tron day r =5cm, chidu cao h=6cm va nip hop 1a mot nira hinh cau. Nguoi ta can son
mat ngoai cua cai hop d6 (khong son day) thi dién tich S cin son 1a
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Céu 4:

Cau 5;:

Cau 6:

A. S =160z cm?. B. S=1307 cm*. C.S=110x cm?’. D. S =807 cm’.
Loi giai
Chon C
+) Di¢n tich xung quanh cua hinh try S, =27rh=27.5.6 =607 cm?
2 2
+) Dién tich nira mat ciu %m = 4’; C AT 50n om?

Véy digntich S=S +% =607z +507 =110z cm”.

Mot hop sira c¢6 dang hinh tru va c6 thé tich bang 2825¢cm®. Biét chiéu cao cta hop sita bing
25cm . Dién tich toan phan ctia hop sita d6 gan véi sd ndo sau ddy nhat?
A. 1168cm?, B. 1172cm?. C. 1164cm?. D. 1182cm?.
Loi giai
Chon A
Goi ban kinh dédy cda hinh tru 1a R . Khi d6 theo bai ra ta co:

V =2825 <:>7rR2.25:2825<:>R2=%<:>R: /g
T T

Vay dién tich toan phan cua hop sita 1a:

2
S, = 27Rh+27R? =27, /ﬁ.zmzy{ ﬁ] ~1168cm?.
T

T

Ong A dy dinh 1am mét cai thung phi hinh tru (khong c6 nip) voi dung tich 5m® bang thép
khong gi dé dung nudc. Chi phi trung binh cho 1m?® thép khong gi 1a 500.000 dong. Hoi chi phi
nguyén vat liéu lam céi thung thip nhat 13 bao nhiéu (1am tron dén hang nghin) ?

A. 6424000 dong. B. 5758000 dong.  C. 7790000 dong.  D. 6598000 dong.
Loi giai

Chon A

Goi x, ylan luot 12 ban kinh day va chiéu cao cta hinh tru

TacothétichV =hS=yxX*r=5=y= (1)

=S, +Sy =27Xy+7X* (2)

X2
Lai c6 dién tich bé mat hinh tru khong nép S
Dé chi phi thap nhat thi S
Thay (1) va (2)ta duogc

tru

nho nhét do d6

25 + 7X° :E+7z.x2 23.‘3’E.§.7Z'.X2 =3325x
X X X X

Chi phi nguyén vét lidu lam céi thung thap nhat 1a : S,,.500000 = 3%/25.500000 ~ 6424000

Nguoi ta 1am mot chiée thung hinh try ¢6 thé tich V' nhat dinh. Biét rang gia vat liéu dé 1am mat

tru

Syu =Syq +Sg = 27Xy + 7X* = 27.X.

tru
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Cau7:

day va nap 1a nhu nhau va dt gip hai 1an gia vat liéu dé lam mit xung quanh ciia thung (chi phi
cho mdi don vi dién tich). Goi h, r 1an luot 1a chiéu cao va ban kinh day cua thung. Tinh ty sb

h sao cho chi phi san xuét vat liéu 1a nho nhét?

AT
~—_ g

AN_g B.E=3J§. C.ﬂ:4\/§. D.N_>.
r r r r
Loi giai
Chon A
TacOV =zr(h=h = V2_
r
Co Sy =272'rh=272'r.L2=ﬁ va Sd =27TI’2,
wr r

Gia sur chi phi gia vat liéu dé lam mat xung quanh cia thung A thi chi phi 1am mit day va nap
la 2A.

Téng chi phi 1a
2V 2V
T=2AS, + ASxq =2A27r + A== A(47rr2 +—j
r r
= A(47rr2 +\i+\1j > A3.s/4m2.\i.\i =3A34nV? .
r r rr
DAiu “=" xay ra khi va chi khi 47r? = v oréi= v .
r 47
v
Khide Nozr® -V __ VvV _,
r r ar? \

72'.7

4
Mot chiée cdc dang hinh tru, chiéu cao 16cm, duong kinh 1a 8cm, bé day cua thanh cde va day
cde bang 1ecm . Néu d¢6 mot luong nude vao cde cach miéng cde 5cm thi ta duoc khédi nude co

thé tich V,, néu d6 day cdc ta dugc khdi tru (tinh ca thanh coc va ddy coc) co thé tich V,. Ti s6

Vi bang
V2
A2 B. 242, c. 2 p. .
3 512 128 16
Loi giai
Chon C

Khi d6 nuéc ddy cdc ta duge khdi tru (tinh ca thanh coe va ddy coc) ¢6 h, =16cm,r, =4cm.

Khdi nuéc khi d6 mot lugng nudc cach miéng cdc 5cm ta duoc khdi tru co
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h,=16-5-1=10cm,r, :87_1zgcm.

4l
7.l —1 .10
pode: Y T\2) 2t

'V, 74216  512°

Céu 8: Mot téc nudc hinh try, dang chira nudc duge dat nam ngang, cO chiéu dai 3m va duong kinh
day 1 m. Hién tai mat nude trong téc cach phia trén dinh cta téc 0,25 m (xem hinh v&). Tinh

thé tich ctia nudc trong téc (két qua lam tron toi hang phan nghin).

1m
3m
A. 1,768m>. B. 1,167m?®. C. 1,895m?®. D. 1,896m°.
Loi giai
Chon D
- ﬁ »-
1
B il A
1 -
_IL 1
2

2
Thé tich cua téc khi chtra day nuéc V =S,.h = ﬂ(%j 3= %”(m%
Xét duong tron mat day cua téc
Phan dién tich nu6c dang chiém goi 1a S, phan khéng c6 nudc 1a hinh vién phan gidi han boi

day AB vacung AB

Ne

Tinh dugc sd AOB =120", AB = — (m)

2

Sy =S4~ ( ACB AOB) +Sp08 = gsd +S 08
2
s, zzﬂ(_j L1t i_mm
3°\2) 242 48
Do téc dit nam ngang v6i mat dat, do d6, mit nude vudng goc véi hai day. Khi do, ty 1& dién
tich mat day chinh 12 ty 18 thé tich ciia nudc trong té C.Taco

7 | Facebook tac gia: Phan Nhat Linh - SDT: 0817.098.716



CHU'ONG 04: MAT NON, MAT TRU, MAT CAU

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11;

87+3V3

Mot miéng t6n hinh chit nhét c¢6 chiéu dai 10,2dm , chiéu rong 2z dm duoc udn lai thanh mat
xung quanh ctia mét chiée thung dung nude c6 chiéu cao 27dm (nhu hinh v&). Biét rang chd
ghép mat 2cm . Hoi thung dung duoc bao nhiéu lit nude?

’/—’_‘_\\
N
27dm 2rdm
—_
N~
A. 20,4 lit. B. 20,4 lit. C. 50 lit. D. 100 lIit.
Loi giai

Chon C
Vi chd ghép mat 2cm nén chu vi ddy chiéc thung 1a 10,2-0,2=10(dm).

Goi r(dm) la ban kinh day, ta co 2zr =10< 1 =E(dm).
T

2

Thé tich chiéc thung: V = zr?h = E[Ej 27 = 50(dm3) :

V4
Vay thung dung dugc 50 lit nudc
Mot cong ty san xuat hop dung sita loai 900 gam dang hinh tru c6 thé tich V khong doi. Gia
thanh cua vat liéu lam day hop va vo xung quanh ctia hop 13 bang nhau va bang mot nira gia
thanh cta vat liéu 1am nap hop. Hoi ti 16 chiéu cao h va ban kinh R ciia hop dung sita bang bao
nhiéu dé chi phi san xuat 13 thap nhét.

h h h
A —=2. B. —=+2. C. —=+3. D
R R V2 R V3

Loi giai

LY
R

Chon D

Goi Xla gia thanh cua vat li¢u lam day hop.

Tong chi phi san xuat hop sitala T = (27th +7R? ).X +7R%.2x = (277Rh +37rR2).X
Dé tdng chi phi 14 thip nhat khi S = 27Rh+37R? nho nhit.

Tacé S = 27Rh+37R2 = 7Rh+ 7R +37R2 > 33372 h2 R* =3Y37V 2

Viy S dat gi tri nho nhit khi 7Rh=37R? < % =3,

Dé lam mot hinh tru c6 ndp, bang ton va ¢ thé tich V =5n (m?), can it nhit bao nhiéu mét
vuodng tbn?
A. 57 (m?). B. 7350 (m?). C. 7325 (m*). D. 257 (m?).
Loi gii
Chon B
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Cau 12:

Céau 13:

Ta co: V:B.h:nrzh:5n:>h:£2.
r

Sp =S, +2B =2nrh+2nr? _10m o :n(§+§+2r2).
r rr

Suy ra: S, =n(§+§+2r2j2n‘3/§.§.2r2 = 3/50 (mz).
rr rr
SO mét vuong ton can it nhit 1a n%/% (mz).

Cho hinh nén dinh S, goc & dinh bing 120°, ban kinh day bing R =3a+/3. Mit phing (P) di

qua dinh S cat non theo thiét dién 1a 1 tam giac. Khi dién tich thiét dién 16n nhat S__, tinh goc

« giita thiét dién va mit day?
A. 30° B. 45° C. 60° D. tana =2
Loi giai

Chon B

Goi thiét dién qua dinh cua hinh chdp 1a ASAB véi M 1a trung diém cia AB .
Vi g6c & dinh bang 120°nén OSB = 60° = SBO =30°.

Xét ASOB: SO = OB.tan30° = 3a\@.§ ~3a.

bat OM =x. Vai 0<x<3ay3.
Xét ASOM : SM =+/SO? +OM?2 =+/9a% + x* .
Xét ABOM : BM =+/OB>—OM?2 =+/27a% — X2 .

Viy AB=2BM =2427a° —x2.

%AB.SM = %.2\/27a2 _x2A92% +x? = \/(27a2 - xz).(9a2 + x"-) .

SASAB =

27a° —x*+9a° +x° _

= S, < 5 =18a°.
=S, =18a’. Dau bing xay ra khi: 278’ —-x* =92’ + x> < x* =9 < x = 3a.
., |OM 1L AB L o
Taco nén goc gilta (SAB) va mit day 1a SMO =« .
SM 1 AB

S0 _3a_

Khi d6 tana =—— 1= a=45.
MO 3a

Mot gia dinh dy dinh 1am bé loc nudc c6 dang hinh nén c6 ban kinh day 1a r va duong sinh bang
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Cau 14:

3 m. Phan lap day ciia bé duoc lam bang t6n voi gia thanh 0,5 triéu déng 1 m® con phan thanh
bé dugc 1am bang thép khong ri voi gia 2 triéu ddng 1 m?. Dé phu hop véi thiét ké nha can dung
tich bé nudc 1a 16n nhét, vay chi phi dé thi cong bé 14 bao nhiéu triéu dong?

A. 37 +3m6 B. 3r+ 6. C. m+3my6 . D. 37+ 676 .
Loi giai

Chon D

Thé tich bé nuéc: v — %ﬂz_h = %Wrz,xlg —r?.

r— 6
3
Xéthamsé f r :%Wrzﬁ/g_rz — 'y =%7r.[2r.\/9—r2— r 2]:0@ r=0
9—r
r=+6

z | 0 V6 +o0

+ 0 -
2v/3
0 oo
Vay dung tich bé 16n nhat khi I = J6

Viy chi phi 1am bé 1a
Phan ldp ddy cua bé: T, =0,5.m r’=3r (Triéu dong).

Phén thanh bé: T, = 2.trl = 6y/67 (Triéu déng).
Vay tbng chi phi thi cong 1a 3T + 67T\/6 .

Nguoi ta san xuét thing phuy sat c6 hinh dang 1a mét hinh try (c6 nap day kin) bang cach can
va go cac tim thép co do day 1mm, biét chiéu cao cua thing phuy 1a 876 mm , duong kinh ngoai
ctia thing phuy 1a 580mm va khdi lugng riéng ctia thép 1a 7850kg / m*. Hoi thung phuy ning
khoang bao nhiéu kg (tinh gan diing sau hai diu phay dén 2 chit s6 thap phan)?

A. 15,57kg . B. 18,23kg. C. 16,63kg . D. 17,21kg
Loi giai
Chon C
s e . 580
Ban kinh ngoai cua thung phuy 1a r, = 3 =290mm
1 AT . o 580
Ban kinh trong cta thung phuy la r° = > -1=289
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Cau 15:

Cau 16:

Cau 17;

Thé tich cua thung phuy 1a: V = m.rh—nr’h = 1.876(290° - 289° ) =507204x(mm° )

Khdi lwong thung phuy (tinh luén khéi luong 2 nap day kin):
7850

10°

m = (7507204 + 2m.289°.1). ~16,63kg .

Nguoi ta st dung mot cudn dé can hinh tru co6 duong kinh 64,9cm dé in cac bang ron, khéu
hiéu chuén bi cho 1& ra quan nam 2023, do d6 duong kinh cudn dé can con lai la 8,2cm. Biét do
day ctia tAm dé can 1a 0,04cm, hiy tinh chiéu dai L ctia tAm dé can da st dung? (1am tron dén
hang don vi).
A. L=325529cm. B. L=81382cm. C. L=7749cm. D. L =24344cm.
Loi gidi

Trai phan dé can di sir dung ta duoc mot khdi hop chir nhat c6 thé tich 1a L.0,04.h (véi h 1a
chiéu cao cua khéi try).
Thé tich khdi d& can di str dung 13 7R’h—zr?h (voi R 14 ban kinh khdi tru cudn dé can ban
dau, r 12 ban kinh khéi tru cudn dé can con lai).
Khi d6 ta c6 phuong trinh
L.0.04.h = zR*h—7zrh
aR? —xr?  732,45° — 74,1

0,04 0,04

=81382cm.

C)ng A du dinh lam mdt cai thung phi hinh try (khong co nép) v6i dung tich 1m? béng thép

khong gi dé dung nude. Chi phi trung binh cho 1Im? thép khong gi 1a 500.000 dong. Hoi chi phi

nguyén vat liéu 1am céi thung thap nhat bang bao nhiéu (1am tron dén hang nghin)?

A. 1.758.000 dong B. 1.107.000 dong  C. 2.197.000 déng  D. 2.790.000 dong
Loi giai

Chon C

o 3 s e . 1
Goi r va h lan luot 1a ban kinh va chiéu cao cta hinh tru. Khi do, ta c6 V =hzr? = hzr==.
r

. . : . 1 1
Ta c6 dién tich vat liéu dé lam thung phi 13 S =2zrh+7r> ==+ =+ r°,
r r

Ap dung bat dang thire Am —gm S =l+l+7rr2 23,3fl+£+7rr2 =3¥r .
r r r r

Khi d6 chi phi nguyén vat liéu lam cai thing thép nhat 1a 3%/7500.000 ~ 2.197.000 .

Cén bao nhiéu thuy tinh dé lam mot chiéc cdc hinh try c6 chiéu cao bang 12 cm, dudng kinh
day bang 9,6cm (tinh tir mép ngoai cdc), day cdc day 1,8cm, thanh xung quanh coc day
0,24cm (tinh gan dung dén hai chit s6 thap phan)?
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Cau 18:

12

A. 64,39 cm®. B. 202,27 cm”®. C. 212,31 cm®, D. 666,97 cm”®.
Loi giai
Chon B
Goi V,;V, lan luot 14 thé tich ctia chiéc cdc thuy tinh va thé tich ctia khdi lugng chit long ma coe
c6 thé dung.
Taco: V, =12.7.4,8% = %ﬁ(cmﬂ
25
2
V, = (12—1,8).4%} ~666,32(cm’ )

6922 7 —666,32 ~ 202, 27(cm3) .

Vay khdi lugng thuy tinh can sir dung 1a:

Ong thép ma kém (d¢ day cta 6ng thép 1a hiéu s6 ban kinh mit ngoai va ban kinh mit trong ctia
ong thép). Nha may quy dinh gid ban ctia moi loai 6ng thép dua trén can ndng cua cac ong thép
d6. Biét rang thép ong c6 gia 1a 24700 dong/kg va khdi lugng riéng ctia thép 1a 7850 kg / m®.
Mot dai Iy mua vé 1000 éng thép loai c6 duong kinh ngoai 1a 60 mm, do day 1a 3 mm , chiéu
dai 12 6 m . Hiy tinh s tién ma dai 1y bo ra ¢é mua 1000 ng thép noi trén (1am tron dén ngan
dong).

A. 623789000 ddng.  B. 624977000 ddng. C. 624980000 ddng. D. 623867000 ddng.
Loi giai

Chon B

Bén kinh mit ngoai ctia dng thép: R =30mm=0,03m.

Bén kinh mit trong ctia dng thép: r =30mm-3mm=27mm=0,027m.

Thé tich ctua 1000 éng thép 1a:

V =1000.7 (R® —r*).h =1000.7 (0.03* ~0.027°).6 ~ 3,223274m®.

Khéi lwong cua 1000 bng thép 1a 3,223274.7850 =25302,70139Kg .

S6 tién ma dai 1y bo ra dé mua 1000 éng thép 1a 25302,70139.24.700 = 624977000 (ddng).
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Céu 19:

Céau 20:

Cho mét miéng ton hinh tron tim O, ban kinh R . Cit bo mét phan miéng ton theo mét hinh
quat OAB va go phan con lai thanh mét hinh nén dinh O khéng c6 day (OA tring véi OB ).

Goi S va S' la dién tich miéng ton ban dau va dién tich caa mieng tén con lai. Tim ti so E de
thé tich cua khéi non dat gié tri 16n nhat.
V2 J6 1

A —. B. —. C. —-. D.
3 3 3

AP

A e 5 < A A A \ 2
Dién tich ctia miéng ton ban dau la S = 7R”.

Goi h, r, | 1an luot 13 duong cao, ban kinh va dudng sinh cia hinh non dugc tao thanh. Khi d6
, . 1 1
taco | =R nén thé tich khéi néon V = §7zr2h = gan\/Rz —r?,

Ap dung bat dang thuc Co-si, ta co

L 2 ——.(Rz—r2

2 2 —+—+R?—r 3
V=57 L Rz_rzz_ﬂ\/r .I’ )Sgﬂ ) :2\/§7ZR
V22 3’ V22 3

wlN

. 2 2 6
Déu biing xay ra khi va chi khi %:Rz—rzcrzzngarz?R.

R6 \/5\/5 V6

Khidé S'=zrl =7 —R— -5 suyra > =,
3 S 3

Cho hinh nén (N) c6 dudng cao SO =h va ban kinh day bing R, goi M la diém trén doan
SO, dit OM =x (0<x<h). Goi (C) 1a thiét dién cua hinh nén (N) cit boi mét phang (P)
vudng goc véi truc SO tai M. Tim x dé thé tich khdi nén dinh O d4y 1a (C) 16n nhat.

A M3 B c p, M2,
2 2 3 2
Loi giai
Chon C
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Céu 21:

A* 19 -
A'M_SM_SO—MO_ X

1-—.
SO SO h

Ta c6 tam gidc SMA’ ddng dang v6i tam gidc SOA nén
Goi V 14 thé tich khéi nén dinh O déy 1a (C), khi do:

2 2
Vv :%MOEA’MZ :%mRZ (1-% _h~R 3(1-%(1-%

h 6 h h h
Ap dung bat dang thic Am — gm:

3

2x+1_x+1_x
V:hﬂ'Rzﬁ(l_zj(l_zj<h7zR2 h h h :4h7zR2.
6 h h h) 6 3 81
DéngthfrcxéyrakhiQ=1—§<:>X=E.
h h 3

Mot cbe thity tinh hinh non ¢6 chiéu cao 20cm . Ngudi ta 6 vao cde thuy tinh mot lugng nudc,
A 5 r A M 3 A A 5 . r Nl .
sao cho chiéu cao cia lugng nudc trong coc bang 2 chiéu cao cdc thuy tinh, sau d6 nguoi ta bit

kin miéng coc, ro1 1at ip coc xudng nhu hinh vé thi chiéu cao cuia nudce lic nay 1a bao nhiéu (lam
tron dén chir s thap phan thu 2)?

A. 3,34cm B. 2,21cm C. 5,09cm D. 4,27cm
Loi giai
Chon A

. . 2 3R
Goi R 1a ban kinh day cua cai phéu ta c6 e la ban kinh cua day chura cot nudc

2
Ta c6 thé tich phan non khong chira nuée 1a V =%7r(R)2 .20—%72’(37Rj .%.20 = f—;ﬂRz :

Khi 1at ngugc phéu Goi h chiéu cao cia cot nude trong phéu.phan thé tich phan nén khong chira

2
nuécla;V=17z(20—h)(R(20_h)J -1 s(20-nyR?
3 20 1200
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3

Ma: — (20~ h)'R? =222 1R? — (20-h)* = 4625 = h ~ 3,34,
1200 8

Cau 22: Mot chiéc cbe hinh tru c6 duong kinh day 6¢m ,chiéu cao 15cm chtra ddy nudc. Nghiéng coc
nuée cho nudc chay tir tir ra ngoai cho dén khi mép nudc ngang véi duong kinh cia day (tham

khao hinh v€ bén). Khi d6 thé tich ciia nudc con lai trong coc bang
.--'"'---f'r_.\\

A. 90cm?. B. 70cm®. C. 80cm?. D. 100cm®.

Chon A

Chon truc OX trung véi duong kinh.
Thiét dién cat boi mat phang vudng goc véi truc OX cat truc OX tai diém c6 hoanh do

X (-R<X<R) 1a mdt tam gidc vudng c6 do dai 2 canh géc vudng la JRZ-x? va
JR? —x*.tana

Khi d6, dién tich thiét dién 1a:5(x)=%\/R2 —x* AR —x*.tan =%(R2—x2)tana

Goi h 1a chiéu cao cua cbe nuée. Khi do: R =3cm, h=15cm
Thé tich khéi nude con lai trong cde la:

; 1 t 2 2 515
V= 2.J.S(x)dx =2.=tan on.(R2 -~ xz)dx == R’tana ==.32.==90cm’.
0 2 0 3 3 3
Cau 23: Ban A dinh lam mdt cai hop qua luu niém (khong nip) bang cach cit tir mot tim bia hinh tron
ban kinh 4cm dé tao thanh mot khdi ling tru luc giac déu, biét 6 hinh chir nhat co cac kich

thudce 1a 1cm va xcm (tham khao hinh v&). Thé tich ctia hop qua gan nhét véi gia tri ndo sau
day?
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@]

A. 24,5cm°. B. 25cm°. C. 25,5cm®. D. 24cm®.
Loi giai
Chon B
A
@]
le—1 v 11—
b €

> 120°

Xét hinh chi¥ nhat ABCD ndi tiép (O), do d6, AC 1a duong kinh ciia (0). Tacéd AC =8cm.

Tinh duge DC =1+ X+/3+1=x/3+2
Ap dung dinh 1y Py-ta-go vao tam giac ADC ta co

X +(2+x\/§)2 _8 5 4x% +4x/3-60=0

X

373
S

2
V=hs, =162 V3 =gx2\/§= —27ﬁ4+99J§

4

~ 25,0094cm®

Cau 24: Cho tam giac SAB vudng tai A, ABS =60°. Phan gi4c cua goc ABS cit SA tai | . V& nua
duong tron tam 1, ban kinh IA. Cho mién tam giac SAB va nira hinh tron quay xung quanh
truc SA tao nén cac khdi tron xoay thé tich twong ting 1a V;;V, . Khang dinh ndo sau dy dtng?

A

§
S

I

I

\\\\\\\\\A

U
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A.vlzﬂvz. B.v1:§v2. C.V,=3,. D.vlzgvz.
9 2 4
Loi giai
Chon D
Pit AB = x (x> 0). Tam giic SAB vudng tai A = SA= AB.tan ABS = x+/3.
IB la phén giac trong goc B = IBA=30°= IA= ABtan30° = %
Quay mién tam giac SAB quanh SA ta duoc khéi nén cé chiéu cao 13 SA, ban kinh day 1a AB
3
=V, = LA sA=Lrx2x3="X e :
3 3 3
Quay nira hinh tron tdm | quanh SA ta dwoc khéi cau tam | ban kinh IA
3 3
=V, :ﬂﬂ'|A3 :ﬂﬂ. X _ azx \/é :ﬁ:g
3 3 '3/3 27 V, 4

Cau 25: Mot céi truc 1an son nudc ¢d dang mot hinh tru. Puong kinh ciia duong tron day 1a 5¢cm, chiéu
dai 1an 1a 23cm . Sau khi lan tron 10 vong thi truc lan tao nén twdng phang lép son c6 dién tich
la

23 cm

,_./ N
5 cm T!, /
\

A. 23007zcm?. B. 1150z cm?. C. 862,57cm?. D. 52307cm?.
Loi giai
Chon B
Khi lin tron mét vong thi truc Iin tao trén tudng phang 16p son c6 dién tich bang dién tich xung

quanh cta tryc lin1a S =2zR.h = 27z.g.23 =115z (cm?).

Vay sau khi lan tron 10 vong thi truc lin tao nén tuong phang lép son c6 dién tich 1a
10S =11507 (cm?).

Cau 26: Nguoi ta thiét ké mot thung chira hinh tru cé thé tich V nhat dinh. Biét rang gia cua vat liéu lam
mat day va nap cia thung bang nhau va gp 1,5 1an so véi gia vat liéu dé lam mit xung quanh

A . h .
cua thung. Goi chiéu cao cua thung la h va ban kinh day la r. Tinh ti s0 — sao cho chi phi vat
r
liéu san xuat thung 1a nho nhat?

AN, B.Ezﬁ. C.E:3. D.
r r r

= 2./3.

= |=

Léi giai
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ChonC

Goi gia cua vat lidu lam mat xung quanh 1a x,(x > 0), suy ra gia cua vat liéu lam day va nap la
1,5x.

Téng chi phi vat liéu san xut thung:

2
T =3xzr? + 2xzrh = ﬂx(3r2 + &) = nx(BrZ + i+ i) > 7z'X.£33‘ /3r2.l.iJ =37x.3 /3\/—2

2
Dau " =" xay ra khi: Vogr e BN iz ig
zr zr r

Cau 27: Mot bon hinh tru dang chtra dau, duoc dat nim ngang, co6 chiéu dai bon 1a 5m, ¢6 ban kinh day
1m, véi nap bon dit trén mat nam ngang cia mit tru. Ngudi ta da rat dau trong bon twong tng
v6i 0,5m cua duong kinh day. Tinh thé tich gan dang nhat cua khdi dau con lai trong bon.

0,5m

A. 23,562 m®. B. 12,637 m°. C. 6,319 m®. D. 11,781 m5.
Loi giai

Chon B

Gin hé truc toa do Oxy vao day hinh try nhu hinh v& sau

y

>

O

Ta co H la trung diém OB nén AOAB la tam gisc déu. Suy ra AOB =60° va AOC =120°

nén hinh quat chira cung nho AC cé diéntich1a S = %ﬁrz = %
Khi d6 dién tich phan t6 dam trén hinh v& 13 S, =S — Sgc = % —%.0,5{ = % —§ .
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Cau 28:

Cau 29:

Va thé tich dau dugc rdtrala V, =h.S, = 5[% —?J :

Thé tich bdn chira dau hinh tru 1a V = zr?h =571

Thé tich dau con lai trong bon 1a V, =V -V, =57 —5{% —?

]:10—7[+ﬂz12,637(m3).
3 4

1
Céch khac: C6 thé tinh dién tich phan to6 ¢am bang tich phan S, = zj‘\/l— Xx2dx .
1

2

Mot cai phéu c6 dang hinh non. Nguoi ta @6 mot luong nude vao phéu sao cho chiéu cao cua
lwong nuéc trong phéu bang mot phan ba chiéu cao cua phéu. Hoi néu bit miéng phéu rdi 16n
nguoc phéu 1én thi chiéu cao cua nudc bang bao nhiéu? Biét chiéu cao caa phéu 1a 15cm.

A. 0,5cm. B. 0,216 cm. C. 0,3cm. D. 0,188cm.

Léi giai

Chon D

Goi h =15cm 1a chiéu cao ctia phéu va V 1a thé tich cta phéu hinh nén.
. 1 5 . N
Ky hi¢u h = 3 h =5 cm la chiéu cao va V, la the tich cua lugng nudc trong pheu.

Goi h,, V, 1a chiéu cao va thé tich ctia phan khong gian trong trong phéu khi 1at nguoc phéu lai.

3 3
Taco V=[S v=L v,=[T2]v vav,=v -v,.
3) " 27 h

3 3 3
Khi d6: V, =V -V, @(Ej V=V —(&j Vv @izl—(&j o 3/1—i < h, =53/26.
3 h 27 15 15 27
Vay chiéu cao cua nuée khi 14t nguoc phéu lai la h—h, =15-53%/26 ~ 0,188 cm.

Tir mot tam thép phang hinh chit nhat, ngudi ta mudn lam mét chiée thung dung dau hinh try bang
céch cit ra hai hinh tron biang nhau va mét hinh chix nhat sau d6 han kin lai, nhu hinh vé& duéi day.
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Céau 30:

Cau 31:

zh

Hai hinh tron l1am hai mit day, hinh chit nhat lam thanh mat xung quanh cua thung dung dau.
Biét thung dung dau c6 thé tich bang 50,24 lit. Tinh dién tich caa tim thép hinh chir nhat ban
dau?

A. 1,8062m?. B. 2,2012m?. C. 1,5072m?. D. 1,2064m?.

Loi giai
Chon C
Goi tim thép hinh chit nhat ban dau 13 ABCD, r 1a ban kinh cua hinh tron day.

Dién tich hinh chit nhat ABCD la: S = AB.AD. Tac6 3h=4r+h < h=2r.

Thé tich cua khéi tru V = z.r2h =3,14.r2.2r =6,28r3.

Theo baira V =50,24 < 6,28r® =50,24 < r* =8 <> r = 2.

Do r=2dm=0,2m= AD=3h=6r=1,2m; AB=27.r =1,256m.

Vay S =1,2.1,256 =1,5072(m?).

Ngudi ta xép ba vién bi cé ban kinh bing nhau va bing /3 vao mét cai lo hinh try sao cho cac
vién bi déu tiép xuc véi hai day cua lo hinh try va cac vién bi nay d6i mot tiép xdc nhau va cling

tiép xUc véi cac duong sinh cua lo hinh tru. Tinh ban kinh day cua lo hinh truy.

3+23

A. 1+ 24/3. B. 24/3. C. - D. 2+4/3.

Loi gidi
Chon D
Goi 0,,0,,0; lan Iuot 1a tdm cua ba vién biva r, =r, = r, =~/3 12 ban kinh cua ba vién bi dé.
Theo gia thiét thi ba dudng tron 16n caa ba vién bi d6i mot tiép xdc voi nhau, khi d6 ba diém
0,,0,,0,tao thanh mot tam giac déu canh 23. Goi O la trong tdm cua tam giac 0,0,0, thi

00, =00, =00, = %2\@? =2.

Ciing theo gia thiét thi ba vién bi tiép x(c véi cac dudng sinh cua lo hinh try tai 3 diém nam trén
mot duong tron bang duong tron day cua lo hinh try.

Vay bén kinh day cua lo hinh try 13 OM = 00, + O,M =2++/3.

Khi san xuit vé lon sita bd hinh tru c6 thé tich 1a V , c4c nha thiét ké luon dat muc tiéu sao cho
chi phi nguy@n liéu 1am vé lon sira bo 1a it nhat, tic 12 dién tich toan phan caa hinh tru 1a nho
nhat. Mudn thé tich khdi tru bang V' va dién tich toan phan hinh tru nhé nhét thi ban kinh day
bang bao nhiéu?
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Cau 32:

Céau 33:

/V;z 3 /V fV
A r=3—. B. r= . C.r=3—. D.r=3—.
2 N 2 2

Loi giai
Chon C
Taco S, =nr?; S, =2xrh,
Theé tich khdi try V =S, .h=h _ :Lz.
day r
% Y
Sip = 284, + Syq = 2717 + 27wt = 277% + 277 — = 2772 + —

r r

2

Xét ham sb f(r):27zr2+ﬁ,cé f’(r):47zr—ﬁ; f’(r)=0<:>47zr=ﬂ2c>r=3zi.
r r r \ 27

Twr d6 suy ra gia tri nho nhat cia ham so6 dat tai r =3 o
T
A . V v 1A ’ \ A 3 .7 . 5 A
Vay khi r=3 2— thi dién tich toan phan hinh tru dat gia tri nhé nhat.
/4
Nam muén xay mot binh chira hinh tru c6 thé tich 72m®. Pay lam bang béténg gia 100 nghin

ddng/m?, thanh 1am bang ton gi4 90 nghin ddng/m?, nip bing nhom gia 140 nghin ddng/m?.
Vay day cta hinh try c6 ban kinh bang bao nhiéu dé chi phi xay dung 14 thap nhat?

3 3 J3 2
A. E(m) B. %(m) C. %(m) D. %(m)
Loi giai
Chon B

Goi ban kinh day ctia hinh try 1a R vachiéu cao la h.

Do thé tich khéi tru 12 72 nén zR*h=72 < h= % .
T
Dién tich day 1a ~zR?. Dién tich xung quanh 1a 2zRh = ZER.% = %
T

Chi phi lam binh la:

144

T =100.7R? + 90.? +140 7R? = 2407R? + 12200

_ 240,R? + 9480, 6480 3#24%#.@.% - 64803/ r.
D4u bang xay ra khi 2407R? _ 0480 _0480 o 3
R Yz

Mot cong ty san xuat mot loai coc gidy hinh non khong nap co thé tich 27cm?®. Véi chiéu cao h
va ban kinh day 1a r. Tim r dé luong gidy tiéu thy it nhat

6 6 ] 8
A.r=63—(cm). B.r:43—(cm). C.r=63—(cm). D.r:43—(cm).
272 2 27° 272

27

Léi giai
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Céu 34:

Céau 35;

Chon C

4
Ta co: V—%/Z’I’zh 27:h—3— D6 dai duong sinh 1a 1 =y/h? +r? ,/

7zr

Luong gidy tiéu thu it nhat khi dién tich xung quanh nho nhét.

- . / 3 3
Dién tich xung quanh cta hinh non 1a S, = zrl = 7r, [——+ r2=r —+ rf
Tr Tr

\/ 38 38 316
=7 +r* > 7, 33—
27°r? 27[2 2 At

8 8
Dau “=" x4y ra khi 5 32 5= =r'er= 6/ 23 (cm). Chon dap an C
7*

Tr

Cho hai mat phang (P) va (Q) song song véi nhau cit khéi cau tdm O ban kinh R tao thanh
hai hinh tron (C;) va (C,) cung ban kinh. Xét hinh nén c6 dinh trung vai tdm ciia mot trong hai
hinh tron, day tring véi hinh tron con lai. Biét dién tich xung quanh cta hinh nén 1a 16n nhat,
khi d6 thé tich khéi tru c6 hai day 1a hai hinh tron (C,) va (C,) bang

3 3 3 3
A, 2R3 */é. B, 2ZR°N3 */é. c. 7R */é. p. 4TR™N3 \/§.
9 9 9 3
Lai giai
Chon A

Goi r,h,l lan lugt 1a ban kinh day, chiéu cao va duong sinh cia hinh néon va 1,1,,0 lan luot 1a
tAm clia hai duong tron (C,),(C,) va mit cau.

Vi hai duong tron (C,),(C,) ¢6 ban kinh bang nhau nén dé dang suy ra: Ol, =Ol, = g

2
Taco r= R2——:>I Jh? 3h

4
Dién tich xung quanh hinh noén la

2 2 2
Syq=ntl=1x \/RZ h \/RZ , \/12R2—3h2 (4R2+3h2)s2”R .
4 f

4 V3
2

R® Diurer xay ra khi va chi khi 12R? —3h? =4R? +3h* < h= 2

. R
Nz N}

S,q 16n nhat bang

RV6
=>r=—.
3
Ma ban kinh d4y va chiéu cao cua hinh nén ciing chinh 1a ban kinh ddy va chiéu cao hinh tru.
6R* 2R _ 47R*\3
RN 5
Cho hinh nén cé ban kinh day bang 3 chiéu cao bang 6, mot khdi tru c¢6 ban kinh day thay doi
ndi tiép khéi non da cho. Thé tich I6n nhat caa khdi tru bang

Vay thé tich hinh tru V = z.r’h=r
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A. 6r. B. 10~z . C.4r. D. 8r.
Léi gidi
Chon D
Goi ban kinh cua khoi tru 1a x (0 < x < 3), chiéu cao cta khoi tru 1a h=00'(0<h<6).
Khi d6 thé tich khéi tru 1a; V = zx*h .
O'N SO X 6-h

Tac6: ASO'N ddng dang véi ASOB néncd — =— < —-=—— < h=6-2x.
OB SO 3 6

Suy ra V = zx°h = 7 (6 - 2x) = 7(6x* — 2x°).
Xétham f(x)=6x"-2x% (0<x<3).

X
f'(x)=12x—6x%; f'(x)=0<
Bang bién thién:

Do d6 V 16n nhat khi ham f (x) dat gia tri 16n nhat.

Vay thé tich caa khoi tru 16n nhat 1a V =87 khi béan kinh khdi tru bang 2.
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N3m tron cic chuyén dé 6n thi THPT Quéc Gia

& Dang 7: Tinh dién tich mat cau va thé tich khéi cau

Cho mit cau (S) c6tam | vaban kinh R

= Dién tich mat cau dugc tinh bang cong thire: S_ . = 47zR?
., oo ; S . 4
» Theé tich khdi cau dugc tinh bang cong thic: V, ., = §7zR3
B YA vipuMINHHOA
Cau1l: Tinh thé tich V ctia khdi cau c6 ban kinh R=2b?
8 32
AV =22, B.V =_xb’. C.V="-nb’. . S, =167b°.
3 3 3
Loi giai
Chon C
: s 4 4 32
Thé tich khéi cau can tinh la: V = gﬂ'RS = gﬂ(Zb)s = ?ﬂb3 .
Cau2: Thé tich cta khdi cdu c6 ban kinh bang 2¢m 1a
32 327
A. 87°(cm?). B. 8z (cm®). C. =(cm®). = (cm®
(cm’) (cm’) 5 (o) 5 (cm’)
Loi giai
Chon D
Thé tich ctia khéi ciu 1a: V = 2 7.2° = 32—”(cm3).
3 3
Cau 3: Cho mit ciu c6 ban kinh R = 2. Dién tich mat cau di cho béng:
A. Eﬁ. B. 8x. C. 16x. . gﬂ'.
3 3
Loi giai
Chon C
Dién tich mat cau da cho béng: S=47R*=474=16x .
Cau4: Goi V, la thé tich khdi cau ¢ ban kinh R;, Goi V, 1a thé tich khéi cau c6 ban kinh R, = 2R, .

Y/
Tinh ti sO —+
2

A. B.i. C. 4.
4

@ |
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Loi giai

4 o3
V1:37ZR1_ R* _

4

-7

Taco: —
2

1
R: (2R) 8

Cau5: Néu tang ban kinh ctia mot khéi cau gap 3 1an thi thé tich thay doi nhu thé nao?

A. Thé tich ting gip 6 lan. B. Thé tich ting gap 9 lan.

C. Thé tich ting gip 3 lan. D. Thé tich ting gip 27 lan.
Loi giai

Chon D

. o 4
Thé tich khéi cAu co ban kinh R 13V = gnR?’.

. s 4
Thé tich khéi cAu c6 bén kinh R'=3R 1a V' = 5;z(3R)3.

1 ﬁ 72’- (3R)3 , r \ 7 N 2
Taco: —= 34— = 27. Vay ncu tang ban kinh cua mot khoi cau gap 3 lan thi the tich ting
—7R?

gap 27 lan.
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Phan Nhét Linh N3m tron cic chuyén dé 6n thi THPT Quéc Gia

BEN: WA BAI TAP TRACNGHIEM

Cau 1;

Cau 2:

Céu 3:

Cau 4:

Cau 5;:

Cau 6;

Cau7:

Dién tich cia mit cau c6 ban kinh R =2 bang

A. 8r. B. 167. C.4r. D. 10x.
Loi giai

Chon B

Dién tich cua mit ciu c¢6 ban kinh R=2 bang S =47R* =167

Tinh thé tich V ctia khdi cAu c¢6 duong kinh bang 3cm .

or 4

A.V =36zcm?. B.V::7;0n1 C.V =9zcm?®. D.V =""cm?®.

Léi gidi
Chon B
. . 3 . 2 .7 5 A: A N 4 3 O 3
Ban kinh R =5 nén thé tich cua khoi cau bang V =§7Z'R =7cm :

Dién tich S ctia mit cau ban kinh R duoc tinh theo cong thirc nao dudi day?
3 4

A. =7R?. B. 7R%. C. 47R%. D. —zR®.
4 3

Loi giai

Chon C

Dién tich S cta mit cdu ban kinh R béng 47R?.

Cho mit cau c6 dién tich bang 727z(cm2) .Bankinh R cua khdi ciu bang

A.R=3J2(cm).  B.R=+6(cm). C. R=3(cm). D. R=6(cm).
Loi giai

Dién tich mit cau S =47R* = 727r(cm2 ) =R= 3«/§(cm) .

Dién tich mit cau c6 ban kinh bang 2 1a

A. 167. B. 647 c. 3 p. 207

3 3

Loi giai

Chon A

Cho mit cau c6 ban kinh R =2 . Dién tich mit cau di cho br:ing

2

A 4r. B. 87. C. %7[ D. 16rx.
Loi giai

Chon D

Dién tich mit cAu: S =47R* =167

Cho khdi cau ban kinh 2R . Thé tich khéi cau d6 bang

A. 27[R3. B. EERS. C. %ER3. D. ﬂﬂ'Rg'.

3 3 3 3

Loi giai

Chon A
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Thé tich khoi cau d6 1a V =%;;(2R)3 =3—32;zR3.

Cau8: Bankinh R caa khi ciu cé thé tich V =@ la

A.R:%. B. R=3. C. R=2. D. R=4.
Loi giai
Chon D

4

Thé tich cua khdi cau V = §7ZR3 _ 2567

= R=4.

Cau9:  Cho khéi cau c6 dudng kinh bang 2. Thé tich khéi ciu di cho bang

A.?’z—ﬂ. B.£. C.ﬂ. D.4—7Z.
3 3 3 3
Loi giai
Chon D

3
Thé tich khdi cu: V = ﬂ71'R3 = ﬂﬂ(gj = ﬂﬂ'
3 3 2 3

Cau 10: Mot khéi cau c6 dudng kinh bang 4 thi dién tich bé mit khéi cau d6 bang

A 32—” B. 167 . C. 64r. D. &
3 3
Loi giai
Chon B

Khéi cau c6 dudng kinh bang 4 thi khdi cau ¢ ban kinh R=2.
Dién tich bé mat khbi cau d6 bang S = AzR? =47.2° =167 .
Cau 11: Thé tich V cua khdi cau c6 ban kinh R=2(m) Ia

AV =27 (m). B.V =327(m). c.V=32—”(m3). D. V =167 (m’).
3 3
Loi giai
Chon C
Taco V :ﬂiz'R3 :ﬂﬂ.Z?’ :32—ﬂ (ms).
3 3 3

Cau 12: Thé tich khi cau c6 duong kinh bang 2a la

A 278’ B. 810, c. 2, D. 4ra’,

3

Loi giai
Chon C

Vi khéi cau c6 duong kinh bang 2a = ban kinh R=a = Thé tich khéi cau: V =%7Z'&3

Cau 13: Cho mat cau c6 ban kinh r = 2. Dién tich ctia mit cau da cho la

A.lG—ﬂ. B. 167 . C.?’z—”. D. 4r.
3 3
Loi giai
Chon B
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Phan Nhét Linh N3m tron cic chuyén dé 6n thi THPT Quéc Gia

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Céau 18:

Céau 19:

Dién tich mat ciu da cho 14 S =47r2 =167 .

Thé tich khdi cau ban kinh R=3a 1

A.V =367a%. B.V =18za’. C.V =127a°. D.V =127a’.
Loi giai

Chon B

Thé tich khoi cau bankinh R=3a 1aV = gﬂ'R?’ = gﬂ'(3a)3 =367a’.

Cho khéi cau c6 ban kinh r = 2. Thé tich cua khéi cau di cho biang
327z 2567

A — B. ——. C. 2567 D. 64r.
3 3
Loi giai
Chon A
Thé tich khdi ciu dd cho 1a V = fm‘ = _4 728 = 32—7[
3 3 3
Cho mit cau (S) co dién tich 47 . Thé tich khéi cau (S) bang
A4 B. 167 C. 167. D. 32x.
3 3
Loi giai
Tac6 S=47R°=47r=>R=1
3
Thé tich khéi ciu v = ZZR__ 47
3 3
Cho khdi cau c6 duong kinh bang 4 . Thé tich ctia khéi ciu di cho bang
A. 167 . B. 32—7[ C. 32x. D. 8—7[
3 3
Loi giai
Chon B
Khéi cau c6 duong kinh bang 4 nén ban kinh ctia khéi cau da cho 1a r =2. Do d6 thé tich cua
khéi cau di chola V = ﬂm’ f 2= gﬂ'
3 3 3
Mot mit cau c6 dién tich 1a 647 thi thé tich cua khdi cau d6 bang
A 327 g. 257, c. i p, 20487
3 3 3 3
Loi giai
Chon B.
Dién tich mit ciu bang S =47R* =647 = R=4.

Thé tich ctia khdi cau bang V = ging = % .

Cat khdi cau tdm 1 boi mét phang qua 1 , thiét dién thu dugc 13 hinh tron 6 dién tich bang 97
. Thé tich khdi cau di cho bang
A 12r. B. 367. C. 18r. D. 27rx .
Loi giai
Chon B
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Cit khdi cau tim 1| boi miat phing qua 1 , thiét dién thu dugc 1a hinh tron thi ban kinh ctia duong
tron chinh 1a ban kinh ctia mat cAu.

S=97=7R*< R=3

Do d6, thé tich khéi cau da cho la: V = gﬂ'R3 = %ﬂ.Z? =367

Cau 20: Mot khéi ciu c6 thé tich bing 3’2?” Bén kinh cia khéi ciu bing

A R=32 B.R:¥ C.R=4 D.R=2
Loi giai

Chon D

vt r i3 Rroo

3 3
Cau 21: Thé tich khdi cau ngoai tiép hinh hop chir nhat c6 ba kich thudc 1, 2, 3 1a
7714
A. ”r. B 3% C. 367. D. 27
3 2 8

Loi giai

Chon A

V1242743 @

Bén kinh khi cau ngoai tiép hinh hop chit nhat c¢6 ba kich thuée 1, 2, 3 1a:R :T = 7"

\/1_4]3:7%/1_4_

Thé tich khéi ciu trén 1a: V = %ER?’ = fz{

3 2 3

Cau 22: Cho mit cau c6 chu vi dudng tron 16n 14 37z . Thé tich khdi cau da cho bang

A.977z. B. 8x. C. 3,6x. D. 4r.

Loi giai
Chon A

3
Puong tron 16n ¢6 ban kinh bang ban kinh mit cau nén R = g =V = %ﬂR3 = gﬁ(gj = 9z

Cau 23: Cho mit cau c6 dién tich bang 20+ . Ban kinh ciia mat cau da cho bang
A 5. B. 245. C.s. D. 10
Loi gidi
Chon A
Tacod S, =4nr? < 20n=4nr’ < r?=5&r=4/5.

Cau 24: Cho khbi cau c6 dudng kinh bang 1. Thé tich ctia khdi cau di cho bang

A. 4r. B. % c iz D. X

6 3 12
Chon B
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Ban kinh ctia khéi ciu la R = % .

X g ) A: A 1a 4 s 4 1y 7
Thé tichcuakhoicaulaV =—zZz R =—z.| = | ==.
3 3 2 6

Cau 25: Cho mit cau c6 thé tich bang 32+/3za®. Tinh dién tich S ctia mit cau da cho.

A. S=12za’. B. S =487a’. C. S=167a’. D. S=24ra’.
Loi gidi
Chon B

Taco:V =%7z|’3 & 324/37a° =%7zr3 o r=2/3a
2
Vay S =471’ = 4ﬂ(2ﬁa) — 487a?,

Cau 26: Cho mit cdu (S) c6 dién tich 47a’ (cm?). Khi do, thé tich khéi cau (S) la

64ra’ 167za° a Ara’
A. 73[ (cms). B. 7; (cms). C.%(cm3). D. 7; (cm3).
Loi gidi
Chon D

Dién tich mit cau (S): S = 47R* < 4ra® =47R*=R=a (cm)

Thé tich khéi cau (S): V = Lore=dra (cm®).
3 3

Cau 27: Mit cau (S) c6 dién tich bang 367a?, khdi cau (S) nay cé thé tich bang
A. 367a°. B. 2887a’. C. 9za’. D. 1087za*.
Loi giai
Chon A

Taco: S, =4xr’=367a>=r=3anénV, = %721’3 = %71.(3&1)3 =367a’..

C&u 28: Cho hinh chop S.ABC c6 SA vudng goc voi mat day, AABC vuong can tai C, AC =22,
goc gitra hai mit phang (SBC) va (ABC) bang 60°. Tinh dién tich mit cau ngoai tiép hinh

chép S.ABC.
A Her B. 247 C. 1607 . D. 407 .
3 3
Loi giai
Chgn D
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Cau 29:

Cau 30:

BC L AC
o{ = BC L (SAC)= BC L SC = ((SBC),(ABC))=SCA=60°
BC L SA

Xét ASAC vudng tai A: tan SCA= i—é & SA=AC.tan SCA=2./6

Do ASCB vudng tai C vatam gidc ASAB vudng tai Anéntdm | mit cau ngoai tiép hinh chop
S.ABC la trung diém ciia SB = R = 57'3

Tinh dugc AB =4;SB =210 = R=+/10. Viy S =47R* =407

Cho hai duong tron (C,) tdm O,, ban kinh bang 1, (C,) tdm O,, bén kinh bang 2 lan lugt ndm
trén hai mit phang (R). (P,) saocho (R)//(P,) va 0,0, L(F,);0,0, =3. Tinh dién tich mt

cau qua hai dudng tron do.
A. 24r . B. 207 . C. 16x. D. 12r.
Loi giai

Chon C

Goi | 1a tim mit cau, Pat 10, =x (0<x<3).
x*=1B*-0,B*=R*-1 R? =1+

= 2 2 2 2 < 2 2
(3-x)" =1A*-0,A’=R*-4  |R*=4+(3-x)

=4+(3-x)" =1+x* © x=2=R=,/I0? +BO? =5

Vay S =47R*=20r .

Cho hinh chop S.ABC c6 day la tam gidc déu canh bang 1, matbén SAB 1a tam giac déu va nam
trong mit phang vudng goc véi day. Tinh thé tich khdi cAu ngoai tiép hinh chép S.ABC.

Ay 3157 5.y _ 5157 c v D.v =%
18 54 27 3
Loi gidi
Chon B

Goi H 1a trung diém canh AB, G,G" lan luot Ia trong tim tam giac ABC va SAB.
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Cau 31:

Céau 32:

SI =v/IG2+SG"? = JHG? + SG * =\/[1 ‘EJZ{E ﬁ]z =@.

3 2 3 2 6

3
Vay thé tich khéi caula V = %n( \/275] _ 5571 |

Cho hinh lang try dang ABC.A'B'C"' c6 day AABC la tam giac vubng cén tai A, AB =1, goc
gitta A'C va (ABC) bang 60°. Tinh di¢n tich mat cau ngoai tiép hinh chop C'.ABB'A'.

AZ B. 57 c. % D. 2%
2 4 6
Léi giai
Chon B
A’ c
N K
\\ B/
N R
~
~N
~
N
N
~
]
Al — — — — _ _ _ | _ "‘i C

Tacé: AA'L(ABC)=(A'C,(ABC))=A'CA.
Xét AA'CA vubng tai A:

tan A'CA:%Q AA'= AC.tan A'CA=1+/3.

Nhan xét: Mgt cau ngogi tiép hinh chép C'.ABB'A' ciing la mat cau ngogi tiép hinh lang tru
ABC.A'B'C".

Goi H, K lan luot 14 trung diém cua cac canh BC,B'C".

Bén kinh mit ciu 1a R=1C" = [IK? +(KC")’ =§.

Vay dién tich mat cau 1a S =47R? = 4.57” =57,

Cho hai khéi cau c6 tong dién tich bang 807 tiép xtic ngoai nhau va cung tiép xuc véi mat
phing (P)1an luot tai hai diém A, B. Tinh tong thé tich cuia hai khdi cdu d6 biét AB =442

A. 2427 . B. 96427 . C. 967 . D. 192x.
Loi gidi
Chgn C
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N

A B

Goi R, R, labankinh (R, >R,); 1,J la tdm cla cdc mit cau (nhu hinh v&).

Goi H 1a hinh chiéu cia J 1én IA.

Theo bai ra, ta c¢6 hé:

(R1+R2)2:IH2+HJ2<:> (R1+R2)2:(R1—R2)2+ABZ@{Rl.RZ:S @{Rl:4
47 (R} +R})=80x R? +R? =20 R+R,=6 (R, =2

. 4 4
Vay V =§7Z'(R13+R23)=§7Z'.72=9672'.
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& Dang 8: Khéi cau ngoai tiép khoi da dién

Pinh nghia: Mit cau ngoai tiép khdi da dién 14 mit cau di qua tit ca cac dinh ciia khoi da dién do.
Diéu kién cin va da dé khdi chop co6 mit cau ngoai tiép: c6 day 1a mot da gidc ndi tiép.
Céach xac dinh tAm mit ciu ngoai tiép khdi da dién:

=  Budc 1: Xac dinh tryc ciia duong tron ngoai tiép da giac day. Goi tit 13 truc ctia day ( 13 duong
thing vudng goc voi ddy tai tim dudng tron ngoai tiép da giac day).

=  Buwéc 2: Xac dinh mat phéng trung truc cia mdt canh bén hodc truc cua dudng tron ngoai tiép
mot da gidc cia mat bén.

»  Buée 3: Giao diém cia truc cia day va mat phé“ing trung tryc cua mdt canh bén ( hodc truc cua
day va truc ciia duong tron ngoai tiép mot da giac ciia mit bén) 13 tAm mét cau ngoai tiép khoi
da dién do.

Mot sb cong thtrc tinh nhanh ban kinh méat cau ngoai tiép

Cong thire 1: Mit cau ngoai tiép khdi chop c6 canh bén vudng goc véi day:

Trong d6 R, la ban kinh duong tron ngoai tiép day, h 1a do dai canh bén vudng goc véi day.

Cong thire 2: Khéi ttr dién vudng (c6 cac canh doi mot vudng goc):

JOA? + OB? + OC?
2

R =

Cong thire 3: Mit cau ngoai tiép khdi chop co mit bén vudng goc véi day:

2
a
R:4/R§+R§—7,

Trong d6 R, 1a ban kinh duong tron ngoai tiép day; R, 1a ban kinh duong tron ngoai tiép ciia mat bén

va a tuong tng 1a d dai doan giao tuyén ctia mat bén va day.

2
Cong thirc 4: Khoi chop co cac canh bén bang nhau: R = %

Trong d6 a 1a do dai canh bén va h 13 chiéu cao khéi chop va h duoc tinh bang cong thic

h=,a?-R3.

Cong thire 5: Khéi tr dién gan déu ABCD c6 AB=CD=a; AC=BD=Db; AD=BC=c¢

R [ExD’+c
8
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I WA vipyMINHHOA

Céau 1:

Céu 2;

Cau 3:

Ménh dé nao dudi ddy sai?
A. Hinh chép ¢ day 1a hinh thoi c6 mit cau ngoai tiép.
B. Hinh chop tir gidc déu c6 mit cau ngoai tiép.
C. Hinh chép c6 day 1a tam gidc co mit cdu ngoai tiép.
D. Hinh choép c6 day 1a hinh chitr nhat c6 mat cAu ngoai tiép.
Loi giai
Chon A
Hinh thoi khong néi tiép dugc duong tron, do dé hinh chép ¢ day 13 hinh thoi khong c6 mit cau
ngoai tiép.

Cho tir dién ABCD c¢6 cac mit bén ABC va BCD la cac tam giac déu canh bang 2, hai mét phang
(ABD) va (ACD) vuéng goc v6i nhau. Ban kinh mét ciu ngoai tiép tr dién ABCD béng

A.%. B. V2. C. 24/2. D.?.

Loi giai
Chon B

Goi | 1a trung diém cua AD thi ZBIC =(ABD,ACD)=90° = AIBC vuéng tai | .

Vi AABD=ACBD nén IB=1C =+2 = IA=JAC?*-IC? =2 = IA=IB=IC=1D=+2.
Vay ban kinh mat cau ngoai tiép tr dién ABCD bang J2.

Tim ban kinh R ciia mit cau ngoai tiép mot hinh 14p phwong c6 canh bang J3a

A.R:S?a. B. R=+/6a. C.R:%. D.R=3a.

Léi giai

Chon A
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Cau 4:

Céau 5:

Puong chéo caa hinh Iap phuong A'C 1a; A'C = AB? + AD? + AA? =33

Goi | latrungdiémcua A'C thi | 1atam cia mit cau ngoai tiép hinh 1ap phuong, nén ban kinh

R=2.
2

Cho hinhchép S.ABCD c6day ABCD lahinh chirnhat, AB =3, AD =4 va cac canh bén cua hinh
chép tao voi miat ddy mot goc 60° . Tinh thé tich khéi cau ngoai tiép hinh chop da cho.

2504/3 12543 5004/3 50/3

AYV=———r. B.V=——r. CV=——r. DV=—-nr
3 6 27 27

Loi giai

Chon C

Goi O=AC nBD. Khi dg, SO 1a tryc cta hinh chép S.ABCD .
Goi M 1a trung diém cta ciia SD . Ké duong trung truc ctia canh SD cat SO tai | . Khi do, |
1a tam khéi cAu ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

2
Taco: ASMI ~ ASOD suy ra %:ﬂ:ﬂ:SI _SMSD _ SD :
SO SD OD SO 250
Ta co: OD=%BD=% 32+ 47 :g. Xét tam gidc SOD vuong tai O, ta co:
SO:tan60°.OD:ﬂ,SD: oD =5
2 cos60°
2 3
Suy ra Sl = —> :ﬁ.VQyV:iﬁ 53 =500*/§n.
5/3 3 370 3 27

2.
2

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng tdm O . Tam gidc SAB la tam giac vuong tai
S va ndm trong mit phing vudéng goc voi day. TAm mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABC 1a

A. diém O. B. trung diém cta SC .

C. trung diém cia AB . D. trung diém ctia SD .
Loi giai

Chon A

Do tam giac SAB 14 tam giac vudng tai S va nim trong mit phiang vuéng goc voi (ABCD) .
Goi | la trung diém cta AB. Trong (ABCD)tir | ké duong thang d; vudng goc véi AB.
d, 1 (SAB)

Oed,

Suy ra {

Do d6 tam mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC 1a diém O.
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BN WA ' BA1 TAP TRACNGHIEM

Céu 1;

Cau 2:

Céau 3:

Cau 4:

Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dang?
A. Hinh chép ¢ déy 1a hinh thoi lu6n c6 mit cau ngoai tiép.
B. Hinh lang try dimg luén c6 mit cau ngoai tiép.
C. Hinh chép c6 day 1a hinh thang can ludn c6 mit cau ngoai tiép.
D. Hinh ling tru c6 d4y 1a hinh chit nhat luén c6 mit cdu ngoai tiép.
Loi giai
Chon C
Hinh chép c6 day 1a da giac c6 duong tron ngoai tiép thi co mit cau ngoai tiép.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy 14 hinh vudng canh a, SA=a, SA L (ABCD). Thé tich khéi cau
di qua céc dinh cta hinh chép S.ABCD bang

3 3 3 3
A ﬂx/ga - B. 37rx/§a _ C. 7[«/§a . D 7Z'\/§a .
2 8 4 12
Loi giai
Chon A

. ok 5 av?2
Ta c6 ban kinh duong tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD canh a la Ry = T\/_ :
Puong cao ctia khdi chép S.ABCD la h=SA=a.

Suy ra ban kinh khdi ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD Ia:

SpEAEs

Vay thé tich kh6i ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD bang: §7Z'R3

4 a3\f an\f

3 8 2

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 déy 1a hinh vudng canh a, SA=a, SA L (ABCD). Thé tich khéi cau
di qua cac dinh ctia hinh chép S.ABCD bing
3 3 3 3
p 23 g, 373’ c. m%a’ p, 73
2 8 4 12
Loi giai

Chon A

a2

Ta c6 ban kinh dudng tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD canh a l1a R, = o

Puong cao ctia khdi chép S.ABCD la h=SA=a.
Suy ra ban kinh khdi ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD Ia:

Mo

Vay thé tich khéi ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD bang: §7ZR3

4 a SJ_ a’r3

3 8 2

Cho hinh chop S.ABCD c6 ¢4y ABCD la hinh vuéng canh a. Canh bén SA=a+/6 va vudng goc
voi day (ABCD). Dién tich mit cau ngoai tiép hinh chop bang

A. 7a’2. B. 27a®. C. 8rza’. D. 4za’.
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Céau 5

Céu 6:

Cau7:

Loi giai
Chon C
Ta co: SAL(ABCD): SA1BC.Ma AB L BC = BC J_(SAB):> BC L SB.

Chung minh twong ty DC L SD. Vay SBC =90% SDC =90° = mit cau ngoai tiép hinh chép
S.ABCD c6 dudng kinh SC .
SC =+/SA2 + AC? =2\2a = R=%=\/§a.

Nén dién tich mat cau ngoai tiép hinh chop bang 47R? =8za’..

Tinh thé tich khdi 1ap phuong ndi tiép mit cau c¢6 ban kinh bang 3

A. 1843, B. 1242 C. 2443, D. 544/2..
Loi giai

Chon C

Goi x 1a canh ctia khéi 1ap phuong.

Puong chéo cua khdi 1ap phuong 13 x+/3.

Khéi 1ap phuong ndi tiép mit cau twong duong mit cdu ngoai tiép khdi 1ap phuong.

3 . . . X
Ta c6 ban kinh ctia mat cau ngoai ti€p khoi 1ap phuong bang # =3 x=243.

Vay thé tich khéi 19p phuong V = x° =(23) = 2413.

Mot khéi cau ngoai tiép khéi 1ap phuong. Ti sé thé tich giita khdi ciu va khdi 1ap phuong 1a

A. ﬁﬂ' B. ﬁﬂ C.ﬁ. D.ﬁ.
2 8 8 2

Loi giai

Chon A

Goi canh cua hinh 1p phuong 1a 1

= Ban kinh khéi cdu ngoai tiép khdi 1ap phuong 1a R = ?

= Thé tich khoi cau 1a V; = gﬁRi” = ”_‘f

Ta c6 : Thé tich khéi lap phuong 1 V, =1

C . s ;. V, 3
Ti sO the tich gitta khoi cau va khoi 1ap phuong 1a : V—l = % .
2
Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢c6 AB=1,AD = 2x/§, AA' = \/§ Dién tich mit cau ngoai
tiép hinh hop da cho bang

A. %7[ B. 3r. C.19rx. D. 12r.
Loi giai
Chgn D
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Goi O0,0" 1an luot 13 tAm cua hinh chit nhat ABCD, A'B'C'D’.
Goi | 1atrung diém OO' = IA=IB=IC=ID=IA'=IB'=IC'=ID".
Suy ra | 1a tdm cua mit cAu ngoai tiép hinh hop ABCD.A'B'C'D' , béan kinh
AC' ~AB2+AD2+AA?2 11813
= = = = '\/é .
2 2 2
Dién tich mit cau ngoai tiép hinh hop da cho: S = AzR* =121 .

R

Cau 8: Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD la hinh vuéng, SA=2a3va SA vuong goéc voi mat
phéng(ABCD) , goc gitra SC va mit phang (ABCD) bang 60° . Dién tich mat cdu ngoai tiép hinh
chép S.ABCD bang

B 8ra’ B 47za3\/§

3

A. 167a2. B.V C. 8ra’. D.V

Loi gidi
Chon A
Hinh chiéu cia SC trén mét phang (ABCD) IaAC .
Do do (SC,(ABCD))=(SC, AC) = SCA=60°
Goi O latdm hinh vudng ABCD, va M 1a trung diém cuia SA.
Dung d, L (ABCD) tai O = d, la truc dudng tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD.

Trong mit phang chira SA va d,, dung d, 1a duong trung tryc ctia SA. Goi | =d; N d,.

[led; IA=IB=I1C=ID _ | R s o ,
Vi = . Vay | la tdm mat cau ngoai tiep hinh chép S.ABCD .
l ed, IA=1S

Xét ASAC vudng tai A, co | 13 tAm duong tron ngoai tiép ciia ASAC . Suy ra | 1a trung diém
ctia canh huyén SC .

Taco sinSCA—SA L sc A _ 2V3
S sinSCA  sin60°

Suy ra Rlez%zZa.

Do d6 dién tich m3t cAu ngoai tiép hinh chép S.ABCD 1&: S = 4zR? = 47(2a)’ =167a’,
Cau 9:  Cho hinh lang tru dung ABC.A'B'C"' c6 day 1a aABC vuong tai C, AC=a;BC =a\2 , biét

av3 N .
CC'= = Tinh ban kinh mat cau ngoai ti€p lang try.
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Céu 10:

A RoV30 5. r 285 c. r=230 D R=25
6 3 3 6
Loi giai
Chon A
Goi |, 1'tuong tmg 13 trung diém AB;A'B'thi Il'1a truc cua hai duong tron ngoai tiép hai day

cta lang try, goi O1a trung diém 11" thi O 1a tAm mit cdu ngoai tiép lang tru ABC.A'B'C".

40

Ban kinh R=0C.

Trong aABCvubng tai C, AB = av/3, Cl = % = a_«f
o l_CC_a3
2 2 6
Trong sOCI vung tai |, R=0C =+/CI2 +0I? = a‘é%.
Cho tir dién ABCD c¢6 cac mat ABC va BCD 1a cac tam gidc déu canh bing 2 ; hai mit phang
(ABD) va (ACD) vudng goc voi nhau. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép t dién ABCD.
A 242, B. 2. c 23 p, Y6

3 3

Chon B

Goi H 14 trung diém AD . Ta c6 cac tam giac ACD; ABD lan lugt can tai C va B,
Tacd AACD =AABD(c.cc) = ACBH cantai H .
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Cau 11:

Cau 12:

Céau 13:

Mit khac, do (ABD) L (ACD), tadugc CH L HB; suy ra HB=HC =+/2..

Lai c6 HD = HA=+/BD? - HB? =+/2, ta duoc H 13 tim mit cu ngoai tiép tir dién ABCD.
Vay ban kinh mit cAu ngoai tiép t&r dién ABCD 1a AH =+/2
Goi (S) 1a mit cu tiép xtic véi tat ca cac mit ctia hinh 1ap phuong. Biét khéi 1ap phuong c6 thé tich

biang 36cm?®. Thé tich cua khdi cau (S) bang

A. 9rcm? B. 12zcm®. C. 4zcm®. D. 6zcm®.
Loi gidi
Chon D
| 0
I -‘-“'\
I’ !
v T L
rd
7 : Y
B i
,/,:— I “*\\\
\ 4 )
‘,‘ | L~ 1
(M N L, B
A ] ’
\\I X /,
/,&\—:———:—————,‘——— »
/ S~ _,-”
,/ Or

Gi4 su canh hinh 1&p phuong c6 d¢ dai ba‘ing a.
Khi d6 ban kinh ctia mit cau noi tiép hinh 1ap phuong 1a R = %
Mt khac, theo gia thiét ta c6 V) =36 <> a> =36 < a=3/36 (cm).

3
Vay V =£7Z'R3 Iﬂﬂ'.a—ziﬂ'.§=6ﬂ' (Cms).
3 3 8 3 8

Cho hinh 1ap phuong c6 canh bang 1. Thé tich khéi cdu di qua cac dinh ctia hinh lap phuong 1a

A. 3\/5”. B. 2~ c.&. D. 3%
2 3 2 2
Loi giai
Chon C
Goi O la tm hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ = O la tim khéi cAu di qua céc dinh cta hinh
1 3

lép phu’o‘ng:> R=0A= EAC' = 7 .
Vay thé tich khéi cau di qua cac dinh cta hinh lap phuwong la:
3
vV :ﬂ”R3:ﬂ7[ ﬁ :”_‘/é_
3 3 2 2
Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac ABC vuéng tai B va SA vudng goc véi mit phiang
(ABC), SA=a, AB = a,BCA = 30°. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop da cho bang

A 25 B. \ﬁa. c. 2 D. a.
2 2 2
Loi giai
Chon A
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Cau 14:

Cau 15:

Taco
BC 1L AB
BC 1L SA

SAL(ABC)= AC L SA(2)
Tu (1) va (2) suy ra A,B cung nhin SC dudi mot goc vudng.

= BC L SB (1)

Do d6 tam mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC 1a trung diém | cia SC .

Ma AC = 'Ae?o =2a; SC =SA? + AC? = a+/5 = ban kinh mit cAu ngoai tiép hinh chép da
sin30°
chola R= 2 = ﬁ )
2 2

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 2a, tam giac SAB déu va nam trong
mat phang vudng goc véi mat day. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD .
7 av/21 5 a7
-

A 4. B. —-a. C. .
3 3

Loi giai
Chon C
bat R; : ban kinh duong tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD.
R, : ban kinh duong tron ngoai tiép tam gidc SAB.
R, : ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

R _AC_2a2_ o

L 2
3
2 2
Rmc=\/R§+R§—(%j \/(aﬁ)2+{2a£/§] —azza\éﬁ.

Dién tich mat cau ngoai tiép khdi hop chir nhat c6 kich thude a, 2a, 2a la
9
A. 9a’. B. gna? C. 9rza?. D. 3za’.

Loi giai
Chon C
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Céu 16:

Cau 17:

’
A B’
Y
1\
1 \‘
D’ : \ C
| \/’
A I/’A\I
e B
’
7 \
// \
v \\
7’
D C

Xét hinh hop chit nhat 1a ABCD.A'B'C'D’ ¢c6 AB=a, AD=2a, AA'=2a.
Goi | latrung diém A'C,suy ra | 13 tim mit cu ngoai tiép hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D’.
Ta c6 ban kinh mit cau ngoai tiép hinh hop ABCD.A'B'C'D’ la:

R=%AC’:%\/ABZ+AD2+AA'2 :ga.

Vay dién tich mat cdu la: S =47R? =97za?.

Cho hinh chép déu S.ABCD c6 tam giac SAC déu canh a. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh
chop S.ABCD.
A R=a. 5 R=23 c R-BV2. p. RV

2 2 3

Loi giai
Chon D
. A . \oas LA a\/§
Tam giac SAC déu canh a (gt), c6 SO la duong trung tuyén nén SO = —
Xét tam ASMI va ASOC ddong dang nén suy ra: St = sM =Sl = SM.SC = @
SC SO SO 3

a3
o

Vay ban kinh mat ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD la ——

Cho hinh chép S.ABC c6 SA vuéng goc v6i day, SA=2a, AABC can tai A, BAC =120°,
AB = AC = a. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABC .
A R=a\5. B.R=ay2. C.Rz#. D. R=2a.
Loi giai
Chon B
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Céu 18:

Cau 19:

Taco BC2 = AB%+ AC%2—2AB.AC.cosBAC =3a? = BC =a+/3.
BC
sin BAC

2
Luc d6 R:,/%Jr R? —a+2.

Xét AABC c0 = 2R’ < R’ =a la ban kinh duong tron ngoai tiép AABC.

Cho tir dién OABC cd OA, OB, OC d6i mot vuéng goc, OA=0B =OC =1. Tinh ban kinh mat
cau ngoai tiép t dién OABC .
Al B.l. C.ﬁ. D.ﬁ.
2 2 2
Loi gidi
Chon C

Goi M 1a trung diém BC,qua M dung d//OA.
Goi K la trung diém ciia OA, qua K dung A//OM = And ={I} 1a tim mit cdu va ban kinh

+0OM? zﬁ.
2

R |9
Cho hinh chop S.ABC c6 SA vudng goc voi day, tam giac ABC c6 AB=2;AC =2 va
ZBAC =120°. Biét géc giita (SBC) va (ABC) bang o v6i tana = 2. Tinh ban kinh mit cau
ngoai tiép hinh chép S.ABC .
A NS5 B. 2. C. V3. D. 2.

Loi giai
Chon A
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Céu 20:

Cau 21:

S

Goi M 1a trung diém canh BC
{AM 1 BC
=

= BC L (SAM )= BC L SM = ((SBC);(ABC)) = £SMA
SALBC

Theo gia thiét tana = % < SA=AM.tana = AB.cosBAM .tana =2.

Taco BC2=AB%+ AC%2—2AB.AC.cosBAC =3= BC =a+/3.
BC
sin BAC

Xét AABC : =2R'<

R'=2(R' I ban kinh dudng tron ngoai tiép AABC)

2
Vay ban kinh mit cdula R =,|R*?+ % =5

Cho hinh 1ap phuong canh a goi R}, R,,R; 1an luot 1a ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh lap phuong,
ban kinh mit cau noi tiép hinh 1ap phuong va ban kinh mit cau tiép xuc voi tat ca cac canh cua hinh
1ap phuong. Khing dinh ding 13
A. RZ =R.R;. B. R =RZ +RZ. C. R?=R?+R;. D. RZ=R.R,.
Loi giai
Chon C
D
M 0 .
A | 1
~ e~ T
I - 1.,":‘ 1
1o
| I
Dl — 4 — o __ Jc
- - --‘:'-‘J"H:— 1~ 2
o == -
A B
. B'D a AB a 2’ av2
Ta co Rlz—z—ﬁ,R2 = —=2R,=\OM?+0I? = —+—:i
2 2 2 2 2
2 2 2
a® 2a° 3a
>RI+RI =2+ 5 =T —RZ,
4 4 4
Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD c¢6 canh day bang 1 chiéu cao h = 2. Ban kinh mit cau ngoai

tiép chop S.ABCD bang
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N B. 2. c.. D. 2.
8 4 4 2
Loi giai
Chon A

Xét hai tam giac dong dang SHI va SOC ta c6 SH_SL =Sl = SCSH 9 _
SO SC SO 8

X . 3 3 5
Cau 22: Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD ¢6 canh ddy bang 1, chiéu cao h = % Tinh ban kinh mét cau

noi tiép hinh chép S.ABCD .
A 3. E E 3

B. —. cC. —. D. —.
2 4 6

Chon D

C
Taco ASPK canvacd PK =1, 80:7:ASPK deéeu.
GH 1 (SBC
Goi G la trong tam ASPK = ( ) :>R:GO:GH:1802a—\/§.
GOL(ABCD) 3 6

Cau 23: Cho tirdién ABCD c6 hai mit phing (ABC) va (BCD) vudng géc v6i nhau. Biét tam giac ABC

déu canh bang a, tam giac BCD vudng can tai D . Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép tir dién ABCD

C.
3
Loi giai
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Céu 24:

Cau 25:

Chon D

Goi G la trong tdm tam giac ABC, H la trung diém canh BC.
Do (ABC) L (BCD) vatam gidc BCD vudngcantai D nén AH la truc duong tron ngoai tiép
tam giac BCD.

Suy ra G la tim mit cdu ngoai tiép t dién ABCD va ban kinh mit ciu Ia

2 aJ§

R=AG=SAH =2,
3 3

Cho hinh chop S.ABC c¢o6 day 1a tam giac vuéng tai A , SA_L(ABC) ,Biét
AB = a, AC = a+/3,SA = 2a .Bén kinh ctia mat ciu ngoai tiép hinh chép di cho bang
A ay2. B.#. C.aV3. D.?.
Loi giai
Chon A

Goi M 1a trung diém BC, do tam giac ABC vudngtai A nén M 1a tam dudng tron ngoai tiép
tam giac ABC . Qua M dung duong thangd song song véi SA,

Goi N 1a trung diém SA, Trén mat phang (SAM ) dung dudng thang trung truc cia SA cét
Puong thang d tai | .

= IA=IB=IC=1S.

Suy ra | 14 tim ctia mt cAu ngoai tiép hinh chop S.ABC, ban kinh R = 1A

Tacod AB=a,AC =a/3= BC =2a < AM =%=a,

AN :S—ZA:a:> Al =a+/2 (do AMIN lahinhvudng) .= IA=IB=IC = IS =aJ2 =R.

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 tat ca cac canh bang a. Ban kinh ciia mat cau ngoai tiép
TAI LIEU TOAN 12 THPT | 14
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hinh chép da cho bang

A av2. B.#. C. av3. D.#.
Loi gidi

Chon B

2
Taco OA:OB=OC:OD=ﬂ,SO: SBZ _OB? —,[a2 - 22 _a2.
2 4 2
a2

:>OA=OB=OC=OD=OS=T.

Suy ra Ola tAm ctia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD va ban kinh ctia mat ciu d6 bang

a2
—

Cau 26: Cho tir dien ABCD c6 hai mit phang (ABC) va (BCD) vudng goc véi nhau. Biét tam giac ABC
déu canh a, tam gidc BCD vuédng can tai D . Tinh ban kinh mit cu ngoai tiép tr dién ABCD.

A.ﬂ. B, &3 C. 2a\/§. D.%.

3 2 3
Loi giai

Chon D

Goi G la trong tdm tam giac ABC, H 14 trung diém canh BC. Do (ABC) L (BCD) va tam
giac BCD vudng can tai D nén AH 1a truc ctua duong tron ngoai tiép tam giac BCD.
Suyra G latam mat cau ngoai tiép ttr dién ABCD va ban kinh mat cau la:

2 a3

R=AG=—AH =——.
3 3
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Cau 27:

Céau 28:

Cho tir dién ABCD c¢6 cac mat ABC va BCD la cac tam gidc déu canh bang 2 ; hai mat phing
(ABD) va (ACD) vuéng goc v6i nhau. Tinh ban kinh mét cau ngoai tiép tir dién ABCD.

A 242 B. V2. c.%. D.?.

Chon B

Goi H 1a trung diém AD . Ta c6 cac tam giac ACD; ABD lan lugt can tai C va B,
Tacé AACD = AABD(c.c.c) = ACBH céantai H.

Mit khéc, do (ABD) L (ACD), ta dugc CH L HB; suy ra HB = HC =+/2..

Lai 6 HD = HA=+/BD? —HB? =+/2, ta dugc H 1 tAm mit cAu ngoai tiép t&r dién ABCD.
Vay ban kinh mit cdu ngoai tiép t&r dién ABCD la AH =~/2

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vudéng canh 6 . Hinh chiéu vudng goc cia S trén mit phang
day ABCD ladiém H thudc canh AB sao cho HB = 2HA. Canh SA hop v6i mit phang day goc
60°. Dién tich mit cAu ngoai tiép hinh chép S.ABCD bing

A. 84r. B. %ﬂ' C. %ﬂ D. 88r.

Chon B

Goi J 1a tim dudng tron ngoai tiép tam gidc SAB, K 1a trung diém cta AB .
Goi O la tdm hinh vuéng ABCD. Qua O dyng d vudng goc véi (ABCD) tai O suy ra d la
truc dudng tron ngoai tiép day hinh chop S.ABCD . Vi JK//SH //d nén d ddng phang véi JK
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Céau 29:

.Qua J dung A vudng goc voi (SAB) tai J suy ra A la truc dudng tron ngoai tiép tam gidc

SAB . Puong thing d va A cit nhau tai | suy ra | 1a tim mit ciu ngoai tiép hinh chop
S.ABCD.

Xét ASAH vuodng tai H : tan SAH = % — SH = AH.tan SAH = 2.tan60° = 2/3

SA=M=W=4

SB = /SA2 + AB? — 2SA AB.COS SAB = V42 + 62 — 2.4.6.c0560° = 2+/7

Scap = %SH AB = %.2\/5.6 =643

SAABSB 4.6247 2J21
4Ssap 4.64/3 3

Tw giac 1JKO Ia hinh chir nhat suy ra 1J = KO = % BC =3

Ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac SAB: JA=

2
Xét AAL) vuong tai | IA=~/IAZ + 132 = [ZT*/ZJ 32 =—“1365

Dién tich mit ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD : S =47R* =4

2
\/165 2207
V4 = .
3 3
Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day la hinh thang vuéng tai A va D véi AB=2a;AD=DC =a.
Canh bén SA vudng goc véi day va SA=a . Tinh chu vi giao tuyén ciia mit phing (SAB) va mat
cAu ngoai tiép hinh chép S.ACD:

A 7a. B. V2ra. C. %ﬂ'a. p. 72

Chon B

A

C
Goi O 1a trung diém cua AC, | 1a trung diém cua SC .
Do tam gidc ADC vudng tai D nén O la tim dudng tron ngoai tiép tam giac ADC .
Mit khac Ol //SA nén Ol L(DAC) suy ra IA=DI =IC =SI. Hay | la tim mit ciu ngoai
a3

tiép hinh chop S.ACD. Ban kinh mit ciu R = % = -
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Céu 30:

Céau 31:

Gia st mit phang (SAB) cit mat cAu ngoai tiép hinh chép S.ACD theo giao tuyén 1a mot duong

tron c6 ban kinh r. Taco r =yR?—h* trongd6 h=d(1,(SAB)).
o 1/ 1 1 1
Lai c6 d(I,(SAB))=Ed(C,(SAB))=Ed(D,(SAB))=EDA=Ea.

a2 . . . . Z , o 2 \ o, A . K
Vay r = > nén chu vi dudng tron giao tuyén ctia mat phang (SAB) va mat cau ngoai tiép

hinh chép S.ACD la; C = 2zr =/27a.

Cho Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD 1la hinh vuéng canh a. Tam giac SAB vuong tai S
va nam trong mit phiang vudng goc vai day. Thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD bang

3 3 3 3
N g, V2ra’ c. 7@ p, 1itra®
3 3 6 162

Loi giai
Chon B

B” ¢
Goi O latam hinh vuéng ABCD, ta c6: OA=0B =0C =0D (1).
Goi M 1a trung diém canh AB, do tam gidc SAB vudngtai S nén M 1a tim dudng tron ngoai
tiép tam giac SAB.
Goi H 14 hinh chiéu ciia S Ién AB,khi d6 SH 1 (ABCD).

., |OM L AB R .
Taco OM LSH ™ OM L (SAB)=>OM la truc dudng tron ngoai tiep tam giac SAB.

— OA=0B =05 (2).
Tir (1),(2) suy ra O la tim mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

Ban kinh mit cdu R =0A= %
3
Thé tich khéi ciu V = gnR3 - ‘/E;r a

2
Cach 2: Ry, = \/ RAsco + Réas — %.

Cho hinh chép S.ABC c¢6 mit phing (ABC) dong thoi vudng goéc v6i hai miat phang (SAC)Vé
(SBC), AC = 2\/§a , ABC =60° ,duong thiang SA tao véi (ABC) mot goc 30°. Dién tich mat
cau ngoai tiép hinh chop da cho bang
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A. 327a’. B. 57a°. C. gﬂaz. D. 20ra®.
Loi giai
Chon D
s
—_—— B
C
A
(SAC) L (ABC)

C64(SBC) L(ABC) = SC L(ABC)
(SAC)(SBC)=SC
Tir dé bai ta c6 (SA,(ABC))=SAC =30° = SC = AC.tan30° = 238 =2a

NE

Ap dung cho chdp co canh bén vudng goc v6i day thi ban kinh mat cau chop da cho 1a

2
R:JRzBC+[%j

Vo SC By gy, - A2
2sin ABC \/_

:>R_,/ 2a +a® =+/5a? R_J 2a +a? _E

Vay dién tich mat cau hinh chép da cho bang S = 47R? = 207a”.

=2a

Cau 32: Chohinhchép S.ABC co6 day ABC 1a tam giac vudng tai C . Tam gidc SAB cantaiS va nam trong
mit phing vudng goc véi day biét SA=a, ASB =120°. Ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chép

S.ABC Ia:
A 2a. B 2. c. 2 D. a.
2 4
Loi giai
Chon D
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Cau 33:

Goi | 1a trung diém ctia AB.

Do tam gidc ABC vubng tai Cnén IA=1B=1IC.

Do tam gidc SAB can tai S va nam trong mit phang vudng goc v4i day nén SI L (ABC).
Trong mit phang (SAB), goi O la giao diém cua duong trung truc ciia doan thang SAva Sl .
Ta c6 O la thm mat cau (S) ngoai tiép hinh chop S.ABC va ban kinh mit cau (S) la
R=0A=0B=0C=0S.

Vi tam gi4c SAB cén tai S, | 1a trung diém cua AB va SA=a, ASB=120° nén

SIA=90°, ASI =60° = SI = cosGOO.SAzg .

2
Vi ASM0~AS|A:>2_2=% o_SA"_a

2
251 . a
2

=a.Vay R=a.

= =
Sl 2SI 2

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thoi canh a, ABC =120, ASAB déu va ndm trong
mit phing vudng goc véi day. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC bang

A. a«/ﬂ_ B. a@. C. a\/3—7. D. a\/ﬁ.
6 6 6 6
Loi giai
Chon B
s
G‘:__‘\_‘-_- \\\\
: ‘\BH‘ .h"‘:-‘[
B N
V. 0

Goi H la trung diém canh AB = SH L (ABCD)
Tam gidc ABD déunén DA = DB = AB
Ma AB=BC =DC
Nén DA=DB=DC
Suy ra D la tim duong tron ngoai tiép tam giac ABC
Dung tryc Dx L (ABCD)
TAI LIEU TOAN 12 THPT | 20



Phan Nhét Linh N3m tron cic chuyén dé 6n thi THPT Quéc Gia

Cau 34:

Céau 35:

Goi G la tam cua tam giac SAB . Dung truc Gy

Goi | 1a giao diém Dxva Gy

Suy ra | 1a tAim mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABC
a3

Tam giac ABD déu nén DH ===

Tam gidc SAB déunén SH = B _ oo 2gy_23V8_aV3
2 3 3 2 3

Viy ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABC

a/39

6
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh 2a, tam gidc SAB déu va nam
trong méat phang vudng géc véi mit ddy. Tinh ban kinh mét cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD

A 4. B.E. C.a321. D.#.

R=1S=+IG*+SG* =

L gidi

Chon C

Goi O la tam ctia hinh vuong ABCD, tir O dung Ox L (ABCD).

Tu trong tim G cua tam giac SAB dung Gy L (SAB).

Goi | =OxNGy. Vay | 14 tim clia mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD .
Goi H la trung diém AB khi d6 SH L (ABCD).

Tacoé GHOI 13 hinh binh hanh Of = GH :;SH =;.27"2J§=af.
Vi Ol L (ABCD) = 0Ol L OB = ABOI vuéng tai O
Xét ABOI vuong tai O tacd
a3 (2aV2) 72 _ 2l
3 2 3 3

IB2 = 10 + OB? :{

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh 2a, canh bén SA vudng goc voi mat
phang ddy, gbc giira hai mit phang (SBC) va (ABC) bing 45°. Dién tich mdt cu ngoai tiép hinh
chop S.ABC bang

2 2 2 2
A 25ra . B. 25ra . C. 25ra . D 25ra .
12 3 9 6
Loi giai
Chon B
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Céau 36:

\Y

Goi M 1a trung diém ctia BC, G 1a trong tim tam giac ABC .

Dyng duong thing d qua G va song song voi SA=d L (ABC) , d 1a truc dudng tron ngoai
tiép tam giac déu ABC .

Dung duodng trung truc canh SA, cat d tai | thi | 1a tAm mdt cdu ngoai tiép cua hinh chép
S.ABC vaban kinh R=1A.

Ta co:
((SBC),(ABC))=SMA =45° = SA= AM.tan45° = /3a .
AG =2 AM =2—‘@"".

3 3

2
Bén kinh mat cdu 1A= AG? + IG? = AG2+%:5\{3§&.

A 2577a”
Dién tich mat cAu: S = 47R? = .

Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chir nhat AB =3, AD = 2. Mit bén SAB 1a tam giac déu va
nam trong mit phang vuéng goc véi day. Thé tich V ctia khdi ciu ngoai tiép khéi chop di cho bang:
10~ 32r 167 207

AV =—m. B.V=—-. C.V=—. D.V=—-0.
3 3 3 3

Loi giai

Chon B

Goi H,1,M,0lan Iuot 13 trung diém cia AB, AC,CD,SM .
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Céu 37:

Cau 38:

(SAB) L (ABCD)
_|SH L AB

Taco = SH L (ABCD).

SH — (SAB)

(SAB)(ABCD) = AB
Goi G la trong tim tam giac SAB, ké duong thiang Aqua | va vudéng goc véi (ABCD), k¢
duong thang d qua G song song voi HI cit Atai O.
Suy ra O la tim mit cAu ngoai tiép hinh chép S.ABCD, R 14 ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh

chop S.ABCD . Tac6 SH =AB.§=¥;HI =1.

Taco R=S0=+SG?+G0? =2,
, . 4 2
Thé tich khéi chu V = 2 7R® = 22 7.
3 3
Cho tr dién OABC c6 OA,0B,0OC d6i mét vuéng goc voi nhau va OA=a, OB =2a, OC =3a.
Dién tich mit cau (S) ngoai tiép tir dién OABC bang

A. S =10za’. B. S =127a°. C. S =8ra’. D. S =147a’.
Loi giai

Chon D

Goi M 1 trung diém canh BC ; OM =

Goi P 1a trung diém canh OA; OP :%.

Puong thang song song véi OA, di qua M 14 truc cua tam giac OBC .
Pl [|OM ( | thudc truc cua tam giac OBC ). Khi d6 ta duwoc | 1a tdm mat cau ngoai tiép tir
dién OABC, ban kinh mit cau R =0l .

2 2
OI=\/OM2+IM2:1/%+%:#.

Dién tich mat ciu S = 47R? =147a®.

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng cén tai A. Mat bén (SAB) L (ABC) va
tam giac ASAB déu canh bang 1. Tinh ban kinh mit cdu ngoai tiép hinh chép S.ABC.
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R g V2. c. Y15, p, 321
2 6 6 2
Loi giai
Chon B

-

B

Goi O;, O, lan luot 1a tim dudng tron ngoai tiép cac tam gidc ABC va SAB

Qua O, dung dudng thang d, vudng goc véi (ABC) thi d, 1a truc cia tam gidc ABC va
d,//O,H

Qua O, dung dudng thing d, vudng géc voi (SAB) thi d, 1a truc cua tam gidc SAB va
d,//OH

Tir d6 suy ra tim | mit cau la giao diém cua d; va d,

Ta c6 tir gi\c HO,10, 14 hinh chir nhat, suy ra IH* =0, H*+ O, H?

Goi R, R, 1a ban kinh duong tron ngoai tiép ABC va SAB

2
O,H* =R/ - AB” )
. 4 2 2 AB
Taco =IH"= R R2 —T
AB?
O,H?*=R? -
Bén kinh tim mit cau ngoai tiép khdi ch(')p la
2 2 2
R*=1H*+HA? =R + Rz——AB ABY =R} + Rz——AB :>R=\/R2 RZ——AB
2 2 4 4
2
, AB? _ 2
Thay s0 vao ta dugc R = \/RZ R2 £ \f @
4 2 372 ) 4 6
Cau 39: Tinh dién tich mat ciu ngoai tiép hinh ling tru tam giac déu c6 tat ca cac canh déu bang a.
77a’ 37a’ 778’ 77a’
T g g '8
Loi giai
Chgn C
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Gia su lang try déu c6 tit ca cac canh béng a la ABC.A'B'C'.
Goi O va O’ lan luot 1a tam duong tron ngoai tiép cac tam giac ABC, AB'C’. Suy ra tim mit
ciu ngoai tiép hinh ling tru ABC.A'B'C’ 1a trung diém | cta OO'.
2 .2
5 a®~ a° av?2l
Ta c6 ban kinh mit cau 1a r = IA=+AO? + 10% = ERiRr

2
Y, X A \ Tra
Dién tich mat cau cantimla S = .

Cau 40: Cho hinh chép S.ABC c6 canh SA vudng goc voi day, ABC 1a tam giac vudng tai A, biét
AB =3a, AC = 4a, SA=10a . Tim ban kinh mit cAu ngoai tiép hinh chép S.ABC.

A. @a. B. 5a4/5. C. 2a+5. D. #a

2
Loi giai
Chon D

Goi N, J lan luot 1a trung diém BC va SA.

Vi AABC vuong tai A nén N 1a tim duong tron ngoai tiép AABC .

Dung duong théng d di qua N va vudng goc (ABC), suy ra d 1a truc cua dudng tron ngoai
tiép AABC . Tacé d// SAvi cing vudng goc véi (ABC).

Duyng mat phing trung truc ctia canh SA, di qua J vacat d tai | .

Suy ra | la tdm mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC, suy ra R = IA.

Vi JAN = ANI = AJl =90° suy ra tir gidc ANIJ la hinh chir nhat.
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Xét AABC vudng tai A, tacéd BC =+ AB? + AC? =5a= AN :%BC:%a.

Xét AAIN vuong tai N, ta co:

2
R=Al =+IN2+ AN2? = /%SA2+AN2 :\/%.100a2+%a :¥a.

Céch 2: Cong thire lam nhanh: Hinh chop cé canh bén vuéng goc véi mat day
Gia st: r 1a ban kinh duong tron ngoai tiép da giac day, h 1a chiéu cao

Ban kinh mat cdu 1a: R ¢ cong thuc tinh: R = /%hz +r2.

2 2
Ap dyng: h=S—2A;r=%=ABf+BC.Suyra R:#a.

Cau 41: Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam gidc vuong cdn, AB = AC =a. Goc gitra A'B va
mat day (ABC) bang 45°. Ban kinh mit cdu ngoai tiép ta dién BCC'A’ 1a

A.a—\/é. B. a. c.ﬂ. D. 2.
2 2 2
Loi giai
Chon A
A c
»
|
L A c
B

Goc gitta A'B va mat day (ABC) la A'BA nén ABA=45°. Suy ra tam giac A'/AB vudng can
tai A,dodo A'A=a
AC' L AB'
AC' L AA
Goi | 1a trung diém BC’
Tam giac A'C'B vudng tai A’, c6 | 1a trung diém canh huyén BC’ nén A'l =BI =IC’.
Tam giac BCC' vuodng tai C,c6 | 1a trung diém canh huyén BC' nén Cl =BI =IC’.
Suyra | 1a tim mit cau ngoai tiép t dién BCC'A’. Khi d6 ban kinh mit cu ngoai tiép tor dién
BC' BC?+CC? AB?+AC2+CC? a3

- 2 - 2 2

}:> AC' L (A’B'BA) = AC' L AB

BCC'A" |4 IB=

Cau 42: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy Ia hinh chit nhit voi AB=a, AD =av3, SA L (ABCD). Canh
SC tao voi day mot goc 45°. Ban kinh clia miat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD bang
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C. a\/§.

Loi giai

A. a3 . B. 2a.

Chon C

D. aJ/6.

B C
2
Xét AABC vudng tai B tacé AC =+ AB? + BC? =,/a2+(aJ§) —2a.

Tacoé SA_L(ABCD) suy ra AC 1a hinh chiéu cia SC 1én mat phang (ABCD).

Suy ra goc giita duong SC va mit day bang goc giita hai duong thing SC va AC va bang goc

SCA=45° (vi ASAC vuéng tai A).

Taco tanSCA:%:taMSO:%@SA:Za.
AC 2a

AC _2a_

Bén kinh duong tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD la R=0A= -5 a

Vay ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD la

R, = J (2] J NEYjEN

Cau 43:

biet CC' = —a. Tinh dién tich mat cau ngoai tié€p lang tru.

Cho hinh lang try dimg ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac vuong tai C, AC =a, BC = a2,

A 107a* | B 107a* | c 87a’ > 107a? |
7 3 9 9
Loi giai
Chon B
A’ (@2 B’
:
C, 1
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Céu 44:

Goi Oy, O, lan luot 1a tim dwong tron ngoai tiép hai day.
Vi tam gidc ABC vudng tai C nén tim dudng tron ngoai tiép tam giac déy 14 trung diém O, cia
canh huyén AB , tuong tu ta co O, 1a trung diém A'B’.

Suy ra trung diém | caa 0,0, la tim mit cau ngoai tiép lang try, ban kinh mat cau la 1A,

J3 1 a

Taco: CC'=—a= IOlz—CC':—g.
3 2 6

a3

Xét tam gidc ABC vuéng tai C: AB =+ AC2 +BC2 =+/a2 + 2a? =ay3 = AQ ==

J3) (aB) 30
Xét tam gidc AlO, vudng tai O,: IA=./102 + AO? = (af) ] {az ] =~ a

\/@ 10722

2
Vay dién tich mat cau cau la: S = 47{Taj = .

3

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu. Cho SA vudng goc voi mat day va SA = 3a. Goc
giita hai mat phing (SBC) va (ABC) bang 60°. Thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chop S.ABC

bang
A 43 1297a° 5 3149373’ c 3149374’ b 1297a°
18 54 18 54
Loi gidi
Chon D

Goi H 1a trung diém cua BC. Taco: (SBC)n(ABC)=BC.

Do tam giac ABC déunén BC L AH. Ma BC L SA nén BC L (SAH)= BC L SH.
Do d6 géc gifra hai mt phang (SBC) va (ABC) la géc SHA =60°.

Goi O la tam cla tam gidc déu ABC . Ké duong thing A vudng goc véi (ABC) tai O.

Goi M 1a trung diém cua SA. Ké duong trung truc d cta SA (d song song voi AH).

Goi | 1a giao diém cua A vad.

Tacd leA=I1A=IB=IC. Valed=IS=1A

T dosuyra IA=1B=IC =1S. Do d6 | 1a tAm ciia mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABC.
Bén kinh ctia mit ciunay 1a R=1A=IB=1C = S.
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Xét tam gidc SAH vuong tai A, ta cd: tanSHA = i = AH = SA = 3a = 3_a = J§a.
AH tanSHA tan60° J§

Tacod AO=2AH =2 ./3a= 2‘/§a.
3 3 3
va AM =R _38
2 2

Ta c6, tor gidc AMIO 1a hinh chir nhat nén ta co:

2 2
R=IA= AM2+A02:\/(3—2aj +[2ﬁaJ _ vi29a

3 6
Vay thé tich khéi cau ngoai tiép hinh chop S.ABC la

3 3
YA oo 4 [V129a) _43i207a®
3 3 6 54

Cau 45: Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’' c6 day ABC la tam giac vubng tai A, AB=3, BC =5, hinh
chiéu vudng goc cia B’ trén mat phang (ABC) 1a tam dudng tron ngoai tiép tam giac ABC .
Biét goc giira hai mat phang (ABC) va (ABB'A’) bing 60°. Tinh ban kinh mét cau ngoai tiép
hinh chop B".ABC .

A 733 736
© 48 24
Chon A

Goi K 1a trung diém cua AB = ((ABB'A'),(ABC))=B'KH .

Xét tam giac B'KH vudng tai H : B'H = KH.tan B'’KH = 24/3.
Suy ra BA=+AH? +B'H? :@.

Bl BP , BABP 733
= 1B = .

B'H B'H 48

Xét hai tam giac B'Pl va B'HA dong dang:

Vay R:IB':%.
48

; =

B'A
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Cau 46: Cho tam giac vudng can ABC c6 canh huyén AB = 2a. Trén duong thang di qua A va vudng goc

Cau 47:

v6i mat phang (ABC), lay diém S saocho SC tao véi mat phang (ABC) mot géc 60°. Tinh theo
a duong kinh mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC .

A @ 8. 245a. c. Jida. b. 2104,
Loi gidi
Chon C

Goi | 1a trung diém cta SB .

Taco: SA_L(ABC) = géc giita SC va mit phang (ABC) la goc SCA.
Do tam gi4c (ABC) vuodng can tai C nén BC L AC va BC = AC = av/2.
Ma BC L SA= BC L (SAC).

BC L SC = tam giadc SBC vuodng tai C

=IB=IC=1S (1)

Mait khac ta c6 tam giac SAB vuong tai A = IB=1A=1S (2)
Ter(l)va(2) = IA=IB=IC=1S.

= | 1a tAm mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

— duong kinh mit cdu la SB

Tacod: SA= AC.tan60° = a/6 .

= SB =+/SA? + AB? =a+/10.
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a,SA L (ABC). Goc giita mit phing

(SBC) va mit phing (ABC) bing 60°. Mat cau (S) tdm A cit mit phang (SBC) theo thiét dién

. a3 \
la mot duong tron c6 ban kinh bang e Tinh ban kinh cua mat cau (S) .

a3

3

C.

A.a—\/g. B. ﬂ av2l
4 2 4

Loi giai
Chon B
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Céau 48:

a3

Goi M 1a trung diém doan BC, AABC déu canh a nén AM :T.

(SBC)n(ABC)=BC
C6 < AM L BC,AM < (ABC) nén goc giita (SBC) va (ABC) la SMA=60°.
SM L BC,SM  (SBC)

tan 60° :i:SA:@,\fzﬁ
AM 2 2

Ké AH LSM tai H =h=d(A,(SBC))=AH
1 1 1 3a
s=——+ > => AH =—
AH? SA*  AM
Mitcau (S) tdm A, bankinh R cit mat phang (SBC) theo thiét dién 1a mot duong tron c6 ban

a3

kinh r:T.Tac() R=+r>+h? =

3a° 92’ _ay3
16 16 2

Cho hinh tir dién déu ABCD c6 canh bing a, goi B',C',D" lan luot 13 trung diém cic canh
AB, AC, AD . Tinh ban kinh mit cu ngoai tiép hinh chép cut B'C'D".BCD.

2 o 3 c 1 o 3
8 8 32 4

Loi giai

A

Chon A

Goi AH 1a duong cao cua hinh tr dién déu ABCD, khi d6 AH 14 truc cta ca hai duodng tron
ngoai tiép tam giac BCD vatam giac B'C'D"'. Goi | 1a giao diém cua duong thang AH va mit
phang trung truc ctia doan thang BB' thi IB=IC =ID=1B'=IC'=ID". Hay s4u diém
B,C,D,B',C' D' cung nam trén mat cautam |, ban kinh 1B .
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C

Goi K 1a trung diém cua BB', do AAIK ddng dang véi AABH | ta c6

a/3 3a

K_&:”(_BH'AK_T'T_:S\/EGI
BH AH AH a6 8

3

2
Dodo 182 = IK? + kB2 =22 & 1% g g Vil V22,

32 16 32 VN

Vay ban kinh mat cdu la a‘éz.

CAau 49: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh a, canh bén SA vudng goc voi mit
phang day. Goi B;, C, 1an luot 1 hinh chiéu cia A trén SB, SC . Tinh ban kinh R ciia mit cau di
qua nam diém A, B, C, B, C,.

A R_3 5 R_V3 c a3 0 o3
2 6 3 4
Loi giai
Chon C
S
4
‘_r' B]
Al C
s J
B

Goi | 1an luot 13 trong tdm tam giac ABC, M 1a trung diém BC va J 1a diém dbi xing cta
| qua M .Suyra | 1atrung diém AJ .

a3 a3 a3
3

SuyraAM—— IM=MJ = 5 , Al = =A) =

2a+/3
o
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Tam giac ACJ c6 CI =%AJ = AACJ vuodng tai C (1).
Tam giac ABJ cé BI :%AJ = AABJ vuong tai B (2).

. [JC LAC
Taco = JC L AC,.
JC LSA

.., |AC, LSC - . .
Khi do AC. 1 IC = AC, 1 (SCJ)= AC, L JC,. Hay tam giac AC,J vuong tai C; (3).
1

. JAB LS - o
Khi d6 = AB, 1 (SBJ)= AB, L JB,. Hay tam gi4c AB;J vuong tai B, (4).

T (1), (2), (3) va (4) suy ra naim diém A, B, C, B,, C, cung nhin AJ dudi mot goc vuong nén
ndi tiép mat cau tdm | , ban kinh Al = a—f.

Cau 50: Cho hinh chép S.ABCD c6 déy la hinh vudng canh 6 . Hinh chiéu vudng goc cua S trén mit phing
day (ABCD) ladiém H thugc canh AB saocho HB =2HA. Canh SA hop véi mit phang day mot

géc 60°. Dién tich mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD bing

A. 84r. B. %ﬂ' C. @ﬂ D. 88rx.

Chon B

Goi O,K lan luot 12 tim dudng tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD vatam giac SAB; M latrung
diém ciia AB ;I 1a tim mat cAu ngoai tiép hinh chép S.ABCD .
Khi d6: 10L (ABCD); IK L (SAB), suy ra tit gidc IKMO 1a hinh chit nhat.

Bén kinh mit cdu 1a R = IA=~/10% + OA? = VKM ? + OAZ = KB2 — MB? + OA? ,
Theo gia thiét, géc gitta SA va mat phang (ABCD)bang 60°, suy ra SAH =60°.
Xét tam giac SAH vuéng tai H ta co: SH = AH.tan60° = 24/3 .

Xét tam giac SBH vuéng tai H taco: SB =+/SH2 + HB? =24/7 .
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Cau 51:

Cau 52;

Ap dung dinh 1y sin trong tam giac SAB: — 86800 =2.KB,suyra: KB = /? .
SIn

Xét hinh vuéng ABCD canh 6, ta c6: OA= 2.

Khi d6: R = §—32+18= g.
3 \/3
220

Vay dién tich mét ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD la S =47R? = Tﬂ'

Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a ABCD 12 hinh chir nhat. Tam gidc SAB nim trong mét phang
vuéng géc véi (ABCD). Biét ring AB=a, AD =a+/3 va ASB =60°. Tinh dién tich khdi ciu
ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

2 2 2 2
A.SleZa . B. 517 e D. 5 - 178"

3 2 3
Loi giai

Chon C

Goi R, Rgyp 1an luot 12 ban kinh khdi cAu ngoai tiép hinh chép S.ABCD va béan kinh duong
AB a a3

2sinASB  2sin60° 3

Do ABCD la hinh chir nhat nén khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD ciing 1 khbi ciu ngoai
tiép hinh chop S.ABC.

Mit khac hinh chéop S.ABC la mdt hinh chdp c¢6 canh bén BC vudng goéc voi mat ddy nén

o lee L(BSY _ [[aBY (2B V39 o137’
_SAB(Tj_s 2 ) "6 7T s

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a.Goi V,,V,,V; lan luot Ia thé tich caa khdi
tru ngoai tiép, khdi cau noi tiép, khdi cau ngoai tiép hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’. Tinh gié

tron ngoai tiép tam giac SAB, khi d6 Reag =

trj p=1tV2
V3
A. Pzﬁ. B. P:@. C. P:&. D. P:4—\/§.
3 3 3 9
Loi giai
Chon D
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2 2 3 2
Taco Vlzﬂrzh:ﬂ(af] .a:ﬂa ;szﬂﬂ'(gj _ra

V, V3 o 9

3 —+
v3=g7z[—af] :§Ea3.Dodc’) pVitVe_ 2 6 43

2

Céau 53: Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vuong cén tai B véi AB=BC a3, goc

SAB = SCB =90° va khoang cach tir A dén mit phing (SBC) béang a~/2 . Tinh dién tich mt cAu
ngoai tiép hinh chép S.ABC .
A. 167a*. B. 27za’. C. 87za’. D. 12za”.

Loi giai

Chon D

A_,

Goi | 1a trung diém SB

Taco: IS=1A=1B (ASAB vuédng tai A)

IS=IC=1B (ASCB vuong tai C)

= I1S=IB=IA=IC =R = | latdm mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
Goi E 1a trung diém AC, ma AABC vuéng tai B

Nén IE 1a tryc duong tron ngoai tiép AABC .

= IE L(ABC) tai E.

d[E,(SBC)] EC
d[A(SBC)] AC

Taco: AEN(SBC)=C = %:>d[E,(SBC)]z%d[A,(SBC)]:#

EI’ EHZ EF? 1 1 2

)

Viy dién tich mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC: S(i.i8) = 47zR? =127a” .

:EHz#.Tacé: L 1 1 :>EI:’ ! a6

EB=(a\/§).g=#:>IB=¥.\/_=a\/§
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Céu 54:

Cau 55:

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day bang a va canh bén bang a~/2.Ban kinh mat
cau ngoai tiép hinh chép S.ABC la
A \/Ea 3a a3 o a\éﬁ

B. — C. —
) S)

Chon D

Ké SH L (ABC) tai H.

Vi S.ABC l1a hinh chép tam giac déunén H 1a tim duong tron ngoai tiép tam giac ABC .
Suy ra SH 1a truc duong tron ngoai tiép tam giac ABC.

Trong mit phang (SAH ) ké dudng trung truc ctia SA cét SH tai | .

Viay | 1a tAm mit cu ngoai tiép hinh chop S.ABC.

2 2 2
Ban kinh R=1S = ZSSH _ 52A . 2a _ \/15»5a .
24/SAZ — HA 2\/2a2_3a2

Cho hinh chop S.ABC c6 SA=SB =SC =2, ASB=90", BSC =60°, CSA=120". Dién tich mat
cau ngoai tiép hinh chop bang:
A 4r. B. ]'6?7[ C. l6r. D. 8r.
Loi giai
Chon C
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Cau 56:

S

R A
~
b

Tacd SB=SC =2, BSC =60° suy ratam giac BSC déu = BC =2.

Laico SA=SC =2, ASB =90° suy ratam giac ASB vudng cantai S = AB = 22 .

Mait khac, SA=SC =2, ASB =120°, 4p dung dinh li cosin cho tam gidc ASC, ta duoc:

AC? = SA% + SC% — 2SA.SC.cosASC =3.22 < AC =243

Xét tam giac ABC c6 BC? + AB? =22 +(2J§)2 =12 = AC? suy ra tam giac ABC vuéng tai

B.
Goi H 14 trung diém cta canh AC suy ra H 13 tim dudng tron ngoai tiép tam giac ABC .
Ma SA=SB=SC = SH L (ABC).

Trong mt phang (SAC) ké duong trung tryc canh SC cét duong thing SH tai | suy ralatam

zz_[ }1

mit cau ngoai tiép hinh chap.

23

2

Xét tam giac vuéng ASH vudng tai H c6 SH =+/SA? — AH? =

Taco ASHC ~ ASMI :ﬂ:S—MQSI = SM.SC =
SC SH SH

Dién tich mit cau ngoai tiép chop 1a. S = 47R? =167 .

2

Cho lang tru déu ABC.A'B'C' c6 canh day bang 1, chiéu cao bang 2. Thé tich khdi cau ngoai tiép

lang tru da cho bﬁng:
A 3037 B. 07 c. Bz, p, 3203
27 3 9 9
Loi gidi
Chon A
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Cau 57:

Al

=~

Goi I, 1" 1an lugt 13 trong tAm tam giac ABC,A'B'C’, O la trung diém cua II’. Khi d¢6 O Ia

tam mat cau ngoai tiép hinh lang try.

2 V3

Taco Al =—AM =—, Ol =1.
3 3

2
Ban kinh mit cAu ngoai tiép hinh lang tru R = OA=+0I*+ Al? =, /(1)2 + (%j = % .

Thé tich khi cau ngoai tiép lang try V = ﬂﬂR:3 = ﬂﬂ(if = 32z = M .

3 37 J3) 93 27
Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vuong cén tai B véi AB=BC a3, goc
SAB = SCB =90° va khoang cach tir A dén mit phang (SBC) bing a~/2 . Tinh dién tich mat cau
ngoai tiép hinh chop S.ABC.
A. 167a’. B. 27a’. C. 8rza’. D. 127a’.

Loi giai

Chon D

Goi | 1a trung diém SB
Tacd: IS =1A=1B (ASAB vudng tai A)
IS=IC=1B (ASCB vuong tai C)
= I1S=IB=IA=IC =R = | latim mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
Goi E 1a trung diém AC, ma AABC vudng tai B
Nén IE 1a truc duong tron ngoai tiép AABC .
= IE L(ABC) tai E.
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Cau 58:

av2

Taco: AEN(SBC)=C d[E(s80)] _EC_ = d[ E,(SBC ]——d[A SBC ]——

~d[A(sBC)] AC
a2 1 1 1 1 a6

= EH =——.Taco: = - = El = ’ =
2 EI? EH? EF? 1 1 2

)

Viy dién tich mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC: S(1.18) = 47R* =127a” .

5 -(a3) 220 152 5o

Cho hinh chép S.ABC c6 AB = 4a, BC = 3+/2a, ABC = 45° SAC = SBC =90° ; Sin goc giita hai

mat phéng(SAB) Vé( SBC) belmgg. Ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chép da cho bang

A. a 183. B. a 183. C. —Sa\@. D. 3a\/§.
6 3 12 12
Loi giai
Chon A

C
Do SAL AC,SB L BC nén S,A B,C nim trén mit cdu duong kinh SC,

Tacod AC? = AB? + BC? —2AB.BC.sin45° =10a? = AC = a/10 .
Goi H 1a hinh chiéu vudng géc ctia S 1én (ABC).

Tacéo CALSAvaCALSH nén CALHA.

Tuong ty: CB L HB.

Khi d6 ABCH noi tiép dudng tron duong kinh HC nén HC = _A;:5O =25a.
Sin

Taco: HB =+HC2-BC? =a/2
Goi K, 1 1a hinh chiéu vuéng goc cia C vaciia H 18n AB . Khi d6 ACKB va AHIB vudng can

SJf;a—3a va HI = \|_/|§B a.
d(H,(SAB)) HI

d(C,(sAB)) CK

nén CK =

Do d6

Wl
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Céu 59:

d(C,(SAB
Taco sina:£:>M:—Z:d(C,(SAB)):CB.Q::S—a:d(H (SAB))=2.
4 CB 4 4 2 2
2
Khido ——=— L iz_iz:% iz &
SHZ d?(H,(SAB)) HI? &’ a
Viy SC =+/SH?+HC? = +20a suyrabanklnhmat cau R= 23'83.

Trong mét phiang (P) cho tam gidc ABC c6 AB=1, AC =2,BAC =60".Diém S thay doi thudc
duong thiang di qua A va vudng goc voi (P) (S khac A).Goi By, C, lan luot 1a hinh chiéu vuong
goc ciia A trén SB, SC . Pudng kinh MN thay ddi cua mat cau (T) ngoai tiép khéi da dién
ABCB,C, va | la diém cach tim mit cau (T ) mot khoang bang ba lan ban kinh. Tinh gié tri nho
nhit cia IM + IN .
A. 643, B. v/20. C.6. D. 24/10.

Loi giai
Chon C

M

Taco BC2=AB%+ AC2—2AB.AC.cosA=3= BC =+/3.

BC
2sin A

Goi J 1a tam dudng tron ngoai tiép tam gisc ABC, A’ 1a diém ddi ximg ctia A qua J .

Ta dé dang ching minh dwgc: AC L A'C,AB L A'B,AB, 1 A'B,,AC, L AC,= A,B,C,A,B,
déu thudc mat cau tam J , duong kinh AA'=2R=2=MN .

bat IM =x,IN =y;x,y €[2;4].

=1.

Bén kinh dudng tron ngoai tiép tam giac ABC: R =

X . X=2,y=
Néu 1,J,M,N théngha‘mgthi{ = x*+y*=20.
x=4,y
Néu 1,J,M,N khong thang hang thi

2 2 2 2
gz =Xty MM @x2+y2:2[|J2+M4N j=2(9+1)=20.

2 4
Vay, ta ludn co: X2 + y2 =20.
Do x,ye[2;4]= (x-2)(y-2)=20< xy>2(x+Yy)-
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X2 +y2 =20 (x+y) —20=2xy > 4(x+y)-8= (x+y) —4(x+y)-12>0< x+y>6.

R . X=2=>y=4
Vay min(x+y)=6< :
y=2=>x=4
Cau 60: Cho tir dién ABCD c6 AB=BC =CD :2\/§, AC=BD=2, AD=22. Dién tich ctua mit cau
ngoai tiép tir dién da cho bang

A. 6rx. B. 24r. C.40—7r. D 10—”

3 3
Loi giai
Chon C
Ta co tam giac ACD la tam giac vudng tai A, tam giac ABD la tam giac vudng tai D .
Dung khéi lang try tam gidc déu ACF.DEB nhu hinh v&.

D 2 B
G’ /
o N
E P23
22 3
M ;’I
2\f3 ,/’i\\ ZNB
AT T >
-~ fREEEET
) oA
- G -
P M
C

Goi G va G’ lan luot 13 trong tdm cua hai tam gidc ACF va DEB ; | 1a trung diém ciia doan
GG'. Khi d6 | 1a tim ciia mit cau ngoai tiép ling tru ACF.DEB , dong thoi ciing 1a tAm mat
cau ngoai tiép tor dién ABCD.

2
3 . 2
Bén kinh mat cau ngoai tiep 1a R=IF = IG? +GF? = («/E) +[¥J =@.

PN ’ o X .k . 4072'
Dién tich mat cau ngoai tiép 1a S = AzR?* = ——.
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