TRUONG THPT YEN HOA PE CUONG ON TAP HOC KY I
BOQ MON: TOAN NAM HOC 2026 - 2027
MON: TOAN, KHOI: 12
CHUONG I - UNG DUNG PAO HAM DPE KHAO SAT VA VE PO THI HAM SO
Phin 1: Cau héi TNKQ nhiéu lya chon.
Bii 1 - Tinh don diéu va cwe tri ciia ham sé.
Céul. Chohamsé y= f(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén.

AY
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I 23 x
Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (—1;0). B. (—2;—1). C. (O;l). D. (1;3).
Cau2. Chohamsd y=f(x) c6 bang bién thién sau:
X |- -1 0 1 +C
v + 0 — - 0 +
2 +x 4L
—a — 4
Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao duéi day?
A. (-L1). B. (4;+0). C. (—;2). D. (0;1).

Cau3. Chohamsd y=x’—6x+1.Ham sb di cho dong bién trén khoang nao duéi day?

A. (—oo; —\/5) . B. (—;0). C. (0;400). D. (—\5; \/5) .
Cau4. Ham s6 nao dong bién trén tap R trong cac ham sb dudi day?

A y=x". B. y=x’+2x. C.y=x>+x+1. D. y=-3x+2.

Cau5. Choham f(x)=+/x*>—6x+5.Ménh d& nao sau day la dung?



A.Ham sd f(x) dong bién trén khoang (6;+0).
dong bién trén khoang (2;+0).

(
B. Him s f(x
C.Hamso f(x

) dong bién trén khoang (—o0;3).
D. Ham s6 f'(x) nghich bién trén khoang (6;+00).
Cho ham s6 y = x.Inx . Khing dinh nao sau déy 1a dung?

A. Ham s6 dé)ng bién trén (O; +oo). B. Ham sd nghich bién trén (0;1).

C. Ham s6 nghich bién trén (0;+0). D. Ham s dong bién trén (I;+00).

x?-2x+2
Cho ham sb y = [Z] . Trong céac khang dinh sau khiang dinh nao dung?
A. Ham s6 dong bién trén R . B. Ham s6 nghich bién trén R .
C. Ham sb dong bién trén khoang (—OO; 1). D. Ham s dong bién trén khoang (l; +oo)_

Cho ham sé y=f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f'(x):(x+1)(3—x)2. Ham s6

y=f (x) ddng bién trén khoang nao dudi day?
A. (—1;0). B. (—oo;O). C. (—3;+ oo). D. (—oo;—l).

Cho ham s f(x) c6 dao ham f"(x) x4c dinh, lién tyc trén R va f"(x) c6 do thi nhu hinh

¥
ol 1 x

%S
—1

Khang dinh nao sau day la ding?

A. Ham s dong bién trén (l; +oo).

B. Ham sd d@)ng bién trén (—oo;—l) va (3;+oo).
C. Ham s nghich bién trén (—oo; 1).

D. Ham s6 dong bién trén (-1;3).



Cau 10. Cho ham s6 bac ba y = f(x) cé bang bién thién nhu hinh v&

X |- -1 1 + oo
£ (x) - 0 + 0 -
+ o 0
_4 — 00
Hoi ham s6 y = f(3—x) nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (-1;1). B. (2;4). C. (—4;0). D. (—4;-2).

Chu 11. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 d6 thi nhw hinh v&
y

Sy

—2

Hoi ham s6 y = f (xz) dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (—oo;—\/z). B. (O;\/E). C. (—«/5;0). D. (O;+oo).

Chu 12. Chohamsd y= f(x) c6dd thi y= f’(x) nhu hinh sau.
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Chu 13. Chohamsé y= f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

X —00 0 3 +00
f(x) + 0 - 0 +
2 +00
£ (@) / \ A
—00 -4

Gié tri cuc tiéu ctia ham s di cho béng:
A. 2. B. 3. C.0. D. 4.

Cau 14. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

x —00 -1 0 1 400

vy| - o 4+ 0 - 0 +

ING N

M¢énh dé nao dudi day sai?
A. Ham s0 c6 gia tri cuc dai bang 3 B. Ham s ¢6 hai diém cuc tiéu
C. Ham s06 c¢0 gié tri cuc dai bang 0 D. Ham s0 c6 ba diém cuc tri

Chu 15. Cho hamsd f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T jmoo -1 3 +00
)| i
flz
> 3 / \OO
Diém cuc dai cua ham s da cho la:
A. x=3. B. x=-1. C.x=2. D. x=-3.

Cau 16. Cho ham sd y =cosx trén doan {—377[;240() dd thi nhu hinh v& bén

. £ , . . A , RY/4
Ham s6 y =cosx c6 bao nhiéu cyec tri trén khoang (—7;27rj ?

Al B. 2. C.3. D. 4.
Cau 17. Chohamsé f(x), bang xét ddu cua f'(x) nhu sau:



f’(_x)‘ +0 -0 - 0 +

S6 diém cuc tri cua ham sb da cho la:
A. 0. B. 2. C. 1. D. 3.
Cau 18. Chohamsé f(x) lién tuc trén R va c6 bang xét dau ciia f'(x) nhu sau:
ad ‘ % -1 0 1 2 o0

J'(x) ‘ £ 0 - 0 4 H I

S6 diém cuc dai ciia ham sb da cho 1a:
A. 4. B. 1. C.2. D. 3.

CAu19. Cho ham s f(x) co dao ham f’(x)= x(erl)2 (x—2)3 ,Vx eR. Sb diém cuc tri ctia ham sb
la:
A 1. B. 2. C. 3. D. 0.

Cau 20. Cho ham sé y =+/x? —4x . Ménh d& nao du6i day dung?
A. Ham s dat cuc dai tai x=4. B. Ham s6 khong c6 cuc tri.

C. Ham soO dat cuc tiéu tai x=0. D. Ham s0 ¢6 2 diém cuc tri.

X

Cau21. Chohamsb y =-———-9x+17. Ménh dé nao sau day sai?

In3
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o;0)  B. Ham s dong bién trén khodng (0;+0)
C. Ham sb dat cuc tritai x=2 D. Ham s6 c6 gia tri cuc tiéu la y= % -1
n

Cau22. Hamsd y=xe™ dat cuc dai tai
1 1 1
A x=—. B. x=—. C.x=-. D. x=0.
3e 3 e

Cau23. Chohamsé y=f(x) c6 dao ham trén R. DS thi ham s6 nhu hinh v& bén dudi.

Ay

S6 diém cyec tri cia ham s6 g(x) = f(x3) la:

A. 2. B. 1. C. 3. D. 4.



Cau 24.

Cau 25.

Cho ham s6 y = f(x). D6 thi ham s y = f"(x) nhu hinh bén dudi

y

-2 2 5
/ 0

Ham s6 g(x) =f (3 —2x) ¢6 bao nhiéu diém cuc tiéu?

A. 1. B. 4. C.2. D. 3.
Bai 2 — Gid tri Ion nhit va gid tri nhé nhdt ciia ham so.
Cho ham s f (x) lién tyc trén [—1;5] va co dd thi trén doan [~1;5] nhu hinh v& bén dudi.

le

-2

Téng gid tri 16n nhat va gid tri nh6 nhét cua ham s f(x) trén doan [—1;5] bang:

Cau 26.

Cau 27.

A. —1. B. 4. C. 1. D. 2.

Cho ham s6 y = f'(x) xé4c dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién:

X |- 0 | 400
Y + | - 0 o+
o0
=0
y / \3_1/
—w0

Khang dinh nio sau day 14 khang dinh dung?

A. Ham s6 c6 gia tri cuc tiéu béng 1.

B. Ham s6 co gia tri 16n nhét bang 0 va gia tri nho nhat bang —1.
C. Ham s6 dat cuc dai tai x =0 va dat cuc tiéu tai x=1.

D. Ham s6 c6 ding mot cyec tri.

Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién trén [~5;7) nhu sau
6



Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Ménh d& nao dué6i day ding?

A. M?;)lf(x)=6.

B. M?;)lf(x)=2.

C. _e%(f(x)

[-5

Cho hamsé y = f (x) c¢6 bang xét diu dao ham nhu sau:

T

0

—_

!

Yy

—00 1

Ménh dé nao sau day dang?

B. (Ior;lfj.f)f(x) = f(1)

A. ?—lgﬁf(x) = 1(0)

0

C. min f(x)=f(-1) D. min f(x)=/(0)

(—o03-1)

(15400

Gid tri nho nhat cua ham s0 f'(x)=x*—10x" +2 trén doan [-1:2] bang:

A. 2.

s R U N A X
Tim gié tri nho nhat cia ham s0 y =

A. miny =-3

(2:4]

\ e 1. X s 1y £ 2 1
Tim gia tri nhé nhat m ctia ham s y = x> += trén doan {—;2} .

A. m=5

Tim gia tri 16n nhat M cia ham sb y=

A M=
3

B. -23.
2
x—1
. 19
B. miny=—
2”3

B. m=3

X

C. 22.

3 trén doan [2;4].

C. ng
4

trén doan [0;2]

C. M=5.

. , 4 N . £ Inx n X
Gia tri nho nhat cua ham so y = —— trén doan [2;3] bang

A2
2

.7 . 5 A 5 \ A 4 A 5
Tinh gia tri nh6 nhat cia ham s6 y =3x+ — trén khoang (O; +oo).
X

) 33
A. min y=—
(0z4+0) Y 5

Gia tri nho nhat ctia ham sb y=+/4—x + \/5 trén tap xac dinh cua no la

A. 2+J§.

x-3
B.M=-1
3
X
g 03
3

B. (ror_lin)y:23/§

B. 243.

3
82.

C.

C. (ror_lin)y:3if§

C.o.

D. 7.

D. miny=7

(0;+0)

D. \3.



Cau 36. Ménh d¢ nio sau day la ding vé ham s6 y = trén tap xéac dinh cta no.

x+1
x/xz +5
A. Ham sd khong c6 gia tri 16n nhit va khong co gia tri nho nhat.
B. Ham s6 khong c6 gia tri 16n nhit va c6 gia tri nho nhat.
C. Ham s c6 gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat.
D. Ham s6 ¢6 gié tri 16n nhat va khong c¢6 gia tri nho nhat.
Céu 37. Tim gié tri nho nhat ciia ham sb y =sin® x—4sinx—5.
A. -20. B. 8. C. 9. D.0.

A .7 s 17 A 5 \ A 4 A
Céu 38. Gia tri 16n nhat ciia ham 80 y = 2cosx——cos’x trén [0;77].

2 22
A. max y=—. B. maxy=—. C. maxy=——. D. max y=0.
e ” 3 ol ” 3 T 7™ 73 o]~
Cau 39. Gi4 trj nh6 nhét cia ham s6 f'(x)= (x2 —2)62" trén doan [—1;2] bang:
A. 2¢* B. —¢’ C. 2¢° D. —2¢°
e, . . 4 .
Cau 40. Gia tri nho nhat ctia ham s6 y =2*" —;8* trén [—1;0] bang:
2
A.i. B.é. C.ﬁ. D. —.
9 6 3 3

Bai 3 - Pwong tiém can ciia dé thi ham sé
Ciau4l. Chohamsd y= f(x) ¢6 lim f(x)=1va lim f(x)=—1.Khang dinh nao sau day la khang dinh

dang?

A. D6 thi ham s6 da cho c6 hai tiém cin ngang 13 cac dudng thang x=1 va x=—1.
B. D6 thi ham s da cho khong c6 tiém can ngang.

C.Dd thi ham s6 da cho ¢o ding mdt tiém can ngang.

D. D6 thi ham s6 d4 cho c6 hai tiém cén ngang 1a cac duong thing y=1 va y=—1.

. 5 . -2
Cau 42. Tiém can ngang cua do thi ham so y:x 1 la:
X+
A, y=-2. B. y=1. C. x=-1. D. x=2.
. X - ; -1
Cau 43. Tiém can dung cua do thi ham s6 y=x—3 la:
x_
A. x=-3. B. x=-1. C.x=1. D. x=3.

CAu44. D) thi ciahamsd y=2x+1+ c6 duong tiém can xién la:

3x—1
A. y=3x-1. B. y=2+x. C.y=3—x. D. y=2x+1.

Cau 45. DO thi cua ham s6 nao sau day c6 mdt duong ti¢m can xién.
2x x+3 B x> +3x-2

A. y= . B. y= . C. . )
Y x+1 Y 2x—1 Y x+3 x—1

3
. A - . —-3x-2 ,
Cau 46. Tiém can dung cua do thi ham so y = e la duong thang:

X +3x+2

8



A x=-2. B. Khong c6 tiém can ding.

C.x=-1; x=-2. D. x=-1.
Cau 47. DO thi ham sd nao sau day c6 ba duong tiém can?
1-2x 1 x+3 X
= . B. y= . C.y= . D.y=———.
1+ x 4 4—x* Y 5x-1 Y x*—x+9
x=-2.
Céau 48. DO thi cia ham s nao trong cac ham sé dudi dy c6 tiém cin ding?
1 2 1 3
A. y= . B. y=—4. C.y=—-——. D. y= .
d x> +1 4 \/; d ¥ —x+2 d xt+1

Chu49. Chohamsé y= f(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén dudi

Y

/ ~10 z

Chon ménh dé dung.

A. D0 thi ham s6 y = f(x) c6 dudng tiém can xién la duong thing y =x+1.
B. D6 thi ham s6 y = f/(x) c6 duong tiém cin dimg la x=1.
C. Do thi ham s6 y = f'(x) ¢ dudng tiém ngang la y =0.

D. b6 thi ham s y = f (x) khong ¢ duong tiém can.

Cau 50. Chohamsb y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh v&,

Do thi ham sé di cho c6 dudng tiém can ngang la:

A. y=1. B. y=-1. C.x=-1. D. x=1.



Céu51. Chohamsd y= f(x)x4c dinh trén R\ {1}, lién tyc trén mdi khodng x4c dinh va cé bang bién

thién nhu hinh vé bén.

X —00

f'()

— +

2 5)
@ T~ |, —

Tong so tiém can ngang va tiém can ding cua do thi ham so6 da cho la:

A. 4.

B. 3.

C.1. D.2.

Céu 52. Chohamsb y= f(x)cé bang bién thién nhu sau:

3 +00

- 0 +

—00

2

3

N

Tong s6 tiém can dimg va tiém can ngang cua do thi ham s6 da cho la:

A. 2.

B. 3.

C.4. D. 1.

Chu 53. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v& dudi day. Hoi d6 thi cua ham s6 da cho

c6 bao nhiéu duong tiém can ding va tiém can ngang?

X —00 -2 0 +o0
y' "
+oo || 1
—00 0
A. 3 B. 2 C. 4 D. 1

Bai 4 - Khdo sat sw bién thién va vé do thi ham so.

Ciu 54. DO thi cia ham s nao dudi day co dang nhu dudng cong trong hinh bén?

A y=x -3x.

4

]

/ 0 T

B. y=—x+3x.

10

C.y=x"-2x". D. y=—x"+2x".



Céu 55. Chohamsd y=ax’ +3x+d (a;d €R) c6 do thi nhu hinh bén. Ménh dé nao dudi day ding?

¥

VA

A.a>0,d>0. B. a<0,d>0. C.a>0,d<0. D. a<0,d <0.

Cau 56. Cho ham sb y = ax® +bx* + cx +d c6 dd thi nhu hinh v& bén. Ménh dé nao dudi day dang?

A.a<0,b>0,¢>0,d<0 B.a<0, b<0,c>0,d<0.
C.a>0,b<0,¢c<0,d>0 D.a<0,5>0, c<0, d<0.
Ciu 57. Bang bién thién trong hinh dudi bén dudi cia ham sb nao duéi day?

T —00 -1 1 +oco
f'(x) - 0 + 0 -
+00

A y=—x-3x"+2. B.y=—x4+3x+2. C.y=x-3x>+2. D.y=x-3x+4.

Cau 58. Duong cong trong hinh v& bén 1a d6 thi ciia ham s6 nao dudi day?
Y

A.y= B. y=—— C.y=x'+x"+1 D. y=x"-3x-1

ax+b , . .. \ ~ 1A L L 1A A . ‘A
| c6 d6 thi nhu hinh v€ bén dudi. Trong cidc hé s6 a, b, ¢ c6 bao nhiéu

Cau59. Chohamsd y=
CX —

s6 duong?

11
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|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
T
|
|
|
|
_________________ e - o
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|

A. 2. B. 0. C.1. D. 3.

ax+b

Cau 60. Hinh vé& bén 12 d6 thi ham sb y = )
cx+d

Ménh dé nao duéi diy ding?
A.ad>0vabd>0. B.ad>0vaab<0. C.bd<0vaab>0. D.ad<0 va ab<0.
Ciu 61. Chohamsb y=f (x) xéac dinh trén R\_{~2} va c6 bang bién thién nhu hinh dudi day.

b 4 —00 -3 -2 -1 +00
Y + 0 - - 0 +
-2 +00 +00
—00 —00 2

2 2
A. f(x):x_z. B. f(x):x+2
. f(x)zxzifxz” D. f(x)zxzij’;”

12



Céu 62. Ham sb nao sau ddy c6 do thi nhu hinh v& bén dudi?

Cau 63.

Cau 64.

Cau 65.

y

2 2
x —x+1 x—1 x—1 X —x-3
A y=——7—. B. y= . C.y= . D.y=———
4 x=2 4 x—2 4 xX+2 4 x=2
Ham sd nao sau dy c6 bang bién thién nhu hinh v& bén dudi?
T |—-00 -2 +00
, —_— —_—
+00 +00
—00 -0
—x>=2x+1 x+1
A y=—-—7—. B. y= .
d x+2 4 x+2
2
—x"=2x+1 —x+1
C. = D. = .
4 x—2 7 x+2
Bai 5 - Ung dung dao ham dé gidi quyét 1 sé vin dé lién quan dén thuc tién
Mot doanh nghiép du kién loi nhuén khi san xudt x san pham (0 < x <300) dugc cho boi ham

s6 y=—x’+300x* (don vi: ddng) va dugc minh hoa bang dd thi & hinh bén dudi.

y A

4000000

0 200 \ o

Céan san xuét bao nhiéu san phém dé doanh nghi¢p thu duoc 191 nhuan cao nhét?
A. 4000000. B. 300 C. 200. D. 150.
Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —%ﬁ +3¢> +20 voi ¢ (gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir

khi vat bit dau chuyén dong va s (mét) 1a quing dudng vat di chuyén duoc trong khoang thoi
gian d6. Héi tu khi vat bt dau chuyén dong, dén thoi diém nao vat dat van tdc 16n nhat

13



A. 3 giay. B. 2 giay. C. 4 gidy. D. 1 giay.

Phin 2: Cau hoi TNKQ Diing — Sai.
Chu 66. Cho ham sé da thirc bic bon y = f(x) c6 do thi nhu hinh v&.

Y

a) f(x) dong bién trén khoang (-3;2)

b) Ham s6 y = f(x+2) dong bién trén khodng (—1;+0)

¢) f(x) c6 hai diém cuec tri

d) Gi4 tri 16n nhdt cia f(x) trén doan [—1;1] bang 2
Cau 67. Chohamsd y=x*—-3x+1.

a) Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;1)

b) Piém cuc dai ciia ham sd 1a x=1

¢) Gia tri nho nhat cua ham sb trén doan [2;5] 1a 111

d) Goi 4, B lan luot 1a diém cuc dai va diém cuc tiéu ctia do thi ham sd. Khi do, dién tich tam
gidc ABC 1a 3 véi C(1;2)

Chu 68. Chohamsd y= f(x)=ax’ +bx’ +cx+d c6 bang bién thién nhu sau

Y ——————
2 +00
f(2) _OO/ \ _4/

a) Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;2)

b) Ham sb dat cuc tiéu tai x =3

14



¢) Trén khoang (—o0;3), ham s6 ¢6 gié trj 16n nhat 1a 2 va c6 gié trj nho nhéat 1a —4
2025
f (x) +2

. +1
Cau 69. Chohamso y=f (x) = x_l Céc khing dinh sau 1a dGng hay sai?
X

d) B6 thi ham s y = c6 3 duong tiém cin

a) f'(x)

(x- 1)
b) Ham s6 £ (x) nghich bién trén khoang (—o0;1).

¢) Him s6 £ (x) nghich bién trén R\ {1}.

d) Ham s6 f(x) khong c6 cuec tri.

~2 6 db thi (C). Khi do:

Cau 70. Cho hamsb y = f(x)= 1
X+

a) Duong tiém can ding cla (C ) la x=1
b) Puong tiém cén ngang cua do thi (C') cuahamsé y=g(x)=2/f(x) la y=2
¢) Giao diém cua d6 thi (C') cia ham s6 y = g(x)=2f(x) véi tryc tung la diém A4(0;—4)

d) Biét B 1a diém trén (C), b toa do nguyén, voi hoanh do duong. Khoang cach tir B dén
tam déi xtmg 7 cua (C) la V10

Chu71. Chohamsb y= % ¢6 do thi (C). Khi do:
a) Ham sd co tap xac dinh D=R
b) D6 thi ham s6 (C) c6 tiém can xién 1a duong thang y =x+2
¢) D4 thi ham sb (C) ¢6 tiém can dung 1a duong thang x = -2
d) 6 thi ham s6 (C) nhan diém 7(-2;0) lam tam d6i xtmg

X +2x+2

Cau72. Chohamsd f(x)= 1
X+

a) Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang (—1;+)

b) Tiém can xién cua do thi ham s6 y=f (x) c6 phuong trinh y =x+1
¢) Diém cyc tiéu cia do thi ham sé y = f(x) 1a (0;2)

d) Phuong trinh | /'(x)|=5 c¢6 ding 4 nghiém phan biét

Cau 73. Cho ham s f =+3x . Céc khing dinh sau day ding hay sai?

15



a) Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang [0;%] :

b) Ham s6 y = f(x) dat cuc tiéu tai x = % .

¢) Him s6 y = f'(x) nghich bién trén khoang 2;3 .

d) Goi d 1a duodng thé“ing di qua diém cuc tri ctia dd thi ham s6 va cit hai tia Ox,Oy 1an luot
tai hai diém 4, B . Khi dién tich tam gidc OAB nho nhét, phuong trinh dudng thang d ¢6
dang y =mx+n thi 3m—2n 12 mot s6 am.

CAu 74. Xét ham sb y=cosx—x. X¢ét tinh ding, sai cua cdc ménh dé sau:

a) Ham s6 dong bién trén R .
o Z o Vd
b) Ham so dat cuc dai tai x = 7

¢) Ham $6 khong c6 cuc tri.
d) Ham s6 nghich bién trén R .
Cau75. Chohamsb y=e" .
a) Ham s6 dong bién trén (-1 1).
b) Ham s6 nghich bién trén khodng (-3;-2).
¢) Ham sb dat cuc tiéu tai x=0.
d) Ham $6 co 1 diém cuc trj.

Céu 76. Choham s y =log, (x* —4x+5) cé dd thila (C).

a) Ham s6 co tap xac dinh 1a D=R.

b) Ham s6 ddng bién trén R .

¢) Cuc tiéu ctia ham s6 1a 2

d) Gia str d6 thj ham s6 (C) cat duong thing (d):y =1 tai hai diém 4, B va c6 diém cyc tri

1a M . Ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac MAB bang 2.
Céu 77. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao dung hay sai?
Khéng dinh Pung Sai

a) | Gia tri nho nhét ctia ham s y=2x"+3x> -1 trén doan [—2; 1]
la =5.
b) | Ham s6 y=4x> —12x +9x dat gié trj 16n nhét trén doan [0; 1}

tai diém x=2.
©) | Gia tri nho nhét ctia ham sé y =v4x—x* 13 4.
d)

. 4 1, Lo .
Ham s0 y = x+— khong c6 gia tri 16n nhat trén khoang (O; +oo) .
X
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Cau 78.

Cau 79.

Cau 80.

Cho hamsé y=f (x) ¢6 bang bién thién nhu sau

£(x) " "
£(x)

I o

a) D thi ham sb ¢o duong tiém can dung la x =2

b) B thi ham sb ¢6 dudng tiém can ngang 3 x =—1

c) Téng ) duong tiém can cua dd thi ham s6 da cho 1a 2
d) Ham s6 dong bién trén R

Cho ham s6 y = f (x) c6 bang bién thién nhu sau

x |~ 1 2 +00
f'(x) + - 0 +
2 || 4 6
F(x) / \
—00 -1

a) D thi ham s6 ¢o duong tiém can dung la x =1
b) D6 thi ham sb c6 dudng tiém can ngang 13 y =6

¢) Tong sé duong tiém cin ctia do thi ham s6 da cho 1a 2

d) 6 thi ham s V = chi co6 1 duong tiém cén ngang

1
f(x)+2

Cho ham sé y =ax’ +bx’ +cx+d (a#0) c6 d thi nhu hinh vé

y

“y

a) Diém cyc dai ctia db thi ham s6 1a (2;0).
b) Ham s6 dong bién trén khodng (—o0;0).
¢)Hésbd c=0.

d) Db thi ham sb di qua diém (4;10).
17



Cau 81. Cho hamsé y = "L ¢6 dd thi nhu hinh v&
cx+d

a) Ham s6 nghich bién trén timg khoang xéc dinh

b) lim y=-1 \
-1 0] 1 x
¢ limy=-o - ——=- F--——-----
x— 1"

d)Hésé a=2.

Cau 82. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham f”(x) :(x+l)(x—3)2v<'yi moi x € R. Cac ménh dé sau
ding hay sai?

a) Him s6 y = f'(x) nghich bién trén khoang (—o0;—1).

)
b) Ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoéng (-1;3).
¢)Hims6 y = f (x c6 hai diém cuc tri.

d) Ham s y= f(x c6 mot diém cuc tri.

Chu 83. Cho hamsd y= f(x)c6 dao ham nhu sau: /'(x)= (x—3)(x-|—3)(x—l)2 .
Trong cac khang dinh sau, khang dinh niao ding hay sai?

Khing dinh Diing Sai

a) Gia tri 16n nhat cia ham sd trén doan [-3:3] 1a f(-3).

b) Ham s6 c6 gia tri 16n nhit trén R .
© Goi g(x)=f(-2x+3).Khi do gia tri nho nhét ctia ham s6

g(x) trén doan [0;3] 1a g(3).
d) | Goi h(x)=f(—x+5)va h(0)+hr(4)=h(2)+h(8).
Gid tri 16n nhat ciia ham s6 /(x) trén doan [0;8] 1a /(8).

Cau 84. Chohamsé y= f(x) c6 bang xét dau dao ham nhu sau

T |Ac>o —1 1 3
f’(:r)| -0 + 0 - 0 -

Jr

—E;—lj .
2

b) Ham s6 g(x) = f(3—2x)+2025 dong bién trén khoang (1;2).

a) Him s6 g(x)= f (3 —2x)+2025 nghich bién trén khoang

7 N o | o

¢) Ham s6 g(x) = f(3—2x)+2025 c6 3 diém cyec tri.
d) Ham s6 g(x) = f(3—2x)+2025¢6 1 diém cuc tiéu.

Cau 85. Chohamsd y = f(x) c6 dao ham trén R. DS thi ham sé y = f*(x) nhu hinh vé:

18



Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Ham s6 y = f (x) nghich bién trén khoang (—o0;—1).
b) Ham s6 y = f'(x) dong bién trén khoang (—1;+0).
¢) Him s6 y = f(x) 6 hai diém cyc tri.

d) Him s y= f(x) dat cuc tiéu tai diém x=2.

Chu 86. Cho ham s0 y = f(x)c6 dao ham trén R va f"(x) 1a ham s6 bc ba c6 do thi la dudng cong

trong hinh vé&.

a) Ham s6 y = f(x) co hai diém cyc trj
b) Him s6 y = f'(x) dong bién trén khodng (—o0;—2)

¢ f(2)-/(4)>0

d) Him s6 g(x)= f(x)—%xz +x+2025 dong bién trén khoang (—g;—%)

ax+b

Cau 87. Cho ham sb f(x)= c6 d6 thi ham s6 y = f(x) nhan x=-1 lam tiém cén dung nhu

cx +

hinh v&. Biét ring gi4 tri nho nhat ctia ham s y = f(x) trén doan [0;2] bing —2.
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a) Ham s0 y = f'(x) nghich bién trén khoang (—1;+0)
b) Gié trj cia f(2) bing -2

¢) /'(0)=3

d) Gia trj cua f(—2) béang 4

Cau 88. Cho ham sb y=f (x) lién tuc trén R. Ham s6 y = f ’(x) 12 mét parabol c6 do thi nhu hinh vé&
bén dudi:
AY

-4

a) Ham s y=f
b) Ham s6 y = f

x) ¢0 hai diém cuc tri.

x) dat cuc dai tai x=-2.

(
¢) Him s6 y =f((2x+4) dat cuc dai tai x=0.
d) Ham s6 y = f(x2 —2) c6 ba diém cuc trj.

Cau 89. Mot vat chuyén dong thang dugc cho béi phuong trinh: s(¢) = —%f +4¢> +9¢ , trong d6 ¢
tinh bang gidy va s tinh bang mét. Khi d6:
a) Van tdc cua vat tai cac thoi diém 7=3 gidy 1a v(3)=1ms.
b) Quéng duong vat di duoc tir lic bt dau chuyén dong dén khi vat ding yén 1a 162(m).
¢) Gia toc cua vit tai thoi diém ¢=3 gidy: a(3)=2m/s’.

d) Trong 9 gidly dau tién, vat ting tbc khi 7 €[0;4].
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Cau 90.

Cau 91.

Cau 92.

Mot loai thuoc dugc dung cho mot bénh nhan va nong do thude trong mau cuia bénh nhan
dugc giam sat bdi bac si. Biét rang nong do thuoc trong mau cia bénh nhan sau khi tiém vao

co thé trong ¢ gi& dugc cho bdi ham s6 ¢é cong thirc ¢(¢) = 1 (mg/L).Khido
+

a) Nong d¢ thubc trong méu ctia bénh nhan sau 3 gio 1a ¢(3) = %(mg /L).

2
(1) =——"

b) Pao ham cta ham s c(¢)= T <t2 +1)2 :

¢) Nong d6 thudc trong méau bénh nhén ting trong khoang 7 e (O; 2).
\ . s 1
d) Nong d6 thuoc trong méu cua bénh nhan cao nhat khi ¢ = 5

Tai mot cong ty san xuat do choi A, cong ty phai chi 50000 USD dé thiét lap day chuyén ban
dau. Sau d6, mdi san pham dd choi A tén thém 5 USD tién nguyén lidu va nhan cong. Goi x (
. . . : T(x
x>1) 1a s0 san pham A da san xuat, T(x) (USD) 1a tong chi phi va M(x) = (—) la chi phi

X
trung binh cho mdi san pham.

50000+ 5x
X

50000
+

a) Ham s6 M (x) 5

, tap xac dinh D = [1; +oo)
b) Ham s6 M (x) dong bién trén [1;+0)
¢) Trén [1;+0), ham ) M (x) dat gia trj 16n nhit bang 50005 USD tai x=1

d) Khi x du 16n thi chi phi trung binh xap xi 5 USD/san pham

Dé lam mot cira s6 6 dang mot hinh ban nguyét va mot hinh chit nhat ghép lai nhu hinh v& bén
dudi, nguoi ta ding 8 m day thép dé 1am cac duong vién. Goi X, ¥ 1a d6 dai canh ciia khung
hinh chir nhat.

a) Chiéu dai ddy dé udn ra ban nguyét 1a % .

X (4 + 7[)
b) Gia tri cia ' tinh theo ¥ 1a 4- —
¢) Dién tich ctia ctra s6 13 S =4x —x?.
d) Khi dién tich cta cira s 16n nhét thi y = 81_6 .
+
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Cau 93.

Cau 94.

Cau 95.

C6 hai cay cot, mot cdy cao 12 m va mot cdy cao 28 m dirng cach nhau 30 m. Chung duoc gitt
béng hai soi day, gén vao mdt coc duy nhét ndi tr mat dat dén dinh mbi cot. Goi ¥ 1a khoang

cach tir cot cao 12 m dén coc.

a) Dé tong chiéu dai ctia day ngin nhét thi xe (0;30).
b) Chiéu dai soi day ndi tir coc dén dinh cot cao 28 m 1a 1684+ x* .

¢) Téng chidu dai ciia day 1a \144+ x> +/1684—60x +x* .
d) Tong chiéu dai ngan nhét ciia day 1 48,5m.

Mot chat diém chuyén dong theo phurong trinh S(t) = 3" +8t+1, trong d6 ¢ tinh bang gidy
va S(t) tinh bang mét. Cac phat biéu sau dung hay sai
a) Van toc cua chat diém tai thoi diém ¢ = 3(s) bang 8m/s.

b) Tai thoi diém ma chit diém di chuyén duoc 13m, van tdc khi d6 bang 8m/s.

¢) Vin toc nho nhét cua chat diém 1a Sm /s .
. LA e 1 as g0 R Ay 1A Y+ ) £, 1.3 2
d) Gia toc tai thoi diém chat diém dat van toc nho nhat bang 2mls”,
Cho mét tim nhom hinh vudng c¢6 canh bang 30(cm) . Nguoi ta cit & bdn goc ciia tAm nhom

d6 thanh bdn hinh vudng bang nhau, mdi hinh vuéng c6 canh x(cm) , 101 gap tim nhom lai dé

thanh ci hop khong nip. Cac phat biéu sau dung hay sai?

a) Day ciia hop 1a mot hinh vudng c6 canh bang 30— x(cm)
b) Néu x =3cm thi thé tich hop bang 1500(cm’) .

¢) Thé tich hop dat gid tri 1on nhat khi x =15(cm)

d) Gia tri 16n nhét ctia hop bang 2000cn’.
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Phin 3: Cau héi TNKQ tra 1oi ngin
CAu 96. Cho ham sb y=f (x) xéac dinh, lién tuc trén R va ¢6 dd thi nhu hinh vé& dudi day.

Y

N\ N\

2 —1{ 1 \/ x

86 diém cyc tri ca do thi ham s6 y = f(—|x|+1) Ia

bap an: .......
~ . A ey Y SR X 3sinx+2 , A
Cau 97. Goi M ,m lan luot 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat ciia ham s6 y = il trén doan
sin x +
T . ’ .7 . 5 2 2 M [N
O;E . Khi do6 gid tri cia M* +m” bang bao nhiéu?
bap an: .......
" Loia A a4y A S J Vx+9-3
Cau 98. S0 tiém can dung cua d6 thi hams6 y=————-1a
X +Xx
Pap an: .......
" U £ x+1 L A A A
Cau 99. DO thi ham s6 f (x) = co tat ca bao nhiéu ti€ém can?
x —1
bap an: .......
Cau 100. Biét y=ax+b (a#0) la dudng tiém can xién cua dd thi ham sé y=x++/x>+4x—1. Tinh
a’+b*?
Pap an: .......
X 4+x-2

Chu 101. Cho ham s0 y= c6 do thi (C). Hinh

X+
thang tao boi cac duong tiém can dung, tiém can
xién cta do thi (C) va céac tryc toa d6 nhu hinh vé

bén. Tinh dién tich hinh thang do6.

Pap an: .......
Cau 102. Cho ham sb f(x)= ZX+1 (a,b,c € R) ¢6 bang bién thién nhu sau:
X+ C
x —00 2 “+00
f(x) + +
+0o0 1
1 —00

Trong cac sO a,b va ¢ c6 bao nhiéu s6 duong?
bap an: .......
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CAu 103. Cho ham sb f(x) =ax’ +bx* +cex+d (a,b, c,d e R) c¢6 bang bién thién nhu sau

X =00 -2 0 +a0
(%) + 0 - 0 +
2 +an
f(x)
-0 1

C6 bao nhiéu s6 duong trong cac s6 a, b, ¢, d ?

bap an: .......
Chu 104. Cho ham s y =2~ 2 ¢6 dd thi nhu trong hinh bén du6i. Biét ring, 1a s6 thuc dwong, hoi
cx +
trong cac 6 b, c,d cb tht ca bao nhiéu s6 duong?

AY

bap an: .......

ax+3

CAu 105. Cho ham sb y= c6 dd thi nhu hinh v& bén. Tinh gia tri cia a—2c.

xX+c
Ay

Pap an: .......
Cau 106. Mot loai vi khuan duge tiém mét loai thude kich thich su sinh san. Sau ¢ phut, s6 vi khuén dugc
xéc dinh theo cong thitc N(7)=1000+30¢"—# (0<¢<30). Hoi sau bao phit thi s6 vi khuan

16n nhat?

Pap an: .......

24



Cau 107.

Cau 108.

Cau 109.

Cau 110.

Cau 111.

Cau 112.

Mot cong ty san xuét dung cu thé thao nhan duoc mot don dat hang san xuat 8000 qua bong
tennis. Cong ty nay s hitru mot s6 may moc, mdi may co thé san xuat 30 qua bong trong mot
gio. Chi phi thiét 1ap cac may nay 1a 200 nghin dong cho mdi may. Khi dugc thiét 1ap, hoat
dong san xuét s& hoan toan dién ra tu dong dudi su giam sat. S4 tién phai tra cho ngudi giam
sat 1a 192 nghin ddng mot gid. S6 may moc cong ty nén st dung 13 bao nhiéu dé chi phi hoat
dong 1a thip nhat?

Pap an: .......

Mot ho lam nghé dét vai lua to tam san xut moi ngay dugc x mét vai lua (1<x<18). Téng
chi phi san xuit x mét vai lya, tinh bang nghin dong, cho bai ham chi phi:

C(x)=x"—3x" —20x+500.
Gia str ho 1am nghé dét nay ban hét san pham mdi ngay véi gia 220 nghin dong/mét.
Goi L(x) 1a loi nhuan thu dugc khi ban x mét vai lua. Hoi loi nhuén t6i da cta ho lam nghé
dét vai lya to tim trong mot ngay 13 bao nhiéu triéu dong?
Pap an: .......
Mot nguoi quan li ciia mot khu chung cu c6 80 cin ho cho thué nhan thiy ring tat ca cac cin
ho s& co ngudi thué néu gia thué mot can ho 1a 7 triéu dong. Mot cude khao sat thi trudng cho
thy rang, trung binh cir mdi 1an ting gia thué cin ho thém 100 nghin dong thi s& c6 thém mot
can ho bi bo trong. Ngudi quan 1i nén dit gia thué mdi can ho 1a bao nhiéu triéu dong dé doanh
thu 13 16n nhat?

Pap an: .......
M(f)l‘: trang trai rau sach ¢ Da Lat moi ngay thu hoach dugc 1tan rau. Moi ngay, néu gia ban rau
la 30000 dong/kg thi ban hét rau, moi lan tang gia ban rau 1000 dong/kg thi so rau thura tang
20kg . sb rau thira nay duoc thu mua hét dé 1am thic an chan nudi véi gia 2000 dong/kg. Hoi
dé mdi ngay thu dugc sb tién ban rau 16n nhat thi trang trai d6 nén ban rau véi gia bao nhiéu
nghin dong/kg?

Pap an: .......

Mot ngudi dan ong mudn chéo thuyén ¢ vi tri 4 t&i diém B vé phia
ha luu bo doi di€én, cang nhanh cang tot, trén mot bo song thang rong
3 km (nhu hinh v&). Anh c6 thé chéo thuyén ciia minh tryc tiép qua
song dé dén C va sau d6 chay dén B, hay c6 thé chéo tryc tiép dén B
, hodc anh ta c6 thé chéo thuyén dén mot diém D gitta C va B vasau
d6 chay dén B . Biét anh 4y co thé chéo thuyén 6 km/h , chay 8 km/h
va quing duong BC =8 km. Biét tbc do cua dong nudc 1a khong

dang ké so v6i toe do chéo thuyén cua ngudi dan 6ng. Tinh khoang
thoi gian ngan nhat (Iam tron dén don vi: phiit) dé nguoi dan ong dén
B.

Pap an: .......

Mot cong ty san xuat nhitng chiéc x6 bang nhom hinh try khéng c¢6 nap du chira duoc 10 lit
nude. Hoi ban kinh day (don vi cm) cua chiée x6 bang bao nhiéu dé cira hang ton it nguyén vat
liéu nhat.( Két qua 1am tron dén hang phan chuc).
bap an: .......
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Cau 113. Tir mot miéng ton dang nura hinh tron ¢6 ban kinh R =4 dm, nguoi ta mudn cit ra mot hinh chit
nhat. Hoi dién tich 16n nhét cta hinh chit nhat c6 thé cat duoc la bao nhiéu?
Pap an: .......

Cau 114. Ong An mudn xay mot bé chira nu6e dang hinh hop chir nhat, phan nép trén ong dé trdng mot
6 c6 dién tich biang 20% dién tich cua dy bé. Biét ddy bé 1a mot hinh chit nhét ¢6 chidu dai gip
d6i chiéu rong, biét bé co thé chira téi da 10m® nudc va gia tién thué nhan cong la 500000
(d6ng/m”). Tinh sd tién (triéu dong) ong An tra it nhat cho nhan cong dé xay bé (lam tron dén
hang don vi).

Pap an: .......

-

Cau 115. Mot hop khong nép dugc lam tir m§t méanh céc tong theo hinh vé.

Hop c6 day 1a mot hinh vudng canh x(cm), chiéu cao la h(cm) i

va thé tich 1a 4000cm’. Tim d6 dai canh hinh vuong x sao cho
chiéc hop 1am ra ton it bia cic tong nhat.

Pap an: .......

Céu 116. Tir mot miéng bat hinh vudng canh 18m nhu hinh v& dué6i day. Nguoi ta du tinh cat di phan to
dam cua tam bat roi gap va may lai (cac duong may khong dang ké) dé phu 1én thap trang tri
(c6 dang hinh chop tur giac déu) dé tranh hu hai khi tro1 mua. Biét khoi chop hinh thanh sau khi
gap va may lai can thé tich 16n nhat thi mai phu kin thap den. Hoi thé tich khoi chop dat gia tri
16n nhit bang bao nhiéu m*? (két qua lam tron ti hang don vi).

\
(Y
o\
!
i \
\
! \
i \
' \\
I \
/" ‘
i \
' \
i \
, \
\
ST A
Dap an: .......

Cau 117. Bac Hung c6 mot mau dat tréng hoa mau dang hinh chir nhat c6 chiéu dai, chiéu rong lan lugt
la 100mva 50m, trén phén dét ctia Bac Hung c6 mdt try dién cach chiéu dai mau dat 3m va

4
| .
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chiéu rong mau dat 6m. Mot du an mo rong con hém du kién di qua phan dat cua Bac, di qua

tru dién (diém A7) va phan dét bi thu hoi 1a mot tam gidc (nhu hinh vé).

Biét vi tri 4 nam trén canh cua chiéu dai, vi tri
B nam trén canh cua chiu rong (A,M,B théng
hang). Bac Hung c6 nguyén vong duoc gitt phan B Phén dit canh t4c con lai
dét con lai dé canh tac sao cho nhiéu nhét. Vay 6m

M
T, , T S , Y IO B e — Tru dién
dién tich Bac c6 thé giir lai canh tac nhiéu nhat !
Phan dat thu hdi 3m

12 bao nhiéu m?*?

£z A
Dap an: .......

Cau 118. Mot phan dudng ray tau luon siéu toc co dang do thi ham sé bac ba 1 (x)=ax’+bx* +cx+d .
Truc Oxmd ta quing dudng tau di chuyén theo chidu ngang (tinh bing mét), truc Oy md ta
chiéu cao ctia dudng ray (tinh bang mét) tai mdi vi tri x. Chiéu cao xuat phat 1a 50m. Tau
Xuéng duéi truc Ox 1an thir nhat tr vi tri x = 20m, tau 18n trén truc Ox & vi tri x = 50m va sau
d6 di xudng ding lai & vi tri x =100m. Xét d thi ctia ham s6 da cho khi x e [0;100] nhu hinh
v€ bén dudi:

Yy
504
40+
30+
20+
10+

wo O\

10 2~__~%0 60 70 80 90 100 =

0
—10—

Biét diém cao nhat ctia dudng ray khi tau nam phia trén truc Ox va diém thap nhét cua duong
ray khi tau nim phia dudi truc Ox 1an luot c6 hoanh d6 14 p va g. Tinh p+3q.

Pbap an: .......

Cau 119. Mc}lt) hon ddo ndm trong mot ho nudc. Biét rang duong cong tao nén hon dao duge mo hinh
héa vao hé truc toa do Oxy 1a mot phan cua do thi ham sb f(x)=—x’+3x +4, véi don vi
ctia hé truc 1a 100m . Mat duong chay trén mot duong thang co phuong trinh y =36 —9x.
Nguoi ta mubn lam mét cay cau c6 dang mot doan thang ndi tir hon dao ra mat dudng. Do dai
ngan nhat cua cdy cau bang bao nhiéu mét (két qua lam tron dén hang phan muoi1)?

Hon dao

bap an: .......
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Cau 120. Hinh du6i mo6 td mdt cai ao hinh ABCDE , ¢ gitra ao ¢6 mdt manh vuon hinh tron ¢6 ban kinh
15mét. Biét rang: 1. Hai bd AE va BC nam trén hai dudng thang vuéng goc voi nhau, hai

dudng thing nay cit nhau tai diém O. 2. B& 4B 1a mot phan cia parabol c¢6 dinh 4 va c6 truc
d6i xtng 1a duong thang OA . 3. D6 dai doan O4 va OB lan luot 1a 40 mét va 20 mét. 4. TAm
I cta manh vuon lan lugt cach duong thang 4E va BC lan luot 13 40 mét va 30 mét. Ngudi
ta mudn bic mot cdy cau tir bd AB ciia ao dén vuon. Tim d6 dai ngan nhat caa cdy cau dé 1a

bao nhiéu mét (két qua 1am tron dén hang phan mudi)?

Pap an: .......

Cau 121. M4t may bay dang bay ¢ do cao 10km so v&i1 mat dat, thu phat tin hiéu qua mdt ang-ten ra da

nhu hinh v€. Khi may bay cach ra da 16km, ra da phat hién khoang céach gitra may bay va ra da

thay d6i voi toc d6 546km/h . Tim véan tdc cia may bay (don vi km/h , két qua 1am tron dén

hang don vi).
Yy
B A z(t) B
s(t)
101 10
. O
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CHUONG II - VEC TO VA HE TRUC TQA PQ TRONG KHONG GIAN
Phin 1: Cau h6éi TNKQ nhiéu lya chon
Bai 6 - Vecto trong khong gian

Caul. Trong khong gian cho 3 diém M, N, P phan biét. Tinh PM +MN .

A. NM . B. MN . C. NP. D. PN .
CAu2. Chohinhhop ABCD.AB'C'D' . Vecto u=A'A+A'B' + A'D’ bing vecto nao dudi day?

A. AC. B. CA'. C. AC. D.CA.
Cau 3. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D' . Vecto c6 diém dau va diém cudi 1a cac dinh cua hinh

1ap phuong ABCD.A'B'C'D' va bing vecto AD la

A D
s c
AL ------ -- 4D
B C
A. BC'. B. DA. C. CB. D. 4B.
Cau4. Goi / latrung diém cia 4B . Khang dinh nao sau day sai?
A. IA+IB=0. B. I4=1IB.
C. IA=1IB. D. MA+MB =2MI .

Cau5. Cho hinh hop ABCD.EFGH . Két qua qua phép toan AB—EH 1a
A

D

B

L
|
I
|
= -
T
-

r G

A. BD. B. AE. C. DB. D. BH .

- — FH

CaAu 6. Trong khéng gian, cho 3 diém 4, B, C phan biét. Hiéu hai véc to 4B— AC bing
A. CB. B. BC. C. BA. D. CA.

Cau7. Cho hinh hinh hop ABCD.A'B'C'D', ¢6 ddy ABCD hinh binh hanh tim O . Khi d6 2.40
bang véc to nao sau day?
A. AC. B. AD. C. AC. D. 4B.

Cau 8. Chobiét G 1a trong tAm cta tir dién 4ABCD, ménh dé nao sau day dung?

A. GA=GB=GC=GD. B. GA+GB+GC+GD=0.
C. GA~-GB=GC~-GD . D. GA+GB+GC+GD=0.
Cau9. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ véi tim O. Hiy chi ra dang thirc sai trong cic dang thiic sau
day
A. AC'= AB+ AD+ AA' . B. AB=D'C'.
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C. AB+ AA = AD+DD'. D. AD+DC+CC' = AD' +D'C' .
Cau 10. Cho hinh tor di¢n ABCD c6 trong tam G . Ménh dé nao sau day sai?

A 4G =2 (4B + AC+ D). B. 4G = (4B+AC-+ AD).

C. 0G = (04+0B+0C+0D). D. Gd+GB+GC +GD =0.
Céu 11. Trong khong gian cho diém O va bdn diém 4, B,C, D khong thang hang.

Diéu kién can va dit dé 4, B,C, D tao thanh hinh binh hanh la

A.@%@:Rw%@. B.@+%O—C:@+%@.

C. 0OA+0C=0B+0D. D. OA+OB+0C+0D=0.
Cau 12. Cho hinh hop 4BCD.A,B,C,D,. Chon dang thirc sai?

A. E‘+E=ﬁ+ﬂ. B. E+lﬁ+ﬂ=D—C.
C. R?+E4+f&z3T)r D.Q+ZTQ+TQ:@.
Cau 13. Cho ta dién ABCD. Goi G la trong tam tam gidac ABC . Tim gia tri cia &
thich hop dién vao dang thirc vecto: DA+ DB+DC =kDG
1 1

A k=—. B. k=2. C. k=3. D. k=—.
3 2
Cau 14. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' . Tim gié tri ctia k thich hop dién vao
dang thire vecto: AC+BA + k(ﬁ + CT)) =0.
A. k=0. B. k=1. C. k=4. D. k=2.
Cau 15. Cho hai vecto u,v co M =3|v=4 va goc gitra hai vecto u,v bang 60°. Tich vo hudng w0y
bang
A, 12. B. 6. C. -12. D. 6.

Cau 16. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D" ¢6 d¢ dai canh la a . Khi d6 AB.AD bang

2
a

A. a’. B. 0. C.a. D.?.

Bai 7 - H¢ truc toa dp trong khong gian
Cau 17. Trong khong gian voi hé toa o Oxyz, cho diém A(1;2;3). Toa do cua vécto 04 1a
A. (1,23). B. (1,0;3). C. (0;23). D. (1,2;0).

Cau 18. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho véc to u = (-1;4;2) vadiém 4. Biét OAd=u.
Toa do cua diém 4 1a
A. (1,4;2). B. (-1;4;2). C. (L-4-2). D. (-1;-4;-2).
Cau 19. Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho véc to u=-2i+ 3/;—} . Toa do cua vécto u 1a
A. (—2;—1;3). B. (2;1;3). C. (—2;3;—1). D. (—2;—1;—3).
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Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Trong khong gian véi hé toa 46 Oxyz, cho hai diém A(L,—1;2) va B(4;-3;1). Toa d6 cua
vécto 4B 1a
A (-3;2:1). B. (3,—-2-1). C. (5-43). D. (3;—4;-1).
Trong khong gian Oxyz , cho @ =(0;-3;2). Ménh d¢ nao dudi ddy dung?
A a=-3i+2j. B. a=-3i+2j+k. C.a=-3j+2k. D. a=-3i+2k.
Trong khong gian vi hé toa do Oxyz, cho hinh 1ap phuwong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 dinh A4 trung
v6i gbe toa dd O, diém B(1;0;0), D(0;1;0), D'(0;1;—1). Tim toa d¢ vecto CA' tuong tmg 1a
A. (-L10). B. (,-1;-1). C. (-L,-1-1). D. (1,0;—1).
Trong khong gian vdi hé toa 6 Oxyz, cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 dinh A trung
v6i gbe toa 46 O, diém B(1;0;0), D(0;1;0), D'(0;1;—1). Tim toa d¢ vecto B'D' tuong tmg
la:
A. (-11,0). B. (L—-L-1). C. (-L-L-1). D. (1,0;-1).
Trong khong gian Oxyz, goi A' 1a hinh chiéu vuéng goc ciia diém A(l; 2;3) trén mit phang
(Oyz) thi vecto AA" 1a:
A. (0;2;3). B. (—1;0;0). C. (1;0;0). D. (0;2;0).
Trong khong gian Oxyz, goi M' 14 hinh chiéu vudng goc ctia diém M (2; 3;—1) trén truc Oy
thi vecto MM' la:
A. (0;2;3). B. (—2;0;1). C. (3;0;0). D. (0;3;0).
Trong khong gian Oxyz, vecto don vi trén truc Oy la
A. j=(0;1;0). B. i =(1;0;0). C. k=(0,0;1). D. n=(L11).

Bai 8 - Biéu thirc toa dé ciia cdc phép todn vecto
Trong khong gian Oxyz, cho a=(1;2;1) va b= (-1;3;0). Vecto ¢ =2d +b ¢otoadod la
A. (1,7;2). B. (1;5;2). C. (37:2). D. (1,7;3).
Trong khong gian v6i hé toa o Oxyz, cho hai diém 4 (1,-3;1), B(3;0;,—2). Tinh d0 dai 4B.
A. 26. B. 22. C. 26 D. \22.
Trong khong gian Oxyz, cho 5(—2; 2;0),7)(2; 2;0),2’(2; 2;2). Gia tr cua ‘Zx +b+ E‘ bang
A. 6. B.11. c.2\11. D.2V6.
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;—4;3) vaB(2;2;7). Trung diém ctia doan thing
AB codtoadd la
A. (4-2;10) B. (1;3;2) C. (2;6;4) D. (2;-1;5)
Trong khong gian vdi hé toa d0 Oxyz, cho céc diém A(3; —4;0) , B(—l; 1;3) , C(3,1, 0). Tim
toa d0 diém D trén truc hoanh sao cho 4D =BC.
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Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

A. D(6;0,0),D(12;0,0) B. D(0;0;0), D(6;0;0)

C. D(=2:1;0), D(—4:0;0) D. D(0;0;0), D(~6;0:0)

Trong khong gian cho hé truc toa d6 Oxyz , cho ba diém A(1,-2;3),B(-1;2;5),C(0;0;1). Tim
toa do trong tam G cua tam giac ABC.

A. G(0,0;3). B. G(0;0;9). C. G(-10;3). D. G(0;0;1).

Trong khong gian v6i hé truc Oxyz cho ba diém 4(-1;2;-3), B(1;0;2), C(x;;—2) thing
hang. Khi d6 x+ y bang

A. x+y=1. B. x+y=17. C.x+y=—%. D.x+y=%.

Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho cac vecto a = (2;m—l;3),l; =(1;3;—-2n). Tim m,n

dé cac vecto Zz,l; cung hudng.

A.m=7;n=—% B. m=4;n=-3. C.m=1n=0. D.m=7;n=—§.
Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, cho cac diém A(l; 0;3) , B(2;3;—4), C(—3;l;2). Tim
toa do diém D sao cho ABCD 14 hinh binh hanh.

A. D(—4;-2;9). B. D(—4;2;9). C. D(4-29). D. D(4;2;-9).
Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, cho 2 diém B(1;2;-3), C(7;4,-2) Néu diém E thoa
nim ding thie CE = 2EB thi toa do diém E la:

A. (3;§;—§] B. (§;3;—§]. C. (3;3;—§j D. (1;2;1]
33 3 3 3 3

Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(3;1;-2), B(2;-3;5). Piém M thudc doan AB sao
cho MA=2MB, toa do diém M la
7 58

A. (—;—— —j. B. (4;5;-9). C. (E;—S;Hj. D. (1;-7;12).

373’3 2 2
Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’" c6 A(l; 0;1), B(2; 1;2), D(l;—l;l),
C'(4;5;—5). Tinh toa do dinh 4’ cta hinh hop.
A. A'(46,-5). B. A(20;2). C. 4(3;5-6). D. A'(3;4;,-6).
Trong khong gian véi hé toa do Oxyz , cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 A(O; 0; O) , B(3; 0; 0)
, D(0; 3; 0), D'(0; 3; —3). Toa do trong tdm tam gidc A'B'C la
A (L1 -2). B. (2,1, -2). C. (L2 -1). D. (2;1;-1).
Trong khong gian v6i hé truc toa d§ Oxyz, cho OA=2i+ 2}' +2k , B(—2; 2;0) va C(4;1;—1)
. Trén mit phang (Oxz), diém nao duéi day cach déu badiem 4, B, C.

A. M 2;O;l. B.N_—3;O;_—1. C.PE;O;_—I. D. O _—3;0;1.
4 2 4 2 4 2 4 2
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Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Cau 46.

Cau 47.

Cau 48.

Cau 49.

Phin 2

Cau 50.

Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho vecto &=(3;O;1) va ;=(2;1;O). Tinh tich vo
hudng wy.

A. uv=8. B. uv=6. C.uv=0. D. uv=-6.

Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho tam giac ABC ¢6 A(l; O;O), B(O; 0;1), C(2; 1;1).
Dién tich ctia tam giac ABC bang:

Ji Vi N3 5

A — B. — C. — D. —
2 2 2 2

Trong khong gian voi hé truc toa dd Oxyz, cho u= (2;—1;1) va v= (O; =3; —m). Tim sb thuc
m sao cho tich v6 hudng uv=1.

A. m=4. B. m=2. C. m=3. D. m=-2.

Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, goc gilra hai vecto ivaii= (—\/g ; 0;1) bang

A. 30" B. 60°. C. 120°. D. 150°.

Trén mit phang toa do Oxy, cho tam gidac ABC biét A(1;3), B(—2;-2), C(3;1). Tinh cosin
goc A cua tam giac.

2 1 2 1
A. cosA=—— B. cosA=—= C.cosd=—— D. cosAd=——
J17 J17 J17 17
Trong khong gian Oxyz, cho ba diém M (2;3;-1), N(-L11), P(I,m—1;2). Vi gia tri ndo cia
m thi tam giac MNP vudng tai N?

A. m=3. B. m=2. =1. D. m=0.

£ 0
3

Trong khong gian Oxyz, cho vecto a = (2; —2;—4), b= (1;—1;1). Ménh dé nao duéi day sai?

QY

A. d+b=(3-3-3) va b cung phuong

C. \5\:@

1h

5 w
Q)

Trong khong gian v&i hé truc toa dd Oxyz, cho hai vecto a= (2;1 ;—3) , b= (—4;—2 ;6) . Phat
biéu nao sau déy 1a sai?

A. b=—2a. B. a.b=0. C. a nguoc huéng v6i b.  D. ‘l;‘ :2‘21‘.
Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho tir dién ABCD véi A(0; 0; 3), B(0;0;—1),
C(1; 0; —1), D(0; I;—1). Ménh d& nao dudi day sai?

A. AB 1 BD. B. AB 1 BC. C. AB 1 AC. D. ABLCD.

: Cau héi TNKQ Dung — Sai.

Trong khong gian cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 d9 dai canh 1a a. Goi Ola giao
diém cua BD va AC.
a) Vecto A'C—A'A=AB+AD
b) Vecto BC'=AA+B'C'.
¢) Vecto C'O=CA-04
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d) AD.AB=0
Céu 51. Trong cac khing dinh dudi day khang dinh nao dung?
a) Trong khong gian 13y ba diém 4, B,C tiy y ta ludn ¢ AB—-AC=BC.

b) Trong khong gian cho hinh binh hanh ABCD thi BA+BC =BD.

¢) Véi vecto a#0 va ke R taludn c6 ‘k.gz‘ = |k|‘c;‘

ab

a8

Cau 52. Cho tir dién OABCc6 cac canh OA,0B,0C d6i mot vuodng goc va OA=0B=0C =a . Goi
M, N 1an luot 1a trung diém cac canh 4AB,OC .

d) Véi vecto a,b 1a hai vecto tuy v khac vecto 0 ta ludn co cos(Zz,B) =

a) MN =~ (04-+ BC).

b) cos(O—M,C—M) = L

B

2

c) MN.OA :_a?.

d) ‘@+a‘:a\/§.

Céu 53. Cho hinh héop ABCD.A'B'C'D'. Goi G va G’ lan luot 14 trong tAm cua cac tam giac ABDA'
va ACB'D' . Khi do:

Ménh dé Dung Sai

a) AB=AG+GB

b) AB-DA+CA =0

) AB+AD+ AA' = 44G

d) Biét BG' =mAB+nAD +kAA ,khi d6 m+n+k=1

Cau 54. Cho tir dién déu 4BCDc6 d6 dai cac canh bang 5. Goi M 14 A
trung diém cta canh BC. Xét tinh dung sai ciia cac ménh dé
sau
a) BA-BC =25
b) MC = BM

¢) 3AM = AB+ AC + AD

d) (4B,4C) =60’
Cau 55. Trong khong gian Oxyz, cho a= (1;2; —3) , b= (3;1;5) .
a) a+b=(43;2).
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b) 2a-3b=(-7;1;21).
¢) ab=10.

d) COS(ZI,Z;) = —@ .

Cau 56. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC c6 A(1;2;4),B(4;-2;1),C(3;4;7)

a) Toa d¢ trong tAm G cua tam gidc ABC la G(§;§;4j'

b) Toa do diém D sao cho ABCD 1a hinh binh hanh 1a D(0;8;10).
¢) Toa d6 diém M thudc doan AB sao cho MB=2MA la M(2;%;3].

11V2

d) cosBAC =——.
34

Ciau 57. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop chit nhat 4BCD.4'B'C'D’ biét diém A trung véi goc O

, B(2;0;0), D(0;3;0), 4'(0;0;4). ?
A D

a) Toa do cta véc-to AC 1a (2;3;4)
B ! ¢

b) Tam cua hinh hdp chit nhat ABCD.A'B'C'D’ c6 toa do
1a (0;0;0)

¢) Tich vo huéng AC'-CD’ bing 16

Bk
d) Chu vi cta tam gidc AB'D' 16n hon 13,5 7 ¢

Cau 58. Cho hinh choép tu giac déu S.ABCD , Ola tam cua ddy ABCD, dugc gén vao hé truc toa dd
Oxyz nhu hinh v&. Biét canh SA = AB = 32 vadiém G 1a trong tam tam giac SAB . Khi do:
a) Néu K (0;m;n) la diém thudc mit phang (Orz)

sao cho KG+ KB dat gia tri nho nhat thi m* +n° = %
b) Toa do diem C 1a (0;6;0)

¢) OA+OB+0C+0D =0

d) Do dai doan BG =62

Cau 59. Trong khong gian, chon hé truc toa do Oxyz vdi mat phéng (Oxy) trung voi mat dat, truc Ox
huéng vé phia nam, truc Oy hudéng vé phia dong va truc Oz hudng 1én trén, don vi trén mdi

truc la km.
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Cau 60.

v /0 e

nam

C6 hai chiéc khinh khi cAu cting xudt phat tir O, chiéc thu nhat dang & vi tri A cach diém
xuat phat 2km vé phia nam va 3,5km vé phia dong, dong thoi cach miat dat 0,8km ; chiée thi
hai dang ¢ vi tri B cach diém xuét phat 1km vé phia bic va 3,5km vé phia tay, dong thoi
cach mat dat 0,6km. Khi do:

a) Toa do 4(3,5;2;0,8)
b) Toa o B(—1;-3,5;0,6)
¢) Khoang cach giita hai khinh khi cau (1am tron dén hang phan trim) bang 7,11km

d) Chiéc khinh khi cau thé hai & vi tri B dy dinh bay thang dén vi tri C(4;8,5;0,6) trong 2
gid voi van tée khong ddi. Khi do, khinh khi cau can bay véi van toc 1a 6,5km/h

Hinh v& sau mé ta vi tri cia may bay vao thoi diém 9gid 30 phut. Biét cac don vi trén hinh
tinh theo don vi km. Mt phang (Oxy) tring véi mét dat, O trung véi vi tri trung tim diu
khién.

a) Tai thoi diém 9 gio 30 phit, toa do cia mdy bay 1a (300;150;9)

b) Phi cong dé may bay & ché do tu dong bay thang theo huéng dong véi van toc 1a 750km/h
do cao khong ddi thi tai thoi diem 10 gio 30 phit may bay & toa do (150;1050;9)

¢) Tai thoi diém 9 gid 30 phut, may bay cach trung tam diéu khién mot khoang (1am tron dén
hang phan muoi) 1a 335,6km

d) Tai thoi diém 9 gid 30 phit, may bay dang ¢ do cao 9km so v&i mit dat

36



Cau 61.

Hinh minh hoa so dd mot ngoi nha trong khong gian Oxyz véi do dai don vi trén cac truc toa do
bang 1m, trong d6 nén nha, bon birc twong va hai mai nha déu 13 hinh chir nhat
Q(2;5;:4)

Hymmfmmmmmoos G(4;5;3)

E(0;0;3) i Y

0(0; (;; 0) A =

a) Hinh chiéu vuong goc K cua diém P xuéng nén nha c6 toa d6 1a K (0; 0;4)
b) Toa do diem F(0;5;3)

¢) Dién tich nén nha la 20(m2)

d) Ngoi nay lip may lanh 1,5Hp di du d6 mat tiéu chuan. Biét rang theo tiéu chuan, may lanh
1,5Hp (1,5 ngua) lap cho phong c6 thé tich phan khong gian tir 40 —60m® (gia sir ngdi nha

nay kin va ko c6 tran)

Phin 3: Cau héi TNKQ tra 10i ngin

Cau 62.

Cau 63.

Cau 64.

Cau 65.

Cau 66.

Cho tir dién déu S.ABC canh a, M 1 trung diém ctia canh BC . Tinh cos (W, @) (Lam tron

két qua dén hang phan tram).
DAP 502 evvvrnneriiiernnnnnns

Cho hinh 1ap phuong ABCD.EFGH , canh bang 2 . Tinh tich v6 huéng AC.EH.

571 1) HUU ¢
Cé ba lyc cung tac dung vao mdt vat nhu hinh v€. Hai trong ba luc \\\
nay hop véi nhau mot goc 120" va déu cé do 16n bang 60N . Lyc thir NN
ba vudng goc v4i mit phang tao boi hai luc da cho va c6 d6 16n bang \ &
80N . Tinh hop luc cua ba lyc trén. 7
i o) 7

D A 0 . cecscsecscsscscsscscsene /”‘

ap so e /
Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’, M 1a trung diém cia BB'. Pit A /
CA=d, CB=b,Ad=¢. Biét AM =md+nb+ké. Tinh /
m+n+6k="7 B D
DAP $0: cevvvrneerrrrneeennnn.

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' . Trén doan thang AC va DC’ lan luot lay cac diém
M va N saocho MN song song voi BD'. Biét BD'=6cm, tinh d6 dai doan théng MN theo
cm.

DAP 802 evvevrneiiiierinnnens

37



Cau 67.

Cau 68.

Cau 69.

Cau 70.

Cau 71.

Cau 72.

Cau 73.

Nhimng cin 1éu gd trong Hinh 1 dwoc phac thio dudi dang mot hinh ling try ding tam giac
OAB.O'A'B’' nhu trong Hinh 2. Véi hé truc toa d6 Oxyz thé hién nhu Hinh 2 (don vi do léy theo

centimét), hai diém A4’ va B’ c6 toa do lan luot 1a (240;450;0) va (120;450;300). Mdi cin
nha gd ¢6 chiéu dai 13 @ cm, chiéu rong 13 bem, mdi canh bén ciia mat tién c6 do dai 1a cem .
Tinh a+b+c (Lam tron dén hang don vi).

DAP $6: evverniiiiieeinnnens

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz cho ba diém M (2;3;-1), N(-LL1) va P(Lm—12).
Tim m dé tam gidc MNP vudng tai N .

PAp sO: ...

Trong khong gian Oxyz, cho céac vec to a= (5; 3; —2) va b= (m;—l;m+3) . C6 bao nhiéu gia
tri nguyén duwong ctia m dé goc giira hai vec to avab la goc tu?

PAP $O0: ..o

Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho hai diém A(1;2;-2) va B(g; ;; g) Biét

I(a; b; ¢) 1a tam cua dudng tron ndi tiép tam gidc OAB. Gid tri a—b+c bang

PAp sO: ..o

Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho tam gidc ABC co A(1;2;-1), B(2-13),
C(—4;7;5). Goi D(a;b;c) la chan dudng phan giac trong goc B cua tam gidc ABC. Gia tri
ciia a+b+2c bang

PAap sb: ..o

Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz, cho hai diém A(-2;3;1) va B(5; 6; 2). Buong thang
AB cit mit phang (Oxz) tai diém M . Tinh ti s6 ;—Z

PAap sb: ..o

Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz cho hinh thang ABCD vudng tai A va B. Ba dinh
A(1;2;1), B(2;0;—1), C(6;1;0) Hinh thang c6 dién tich bi‘mg 6\/5. Gia st dinh D(a;b;c), tinh
a+b+c?

Papso: ...l

38



Cau 74.

Cau 75.

Cau 76.

Trong khong gian Oxyz cho A(l;0;2), B(—l;2;2) , C(3;1;1). Goi M(a;b;c) 1a diém thudc
mit phang (Oxz) sao cho biéu thirc S = 2MA-MB + MB-MC +3MC - MA dat gia tri nho nhat.
Khi @6 7'=6a—5b+3c co6 gia tri la bao nhiéu?

DAP 02 cevvvvneerrrrneeennnn.

Trong khong gian chon hé truc toa d6 cho trudce, don vi do léy kilomét, ra da phat hién mdt may
bay chién d4u ctia Nga di chuyén véi vén toc va huéng khong doi tir diém A (500;200;8)dén
diém N(800;300;10) trong 20 phit. Néu may bay tiép tuc giit nguyén vén toc va huéng bay

a+b+c
2025

sau 5 phut tiép theo thi toa do ciia may bay luc nay 1a (a; b; c) . Két qua ciia phép tinh

(1am tron dén hang phan chyc) bang bao nhiéu?

DAP $0: cevvvveeeerrreeeennnn.

Mot chiéc dién thoai iPhone duge dat trén mot gia do c6 ba chan véi diém dat S(O; 0; 20) va
cic diém cham mat dat cua ba chan 1an luot 1a A(O; —6;0) , B(3\/§;3;0) , C(—3\/§;3;0) (don
vi cm). Cho biét trong luc tac dung 18n chiéc dién thoai c6 6 16n 13 2N va duoc phan bd thanh
ba luc ]7l , E, F; 1én ba chan cua gia d& nhu hinh vé va ba lyc F} , 1?'2 , E c6 do 16n béng

nhau. Biét toa do cuia lyc F, = (a;b;¢), khi do T =3a+5b+6¢ bang?

lz
S

5 1111 T (1
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CHUONG III. CAC SO PAC TRUNG PO MUC PQ PHAN TAN CUA MSL GHEP NHOM
Phin 1: Cau héi TNKQ nhiéu lya chon.
Bii 9 - Khodng bién thién va khodng tir phén vi.

Cau 1.

Cau 3.

Cau 5.

Cau 6.

Két qua khao sat cAn ning cua 1 thung tdo & mot 16 hang cho trong bang sau:

Can nang (g) | [150;155) | [155;160) | [160;165) | [165170) | [170;175)
S6 qua tdo 4 7 12 6 2
Khoéng bién thién R cta miu sb liéu ghép nhom trén 2.
A. R=5. B. R=24. C. R=25. D. R=10.

Ban Linh thdng ké chiéu cao (don vi: cm) ctia cdc ban hoc sinh nir 16p 124 va 16p 12 B ¢ bang

Sau:
Chiéu cao (cm) | [150;155) | [155;160) | [160;165) | [165;170) | [170;175) | [175;180)
S6 hoc sinh nit
lop 12 A 2 7 12 3 0 1
S6 hoc sinh nit
l6p 12 B 0 9 8 2 1 5

Goi R; R,lan luot 1a khoang bién thién ciia mau so liéu ghép nhom vé chiéu cao cua cac ban

hoc sinh nit 16p 124 va 12B. Tim R; R, .

A. R =30(cm) ; R,=25(cm).
C. R =25 (cm) ; R, =25 (cm)

B. R =30 (cm) ; R, =30 (cm).
D. R =12 (cm) ; R, =9 (cm).

Néu thay tat ca cac tan s6 trong mau sd liéu ghép nhom trén bang 4 thi s dic trung nao sau day

khong thay doi?

A. Khoang bién thién.

C. Phuong sai.

B. Khoang tir phan vi.

D. Do léch chuén.

Goi 0,,0,,0, 13t phan vi ciia mot mau sd liéu ghép nhom. Khi d6 khoang tir phan vi A, cua

mau s6 lidu trén duoc xac dinh boi cong thuc
B. A,=0,-0.

S6 luong dat ban cua mdt nha hang dugc cho bdi bang sau:

A A,=0,-0Q.

C. AQ:QZ_Q3‘

D. A,=0,-0,.

S6 lwot dit ban Tén 5o Tan so tich liy
[1; 6) 14 14
[6: 11) 30 44
[11; 16) 25 69
[16;21) 18 87
[21; 26) 5 92
Hay tim khoang tir phan vi ciia mau so liéu ghép nhém cho boi bang trén.
A. AQ=%. B. AQ=%. C. AQ=§. D. AQ=%.

Diéu tra vé khéi lwong 27 cu khoai tiy (don vi: gam) thu hoach tai nong truong, ta ¢ két qua

sau:

Nhoém

‘ Tan so ‘ Tan s0 tich liy
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Khoang bién thién va khoang tir phan vi ctia mau so liéu ghép nhom trén 1an luot 1a
A. 36; 21,45.

[74;80) 4 4

[80; 86) 6 10

[86;92) 3 13

[92;98) 4 17

[98;104) 3 20

[104;110) 7 27
n=27

B. 7;23.

C.11; 25,3.

D. 33; 20,5.

Cau 7. Diém kiém tra 15 phut ctia 36 hoc sinh 16p 11A duoc cho bdi bang tan s6 ghép
nhém sau:
Nhém diém Tan sb Tan s6 tich
Ity
[1;3) 3 3
[3;5) 2 5
[5:7) 10 15
[7:9) 14 29
[9;11) 7 36
n=36
Khoang bién thién va khoang tir phan vi ciia mau s6 liéu ghép nhém trén lan luot 13
A. 10;9,2. B. 10; 2,9. C. 10; 25,3. D. 6; 20,5.
Bai 10 - Phwong sai va dj léch chudn.
Cau 8. Mot siéu thi théng ké s6 tién (don vi: chuc nghin d@)ng) ma 44 khach hang mua hang ¢ siéu thi
d6 trong mot ngay. S6 liéu duoc ghi lai trong bang dudi day.
Gia tri dai . s
Nhém dién Tan so
[40:45) 425 4
[45:50) 47,5 14
[50:55) 52.5 8
[55:60) 575 10
[60:75) 62,5 6
[65:70) 67.5 2
n=44
Phuong sai ctia miu s6 liéu ghép nhom trén 1a:
A. 53,2. B. 46,1. C. 30. D. 11.
Cau9. M>di ngay bac Huong déu di bo dé rén luyén strc khoé. Quang dudng di bd mdi ngay (don vi:

km ) ctia bac Huong trong 20 ngay duoc thong ké lai & bang sau:
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Cau 10.

Quingdudng | 1) 730) | [3.0:33) | [3.33.6) |[3.639) | 3.9:42)
(km)
S6 ngay 3 6 3 4 2

Do 1éch chuan cua mau so6 li¢u ghép nhém cé gia tri gan nhat véi gia tri nao dudi day?

A.341.

Diing 14 hoc sinh rat gioi choi rubik, ban c6 thé giai nhiéu loai khdi rubik khac nhau. Trong mét
lan tap luyén giai khdi rubik 3x3, ban Diing da tu thong ké lai thoi gian giai rubik trong 25 1an

gidi lién tiép & bang sau:

B. 11,62.

C.0,017.

D. 0,36.

Thoi gian giai [8:10) [10;12) [12:14) [14:16) [16:18)
rubik (gidy)
S6 lan 4 6 8 4 3

D¢ 1éch chuan cua mau so6 liéu ghép nhoém c6 gia tri gan nhat véi gia tri nao dudi day?

A. 5,98.

B. 6.

Phén 2: Cau héi TNKQ Piing — Sai.

Cau 11. Ban Trang théng ké lai chiéu cao (don vi cm) cua céac ban hoc sinh nit 16p 12C va 12D ¢ bang

Cau 12.

C.2,44.

D. 2,5.

sau.
Chiéu cao
(cm) [155;160) | [160;165) | [165;170) | [170;175) | [175;180) | [180;185)
Lop
12C 2 12 3 0 1
12D 5 8 2 1 0

Cac ménh d¢é sau dung hay sai?
a) Chiéu cao cao nhat ctia cac ban hoc sinh trong 16p 12D 1a 185(cm).
b) Khoang bién thién cta chiéu cao ctia cac ban hoc sinh nit 16p 12C 1a 30(cm).
¢) Khoang bién thién ciia chiéu cao cac ban hoc sinh nit 16p 12D 1a 25(cm).
d) Chiéu cao ctia hoc sinh 16p 12C c6 do phan tan bé hon.

Bang sau biéu dién mau s6 liéu ghép nhom thong ké mirc lwong clia mot cong ty (don vistriéu

ddng)

Nhom Tan so
[10;15) 15
[15;20) 18
[20;25) 10
[25:30) 10
[30;35) 5
[35;40) 2
n=~60

Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Khoang bién thién ctia mau sb liéu ghép nhém trén 13 R =30.

b) S6 phan tir cia mau 1a n=60.

¢) T& phan vi thir nhat 13

0,=15.
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d) Khoang tir phan vi ciia mau sd liéu ghép nhom trén 1a A, =3.

Cau 13. Thoi gian tip dan mdi ngay (tinh theo phit) ctia ban Thu trong thoi gian gan day dugc thong ké

nhu sau: - -
Nhom Tan so Tan s0 tich liy
[20;25) 6 6
[25;30) 5 11
[30;35) 7 18
[35;40) 8 26
[40;45) 2 28

Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Khoang bién thién ctia mau sb liéu ghép nhém 1a R =25
b) Nhoém chira tir phan vi thir nhét 1a nhém [20;25).

¢) T(r phan vi thir ba ctia mau s6 liéu ghép nhom 1a Q, =37 .

: x .. 87
d) Khoang t phén vi ciia mau s6 liu ghép nhom la A, =—.

Céu 14. Thoi gian st dung internet (tinh theo gid) ctia ban Khanh trong 20 ngay nghi hé dau tién duoc
thdng ké nhu sau:

Nhom Tan s Tan s6 tich liy
[1;1,5) 3 3
[1,5;2) 6 9
[2;2,5) 5 14
[2,5;3) 4 18
[3:3,5) 2 20

Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhom 1a R =2

b) Nhom chira tir phan vi thir ba 1a nhom [2;2,5).

’ A . ) A 5 X A 1A r ) \ 4
¢) T phan vi thr nhat cia mau so liéu ghép nhom 1a O, = 3
d) Khoang ttr phan vi cia mau sd liéu ghép nhom 1a A,=1.

Cau 15. Két qua 40 1an nhay xa ctia hai van dong vién Diing va Huy duoc 1an luot thong ké trong bang
bén dudi (don vi: mét)
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Cau 16.

Cau 17.

Nhom Ding | Huy
[6,22;6,46) 3 2
[6,46:6,70) | 7 5
[6,70:6,94) 5 8
[6,94:7,18) | 20 19
[7.18:7,42) | 5 6

n=40|n=40

Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau:

a) SO trung binh cong ctia miu s liéu ghép nhom biéu dién két qua 40 1an nhay xa cta van dong
vién Diing cho boi Bang 15 (Iam tron két qua dén hang phan trdm) 14 6,92 m.

b) D6 1éch chuén cta mau sb liéu ghép nhom biéu din két qua 40 14n nhay xa cua van dong
vién Diing cho boi Bang 15 (1am tron két qua dén hang phan tram) 14 0,26 m.

¢) Phuong sai ctia mau s liéu ghép nhom biéu dién két qua 40 1an nhay xa ctia van dong vién
Huy cho bai Bang 16 (1am tron két qua dén hang phan tram) 1a 0,16.

d) Két qua nhay xa ctia van dong vién Diing dong déu hon két qua nhay xa ctia van dong vién
Huy.

Bang dudi ddy biéu dién mau sé lidu ghép nhém vé nhiét do khong khi trung binh cac thang
nam 2021 tai Ha Noi va Hué (don vi: d6 C).

Nhém Ha Nai Hué
[16.8:19.8) 2 1
[19.8:22.8) 3 2
[22.8:25.8) 2 3
[25.8:28.8) 1 2
[28.8:31.8) 4 4

n=12 n=12

Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau:
a) Khoang tir phan vi cia mau sd liéu ghép nhom trén s liéu & Ha Noi 1a: 8,75

b) P9 1éch chuan ciia mau sb liéu ghép nhom trén s6 lidu & Ha Noi (Iam tron két qua dén hang
phan tram) la: 3,56

¢) Phuong sai ctia mau sb liéu ghép nhom trén s liéu & Hué 1a: 12,75
d) Hué c6 nhiét do khong khi trung binh thang dong déu hon vi d6 1éch chuan nho hon

Gi4 dong ctra ciia mot c6 phiéu 1a gia ciia ¢ phiéu d6 cudi mot phién giao dich. Bang sau thong
ké gia dong ctra (don vi: nghin dong) ciia hai ma c¢6 phiéu 4 va B trong 50 ngay giao dich lién
tiép.
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Cau 18.

Gid dong cira [120;122) [122;124) [124;126) [126;128) [128;130)

C6 phiéu A4 8 9 12 10 11

Co phiéu B 16 4 3 6 21

Xét tinh dung sai cta cac khang dinh sau:
a) Xét mau s6 liéu cta c6 phiéu A ta co phuong sai cia miu sb liéu ghép nhom 1a 7,5216

b) Xét mau sd liéu cta cd phiéu B ta c6 s trung binh ciia mau s6 liéu ghép nhom 1a 115,28,

¢) Xét mau s6 liéu cua cb phiéu B ta c6 d6 léch chuén ciia mau s lidu ghép nhom 1a /15, 4096

d) Ngudi ta c6 thé dung phuong sai va do 1éch chudn dé so sanh mirc d6 rui ro cua cac loai cb
phiéu c6 gia tri trung binh gan bang nhau. C6 phiéu nao c6 phwong sai, dd 1éch chuén cao hon
thi duoc coi 1a c6 do rai ro 16n hon. Theo quan diém trén, thi ¢6 phiéu A4 c¢6 d6 rui ro thdp hon
c¢b phiéu B .

Mot cong ty giéng cdy trong di thir nghiém hai phuwong phap chim soc khac nhau cho cay

huéng duwong. Sau hai tudn, ngudi ta thiy cdy dugce chim séc theo ca hai phuong phap déu thap
hon 50 cm.

Tan s0

10

o 10 20 30 40 50 cm o 10 20 30 40 50 cm
Chiéu cao clia ciy chim séc Chiéu cao clia ciy chim sdc
theo phudng phiap A theo phuong phip B

a) Khoang bién thién cta chiéu cao cic cay dugc chim soc theo mdi phuong phap 4 va B
bang nhau.

b) Trung binh cua chiéu cao cac ciy duoc chim séc theo mdi phuong phap A va B bang nhau.
¢) Do 1éch chuan cia chiéu cao cac cdy dugce chim soc theo phuong an 4 13 12,65 (cm).

d) Dya vao do Iéch chuén thi chiéu cao cua cac loai cay dugc cham séc theo phuong an B it bi
chénh I¢ch hon so véi phuong an 4.

Phin 3: Cau héi TNKQ tra 1oi ngin

Cau 19.

Cau 20.

Cho bang thdng ké thoi gian sir dung dién thoai vao budi sang mdi ngdy trong thang 4/2024 cua
Tuén va An & bang nhu sau

Tho1i gian ) . . i .
15:20 20:25 25:30 30:35 35:40

Tuén 5 12 8 3 2

An 0 25 5 0 0

Hay tim khoang bién thién cua mau so liéu ghép nhom vé thoi gian st dung dién thoai vao buoi
sang moi ngay cua Tuan va An.

Théng ké lai can ning (don vi: kg) ctia cac ban hoc sinh nam 16p 12A va 16p 12B & bang sau.
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Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

[60:65) | [65:70) | [70:75) | [75:80) | [80:85)

7 10 3 0 2
9 6 2 1 0
Néu so sanh theo khoang bién thién thi can ning cua hoc sinh nam 16p nao c6 d6 phan tan 16n
hon?

Khao sat thoi gian doc sach trong ngay ctia mot s6 hoc sinh khéi 12 thu dugc mau sb liéu ghép
nhom sau:

Thoi gian [0;30) [30;60) [60;90) | [90;120) | [120;150)
(phut)
86 hoc sinh 4 6 15 12 3

a) Tinh cac tt phan vi Q,, Q,, O, clia mau s6 liéu.

b) Tinh khoang t(r phan vi ctia mau sd lidu.

Nguoi ta ghi lai tudi tho ciia mot sé con ong cho két qua nhu sau:

Tuoi tho (ngay) [0520) [20;40) [40;60) [60;80) | [80;100)
S6 lugng 5 12 23 31 29

a) Tinh céc tt phan vi Q,, Q,, O, cua mau so6 li¢u.

b) Tinh khoang ttr phan vi ctia miu sé liéu (1am tron dén hang phan chuc).

Cho thoi gian (don vi: phat) xem tivi mdi budi ti ciia mot s6 hoc sinh dugc cho trong bang sau:

Théi
gian | [6.5:9.5) | [9.512.5) | [12.5:15.5) | [15.5:18,5) | [18.5:2L5) | [21.5:24.5) | [24.5:27.5)

(phiit)

So hoc

. 2 3 12 15 24 2 2
sinh

a) Tim khoang bién thién ciia mau so liéu ghép nhom.

b) Tim khoang t phan vi ctia miu s6 liéu ghép nhom trén (1am tron dén hai chir s thap
phén).

Mot ctra hang trang suc khao sat khach hang xem ho dy dinh mua trang strc véi1 mirc gia nao
(don vi: triéu dong). Két qua khao sat duoc ghi lai ¢ bang sau:

Mirc gia [6;9) [9;12) [12;15) [15;18) [18;21)

S6 khac hang 20 78 45 23 12

a) Tim khoang bién thién ciia mau so li€u ghép nhém.

b) Tim khoang tt phan vi cia mau s6 liéu ghép nhom trén (1am tron dén hai chit s6 thap
phan).

Céan nang cuia mdt s6 qua mit trong mot khu vuon dugc thong ké ¢ bang sau:

Can nang (kg) [4:6) [6:8) [8:10) [10:12) [12:14)
S6 qua mit 6 12 19 9 4

Hay tinh phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhom trén. (Két qua cac phép tinh lam tron dén hang
phan tram)?
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Cau 26. Hay tinh d6 léch chuan ctia mau s6 lidu ghép nhom (két qua dwoc lam tron dén hang phén trim)

Chidu cao (cm) [160:164) [164;168) [168:172) | [172:176) | [176;180)
S6 hoc sinh 3 5 8 4 1

Cau 27. Ket qua khao sat thoi gian st dung lién tuc (don vi: gid) tur luc sac day cho dén khi hét cta pin
mot sO may vi tinh cung loai dugc mo ta bang biéu do bén.
Thoi gian sir dung pin ciia mot s6 may vi tinh

S6 may
vi tinh

S = N W s N N
(i V| T i et i i

7.2 7.4 7,6 7.8 8,0 Thoi gian
(gio)

Hay xac dinh d6 1éch chuan cua thoi gian sir dung pin (két qua duoc lam tron dén hang phan
tram)
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