SO GD & BT NGHE AN DE KHAO SAT CHAT LUONG BOI TUYEN HOC

LIEN TRUONG THPT PO LUONG - SINH GIOI LOP 12 - BOT 1 NAM HOC 2025-2026
YEN THANH - NGHI LOC - TAN KY Mén: Toan (Phan trac nghiém)
Thoi gian lam bai: 50 phat (8,0 diém)
PE CHINH THUC (Khdng ké thoi gian giao d@)
(P8 c6 4 trang)
Ho tén thi sinh: S6 béo danh:......c.............. Ma de thi 101

PHAN 1. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lwa chon. Thi sinh tra Ioi tir cAu 1 dén cau 12. M&i cAu hai thi
sinh chi chon mot phwong an.

Cau 1: Mot chat diém chuyén dong trén mot hinh vudng ABCD kich thuéc 8x8( ¢cm). Chat diém di
chuyén tir A dén C theo nguyén tic: mdi lan di chuyén Ia mot budc nhay 1 cm sang phai hodc Ién
trén theo cac dwong k& ngang hodc thdng ding trong hinh. S cach dé chat diém di qua vi tri M duoc

danh ddu trong hinh vé bang bao nhiéu?
T p

A B

A. 4410 B. 1820 C. 8460 D. 12870
Cau 2: M6t nguoi nhay Bungee (m6t tro choi mao hiém ma nguoi choi nhay tir mot noi cé dia thé cao
xudng v@i day dai dan hoi an toan budc xung quanh nguoi) tr mot cay cau va cang mot soi day dai 100
m. Sau moi 1an roi xuéng, nho' sw dan hdi cta day thi ngwdi nhay duoc kéo 1én mot quing dwdng ¢ do
dai bang 75% so voi lan roi trwée do va lai bi roi xuéng dung bang quing dwdng vira dugc kéo Ién.
Tinh tdng quéng dwong nguoi do di dugc sau 8 lan kéo 1én va lai roi xudng (K&t qua lam tron dén hang
don vi cla mét)?

A .370 B. 640 C. 270 D. 540
Cau 3: Cho hinh l4p phuong ABCD.A'B'C'D' c¢6 do dai canh bang 1. Mot luc giac MNPQEF thoa
mén cac dinh M, N, p, 0, E, F lan lwvot thudc cac canh AD, AB, BB\ B'C\ C'D\ D'D va AaNiiBD,
NP\W\AB\ Chu vi cta luc giac MNPQEF nhd nhét bang

A W2, B.6 2 C. 3”2 D. 2V2.
Cau 4: Nam 2025 la mdt nam dac biét déi véi ngudi yéu toan hoc, vi 2025 la mot s6 chinh phuong
(tam goi la “nam chinh phwong”), va day cling la nam chinh phwong duy nhat cta thé ky 21; muén
c6 dugc nam chinh phwong ti€p theo, ta phai che thém 91 nam nira, tirc 1a nam 2116. BE chao don
nadm chinh phwong dic biét nay, mot thay gido day toan da goi hai em hoc sinh I&n bang va cho moi
em viét ngau nhién mot s6 chinh phueong ma em biét tir 1 dén 2025. Xac sudt dé hai em viét ra hai s6
chinh phrong giéng nhau va déu 1a s6 chia hét cho c& 3 va 5 bang . vGéi m, n<EN va - toi gian (biét

ca hai em hoc sinh d&u viét dung s6 chinh phrong cia minh va kha niang xudt hién moi s6 chinh phrong
la nhv nhau). Tinh 2m+n ?
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A .826 B. 327 C. 282 D. 677
Cau 5: Khi Mat Trang quay quanh trai dat, mat d6i dién véi trai dat thuwong chi dugc Mat Troi chiéu
sang mot phan. Cac pha ctia Mat Trang moé td mirc dd phan bé mat clia né duoc Mat Troi chiéu sang.
Khi g6c gilra Mat Troi, Trai Dat va Mat Trang la a thity Ié F cha phan Méat Trang dwoc chiéu sang

cho b&i céng thitc F =1 (I - cosa).

Néu ta chi ldy géc a nhon thi khi trang lv&i liém (F =0,25) gia tri géc a la:
A. 600 B. 00 C. 450 D. 300

1
u=u
Cau 6: Cho ddy s6 (u ) xac dinh boi
n+1 *
untl=- 3 -u1 (n e N )

Tinhtong S :ul+— +— 4+  +—

2 3 10
. 4502 B, 29524 C 8195 D. 351
6561 A 59049 6561 1024

Cau 7: An d4 tao ra mot cau thang 3 bac bang 18 que tim nhu hinh minh hoa. Vay An can thém bao
nhiéu que tam dé hoan thanh mot cau thang 5 bac?

A. 32 B. 18 C. 26 D. 22
Céau 8: Cho I)Lm x2;2ax1+b -1 (a,beR). Tinhtong S =a3+b2
A. S=-30 B. S=-23 C.S=1 D. S=19

Cau 9: Mot khdi da c6 dang hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' vGi canh day bang 2 dm, khoang
cach t& diém A dén mat phdng (ABC') bang 3 dm. Tim khoang céch giita hai mat phéng day cla

khdi da hinh lang tru da cho theo don vi dm.
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B.2 C.\3 D. 1

e
2

Cau 10: Cho ham s0 f(x)=¢*". Gidtri f'(0)=?

A. e B. &' C.e D. ¢*
Cau 11: Vi tri cia mot vat chuyén dong thang duogc cho béi phuong trinh s = f (1)=r—61"+9
Trong d6 s tinh bang mét va t tinh bang gidy. Tai thoi diém nao vat diang yén?

A. =5 B.1=2 C.t=4 D.7=3
Cau 12: Cho ham s6 f(x)=1In|x|. Diém 4 thudc do thi ham s6 y = f(x) thoa méan tiep

A 5 A - \ A 3t A r A A r = l A

tuyen cta do thi ham so0 y = f(x) tai diém A c6 hé so goc bang 3 Tung 4%
cta diém A4 bang

A. 3In2 B. 3In3 C. 2In2 D. 2In3

PHAN II Ciu tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén ciu 4. Trong méi y a), b), c), d) & mdi
cau, thi sinh chon dung hoac sai.

Ciu 1: Mot hinh vudng c6 dién tich bang 1 dm*. Chia hinh vuéng d6 thanh 9 hinh vudng

bang nhau va t6 mau hinh vudng & chinh giita. V&i mdi hinh vudéng nhé chua duoc

t6 mau, lai chia thanh 9 hinh vudng bang nhau va t6 mau hinh vudng & chinh giira.

Ctr nhu thé, qua trinh trén duoc 1ap lai.

cn Y A a1s , Y 1
a) Dién tich phan dugc t6 mau & hinh thir nhat bang 5 dm”* .

b) Dién tich phin duoc 6 mau & hinh tht hai, thir ba 14n Tuot bing % dm’ va % dm’ .

¢) Cong thirc tinh tong dién tich phan duoc t6 mau & hinh thi 7 13 [é} :

26281
049

d) Néu dién tich phan duoc t6 mau bang thi hinh trong tmg 1 hinh thit 6.

Cau 2: Cho ham s f(x)=2cosx+x.

a) f(0)=2;f@=§

b) Dao ham clia ham s6 da cho 1a f'(x)=2sinx+1.

¢) Nghiém cuia phuong trinh f'(x)=0 trén [0;%} la %

d) Gié tri 16n nhét cia £ (x) trén [o;ﬂ Ia %+J§ .

Cau 3: Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' ¢6 canh day bang 2a, khoang cach tir
a\3

diem A' dén (4B'C") bang = Khi do:

a) A4=2
2

b) (AC ',(ABB'A')) ~50° (két qua dugc lam tron dén hang don vi).
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c) Mot mat phang di qua diém A va song song véi duong thang BC, cét cac canh CC'va BB' lan
lvot tai

. . CT X X .V 1 . )
I vaJ.Voity s — =— (— laphan sé tbi gian), néu  ascu =- thitacd x+y =5.
CC'" vy vy VagcaBc 6

d) V¢&i Cl =a thi cos((AlJ),(ABB'A")) =— .

Cau 4: Mot cong ty phat trién gido duc duv dinh in a{a e M) cudn sach luyén d& minh hoa cho hoc sinh.
Coéng ty da khao sat va tinh dwoc chi phi dé xuét ban a cudn sach nay duoc biéu dién bdi ham s6:
C(a) =a2- 2000a + 25000000 (ddng) va chi phi phat hanh cho méi cuén sach la 5000 dong.

a) Chi phi xuat ban va phat hanh cho 2000 cu6n sach luyén dé la 35 triéu dong.
a2- 2000a + 25000000

) :

c) Néu cong ty xuét ban sd sach luyén dé Ién hon 5000 cudn thi chi phi xudt ban va phat hanh cho
moi cudn sach s& giam.

d) Chi phi xuét ban va phat hanh cho moi cuén sach luyén dé thdp nhat 1a 13000 dong.

b) Chi phi xuét ban va phat hanh cho moi cuén sach 1a: T(a) =

PHAN I11. Cau trdc nghiém tra 1oi ngén. Thi sinh tra i tir cu 1 dén cu 2.

Cau 1: Cho hinh ch6ép S.ABCD c6 thé tich bang 3a3 va mat dady ABCD la hinh binh hanh. Biét dién
=7 \‘: ﬂs . ¢ 2 7 =~ by ¥ - Ve =7 -

tich tam gidc SAB bang —4—' . Biét khoang cach gilra SB va CD bang mxa va@i Tinh gia tri

m va lam tron dén hang phan chuc.

nhw hai dwdng chéo ctia hinh vudng dé. Biét rang cac bong dén trén mot canh hodc dwong chéo thi
chia canh hodc duong chéo do lam cac doan bang nhau (xem hinh v&). Cac bong dén sé sang I1én theo
quy luat sau:

« Vao phat thi nhat s& ¢6 ngau nhién 1bong dén sang Ién, dén cudi phit thir nhat no sé

tat.

« Vao phut tht 2 s& c6 ngau nhién 2 bong dén sang Ién, dén cudi phat tht hai ching sé
tat.

« Vao phat tht 3 s& c6 ngau nhién 3 bong dén sang 1én, dén cudi phut thiv ba chiing sé
tat.

Quy luét nay ct tiép dién cho dén phat tht 17 va mot chu trinh mai sé duoc 13p lai. Tinh xac sudt dé
tlr phat th 3 cho dén phat thi 17, lubén cé it nhat 3 bong dén sang Ién & 3 dinh clia mot tam giac (lam
tron dén hang phan tram).
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SO GD & BT NGHE AN PE KHAO SAT CHAT LUQONG POQI TUYEN HQC

LIEN TRUONG THPT PO LUONG - SINH GIOI LOP 12 - PQT 1 NAM HQC 2025-2026
YEN THANH - NGHI LOC — TAN KY Mén: Toan (Phan trac nghiém)
) Thot gian 1am bai: 50 phut (8,0 diém)
PE CHINH THUC (Khong ké thoi gian giao dé)
(Dé co 4 trang)
Ho tén thisinh: ....................................... .. S6 bdo danh: ................. M3 dé thi 102

PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong 4an lya chon. Thi sinh tra 101 tir cau 1 dén cau 12. M&i ciu héi thi
sinh chi chon mot phuong an.
2
Cau 1: Cho lim X 2% *0 3
=2 x" -4 4
A. §=-951 B. §=211 C. S=1049 D. §=-49
Cau 2: Vi tri ctia mot vat chuyén dong thang duoc cho bdi phuong trinh s = 7 (1)=2 -4 +21

(a,b<R). Tinh tong S =a’ -5’

Trong d6 s tinh bang mét va t tinh bang gidy. Tai thoi diém nao vat diang yén?
A.1=3 B.t:% C.t=1 D.t=2
Cau 3: Cho ham s0 f(x)=¢". Giatri f'(0)="
A. € B. ¢* C. ¢! D.e
Ciu 4: Cho ham s0 f(x)=In|x|. Piém A thudc do6 thi ham s0 y = f(x) thoa mén tiep

A 5 A . \ A . A I A A I > 1 A
tuyen cua do thi ham so y=f (x) tai di€ém A4 c6 hé so gbéc bang 3 Tung 4%

cta diém A4 bang

A. 2In3 B. 3In3 C. 3In2 D. 2In2
Cau 5: Cho hinh 13p phuong ABCD.A'B'C'D' ¢ dd dai canh bang 1. Mot luc giac MNPQOEF thoa
man cac dinh M, N, P, O, E, F lan luogt thude cac canh AD, AB, BB, B'C',C'D', D'D va MN|| BD,
NP|| AB'. Chu vi cua luc giac MNPOEF nho nhat bang

A. 3/2. B. 242, C. 42. D. 64/2.

-
Cau 6: Cho ddy so (u,) xac dinh boi
n+l 3]1 n
Tinhténg S:ul+&+£+ ..... _i_@
23 10
>l B, 3% o 4502 20524
" 1024 " 6561 " 6561 " 59049

Cau 7: Nam 2025 1a mo6t nam dac biét d6i vai nguoi yéu toan hoc, vi 2025 1a mdt s6 chinh phuong
(tam goi 12 “niim chinh phwong”), va day ciing 1a nim chinh phuong duy nhét cua thé ky 21; mudn
¢6 dugc nim chinh phwong tiép theo, ta phai chd thém 91 nam nira, tirc 12 ndm 2116. Pé chao don
nim chinh phwong dic biét nay, mét thiy gido day toan di goi hai em hoc sinh 1én bang va cho mdi
em viét ngiu nhién mot s6 chinh phuong ma em biét tir 1 dén 2025. Xac suat dé hai em viét ra hai s6

; - A L 3A 1y A . A ) N N m . .moox. .
chinh phuong giong nhau va déu 1a so chia hét cho ca 3 va 5 bang — vd1i m, ne N va — to1 gidn
n n
(biet ca hai em hoc sinh déu viét dung so chinh phwong ctia minh va kha nang xuat hién moi s6 chinh

phuong 1a nhu nhau). Tinh 2m+n?
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2 025"

A .327 B. 677 C. 826 D. 282
Cau 8: Mot nguoi nhay Bungee (mot tro choi mao hiém ma ngudi choi nhay tlr mot noi ¢ dia thé cao
xubng v@i day dai dan hoi an toan budc xung quanh nguoi) tr mot cay cau va cang mot sgi day dai
100 m. Sau mai lan roi xudng, nho sw dan hodi cta day thi ngudi nhay duoc kéo Ién mot quang duong
c6 do dai bang 75% so vai lan roi trudc do va lai bi roi xuéng ding bang quing dudng vira dwgc kéo
Ién. Tinh tong qudng dwong nguoi dé di dwoc sau 8 lan kéo 1én va lai roi xudng (Két qua lam tron dén
hang don vi clia mét)?

A .640 B. 270 C. 370 D. 540
Cau 9: An d4 tao ra mot ciu thang 3 bac bang 18 que tim nhu hinh minh hoa. Vay An cén thém bao
nhiéu que tam dé hoan thanh mot cau thang 5 bac?

A. 32 B. 22 C 18 D. 26
Céau 10: Khi Mat Trang quay quanh trai dat, mat doi dién vai trai dat thuong chi duoc Mat Troi chiéu
sang mot phan. Cac pha ctia Mat Trang m6 ta mic dd phan bé mat cta né dwgc Mat Troi chiéu sang.
Khi géc gilta Mat Troi, Trai Dat va Mat Trang la a thi ty Ié F clia phan Mat Trang dwoc chiéu sang

cho b&i céng thitc F =- (1- cosa).

Néu ta chi ldy géc a nhon thi khi trang lv@i liém (F =0,25) gia tri géc a la:
A. 00 B. 450 C. 300 D. 600
Cau 11: Mot chat diém chuyén dong trén mot hinh vuéng ABCD kich thuéc 8x 8( cm). Chat diém di

chuyén tlr A dén C theo nguyén tic: moi lan di chuyén la mét budc nhay 1 cm sang phai hoic 1én
trén theo céc dwong ké ngang hodc thdng ding trong hinh. S& cach dé chét diém di qua vi tri M duoc
danh ddu trong hinh vé bang bao nhiéu?

A 12870 B. 1820 C.4410 D .8460

M4a dé thi 102 - Trang 2/ 4



Cau 12: Mot khéi d4 c6 dang hinh ling try tam giac déu ABC.A'B'C’ véi canh ddy bang 2 dm, khoang
cach tir diém 4’ dén mat phang (AB'C’) bang g dm. Tim khoang cach giira hai mit phang day cua
khoi da hinh lang tru da cho theo don vi dm.

A1 B.2 C. g D. \3

PHAN II. Céu triic nghiém diang sai. Thi sinh tra 10 tir cdu 1 dén ciu 4. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi
cau, thi sinh chon dung hoac sai.

Cau 1: Cho ham s f(x)=2sinx—x.

a2 I S
mj(®=0J(2j_2 >

b) Pao ham ciia ham s6 dd cho 1a 7 '(x)=—2cosx—1.

¢) Nghiém cua phuong trinh f'(x)=0 trén [O;%} la %

d) Gié tri 16n nhét cia f(x) trén [o;ﬂ 143 —%

Ciu 2: Mot hinh vudng c6 dién tich bang 1 dm”. Chia hinh vuéng d6 thanh 9 hinh vudng
bang nhau va t6 mau hinh vudéng & chinh giita. V&i mdi hinh vudng nhé chua duge

t6 mau, lai chia thanh 9 hinh vudng bang nhau va t6 mau hinh vudng & chinh giira.

Ctr nhu thé, qua trinh trén dwoc 1ap lai.

cn Y A a1s , A1l 1
a) Dién tich phan dugc t6 mau ¢ hinh thir nhat bang 5 dm* .

207
729

b) Dién tich phan dwgc t6 mau ¢ hinh thir hai, thi ba lan luot bang % dm* va =— dm".

¢) Cong thirc tinh tong dién tich phan duoc t6 mau & hinh thi 7 13 [é} .

d) Néu dién tich phan duoc t6 mau bang 26281
59049
Cau 3: Mot cong ty phat trién gido duc du dinh in a(a e N) cubn sach luyén d€ minh hoa cho hoc
sinh. Cong ty dd khdo sat va tinh duoc chi phi dé xuit ban a cudn sach nay duoc biéu dién boi ham
s6: C(a)=a’ —2000a+25000000(dong) va chi phi phat hanh cho mdi cudn sach 1a 5000 dong.
a) Chi phi xuat ban va phat hanh cho 2000 cuén sach luyén dé 1a 35 triéu dong.
a’ —2000a +25000000

a

thi hinh twong tng 14 hinh thi 6.

b) Chi phi xuat ban va phat hanh cho mdi cuén sch 1a: 7'(a)=
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c) Néu cong ty xuat ban s6 sach luyén dé I&n hon 5000 cudn thi chi phi xuét ban va phat hanh cho
moi cudn sach sé giam.
d) Chi phi xuét ban va phat hanh cho moi cuén sach luyén dé thdp nhat 1a 13000 dong.
CAu 4: Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' c6 canh day bang 2a, khoang cach tir
diém A' dén (AB'C") bang . Khi do:
a) AA'=a
2

b) (AC',(ABB'A"))« 500(két qua dwoc lam tron dén hang don vi).

c) Mot mat phang di qua diém A va song song v&i dudng thdng BC, cat cac canh CC'va BB' Ian
lwot tai

I vaJ.Véitysd C x la phéan sb t6i gidn), néu vaecb =- thitacdé —+y =5.
CC vy vy VABCAB'C' 6

d) V¢&i Cl =a thi cos((AlJ),(ABB'A")) =— .

PHAN I11. Cau trdc nghiém tra 10i ngén. Thi sinh tra i tir cAu 1 dén cAu 2.
Cau 1: Cho hinh chép S.ABCD c0 thé tich bang 4a3va mat day ABCD la hinh binh hanh. Biét dién

tich tam giac SAP) bang LZH . Biét khoang cach gira SA va CD biang mxa v&i me | . Tinh gia tri

m va lam tron dén hang phan chuc.

Cau 2: Trén mot banner quang cdo, ngudi ta gan 17 chiéc bong dén vao mot khung hinh vuéng cling
nhw hai dudng chéo cla hinh vudng dd. Biét rang cac bong dén trén mot canh hodc dudng chéo thi
chia canh hodc dudng chéo d6 1am cac doan bang nhau (xem hinh v&). Cac bong dén s& sang 1én theo
quy luét sau:

« \Vao phut tht nhét s& c6 ngau nhién 1bong dén sang Ién, dén cudi phat thi nhat no sé

tat.

« Vao phattht 2 s& c6 ngau nhién 2 bong dén sang 1én, dén cudi phat thiv hai chiing sé
tét.

« Vao phut tht 3 s& c6 ngau nhién 3 bong dén sang Ién, dén cubi phat thit ba ching sé
tét.

Quy luét nay ct ti€p dién cho dén phat tht 17 va mot chu trinh mai sé duoc 13p lai. Tinh xac sudt dé
tlr phat thr 3 cho dén phat th 17, lubn cé it nhat 3 bong dén sang Ién & 3 dinh clia mot tam giac (lam
tron dén hang phan tram).
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SO GD & BT NGHE AN PE KSCL PQI TUYEN HQC SINH GOI LOP 12
LIEN TRUONG THPT PO
LUONG - YEN THANH -

NGHI LQC

PQT 1, NAM HQC 2025-2026
MON: TOAN (Phin ty luin)
Thoi gian lam bai: 100 phit (12,0 diém)
(khong ké thoi gian phdt dé)

(Dé thi ¢6 01 trang)

HO VATEN: (oo S6 bao danh: ...............

Céu 1.(2.0 d) Cho hinh chép SABCD ¢6 2 mit phing (SAB) va (SAC) cung vudng goc véi
(ABCD). Bay ABCD la hinh thoi ¢6 canh a, BAD =120°, Géc giita 2 duong thang SB va CD béng
30°. Tinh gi4 trj tan ctia gbc phang nhi dién [A, SD, C] .

Cau 2. .(2.5 d) Hinh v€ dudi day la hai banh rang cua mdt dong co, ching c¢6 cung kich thudc. Khi
dong co hoat dong, hai banh ring quay déu cung chiéu. Biét tdc d6 quay ctia banh rang & hinh 2 gip
d6i tc do quay ctia banh ring & hinh 1 va phuong trinh biéu thi d6 cao ciia diém A & banh ring thi

nhit 1a h=2R + Rsin (%tj (trong d6 R 1 ban kinh banh rang, t 13 thoi gian tinh bang gidy, h 1a do
cao cua diém A). Gia st tai thoi diém bat dau khai dong, hai diém A va B c6 do cao béng nhau. Sau

bao nhiéu gidy ké tir thoi diém dau tién sau khi dong co hoat dong hai diém A, B c6 do cao bang
nhau. (Két qua 1am tron dén hang phan triam)

g

Céu 3. .(2.5 d) Mot ngudi vay ngan hang sé tién 350 triéu dong, vao mdi cudi thang tinh tir ngay giri
ngudi d6 tra gop 8 triéu ddng. Lai suat cho sd tién chua tra 1a 0,79% mot thang. Biét s tién phai tra

o ky cudila m (triéu dong) thi ngudi d6 tra hét ng ngan hang. Tinh gia tri m (lam tron dén hang phan
tram).

350 million [
VND

350 millon

“Huke: | 350 million VND

Rate:  8.millionVND |
lione  8,50000 VND

' 190 0.9%-00%

ely Tt dilties
permonty  per month

Céu 4. .(2.0 d) Mot vuon hoa c6 chiéu dai 15 mét duoc xay dung gitra 2 tda nha ¢ 2 huéng Pong va
Tay. Biét rang 2 tda nha cach nhau 150 mét va d¢ cao ciia toa nha huéng Pong 1a 105 mét, do cao ciia
tdoa nha hudng Tay 1a 60 mét. Ngudi ta tim dia diém trong hoa cach tdoa nha & hudng Tay x (mét) dé
thoi gian chiéu sang vao vudn hoa 1a 16n nhat. Gia tri ciia x bang bao nhiéu mét? (Iam tron két qua
dén hang don vi). Biét thoi gian anh sang mat trdi chiéu vao vuon hoa dat 16n nhit khi goc 6 16n nhét
(nhu hinh v§).



105 m

|1} Dong

Caus..3.04d)

a. Mot tip 1éu c6 dang hinh chop véi day 1a hinh thoi canh bang 4m. Trong bon mit bén thi ¢o hai
mat bén ké nhau la hai tam giac déu (nhu hinh v€). Tinh chiéu cao cua tip 1éu d¢ khoang khong gian
bén trong n6 1a 16m nhat.

b. Gieo 4 con xuc sic can d6i, dong chét. Ky hiéu a (1<a, <6) la s6 chim xuat hién trén con xtic
sic thir i (=1,2,3,4). Tinh x4c sut dé c6 thé chia a;a,;a,;a, thanh 2 nhém co tong bang nhau?




Cau\Ma dg 101 103 105 107 102 104 106 108

1 A B D B A B A C

2 B C B B C C C C

3 C B C C D A D A

4 D D A B C B A C

5 A D A B A A A B

6 B A D A D A A A

7 D B C D B C A C

8 B C D A A A A C

9 D C A B B D D B
10 C B A D D B B D
11 D C A A C A C B
12 A A C C A C A B
13 DSSS DSDD DSSD DSDD DSDD DSDD DSDD DSSS
14 DSDD DSSD DSDD DSSS DSSS DSSD DSSD DSSD
15 SSDS SSDS SSDS SSDS DSSD SSDS SSDS SSDS
16 DSSD DSSS DSSS DSSD SSDS DSSS DSSS DSDD
17 10,4 0,84 0,84 0,84 6,9 6,9 0,84 0,84
18 0,84 10,4 10,4 10,4 0,84 0,84 6,9 6,9




##% Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' c¢6 canh dy bang 2a, khoang cach tir diém A' dén
(AB'C") bang #. Khi do:
a) AA'=2

2

b) (AC',(ABB'A"))~50° (két qua dugc lam tron dén hang don vi).

¢) Mot mit phing di qua diém A va song song voi duong thang BC, cét cac canh CC' va BB' lan
luot tai
. . CI x X LA .V 1
| va J.Véity so6 —— =— (— laphan so toi gian), néu —2E¥— == thitaco x+y=5.
y y ABC.A'B'C’

d) Vi Cl =% thi cos((AIJ),(ABB'A'))=% :

a) Trong mat phang (A'B'C') .ké AH LBC tai H.
Trong mét phing (44 H) .ké 4K | AH tai K (1)

. [B'C' LA'H .
Ta c6: =B'C'L(44'H)=> A'K L B'C'(2)
|B'C' L 44'(do 44" 1 (4'B'CY)
Tir (1) vi (2) suyra 4K L (ABC') hay d(A,(ABC))=AK = “73 .

=>B'C'1(44'H)=> A'K 1 B'C'(2)

_a3
s

. [BC 1 AH
Ta co:
B'C'1 AA'(doAA4' L (4'B'C")
Tu (1) va (2) suyra 4K 1 (4B'C’) hay d( A‘.(AB’C')) =AK

2

2
Tam gidc 44 H vuong tai 4 c6 duong cao 4K nén

Tam giac 4 B'C’ déu c6 dudng cao A H =




1 1 1 1 1

1 ;
e = ———"p J A =q
AK® AH® AA° 3a¢° 3a° AA°
4

Vay a) sai.

: 5 -2 : C'E 3
b) Goi £ la trung diém cua 4'B' = tan(AC’,(ABB'A’)) = tan C'4E = i —f: = (AC'.(ABB’A')) ~51°

A 2
Vay b) sai.
¢) Thé tich khoi lang tru la: V. pe = AA - ‘S 5o =a @3 =a* 3 (don vi thé tich).
M ¥, =~ ANBCCI =2 aBoaci=La B scr=8= L ol sziyes
3 3 6 3 €c 4

Vay c) dung.

d) Qua I ké dudng thing song song véi AC, cit 44" tai M . Goi 0,0 lan luot 1a trung diém cua JM va IJ

,suyra O la hinh chiéu cia / 1én mit phing (A4BB'A').

a s IAMJO
Taco: V&i Cl == thi cos((Al]),(ABB'A"))=22aat _ 2 ==
4 SAAIJ EAQ\” 14

2

Vay d sai.

* An d4 tao ra mot cau thang 3 bac bang 18 que tim nhu hinh minh hoa. Vay An can thém bao nhiéu
que tam de€ hoan thanh mot cau thang 5 bac?

Loi gidi
Tra loi: 22.
Cach 1:
Chuing ta c6 thé thay rang cau thang 1 bac can 4 tim va ciu thang 2 bac can 10 tim.
Do d6, dé di tir cau thang 1 bac dén 2 bac can thém 6 tam va dé di tir cau thang 2 bac dén 3
bac can thém 8 tam.
Ap dung m6 hinh nay, dé di tir cau thang 3 bac dén 4 bac can thém 10 tam va dé di tir cau
thang 4 bac dén 5 bac can thém 12 tam.
Vay ban An can thém 1a 10+12 = 22 tam.
Cach 2:

Ngodi ra, ching ta c6 thé thiy véi cau thang 3 bac c6 2[2(3) +2 +1] =18 tam.
Tong quat, chung ta thiy rang cau thang c6 x béac co 2[2X +(X-D+(x-2)+... +1] tam.
Vi vay, d6i voi X =5 bac, ching ta cd 2[2(5) +4+3+2 +1] =40 tam.

Vay ban An can thém la 40—18 =22 tam.

Cach 3:

Néu qua luoi dé dua ra cong thirc tinh sb lugng que can thiét cho mot sé bude nhét dinh, ta
c6 thé thay rang dé dén duoc 4 cac budc, ta thém hai khdi co ba que (phia trén va bén

phai) va hai khdi nita c6 hai khéi dé tao thanh cac budc. Didu nay sé thém 2.3+2.2 =10

que.



Sau do, dé dén dugc 5 cac budc, ta thém hai khéi canh nita ¢6 3 que va 3 nhiéu khoi nita
c6 hai que. Ta thém 2.3+3.2 =12 nhiéu hon nira dé tang tong cong 10+12 =22.

* Nam 2025 1a mot nam dic biét d6i vai nguoi yéu toan hoc, vi 2025 13 mdt sb chinh phuong (tam
g0i 12 “niam chinh phwong™), va day ciing 12 ndm chinh phwong duy nhat cta thé ky 21; mudn c6
dugc ndm chinh phwong tiép theo, ta phai cho thém 91 ndm nita, tirc 1a nim 2116. Dé chiao don
nam chinh phwong déc biét nay, mot théy gido day toan da goi hai em hoc sinh 1én bang va cho mdi
em viét ngiu nhién mot sé chinh phuong ma em biét tir 1 dén 2025. Xac
suat dé hai em viét ra hai s6 chinh phuwong gidng nhau va déu 1a s chia
m m
hétchoca3vasbing N voi M NEN y3 N 4 oian (biét c4 hai em
hoc sinh déu viét dung s chinh phuwong ctia minh va kha ning xut hién

mdi s chinh phuong 1a nhu nhau). Tinh 2M+N

Huéng din gidi

; 2.02.92. . E2 . .
Céc nam chinh phuong cho dén 2025 la: 27,3745 , €0 45 s0 nhu thé.

T
M&di em hoc sinh ¢6 45 lua chon dé viét mot sé chinh phuong nén n (Q) =45 .

7 , 2 _ . 2 _ . 2
Céc s0 chinh phuong chia hét choca3 vasla 157 =225; 30° =900; 45" = 2025

S6 cach dé ca hai em viét ra cing mot sé chinh phuong chia hét cho 3 va 5 1a n(A) =31=3 .

p(a)="A_ 3 LM 6]

n(Q) 45° 675 n

Xéc suat can tinh 1a

** Trén mot banner quang cdo, nguoi ta gin 17 chiéc bong dén vao mot khung hinh vudng cling nhur
hai dudng chéo cuia hinh vuong d6. Biét rang cac bong dén trén mot canh hodc duong chéo thi chia

canh hoac duong chéo d6 lam cac doan bang nhau (xem hinh v&). Cac bong dén s€ sang 1én theo quy
luat sau:

e Vio phit thir nhat s& c6 ngau nhién 1 bong dén
sang lén, dén cudi phut thir nhat no sé tat.

e Vao phut thir 2 s& ¢6 ngau nhién 2 bong dén sang
1€n, dén cudi phut thtr hai chung s€ tat.

e Vao phut thir 3 s& c6 ngau nhién 3 bong dén sang
1én, dén cuoi phut thur ba chiing sé¢ tat.

Quy luét nay ctr tiép dién cho dén phut thir 17 va mot chu trinh
moi s€ dugc 1ap lai. Tinh xac suat dé tir phut thu 3 cho dén phut
thtr 17, Iudn c6 it nhat 3 bong dén sang Ién ¢ 3 dinh cua mot tam giac (lam tron dén hang phan tram).

Huéng din gidi



Goi A 13 bién cb: “Tai phat thi i thi c6 it nhit 3 bong dén sang 1én & 3 dinh ctia tam giac”; khi d6
ie(3;4;..;17}

Phut thw 3:

_ 3
e S0 phan tir khong gian mau la n(Q)=Cy .
e S kha ning dé 3 bong dén sang 1én 14 3 dinh
—C3 9083 _ 410 =
tam gide: n(As) =C;, -2C;-4-10=596 .
(Ta logi trir cdc trwong hop 3 diém thing hang gom: 2 trirong
hop 3 diém thuéc cdc dwong chéo, 4 truong hop 3 diém thude
cdc canh, 10 trwong hop 3 diém thang hang khi vé thém hinh).

n(A) _ 598 _ 299
n(Q,) C) 340

P(A)=

e Xac suit twong g 1a

Phiit thir 4: X4c suét trong tng 1a

Phiit thir 5: Xéc suat tuong ung 1a

r 6
Phiit thit 6: X4c suét twong tmg la C, 884
Cl-2 9723
P _ > _
(&) C. 9724

Phut thir 7: Xac suét twong Gmg 1a

Tir phiit thir 8 tré di thi chic chin ludn c6 it nhat 3 bong sang 1én & 3 dinh ciia tam giac.

X4c suét can tim 1a P(A)= P(AL)XP(AZ)X"'XP(A-L?)z'
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2.0d

Cho hinh chép SABCD cé 2 miit phang (SAB) va (SAC) ciing vuéng géc véi (ABCD). Pdy
ABCD li hinh thoi 6 canh a, BAD =120°_ Ggc giita 2 diring thing SB va CD bing 30,
Tinh gid tri tan cua goc phang nhi dién

[A, SD, C]

Ta co

SA L (ABCD); (SB,CD)=SBA=30;

Tam gide ACD déu canh a. SA= AB.tan30° = % .
Goi I 1a trung diém AD, tir I ha IM vudng goc v6i SD
D@ thay [A,SD,C]=IMC

a

a
;Iczﬁ;lMZSAJD: J3'2 a
2 SD

( jz 2
\/§
tan IMC = —II = 2\/§

0.5

0.5

0.5

0.5

25d

Hinh vé dwdoi ddy la hai banh rang cua mot dong co, chung co cung kich thwoc. Khi dong
co hoat dpng, hai banh ring quay déu cing chiéu. Biét toc dp quay ciia banh ring ¢ hinh
2 gdp doi téc dp quay ciia banh rang 6 hinh 1 va phwong trinh biéu thi dp cao ciia diém A

& banh rang thir nhit la h = 2R + Rsin(%tj (trong do R la ban kinh banh rang, t la thoi

gian tinh bang gidy, h la dj cao ciia diém A). Gid si tai thoi diém bt dau khoi dng, hai
diém A va B cé dé cao bang nhau. Sau bao nhiéu gidy ké tiv thoi diém dau tién sau khi
dong co hoat dong hai diém A, B cé dj cao bﬁng nhau. (Két qud lam tron dén hang phén

g

Vi hai banh ring c6 cung kich thuée, toc d6 cna banh riang thir hai gap d6i téc do ctia banh

tram)

ring thir nhat va tai thoi diém ban dau, hai diém A, B c6 do cao bang nhau nén phuong trinh
biéu thi do cao cua diém Bla h'=2R+ Rsin(%t} :

Hai diém A, B co d6 cao bang nhau khi h=h’. Ta c6 phuong trinh:

0.5

0.5




2—”t=%t+k2n

2R + Rsin Zt =2R + Rsin 2—”t & sin 2—”t =sin Et = 5
5 5 5 5 27 T
—t=r-=—t+k2r
5 5
t =10k

- 7zt =k10x (k Z)
=
37t =57 + k107 t:§+k% <

Ho nghiém thir nhat c6 nghiém duong nho nhat 1a t =10. Ho nghiém th{r hai c6 nghiém dwong

nho nhatla t = § Vay, thoi diém dau tién sau khi dong co hoat dong, hai diem A, B c6 do

cao bang nhau 1a t = 2 ~1,67 gidy.

0.5

0.5

0.5

3 | Mgt ngwoi vay ngin hang sé tien 350 triéu dong, vao méi cudi thing — gy
254 | tinh tiv ngay givi ngwoi dé tra gép 8 tridu dong. Lai sudt cho sé tién o

chwa trd la 0,79% mgt thang. Biét sé tién phdi trd & ky cudi la m o smeve &
(trigu dong) thi ngwoi do tra hét no ngan hang. Tinh gid tri m (lam
tron dén hang phan tram).
Vay von réi hang thdng tra mot sé tién cé dinh: )

Néu khach hang vay ngan hang so tién A (dong) voi lai suat r% /thang. Sau dung

mot thang ké tw ngay vay bat dau hoan ng, hai lan hoan ng cach nhau diing mot

thang, moi lan hoan no dung so tién X (dong). So tién khdach hang con ng sau n

thang la:

. X1

T, = A(1+ r) B — (dong).

1. Gui tién vao ngan hang roi rit ra hang thing s tién cé dinh:

Neéu khdach hang gui vao ngdn hang so tién A (dong) voi lai suat r%/thang. Vao

ngay ngan hang tinh ldi moi thang thi rut ra X dong. So tién thu dwoc sau n thang

la:

o X))

T, = A(1+ r) e — (dong).
Khach hang vay s6 tién ban ddu A =350 (triéu ddng); 13i sudt r =0,0079; sau mdi thang tinh | .5
tir ngay goi khach hang tra khoan tién c¢6 dinh X =8 (triéu dong).

L 8(1,0079" -1)
SO tién khach hang con ng dugce tinh theo cong thire T, =350-1,0079" — ~ 00079 0.5
8(1,0079" -1)
Xét T =0=350-1,0079" -————~=0=>n=~539. 0.5
0,0079
Xét thang gan cudi trude khi khach hang tra hét no (thang tht 53).
s . 8(10079% 1) ' 0.5
So tién con no la T,; =350-1,0079> - —————+ = 7,08 (tri¢u).
0,0079
Lan tinh 14i cudi cing ctia ngan hang ciing 14 sd tién cudi ciing ma khach hang phai tra, khi d6 0.5
m=T,-(1+0,0079)~ 7,14 (triéu dong).
4 | Mgt vwon hoa co chiéu dai 15 mét dwoc xdy dung giiva 2 toa nha ¢ 2 hwéng Déng va Tay.
2.0 d | Biéet rang 2 toa nha cach nhau 150 mét va do cao cua toa nha huong Dong la 105 mét, dp

cao ciia toa nha hwong Tay la 60 mét. Newoi ta tim dia diém trong hoa cdch toa nha &




hwong Tay x (mét) dé thoi gian chiéu sdng vao vieon hoa la I6n nhat. Gid tri ciia x bang
bao nhiéu mét? (lam tron két qua dén hang don vi). Biét thoi gian anh sang mdt troi chiéu
vao vwon hoa dat lon nhat khi goc 0 lon nhat (nhw hinh vé).

105 m

60 m

Tay|

Taco: 8 =7—CHK -—HKC =7—- AHD - BKE.
tan AHD + tan BKE
1-tan AHD -tan BKE

tan @ = tan(xr — AHD — BKE) = —tan(AHD + BKE) = —

60 105 8100 + 45x

7_}_7 I
_ o x 135-x ___ x(135-X)

60 105 X(135-x) —60.105

X 135-x X(135-x)
__ 8100+45x 8100 +45x
X(135—x)—60.105 x*—135x+6300
Xeét ham s6 () = — om0 FX iy (0:135)
X“—135x+6300
45x +8100

Taco: f(X)=—
x“—135x+6300

45(x* —135x +6300) — (45x +8100)(2x —135)
(x* ~135x+6300)

(45x* —6075x + 283500 ) - (90x* +10125-1093500 )

(x* ~135x+6300)

_ —45x* -~16200+1377000
(x* ~135x + 6300)°

= f/(x) =

X~ 70,998

f'(x) =0 < —45x* ~16200x +1377000 =0 <
X ~—430,998(1)
Béng bién thién:
| oo 70,998 135
f'(x) + 0 -_—

f(x)

Vay gid tri cua x 1a 71.

0.25

0.25

0.25

0,25

0.25

0.25

0.25

0.25




3.0d

a. Mét tip léu cé dang hinh chép véi ddy la hinh thoi canh bang 4m. Trong bon mt bén
thi co hai mat bén ké nhau la hai tam giac déu (nhw hinh vé). Tinh chiéu cao cuia tup léu
dé khodang khong gian bén trong né la lon nhat.

b. Gieo 4 con xiic sic cin doi, déng chat. Ky hiéu &, (1 <g < 6) la s6 chdm xudt hi¢n trén
con xuc sic thie i (i=1,2,3,4). Tinh xdc sudt dé c6 thé chia a ;a,;a,;a, thanh 2 nhém cé

tong bang nhau?

a. Khong mat tinh tong quat gia st 2 tam giac mat bén
ké nhau déu 1a tam gidc SCD va SCB. Goi O 1a giao
diém hai duong chéo AC va BD, d& thiy SO = OA =
OC nén tam giac SAC vuong tai S.

4x 2X+/48 — X?

DitSA=x=>h=——=V =

Jx2+16 3

vmaX@x=2J6:>h=@(m)

b.

Ta sé tinh 6 bd 4 s6 thod miin ta ¢6 thé chia 4 s6 d6 thanh 2 cip s6 ¢6 tong bing nhau.
Goi A = {(x1,x2,x3,x8) 1 x) + 2 =x3+ 23}, A2 = {{(x1, 02,03, 08) i vy + 3 =10+ a4}, A3 =
{(x,x2,x3,04) : %) + x4 = x3+x2}. Taclin tinh |A; UA; UA;3).

Trudc hét ta tinh |A |, do vai tro cdc s hang la tiong duong nén |A)| = |A2| = |A3]

e VGi k € {2...., 7}, 50 bd (xy,x2) (twong ty (x3,x4)) thod man x) +x2 =k la k — |
(1 <xy <k—1néncék— 1 cich chon xy, con x2 = k—x; ¢6 1 cich chon). Nhu viy s6
bo (x1,x2,x3,x4) thod min x; +x2 =x3+xs =k la (k- 1)

* Voi ke {8,....12}, s6 bd (x1,x2) (tuong ty (x3,x4)) thod min x; +x3 =k la 13—k bd
(dok—6< x; <6nénco 13-k cach chon xy, con x2 =k — x; ¢6 | ciach chon). Nhu
viy ) bo (xy,x2,x3.x4) thoaman x) +xa = x3+xg =kla (13 -k ):.

Nhu viy

7 12
Ay =Y (k=1)2+ Y (13- k)* = 146 = |A2| = |A3|
k=2 k

B =

Tiép theo ta tinh |A; N A3/, s6 bd (xy.x3, %3, x) thod min x; +x3 = x3+xg VA x| +43 = X3 +x4.
Do vai tro cia cdc so hang la twong duong nén [A; NAs| = |A; NAs = [A3 N Az, Ta 6
(xp+x2) — (x) +x3) = (x3+2x4) — (22 +x4) hay x; —x3 = x3 —x2. TU 6 ta suy ra x; = x3 v
x; = x4. C6 6 cich chon s6 x; va 6 cich chon s6 xa, do x; = x4 vat X2 = x5 nén chi ¢6 | cich
chon 6 x5 v 1 cich chon s6 xy. Khi d6 theo quy tiic nhin

JAjNA| =6:6:1:1=36=|A;NA3;| = |A3NA,|

0.25
0.25
0.25
0.25

0.25
0.25

0.25

0.25

0.25




Cudi cung ta tinh |[A; NA> NA;z|, s6 bd thoda min x; +x3 = X3 + Xy, X 4+ X3 = Xy + x4 Vi
x| + X3 = X3 +x3. Lip ludn tuong tu ta suy ra x; = x; = x3 = x4. Khi dé |[A; NA;NA;| =6
(chi ¢6 6 bd tir (1,1,1,1) dén (6,6,6,6)).

Tir d6 s6 b (xy,x2.x3,x4) thod mén ta ¢6 thé chia 4 s6 nay thanh 2 ciip s6 ¢6 téng bing nhau
la

A1 UA2UA3| = |Ay| + |A2| + |A3| — |A1 NA2| — |A2NA3| — |A1 NA3| + |[A1 NA2 N A3

=3-146—-3-36+6 = 336.

Suy ra xdc sudt ta c6 thé chia 4 s6 thanh 2 ciip s6 ¢6 téng bing nhau la

336 7
64 27

Cong thém vdi xdc suit ta c6 mot sd bing tdng ba s con lai, xic sudt dé ta c6 thé chia 4 sb
. o 726
thanh 2 phan ¢6 tong bang nhau la — 4+ — = —
. o 81727~ 8l

0.25

0.25

0.25




